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VN I TAS  cft/ecundum quam vnum- 
quodquc^orumjquoE  funt,  vnum  dicitur. 

'jL  - i i-  J 

ACT  E NV  s -egit  Euclides  de  -priori 
GeomttrU  purte  y ea  fcilicet  ,que  circa 
plana  ixerfatHrireHalat  nltera  folidotu. 
Verum  ante  ei  necejfe  fuit  de  lineis  com- 
menfurabilibus,^  incommenfurabilibHs 
difjererey  sjuod  ad  proprietates  corporum 
plurimorumyeorumque  maxime^qut  re- 
gularia^ominanturydemonjlrandasyatque  vt  oportet , ex- 
plicandasyharum  cognitio  linearu  requiratur^  idque  adeoy 
vt  abfque  eu  /olidorum  tra^atio  imperfe&a (it , tteque  fuis  | 
numertt  abfoluta.  Huc  acctdiCy  quod  abfque  eifdetn  Unein 
plurima  latera  tam  planorumyquam [olidorum  yfi Geome-\ 
tria  Theoria  in  opus  confer aturyatque  vfumyneque  exprimi- 
queantyneque  inteU.tgi.Ham  non  rato  pleraque  lateru  fune 
ilU  Untiyqua  # Cracis  £\oyoh  a Latinis  Irrationales  ap- 
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felUntur:Velffi non fnnt  IrrntionnltSy  longitudint  etrte^ 
inter fefnnt  incommenfttrnbilasy  ntque  ndeo  fub  menfuram. 
numerorum  non  cadunt.  E/  quia  earuudem  linearum  ed“ 
plieatioyatque  intelligentia  cum  numeris  eft  implicata , 
eomun^a,vt  ab/que  his  nullo  modo  cognefcantury  oportuit 
etiam  nunserorum  explanationem  , W do£irint  funs  ordoy 
ratioque  ^onfiaretylintis  illis  anteponi,  ^are  hoc  libro.  fe~ 
ptimoy^  duobus  infequentibusy  circa  «Umerorum  proprie- 
tates,a£e3ioaefqucy  quantum  ea  r(i  G eomqtrica  ifefreuiuty 
eeeupatuf»  vt  i»  decimo  deinde ^aqiliifs yae.pl emuj  demon- 
Brationes  tine'arum  'cemmehfUrabilium  {^  incomrHetsfu- 
rabilium  exequatur . | j C’  ^ 

INCl PTET^  igitur  more  Juo  a prtnhpqs  , definit  initio 
'vnitatemy  doeetque  eam  effeyfemndum  quam  vnumquod- 
que  eorumyque  funtyvnum  effe  dieifdr.Nam  fecundi  vni- 
tatem  •vnumJiapi4em%'vnHtn  a^imaf^nufn  corpuf^  Crc.  di 
eere  folCnius'.'CdterUm  •tmitas  in  nmnutriPnuHa^  fufeipit 
diuifionemy  quemadmodum  ncf  punUum  in  magnitudini- 
bus y^t  libro  primo  docuimus  i ' 

r':  -7 cf.Jiyf/ 

.NYNtERVS 

pofita  multitudo . 

’ C V nMmerus  fit-  multitudo  quedar^ex  vkifafibdt 
eompofitOymanifefiUm  efi  y numerum  qUetn^htt  tot  habere 
pertes yquoffnrtt' Unitates  'cumeohfUtuenter.Itavt  vnitds 
}^t  fari- cuiufais  numeri  denethindta  ab  ipfp  numircy  Cuius 
“ofipars.Vt  numerus  S.eomp-ffi/us  ex  oElo  vnitatibus  , diui- 
ditur  in  totidem'  partes  , niuSirumin  S.vnttajtcs  y 'quarum 
quaUhet  eHaua pars  dteitur  oHonatq,  Sic  quoque  numerus 
t69.eif  ctntum  vnitatibus  cempofituSyin  totidem  difiribui\ 
tutiquatum^ukiibet.cenfefiina  ipfius  pars  efi\  &c.  ■■ 

'EX' his  Jequieuryomnes  numerosy quetiunque finfyinte* 
\fe  cemtnenfitrabiies  efiiy  cum  eos  vnaeademque^menfuray 
nimirum. vnituSyVt  diUuin  efi^metiaturc-td  quod  omnibut 
magnitudinibus  nulla  fotefl  rdtione  conueniteyCum'plkri- 
m*  earum  mtnfuram  commknem  non  ha'bean  tifed'prorJus 
\fint  incommenfurabiles.vt  ciatiftirne  Itb.  le.oHeodetur,  • 

^ ^ PARS 
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L I B E VII\  . 

i 1. 1 r. 

PARS  eft  numtrus  ntimcri^minor  ma] 
[ioris,  cum  minor  metitur  maiorem . 

N O N *ff  difsimilis  hdc  definitio  illi^qH»  Euclide»  lih* 

[ ^.purtom  qunntitutis  continue  oxfofuit. Sicut  enim  ibi,  it n 
hic  purtem  duntaxut  tUiquotam  de  finit, cum  hecfiolum 
proprie  diemtur  metiri  totum  > vt  ibidem  lutiut,  explicnui<^ 
mus  . Ituque  numerus  6.  beetur  purs  omnium  horum  ntt-^ 
merorum  tyc,  quiuille  fingulos  hoi 

setetHunSimiliter  huius  ntsmeri  ^76,purtes  erunt  omnes  hi 
toumeri  ; . 4. 6. 8.  eum  il4um  finguli  hi  metiuntur , vt  pet- 
'sieUumefi.  - . . 

O.MNfS  uttttm  purs  ub  eo  numero  nomen  fibi  jitmit, 
per  quem  ipfu  numeruiCteius  purs  eft,metitut%vt  6,purs  bu 
iut  ssumeri  ^z,nomieruhit07.cu  S.metiuture^z.petfUtu^ 
■que  6.eritfeptimupure  numeri in  reliquit  eodi  modo» 

-II II. 

•PARTES  autem , cum  rtOh  metitur.! 

VV  LT  Euclides, numerum  minerem  muioris  numeris 
quem  non  metittur,non purtem^fed purtes  uppellurhcuiu/r 
mp'di  ejl  numerus  confer utur  cum  hoc  ■numero 

^uthuis  enim,eum  eum  Sfo  metiutur,  nifi per fuut  vnitu~ 
tetfpurs  ipfius  diei  non  debeutiupte  tumen  congruenterque 
purtes  poterit  uppelUrif  quod  quinque  eontineut  vmtuteSy 
qukVUfh  qtfulibet  decimuoUuuu  pars  efi  numeri  1 8.  Vnde^ 
numera  ^.dieemui  quinque  purtes  detimusoHuuus  nume* 
ri  iU,Er  quibus  liauido  confiut,  Euclide  nomine  partis  in- 
tellexifie  partem  miquotam  tuntttm,non  uutl  aliquast^X 
tam,vt  voluntnonnuUi  \ alioquin  fuperuacuneu  effet  hue\ 
definitio  quarta,  qua  partem  aliquantam  comprehendit. 

■ C AE  TE-RVM  partes  quacunque  nomen  accipiunt  u 
duobus  illis  numeris,  per  quos  eSmunis  duorum  numeroru 
mestfura  vtrumque  eorum  metitur,f^  eu  fcilicet,qui  partes 
dicitur,^  eu, cuius  ille  partes  appellatur: Ita  vtfi  commu 
ssis  duorum  numerorum  mefuta  metiatur  minorem  per  ^ . 
ty  maiore  fer  ^.dicatur  minor  muioris  tres  quinta , Tales] 
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tartesfuat  6 huius  numeri  lo.Nam  communis  eorum  me» 
fur»  i.mitituf  6.fer  i o,fer  Eadem  r'»tione,  eundem 
numerum  6.  dicemus  fex  dectriias  eiufdem  numeri  ic.  cum 
vnitas , eorum  communis  menfur»  , illum  metiatur  per  6. 
hunc  vero  per  loJdem  iudieium  habeto  de  reliquis . 

' fitroges,  cur  Euclides  hoc  loco  non  folum  eum 

Humerum  minerem  definiat , qui  maioris  pars  e fi , -verum 
etiam  illum  , qui  partes  : non  autem  idipfum  quinto  lib.  in 
magnitudinibus  prafiiterit}  7{eque  enim  magnitudinem  il- 
lam minorem.qui  maiorem  non  metitur,partes  apfoHauitj 
fed  tantum  eam-,qu4  maiorem  metitur^  partem  , Refponde- 
musihuius  rei  caufam  ejfe , quod  omnis  numerus  minor  cu- 
iuslibet maioris  aut  pars  ehyaMt  partes^njt  propofiq*  huius 
lib.oRendctscripars  quidem, cum  ipfum  metitutt  partes  ve- 
ro^cum  non  metitur , At  in  magnitudinibus  longe  aliter  fe 
ros  habet,tio.n.propefitis  duabuf  magnitudinibus  inaqua- 
libustnec  effatio  minor  autparsyaut  furtes  e fi  mstiorisiCU  ea 
per/apo fint  incomenfurabiUsfVt  aperte  liber  decimus  demo 
firabity  atque  adeo  minor  nullo  modo  contineat  flutes  par- 
tes maioris . ITam  folum  in  magnitudinibus  commenfura^ 

I bilibus j minor  maioris  partes  plures  comprehendityfi iOum 
non  ifietiatur.KtRe  igitur  Euclides  quinto  lib. partem  dun- 
taxat  in  magnitudinibus , hic  autem  in  numeris 
tem  f (Spartes  explicauit . ' 

- * V. 

MVLTIPLEX  vero  maic,r  mirio- 

, i ' i • I . 

ris,  cum  maiorem  metitur  minor . 

EMADMODViVt  ille  folum  numtrtit  minor, 
materis  pars  dieitur,qui  maiorem  metitur,  ita  quoque  iHcj 
tantummodo  numerus  maior , minoris  appellatur  multi- 
plex,quem  minor  metitur } adeo  vt  numerus  maior,  cuius 
minor  efl  pars, fit  vicifsim  minorh  muluplox.  Vt  numerus 
S.partefi numeri  3 e.^  hic  illius  multiplex  eft,  (^c.  Sive- 
re maiorem  minor  non  metiatur, nullo  mode  erit  maior  mi- 
seorit  multtplex  , Si  enim  maior  minoris  multiplex  effet, 
metiretur  mistef  Maiorem,  per  hane  definitionem.  Et  vicif- 
1 maior  minoris  non  fuerit  multiplex,  minor  maiorem 
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non  fnetietHT . fi  mtlirtttir minor  mnierim , ejfit fer 

hnnc  defin,  mnior  minof is  multiplex . 

r..  ..y 

PAR  numerus  eft>qul  bifaria  diuiditur. 

Vt  omnes  hi  numeri  4.  io.40.4oo.fooo.  pures  voenniur^ 
ifmomi*m  dissiduntur  bifmrinmtfiue  in  Ustus  purtes  dqumleSt 
eum  eorum  dimidiu fint  0,^  0.500* 

' VII.  ’ 

IMPAR . vero, qui  bifariam  non  diuidi- 
, tur.  Vel,qui  vnitate  dififert  a pari , 

OMNES  hi  numeri  y.ri. /y.  ^7.  10/.  sooi  impares  ne. 
minantur  , epuiu  bifariam  diuidi  nequeunt . Vel  certe  quia 
•vnitate  differunt  ab  his  paribus  4.  10. 14.5  6.1 0 0.  icoo.vel 
etiM  ab  his  6.  le.t  6.38.ios.ioo-i.Ex  hee  auti  loco  perfpicue 
eeHigi potefiy  'vnitatem  innumeris pror/ks  ejfe  tndiuiduam'. 
Si  enjm  diuideretur  i omnis  numerus  impar  haberet  dimi. 
diumiatque  adeo  bifariam  diuidi pojfet.Nam  huius' imparis 
1 1 .dimidsa  pars  ef/ent  quinque  vnitates  (^femis:cuius  cen 
trarium  Euclides  hac  definitione  docuit.  ' 

\ ^ V 1 I I.  ' 

PARITER  par  numerus eft,  quem  par 
numerus  metitur  per  numerumparem . 

I §iy  ^ <fi><l**i  bifariam  diuiditur  yfit  vt 

quemlibet  parem  aliquis  numerus par^faltem  binariusyme~ 
tiatur.N umerus  igitur  ille  paty  quem  par  numerus  metitur 
per  numerum  paremypariter  par  nominatur.  Quiufmods  eii 
numerus  hic  par  j i.  metitur  enim  ipfum  par  numerus  S.per 
■numerum  parem  q.Ita  quoque  par  numerus  z^.pariter  par 
\^nuHCMpabituryCum  eum  par  numerus  n.metiatur  per  nume 
rum  parem  6.f^c. 

. IX.  ..  .. 

PARITER'  autem  impar  eft,  quem  par 
numerus  metitur  per  numerum  imparem*  . 

•j,/»  4 ^ . 
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Q i>  fi  numerum  paremmefiutur,  numerus  par  per 
i/Nparem  n umerum f . vocabitur  is .pariser  impoti  §lualis  eji 
' par  numerus  jo.Metitur  entrucum  numerus  par  a,per  im- 
parem numerum  t Sic  qucqj' par  numerus  6. meti/str  eun- 
dem per  numerum  imparem  t 

CAETERVM.  fi  recie  dua  proximd'definitiones  expen- 
dantur^perfpicuum  erit  fieri  p^Cy  vt  vnuridemqy  numerus 
par, fit  ^ pariter  par  , pariter  impar.  Nam  par  numerus 

Xif.cum  eum  metiatur  par  numerus  6 per  numerum  parem 
’’  ^pariter  par  erit.  Rurfus  quia  eundem  numerus  par  %.meti 
tur  per  numerum  imparem  j,pariter  quoque  impar  vocabi- 
, tur.  Vnde  interpretes  nonulliyexifiimantes  hoc  efie  abfurdu, 
vt  excluderent  numeros  eiufmodi paresy  qui  ^ pariter  pa- 
resydy'  puriter  impares  videntur  eficyaddiderunt  vtrique  de 
finitioni  particulamy  tantumyita  vt  numerus  pariter  pary/e 
' eundum  eos  yfity  quem  par  numirus  metitur  per  numerum 
parem  tantum ; Pariter  autem  impar  , quem  par  numerus 
■ metitur  per  numerum  imparem  tdntum.ita  enim  fityVtpro-, 
pojitus  numerus  far  neque  pariter  par  fitycum  eum  non 

’ tantU  metiatur  par  6.per  fare  ^.Jed  etid  far  S.  per  impari 
' Neque  pariter  imparyquod  eum  metiatur  non  tantumyVt 
diSum  tfiypar  g.fer  imparem  verum  etiam  par  6,p»r  pa- 
' rem  q.Sed  apte  vocari  poterit  pariter  patyt^  pariter  impar. 
Parti(ipat  enim  quoddmodo  naturum  virtusque,  vt  dflat. 
Itaqs  tria  confiituentur  genera  numeri  paris  inter  fe  maxi- 
me diuerfiiiPariter  paripariterimparipariterpar  parifdr 
impar yqui  d quibufdSypariter  far  fj»  impariter  appellatur. 

\ V erunt dmen  hac  omnia  vera  quidpm  funt,  ex /ententid 

Pythagoreorum, NicomachiyPoetqyf^  aliorum  re£ie  explica 
ta, /id aliena  prorftti  ab  Euclidis  inJlitutOyVt  perjpicuum  eft 
^ ex  definitionibus  traditisyin  quibusnon  referitur  diSio 
ifiaytanium,qnam  illi  apponunt, exprrpo/'.^2.i^'^^.lib. 
0.  vbi  mauifefle  ornnlnumerum  parem, quem  aliquis  par 
per  parem  metiturypariter  parem  appellatyiUum  ve^rOyqttem 
aliquis  par  metitur  per  imparem, pariter  imparemieurn  de- 
ttiqueyquem. par  nume  rus  metitur  per.  parem  numerum , 

*'  per  imparemyvocat  pariter  parem,et  pariter  impare, demon 
siratque  amnes  rUttnttos  d binario  duples , quales  futit  z'.4. 

i.  . 8.l6. 
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8.  3 i.6^.l2S.(^c.ejfe  fariur  pares  tantum yhoc  efl,  pares] 

numeros  eos  metiri  per  pares  numeros  tantum', Numeros 
ro  , (fui  dimidios  impares  habent,  pariter  impares  tantum 
idefti  ^res  numeres  eos  metitipir  numeros  impares  dun- 
taxat-jCuiufmodi  sut  C.to.i^A^.at.^c.TiHtneros  denique,\ 
qui  nec  d binario  dupli  funt,nec  dimtdios  habent  impares  ,\ 
iariter  pares  ejfe,^  pariter  impareSfVr  funt  i;.  io.2.4.  28.^ 
^6.(^c>  Itaque  vult. Euclides  in  demonjiraticnibus  illarumj 
iropoJstionUfhos  pofiremos  numeros  , aliofque  fimiles,vere  ef 
ptyfecundum  traditas  definitiones,pariter  pares', rurfus  eofde\ 
^dici  relle  pariter  impares  , quanquam  nec  tantum  pariter] 
pares,  nec  tantum  pariter  tmpares  tUiJint.  Sed  hic planius] 
ex  lib.^.intelligentur . . . « 

X. 

IMPARITER  veroimpar  numerus 
eft  5 quem  impar  numerus  metitur  per  nu-| 
merum  imparem . 

VT  hic  numerus  impar  is. impariter  impar  dicitur. quo] 
niam  numerus  impar  ^.eum  metitur  per  s.  numerum  impa\ 
rem. Sic  quoque  hi  numeri  impares  z^,  27.  j J.  • 39* 

I 2 i.Zflij.c?»  alq  infiniti,imparitcr  impares  nominantur, 

. . XI. 

P R I M V S numerus  cft , quem  vnitasl 
fola  metitur..  - i 

§lVOD  fi  numerum  quempiam  nullus  numerus, fedfola\ 
Vilitas  metiatur,ita  vt  neque  pariter  par,neque  pariter  im- 
par,neque  impariter  impar  pofiit  dici.appellabitur  ntunerui 
primus  j quales funt  omnes  ifli  2.  j.f.7*  1 
3 l.f^c.Nam  ess fola  vnitas  metitur . r 

' x,ii. 

PRIMI  inter  fe  numeri  funt , quos  lola_» 
vnitas,communis  menfura  metitur  • 


sievr 
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> SICVT  numerus  iUtiifuem /ol»  vnitas  metifHTj  Primus 
dieiiuriita  quoque  duoyipesy  quutuer yVel  efiam  plures  jkm- 
meri, quos  proter  vahatemiumllus  tmmerusytunquum  men~ 
fur»  communis  metitur,  quusmeis  finguli  illerstm  huheuMt 
t numeros,  qui  eos,pr»ter  vnitutem' metiantur  , appeUantur 
inter  fe  primi.Ft  i ^.s.funt  numeri  inter  fe  prmi  ,\puiu  fol» 
vnitas,menfura  communis  ilhs  metitur:quamuis  enim  prio 
'rem  metidksur  hi  numeri  ^.pofieriorem  vero  iUi  x^.tu 

min  nullus  ifiotit  ytrurhque  metitur, fedfola  vmitat  vtrtuf- 
que  ejl  communis  menfura.Sic etiam  hi  numeri  T.io.t^,prt 
mi  inter  fe  dicentur, quod  prater  vnitatem, nullum  habeant 
numerum,menfuram  communem, quamquam  poflremi  duo 
habeant  communem  menfutam  hunc  numerum  Denique 
vnitasi^  quiuis  numerus,dici  pojfunt,licet  improprie-,  nu^ 
meri  inter  fe  prsmhquia  fila  vnitOi  vnitatem,^  numerum 
quenruit  metitur ,ta»quam  metifitra  cemtimnis'. ' i 

XIII. 

COMPOSITVS  numerus  eft,  quem  nu- 
merus quifpiam  metitur . 

NVMERVM,  quem  prater  vUitatem  aliquis  alius  nu- 
merus metitur  > appellant  Geometra  Compofitum,  euiufmo- 
di  eft  hic  tq.Nam  eUm  vterque  herkm  numerorum  ^.^.me 
titur*  Perfhicuum  autem  eli,  omnes  numeros  pares , dempto 
binMrio,ejje  iompofito$,cum  eos  omnes  binariu^  mefiatur.Eic 
quo  fit,  omnes  numeros  primos,  prater  binariit,  ejfe  impares, 
quMdoquidi  ox  paribus, filus  binarius  primus  ejl,vt  diximus. 

• X I I M. 

'COMPOSITI  autem  inter  fe  nume- 
ri fiint  3 quos  numerus  aliquis , conimunis 
meniura^metitur.  , 

DVO  numeri, vel  pistres, qstot  prater  vnitatem , aliquis 
alius  numerus, tanquammenfira  commumis,metiiur,duun 
tur  inter  fi  compefitijicel  non  quilibet  Jit  compofitus  mme* 
rs*s  i quemadmodum  ^ numerus  ille , quem  prater  vnita- 

ttm, 
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metifur  , eempofitut  nominatur.  Vt 
hi  numeri  is.z^,compnfit(Jnterfefunti  <fui'a  eos  hic  ««wf-  ^ 
rus  i.tanquam  communis  menfur admetitur. Ita  ettam  tnter 
fe  cempejiti  erunt  hi  numeri  7, i t.^^,Nam  primus  eorum 
(j*  /eip/umi  cS*  reliquos  duot  metitur , Uftt per  fejumptus  j 
Primus  vocetur, 

■ -■  X V. 

N V M E R V S numerum  multiplica- 
re dicitur^cum  toties  compofitus  fuerit  is  > 
qui  multipIicaturjquotSLitin  ipfo  multipli- 
cante vnirates3&  procreatus  fuerit  aliquis* 

VT  numerus  6. multiplicare  dtcetur  numerum  S.quaa- 
do  numerus  S.fexies  fuerit  compofit  ust  toties  nimirum ^quot 
funt  in\multiplscante  6,  vnittete^iprocreatufq--,  fuerit  nttme 
rus  4S.//4  quoque  vicijftm  numerus  t. multiplicare  dicetur 
nuhterum  6 fi  numeri  6.o8ieS  fumpferimusy  toties  fcilicet ) 
quot  Vilitates  in  multiplicate  S.cotinetqr^procreauerimufqf 
eundem  numerum  qS,  Eadem  denique  ratione  hi  numeri 
ioo.  1 ono,  zo.i^e.  dicentur  multiplicare  numerum  45^.  cum 
hic  fumptus  fuerit  centies  j miUiestaut  vicies it^c.genitique 
fuerint  hi  numeri  4s6oo.4$6oee.^ize.^e.  Itaque  numerus 
altquis  dicetur  produdfgigniy  precreartue  ex  duobus  nttme 
ris  i cfuando altero  alterum multiplifante yprodu&us  fue» 
rie  Vt  numerus  aq  .-gigni  dieieur  ex  his  numeris  7. 9.  quia 
j procreatur  ex  multiplicatione  numeri  7. in  numerum  ^.vel 
‘ e contrario.  Et  fic  de  reliquis  , 

S E §1^  IT  V R ex  bis,  produBum  ex  ^multiplicatione 
numeru  eandem  habere  proportionem  ad  alterutrum  mul* 
tipiieantium  , quam  alter  multipiioantium  habet  ad  vni-^ 
tatem.  Cum  enim  ex  definitione  Euclidis  > alteruter  multi- 
plicantiu  toties  componendus  fit,  vt  faciat  produSumyquo- 
eios  dtt  altero  multiplicantium  ojl  vnttas  » continebit  nume~ 
rut  produQus eoties alterutrummultiplicdtium y quoties  al 
ter  multeplieantium  vnitatem  eontinef.ac  proinde  eandem 
habebit  proportionem  numerus  ^produSus  ad  alterutrum 
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mulufltc/tnuumf  quam  alter  multiplicantium  ad 
habet.  Itaque  Multiplicatio  fiue  duiiui  vnius  mtmari  in 
alium  ita  quoque  defcrihi  poterit , 

MVLTIPLICATIO  numeri 
numerum,  eft  inuentio  numcri,qui  ad  alte- 
rutrum multiplicantiu  eandem  proportio- 
nem habet,  quam  alter  multiplicantium-^ 
ad  vnitatem, 

S T C vi  les , ex  multiplicatione  iuilu  6,in  S.£igni 
numerum  qS.qui  ita  fe  habet  ad 6.  vt  S.  ad  t,Vel  ita  ad  8. 
vt  6.  ad  I.  ' 

HVIC  definitioni  aiderida  ejl  htc  alia  ioceHs  quid  fit 
nnmerum  diuidere  numerumtquippe  qua  nttrffaria  omHino 
^fit  ad  ea^qui  nes  in  i/s , qua  fequUturfitmus  demonffraturi, 

N VMERVS  numerum  diuidere  dicitur, 
cum  numerus  acceptus  fuerit,  qui  fuis  vni- 
tatibus indicat, quoties diuidens  numerus 
in  diuifb  continetur. 

V T numerus  6. diuidere  dicetur  numerum  qS.cum  fum 
ptus  fuerit  numerus  8.  qui  eitofuis  vuiuatibus  indicat, diui-^ 
denum  numerum  6,in  diuifo  q8. contineri  oHies.  Ita  queqj 
vicijpm  numerus  s^diuidere  dicetur  eundem  numerum  48. 
(i  acceptus  fuerit  numerus  6,qui  fex  fuis  vnitatibus  indicat 
diuideatem  numerum  8.  in  diuifo  48. contineri fexies. 

m7{C  fitynumerum  ex  diuifione  procreatu  eandem  ha- 
bere proportionem  ad  vnitatemyquam  numerus  diuifusha' 
bet  ad  dtuidente.Cum  enimyVt  tn  definitione  diximus  y pro- 
creatus numerus  fuis  vnitatibus  indicare  debeat  yqttetiet  di 
uidens  numerus  in  diuifo  contineatur } continebit  numerus 
produBus  vnitatem 'toties. quoties  numerus  diuifus  diuid\- 
tem  continet : ac.proinde  eandem  proportionem  habebit  «n- 
merus  ex  diuifione  genitus  nd  imitatemyquam  dtuifuf  nu- 
merus ad  diuidentem . .1  tacfue  Diuifio  vnius  numeri  per 
alium  it»  quoque  poterit  defer ibt.  • Wivnx. 


• ^ DIVI-. 
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'DIVISIO  numeri  per  numerum jcft  in- 
uentio. numen,  qui  ad  vnitatem  habet  ea- 
dem proportionem 5 quam’ numerus  diui- 
fus  ad  diuidentem. 

LT  A vides  ex  dinifietu  n^smeri  48.  per  6 . preere/tri 
numerum  S.qui  itu  fe  habet  ad  t.vt  4^.nd  6Atem  ex  diui- 
\fij»ne  eiufdem  numeri  4%»per  i^.produei  numerum  d.qui  ita 
|y«  habet  ad  x.vt  4^.ad  8, 

E X htt  quoque  effifiturj  diuifo  numere  per  numerum  , 
diuifum  numerum  gigni  ex  multiplicsttione  numeri  per  di 
uifionem  inuenti  in  numerum  dtuidentem.  Diuifo  enim  nu 


\rnero  A»  per  B,procreetuf  numerus 


A,\S.  B.^.C.6.  D.l. 


Q.D.ifo  numejum  A»gigni,ex  du~ 
fiu  numeri  C,in  numerum  B.§luoniam  enim  ex  defn.mui 
tiplicationismumeruf  e^  Cyin  Bjprccreatus  ita  fe  habet  ad 
^vt  Cyud  vnitatem  D‘i  Ex  definitione  autem  diui/ionis  ^ 
Ua  quoquf  fe  habet  Ayud  B,vt  Cyod  vnitatem  Diperfpicsei 
ejl^numerum  ex  Cfin  Bygenitum  ejfe  numerum  A\eum  tam 
ille  genhuSf  quam  Ateandem  proportionem  habeut  adBy 
quam  Cyud  D, vnitatem, 

^HAEC  omnia  conueniunt  quoque  numeris  fraHis  > &\ 
integris  eum  frafliuld  eftyl^umerus  fralius  numerum  fra^ 
Butn.vel  tnteger  fraiiumyvelfraBus  integrum(Jiue fraBi 
adhareant  integrisyfiue  non)mu}tiplicare  dieiturycum  t.o- 
tiet  eompefitus  fuerit  isyqui  multiplicaturyquot  funt  in  ip- 
yb  multi plicttfue  vnituteSy^  procreatus  fuerit  aliquis: Dl-\ 
uidere  autem^  curn.nttmerus  acceptus fuerity.qui indicee  ^ 
quoties  diuidens  i»  diuifo  collinetur  : Ita  vt  in  multipli- 
catione inueniatur  qaeque  nunterus  y qui  ad  alterutrum 
mseltiplicantium' eandem  proportionem  habet^quam  alter 
multiplicantium  ad  vnitatem’.  In  diuijisne  autem  procree 
tar  numerutyqui ad  vnitatem  eandem  proportionem  ha- 
bet^y  quam  nuhierttsMuifus  ad  diuidentem . Vt  numerui 
■—.multiplicare  dieit»r  numerum  xq.  quando  numerus] 
xd.  toties  fuerit  copo/irusyquot  funt  in  -~.vnitateSyprocrea\ 
tufqy  fuerit  numerus  i o.^^uia  enim  vnitas  per  fut  femifie] 


1 


dvntaxat 
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dtfntaxat  efl  in  -~.fum  fndus  efi  numerus  zp.fer  femijfem 
qusque fui  lo.  It»  quoque 'victjjtm  numerus  zo. 

multipltcurt  dtcetur  numerum  fi  fumptus  fuerit  ’vi~ 
eiesytoties  fciUcet^quoties  vnitas  $il  in  zo.produffufq.  fue- 
rit idem  numerus  lO.  Vbi  vides  eandem  ejfe  proportionem 
procreati  numeri  \o,aU  quam  habet  alter  numerus \ 
multiplicans  lo.ad  t .Vel  ita  ejje  io. ad  zo.vt  ad  \ .Sic' 

e/iam  -j-T.  fe  mutico  multiplicare  dicentur  quando 

-^—.fumptus  fuerit  pe^ertidm  fui  partem,  quemadmodum 
tertiam  partem  vnitatis  tantum  continet'.  Vel  quando 
'r—.fumptus  fuerit  per  f ut  femijfem, quia  (j»  -—.femijfem  tan 
tum  continet  vnitatis . Vtroque  autem  tnodo  procreabitur 
-^.qui  numerus  tertia  pars  efi  numeri  ~ fiue  ^ fitntf 

fis  numeri -—.fine 6^0  p -silo  autem  mult/pliedtio  in 
numeris  frafiis  facienda  fit,tn  Arithmetica  deeuimus,de- 
'monfirabimusq.  ad  finem  lib.^.  • • • '• 

''RV  RS  V S numerus  diuidere  dicetuf  numerum 
'lO.eum  fumptus  fuerit  numerus  zo.  indicaris,  diuidentem 
numerum  vicies  contineri  in  diuifo  nuwiro  i o.  ita  Vt 
eadem  proportio  fit  procreati  numeri  zo.ad  i.  que  nUrtteri 
'diaifi  i o.  ad  diuidentem  -^-.Sir  quoque  diuidere  dice- 
mur -i-  quando  fumptus  fuerit  numerus  indicans,  diui- 
'dentem  numerum  non  totum  contineri  in  diuifo  ^fed 
'tertianreius partem . Nam  cum  numerus  -- . idem  fit.qui 
liquido  confiat  tertiam  huiUs  partem',nimirum 
tineri  in  -—.Ceterum  que  podio  jiat  diuifio  in  numeris  fia- 
tis,tradidimus  in  Arithmetiea,(^  ad  finem  lib^^demen- 
flrabimus,vbi  omnia  hec,  qua  de  multiplieae$one,dimifio- 
neq.fraclorum  diximus, planiora  jient,  - - v.  f 

■ . . XVI, 

’ C V M autem  duo  numeri  mutuo^f^l 
fc  multiplicantes  aliquem  fecerint, qui  fa- 
dus  eritj  planus  appellabitur.  Qui  vero  nu 
meri  mutuo  fefe  multiplicarintj,  latera  il- 
lius dicentur.  • V ^ ' • 


OMNIS 
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OMNIS  numerus  proere»- 

duorum  numerorumyplunus  ap- 
pellatur t quia  fecudum  fuas  'vni  - " 

tatts  in  lo9gumy  (flatam  difpofi  • . « • • • 

tas  parallelozrammum  relian-  > _ 

gttlum  refert  y cutus  latera  funt  . \ i. 

duo  numeri  multifltcantesyqui  . , ' . > 

idcirco  latera  numeri  procreati  vocantur yquod  ipfum  eon-, 
tinedntynon  fecusy  ac  re^e,  linea  angulum  reHum  ambien- 
tes yparallelogrammum  r e Siangulum  continere  dicuntur  y 
vt  latius  lib.  2.  explicauinMS.  Vt  numerus^  Z4.  produdius 
ex  multiplicatione  mutua  numerorum  4.  6.  planus  ap 

pellatur , lateraq.  eius  funt  4.  6.  quia  eius  vnitates  in 

longutpy  latum  difpoptAyprout  laUra  exigunty  referunt 
paraUelogfiOtitmum  rtSangulum  y .euius  vnum  ji^us  fex 
vnitaresyalterum  vero  ^cojnpleditur.Epd^m  mpdo-pMftie 
rus  6^,  genitus  ex  mutua  multiplicatione  numetorUrh  S, 
^S^planus  dicitur yciusque  latera  '^,  (y  9^.  >■  - 

C AE  TER  yM  cum  infinita fnt genera  uumarorup 
planorum  apud  Arithmeticos  , quemadmettum  fs',  figttra 
plana  apud  Geometras.  Euclidesfolum  definit  pldniLqua~ 
dr angularem  rec^ngulumy  qui  videlicet  fub  duobus  nu-r 
mtritytx  quorum  mutua  muUiplieatione  gigmmr  ^ conti- 
netur j quoniam  de  hoc  foloin  hifce  libris  numerorum  di-> 
fputatyqubd  omni  ex  parte  quadrato  GeometricOy^  figura 
altera  parte  longtorhfimiles  fint,^  aquale ty  fiue  ambitu  » 
\fiue  aream,capaeiratemve  fpeUes.  Nihil  autem  dicit  //0 
Humeris  triangularibus,  pentagonisy  hexagonisy  t^c.  quia 
hi, licet  conueniani  triangulo  Geometrico, penragonoyhexa 
gono,tfi'C.  quod  ad  ambitum  fpeliat  ; tamenfi  aream  yfeu 
capacitatem  confideres,ab  qfdem  multum  difcrepunt . I d 
quod  perfpicaum  efi  cuilibet, qui  diligenter  hos  Euclidis  li-r 
IroSyt^'  Arithmetjcam  Iordani  perlegerif, 

POTE  Sf'  autem  vnaspdemque  numerus  planus  plu 
ra  habere  lateray  cum  ex  pluribus  multiplicationibus  pro- 
creari peffity  vt  nurporus  14.  nenftflum  latera  habet  4. 

6.  verum  etiam  j,0»  8,  necnon  jz.quia  tam  ex  mul~ 
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tiplic*tione  4.1»  6.e ii  genitus  . Ira  quoque  numerus  planus 
100.  lateira  habet  4.^-  zs:  z.  so:  10,  10, 

quod  ex  ^is  t^m»abus.^nuttieris  \ fi  bini  inter  fe  multiplicent 


tur, gignatur. 


‘ i ji  >uerS  omnetf)  numerum  planum  metiuntur  duo 
nuneari  t^ulffplicant^s  (4  mutuo, quod  quilibet  eorum  toties 
^fitmptusyquotjuut  i»  altero  vnitates,ipfu>n  procreet,  liqui- 
do confiat,omnem  planum  numerum  ejje  compafiium.§lHod 
etidih  de  numero  folido,  qui  iamiam  definietur,' dici  p^eft . 
Verufn  efl,  hinitatern  aliquando  dicipojfe  numerum  planu  , 
quamuis  improprie  squta  tius  latera  fiunt  dui  'vmtatts,qua. 
mdhi^licdtx  mutuo  ipfiam  vnitatem  producunt • ' 


1 ^ *' 


.XV  I I.  .. 

C V M vero  tres  numeri  mutuo  fe  Te 
mtiltiplicantes  aliquem  fecerint  ^‘qui  'pfo 
creatus  erit , folidus  appellabitur ; C^i  au- 
tcm  niimeiri  mutuo  fe  fc  muitiplicariar , la- 
tera^^illiiis  dicentur . ' . ' 

j 

I • • . vv  • i 

; V’Tt  qttia  tres  hi  numeri j,  4,  mntuo fiefie  multipliran-- 
tesypradueunt  ex  Zt.in  ^.procreatur  numeru{6.^ 

ex  6.in  q.fit  24->Vel  ex  z.in  ^.gignitur  numerus  S>  0iOX  S. 
in  ^.efficitur  a4.  Vel  denique  ex  in  4.  productiur  nume- 
rus I z.  ^ ex  iz.  in  s.generatur  ^4.  appellabitur  numerus 
3/^.fialidti:s,nttmeri  vero  2.^.4.  dicentur  latera  illius,  quia 
eius  vnitates  in  longum  , latum  atque  prefittndum  difipofite, 
referunt  figuram  quatidam  fiolidam,que  Parallelepipedum 
nufseupaturyVt  lib,  1 1.  explicabimus  , cuius  omnes  tres  di- 
menfiones  exprimunt  tres  numeri  fie  mutuo  multiplicantes  j; 
vntis  quidem  longitu<iinem,a!itis  vero  latitudinem,  ^ alti, 
tudinotn  reliquus  . Nam  fi  primum  multiplicetur  numerus  \ 
X.inq. efficietur  numerus  8.  bajis  folidi  numeri  longa  qua- 
tuer  vnitates,^  lata  duar.  Et  fi  hec  hafts  in  ^.rriultiplice-' 
tUr,  hoc  efi,  fi  accipiatur  ter,exurget  totus  numerus  folidus  j 

Z^.al-  J 
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t-itum.AtJt  numerus  x.tn  ■ J /\  ■A''  'Jt 

^ f licetur  , habebitur  ba/is  6.  vnit»^ 

^ furfjfqui,  multiplicata  i»  /^.facit'to  ^ 7 ~/T 

V futn  folidum  numerum  z4.  in  alti-  ' ^ - 4-h  r j 

.7  \udine  habens  ^.vnitates.Si  deniq;  yp  ~7*"  ~7Q 

. pumtrut  ^ .multiplicetur  i»  a.  fro-‘  ' * ■ « ^ 

j freabitur  numerus  t t.pre  hdfi-j  qtu  ‘ ^ 

J 'iis  fumpea  faciet  nnmerii  eundem  foltdii ^zq.cuitts  altit^de 
' j ^nfinetduas  vnitatesi6^t  omnia  perfptcua  funt  iu  figura 
j ^opefit/i.Si  enim  bajis  fit  BCOF^oSo  vnitatmmymiM  loogi- 
‘I  ^d<t  BCjquatudrvnitateSi^BFfiatitudq  dtias  coplfftipfir'^ 
J mperponentur  ei  dut  alit  bafes  fimiUi^^  tqualesy  vt  totus 
X I pumerus  felidus  contineat  zq.vnhate s^tiufifi  aHiiudo  9Ay 
I }pnitates  er  e s. Similiter  fi  hafis  fit  ABFEtfex  vnitatumyCts- 
5 ws  longitudo  ABytresy^ latitudo  BF^duas  continet  vntta. 
5 ^tsifuperponentur  ei  alit  tres  bafies  fimilesyt^  tquales\'fiet- 
I aue  totus  fbfidus  numerus  rurIUm  z j^.althudinenf  J^yha* 
I fens  qudtuor  vmtatum.Sr denique bafis fit  ABCT>yi^\i>ni 
‘4  ja/d,cuius  longitddo  BC^quatuor  continety^  latitudo 'ABy 
■ l tesy/uperponetur  illi  alia  bafis  fimi  lis.  tqudlis  EF<SH  ^ 

I nnffabitque  totus  numerus /olidus  vnitatibus  quarUm 

’■ ! altitudinem  dabunt  AEyVet  BF.Idem  hicnuineiUs  fo\ 
' fiidus  xq. habet  ktc  latera  6,z.z,cUfU  ex  his  mutuo  otnfltipU 

V tatis  producatur.Eodeque  mode  de  alijs  numeris  [olidis  iu- 

^ ifuandum  erit.'  i-  . / ’ 

1;  vnitas  interdum  [olidus  appellabitur  nu 

mkusyitfi  ndu  pvoprieyquia  eiuslaiera  funt  tres  vnitatosyip- 
' vnitate  ex  rnutua  earum  ts^ultiplicattone  procreantes^ 

B^  fgiEFlNFT  autem  ^ hic  Euclides  tantum  numerum [oti 
um  reciangulum  , cuius  bafetoppofitt  funt  parallolt‘y 
qui  continetur [ub  tribus  numeris yomifsis  infinitis  alqs  , de 
quibus  Iardanus, ob  caufam  inpreeedenti  definiiiina  datai 
quia [cilicet  hi  prorfits  aquales [unty^  fimiles  eubisydr  p»T 
: tqlletepipedis  Geometrice*. , i • 

V-.I  ^ 

A D R A T V s numerus  eft  , qiii 
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aequaliter  aequalis . Vel  qui  fub  duobus  x 
qualibus  numeris  continetur . 

P LA  S VM  illum  numerum  yqui  equaliur  equuli 
e fi  j hecefi  , quifeeundum  v.nitutes  fuat  i»  longum  ^ lu 

tum  difjfoJitas,refert  parullelogra 
mum  reUungulumy  cuius  longitu 
do  latitudini  efl  aqualis  , ita  v 
omnia  latera  fint  aqualia^vel  qu 
ex  multiplicatione  mutua  duori 
numerorum  aqualium  procrea 
tur,atque  adeo  fub  illis  cotinetuv 
•vocat  quadratum  , Haiufmodi  e) 
numerus  2$,  contentus  fubnume 
ris  aqualibus  ^ .hoc  eftycx  eo 

rum  mutua  multiplicatione  geni 
tus.NamJt  eius  vnitates  in  formam  planam  redigantur 
referet  perfeHum  quadratum  Geometricum  y in  quolibe 
latere  habens  quinque  vnitates , tdeoque  aqualiter  aqua 

liferit.  i • , 

I ALTERVTER  autem  numerorum  aqualium , fub  qui 
bus  quadratus  numerus  contineturyvelex  quorum  multi 
plicatiene  producitur  , latus  quadrati  a Geometris  , radi* 
vero  quadrata  ab  Arithmeticis  plerifque  appellatur , 

XIX. 

' CVBVS  vero  i qui  aequaliter  aequalb 
aequaliter.  Vel, qui  fub  tribus. aequalibus 
numeris  continetur . 


# # ^ # # 
♦ • • tT.# 


.#  * d • * 

t 9 9 


r 

SO  LI D VM  quoque  illum  numerum  vocat  cubum, 
qui  eft  aqualiter  aqualis  aqualiter  y id  efl  y cuius  vnkatet 
in  longumylatum  , atque  profundum  difpofita  cubum  Geo- 
metricum refirunty  itavt  omnes  eius  dimenfienes , nimi- 
rum lengi/udoylatitudoy(^  altitudoyfiue  profundit  at  ytqua- 
tes ^nt%  Vel  qui  eoi  multiplicatione  mutua  trium  aqualium 

nume- 
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numerorum  hiter  fe  producitur, 

§luulis  eii  numerus  \y.conten~ 
tusfub  numeris equnUbus  j. 

^.fiueex  eorum  multiplicatione 
mutua  procreatus ^cum  ex  in 
l.fiat  numerus  ^ ex  g.  in  i. 
gignatur  numerus  cubus  ^7.  Om  ^ 
nes  enim  illius  vnitates  in  for- 
mam folidam  redarie  referunt 
^ierfiSum  cubumGeometricum, 

exi/luntque  tam  in  longitudine  , latitudine  , quam  in 
profunditate,  tres  vnitates  . §luare  ipfe  numerus  17.  eff  a- 
qualiter  iqualis  equaliter . 

I L I B E T vero  trium  numerorum  aqualium  , fuh  I 
quibus  cubus  continetur  , vel  ex  quorum  mutua  multtpli.\ 
eatione  procreatur , Geometris  latus  cubi , pleri/que  autem 
Arithmeticis  radix  cubica  dicitur  . 

- XX. 

NVMERI  proportionales  funt,  cum  pri 
mus  fecundi , & tertius  quarti , cTque  mul- 
tiplex eft ; vel  eadem  pars , vel  esedem  par- 
tes : Vel  certe , cum  primus  fecundum , & 
tertius  quartum , aequaliter  continet , can- 
demqiie  infuper  illius  p artem , vel  eafdem 
partes. 

•VT  numeros  proportionales  in  omni  genere  proportionis 
ronalis  inequalitatis( cuiufmodi  funt  oes  numeri  inxquales 
inter  fe  collati)cemple(ieremur,  addidimus  huic  definitio- 
ni illa  verba ; vel  certe,  cum  primus  fecundum',  & ter- 
tius quartum,arqualiter  continet,  eandemque  infuper  il- 
lius partem, vel  eafdem  partes.JDf/«</«>  etenim  vulgata 
Euclidis,, quam  puto  ejfc  corruptam,cu  manca  fit, atque  im 
, perfera, coprehendit  ftflu proportionalem  numeros  in  propor 
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tione  multiplici,  fubmultipliciue]^  O»  in  proportionibus  relin- 
quis 'minortsTniqttalitatis.  Num  in  proportione  multiplici 
funt  qnutuo/quilibef  numeri  proportionules,cum  primus  fe 
cunili,(^  tertius  quartiyoque  multiplex  eft}  in  fubmultipli- 
ci  'veroycum  primus  Jecundi . ^ tertius  quurti, eadem  pars 
I»  reliquis  proportionibus  minoris  inaqualitatiSfOum 
primus  fecundi,  tertius  quarfi,  eadem  partes  fuerit  yVt 
vult  dofnitio  Euclidis.  At  vero  ex  ea  nequaquam  depreke 
dere  poJp*mus,quinam  numeri  proportionales  fint  in  ptopor 
tione  fuperparticHlari,fuperpartiente,multiplici  fuperparti 
culari,  multiplici fuperpartiente.  In  his  enim  omnibus, 

prtmus  numerus  fecundi,^  tertius  quarti,ueque  eque  muU 
tiplox  eH, neque  eadem  par s,n  eque  eadem  partes;/ed  primut 
fecundum,(^  tertius  quartum,aqualiter  continet, puta  vel 
femeiyVei  aliquoties,^  eandem  infuper  illius  partem, eafde- 
ue  partesyvt  perfpieuum  efi  exqs,qua  docuimus  ad  defin\q. 
lib.^.vbi  omnes  proportiones  rationales  copiefeexplicuimus. 
Itaque  hi  numeri  i z.^.^.s.proportionales  funt,cum  primus 
fecudi,^  tertius  quarti  aque  multiplex  fit , nimiru  triplus. 
Item  hi  q.iz.q.9. efi  enim  primus  feeundt,(^  tertius  quar- 
ti,eadem  pa rs,'  nimirum  tertia.  Rurfus  preportionalesfun s 
hi  numeri  6,%,q.i  z.quod  primus  fecundi,^  tortius  quarti 
eadem  partes  fint, videlicet  tres  partes  quarta.  Denique  & 
y.6. 14.it. 7/4. 14.  j i.  i 2.,^.z^.  lo.fimt 

numeri  proportionales. Ham  in  primo  ettewplo  primus  nu-r 
merus  fecundum  , ^ tertius  quartilrh  ^fem  et , ^infuper 
eandem  paitem^videlicet  fextam^lnfecsindo  autem  femel, 
eafdem  partes  jsitnirum  tres  quartaf  ; In  tertio  deiodi 
bis,f^  adhuc  partem  eandem,videlicet  quintam,  continet. 
In  vltimo  denique  primus  fecundum,  ^ tertius  quartum, 
bis,  praterea  eafdi  partes  c^pleBitur  ,pura  duas  partes 
quintas, §l»od  fi  primus  numerus  feetfndi,(^  tortius  quar- 
ti, no  fit  aque  multiplex,vel  ea  di  pars,vel  cade  partes ; vel 
denique  frimus  fecundu,^  tertius  quartum,  no  aqualittr 
continomt,edhdemqi  infuper  illius  parteniiVol  eafdem  par 
tes',nuUo paBo  dicidi  erut  numeri  prepofiti proportionales, 
j^OTIE^CVN^E  igitur  quatuern umeri  proportio 
nales  ejfe  ponuntur, cime  edendum  hetejfarie  erit,  fi  quidem 

i.  maiores 
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m»iores  cum  minoribus  conferuntur  ytfued  primus  fecundi, 
dj>  tertius  qunrtiyoque  multiplex  fitiVel  eerteyquod  primus 
fecundum,^  tertius  qunrtum,contineat  Aquuliter,  ^ inm 
fuper  eundem  purtem,vel  eufdem  purtes:  Et  ceritru  ,fi pri~  . 
mus  fecundi,^  tertius  quurtiyoque  multiplex  concedutur: 

Vel  certe  primus  fecundum,  ^ tertius  quurtumi  equaliter 
dicutur  continere  , Cr  eundem  udhuc purtem  ^ vol  eufdem  ' 
purtes, colligetur  numeros  effe  proportionulosJ^od fi  mino- 
resud  muiores  referuntur  ,dicunturquo  eundem  hubtrt^  < 
proportionem, futendum  erit,  primum  fecundi  , ^ tertium 
quurti,effo  purtem  eundem,vel  purtes  eufdemrEt  e contru- 
rioyfiprimus  fecundi,  tertius  quurti  ,eudem  concedutur 
pursjvel  eodem  purtes,  concludetur  numeros  iffos  eandemi 

hubere  proportionem  t \ ^ 

DEFINIT  uutem  Euclides  eos  duntuxut  numeros  pro- 
porfionules,qui  proportionem  eundem  tnuquulitestit  hublK 
Num  fi  de  propertione  equuUtutis  loquumur , perfpituum 
tli,prjmum  fecundo,t^  tertium  quurto  equulem  debere  'efi  ^ 
fet^vt  propertionules  numeri  dicuntur , 

£ X huc  uutem  definitione  uperte  celligitstr, equule s nu 
meros  ud  eundem  huhere  eundem  proportionot/n  Et  cotctru 
eundem  ud  equales  eundem  quoque  hubere  proportionem. 
Item  numeros  ud  eundem  hubentes  eundem  proportionem, 
vol  ud  quos  idiem  oundem  hub et  proportionem  , equulos  of- 
fe.Cum  enim  equulos jsumorifint  eiufdem,vel  equo  multi- 
plices,vel  oudem  purs,vel  eedem  purtes:  Vel  certo  eundem 
equuliter  contineunt,eundcmquo  in/uper  illtus  purtem,vel 
purtes  : Item  cum  idem  numerus  equulium  fit  vol  equcj 
multipleXfVel  eadem  purs,vel  eedem  purtes  iVel  certe  il~ 
los  equuliter  contineat, eundemqueit^uper  eorum  purteUs, 
vel  purtesiperfpieuum  efi,uquuies  nstmeros  ud  eundem.vel 
eundem  numerum  ud  equules,  eundem  hubere  proportio^ 
nem,  iuxtu  hunc  definitionem . . 

RV  RSV  S qMu  numeri  ud  eundem  habentes  eundem 
proportione,  fient  illius  vel  equemultipliees  > vel  eudepurs, 
vel  eadem  purtev,Vel  certe  illum  equuliter  eontirtent,eun~ 
demq. enfltper  eius  purti,vel purtes:! tem  quiu  idem  nume~ 
rus  hubens  eundem  proportiostem  ud  uliquot,  efi  illoru  vei 

• ‘ b q eque 
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A/jue  mul/ipleXiVfl  e»di  fMrt,vel  r^dem  partes  j Vel  certe 
illos  equaliter  continet,  eandemsfue  infuper  illorum  parte, 
vel  partes, fecundum  hanc  eandem  definitionem, manifi/lu 
efi  numeres,tpti  ad  eundem  eandem  habent  proportionem, 
vel  ad  quot  tdem  eandem  proportionem, habet,equales  ejfe. 

tAM  rattene  infertur, maior  is  numeri  ad  eundem, ma 
iorem  prop^tionem  ejfe,quam  m inoris.  Et  contra,  eiufd  em 
ad  minorem, maiorem  efje  proportionem  , quam  ad  maiore. 
Item  numeroru  illum,qui  ad  eundem  habet  materem  pro- 
pertienem,maiorem  effeiAd  quem  autem  idem  habet  maio- 
rem proportionem, miner  em  eJfe.§luaomnia  perfpicuajunt, 
firehe  hac  definitio  intelligatur. 

HAEC  definitio  conuenit  etiam  numerit fraHis.fiue  in^ 
tegri  numeri fimul  adfint,fiue  non. Nam  quatttor  hi  nume- 
ri funt  proportienales',-^,~.-^.-^.quia  primus  feeundi,et 
tertius  quarti,aque  multiplex  efi,nimirum  duplus  , vt  pa- 
tet,fi  priores  duo  ad  eandem  denominationem  reuocitur,vt  ' 
ad pefieriores  quoque  ad  eandem  denominatione, 
vt  ad  ^0  paSto  autem  fraHi  numeri  ad  eandem 

denominatione  reducantur , docuimus  in  Arithmetica^^ 
ad  fine  lih.Q,demoftr  abimus. Eadem  ratione  quatuor  hi  nu- 
meri proportionales  funt  -f-.  1-^2— primus 

fecundi,^  tertius  quarti  fit  eadem  pars,nitnirum  femifsis, 
vt  conflat,  fi  priores  duo  ad  hos  eiufdem  denominationis 
\ reuoeentur,  pofierioros  duo  ad  hos  ° . 

atque  ita  de  ceteris , 

' X X 1 4 

SIMILES  plani5&  folidi  funt , qui  pro- 
portionalia habent  latera , 

VT  planus  numerus  plano  numero  fit  fimilis, non  necef 
ft  e^  qualibet  duo  illus  latera  quibufuis  duobus  lateribus 
huius  efje  probortionalia;fed  fatts  efl, illuni  habere  aliqua 
latera, que  fint  proportionalia  quibu'~dM  duobus  lateribus 
huius.Nam  hac  ratione  erunt  eorum  latitudines  longitudi* 
nibuspreporttonalesyfi  fecundum  fuas  vnttates  in  formam 
plana  redigat»r,pKOut  latera  affumpta  exigant.  Vt  nume- 
ri plani  h.fimiles  funt, quoniam  illius  latera  6.^.pro* 
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ferthnaltM  funt  luttrihus  huius  5 . t.quamuis  his  eifdi  non 
fint  proportionalia  alia  illius  latera  nempe  S.^.yel  1 2.2. 

EODEM  modo  vt  duo  numeri  folidi Jtmiles fint^non  re» 
quiritutyVt  quauis  tria  vnius  latera  proportionalia  fint  tri 
bus  quibuslibet  lateribus  alterius\fed fufiicityVt  tria  vnius 
reperiatur  tribus  alterius  proportionalia,quia  hac  rationey 
fi  fecundum  vnitates  in  firmam  folidam  reducanturycr&t  ^ 

eorum  latitudines  longimdinibusy  (sT  longitudines  altitudi 
nibus  proportionales.Vt  numeri  folidi  tpz.(^  iqfunt fimi- 
lesyquia  latera  illius  8 ,6,q,lateribus  huius  4.3 . z.funt  pro- 
portionalia , licet  his  eifdem  nequaquam  proportionalia 
fint  alia  latera  illiusynimirum  12. 8.Z, velli 6.4.3, 

ITA^E  poffunt  duo  numeri  plani yvel  folidi,  ejfe  fimi- 
lesylicet  lateribus  aliquibus  vnius  acceptis  nullo  modo  repe 
riri  queant  latera  alterius  proportionaliaJSunt  enim  hinu 
meri  plani  sq^S.fimiles , vt  diUum  eff,  tamen  fi  latera 

prioris  fumantur  q.(^  S. nulla  reperientur  in  poiieriori  il- 
lis proportionalia . Sic  etiam  folidi fimiles  funt  i9Z.  24.  cu 
tamen  lateribus  prioris  ajfumptis  q.^.iS.nklla  reperiantur 
preportionalta.inpoHeriori, 

HAEC  porro  fimilitudo  planorum , ^ filidoru  reptritur.  ^ 

quoque  in  fraHis  numeris, fiue  i»  integris  cum  fraHis.tiam 
fi  fumantur  quatuor  numeri  non  integri  proportionales,  ' 

td  duo  priores,  quam  duo  pcfieriores  inter  fe  multiplicStur, 
procreabuntur  plerunque  duo  plani  non  $nttgri  fimiles,&c, 
Dixi,plerunqi,quia  fiert  potefl,vt  tnterdum  integri  numeri 
gignantur.Na  fi  duo  latera  fint  6,  alia  duo  i-j-.i2, 

, qua  eandem  proportionem  habent  noncupldyproducentprio 
ra  duo  numerum  planum  q.  pofieriora  vero  numerum  i6, 

X X 1 1.; 

PERFECTVSnumeruseft,quifuisip* 
fius  partibus  eft  «qualis . , >.  , 

NVMERVS  ille,cui  omnes  fua  partes fimul  fumpta(loqui 
mur  autem  de  partibus  aliquotis , iuxta  defin.  huius  Isb.  ) 
aquales  funt,perfeiius  d Mathematicis  nuncupatur.Cuiufi 

b 4 modi  I 
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modi  funt  hi  numori  6,  z 8.  Num  frimus  contintt  h» i 
partti  aliquotas  dnntaxat  t.z.  f.  qtu  fimul  fumpu  confi- 
ciunt numerum  6.  Secundi  autem  numeri  partes  omnes 
uliquou  funt  ha  /.z.4.7.14.  quarum/umma  ccuHituit  ip~ 
fum  numerum  28.  Tertius  demum  numerus  has  partes  ha 
bet  aliquetas  t.z.  4.  S.  l6>  ll.6z.t^q.i.A8.quas  omnes  in 
'vaam  fummam  colleSas  componere  numerum  496.  perfpi 
tuum  efi.§iui  amem  numeri perfeMifinty^  quwtria^ac  ra 
titne  procreenturi(  funt  enim  pr Ater  tres  diffos  innumera- 
bHet  alij  ) demonHrabitur  ab  'Euclide  propofvltima  lib.q, 

• O D fi  partes  omnes  aliqmta  alicuius  numeri  fi-> 
mul  accepta  maiores  fint  ipfe  numero  , dici  folet  numerus^ 
ille^Abundahr.fi  vero  minores , Diwinutut . ' > 

£ V C£  autem  clarius  ex  hoc  loco  colligitur  ^partem 
ab  Euclide  fumi  tantum  pro  parte  aUqeeota.  Sam  aiioquin 
omnis  numerus  ejfit  perfeffusy  cum  fuis  ipfiuc  partibus  fit 
aqualisyfi quilibet  numerus  minor  numeri  maioris  pars  di- 
ci potoiiyfiue  oum  metiatury  fisse  non  messsstur . 

definitionibus  ub  Euclide prepofitis  adiungendt} 
mihi  videntur  ex  CampanOyalijfque  fcriptoribus  nonnulla 
aliayquibus  proxime  fuccedent  pofiulata,^  communes  ani 
mi  notiontSyprafertim  ea,  quibus  in  domonfirandis  nume- 
rorum proprietatibus  Euclides , & eius  interpretes  vti 
videtstur, 

xxiur 

. NVMERVS  numcmra  • metiri  dicitur 
per  illum  numerum,  quem  multiplicas,  vel 
a quo  multiplicatu^  ,‘rilum  producit . 

V T numerus  qjnetiri  dicitur  numerum  1 z.per  3 . quia 
multiplicatus  per  ^.producit  t'z'.Eademque  ratione  nume- 
rus'^^undim  numertsm^  ix^etietur  fer  4*  cum  ex  multi- ^ 
plkatiolne  q,in  ^.numerus  iz.prodttcatur . Hoc  autem  ita' 
ejfcyhac  ratione  fiet  perfpkuum.Cum  numerus  4.  metiatur^ 
I Zr  p*r  ^.faciet  4»  ipfum  t x. toties  cempofitus  , quoties  eft\ 
vnttasm  §luare per defin,  t<j,  numerus  multiplifansi 
nusfUtium  produeet  tz.  ^nia  vere,  vt  propof.  16.  huius\ 


bt 


LIBER  Vll, M 

Ub.ofie  K demus  , idem  numerus  f reducitur  ex  multiplicium 
tiene  ^‘in  j.quiex  in  ^.munife fi um  relinquitur ^ eundem 
numeri  i z.procreari,fi numerus  4.  multiplicet  numeri  j, 
H AE  C quoque  definituf,.-quudrut  in  numeres  non  /»- 
tegros.Nam  numerus  z~.metiri  dicitur  numeri  i J-j— 
per  ^~.quia  multiplicutus  per  gignit  ij~r~3r* 

I'  XXIIII.. 

PROPORTIO  ntimeromm efl ha- 
bit.udo  quadam  vilius  numeri  ad  alterum^ 
fecundum  quod  illius  eft  multiplex  , vel 
pars,  partes  ve ; vel  certe  illum  continet  fe- 
mel,  aut  aliquoties , & aliquam  infuper. il- 
lius partem,vel  partes . ' . ; 

j Humeeus  lo .cum  numero  q.confernturea  rationcji 
quu  illius  multiplex  eRiUifniritm  tjuintuplus , dicetur  hne 
comparutioihabitudoue^Proportio*.SIc  etinm  proportio  erit 
\eu' habitudoyquu  idem  numerus  zt.cum  numero  6olconfer 
tUr^Jecundutn  quod  iilius  iertiu  'pars  eft‘,  ^ fio  de  reliquit  i 
A E cum  ita  fint,perfpicuum  efiytum  ^mum  queo* 
'tuor  numeros  dici  proportionalefj  cum  primus  fecundi  » 
tertius  quarti, eque  multiplex  etl\  vel  eadem  pars,  vel  et,~ 
dem  partes : Vel  certe  , cum  primus  fecundum  > ©>  tertius 
quartum^equaliter  continet  > eandemt^  infuper  illius pfst’ 
temsvel  eafdem  partes^  vt fuprd  defin.t-ofdecuimus» 

XXV. 

**  ‘ " * 

TERMINI',  liuc  radices  proportio-^ 

nis  dicuntur  duo  numeri,  quibus  in  ea4w 
ptoporcione  minores  fumi  nequeunti 

XXVI. 

; ■ c V M tres  numeri  proportionales'  fuie-^ 
Hnt;  Primus  ad  tertium,  duplicatamTatio^j 
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nem  habere  dicitur  eius, quam  habet  ad  fe- 
cundum . At  cum  quatuor  numeri  propor- 
tionales fuerint;Primus  ad  quartumjtripli- 
catam  rationem  habere  dicitur  eius,  quam 
habet  ad  fccudumrEt  femper  deinceps  vnO| 
amplius,  quamdiu  proportio  extiterit ; 

H AE  C defnitiOiVt  tii  magnitudines  pertinet , copiofe 
explicat»  eJl  defin,i  o.lib.<i ,Vnde  cum  omnia,  tjuaibi feri- 
pfimus . ad  numeres  huc  transferri  fa'(ilt  pojfmt,  non  eH, 
quod  iterum  ea  hic  repetamus  • 

XXVII. 

■ O T L I B E T numeris  ordine  po- 
litis, proportio  primi  ad  vitimum  componi 
dicitur  ex  proportionibus  primi  ad  fecun- 
dum,& fecundi  ad  tertium,&  terti j ad  quar 
tuni  3 ita  deinceps  , donec  extiterit 
proportio . 

H o;c  :ita  fe  habere, pluribus  verbis  d nobis  demonfra' 
tum  efi  ad  defia.^Jib.6. 

POSSVNT  etiam  huc  referri  definitiones  illa  in  quinto 
libro  tradita  de  alterna  ratione,inuerfaque‘,de  compofitio- 
He,diupfiene,t^  conuerfione  rationis  j de  ratione  ex  tquali- 
tate;^  de  proportione  ordinata , ae  perturbata  , Omnes.n. 
hi  modi  argumentationum,  qua  circa  proportiones  verfan- 
eur,demon^rabuntur  quoque  hoc  fepttmo  libro  proportioni- 
bus numerorum  conuenire . ’ ' 

POSTVLATA  , SIVE  PETITIONES. 

. . I*  -- 

. POSTVLETVR, cuilibet  numeroquot- 
Ijbet  polfe  fumi  aequales,  vel  multiplices . 
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V. 

V N I TA  S omnem  numerum  per  vni- 
tates^qusE  in  ipfo  funt^hoc  eft^per  ipiiimmct 
numerum  metitur . • ' 

NAM  •vnitus  fnmpta  totieSfquot funt  in  numero  frofeji 
tovnitmtes,  ipfum  cofiiiuit.§luamobrem  ipfum  metitur  per 
ynitates,que  i»  ipfe  funt^hoe  ejijper  ipfummet  numeum  ex 
'fuis  vnitutibut  conftitutum , 

! VI. 

OMNIS  numerus  feipfum  metitur  per 
vnitatem. 

C VM  quilibet  numerus  femel  fumptus  ftbi  ipfi fit  equu- 
lis  j manifefium  ejl , omnem  numerum  fieipfium  metiri  per 


•vnitatem. 


V II. 


■-  SI  numerus  numerum  multiplicansjali- 
quem  produxcritjmetietur  multiplicas  pro- 
dudum  per  multiplicatum , multiplicatus 
autem  eundem  per  multiplicantem. 

'NVMERVS  enim  A,  numetum  P,  multiplicansproJu* 
cat  numerum  C.Dico  Admetiri  ipfum  C^per  B,  eundi 

C,pe'r  A.Cum  enim  ex  defin.i  $,numerut 
A B Bf  toties  eompofitus  eenfiituat  ipfum  C j 
C..  quot  fiunt  in  A y •unitates  j perfpicuum 

efi  By  metiri  ipfum  C,  per  Ay^  eadem 
ratione  A»ipfum  eundem  Cymetiri  per  B , cum  etiam  Byip~ 
fum  Aymultiplicatfs  proereit  numerum  C^vt  demenfirabi- 
tur  propofi6.  huius  Itb. 

V I I L 

*S  I numerus  numerum  metiatur  5 ^il- 
le 5 per  quem  metitur,  ^ eundem  metietUj. 
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per  eas,quae  in  metiente  funtjvnitates^hoc 
cft,pcr  ipfum  numeruni  meticntem. 

numerus  6.  metitur  numerum  iS.per  j,  me- 
'ur  ^ numerus  3.  eundem  numerum  tS.per  6.  hoc  ejiy 
v/eitu(es,  qut  in  metiente  numero  6.reperiuntur . Hoc 
tem  itu  ejfeyud  hunc  modum  confirmubimus  , ^^oniurrs 
merus  6.metitur  tS.per  ^ .fiet  numerus  1 S.  ex  multipli-, 
tiorie  '6,  in  3-  'vel  in  6.  per  defin.  z^.  §luare  per  uxiO’>^  , 
> frucedens  numerus'^,  numerum  i8,  metietur  per  6i 

IXv 

S I numerus  numerum  mctiens , mul- 
pUcet  eiim , per  quem  metitur  , vel  ab 
3 multiplicetur  , illum  quem  metitur  > 
roducet,  

METlJlTVR  enim  numerus  A, numerum  Cyper  B.Di- 
t Aymultiplicantem  ipfum  Byvel  mitltiflic/ttum  a Bypro- 
ucere  iffum  C.  Num  numerus  Aynu 
ferum'Cy  metiri  dicitur  per  eum  nu~  'A  ....  B ... 

terurAy  tpuem  multiplic/tnsyvetd  que  C 

iultiplicatusy  ipfum  C,  producity  per 
'efin,  i^.Cum  ergo  Ay  metiri  ponatur  ipfum  C.per  per- 
ricuum  effjUumerum  Ay  mulfipUeuntem  ipfum  B , oflr/  ub 
0 multipla utum\pro ducere  ipfum  C. 

, v . : x:'" 

N V M E R V s quotcunque  numeros 
metiens  » cpmpofitum  quoque  ex  ipfls 
tnetitui*. 

METIATVR  numerus  Aynumeros  BCyCD.  Dico  eun* 
dtm  A, metiri  quoque  ex  ipfis  compofittim  B D . Cum  'enim 
Aymetiutur  ipfos  BCyCX>\  erit  tum  £C,quam  C J5,  ipfius 
A,  multiplex.  Diuifo  ergo  BC  tin  partes  BE  ,EC,  ip(i  Ay 

equuUs  I 
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/ Aijuales,^  ip/«\ 

A , CD,  in  partus 

S....E.  .C.  . . .F. . . .G . . ..  D CF,  FG,  GD, 

eidem  A,ufua- 

les\erit  numerus  BD.eemfofitus  ex  emnihus  partibus  BEy 
ECyCFy  FGyGDy  ipfi  Ayequalibus  . multiplex  ipfius  A. 
§luare  Ay  ipfum  BJD,  metitur  . §luod  ejl  pfopejitum . 

XI. 

NVMERVS  'quemcunque  numcmm 
metiens.metitur  quoque  omnem  numcru>! 
quem  ille  metitur . - • ^ j 

. METIATVR  numerus  A , numerum  B’,^  B,numeru 
CD  JDico  eundem  Aymetiri  tjueque  numerum  CD,  quem 

. B y metitur  .Cum  en>m  B, 
A...  ' metiatur  ipjum  CD  y erit 

CD,  ipfius  Bymultiplex.Di- 
C..,. .....  E... ..... . D uifoergoCD  , inpartet  CEy 

ED  y ipfi  By  aqualesy  metie- 
tur Ay  ipfos  numeres  CE,ED,  quandoquidem  numeru  By 
td  numero  CE  , qua  numere  ED,  equaltymetiri ponitur. 
Igitur  idem  Ay  per  pron.  le.  metietur  quoque  numerum 
CDy  ex  CE,  EDyCompofitum  . ^od  eff  propofitum « 

- ^ .-XII. 

NVMERVS  metiens  totum  & ablatQ, 
metitur  & reliquum. 

METI ATVR  numerus  A,totum  JBC,  (^r  ablatum  BD. 
Diee  eundem  Ay  metiri  queque  reliquum  DC.  Cum  enim 
Aymetiatur  ($»  BCy^BD:  erit  tam  BCyqua  BDy  ipfius  A, 
multiplex  , aut  certe  BDy  ipfi  Aycqualis  erit . Diuife  er- 
go tam  B Cy  quam  B Dy  in 
A . * partes  ipfi  Ay  aquales:  erit 

B D *,.C  reliquus  numerus  D C y 

B D C vel  vna  pars  numeri  BC  y 

B. ..  D C ipfi  A.aqualisyvel  plures , 


f 
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4/^««  adeo  DC^oqualis  oritipfi  AyVel  eius  muitipltx. Me- 
titur igitur  Aiipfum  DC.  §lued  eft  propofitum.  . 

THEOR.  I.  PROPOS.  I. 


I 


i SI  duobus  numeris  insequalibus  pro- 
pofitis,  detrahatur  femper  minor  de  maio- 
rc^alterna  quadam  detra(5tione,  neque  reli 
quusvnquam  metiatur  priccedente,  quo- 
ad afTumptaiit  vnitas;  qui  principio  |>rQpo 
iiti  funt  numerijprimi  inter  fc  erunt. 

SINT  duo  numen  propofiti  inae<jualcs  A B C D, 
quorum  C D,  minor  ex  ma- 

iorcAIiiquocics  poteft,  de-  A E..G.B 

trahanir:&  reliquus  tB,cx  • C . . . F . . I> 

CD,  quoties  etiam  poteft  ^ H— 

& reliquus  FD,ex  EB:  Et  in 

lac  alterna  detradipne  nunqua  numerus  reliquus  prac- 
:edet»cm,a  quo  fiiit  detraftus,metiatur,  donec  ad  vni- 
atem  Gfl^<quas  quidem  praecedentem  numerum  FD,me 
itur,detra6lioperuemat.  Dico  numeros  AB,  CD,efle 
nter  fe  primos,hoc  eft,  folam  vnitatem  communi  men 
tira  eos  metiri,Si.n-non  dicantur  inter  fe  primi,  metie- 
ur  cos  aliquis  numerus , qui  ftt  H , communi  menfura  x 
iraetcr  vnitatem.  Quia  ergo  H,  metitur  numerum  C D j 

CD,  numerum  AE.(quod  CD,vel  pars  fit  ipfius  AE , 
■cl  certe  ei  aequalis, cum  detractus  ex  AB,reliquerit  nu 
nerum  EB,^  * metietur  quoque  H,ipfum  AE;  At  H,mc- 
itur  quoque  totum  AB.b  Igitur  & reliquum  EB,  metie- 
ur . • Metitur  autem  EB , ipfum,  C F . c Igitur  & H , ip- 
um  C F , metietur  i Ac  propterea,  cum  & totum  C D , 
netiatur , d metietur  quoque  reliquum  FD.  Cum  ergo 
'D,  metiatur  ipfum  Bui  c metietur  etiam  H,ipfum  EG: 
vletiebatur  autem  & H , totum  E B . f Reliquam  igitur 
'nitatem  quoque  GB,  numerus  H, metietur, partem  to- 
um  .Quod  eft  abfiirdum.  Non  igitur  numerus  ali- 
[uis , praeter  vnitatem,n umeros.  AB,  CD,  metitur  jAo 

_ _ ' pro-  I 


* lupro. 
^u^pro, 
^n-pro 

dix^pro 
c 1 1 ,pr3 
iis.pro 
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proinde  primi  inter  fe  funt.  Quamobrem,fi  duobus  nu- 
meris inajqualibus  propoiitis , &c.  Quod  eratdemon- 
ftrandum . 

S 'C  H O L 1 V M . 

C O N V E RTE  M V S fum  Campano  hnrrc prcfoj?- 
tionem  i hoc  modo  , , 


b to.prS. 

c n.pro. 

\ 

d 10  pro. 
f to.pi^S. 


SI  duobus  humeris  inter  fe  primis  pro- 
pofitis  5 detrahatur  femper  minor  de'  maio* 
re,altcfrna  quadam  detradione;  nunquam 
reliquus  metretiirprsecedenterajqupad  af- 

fumpta  dt vnitas.  . , | 

; S J dtto  ntimprt.  i/Mter  fe  primi  A B t € Dy  e[UOmm 
minor  CD^ex  mtuore  AB,quotief  poteji detrak^f/Hri&  re- 
liquus EB^ex  CD^quoties  etiattf  p*fefii  O»  rehqn.its.EDf  ex 
E£f  relinquens  GB.  Dico  in  huc  uk^fnu  detvaihione  aun- 
- ' . quAmreliqHummeti 

\ A .E...G  —B ' ri prAcedeeemf  ptoad 

j C F . , D vnitasw/fumstfur.Me 

tiatur  enimftcniequi 
ud  vnit*tem'detru£lio  perueniat./s  fieripote^, reliquus  nu- 
merus GB^precederuem  FDitx  EB,  ablatum,  §^ia  igitur 
numerus  GBj  numerum  F Dimetituri^  FDyip/um  EG  , ^ 
metietur  quoque  GBy  ipfttm  EG.  Cum  ergo  GB.  feipfum 
metiatur  f b metietur  quoque  numerum  EByCx  EGyGB,co- 
pofitum  : Metitur  autem  E By  ipfum  CF.c  Igitur  ^GB  , 
eundem  CF,  metietur  ; Atque  adeo  eum  ^ ipfum  FDypofs- 
tus  Jit  metiri  ‘..metietur  d quoque  ipfum  CDy  ex  C Fy  P D, 
compo/itum . At  vero  CD.  metitur  ipfum  AE.  b Igitur.  ^ 
eundem  AEynumerus  GB.  metietur  : Ac  proinde , eum 
ipfum  EjB,  metiatur y vt  oBenfum  efi  •,(.  metietur  ^ ipfum 
ABy  ex  vtroque  AEyEB,  eompojitum  . §luare  cum  nume- 
rus GBy  metiatur  numeros  AByCDy  ipfi  erunt  inter  fe  com 
pofiti.  §luod  eft  ab/urdum  , cum  .ponantur  inter  fe  primi  , 
Hunquam  ergo  numerus  aliquis  reliquus  procedentem  me 
tietur  y donec  affumpta.fit  vniias.§^od  eff  profofitum . . 

T EO  DEM 
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E O.D  E-M  • modo  ^ hoc  •vtrum  efi . 

S I propolitis  duobus 'numeris- inter  fe 
compofitis,  detrdhatiit  fempef  minord^^ 
maior  e,  alterna  quadam  detra^tione;detr 
(5iib  ad  yriitatein  vfque  non  pefucrtiet , fed 
ad  nurnerum,  qui  praecedentem  detra^m 
metiatur.  ^ ‘ ' 

iJAM  .fi  detraHie  huiufmfidi  adfvnitatifn  vfque  perue 
niret  , ejfent prcpefiti  numeri  inter  fe  primi.y  a vt  Euclides 
demoniiruuit.^iuod  ejl  'alfurdum , (um ponuntur  ipter fiu 
compofiti'.  ‘ ! 

E X htsfucile  dignofcemus  , un  duo  quicunque  attneri 
propofitifint  inter  fe  primi , nec  ne'  Ndmdetrdcio  femper 
minore  de  muiore,alttrnu  quadum  detraBiot^e'y  fi  nunqua 
reiiquuf  precedentem  metiatur,quoad  afiumpta.  fit  vnitasi. 
ipfi erunt^  i^tter  [eprimit^  vt  Euclides  demonftrauir.Si  ye- , 
ro  reliquus  aliquis  numerus  precedentem  met tutur-i  ipfi 
erunt  inter  fe  cornpofiti , cum  ille  idem  reliqUui^pumerus'^ 
vtrutpque  numerum  prfpofitum  metisstur  ,'vt  per/picuurn' 
‘eil^ex  demonftratione  fuperiori  huius  fcfolq.Ex  eo  enim, 
quod  reliquus  numerus.G  B,  metiri  dicebatur precedeni em 
numerum  EPipftenfum  fuitiCundem  reliquum  GBjVtrum^ 
que  AB,&  C Pj  metiri . , ' 

' '■  ;PKOfeL'i.'‘pR o p6s.,,V.’, ' , 

; 'D  y O B; V‘S^  ntfjneris  datismon  prifriis 
inter  fe>maximam  ebmm  commuriem 
furam  reperire--» . ' ^ > 

DENT  V R duo  numeri  A B,  C D,  ribir  primfiaterj 
fe , quorum  maximam  communem  menfurara.Opcutcat 
reperire. Detrahatur  minor  C maiore  A B,  quoties 
poteft>rclinquarque  EB,numerum , qui  ex  C b , fubtra" 
6us  relinquat  FD,  & fic  deinceps  fe  mper  minor  de  >na 

c iore 


1 

htfept. 


..  A-it 

'i-'  .11 

ij* 
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■.  '■  • ' • ■ ‘iore^  fubtrahatur  al-| 

t?rnfi,qua<iain 

F . . D . , dioncjiriquaquidcrn 

-G  — ‘ - peruenietur^dnome: 

i,/#»k!  , ■ ' ‘ ‘ rmn.qui  pfarced^m' 

■metiatur  Nam  fi  ad  vnitate  deoenirecur»  a uupvri  AB» 
C D,  cflenc  inter  fe  prynijquod  eft  cofttfa  hypothefim. 
Pefaenaim  ergo’  iam  fit  ad  reliquum  u wnerudt  Jp  D»  qui 
detradlus  ex  HB>nihil  relinquat, fed  eum  nieciau)r,Dica 
F D,  efle  maximam  menfuram  communem  numerorum 
. • g I ABjCD.Qupd  enim  vtrunique  metiatur,  ita  oftcdemus. 

fQgia  FD, metitur  ipfum  EB,8c  EB,ipfom  CFjb  njetietur 
^quoque  F D, Ipfum  CF,atquc  adeo  cd  & reipfum  metia- 
ji*'{  . jtur,c  metietur  & totum  CD,ex  CF,FD,compoficpm,At 
i ^*’r''®’lCD,ipfumVAE,metitur.«i  Igitur  & FD,eundem  AE,me- 
ttictur.  Ac  pro^cereacumF  D,  metiatur  quoque  ipfiim 
ei#  ^rj.jEBjc  metietur  etiam  totum  AB,ex  vttoque  AE,tB,com 
pofitum.Metitur  igitur  FDjVtrumque  rtumeru  AB,  CD. 
- QV  O D autem  FD,fit maxima  mqifura  communis 
illorUmjita  probabimus.  Si  enim  fieri  poteft , detur  ma- 
ior merifufa communis  G,qUiifii  FD.(^oniam  eigoG , 
j j jmetitur  vtrumquc  AB,CDiEt  CD,  metitur  ijpfum  A E , i 


pos  AB,Cl),rneticunAc  proinde  fi),  qp^xioia.^ljipicnry 
ra  numerorufti  AB,CD  • ’ • * ‘ . 

C^y  O P ) A m^or  C D_<  mjetiatuf 

‘ a a B,  ita  vtdetra^us  ex  AB}  nihi 

A -.V'B*  rclmquat,'erit  ipfe  max(fna  am- 

C D borummqn^uracoiprmmwiCiio^ 

& fe  ipfum  metiatur,  vc  in  bac  fi- 
gura apparet.  Duobus  igitur  numeris  datis  non  primii 
Ulter  fej&c.^bd  erat  faciendum  v-  ' : ; , ■ 

, ■_  'c  o R O L l',  A R i Y ~M,' 

EX  hc«'manifcllum  cft,numcrum  metjcntepi  duos  numeros, rac 
*iri  quoque  maximam  eoruudem  communem  roeniurain. 

^ , HOC 
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HOC-  tlicitttf  ex  t»  fartedemeti^^*tienUftfH^ohtnfitm 
fitit  FDttfe  m»xim0m  iffomm  ^B>,CD,D0^9- 

firdtmm  exim  tfi-ikiynxmeyxm  Gt(f  meti^tHr  >mmeres-AB. 
CD,metiri  quoque  nuwetum  FD^mexim^m  eorum-menfn 
tum  eemtnHnem,E4demque  rufio  efi  de  e^ifris  , • 

S C H V \ - . ,x,;,  V. 

, >£X  y^  f*»4  diihefumifuetle  eum  Guu^u*e  experiemur , 
un  quotlihet  uumerl  propefitifixt  i»ter  fe  primtiUee.  JhtrSinj 
tnim  tres  numeri  A\MyC.Frimum  erge  expenoe^per  f^qxs 
ud  propof  i.docutmuSiU»  due  Ay(^ 

Inter  C*  I’*  * * ' ' 

mi ^nen. erunt  tres  numeri /i t B)  C, inter  B. . 
fe  eerripelitii^tiedukiMefe^sidt  hiberd  C *,.'••••  *■ 
metffurnm  eommuneii^pru^efYeutntef^V^^^^  -• 

propter  numeros  A i&*  Byinter  p primos.  , . ' 


* ir. 

^ron» 
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Si  » metietur  quoque  E , eejdem  ^ B.'^»re  'cuik  idem 
E y metiatur  quoque  ipfum  Cimetietur  E y tres  numeret  A, 
ByC ; Ae  propterea  ipfi  inter fe  erunt ^ eompefiti  . ^uod  efi 
propefitum'.  ■ y ■ j 

SI  M ILJ'  4rte  explerabimusyan  plures  numertyquam. 
treSifint  inter  fe  primitun  potius  inter  fe  cempojiti . H/tm  Ji\ 
dati  numeri  fuerint  quatuofytxperiendum  id  eritprimtim 
in  tribusifi  quinqutyin  quatuor  y ^e.  Reliqua  autem  per  fi. 
eiendaiVt de  ttibus  numeris datis'dix imus , • \y.- 


iij.  I PROBLv  2.  PRpPO^^ 
TRIBVS  numeris  d^is  non  pilmis 
ter  fe,  maximam-eorum‘COmmunem  mcn- 
furamreperir^. , ^ . ' 

D E N T V R-trcs  numeri  A,Bj  C>oo*i  primi  inter  fe, 
quorum  maxinUtmmenfuram  communem  oporteat  re> 
perire  b Sit  Dyto^ima  menfiira  numerorum  A » &:  B ; 
Si  ergo  D,metiatur  quoque  ipfum  C,;perfpicuum  eft  D, 
effe  maximam  mennuram  numerorum  datorum  A 
Nam  ii  maior  numerus  dicatur  metiri  numeros  A,  B,  C, 
« • V • • metietur  idem>per  coroll.  pro-> 

A V.  pof  2.  huiu^‘lib.  numerum  D, 

B • •***'rf  maximam  menfuram  numero- 

C, ......  B ./F rum  A B , maior  numerus 

...  . \ ‘Ht  minorem. Quod eft abfurdum. 

Si  vero  D,no»  metiatur  ipfum  C ) erunt  faltem  D , & C » 
inter  fe  compofiti.Curti  enim  iint  A,B,  Ci  inter  fe  com- 
pofiti,metietttr  quacunque  iilorum  monfura  comnmnis, 
per  coroH.ptopofi.huius  lib.iiumcrum  EH  maximam_» 
menfuram  numerorum  A & B.  Cura  ergo  eadem  illa_, 
! menfura  metiatur  etiam  ipfum  Qerunt  D,&  C,  inter  fe 
a •/^/^.‘eompofiti.*- Sicarum  maxima 'menfura  E.  Dico  B,effe 
maximam  menfiifam  communem  datorum  numerorum 
A,B,C.Quod  emm  /it  eorum  menfurrcqmmanisjucra 
tione  demonftrabitur.Quoniam  £,  metitur  numeros  C, 
[<J  ti.prUj  & D,at  D,  ip/bs  A , & B,  d|nctietur  quoque  E,  ipfos  A, 

I __  _ ~&b7” 


Di-.:. 
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i'BjAc  proinde  tres  numeros  A,B,'C,  metietur. 

QV  O D autem  E, fit  maxima  eorum  communis  mcj 
‘ura,perfpicuum’eft.Si  enim  fieri  potefi,fit  F,  maior  qua 
'jcorum  menfura  communis.Quia  igitur  F,metiturnu- 
neros  A,&  Bjmetietur  quoque,per  coroll.propor.-z.ku- 
u$ lib.numetum  D,  maximam  eorum  menfuramcom- 
iianem:  Metitur  autem  & Olgitur  metiens  D & C, 
neticturauoque  E,eorum  menfuram  maximam,  ex  eo- 
iem  c6roilmuaietuf  maior  minorem,  quod  eil  abfurdu. . 

etgo  maior  numerus, quam  E, numeros  A,B,C,me-||| 
icur;Atque  adeo  E,maxima  menfura  eft  ipforum . ^a- 
nobrem  tribus  numeris  ^datis  non  primis  inter  fe , &c. 
i^uod  faciendum  erat . * : 

. ' T'  . . I . 'i.  1 . . X,  t ‘ I I.  3 ■ • t • 

J c o R o L L A R I^V  M . .n  ,i  . . . 

HINC  perfpicuum  cR, numerum  metienccm  trCs  numcros,me- 
iri  quoqae  maximam  eorum  communem  menfuram 

HOC  $ti»m  colligitur  ex  vltimsffxrte  demomjlrkth- 
iis.Ofteufumenim  eii  $ii,nufb0fHm  F yfimetUtur  numeros 
AyBiCymetiri  quoque  numerum  E,mAximfsm  illorum men 
'urum  communem  : Endemque  in  ceteris  ejl  rntio , . 

PARI  '-ratione , fluribus  numeris  datisy^stamtrihuty 
tonprsmis  inter  joymaxima  eorum  communis  messura  in» 
senietur-y  locunique  habebit  hoc  idem  corollartum  . Nam  fi 
dati  numeri  fuerint  quatuoryinuenienda  erit  prirnum  mon 
xima  menfura  communit  trium  numerorum : fi  quinque^ , 
ejuatuor  numerorum  aecipiida  erit  primum  maxima  com 
munis  menfitray(^c,Reliqua  vero  omnia  peragenda , vt  de 
tribui  numeris  diUttm  ell,''  | ....  • 

: ; THEO  R.-  2.  P RO  POS.  4; 
omnis  numerus, omnis  numeri,  mi^ 
nor  maioris,aut'pars  eft , aut  partes . < 


SINT,  duo  numeri  A,  minor,  & 3>  maior « pico. A, 
sfle.auc  partem  * aut  partes  ipfius  B.  ; , 

Sint  ^nim  priniu  A»&  B^nter  fe  pri-  A 

tni , Quia  igitur  quaelibet  vnitas  nu-  B a.  * . • . . . • 
meri-Ajpars  eft pumeti  Biperfpicuu  . 


111). 


I • 


qcL.-c 


c 5 
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3 S 

cftynumerum  A,efle  partes  humeri  tot  nimirum,-  guot 
funt  in  A , vnitates . ; • . ; <:  -v->:  r,  r.  v .. 

‘ ' , ruS  I N T deinde  A,  & B,non  primi  inter 
.4  fc, fed.inter  fc  compo/iti,& metiatur  A, 
B, iprum;B , Quo ^fito , inanHtftum eft  A, 
^tparie  e(Te  numeri  B,ex  deiin»fJiuius  lifcu 
U^i.fept. I SED  iam  A^non  metiatur  ipfiim  inuenta  aucem_j 
' maxima  eorum;meHrUra  communis 

A . . D . , E . » |f.  • fit  CjdiuidatUvquc  ntlmehis  A,  in_» 


\h^.deji. 


lr. 


B V . i.,  -v"  partes  AD,  DEj  £F, quarum finguiae 

ipfi  Cjfint  xqualeSi^Quia  icitur  C, 
pars  ellipfius  B j cUhl  ipfum  metia- 
tur;erit  quoque  -AD,pars  ciufdem  Brfimiliter  & D E i & 
tFiac  propterea  totus  numerus  A , eft  partes.numenB, 
tot  videlicet,quoties  Cjin' A F, continetur  i Omnis  igitur 
numerusiomms.  nilmeri,minpr  rbaioris,autpars  efi,  aut 
partes . Qiibd  demon/lrandum  erat . • v' ^ 

T HEORr  3.  P ROPOS.^  5..  ..  ; 
S I riurii^s  numeri  pars  fiiefit,  & alter 
alterius. cactem  pars:  Et  fimul  vtcrquc— » 
VfrtUlqu&iitnul  eadem  f^ars  trit  3 quse  ynus 

vniusV":'.'.,;;,  ...  ' 

s I T numerus  A,eadem  pars  hunieri  BC*  qu®  eft  nu 
rherussDmumeri  tF.Dico.vtruraque  niwncrum  A,  &D,J 

«>  v..;'*.?;,-»  --  j - fimul  Vtriu(| 


B . . i 4 ♦ . G 
« .•* 


D,; . . V. 
C LE  4..,.  H',;. 


que  nmne- 
F ^ ri  B C,  & 
-EFyfiinulea- 

dem  cflTe  partem»  qu®  cft  vel  A,  ipfius  B*  C,  vel  D,  ipfius 
EF.  Diuifis  entm, numeris  BC,hF,in  jpanes  BG,GCi£H, 
HFjipfis  A.&  D,a?quales;erit  multitudo  partium  numeri 
BC,2qualis  mUki^udifti  partruni  nUiheri  F.F  , propterea 
quod  eadem  pars  elt  A»ipfius  BCjqu*  D, ipfius  tF.Quia 
igitur  A»&  UGjaiiqualcs  funtiff  iliis  addantur  ®quales  D, 
& tHierunt-  A,8f  D,fiitiul  ^quales  ipfis  BG,&  BHifimuI: 
Eodem  argumento  erunt  A,&  D, fimul  ipfis  GC^  & HF^ 

r * fimul 
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fimul  arquales:Et  fic  dcHiceps  , fi  plures  partes  fiierint  in 
BCjEFiaggregaeum  nnmerorwn  A,  firD^  tw  aggregatis 
partium  numerorum  BC,  & EF,  atjualc erit , quoties  A, 
in  BC,vcl  D,in  EF,c6tinetur } Ac  propcerea  eadem  pars 
erit  vterque  A,&  D,fimui  vtr«ft|ue  BG,&  E F, fimul, qu^ 
cft  A,ipfius  BCjvel  D,ipfius  EF.Si  numerus  ergo  numeri 
pars  fuerit } &c  Quod  erat  oftendendum  • 

.S"C  H o.  'At  t V itf 
IDEM"  h»e  Verum  tfi  $»HHmeris  frA8ixyt/tdtmf^fr»r 
fns  demonfirutie  udhi  * , ’ 

hebitur:  vt  in  hte 

Ey-^Gy  — C M,  -f-F 

rus  ^y  numeri  BC  i . 

numerus  Jb^numeri  EFyeudemfurs  e8\ut  freinde  vterque 
fimul  /i.DtViriufqi  BCyEFy  fimul  eudem  pars  eflendetur, 
qut  jtyipfiuf  BCifi  nimirum  BCy  BFy  diuidaUtmr  in  parta 
BGjGCiEHyfiFjpfis  jiyD,aqualesi(^e. 

O D fi  quando  eontingat^nuttnrueu  ftaffum  dittidi 
HOn  poffe  in  partes  aquales  propofitas^preptetes  quod  nmme 
fator  in  eas  partes  foeari  nequeatymultiplieandus  erit^  tam 
numerator^quam  denominator  per  numerum  parttu  . Pro-^ 
treabitur  enim  hac  ratione' alia  fraifie  priort  kquitfatenSy 
(j*  cuius  numaator  in  propefiras  partes  diusdi  pstefi.  F/  fi  , 
' fraSia  -—.fecanda  fit  in  duas  partes  aqualetydiictndus ,erit 

vterque  eius  nttmerus  ih  i.  fi  in  tresy  in  q.fin  quatker y in 
A>&e>vt gignantur  /rasiones  -[  ■ ———.iquamm 

' prima /ecabitur  in  has  duas  partes  aqua/es-^-^  /e- 
%eunda  in  hai  ^■■••ttertia  vero  tn has  qua-* 

Hy/iSFS  quando  adfunt  ihtegriy  reuicanda  prius  erut 
vna  etom  fraSione  4d  vnam  fradsonem,  deinde  eodem  mo 
do  tam  numerator,quam  deuomtnator  muitipUeandus  per 
numefum  partium ytjf>c.  Vt  fi  numerus  q~.fecandus  fit  in 
tres  partes, reducemus  eum  prius  ad  hane  vnUam  frafiie- 
nemy~l—^.detnde  vtrumqui  iius  numerum  per  g.  muMpU 
tabimsostVt fiatfra8io  r^-^.eums  treipMrtee  aqUaUs  funt 
“dtcfue  hae  in  fequentibus  quoquo -fropo^ 
(siieteihus  objofuaudafunty  quando  froEUsuhus  aeeomm»-. 

e 4 dantur: 
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dantmr:  £t ftmftrnfimin»  fraSioi^um queque 
funt  Httmwri  integri  eumfm&it ; liem  qumndo  nliqui  /r«> 
St  fnnt  y(jf  aiij  integri  , v' 

EODEM  medo  demonflrnhimus  ^ hee,  quod  fequitur . 

- SI  vnitas  numeri  pars  fuerit,  & altera_j 
vriitasjvel  numerus  alterius  numeri  eadem 
pars;  Et  fimul  vtraque  vnitas , vel  vnitas  & 
numerus  fimuIjVtiiufque  numeri  fimul  ea- 
dem pars  erit,  quae  vnitas  numeri . . 

Hoc  autetd  perfpictte  in  his  nppojttis  exemplis  sppnret . 
Eadem  enim  prorfus  eS  demenjlratio , 

jfm  [ D • 1 M • 1 n • • « 

B : g . C ) E.  H,  F i B.  G.  C j H...  F 

^ POSSVMVS  etismhat^e.propofitionem  ad  qttetemtque 
numeros  transferre , hoc  modo , . . 

S I fint  quotcunque  numeri  quotcun- 
que  numerorum  iequaliiim  numero,fingu- 
'li  fingulorum , eadem  pars ; Et  omnes  om-  ' 
nium  , fimul  eadem  pars'  erunt  , quse  Vnus  ‘ 
vnius.  ^ • •:  . 

numeri  A,B,C,numer»mm  DE,FGt  H!y.finguli 
Jingulortimieadem  pare^Dsepemnes  numeros  AiBiCyfimul 
omnium  numerorum  DE,FG,  HI,  Jtmul eandem  effe  pani, 

.. -j  \ - • % ■ ' • ■que  eftA, 

' it/i  , • 4 « 1*  j5  • • ' j C • ipfins-  DEf 

Z?  £ • 1 jF  "I  H • * Mi  mn  I !>• 

» “C  numeris 

DE  y P^G  3HP  3 in  partes  ipftt  A'3  B\  C , aquales  j erit 
multitudepartifSm  numeri  DE,  equalh  multitudini  par^^ 
tium  tam  numeri  FG3quam numeri  H r.§uia  igitur' A3  ^ 
DKytquales  funt ifi illis  addantur  aquales  J9,  FLy  erunt 
A 3 By  fimul  aqua  les  ipfis  DKy  FLy  fimul  : quibus  fi  rurfum 

1 

addan- 
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sddmntHr  *quales  C,(^  HMj  eruat  ifuajjue  Ay  S,  C,fioiUl 
iquiiles  ipjis  t)KyFLyHM,fimul.Simili  ratione  erunt  AyBy 
C,fimul  ttjuales  ipfis  KEyLG,  M I yfimnli  fic  deinceps  yfi. 
plures  partes  fuerint  in  DEyFGyHIyaggregatum  numerori 
AyByCytot  aggregatis  partium  numerertum  DEyFGy  HTy  ec- 
quale erit, quoties  A, in  DE,cantinettir.^amobrem  eadem 
pars  erunt  A,B,C,fimul  iffomm  t)EiFG^HI,Jsmuliqua  A, 
ipfiusDE.  ■ ' ■ *-  • V ’ 

IDEM  feqstitnrijt  loeo  vttius  numerorum  'fuma 

tur  •vnitas'.,  vel  loto  pldrium  i wi  atiaar  emntum  , plurOl 
vnitates,  vt  de  duobus  dt^um  eft^  Id  quodjiquentesfgu- 
r/t  indicunt , ■ • • ' \ 

A , I B » •'  C » • ■)*  I ' -d-  -j  B,'  I ■ C«  I •' 

D*KtE*  "j  F Z«a»  G I I\  \D,K,E  \F.L.»G\H.M.l  i 

*’**■'■  . ' • ■ * ^ ‘ t. 

HAipC  etium  fraHit^umem  eonueuiuM,  Nam Js  quot 
cunque  fra^i  numeri  , quot  cunque  f rallarum  numofsrum 
aqualium  numerOyftnguli  (ingulorum,eadem  pars  fuerint; 
Et  omnee  omnium  ftmki  eddl pars  euthc,  qua  dsnus  vniut. 
S^od  eodem  modo  demortfirabitttrietiam/t\aliquinUmero~ 
rum  Jsnt  integri,vel  vnitatesyVt  hic  videre  licet , ' 

•.!  ••  ; ' 'I  f 

1 , j.I  , . I > 

D t K T E |F-|-£  4-Gf  H / 

Tti  EO  REM  ATI  quoque  primo  quinti  lib,/tmiie  propom 
nemusyin  hunc  modum . | ^ 

S r fint  quotcunque  humeti  qudkun- 
que  numerorum  asqualiana  jtm*^erp;fin^U- 
li  fingolorum,asquc  muitiplke5;qiiam  mul 
tipicx  cft  vnius  vnus  riumcmsitantmttltipli 
ces  erunt  omnes  omnium . . (7  i a , . . o . . . / 

DEMO  NSTRA’!T  IO . eadem  Mifiit»  qH&.  inMK  5<' 
^uodtamen  "aliter  ita  ettM  demonjir abimus. Sint  A,  Bfiy 
numeri  numerorum  iJ',  . i..-.'--. . 1 ■ ;r/‘  J r>A 
E,  F y eque  multiplices y,  ,)B  . v:  i 

fnguli/mguloru.  Dica  ^ • , D >:  i 


omnes 
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omm$  At  By  Cyfinml 

£44.  niHmUyEyFyfimultinml- 

' iiplicfs  ej]iyiju»m  «jlAymttl 

itpltit  ipput  J3iCum,n.lMtHt  fit  mulupUx.  Ayiffius  Dyqumm 
eii  B.ifjius  E»  Cyiffim  e ctntrsri»  Z) , eddtm  p»n 

ipfmt  Ay  EjiffiMs  Byfy  F,f  ffini  C.Ver  r«  igitur^  t^uAnn 

'fer  M nekts  dtrnen^jtktiLfuntytrunt D<^yt yfitnnl emdi  fnrs 
ipforum  AyByCyfthulyque  Z>,  if/ius  Ay  At  froftere»  e ten^ 
tiarietam  mtdttplut%Mm*t etnnn  AyByCjimMli' emotum 
i>yEyP,/imulyfttmtit  ejl  tmUtiflex  Ai  iffiut  X>* 

SI  Perneri  A yByCyjrrniHpm  yfjf  ipje*um  OiEyFyfru^e~ 
'tu  equemultifluesiqud  multiplex  eji  VniUS  vouSy 
fipiius  et  ut  atnnei,  tuuntm.  Vt  ex  demaoftrxstteoe  Itquer. 

Jiiaitt  imiui  oumeretum  Dy.EyFy  »JfitmMur\ 
fhottus.vtl  ttium  loco  pluriumyvel  omniumy  flures  vnitu- 
'tet^eoftmo  eodem  mede  demeofirMkitur  exfifuemi- 
•kut figurtt  »f putret t , .v  ' 

, • • • . . • ■ . . 

• • B • • • « O * J’  Ai  m • ^ F 14.  « C - • ^ ^ 

• £»•«•  W % m m I ^ • '.  E E • 

f .*%*.»  .«r 

I THEOR.  4.  PROPOS.  6.  ^ ; 

-S I numerus  numeri  partes  fucritV&  al- 
ter alterius  ea?(km  partesrEt  fimul  vterque 
ytriufquc  firnujl  csE^deni  partes  crit>  quae 

,vnu5.vnius  ,.  ^ ^ . .. 

s I T nuincrus  A^,ci|dfcm'j>artes ntottietiC, quas pn-^ 
jm^ras  DE»n|^rtF«  Dico-Vtl-Oitique  nUmerum  A 1)'}  & 
DEj/imul  vuiurquernun}e£i.C;;j&  Fi  /?mui  eaf4em  partes 

^ ' * e(re,quaBeftAB,ip- 

...  G..*B  I D..^4-HU;Cwfi  fiusC,yetDE, ipfius 
C .f.  • ••■?  I' F'«-«4 'F • Diuifis  enim  mi- 
. ,T... -w. A'  • meris  par- 

tes AG,GBjDtI,ttEinuroer6runi  C»  & F/crit  tmilritu<io 
partium' i tv numero  AB  ,aeqtlalis  mulcicudioi  panium  in 
Dumero  DEy  propterea  quod  exdetn  partes  ell  oumorus 


. AB, 
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ABjtrumeri  C,quae  numerus  Dp,  noni  eri  F.  Quia  igitiir, 
qua  pars  eft  AG, numeri  C,  eadem  eft  DH,  numeri  Fja  ^ 
erit  vterque  AG,  DH, fimul  eadem  pars  Vtriurquc  C,F, 
fimul,quae  AG,ip/ius  C,vel  DH,  ip/ius  F.  Eadem  ratione 
erit  vterqueGB , HEj  fimtil  eadeih  pars  vtriufque  Ci  F, 
AmuWqux  CiB,ip/?us  C,vel  ipfius  F:  Et  fic  deinceps^ 
fi  plures  partes  fuerint  in  AB, DE,  erunt  tot  aggregata.^ 

< ^ partium  in  nutrieris  A B,DE,  contenta  i quorum  quodli- 
oet eadem  pars cft  numerorum  C,F,fimulj  quarparsell 
AG,ipfius  Cjqiior  partes  eidem  eft  numerus  AB,  ipfius 
CjVd  i>£,ipfius  F : Ac  proinde  eaedem  partes  ent  vterq; 
humerus  AB,DEjfimul,vtrfu(que  riuhjert  C,F,fimuhqoae 
AB,  apfius  C,  vel  DE,  ipfius  F.  Si  numerus  ergo  numeri 
partes  liicrifi&c:Qaoderatdemonftrandum; 

. S C H O-  'L  T y M . 

E A frepefitw  heum  tn  numerh  fr»* 

BisfVns  eum  dtrttonjir/t/ioni.  vt  hoc  ixemflum  dimhflrsti 


Ay  i“|-  C,  E ■ 
C,  ^‘  - 


' ' ■ V JL 

e,  7 


SED  hanc  propojttioncm.ad  qnotcunqy  numeroi  fttie 
integros .jiHC  frados  extondites  , hoc  modo  amplificabimus. 

- lint  quotcttnquc  .numeri  quotcun- 
qticinjnleforumi  (inguli  fingulorum , c£‘ 
dem  partes  i Et  omnes  oninium  iimul  ea?* 
dem  partes  eriintjqil*  vnus  vniiis  i ^ 

E A.D  E M enim  eH  demonHtatio^yJi  modo  fro  quintm 
propof.djfamatur  idiqitod jicundo  loco  demonjlmuimui  ik 
fcholio  praceJenti ; vt  hic perfpicnum  ejl.  . ■ . ■ • 


m • ar  c i i % E • 

•G  1 4*  ' 'I'  ii  • • 


• • I £ k « • • AT » • • • F 

^ / 


- THEOR.  5tPRpPdS/-7^:^  vij.. 

S i numerus  numeri  pars  fuerit  j qualis 


' abla- 
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ablatus  ablati : Et' reliquus  reliqui  eadem 

■ ‘ pars  erit^qualis  totus  totius.  ‘ ' 

f 1 « I 

AC  numeri  CD,  qu§ ablatus 

AE, ablati  CF.  Dico  reliquum  E iJ,  eandem  eflc  partem 

' . 'c  T,  ' reliqui  FD,  qua:  crt  to 

A . . . . b . . li  tus AB,totius  CD.Po- 

F....D  natur  enim  EC,nume- 

^ i ri GC,cade pars, quae 

a<  Cett  A p ’ vel  totus  A B,totius  CD.  Quia  igitur 

AE,eademcftparsip/ius  CF,qux EB,ip/ius GC. : a «rit 
n^ue  A£,EB,  fimul  eadem  pars  vtriufque  limul  C F 
GC,qiia?  AEiipfius  CF,hoc  eft,qua:  totus  AB,totius  CD; 
cr  ab, eadem  iic  pars  vtriufque  numeri 

FG,CD,erunt  ipll  numeri  FG,CD,intci  fe  «quales.De- 
P^P  ergo  communi  CF,aequales  remanebunt  G C,  F D 
Eadem  igitur  pars  erit  EB,ip/ius  FD,que  ipfius  GC,hoc 
cft,qu«  totus  AB, totius  C D.  Si  igitur  numeras  numeri 

pars  ruent, &c.Quod  erat oftendendum. 

‘ ■ 's  OLI  v'm,  ‘ 'V 

V..  I 

' T~‘^i  -y-  Bf  > ^OCVM  0tiam  hahei  hic 

~7~  'T'  ~T  ^ propofitioy  'vna  tum  eius  de- 

\ '•  moafirutione  i»  numeris ‘fi-a 

StSyVt  htc upparet»  • • ‘ 

IDEM  hoc  theorema  verum  eff , tam  in  numeris  inte- 
ZriSytjuaTH  in  fraatsyttiamfi  ablata  fit  vnitat  AEyVel  reli 
^ua  fuerit  ynitasEByVel  denique  in  integris  ablatdyf^ 
reliqua  fit  vnitaSyVt  ex  his  exemplis  apparet» 

I 

* . » £ . . .' J9  ' 1. 1 , . vf  ...£  • J?  ■*  E,Bm 

G ...w » C \ » F » D I G .9 » ,C  f»»»t  F »,  D j G, ^ F »»  D 

C AE  TE  R V 'M  ex  his  theoremati  quinto  lib,  y . 
Imile  hoc  demoojhabimusytam  in  numeris  integris»  quam 
infraats,  . . , 1 


Digiii.. 


. L I B E ' VII.  45 


S I numerus  numeri  ^que  fuerit  mult  i- 
plex , atque  ablatus  ^blati:  Etiam  reliquus 
reliqui  ita  multiplex  erit',  vt  totus  totius  • 

» qHtdem  non  alittr  oRendemus\  ae  theortma  il- 

lud quinti  libyerum  idem  ex  demonftratis  it»  eonfirnrabi 
mits  .Sii  teiui- 'AB ^tetius  CDyUque^  multiplex  » »tque  »bl»- 
tus"AE’i»btdti  C Fi  Dico  ^ reliquam  ESireliqui  F D > ita 
ejfe^mul/iplieem^vt  efl  totus  ABitotius  CD.Cum  enim  ABy 
ifjiat  CD.fit  eque  multiplex^atque 

lAEiipJtus  CFi  erit  e contrario  totus'  A .•E  .B  _ 

CDitotius  ABt  eadem'parsyqut  ab-  ' ‘JF  "i’;  !>'*’ 

lotus  CFt»hldti  AE,*  fluare  Cr  Tf 
Uquus  F D f reliqui  EByeade/n  pdrs  eritijui  totus  CDytotius 
A B'y  Ac  proinde  e contrario  E B,  'ita  multiplex  erit  ipjtur 
fDyiJt 'AByipfius  Ciyieft  multiplex : ' ’ ‘ 

§iyGI>/t  ex  CDyablata  fuerit  *vnit  as  CFyVel  rAi^Ua 
vnhafF  D .vel denique  id  integres  dblata  jit  initas 
CFyf^  aliareltqu»  FDyident  demOhfiiabitur.vt  hac  exern 
pl»  eommonjlrant . ‘ . • i. 

1 : 

‘•Ii# . V.  2 V .‘.i . f E,  I A..  E .^.Vi  B- 

'f«/C , ’jp  i.D  ( C ..F.D  I'  C.F.h'  ' 

/-THEOR.  6.  PROPOS.  8.:  : 
numerus  numeri  partes  fuerit,  qua- 
les ablatus  ablati;Et  reliquus  reliqui  exde 
paries  erit, quales  totus  totius.  • 

SIT  numerus  A B,  partes  ca?dem  numeri  C D i quae 
ablatus  AR, ablati  CF.  Dico  reliquum  EB,eafifcm  eflteL» 
partes  rcIit|uiFD,quae  totus 

AB, e ft totius CD. Sumpto  ; A K E 

enim  numero  G H , aequali  C; F D 

ip/i  A B , erit  G H , eaedem  G »••••  X«  ••  I M'»  H 


partes  ip/ius  C D , quae' AB,'  - ^ ’ ‘ ' 

ciufticm  C D , hoc  cft  t-quas  AE,  ipfhis  CF.Diuifo 


ergo 
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C»H,  in  partes  Q I,  IH,t]umeri  CDj  & AE,in  paftes  A K. 
KB, numeri  CF,erit  multitudo  partium  GIjIH,  piultiru- 
dini  partium  AK,KE,arqualis,  eademque  pans  G IV 

A. K ....B  " . quam  I H,  ipfius 

..................  F ......  D - tam  AiC, quam  K£,  ipfius 

5 ......  L .CF.Cum  ergoCPiUumc 

. ..  . , ,,  ,,  . rus  maior /it  numero  C F, 

crit‘&  tam  Gr,quamiH,pafs  ip/Ius  CD,maiortani  nu- 
mero AI^,quam  K6,parte  ip/ius  C F,  Sumptis  igitur  nu- 
meris GI.jIM  Tqualibus  ip/is  AK,KE,erit  GL,eade  pars 
ip/ius  C F ?.qu.e  AK,  eiufacni  CF,hoc  e/ljquxGldp^i^s 
C Ac  proinde  cum  torus  G I , totius  C.D  ^ fip  eadem 
pars.quae  ablatus  GLjaWan  CF,i»  erit  & reliquua-ilifeli 
[qui  Fp,eadem  pars,qua:  totus  GI,*totius  CD.£odbpmquc 
ramento  o/lendemus  MH,  eandem  e/Tepartcpi^ip^us 
Pjquar  ell  totus  Gl.vel  IH, totius  C D,  C^oqiana 
ain  GI»quam  IH>eadem  e/F  pars  ip/ius  CUquxeft  tam 
I,quaru  ^jH,!p^ius  FDicrit  yterque  GI,  IH,fimuU*de 
parteiip/Iiis  CP,qufc  ytcrguc;  JL I , , ip/ius  f Q.  E/l 

utem  GH, eaedem  partes  ipiius  CD.qqjt  A B »eiufdym 
D, propter  vqualitarem  numerorum  ABjGH.Igitur  & 
rerque  LIjMH.^mul  eqedem  pa^es  erit  ipfiu.s^,FP,  quae 
Al3,ip/iHis  Cb.Quia  vero  C\  ab  aequalibus*  AB, GH,aequa- 
es  auftranrur  AK,KB,&  GL,IM, reliqui  EB,  & LI,  MH, 


tes  rdiqui  FD,ouae  AK,  tpti/s  totius  CD nimifi/meatde 
qitrvccrquc  Llf>biH,/irftui  eraf  eiufdem  FD,Si'niin6rus 
ergo  numeri  partes  fucrit,B;c.  C^oderac  oAendeddum. 


S C U 'O  L T V m: 


XV  r:^  r 


C,  -7— Fy  -7-4  -D  , ’ dem  hee  projfofitio  eodi 
rr  prorfus  medo  demen^ 

..  " . . ' firetbitHryVfhtcmit- 

ntfe/}j4m  eff  • n :-*  i I 

NOS  dimolirnuit  ^udides  hAUf  prepofitionlft^HemMd- 
rnodum  pr440denttm  , quod  neineMlfi  interpretes  f»eiunt  \ 
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non  cortJi*i^at  hic  rrliquum  numerum  EB^alicuius  nu 
merieufdem  tffe  psrtes,  ijtt*  ejl  numerus  ^Einumeri  C F , 
iki  vero  perfpicuum  erat  relicjuum  EB,ulicuius  numeri  ei- 
dem ejfe  pserte,ifU€  efl  AEyipfius  CF. Licet  enim  ipfius  E B, 
duplum  njfumereytriplum,qu»druplumy^c,  donec  E B ,fit 
it* fubmultiplex  numeri  ujfumpti  GCyVt  AE^efl fubmulti^ 
plexipfius  CF, 

THEOR.  7.  PROPOS.  9. 

S I numerus  numeri  pars  fuerit , & al- 
ter alterius  eadem  pars;Et vkifTim,c|UJ2 
parseft  , aut  partes  primus  tertij , eadem 
pars  erit  , vel  ea:dem  partes  & fecundus 
quarti. 

SIT  numerus  A, numeri  BC,eadem  pars , qux  nume- 
rus bjTiumefi  tFifincque  A, BC, minores  ipiis  D,EF,  fin» 
guli  fingulis.De  his  enim  propo/itio  intelligenda  ctl.Di 
co  &:  vicjflim  eartdem  pairtmeflc,  autcafHcm  partas 
A.ipfius  D, qualis  eftj  auj  qua- 
les B c,  ipfiqs  EF.DiuiHs  enim 
pqmeris  BC>EF,  in  pai  tes  BG, 

GC,&  EH,  HF,  ip/is  A , D , B 
jequalesjerit  multitudo  parriu 
numeri  BC,a:qualis  multitudi- 
ni parthim  numeri  EF.Quia  vc 
ro  BGjGC,  inter  fc  lunt  aequa- 
lcs,&  minore.s  quam  EH,  HF,quae  inter  fe  etiam  arqua- 
Ics  fmx,quod  & totus  JJC,toto  LF,  minor  ponatur ; Erit 
BG,iplh«  EHtCadc  pars,  aut  partes, quae  GC,ip/Ius  HF, 
a ac  propterea  & vcerque  BG,GC,iimuI,niminim  B C , 
fecundus  nriufque  EFI , HF  , iimul, nimirum  EF,qiiarti, 
eadem  pars, vel  partes, qu*  BG,ipiius  E H;  hoc  cft , quj? 
A, primus  ipiius  0,terti).Si  numerus  igitur  numeri  pars 
fuerit  &c.C^od  dcmonllrandum  erat. 

} 

'sCHo- 


A • • • « 

» • • G • f . • 

D 

H .. 


• • • • . 


IX. 


* {.vel 
6.  Jept. 
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S C 
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O L l V M.  , , 

/N  numeris fuiHis  frofefitio 
htc  , T/»/*  ff/«T  demonhra^ 
' //en?  locum  etiam  hahet , ^7  /^/f 
perfpicunm  efi.» 

fi  Loco  primi  numeri 
vnitas  accipiatur,qut  numen  alicuius  pars  fit  alter 
numerus  alterius:Erit  vicijftm  vnitas  terti/  numeri  eadem 

pars^  (jtii  fecundus  numerus 
quarti-,  id  quod  eodem  argu- 
mento confirmabttur  ^ (i  loco 
parttum  ajfumamus  partem 
in  demondiratione  , vfex  hoc 
exemplo  apparet. 


B. 

D 


G . C 
ii  .•••; 


THEORr^  g.'  PROPOS- 


:T 

10. 


*P-fept. 


S I numerus  numeri  partes  fuerit & 
alter  alterius  easdem  partes : Et  vicifTim^’, 
quas  partes  efl:  primus  tertij  , aut  pars  , 
(Cerdem  partes  erit  & fecundus  quarti  3 
autpars.  , 

. SIT  numerus  Ab, e^dem  partes  numeri  C,  quae  nu- 
merum DE,numeri  F>fintq.  AB,C,  ip/is  DH  , F,  minores, 

finguli  fingulis.Dc  his.n.etiarn 
A..G..  B inrelligedaelHiaEc  propo/itio, 

C ■ /jcut  & antecedens.  Dico  8c 

D H E vicifsim  numerum  AB, eafdeni 

F ‘ partes  efife.  aut  partem  numeri 

D E .qiijp  numerus  C , eft  nu- 
meri F.Diui/is  enim  numeris  AB,DE,in  partes  AG,  G B, 
& DHjHE, numerorum  Q&Fj  erit  multitudo  partiu  in 
A B ,yqualis  multitudini  partium  in  D £ , &tam  A G , 
quam  GB,eadem  pars  ipfius  Qquxtam  DH,  quam  HE, 
ip/ius  F.a  Vicilsim  ergo  eadem  pars  erit  aut  partes  AG, 

_____  ip/ius 
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5.  vel 


GBwpfius  H£>  9ua?  C,ip/ius  J;Ac  proptc- 
Fca«deiji  pars  cfitjvcl  partes.  AG,ipfius  DH , quce  GB, 
^usjHE^^^Igitur  &Ycerqtie  AG»GB,firrml, nimirum  pri  - . 
mmAiJ^cadera-pars^ki  a'ut  parte.s  UriufqUe  DH, 
jCiwltnihJtrfj  Dfi,t0itijjquji'AG»ir/ius  DH,.iiocxll,quie^  ‘ ' 

C^cCirius  quarti  F.5i  numerus  erganun^eri  partes  fue- 
rit,& alccrakenus  ,-&c.Qua(ideiTionlirandum  erat . 
j'  ^1..  k M\lVo,f!L’L  I v^>'jnr,r:  :'o:^ 


N Y kn  a f ^ 

ettJtm  i 
Vti 


.4 


AB,ad  ablatum. C^F'. 01*7 
& rdiquuth  El5;^d"  \ A.  J!.  \\  ' vi . fe  V 


tum  htitus propoj!’d%^^v'fitklp".  ' - 

^ in  hoc  exemplo'  4ppki^^'  ^ ' ‘ 

’ 1 o 

;■  :thep:k;  |/;p;ROPG,s’i’ii.V 

,..s  I /uqritvt^totji^^d  totum, 
id  ablatum : Ei<rdiquus  ad  rdiqutiai^tlf, 
vt  totus  ad  toturtt‘i 


filM10:v 


yhnr.s,"!- 


'■■  S i T ' vc  fotus  num?  riii  ABj^d  totumiCp^lta  ablatos 

AE.nrl  .jKl.iMin-1  r'r'ni * ■ 


Xlj. 


CO\') 


p • • • Pl  ^ ^ ^ ^ 
•cJ  ....  .^*7> 


‘o’  L 


bzfi  de- 
fin. 


relicjuf?  FD,  eflTe/vfeft'  ‘ *‘  C . - 
totus  . A B,  ad  toni  pp  i . , . ‘ ' 

Cum;fe^m  flt^yt  AB;ad<^^  CFfb^ent  ’AB,ip 

^s  Cb,&r  AEjjy^us  CF^ vel ajque  multiplex,  vel  eadem 
pars,  vd'J«c.4crtWrt^:  vel  AB,ipfuai 

ipfum  CF,  «qualiter  Coritinebif,  canae rh‘dfle1hl1lpfr  H- 
lius  partem  , v^l  eafdem  pvtes . Sirj?rimum  A B,  ip/ius 
CD,&  AE,ip/iUs  CF,a>que  multiplex.C^o  po/Ito,  erit  e 
contrario  CD, torus  totius  AB,eadem  pars,  qux  ablatus 
CFjftblati  AE,pTropter  AB>  A£,L*que  muItr|dices:ipforu 
Cp,CF.c  Igitur Adreliquus^FD, reliqui  FB,  eadem-pars | <7*y^/’r. 
erit, quae  torus  CD.rotius  AB^rAc  propter  ea  «coiirrariQi 
ABjipfins  CD,'& -BB;  ipfus  F D,  xque  multiple XJ^rit.  d 
Quarecri^vt  totus  AB,  ad  totum  CD  ^ita  B B,  rdiquus  /*»• 
ad  reliquum  FD.  " " k 

SIT  I 
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SIT  deinde  AB,  ipfius  CD,&  AE,ipfius  GF,eadem 
...  . ...  parsjvel  eaedem  partes.Quopoii- 

A • E B ' to , A erit  8c  reliquas  E B > reliqui 
C ......  F D FD,eadem  pars>vel  parces^uar  co 

A... . £..^  B <. ..  tusABjtouusCDjb  Ac  proinde, 

C F ...  D erit vt totus  AB>ad totum CD’,ita; 

' £B,reiiquus  ad  reliquum  FDl  i 
CONTINEAT  i tertio  ABiipfum  CJD,  & AE,  ipfum 
CE,aequalitcr,cadcpique  infuper  illius  partem,  vel  par- 
tes.Quo  polito, erit  e contrario  CD,t6cus  totius  AB,e^.> 
dem  partes,quae  ablatus  CF,aI>lati  AE,  vt  mox  demou. 
ftrabimus.c  Reliquus  igitur  FD^reliqui  £B,eaedem  quo> 

u 1 ^ ^ 


A • • • • • P EI  f Q .j  • t * ^ 

Fi.  D ' I • F 


• «r* 

* » -•.  *\  y W-»  * c A 


£ 

.D 


' f r 


i.\ 


4*^  > 


que  parces  erif,^ti*  totus  CDjtotins  A B:  Acpropterea 
etontrario  .^^iprumCD^£B,'iplUm  F D , aequalitex 
continebit, eandemque  infuper  illius  parteui;  vel  partes 
vt  mox  oftendemus.d  Quare  erit,vt  totus  AB*  ad  totjin: 
CD,ita  EB,i-elicjuus  ad  reliquiim  FD-  - ■ 

C^OD  fi  4B,  totus  toti  CD,ajqUaj4S  liierit,&  abla- 
^ tus  AE,ablat,9„Cf»  perfpicuum  ef 

A E '..‘.  B'  reliquum  EB,qu(^ue  eire«nual< 

C r F • • • P f r^iquo.  F D.  WaxU  fi  ab  aequalibu; 

*'  -■  " ^ ajqualia  demanpxr;  quae  remanet 

fiint  aequalia. Itaque  fi  fiierit,vt  totus  ad  totum,ita  abi: 
tus  ad  :d>latums^c.  Quod  erat  demoni^arvdu  m.  . 

-I I i I I . ; . ' . - - - . ■ - • / 

«‘"C  ‘ Tvr/.M  - 

• » 1 .'  * ‘'I  . L * 1 ' * • 

i j f ^ ii  ^ - \ ' . - - - • ' . 

'BObEM  moio  demgaflrshittif  hoe  i»fraiHt  numt  rii 
Td  qu0d  liquido^ tnfiat  id  f/if  txtmplit.qiu  0X$mpli'$  ur 
tij cxfms dtimnSrMtanis  ttfp»hdtnt 

...n.A.lB i/'  ' 1^.  '•  r’ 11 t rr  i ;Q  t».  . 


•rvir 


% « 


%-Zk' 


i i'. 
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. . ....  L M M .A,.  \ * 

^OD  autemifi  AB, ipfum  CD,i^  hE,ipsU 
CF,aqualitef‘  contineat, e ademq;  infuper part^\ 
illius  vel partes\e  contrario  CD,ipJius  A B,  dr 
CYiippus  AEyfit  ea- 

A t • FP G»  * B^  ' 
C..T,.K:,D 
A ...  P...  .-H’'...  'E 

...  P;‘ 


'•V  - 


dH partes  :Bt fi  CD 
ippus  KB,^  CVyip 
us  A Effit  eadem 
part%st,  e contrario 
AB  ,ipsHCD,^kE 
ipfum  C F,  aq^liter ' contineat  ,fandemque  il- 
lius pdrt^*vctpartcs,td  in  nutnmtfrd£lis\'^ua 
in  integris : hoc  modo  detmn  fira  bimusi  donti- 
neat  primum  A B > ipfum  CD,&  AE,ipfitni^ 
CE,aqualiUr\  'nimirum  jeimlfpclbis  Ur 

^c.eandemque  infuper  pdrlemfdBfqmdinfiip- 
pus  CD,  d?*  HEfipfius  CP,  ita  ist  numeri reli 
qui  tA  GyAHjfint  vel  aquales  ipfis^l>,  G 'E;, 
vel  eoru  aque  multiplices.Diuifis  igitur  nume 
rts  Qp,QEfinpartes  C/, 

MEyipfis  GB,H  E, aquales’, er  it  multitudo  par 
ti&  numeri  CD, multitudini  partili  numeriCV, 
aqualis,  quod  GB,  ipfius  CD, fit  edd^  pars, qua 
HE,  ipfius  CP.  Similiter  diuifis  numeris  A G 
AH, in  partes  AN,N0,0G}& 
ei/iiemGB,HE,aquales;erit  quoque  multitu- 
do partili  numeri  AG, multitudini  parttu  nu- 
meri Ah, aqualis, Cum.n,AGfAHfVel  'aquales 
\flnt  ipfisC^,CF,vel  eorli  aqqmuHipHces,er&i 
vel  tot  partes  in  kAG,  AH, qmtinCD,  CF,ve^ 


tUf 


I 
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fur  in  A G ^efuotks  numerus^  partium  numeri 
CFiin  AHypropHfeaqUem^tltitudo  partium—, 
numeri  AG%m^iiiiudr>%i  paritum  nurfHrii  A H , 
eequalk  erit.Si  i^tur  ipjis  addantur  partes  GSi 
HEyerit  multittido partiiS  numeri  ABymul 
titudini partium  numeri  A Ej  aqtialis:Atque^ 
adeovnaparj  rtumeri  C Dy  eadempars  erit.nu 
meri  AByquavmpars  nwmri  QFt  e fi  numeri 
AE*^are  cti.  xmikitudo  partium  numtrXQDy 
aqualis  (it  multitudini  parti  u numeri  CFy  erit 
QDyeade  partes  numeri  AB,qua  CF dpji^s  AF* 
C O N TJ7S(E  AT  desnde  A^dp/um  CZ), 
^%AE^  ipfum  GFyaquaiiter.i  videlicet  femeL 
bisy  terxqHateruey<b‘c.eafdemque  infuper partes 
illius;mimerus  quidem  ABipa*'ice  G£y  numer} 
CD>& numerus  AEypartes.HEynumeriQF  : 
ita  vt  reliqui  numeri  AG>  AHy  Jlnt  rurfum  vel 
aqualesipfisQDyQFyvei  eorum  aquemultipli- 
v .i  •'  ^ees,\DiuiJls 

:.'A  . .'P  0 Q-i.  G ..  I B igitur  nume 
' . risGByHE, 

• A-,»Rm..S  H.,,K.,,E  inpartesQJi 

&.X  P.  JBy&HKy 

...  ’ KEynumcro- 

ruGDyGFyevit  muUitudo  partium  ipftus  GBy 
multitudini  partium  ipfius  TdEy^tfakt-  Simili 
modo  ^ iuijls.numeris  C D»C  F y in  partes, C Et 
LMyMDyS'JGJSl^NOyOFypartihus.GIyIB,&^ 
HKyKEyaquales.erit  quoque  multitudo  par  tiu 
ipJiusQ  D,  multitudini  partium  tpfius  CF  y a- 
qualiiypropterea  quod  qualibet  partium  yiuiver i 


N ■■  < 


G£, 
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Bifodempan  tfirrmntri  C DfftM  xtnAtput^u 

numifi  Q Bi  ZVfWfwr! 
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H K,KEiaqttaii}i,€rit  dr  multitudo  partiti, 
umeri  AG,aquaiis multitudini parifti, nume^ 
ix^H.Qum  enim  AQyAH]vdd(MaiesJifft^f^ 

C Di  CFiVel  eorwn  £quemuItipJKes]ertit 
^fat  partes  iuAGtAHiquot  m QD,CF^^l  eerfe 
pumerus  partium  ip^s  QDitotiist  emtinehitur 
in  Aliquoties  numerus  partium  tpfins  C P,  in 
IdHi-prOptereuque  multitudo  partium  numeri 
^X^ymultitudinrpartiunrnumen  Alii  aqualis 
pit xFiuihus  fi  addantur  aquales  multitudines 
partium  numerorum  G3i  MEjer3  quoqtu  ptul 
'titudo  partium  numeri  ABimultitudini  partiti 

numeri  AEiieq^alis0i^ue,adepVfMparinume 

fi  QDiead^pars  erit  numeri  A Biqua  vna  pars 

L : ry  • a tj  r\^. 


parttu  numers  CFiCrit  C P>,  eade  partes  nu- 
meri  A B,  qua  C P',  ipfius  AB»  Quod  ifi^prirho 
propafitnm,  i * ’ ' ' ^ • 

1*^ iCaM  vero Jit  CDiipJius  jiBi^  CFdpfitiSy 

P"  E,eadem partes,Dicb  e cotrario  AB,ipsti  CO, 

' AE,ip/um  CFyaqualiter.  continereieandem* 
^ue  infuperilltus  partem,velp  artes, DiuiJisMi 
numeris  CD  i CFy  in  partes  numerorum  A fi » 
'cfunt  ea  multitudine  inter Jeaqudles.  Ite 
'^uifis  numeris  A fi^AEy  in  partes  partibus  nu~\ 
merorum  C D,  CFraqualeSiirunt  dr  • 


XllJ. 


t 


\to.dtf. 
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tudine  ^nter  fe  aquales  .>  §ludre  toties  contine- 
buntur omnes  partes  numeri  CD,  in  ABifupe- \ 
reritquegademparsy  vel  partes  ipjius  CD,quQ-\ 
Ues  omnes  partes^  numeri  CF,  continentur  tn^ 
A qua  pars » aut  partes  ipfius » CF  i /uper- 
funt  y propter  aquales  multitudines  partium 
numerorum  CZ)>CF  jcb*  ABykE.lta  enim Jlt^ 
vt  multitudines  aquales  partium  numerorum 
\B,AE  ycontineant  aqualiter  aquales  multitu 
dines partium  numerorum  CDyC¥y^  infup er 
in  duobus  illis  numeris  fuperjint  partes  nume- 
rorum Qx^yO^ymultitudine  aquales.  Quam  ob 
rem  AByipfum  CD,^  AEdp/um  CF>  aquali- 
tercontinebityeandemque  infuper  illius  partem 
velp  artes,  §lHod fecundo  e fi  propojitum , 

' 'THEOR.  IO.  PROPGS.  12. 

' ” S I 'iinf  quorciiriqile  numeri  proportio- 
nalesjent  quemadmodum  vnus  antecede- 
tium  ad  Arnum  cbrifequentiurnj  ita  omnes 
antecedentes  ad  bnincs  cohfequentes.. 

SINT  mioccunque  numeri  prf^onion#iles  A,B;QDj 
iE,Fihoc'eu,ut  A,ad  B,ita  Cjad  D,&  E,ad  F-.Dico 
, ■ . ' quoqrbes  A;C,E;frmulad 

'A  C . . E .V  t omnes  ut  di 

B ...... ..*.D  ....  F. . A,ad B.  Siht emm  primum 

' vA,C,H,  minores  qua  B,  D, 

F.C^onlam  igitur,propter  eandem  proportionem  a ea- 
denrpars  clliant  partes,  A',ipfius  B,(^aE  C, ipfius  D,&  E, 
ipfius  erit  quoque  uterqud  A,C»nmuIutriofquc  B5D, 

hmuUead<ufi  pars,aut  partes,guy  A'jipj(ius.B>uel  E, ipfius: 

• .t r : ' Fi  R-ur-  ^ 
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F.kiB^  quia  uterq;A,C,fimu!»taqiia  amis,utriufq;B,D, 
iimuIiCanqua  unius,eade  pars  eft,autpartes>qu»  E,ip/ius 
F;  a erant  & ambo  A>C,  caqaam  vnusj&  £,iimul>ambo 
rutn  B,D,tanquam  vniaSi&F*fimul  eadem  pars^vel  par 
ces,quae  A,ipnus  B.  b Quare  eadem  proportio  e(l  omniu 
A)C>£»fimul  ad  omnes  B,DyF,fimni,quz  ip/ius  A.adB 
SINT  deinde  A,  C,  E>  maiores , & zque  multiplices 
nomerorum  B>D,F.Qio  pofito,eric  e contrario  B,ipiius 
A>eadem  paiis,  qux  D»  ' ^ 

ip^sC,&F^ipliusEj  A C ..\.£ 

Atque  adeo  vt  priusi . ' B . . . D . . F . . . 
c erumr  omnes  B,  D,F,  . 1'r  - V“  • 

£mul,  omnium  A,C,E,£mul,  eadem  pars , qux  B,  ipfius 
A;ideoiOTe  &:  e contrario  omnes  A,C,  E,  £mal  omnium 
B,p,F,praul,-&  Ajipfius  B,«que  multipliccs.a  Quare  ea 
dem  cA  proportio  omnium  A,C)E,£mul,ad  omnes  J^D» 
F,fimnl,qux  cft  A, ad  B.Hoc  idem  uerum  eft,ctiamli  ali- 
quae proditiones  miiltipliqes^uel  etiam  omnes', fiot  nu 
meroiUm  ad  unitatem. Eft  enim  eade  femper  demonftra 
; cto , Ut  hic  apparet,adiuuahte  tamen  fi:h<wo  < propoA  $• 
huiuslib.  ‘ ' ' - r-  r 


■A  wi#**.'  I Ai ...  ... 

B.  D F ' I D.  ‘ D. 


F.; 


f A..V  C...B 
I B.  D.F. 


SINT  tertio  A,C,E,maiores  quam  B,D,  F,at  non  mul 
tiplices.e  Quia  igkur , propter  eandem  proportionem , 
Adpfutn  B,&  C:ipfum  D,&  £,ipfum  Fj^ualiter  eooci- 
net.eandemque  infuper  partem»  vel  paitesiErit  per  lem*> 
raa  praecedentis  piopol.  B , 

ipiius  A,&  D»  ipiius  C,  &F>  A ........  C «»  E «»•»•»#•••  I 

ipiius. £»eaedeni partes.  Igi*  D — F 

tur  Ut  phos, ferunt  omnes  B» 

D,F»£mul  omnium  A»C,£»  fimul  exdem  partes,qux  ip- 
dus  Aiacque  adeo  per  idem  lemma»e  contrario  contine 
bnt  oes  numeri  A,C»£,£mul  oes  numeros  B,D»F.  dmul, 
& A»ipsu  B»aequaliter»eandeq.inruper  parte,  uel  partes. 

Quare 


ajr.yi//. 


cS,fe$K 

d2C.dff» 


* io.de->  omnium  A>C^  £|diiiirf,id 

^ oriinei  BiDjF,fimul,qu?  ipfius  Ai^dJfc  -.j  ’ v*  ;(;•  Mif  .U 
“ c.SI.N.T..quarto& vltmw  AiCift  ipfis  B> 

. ies^.Quoniam  i^itur,(i  ar^4libus;A>B(:fi>  arquaiesaddaa* 

r.  . . .>  V •...  tur.C'>&  Oj^iuht  A',C,  /iraalacqua 

* lc5  'ipfii  B>D,  finiuhqtttbUB  fifur 
B D vt>.£.... « . ^um  addan£tir'arqual£5  £V&  Fi 
j ■ /fiuaf&omiKfS  A,C,E^mri4(QBn^ 
nibus  B,D,F,iimul  a?quales,-Erurn,vt  A,  ad  £ > itaiofnniK^ 
A,C,£.Crf>iil  ad  Omnes  B,  D,4r,  iiqjub  cunijvtfobiquefit 
'v  - proportio  a:qualitatis.  Si  Aut  igitur  quotcunquc  nwiien 
propoitionales,erit,&c.Quod  erat  dtmonftrafidumaj 

H^OL~£  V M -'-.':rrr;t 
: l.H.  muneris  queiiid*  fr»Sis  ftefofitio  hite  Verrn  t^e  n- 
r : demm9^€onsei»eetMryVt.fmtettifi^.rni»meristmrgVdsfrM- 
(li  Jt^ummniUr  .,  'J 

■ ” T H E 0'R,:  1 1.  PRO  P O-S.  T 3- 

i SI^ quamor mmeri  proporrioiiakififl^^^ 

' Et  vicillim  proportionales  erunt.  . 

. Sri  Thcnira  A,ad  B ,„vrC,„a4  D.  Dj^co  yicirsimeffe  A, 
ad.C^ytP^jD.Naqi  fincpriiuum  A,  6«:.G,  nqinOTcs  qua 

B,&:  D,&  Ajquoque  minor , quam 
A ...  C, .... . C.Quo  pofirojerit, propter  eandem 

b ^ ‘ • * • ■ proportionem^jlpfiusSjBrCjip- 

i<i,fepts  ■ ' ' ■ * “U*  f^j^sdttm^^rsivclpartes.l» Vi“ 

exode.  Ajfpfius C,&  li,ipf?us(p, eadem  pars  erit, j 

vei  Ac  proinde-erk  vt  A,ad' <D;ita  B,  ad  D;^  ^ ■ j 

! SINT  deinde  A,&  C,n>inoreS^ D j at  A,! 
maior  quam  C.  'Q^  f^to,efir,  ob^eandem  propoirio-j 
d 9. uti  hera,C,ipfius  0,&  A>ipfius  B,ead€  pars,vei  parctts.  *i  Vi; 
Votj^t.  cilsim  ergo  & C , ip/ius  A,^D,4p6««  Bi  cadeyiars^rk,' 
•q*.  ' i:;  •vel'paftes;Atqueadeoe  concfark), 

A'i*.  i\\  C ...  ■ > . vei  AApiiusC,&Bfip/!Ulf<>vaEque 
B'. .'. D. . . , ' multiplex eWt^  yclcettiejperlern- 
-ma  piopnf.t  i.huitKlib.  A v ip&m 


t 


nipec partm^wliwcesjAoqj adeo^  ^ * • 4-?'^ 

e tontrario,eri?  Djipfiiis-C^-Bjip- ’ \ v ■>  V " ' j 

filis  AV  vel  eadeparS)Velo«rrtipe^rnnmp«opaf-ii.  iw 
ius  iib,e?demp^tes;d.Wi©iiaiii»  » ipfi«i  B 

C,  ipfius  A,  eadem  pars- e«6  ,^kp«it«  i ^Acproptewai^ 
contrario  vql  Bjip«us>I>r&j'A>4p^sC.  asme  triakipkot 
erit,vcl  certc.fwr  lenwm  prbpofi-aii^ehqitKi  «k&ipftrBLJ 
D>&  A,ipfiim-C,oontincbit  aKpiafiaM^oafldcpiqttej^^ 
per  partem»  vdpartes;  c-^o^^ipuiem.fwopiwtioctkB^ 
ad  D,quae  Ayad  C>hoGcfi,erjtw.t  A^^adOjitaB^a^  D*  ‘''j 
j SINT  quinto 'A,&'C;ip^fir,-&  0ja#v  -‘'i 

quales,  & A,  miuorquam  GvQt^onHim’  VA » »*.G  •«.  ■•  v i 
igitur  xqual^  irmneri  A Bi^xqualiiim. ..  B . . tD  ^ vu*. , 
namerorumC»  &o,vd eadem ^ „ ,v-a 


vel  aeque  iB«ltrpliccs  fiints  vd  certe 
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hos  acquahter  coDcincDt,eandenique  inruperpartemyvcl' 
parresjacritvt A,adG,itaB,adD. 

SINT  :feptirao  ac  vitimo  A,&  C,  inter  fe  aequalits^  fi-' 
ue  ij  maiores  fintquam  Bj&  D,fiue  minores,fiue  arqua-j 
. • . ■ les.b  Quoniam  igitur, ob  eandem 

A C . ..  ..I  proportioncm.Ajipfius B>&c,ip- 

B •••  D***  «usD,a:quemultiplex.eft, vclea- 

. dem  pars , vel  esdem  partes  j vel 
certe  Ajipfum  B,&  Qipfum  D, «qualiter  continct,ean- 
demqueinfuper  plartem,vel  partes;limtq;  A,&  G,  *qua- 
lesixquales  quoque  erunt  B,&  Di  Atque  adeo  erit,  vt  A, 
ad  atqualem  C,ita  B, ad  «qualem  r>.Quocirca,fi  quatuor 
numeri  proportionales  fint  , &viciflim  proportionales 
erunt . ^od  erat  demonftrandum  . . 

S C H 0>  L I V M.  > ’ \ ^ 

§iy  Q Ji  pre  numeris  integris  fraHos  numtres  fubfti- 

tuasydemenRrubis  tedem  medo  prepofifionem  hunc  veram 
ejfe  in  numeris  fracik^  . a , 

. MANIFESTV M- quoque  eil  ypropefitionem  hanc  non 
variari,etianifi aliquis  numerorum  ponatur  vnitas  • i . , , [ 
COACTI  vero  fumus  in, hac  propofitionci  duabus  ^ 

prae  edentibus  tot  ca^s  rectfere  eojque  demonilrationibus^^ 
€ertiJpmiiconfirmare,vna  ctem lemmate propof  i i.vt  ea- 
rum veritas,  in  omni  gtBere  proportionis  rationalis  appa^- 
reret. 'Theon  enimy&  nonnulli  alq  interpretesy  iilas dunta~ 
xm  efiendttntan  proportionibus  rjctioUalibus  minoris  ina- 
qUalttarisy  in  quibus  nimirum  antecedentes  numeri  partes 
funt  eon/eqkenratm  yveferfpicue  ex  eorundem  au&orum 
demohfiratiouibutttppatetyuifi matorem  numerum  mino-' 
ris  numeri  partote£i  iieamnSyVt  nonnulli  conceduntyinter 
qstos-  etiam  k/l  (s  iqueth  miror } Wrderhus  Cammandinus 
prjJlaas  Geemeaatipuod  eftabfutdum , ab  Euclidis  in-' 
fiituto  alienum  ^ eum  partes  appellarit  numerum  numeri, \ 
minorernmaiortsicstm  minornvn.  metitur  maiorem.  §luod 
'OSiavIex  def.n*  zo.  Stlis  luce  clarius  conHat , vbi  numeros  j 
proportionales  dveteitaffky  eum  primus  feeuHdi\  ^tertius 
quarti  eque  Utultiplev  fRyVel  eadem  parsy  vebeadem  par-  ^ 
tes  , f^c..Nab} fi  exiflimaret , maiorem  numerum  minoris  '. 


partes 


L J B E R VI  I.  ' > 

p/irtts  tjfe^fafis  fuijjet  dicere, cum  frimiis  fecundi  ,&  ter- 
tius qH»tti,eadem  pars  ejl,vtl  e*dem purtes.  Itu  enim  nu- 
m^rps,  proportionuiej  in  omni  genere  proportionif  compre- 
hendijjet , vt  munifefium  efi : quure  reliquu  omniu  verhu 
definitionis  fuperuucuneu  ejfent . 

THEOR.  12.  PROPOS.  if 
S I fint  quQtcunque  numeri,  & alij  illis 
jcquales  multitudine,qui  bini  fumantur,  & 
in  eadem  ratione : Etiam  ex  xqualitatc  in 

eadem  ratione  erunt . 

SINT  quoccunque  numeri  A,  B,  C,  & ali)  totidem 
DjEjFjfitque  vt  A,ad  B,ita  D,ad  E5&*vt  J>/ad  C,ita  E;  ad 
F.Dico  ex  xqualitate  quoque  elTe  vt  A,ad  C,ita-D,  ad  F 
Quoniam  enim  ell.vt  A, ad  J3,ita 

D, ad Ei» erit viciflim,vt. A,ad D,  «A— D 

ita  B,adE:Similircrque,  eandem  B E 

ob  caufam,cum  /it,vt  B,ad  C,  ita  C . . . . f . . . 

E,  ad  F;erit  viciffimjVtB,ad  E, ita  G ......H... 

C,ad  F- Igitur  erit  vt  A,  ad  D,ira 

C,ad  F;(Cum  enit\i  vtraque.  proportio  A, ad  D,-&  C,  ad 

F, eadem  /it  proportioni  B,ad  H,vt  demonflratum  ed ; & 

ipfx  inter  /e  exdem  erut,vt  mox  ollendetur.)!!  Ac  proin 
de  viciliim,vt  A,ad  Cjita  D,ad  F.  ^ 

QVOD  fi  fuerint  plaies  numevi,  quam  tres,  ita  vt  /»t 
etiam  quemadmodtitn  C,ad  G,ita  F ,ad  H j Dico  adhuc 
e/Tc  vt  A,adG,ica  D,ad  H.Cum  enim  ia,m  /it  ollenfum  in 
tribus  numcrisje/rc  yc  A,»ad  C,  ita  D,  ad  Fjponatur  autc 
vtC,ad'GdtaF,adHjcrint  tres  numeri  A,  C,  G , &ali) 
tres  D,F,H, qui  bini  in  caiie  ratione  fumunciir.  Ex  xqua 
Jitate  igitur  in  tribus  numeris  oftenfa , rur/us  erit  vt  A, 
ad  G,ita  D,  ad  H.  Codemque  modo  idem  oflendemus  in 
quinquejiutnews,per  quatuoii/icut  id  in  ouaruor  nume- 
ris demon/tratum  fuit  per  tf-es,&:  /iede  plurrbusJiaque 
fi  /int  q^otcunquc^lume^i , &alij  lilis  aequaies  multitu- 
dine,&c.Q^6d  ollendenduin, ‘erat . ' ^ 

" r - SCHO- 
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S C H O L r V 'M. 

I - ’■  PERST ICVVM  autem  eji^  hanc  fropojitionem  eedem 
tnodo  demonfirari  pojft  in  numeris  fraHis  ^ fi  pro  numeris 
integris  ajfumantur  fr-adi  numeri. 

‘A  . D ...  vefum  eft  ffilccovnius 

, B f”  ...... . numeri  vnitas  ajfumatur, vel  etid 

I & F . .nt ......  loco  plurium  plures  vnitatesy  vt  ' 

i G*’  t *<?■*:  hoc  exemplo  per/picuum  e fi. 

LEMMA»  • ' 

OD^autem  dua proportiones  numeror u 
qua  eidem  proportioni  eadem  funt  inter  Je  quo 

j ' • • • ff 

B C 

E 'E  ... 


B. 


, J 


*zo,def. 
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que Jirrt-eeedem  » 'qualis  funt  in  demonfiratione 
proportiones  Asdd  D\^  C\ad  F^qua  eadem  ojll^ 
fa funt  proportioni  BtddEsJiue  numeri  fint  inte 
grifi  ue  fradiifita  demon firabitur.  Propter  ean> 
demprvportionem\erif  B,ipjius  E^^  tam  A\ip- 
fius  Dtquam  C\ipjl'us  F^aque  multiple^svelea 
dem  parssVel  ead^ partes;  vel  certe  Bfififum 
& tam  Ayipfum  D^qua  Csipfum  ¥,cotmtbita-. 
qualiter  jeandemque  infuper  partem  e l partes^ 
a §luare  numeri  Ast>  fi  ^-proportionales  sut,vt 
quidem  A^ad  Dsita  C,ad  P.  tluod  eflpropofitu. 
HOC  idem  demonPiratu  fuit  ab  Puclide  Jib. 
de  proportionibus  magnitudinumpropof  i r. 

. THEOR.13.  PROPOS. 

"'  Sl  ^vni^as  numerum  quempiam  metia- 
tur, seque  autem  alter  numerus  alterum 

' ' quen- 


Di'j 


.^X  / VU,  ' , 


quendam  numeram  metiatur : Et  viciffim' 
a*que  yhu  tertium  numerum  metietur^^ 
fecundus  quartum  * • - 

METI  A^R.  v^iras  A,n^mcrum  BC,&  numerus  D, 
numerum  E^,a:que  .Dico  yicilsirn  ybicatem  A,'numeru 
D,&  numerum  BC>numefuni  E F,  aeque  metiri.  Diuifb 
enim  RWUierQ B^iin -t  -.*  ! 

tates^G,GH,^lC,&tm'*  A .*r^  ' * D., ' 
ttferoER,  la;partes£  I iHf . I « . . F | 

WiKFjUjEO, squales  i,  ... 

erit  multitudo  vnitatum  iiumen^,»qualis  multitudi-» 
ni  partium  numeri  EF,metieturque  xque  vnitas  Avrm- 
meraun  D,&  vnitas  EG,ip{um  EI,atque  vnitas  G H,  ipi 
fum  I vnitas  HCjipfiAn  K F j atque  idcirco  eademi 
pars  ^ric  vnitas  A, numeri  D,&  vnitas  B G,  numefi  E I ^ 
yriitas  , numeri  I K,'&  Vftitas  HC,numeri‘KF, 
&ai;?  pereaiqus  ad  prqpof.  j.huius  lib.oilendimus,ea 
0^  pars  erunt  vnitajes  bG,  GH,ttC,/Imul  nunaetorudi 
fel,lK,KF,iimuI,qus  VnitiS  BG,nutneri  EI, hoc  dl,qu,ae 
vnitas  ;A, numeri  Dj  Ac  proinde  vnitas  A,  numerum  D , 
&numehis  BC,ex  vnit^tibus  BG,G^,  HiC,  compofitus 
numerum  'EF,ex  numeris  EI,  IK*  KF,  compo/ituat.  sotip 
[metietur . Si  vultas  igitur  numerum  quempiam  mtti^'- 
tur,&c,Quo4  erat  deqibnfir^^^  r . ‘ / 

r ICl,VJ>  idem^uod ^ i. 

hceje^ /fparaim»-dt.fvn$tate^j)4l^Ms, 
ttumwru^p/opterea  quod^niiM^  nl}  efi  ffMmtvHs^^luod 
dtm  hfejtftts  fts  nos  dontan/lrftbimus.S^ist  vni/^  Aynu- 
tntram  motitury-dt^ne  ntimt*Hs  D,  numtrS'£  F» 

trit  vnitas  AyCadem  ntt^rju 

meri  E F.  Per  ea  imitar yqu*  ad propof.q/.  demonjlrauimusy 
$rit  vicifsim.  vnitas  AyVadt.m  farsmumeri  P,  qua,  nume- 
rue  SCiUMtneri  EFiAo  propter»» aJmtdi  A , nm»armnD, 

ajtmems,BCynumer.umJEFM9dttMstietmy\^  i 


HAF,C 
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2,  vnUAtemy  ex  dtfin.  txftltipUcati»- 
nis.Ergo  permutando ,yt  CfUd  A,  ita  . £, 

ByadEtVnitAtem.Sed  ex  eadem  de-  A^  2,4-—, 

fin.w  Bi»d  Eji/nitatem  i ita  quoque  JD, 

eft  Di»d  A,  quod  B , multiplicam  At  w 

fati*  D.  Igitur  eru^Mt  C,ad  Ajita  Dyad  eundem  A^ex  le- 
mate  prope/,  i proinde  aquales  iuter  fe  erunt  C D , 

§lued  erat  ojlendendum. 

V OT E ST  hae'  eadem  ptopo/itio  eum  Campam  in 
hetne  modum  proponi.  ' . 

- _ i.rt'  ^ - 1 

S I duo  numeri  fe  mutuo  multiplicaue- 
rint>  procreabitur  vjxus  Memq.  numcnis-t 

MV  LTItLICET  enim  A,  . r . 

ipfum  Bjdciatqtte.C,  Dieo  eddomCf"-  . 
giguiy/i-Btipfum  Atmultiplicet.Nam  'A‘»»i.  2 

vi priutyCum  AtmuIeiplteam  ipfuua  

Btfaciat  C y oftendemusvnitatemE-y^.- 
humerum  B,4^  numerum  Aynumerum  Ci  aque  metiri.  At 
veroy/i  numerus  Byipfum  AymulfipUeety  a etiam  vnitusMi^ 
numerum  B,  dy  numerusA^nssmerum  faQumaque  utetir 
. tur.Ttdem  etg»  numt^ ut  Ct gignitur  ex  mftltiptieafione  B y 
in  A,  quandoquidem  ipfum  numerus  A,  aque  metitur*  at- 
que vnitas  byipfum  B-.  • ‘ - ’ ’ • ' 

. Jt. numeri  Aydr  B^ /int£raSf  amhe , 'vel  vnu(e 

terumydemonlirabithus  idem,  hoc  modo.  §luoniarh  Aymul 
eipHeuns  Bifaeit  Cictit  ex  defin.  f K.-otCyok  B,ita  Ayud  E, 
vnitatem:Et permutandoyVt  CyUd  Ayita  ByUd Ey  vnitatl,. 
At Ji  BfSuuItiplicet  A yorit  ex  eadem  defin.t  f .B.qd  B»yni 
tatemyVt /aHus  numerus  ad  A,.Erit  igitur  C^ad  AyVt  hU-^ 
merus  hie facfus  ad  eundem  A > proinde  fd^us  hic  num 

merus  idem.  erityquiC,.^od  efi  propo/itum,^  < . . , S 


•tiJejl 
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SI  luimeriis  duos  numeros  maldpR« 
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icans  fecerit  aIiqu<^s'5'G.ehiti.ex  ipfis  e^lnd 

;r -Itionem  Irabebunt»  qium  multiplicari  v‘ 

I .N  y<  M E Ic  y.Sl  eiiim  A,  aialtiplicans  fe»C 

Haciat  DjE.Dico  eCfcjVr  a,adC,  ita  p,  ad  E,  Affumpra. 
[I  ■«  fT"''  ciiim.iruitatc Fi^erk Q>ex 

vr  t ' ■ ' r,  '-poikus.tQtics.quotk^  unicae  F 9 e 
A . . . in  A./Imilicerque  toties  E,  compc 

w ^ iiItuse5it.exC,  quoties  eadem,  vni 

Id  E tasV  ,'e(l  in  eodem  A:  Atque  ade 

J B,  ipfum  D,  & C,  ipfiim  E,  a?que_ 

ip^si»  e^ena  pa: 
Ac  p>roiride,ent  vt  B,ad  D,ita  C,ad  E,  ‘perna 

Pndo,\<B,'adC>.f^-Di-d<rt'jSi»riumerus  i^itwduQsmi 
eros  multiplicans  fecerit  aliquos,&c.  Quod  oftendei 
imerat.  ~'i  \ ..  ^ \ 'c  ' '.a 

S C ^.O  L.kV  Mi.  • ;v  w;..’  e* 

\idetnoiit»d«tnusJStc  nud»  £ 

O*  Cifacit  DjCj*  E 

iiU-  F,VfJ*tMtamjo£  prund»i  *x 

p9rmt*^»dfi^  ‘VtDj^d  E 
h^B)i*dC.  §^dea  pref<^i4fh  '■v  • (<■  ‘.1 

••  T H E OR.'  t Sr-E  R O P 0§.  iR, ' 
S I duoTaumen  numerem  quenipun: 
miFirrplicsfm^jfteerilit  aliquos  r cs 
iplis  ^eandem  r^ioneni  nabchuut , ,Qqam 

iwiikiplicantesc^^  y-..:  -.c,- - * • ••  >a^ 

M E R.T‘  eftnfi'A,  &&,  muItipIicantes  miiVie^^ 

, ,Qfan?nt  P,§i:  E'.  Diio  eik  vf  A^^d  B/ita  Diiiid  E.  Ctifn 
lh6.fep.  j--  •'  ' 4 • • • '.r  • ^cn?m  ex*A,in’ C,/tk  br^fict 

A ....  B : i".  . » <jao4*^erdeinD;ex  CjMHA". 

C ^ ^ Eademque  ratione  , cum  cx 

•f 'vx  to «.\.JE  .U..Q  aI.O  i^iii.C>nat  cx 

] CjinB  Quia  igitur  idem  C, 

[g  jy  {rriditiplkans  tpfoi  i,dd  B, 
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ita  D , ad  H . Si  duo’  ergo  numeri  numerum  queiT)|>Iahi( 
mulHpIicahtesjfecennt  aliquos.&c.C^od  erat  demon- 

'S'Q\iir.O.L  I V M,-  • V-'P 

• LI§iy[t>0' h»ng profofithntm  eedtth^ 
m(t4o  aetnonflr ari  numeri  C^J/nr 'fragii , vel  vnus 

eorum.,  vel  due , ' i . m .>  • 

HANC  autem  fropoflthnem^cr  f recedentem iUtUjuet-- 
\£unque  numeros  cum  Campanh  accommodalfimuSf/iue  nii 
mert  omnes  fitii  integrijjtue  ne»',  hac  ratione  , i \ 

'■  SI  TiumenjsquotcUnque numcrosrmiil 
«plicetjVel  qilDtcunque  numefi  numeruiq 
q^ue.nipiammultiplicentjHabebunc  produ- 
ili  numerir  eaidem  rationes , quQslnmiieri 
mukiplieati,  vd'imiltiplicantcs . 

FIANT  enim  EjF,^,ex  A, in  BfC,D,  ved ex B 
'A  Diro  eafdem  rationis  haberi  humere s,  'prbdailos  B^ 
iquas  numeri  mfittipticatttis,  ' ^ 

Vel  multiplicati  D,'ha-  ‘ ^ 

heni:hoc  eil,  efftfVt  B‘,  'ad C,  ' ' t>  \ . * 

Ita  E,ad F'y(y  vt  C^adXi,tta  E ..-.i.  F Cr ...i,., 

Fyud G.Nam  'curri  ex  A.try  'B\C,vel  e^  iijC^in  A^^ant  k,F.^, 
*i  erit  irt'B,ad  C,ita'.Fyad  % Sir^iHtirljuid  ex  A {in  d/Zj> 
vel  ex  CfyDyin  'A,fiuh’t 

C:  Atque  ita  de  ceteri  f .V‘  ‘ ‘ ' • 

. • .1,  ■ ■■  ’ r’-.‘ u-'-’- .>.  ■ ,i.i.  j 
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/ » •.  '.»■*  ifi»  ‘i  ' >.  #T 

S I quatuor  numeri  proportionales  fu^ 
rintjqai  ex=^prtmtJ5t8p<luarto1irinum^us5^a^ 
tjualis  ent  ci,qiu  ex  lecundo , oc  quarto  b,t;i 
I numero, Et  ftqut  «x^prirnojA:  q&arroiirsnu 
Werusjiqiralis  fuerit  ci5'qiil  cx  kcurid6,'A 


tertio 
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terdo  fitjnumerojipfi  quatuor  numeri  pro- 
’ portionales  erunt . ' . , 

sint  quatuor  Bumeri  proj^ortionales  A,  B,  C,  D,  vt 
quidem  A,ad  B,ita  C,ad  Djfiatqup,  E,cx  A , primo  in  D» 
quartu'm>&  F,cx  B,  fecundo  in  C,  tertium  . Dico  nume- 
ros E,F,aequales  inter  fe  efle.  Fiat  enim  rurfus  G,ex  A, in, 
CsQuia  igitur  ex  A»in  C,D, fiunt  G,Eja  ent , vt  C,  ad  D, 

hoceft,vt  A,ad  B,itaci»adE. 

I ' A . . . , . , Rurfus  quia  ex  A,&B,in  C,fHint 

A*  B . . Gj&Fjberitquoquc,  vtidem  A, 

>adByitaC,adF.Quare}perlem- 
D . . . . ' ! . . maj>ropof.i4.hab^t  G,ad  E,  &• 

E F>eandem  proDortionemi  eam  vi 

F delicet  quam  nabet  A , ad  B j Ac 

' - proinde  £ , & F « numeri  aequales 
I , . . er^nticx  jj[s,qiiac.addefin.io.fcri-r 

pfitnus.  . , 

I SED  iam  fit  E ,ct  A,primo  in  D,  quartum  genitus,  at- 

I qualis  ipfi  F,produ6ito  ex  B, fecundo  in  C, tertium.  Dico 

auatuor  numeros  A,B,C,D,proportionalesiefl!e,  vt  qfii* 
em  A,adB,‘ita  C,ad  D.  Fiat  enim  rurfus  G , ex  A^in  C, 
Cj-  A*  Quia  ei^ocx'A,in  C,D, fiunt  G,E;c  erit  vt  C,  ad  D,ita-j 
^ G,ad  E, vel  ad  F,ipfi  £,arqualcmlHabet  enim  G,ad  aequa-» 
' _ Ics  EjF,eandem  rationem  vt  ad  defin.io.docuiaius:Rur«* 
fu^uoniam  'ex  A,&  B,in  C.fiunt  Qi&  F;  d erit  quoque, 
d^.Jip*  vt  A, ad  B,ita  idebi  G,ad  eundem  F.Quare  proportiones 
A,ad  B,&  C,ad  D,  cum  eaedem  fiht  pro^rtioni  G,  ad  F, 
eaedem  inter  fe  erunt,per  lemma  propof  14«  Ac  proinde 
I • ■ t erir,vt  A,ad  B,  ita  Ci  ad  D.  Si  qualu^ergo  numeri  pro  • 

I portionales  fuerinr,&c.Quod  erat  bfiendendum  . 

' , • s H p L I V 'M . . - 

LVCB  flariuf  huius  pfi-, 

pof  Jocum  buhn  i»  numtrisfruBsSffiuf  amnes  fraBi 

fiue  non , ' . • ^ ' ' . ’ ' 

POT  B R JT  huius shtortmniis  ptisnn  'pnrr  proponi 
I fiism  nd  hUc  modum  tum  in  numsrisfruBiSi  <{uurn  in  in- 

I . . 

I ' SI 


I L I ^ E VIL 

I SI  duo  numeri  duos  numeros  eandem, 
quam  illi,  habentes  rationem  multiplicent, 
antecedens  nimiru^;n  illorum  confequente 
horum,&  confequens  ahtccedentcmigeni- 
ti  ex  ipfis,  aequales  inter  fe  erunt , . , 

. J • . 1 V.  ■ 

7 TA  enim  efien/um  tjl  numernm  qui  fit  ex  A»  »nt$- 
cedente  in  Dyeonfeqnentem^jtquslem  ejfe  numero  V^qui fro-  \ " 
crtntur  ex  B,eon/equente  in  C,  nnteeedentem  • ^ 

SED  fequenP^theoremntaminfrnSitnnmertSiqumm 
in  integris  freile  ex  hae  proftf.  i6.  demonfirahitur . 

51  maior  fuerit  proportio,  pnmi  ad 
ciindum , quam  tertij  ad  quartum ; qui  ex 
primo  dc  quarto  fit,numcrus,mal6r'errt  eoj 
qui  ex  fecundo  & tertio  fit , numero : Et  11 , 
qui  ex  primo  & quaito  fit  ,.numcrus,n;aior 
fuerit  eo  5 qui  ex  fecundo  & tertio  fit , nu- 
mero; maior  erit  proportio  priqii  ad  fecun- 
dum, quam  tertij  ad  quartum . . 


¥ 


'i 

r 


V 


t 

i 

i 

} 

i 


S/T  pfvm/tm  maior  proportio  primi  A,  dd  Sijitundnm, 
quam  Cytertij  ad  Diquartum.  Diee  numerum  ex  A^  in  D,  ' 

proereatumfefie  maiorem  eo^qui fit  ex  B^in  C,Nain  fi  intel^  ■' 
tigatur’efeEyadB,vtCyadDi'l'  ' ' ' - • - 

(fine  E y numerus  integer  fit  r * ’ ' * ■ ' 

fiue  fraHus-fiue  integer  eu  fra'-  A^'.,,,,,  E .«*.♦» 
ffo:qui  quid  i reperieturyvr  ad-  B ‘ 
profofitg.ltb.^.ofiidemusyfi nu  • C. . V," ‘ ' '' 
merus  ex  Byin  Ci,proereatut  di  *1> • . . . . ‘ ^ ‘ ‘i  X •'  •' 

uidatur  per  D.)erit  quoqHe  tnts  , . ’ 

io  r proportio  Ayod  B,  quM  Eyad  Bcae  proinde  AfUiaioe  erity  ^ . 

quM  E.  ^are maior  numetusfiet  ex  Ayin  Dyqua  fx  E» 
eundi  D:  * At  qui  fit  ex  Ey  inDyaqualts  efl  eiyqui  fit  ox  By  oi^.fiep^ 

f Z,  in  C *• 
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«fi  C.  .Igitur  Humerus-  ex  A 

— ' v.  • - ^ . 


\tp  c.  .Jgttur  Humerus,  ex  A , in  D igenhuf.^muier  eriti ' 

quam  numerus  ex  F,»«  C^pr ocreatus , ^od  eft  propojitum.  \ 
'■  fl  At  ' deinde  thaior  ftumerkf  exUitn-D,qudm  ex  B^in 
e.Dictrmairnem proportionem  ep  A jprimi  ad B t feeundu i\ 
quam  C^tertij  ad  D,  quartum  . Si  namque  intelligatur  nu- 
mtfsn  E.ex  quo  in  'Bt^idem  numeras  fiaf^qui  ex  \B,V»  C;(/- 
ue  B^numerjiffit  injegertfiUefraaus,aiU.inte£^Ktum  Jr'a^ 
Bo  ) fiet  quoque  maior  Humerus^ex  Afin  D,  quam  ex  E , /» 
eundefhpxac  proinde  maior  erit  A,qudm  E.^are  maior 
e^tt  proportio  A.,ad  B^quam  E^ad  B.-a  At  ita  efi  EyUd  tit 
Caud  B.IgUkr  maior  erit  quoque  proportio  Ay  ad  Bj  qUdtn 
Cyud  D.  ^dod  efi  propofittrm'.'"  " 

r OB  fi  minor  faerii  pfdpohio'  primi  ad  fecundtimy 
qtusm  terp.adquuitumiqMi  ex  primo  ^ quafihfity  Hume-. 
TUSyminor  erit .ef, qui ex-Jecundo  o>  tertio fitynum^o\Etfiy 
qui  ex  primo  quarto  fitynumerusymindrfuerit  eo  y hut  ex 
■ .f  • • r ' fecukdo  tertio  fit' f numero  i miner 

^ * * . t r ^ erit ftoportio^tstid^  sed /eeundurn^qiM 

B . • , . quartuta>Eadi enim  ewoino 

C . V  ■ ‘ 'deinohj^afio  , erit: fi modo^^leetkirna^^ 

f ili  J^toritifUfs/ft.inyvoeem,  ^ 

. r . , ■ r.  .M  ^ appofito  exjmplo  apparet . ^od 

idmen  ittf  etium  oHendi  poteS.^oniam  rnmor  efi  pro por- 


lOOji- 


I 


L l B E r-Ji: 


qui  fub  extremis  conrincmrjoequalis  cftei, 
qni  a medio  cffici'tur:Et  {i5qul  fub  ex’tremis 
continetur , aequalis  fuerit  ei , qui  a medio 
deferibitur';  iffi  tres  'numeri  proportiona- 
les erunt.  * ^ ■ 

SINT  tres  mimerj  proportiohafes  A',  B,C,  lit  qnide 
A, ad  B,ita  B,ad  C.Dico  nulDerufh  qui  fitex  A,  primo  in 
Cjtercium, «qualem  cflTe  ei, qui  ex  medio  procrcaair. 

Sumpto  enirn  Djqoi  ipfi^ B^fit  3E^ualis-,erit  utB,ad  C,hoc 
ertjUt  A,  ad  Bv  ita  D,‘  ad  C;  numerufque  genitus  ex  B,  in 
D, aequalis  erit  ei, qni  ex  B,  in  fe  proerdatur . Qnia  igitur 
quatuor  nunitri  A,B;p,C,prbpor-  ■*'"  , 

tionales  funt*  a erit  numerus  fadhis  A . . . . . . . j 

ex  A>in  C,  «qualis  ei,  qui  fit  exB,  B..  ....D.. 

in  D,  hoc  eftjei,qui  ex  B,  ih  fe  pro-  C . . . . ^ ^ 

ducitur.  ' ...  -I'  '.'j' 

..SED  iam  fit.  numerus,  produdhis  ex  A^  primo  in  C, 
tertium,arqualis  ei,qiii  fit  ex  B,m'cdio'in  fe.Dico  tres  nu- 
meros A, B,C, proportionales  efre.{SumptQ  enim  nirfum 
D, «quali  ipfi  B;erit,vt  B,ad  C,  ira  D,  ad  Q & numerus, 
qui  fit  ex  B,in  D,«qualis  erir  ei,qui  fit  ex  B,in  fe,fioc  eft, 
ei  qui  fit  ex  A, in  C.  Quoniam  igitur  numerus,  qui  ficeXi 
A,primo  in  C, quartum, «qualis  eftei,quifit  exB,fecun 
do  in  D,tertium,b  erunt  quatuor numeri  A,B,D,C,pro- 
portionalcs.vt  quidem  A, ad  B,ita  D,ad  C,vel  B,ad  C.Si 
tres  igitur  numeri  proportionales  fuerint,&c.Qubd  de- 
monftrandum  erat . 

scholivm»  , , 

2>EMONSTlkj4TIO  hte  non  vnrialiturittiMmfi numt 
ri  fraciifVel  pmrtim  integri,partim  frAHi. 

§IV  O D fi  mnior  fnorit  proportio  primi  ^J/ecundumt 
qiMm  fecundi  nd  tertium  *,  maior  fiet  numerus  ex  prime  tn 
tertium  , «puam  ex  fecundo  infeiEtfi  maior  numerus  fiat 
ex  primo  im  tertiumy/ptam  ex  fecundo  in  fe:  maior  erit  pro- 
f^^ijo primi  ad/ecudumy  quam  fecundi_ad  fertiU.  litfi  mi~ 

• e a not 
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«««••'«••  ’>  I • • * fl ' 

JS  ••••••  >*•••«  j<  £••••••  X)  ••••••  I 

C' • k"*  » *'  ^ ’ jcj  •■'  i^  I 

’ ' ' ' ‘ j 

ntrfjMrit  frofpftio  primi  ad  fecundum  ^^uam  fecundi  ad'^ 

itrtiu*H}min*r  numerus  fiet  ex  prime  in  teftiumy  quam  ex 
fecunde  in  feiStfi  minor  numersss  fiat  ex  primo  in  tertidy 
quam  ex  fecunde  in  fiiminer  proportu  erit  primi  ad  fecun 
dum,quam  fecundi  ad  tertium  . Id  quod  ex  fcholie  anttct-' 
jdentts  propefUquetyfi fecundo  numero  fumatur  alius  equa 
lis  y vt  habeantur  quatuor  numeri . Tiunc  enim  erit  maior 
proportio  primi  ad  fecundumyquam  tertq  ad  quartumyaut 
miner yift c ,'Vt  in  appofitit  exemplis  apparetyOtiamfi  nume- 
ri fint  fraBiyVel  partim  fraSiypartim  integrt . 

. THEOR.  19.  PROPOS.  21. 

• MINIMI  numeri  omnium  eandem  cum 
eis  rationem  habentium , metiuntur  , aeque 
numeros  eandem  cum  cis  rationem  haben 
tesjmaior  quidem  maiorem^minbr  vero  mi 
norem, 

SINT  numeri  A B,  C D,ininimi  in  proportione  ea- 
dem, quam  habent  alij  duo  numeri  maiores  E , F,  ita  vt 
fit,quemadmodum  AB,ad  CD,ita  E, ad  F.Dico  AB , CD, 
xque  nr.ctiri  ipfos  E, Fi  maiorem  quidem  A B,  ipfum  ma- 
iorem £ , at  minorem  C D , ipfum  minorem  F : hoc  eft, 
antecedentem, ipfum  antecederem,  & 

A . . . G . . B confequentem,  ipfum  confequentem. 

C . . H , D Cum  enim  ht,vt  AB,  ad  CD,  ita  E , ad 

E Fi aeritviciffiin , vt AB,adE,ita CD, 

F . . , . . . ad  F^  Atque  adeo  cum  AB,  CD,  mino- 
res fint,  quam  E,  F ; erit  AB,ip/ius  E, 
&rCD,ip/ius  F,eadem  pars, vel  partes  ^ Partes  quidem_j 
lnequaqua:Diui/ts  namque, ii  fieri  poteft,AB,CD,in  par- 
tes AG,G  B;  CH,  HD,  numerorum  E,  Fj  erit  multitudo 

partium  A G , G B , arqualis  multitudini  partium  C H, 

__ 
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HDj  Ac  propterea  A G,  ipfiusE,&  C H , ipHus  F, eadem 
pars-a  Erit  ergo, vc  AG,ad  E,itaCH, ad  Ei  b&-vicifsim, 
AG,ad  CHjira  E,ad  F, vel  AB, ad  CDj  Ac  proinde  nu- 
meri AG,CH,minores  quam  AB,CD,candem,habebunt 
proportionem, quam  AB,CD.Qiiod  eft  abfurdum ; cum 
AB,C  i>,  in  fua  proportione  ponantur  minimi.  Non  ergo 
ABjipfius  E,& CD,ip/ius  F,  eardem  partes  funt  Qiiare_-> 
cadern  parsiAc  propterea  AB.ipFum  E,&  CD.iplum  F, 
aequaliter  metietur.  Minimi  ergo  numeri  omnium  ean- 
dem cum  eis  rationem  habentium , &c.  Quod  demon- 
ftrandum  erat. 

S C H O L r V,  M. 
h9C ‘verumejlyfi quis  dicat^tres  numeros  ejfe  co 
tinue  proportionaleS)primc/que  duos  rjfe  in  fusi  proportione 
minimos. Hoe  enim  pofito^oUtndetnr  eodem  modo  , primum 
'tnetiri  fecundumst^  fecundum,  tertium  , vt  in  hoc  ssppofito 
oxeplo  Mppnrety  vbi  tertius  numerus  fecun 
do  Aquulis  ejl.  giuamnis  autem  dari  non  A ..  B 
pofsint  tres  numeri  cotinue  proportionaltSy  C ...  H ...  D 

quorum  duo  primi  in  fua  proportione  fint  E 

minimi^  nifi  primus  fit  vnitas;idem  taml  F 

demonflratur  in  tribus^  etiamft  primus  ab 
aduerfario  non  dicatur  efft  vnitasyVt  diximus, §^od  idcir 
eo  dixerimyVt  propofitio  la.ltb.^.dtmonfirari  pefsit^  in  qua 
aduerfarius  cogitur  cocedere,tres  numeros  effe  continue  pro- 
portionales , primofque  duos  efft  in  fua  proportione  mini- 
'tnoSyac  proinde  prima  metiri fecundumytx  hac  propof.quod 
ante  negauerat.Sed  hoc  planius  fiet  in  propoj.t  2..lib.^. 

P AR[  ratione^^  hoc  iierum  efl^quod  Campanus  docet, 

QVOTLIBET  numeri  minimi  in  conti 
nuationc  Tuarum  proportionum',  (luec^Kde 
fint/iuc  diuerTe  proportiones,  metiutur  se- 
que totidem  alios  numeros , qui  cafdem  cu 
cis  proportiones  habent, primus  primum, 
eundus  fecundum,  tertius  tcrtium,&c. 

_ r~4  ukir 
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. tnim  plurei,$fu»ih  dm  numeri  ^By  CD,EFymi- 

' 'in  continuatione  'fuardm  proportionum, /iae  eadem  (it 

„ ' * : ^ A ' V,:  t , ’ 

C t:  D E..\rAf....F  - 

G. H ..A..  '.VA, 
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proportio' AB,  ad  G Di  tjui  GD,ad EW,(iue  non',ita  vt  non 
pofsint  referiri  alij  numeri  i^fi>  A B,  CD,EF,  ‘minoret, quo- 
]ni«  prtmHs  ad  fecundum  fit,vt  AB,ad  CD  feciidus  ad 
tertiumyttt  C^ad.KF',^c.('  quamuis  fa-let  proportiones  re' 
'periantur  feorfum  in  mtnoribus  numeris  non  eentinuatis ', 
'^imirum  pro'purtiff' A ^aJ-C D^in  nkme^it  ^\ad  z.vel 2.  ad^ 
^ itqui  minores  funt  ipfis  AB,CD^  quemadmodum  propor 
fiones  numerorum  i6,zo.s^^qui  minimi  funt  in  continua- 
tione jiu  arum  ptoptxt tonum  fubfefquiquartarum  i eum  in 
minorihut  numerts  non  pcfstnt  bontinuari,reperiunturfeor 
'um  in  minoribus  numosut  , proportio  quidem  1 6.ad  zo.iu  S.  | 
eo^ppflrtfo  voro.zq^ad  i^.int^.Qe  im  12.  C^iy.) 
biMt.dt.ivde  tefidetH'numeriG,Ii,[,non  minimi,eontinuati 
in  eifdem  proportionibus,nimirum  G,ad  K^vfAB,  ad  CD, 
li,ad  [,yt\CIXiad~EF»Dico  AB,ipfum  G,&  CD,  ipfum 
H,&  E F, ipfum  lyfnetiri  eque, Cum  enom fit  vt  Ad.adCD  , 
ita  G,ad  erit  victfsim  vt  A B,ad G,tta  CD,  ad  H.  Eo- 
dem modo, cum  fit  vt  CD,  ad  EF,ita  H,ad  /,k>rr/V  quoque 
yieijsim,vt  CD,ad  H,ita  EF,adl,c  &luare  AB,ipfius  G f 
CDdpfi**f  EFyipfitis  I,erit  vel  eadem  parsfvel  ea- 
df  partes. Parfes  quide  nequaqHOjDiuifis  enim,  f fieri  pof, 

' AB,CD,EF.,m-  AK,KB‘,CLrLDiEM,MF , partes  numero*^ 
rttm  G,BiI,erunt  tot  partes  in  AB, quot  in  CD,  in  E F, 
atquo.adeo  AK,ipfius  G,&  CL,ipfius  H,eadem  pars.d  Erit 
ergo  vi  A K , ad  G,ita  CL,ad  fS'  vicifsim  vt  A K , ad 
C L,  Ha  G',ad  ji,vel  AB, ad  CD.Eodemque  'modo  erit , vt 
CL.ad  FN,  itaC  D,  ad  E F.  Sanare  continuantur  numeri 
AK,CL,EM, in  proportionibus  numerorum  AB,CD,HF,(^ 
minores  quam  ABfCD,EF.  ^od  efl  abjurdum,cum  hi  po- 
nantur in  fuarttm  proprortionHin  continuatione  minimi. 
ergo  AByCD,  EF  , etdtrn  partes  funt  numerbruniG,  H , I. 
^fiarefinguli  firrovftorumj^em  pars',Ac  propterea  AB,ip 

■ ■"■■■■  v.nv; — nV;=r",  . 
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fum  Gi&CtJ,ip/um  Hjt^  EFytpsmii  A^e'mitietitr.  ^otil 
ejl prcpofitHm,  'f--  j 

D fi  tres  numeri  dafi  j4yByC,minitni  fint  in  c»nti- 
nuutione  fuarum  properiionUtn  , itssyt  etiam  quiliict  duo 
minimi  ftnt  facilius  idem' hoc,  ^ •-  ‘ 

modo  demoflralritur. sint  aly  A B C ,, 

tres  DyEyFyna  minimiyqui^eaf  D ....  JJ  F • .M.«  I 

dem  habeat proportionesyquas  , , - ^ 

AyByC.Dico  AySyCyipfos  D,EyF)e.c[u'e'metiri.Ndnt  per' hac 
prcpdf.z  liAyByCum  fint  minimi  in  profbrtione  A.ad  B^  *~ 
i^ue  metientur  ipfos'D,tyeadem^Me  rdiio'ne  ByCftpfos  E,  F. 

I Quare  cum  Ayipfum  Djcfi  Cyipfum  'pfique  meti*tu'r'yac^By 
\ipjum  F.ymetientur  eque  omnet  AyFyCnipfos  D,FyF.  ' 
j CAFTBRVaM  hic prepofitio  cuth  fUofiholio  hulto'miido 
conuenire  potefi  'humeris  fragis:  Propterea  .quod  in  ^u,- 
meris  fiaElis  dari  non  pojptni  minimi  niimeri  tnfiua  profor  ‘ 
tioncyfed  quibufuii  datisydari  pofilmi  alij  minoreSyin  in  fini 
tum.  Atque  hoc  idem  intelligedum , ePi  in  omnibus  altjs  pro- 
pofitionibus.y  in  quibus  minimorum  numerorum  mentio  fit. 
■E«  enim  omnes  de  numeris  tantum  integris  funt  inielUgen 
iii.Sic  etiam  quando  de  numeris  iiUer  fe, primis  agitur y ex- 
cludendi funt  numetifrafiiy  cum'hi  non  poffiaf  ejfe  inter  fe 
primiyfsU  quofcunque  metiripojfit  aliqua  fractio^/ an  quam 
\menfura  communis.  Nani  fi  reducantUr  ad  eandem  deho- 
' minationentyperfipicuum  ePiyeos  habere  vharn  particulamy 
•vel  plures  i eiufdem  denominationis  y tnenfuram  comtiiu-^ 
nem.  Alie  autem  omnes 'propofit tones  numerorumyin  qu  ibus 
minimi  numeri  in  fua  proportionefvel  primi  non  adhtbem- 
turytque  conueniunt  ^ integris  numeris i^fr aci is.quodfa 
tis  efiyfsmel  hoc  loco  moHuiffe.  ~ * ’ 

■*'  . J it  I » 

THEOR.  io.-PROf>OS.  22.-.. 

,..v  . , . - 

S I fuerint  tres  riumeri:&  alij  ipfis  ihul 
titudinc  ^squales , qui  bini  fumantur  5 & in 
eadem  ratipne  , foerir  aurern  pertubata^y 
» . . < ...  eorum 


' r< 
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eorum  proportio. i.  Etiam  ex  aqu alitate  in 
eadem  ratione  erunt » 

SINT  tres  numeri  A,b,  C,&  totidem  D,E>T,  qui  bini 
fumantur,  & in  eadem*^ratione , fitque  perturbata  eorum 
proportio, vt  quidem  A, ad  B,ita  E, ad  Fj&  vt  B,ad C,  ita 
D,ldE.Dicb,ex  atqualitate  quoque  effe  vt  A, ad  C,ita  D, 
ad  F.Cu  enim  f t vt  A, ad  ita  E,  ad  Fja  erit  numerus  ex 
I A,in  F, genitus  aequalis  numero.qui  fit  ex  li,in  E. Pari  ra- 
tione,cum  /it  etiam  vt  B,' 

A H ...  ade, itaD,adE,bcritei* 

B . . . ' D . . . . dem  numero,qulfit  ex  B, 

C E in  E , atqualis  numerus  > 

G F . 1‘  qui  fit  ex  C,  in  D , Atque 

adeo  numerus  genitus  ex 
A,primo  in  F,quartum  arqualis  erit  nurnero  ex  C,fecun-' 
do  in  D,tcrtium,produdlo.c  Quare  erit  vt  A, ad  C,ita«# 
D,adF.  I 

QV  O D (i  fuerint  plures  numeri,quam  tws,ita  vt  fit 
etiam  C,ad  GjVt  H,ad  D;Dico  adhuc  effe,vt  A.ad  G*,  ita 
H,ad  F.Cum  enim  iam  fit  ollenfum  in  tribus  numeris, ef| 
fe  vt  A, ad  C,ita  D,ad  Fiponatur  autem  vt  C , ad  G , ita 
H,ad  Dicrunt  tres  numeri  A,C,G,&  alij  tres  H,D,F,qui 
bini  in  eadem  ratione  fumunrur , efiq.  eorum  proponio 
perturbata. Ex  atqualitate  igitur  in  tribus  numeris  often- 
fa.erit  rurfus,vt  A, ad  G,ita  H,ad  F.Eodemque  modo  idc 
oftendemus  in  quinque  numeris , per  quatuor , ficut  id 
in  quatuor  numeris  demonftratum  fuit  per  tres*.  & fic 
de. pluribus  .Itaque  fi  fuerinttres  numeri , 8c  alii  ipfis 
multiriidine  acquales.qui  bini  fumantur, &c.  Quod  o/lcn 
dendum  erat . 

% c U o L l V M. 

T.O'0'B  M mode  demonUr/thitHr  prepojifie  in  numeris 
frstc7it,vt  conflat. 

^ly  O N I M vero  Euclides  ex  illis  fex  modis  argu- 
mentandi in  proporticnil/usftjues  in  magnitudinibus  lib.  5. 
^ explicauityf^  demenfirattonibus  comfirmauity  duos  tan 
tum  hie  in  numeris  oflendit , nimirttm  eum  , qui  d permu' 

tata 
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tnr»frop»rtion*  fumitHrypropef  i illumiqui  ex  etjualt 

tute  dicitur ypropofu^.  & 2.  z.  huius  lib.non  ejienum  u no- 
ftro  infiituto  erit^  Orouiter  reliquos  quatuor  modos  ojlendere 
in  numerisyf^  alia  quadam  quinti  libri fequentibus  theo- 
rematibus , qua  omnia  eonueniuat  tam  fraHit  numeris 
quam  inteiris,  ^ 

I • ^ 

SI  quatuor  numeri  proportionales  fint? 
Et  inuerfa  ratione^fiue  conuertendo , pro- 
portionales erunt . ' 

SIT , vt  AyadByita  C,ad  D.Dito  conuertendo  , put 
inuerfa  rationeyejfe  vt  Byud  Ayita  Ti,ad  C« 

Cum  enim  fit  Ayud  ByVt  Cyad  D,a  erit  vi-  A C ... 
eijfim  A,ad  CyVt  B,ad  D.Rurfus  qua  eff  By  , ,D 

ad  DyVt  ./^yad  Cfi  eritvicijfim  Byud  Ay  Vt ^ 

Dyud  C.^uodefi propofitum.  ^ 


I I. 


iXifip. 

t^.fep. 


S 1 copofiti  numeri  proportionales  (int: 
Hi  quoque  diuifi  proportionales  erunt. 

s tT  vt  ABy  ad  CByita  Dtyud  BE.Dico  diuidendo  ejfe 
vt  ACyadCByita  DFyad  FE.Cum  enim 

fit  vt  ABjud  CByita  DEyud  FE‘, e erit  vi  A C...  B 

ciJfimyVt  totus  AByud  totum  DEyita  ab-  D . . . . F . . £ 
latus  CB,ad  ablatC  F E:  Ac  protnUe,vt 
totus  A B yad  totum  D £,  d ita  reliquus  ACy  ad  reliquum 
DF:hoc  esiyAC.ad  DF,,vt  CBy  ad  FE.  c Vicijfim  ergo  erit 
quoque  ACyad  CByVt  DFyad  FE.  ^uod  ejl  propofirum  . 

EADEAd  ratione  demonfirabimus  t>iuifionem  rationis 
conuerjamyt^  contrariamyVt  in  hb.s.Sit  enim  prtmutityVt 
AByai  CByita  DEyud  FE,Dico  per  diuifionem  rationis  co- 
uerfam  ejfe  quoqueyVt  CByad  ACyita  FEyud  DF,  Cu  enim 
fity  Vt  A B,  ad  CB,  ita  D E y ad  E E i erit  quoque  diusden^ 

dOfVt 


ctq.fep. 
dii.  fip» 
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»io,-vt  j4C,Ad  CB,ira  DF^ad  FE:Et  ctnuerfendoyVt  CByad 
ACtita  FE,ad  DF .§luod  eB  propofituml 

SIT  deindCiVt  ACyUd  AB,t$*  DF^md  DE.  Dico  fer  di~ 

uijicnem  rationis  contrariamyeffie  tjHOqueyVt  AC  y tidCBy 

ita.  T)F yad  FE.§ht»niam  enim  efiy-ut  ACyad  AB,  staD  F , 

ad  DEterit  couertendoyVt  AB,ad  ACJta  DE^ad  DF.Ergo 

ditttdendcyHt  CB,ad  AC,ita  Fi, ad  DF,Et  cotiuertendcyUt 

AC, ad  CBytta  DFyad  FE.^uod  ejc  profo/iium . r . 

' ' 

SI  diuifi  nnmcri  proportionales  fint ; Hi 
quoque  compoiiti  proportionales  erunt. 

SIT  Ht  AB,ad  BCyita  DEyaU  £F.  Dico  ^ componendo 
ejfc.vt  /iC,aU  BCyita  DF.ad  EF.Citm  enim (ityVf  A By  ad 
BCy  ita  DE, ad  EF,  ^ crityicijpm,  njt 
A B . . . C AB,ad  DE,ita  BCyad  EF',  b Ac  pro- 

D ....  £ ..  F inde  AByBCyfimul  ad  DEyEF yfimuly 
vt  BC,ad  EF.c  Etajicifstm  AB,BC,ft 
muljjoc  t/lytetHS  AC,ad  BCyVt  DFyEF,Jimulyhoc  eftytotus 
D F ,ad  EF.^luod  ejl  propoJttHm  . 

SI MILI 1 ER  Compo/ttio  rationis  conuerfuy  O'  contraria 
olicndetHr  hoc  locOyVt  tn  lii/A.^it  enim  primum,vt  AB,ad 
BCyita  DEyad  EF,Dicc  per  contpofitionem  rationis  conuer- 
farn  tjfc  quoqttiyVt  AC.  ad  AB, ita  DF,ad  DE.  §^ia  enim 
eji  'Vt  AB, ad  BC,ita  DF.,ad  EF,erit  cenuertendo  vt  BC,  a A 
AByita  FF,ad  DEiEt  componendo  vt  ACyad  AByita  DF, 
ad  DE.^iod  elJ  propojjtum . 

DEI  T^D  £ /it  rtirfus  , vt  AB, ad  B C,  ita  DE,ad  EF. 
Dico  per  compofitiontm  rationis  contrariam  ejfe  quoque  , 
vt  AB,ad  ACyita  DTyud  DF.Cnm  enim  Jit  vt  AB,ad  BC, 
ita  DE,ad  EF-,erit  conuer tendo,vt  BC,ad  AB,tta  EF,  ad 
DE.Et  componendo  ergo.ut  AC,  ad  AB,ita  D F , ad  D E: 
ht  conuertendfiyiit  A B ^ ad  A C y ita  DE,  ad  DF.i^od  eJl 
prepojitum 

I I I I.  . 

SI  compofiti  numeri  proportionales  finti 


Hi  quo- 


Digitiz^  by  Google 


■w 


LIBER  ril.  ■ 


77 


Hi  quoque  pcrconuerfionem  rationis  pro- 
portionales'erunt,  ''  ‘ 

SIT  %>t  AB, ad  CB,  itu  T>B,ad  F E.  Dico , per  ca.ntter- 
fionem  ratiof^is  ejfe  quoqHtyV/  ABynd  AC,itA  DE,  nd  DF. 
'Cum  enim  fit,vt  AB,ad  CB,ita  DE,ad  FEii  erit  vici^m^ 
vt  totus  AB,  ad  totum  DE  , ita  al/latus 

CB,ad  ablatum  FE‘,  hAe  preinde,'vt  to  . A C ...  B 

tus  ABy  ad,  totum  DE,  ita  erit  reliquus  D ....  F ,,  E 
AC  , ad  reliquum  DF . c Vicifsini  igi- 
tur ut  AB, ad  ACyita  DE, ad  DF.  i^od  ejl  propofitum  . 

ex  his  factle  demonfirahimus  theorema  illud 
in  numeris, quod  in  magnitudintbus  ofiendit  Euclides pro- 
\pof.zq.libA,V{delictt  , 

I • . ’ 

! Si  primus  ad  fecundum  eandem  habue- 
rit rationem, quam  tertius  ad  quartum;ha- 
buerit  autem  & quintus  ad  fecundum  ean 
dem  rationem  , quam  fextus  ad  quartum : 
Etiam  compofitus  primus  cum  c^uinto  ad 
fecundumjeandem  habebit  rationem,  qua 
tertius  cum  fexto  ad  quartum,  . 


SIT  vt  jfB, primus  ad  C,fecundum,ita  DE,  tertius  ad\ 
^F,quartum;  Item  ut  BG,qutntus  ad  C,fecundum,  ita  EH, 
'fextUs  ad  F, quartum. Dico  ita  effe  AC,compofitum  ex  pri- 
^mo  ^ quinto,ad  C,fecundum,vt  eU  DH,compofitus  ex  ter 
4ioti^fexto,ad  Fyquar 

tum,Cum  enim  fit, vt  A B .,  G | D- E ...  H 

BG,adC,itaEH,ad  C.,.'.  | ' F ...... 

F j erit  couertendo  vt 

CyUd  BCytta  F,ad  F.H.  J^oniam  igitur  efi,  vt  AB  , ad  C, 
ita  DE,  adF:  (^  vt  C,ad  BG,ita  F,ad  Effxtrit  ex  equa~ 
litate,vtAB,  adfio,  tta  DE,ad  EH.  Componendo  igitur, 
vt  AG,ad  BG’,  ita  DH,ad  EH.  Itaque  cum  rurfus fit , vt 

. ‘ AG, 


m.fept 

hu.fept 
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AGi  mdBCyits  DHy  ad  vt  BG^ad  C,  ita ad  f 

trit  ex  tqualitate , vt  AG  ^ad  C tita  D H » adF 
ejl  prcpejitu  m . ' ' ^ ^ ~ 

EO  D B M modo  ^ hec  Theorema  efiendemus\  quoi 
ad propof.  t/^Mb.%,inmagnitudtnibut  demonJlrauimHt. 

VI. 

S I duo  numeri  ad  duos  numeros  ean- 
dem habeant  rationemi&  detr adii  qui danr 
habeant  ad  eofdcm  eandem : Et  reii<^ui  ac 
eofdem  eandem  rationem  habebunt. 

SIT  vt  totus  AB, ad  C,  ita  totus  DE,ad'F ; Item  vt  dt 
tradut  AG,ad  C,ita  detradus  DH,ad  F.  Dico  reliquit 
GBy  ad  C,  Vt  eii  reliquus  HE  , ad  F.  Cum  enim  fit , vi 

^ ^ ■ ■ ' AG,adC\itdDH , 

A^...  G..  B*D  • ••••f  H E ad  F i erit  conuerten- 

C...»  F ^ do,vtC , ad  A G ,ita 

F,ad  DH.§luia  igitur 
eH,vt  AB,ad  C,ita  DB,ad  F>(^  vtC  ,ad  AG,  ita  F,  ad 
DHiirit  ex  aqualitate  vt  AB , ad  AG,  ita  DE  , ad  D H. 
Diuidtndo  ergo  vt  GB,ad  AG,  ita  HE,  ad  DHdtaq.  cum 
rurfusfitfVt  GS,ad  AG,  ita  HE,ad  DH-,  C7  vt  AG,aU  C, 
itaDH,  ad  F:  erit  ex  aqualitate,  vt  GB,  adC,ita  HE,ad 
F.  ^od efifropefitum.  « , 

I T FM  ^ hoc  demeufirabimut, 

VII. 

s I primus  ad  fecundum  eandem  ha7 
buerit  rationem, quam  tertius  ad  quarturaj 
habuerit  autem  & primus  ad  quintum  ea-? 
dem,qua  tertius  ad  fextum ; Etiam  primujj 
ad  eompofitum  fecundum  cum  quinto  ea-^ 
dem  rationem  habebit,qua  tectius  ad  qua; 
tumcumfexto. 
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SIT  •vt  primus  Ai»d  fseundum  BC  , it»  tertius  D » »d 
quartum  EF;  ^ vt  primus  AyuJ  quintum  OB^^ita  tertius 
D^ad fextum  FH.Diee  it»  ejje  Apprimum  »d  BG,eompoJi- 
tum  ex  fecunde^  quinte,vt  eJI  Bytertius  »d  EHyCompe^- 
tum  ex  quarte  (jp'  fexto.Cu 

enim  fit,vt  Ay  »d BC , it»  A D 

Dy»d EFjerit  cenuertende  B..».C.,GE  

vt  BCyttd  Ayit»  EFy»d  D, 

^i»  igitur  etf  vt  BOy»d  Ayit»  EFy»d  Z>!{^  vt  A, »d  CG* 
it»  Dy»d  FHi  erit  ex  equalitute  vt  BCyud  CGyit»  EFy»4 
FH:.  cemponende^vt  BG  y »d  CG , it»  EH  , »d  FH  > 
tonteertendoy  vt  CGy»d  BGyit»  PH,»d  EH.^ueuiam  erge 
eByVt  Ay»d  CGyit»  Hy»d  FHffii*  vt  CGyUd  B^yit»  FHy»d 
EH:  erit  ex  »qu»lit»teyVt  Ay»d BGyit»  Dy  »d  E U.  §^ed, 
eii  prepefitum.  ■ < 

DENI^^E  ex  his  emnibus  inferemus  he*  theorem», 

/VIII. 

* *•  >t  , 'I ' 

S I quotcunque  numm  ad  eundem  ha 
buerint  proportiones,  quas -alij  ilHs-mulm 
citudine  xqualesadquendam  allunicuh^  < 
dem  i Habebunt  quoque  ilH  omftes  (imul 
ad  curidem,prpponionena,,  quam  dij  om- 
nes hi  fiinul  ad  alium  illum  eundem . Et  ii  ^ 
idem  numerus  ad  quotcunque  numeros 
proportiones  habuerit,q  uas  idem^  alius  nu 
menis  ad  alios  multitudine  illis  xqual.es  i 
Habebitquoque  ideni  numerus  ad  omnes 
illos  fimul  proportionem jquaip  idem  alius 
numerusad  hos  omn^sfimul.  - 

H A BE  A 'HT  quettunque  numeri  AS,  B<7,  CDy  »dy 
eundem  Eyprepertienesyquns  tetidem  FGyGMyHl,  habent] 
ad  eundem  ViyHee  eityfisvt  ABy»d  Ey  ita  FCy  ^ 

■ ' L 


Di^zOT  tjy^oogle 


S5 ' ■ ' JEJ/-  ci  i d:  G E o~m:  ' 


^Cy  «d  Ei  ititGH-t%d  K'yi^  -yt  CDy»d  Eyittt  HhndK.  J^i- 
■■  (q  omats  iUos  fimul  yhoc  eflyipfunq  ADy^qd  Eytandtm  hn- 
her«,ftrpporjtcit9»iyi]Mm  hi  omntt  fipju.kbabe»i  yjjtc^efi  , 
I ^Ham  tpfe  Elyh^bet  «d  K.  Cum  euim/ttyUt  AS,pr$tnus  ad 
' E, ‘fecundum, ita.  FC,  tertius  ad  KyCjHartMm:  Item  vt  B Cy 
1 quitttus  ad  Ey  fecundum  yUa  GH.yfexftisad  K y (juartutn  ; 
; tnt  quqq^ue  vt  ACj  prrtqtffs  cum  quinto  y ad  Ey  feenndum  , 


t '■/  ,,A  \ B «f  , I '..E  y » G yy  a d 

^ ' ,■•>•.  A.'.  I «.  ^ • V . 

**  ' • I \ V ' * , \ ^ ' ‘V-  . ' ^ \ 

. fia  j ii,  tjtrtius  cn,m  ffXpOy  Ky  q^artum,B'^f*ti  ^**ia  eft, 

' rut  ACyprimuc  ad IfCUt^dumyir^.  F,  H yfe/tjus  ad  K^qifar 
' tum-:  Item  vt  CD,qiiintMs  ad  Ey  fefundymyita  Hiyfextus 
adXy  quartum-y  ent  ettamy-vt  ADy  primus  (um  quintPyad 
Eyfecttadu^it^  Fd,  4ft{tHc  cecm jexfq,n4dyiquart$fm;Ai-: 
que  ita  de  CAterts  yfi pluref^^tipnt.  ’ 

^ED  l^abtat  i^m  fdernnumerus  EyXd  numeres  qu,otcu» 
AiRiBOAd!E),piapi>ddWiled  e dpMidy\iiuai^k^  ajiu/  nu. 
tneaus  Fiyad  tqtidem  FG:^Fi yH I y iitjc  eil^t  :vt,Eyad  ABy 
ifa  ky  ad  PQ’y  S''vt  E^ad £^C,  Ita  ky.ad'CHi  ^ vt  E y ad 
KfddHfii^iotfeffdppi  ^yad  amdeW^f^sfmvtynimi 
^um-ad  Allita  K^a'dhetA1t{nff^m»iivipade^^PJ:<ium, 
enim  ]ity  vt  Eyprtmus  ad  AB^fefundum^  'J}?,  A> 

FGf  jtidrtu^“:'TdJifk<yOi Eybyih>>us  ad  BC^^idritytty' fia k, 
iv^adOiiipf0rf*ff>s,ittitqfnqftqy^^  'dk  ACy 

fecundum  cum  qHint^yjtd^kyti^WiS  ad  F fi yt^¥dxtufn  cum 
fexti  Rurfas  quidiJfy  E ^primus  ad  ACyfecundum’,  ita 
ddnFJSpqUicif/kiailiim^tlfEiprdtbui  ad'Clii'^‘*in 
tumyita  Kyterti^s-  ad  H l yfex}uyn\et^t  efikfUypt  Ey  primus 
ad  ADyftcundum^cum  'quintOytta  kyteriius  ad  Ffy^uartu 
gUhi'/f>^r,  AiquedtdAe  reliquit,  fi  filures  fuerint.-'"  ^ ‘ • 

./  'A  M 'Utro his  detnoinfirtuis , efkendtnmr  nouetn.  vltu 

K.»a-a  aa  ,.a  i.  y,  ^ *.»#*»-  -y*  ^ • v • , V>  • • , ««»•.*-  •..  . ^ v 

\mA  propoJ$tion$s  Campano  aatteta^  eodem  modo  tn 

\pumeris  tmproporfioHaltbus'y  quo  iit  ma^ditUdinibus  dt- 
m.enjhatt  fuort\fi pra  m,a£nff_¥tdiniljfiSy-  inttlli^nntu r nu~  ■ 
n^fKtfiue  intfgriyJtHC  fradiiy^  pro  modts  argumentandi  in 
prepprtionibusy  qui  libro  %.fupt  detnonfirati  y 'qfidOfdntur 

• qdem 
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^dem  modi  hoe  rvi  opfttJto»  fit  oas  hic.  re 

fttere  . Sutis  enim.ejl  , vtdixi  yfi j>.ropefitioaet.ilU'.^iati 
lib:  in  manus'  fumamur  y(^  magnitudines' inielligamur 
efie  numeri  y eademq.fierfiu  demonftAiidntt  AdhibeanX 


tur  . 


THEOR.  -ai.,PROPOS:  r?J.  ‘ 

' f , ‘ M * )'  j ^ < I j * j i 

PRIMI  inter  Ic  nu  meri , minimiTunt 
omnium  eandem  cum  eis  rationem- Ii a- 
bentium.  . -- - -—r: 

S I N T numeri  A,B,iiiter  {e  primi.  Dico  co^  efle  mi 
nimos  omnium, qui  eandem  proportionem  hab^‘nt;qii.i 
ipfi  A,&  B.  Nam  /i  non  fune  mjnimi, erunt  aliqui  alij  niil, 
nores  ipfis  minimi  hal)‘entes„i^  ^ ]' 

proportionem,qnam  A,&rB  Sint  A '.'v.V.  B ^ V; 
ergo, fi  fieri  potcfi,C,D,  niiniun  ' C ^ 
in  proportione  A,'&r  B,minoref-  'V"  ‘ 
qufi  idcirco  ipfis  A,&B  ,C^oniam;igicut^  .‘niinipii 
mnt  in  proportione  A,  Bj » metieturfcyipfftm  Aj 

D,  ipfum  B.aequejatque  adeo  fecunduni  eunqem  numc- 
rum,qui  fit  E,ita^vt  C, toties  metiatur^’prufn‘^y  & D/ip-. 
fum  B, quoties  vnitas  eft  in  E.  Itaque  cufri  vpitas  numer 
rum  E,&  numerus  C, numerum  A,a*que  metiaturi  b*me 
tietur  & vicifsim  seque  vnitas  numeruni  C , & ndmdriis 

E,  numerum  Ai  Rurfusquia  vniras'nume>um  E,  Bjnii 

merus  D,numqrun^  B,a?que  metitur:  c jmeqe'tuirquo‘que 
vicifsim  aeque  vnitiis  nfumerum  D,  &iJum6rus  E,nume 
rum  B : Atque  adeo.cum  idem  numerus  E,  vtrmnque_j, 
A,  & B,metiatur,erit  numerus  E , eprum  TOifjuniis  men 
fura.Qijare  A,&  B,  non  funt  primi  inter  fe,fed  compofi 
ti.Quod  efi  abfiicdum,  & contra  hjfpothefiu^  Non  funt 
igitur  alij  numeri ipfis 'A, & BjminOreSjtr^inimiirtVro' 
portione  A>atjji^^c  proinde  A,&Bjmiifi^ruintfPriw; 
ergo  inter  ie  numeri  minimi  funt,&c.Quod  erat  demon 
‘jfirandum . ' ' ‘ ' ' * " ^ 

^ f theo,r. 
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THEOR.- Z2.  PROPOS.  24.  ^ 

’ Mi  N I M I ' numeri  oirinium  eandem 
cupa  cis  rationem  habentium , primi  inter 
fc  funt. 


S I^TT  'numeri  A , & B>  minimi  omnium  eandem^ 
cum  ipfis  proportionem  habentium  . Dico  cos  efle  in- 
i , . . • : ' ■ . . j.  ' ter  fe  primos;  hoc  efl,  nullum 

A . . • » • * « B . . ; . . numcrum,prxter,vnicatem,CQ 
• ^ i - ‘ muni'm‘enrnra  eos  metiri.Si.n. 

D — - E — - non  funt  inter  fe  primi,  fed  ha- 

Y - ■ bent  numerum  commune  men 
furamjfit  numerus  C>eorum  menfura  communis,  metia 
turque  C,numerus  numerum  quidem  A, toties,  quoties 
vnitaj;  eft  in  numero  D : At  vero  ipfum  jS,totics,quotics 
vnitas  eft  in  E.  Quia  igitur  C,toties  compdficus,quot  in 
D, funt  vnitatesi procreat  ipfum  A;  ^ idem  C,cotiesco 
* ^•^''^Ipofitus^quot  funt  vnitates  in  E,  producit  ipfum  B: » fit  , 
I vt  D.6c  EjfpTuni  C.inuUIblicantes,  producant  A , & B . 

t _1  •_*  f * * 


t»  Ouare  eadem  erit  proportio  A,ad  B,  qux  D,  ad  E;  Ac- 
qu^deojcum  D,  & e. partes' ipTorum  A,  & B,  minores 
nntiquam  A,&  B;  non  erunt  A,&  B,numeri  minimi  om 
nium  eandem  cum  cis  rationem  habentium  . Quod  ell 
abfiirdum.  Primi  ergo  inter  fe  funt  numeri  A , & B ; Ac 
proinde , minimi  numeri  omnium  eandem  cum  cis  ra-. 
jtionem  habentium,, primi  inter  fc  funt . Qu^od  oftenden 
dum  erat.' 

. S C H O L I V M- 

H A pfpp'oJt(ionem,  prtctitntem  eum  Cstt/pa” 
fK>  0d  plttrrs  numeras  extendemus^hee  modo. 

, Oy.O  JCyNQVE  numeri  inter  fc  pri- 
mi, minimi  funt  in  continuatione  fuarum 
proportionum.  Et  quotciinque  humeri  in 


conti- 
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continuatione  fuarum  proportionum'  mi^ 
mmi  5 lunt  inter  le  primi . , 

. ! . ' ‘ ' " . * r 

SINT  cfuotcunq$tt  ttHmtriiMer  fe-frimi  A,  JBj  Q.Di- 
co  tes  minimos  -ejfe  in  cotinnatione /uarum  proportionum  ^ 
lita  vt  in  minoribus  numrris  toniiuunri  noffpeffniiqunm^ 
\nU  proportio  duorum  in  minoribus  nunaritjof  trintur,  pj 
tnim  non  funt  minimiyerunt  nli-  , r iK  * 

qui  klq  minores  ipfis, nimirum  D,  A •••••«  S •••••»•• 

E,F, minimi  in  continuatione  tl~  D — E — — r-  ■: 

Urii  proportioni,  ^uia  igitur  D,  "G — — 

EyFymtaimi funt  in  proportione  numerorum  A^ByCi  rr^ftie 
tur  Dy>pfum  AyO'  ipfum  B,  ^Fy  ipfum  Cy  qqucyper^ay 
que.  ai  propof.zs , huius  lih.itmon^rauimur.mtque  adeofe 
eundum  'vnU  eundem numerumyqui fitG  z ita.vt^  Dytotios 
metiatur  ipfum  EyipfunfBs^  t. ipfum  C^quasies  vnj 

tas  eH  in  C.^oniam  igitur  ^isvtas.numerum.Qy  .j^.nu^ 
rus  Dyipfum  At  metatur : o,  ^ffietur  ^'oque/vicfffttfp 

aque  vnitas  numerum  I>»&,  numofus  Gittumer^tM  AiFdf 
demq.  ratione  idem  Gym'etietHri^"ipfum  By^^tpfumC^,  ay 
quoyutque  vnitfs  ipfos  EyF: Atque  idcirco  Af^yC^yCum  ifa- 
beant  nume/um  CytoiAmthiem  taenjufamynon  erant  inter 
\/e  primiyfed  eompofitk^od  ep^^furdum»^  cp^lrh  ^ypo- 
thefim.Non  funt  igitur  alij  humeri  minores  ipJi^AiSyCymi 
nimi  in  continuatione  'proportionum  Ay  ad  Bf^  Byad  C 


yed  ipfi  AyByCyminimi  funt. 


I A M vero fint  AiByQyin  tontinuatione fuarum  propor 
tionum  minimkDico  eos. primos  efi'interfe.  Si.  n.nom  funt 
inter  fe  primiymetiatur  ept, communi merffura  numefhs.G, 
itu  fvt  Gytoties  metiatur  ipfum  A»  quoties  vnitas  eft  in  D: 
ipfum  Bytotiesiquoties  vnitas  efi  in  E:&  ipfum. C , tttties 
\quoties  vnitas  eji in  F^S^uoniam igitur  G, toties  compofitus 
f/acit  numeros  A,  ByCy  quoties  vnitas  efi  in  O,  E,F.:  fit  vt 
DyEyFy  tpfum^  Cy  muUipUcantes  producant  ipfis  A yBy  C. 
eptsssre  DyEjFycafdem  habent  proportiones,  quas  A,  By  C, 
par  ea,qua  ad propof.iS.huius  lib.efiendimus: Atque  adeo, 
CHtn  Z>yEyF,minoretfint  quam  AyBy  Ci  non  erunt  AyByC, 
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t.t , 
/ 


^iq.fipt 


.vsr 


_-iyui^cd  by  CjOwvK 


84 


EVCLID^  GEOM. 


XXlll]. 


»/  i.fro 


minimi  tn  continuatione  fuaru  profortionit.^luod  eft  ahfur 
Jum.Primi  igitur  inter f*  funt  AyBjC.^luod  efi  fropojitum. 

THEOR.23.  PROPOS.  25. 
Sr^duonumeriprimi  iriter  fe  fuerint; 
Qui  vnum  eorum  metitur  numerusjad  reli 
quum  primus  erit . ■■  - 

SINT  inrerfe  primi  A,  & B;&ipfum  A , metiatur 
numerus  C.  Dico  C,ad  reliquum  B,  eflfe  primii.  Si  enim^ 
noil  (unt  inter  fe  primi  B,  & C : metiatur  eos  communi 
menfura , fi  fieri  potefi , numerus  D, 

A i'B  Qubhiam.ig'tur  D , metitur  C;  & C , 

C..  , D* — ifuUm  A ; a metietur  etiam  D,ipfum 
A : Metitur  autem  & ipfum  B . Igitur 
A,  & B,non  fune  inter  fe  primijCUm  habeant  rnenfuram 
communem  numeruVn  D.Quod  eft  abfurdum;  & contra 
Kypotbefim.Efiergo  C, ad  B, primus. Eodem  modo, fi  nu 
merus  quifpiam  metiatur ipmm  B,erit  is  ad  A,  primus . 
Quapropter  fi  duo  niimeri  primi  inter  fe  fiiennt , &c. 
Quod  erat  demonftrandum.  * 

THEOR.  24.\.PRQPOS.  '26. 

- S I duo  numeri  ad  quempiam  prim  i fue 

Hnt;  etram  ex  illis  geiiitus  ad  [cuiidenw 

primus  erit.  . 

•'  s LT  vterque  numerus  A,  B,a<l  G, primus,  produca- 
turque  ex  A,  in  B,  vel  ex  B » in  A , numerus  D . Dico  & 
D,ad  eundem  C,  primum  effe.  Si  enim  C,BcD,non  funt 
V ter  fe  primi:fit  eorum  communis 

A B...  menfura  numerus  E,  metiens  ip- 

C fum  D,  toties,  quot  vnitates  funt 

D in  numero  F.  Quoniam  igitur  E , 

— ' E~—F toties  compofitus  facit  ipfum  D, 

h9  Pro.,  ' ' quotfunt  vnitates  in  F;  b fit  vtF, 

ci6.fep,  ipsu  E,multiplicas  gignat  ipfum  D:c  &contr?,  E,ipsi1  F, 
multiplicans  producat  eundem  D.  Genitus  efi  aute  ide 

V ^ D,ex 
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D,ex  A,  in  B.  Igitur  cum  cx  E,  primo  in  F,  quartum  fiat 
idem  numcrus,qui  ex  A,  fecundo  in  B>tertium  i » erit  vt 
£, primus  ad  A>  fecundum^ita  B, tertius  ad  F,quartunL->.  • 

C^ia  vero  A,&  Cjprimi  inter  fe  funt;&  Eiipfum  C,  po- 
nitur metiriib  erit  E, ad  A,primus>Aique  adoo  E,&  A,cu 
fint  inter  fe  primi , c in  fua  proportione  minimi  erunt,  cz^.fep 
d Aeque  igitur  metientur  ipfos  B,  & F,  eandem  propor-  dn.jwt,’ 
tioncm  habetes, nimirum  E,ipfum  B,&  A,ipfum  F.C^a- 
re  cum  E, metiatur  vtrumque  B»&  C;  non  erunt  B,  & C, 
inter  fe  primi . Qgod  eft  abfurdum  > & contra  hypothc  - 
fim.Pnmus  ergo  erit  D,  ad  ipfum  Q Ac  proinde , fi  duo 
numeri  ad  quempiam  primi  fuerint,  &c.  Quod  erat  de- 
monflrandum . , , , . • - 


THEOR.  25.  PROPQ.S.  27.  «vj. 
- S I duo  numeri  primi  intpr  fe  fi^rint : 
Edam  ex  vno  eorum  genitus  ad  reliquum 

• • • » I * 


primus  erit.  < * ^ , 

SINT  inter  fe  primi  A,&B,gignaturque  C,.ex  A, in 
fe  ipfum.Dico  C,ad  reliquum  B , effe  primmn  . Sumpto 
enim D,a*quali ipfi A,erit & . ' r» 

D,ad  B,pnmus.Quonia  igi-  i A.,».  - B ^ j .. 

tur  A,& D,ad  B, primi  funr,  ' C • • ^ • • • • 

e erit  numerus  ex  A , in  C>.  D....  ' 

hoc  eftjcx  A,in  fe  genitus, ni  - 

mirum  C,ad  eundem  B,primus.Eademqucarte  oftende- 
mus, numerum  e^  B,in  ie  genitum, ad  A,primum  effe.  Si 
duo  ergo  numeri  primi  inter  fe  fuerint , &c.  Qpod  de- 
inonflrandum  crat>  - i r , 


T H EO R.  26.  l?KO Pp S..  22.  txyij. 

S 1 duo  numeiri  ad  duos  numeros,  vter^ 
que  ad  vtrumque;^  ; Et;qiji  cx 

cis  gignentur  j primi  Inter  fe  erutit  i > 

SIT  vterque  A j&  B,ild  vtftimque  Ci&  D,  primus,gi 
gnaturque  Ejex  Ajin  Bj&  f ,ex  C^m  P*  Dico  B,  & F,  in- 
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fadlus  ex  A , in  C , primus  erit  ad  F , ex  B,  in  D. 
Quod  n adhuc  ex  A,in  E.fiat  G,&  ex  B,  in  F,  fiat  H,  cum 
A>&  Cjprimi/Int  ad  B,  » erit  quoque  E,  ex  ipfisgenicus, 
ad  B,primus:Eademque  ratione  & F,  ad  A,  primus  erit. 
Quia  igitur  vterque  A,E>ad  vtrumque  B,  F,  primus  dlj 
b ent  & G,fadus  ex  A, in  E, ad  H,fadum  ex  B,  in  F,  pri- 
mus.Et  fic  deincepsjfi  plurcs  fuerint.Nam  eodem  modo 
c um  A,  & E,primi  fint  ad  B,  c erit  & G,ex  ipfis  fa^us,ad 
B,primus:necnon  & H,ad  A.d  Quare  & I, genitus  ex  A, 
in  G,ad  K.genitum  ex  B,  in  H, primus  erit , cum  vterque 
A>G>ad  vtrumque  B,H,fit  primus.  Si  duo  itaque  numeri 
primi  inter  ie  fuerintj&c.  Quod  ofiendendum  erat . 

THEOR.  28.  PROPoi‘30. 

I 

SI  duo  numeri  primi  inter' fe  flierint; 
Etiam  vterque  fimul  ad  quemlibet  illorum 
primus  erit;Etfi  vterque  iimul  ad  vnum  ali 
quem  illorum  primus  fuerit;Etiam , qui  in 
principio,  numeri  primi  inter  fe  erunt  ^ 

SINT  inter  fe  primi  AB.BC.Dico  & vtrumque  fimul 
AC, primum  efiTe  &ad  AB,&  ad  BC.  Sienim‘AC,AB,n6 
lunt  inter  fe  primijmetiatur  iilos,fi  fieri  poteft,  commu- 
ni menfura  numerus  D.  Quia  igitur  D,metitur  totu  AC, 
& ablatum  AB;e  metietur  quoque  reliquum  B C.  Non  , 
igitur  primi  inter  fe  funt  AB,  > 

BC.cum  cos  metiatur  nume-  A B ... ...  C 

rus  D.Quod  ell  abfurdum,  & D — 

contra  hypothefim.Quare  AC, ad  AB,  primus  erit . Eo- 
demqiie  modo  ad  BCjOftendemus  eundem  cile  primum* 
SeD  iam  vterque  AB,  BC,  fimul,  pi'imus  fit  ad  vnum 
aliquem  illorum, videlicet  ad  A B Dico  & A B,  B C,  iri- 
ter  fs  primos  efle . Si  enim  non  fiint  inter  fe  primi,  me-* 
tiatur  illos , fi  fieri  poteijt,,  n,um,erus,  p . ^ia  igitur  D , 
metitur  AB,&  BC/f  metietur  quoque  D,numerum  AC, 

f 4 ex  AB, 


ciz, frff. 


■wr 


,‘Jio.pre. 

Mtm  ^ 


1 


Digitized  by  Gi>ogk 


) \ ' 


■ V.  ^ , 


XXXij. 

► .■■  r . 


.A  r • 
‘ »•  ' 


txxxiij 


88 


EVQLID.  GEO-M. 


ex  AB,BC,compoficum<  Ac  proinde  AC5AB,  no  funt  in- 
tef  fe  primi, cum  cos  numerus  D,metiatur.  Quod  eft  ab- 
fiuduni^  contra Jiypothefim. Sunt  igitur  AB,  BC,  inter 
fe;primi.Bodei^ue  argumento  ollendemus  AB,  BC,in- 
ta:  fe  primos  efle,fi  AC,ad  BG,  primus  eflc  ponatur . Si 
duo  ergp.  numeri  primi  inter  fe  fuerint,  &c.  Quod  erat 
demonArandum . > 

' : C x>  B.  Cr.  L L A R I V M . 

E X hoc  fcquJtqr  numeram  , qui  cx  duobus  compofitns  ad  thu 
iljprum  primus  e/t,  ad  reliquum  quoque  primum  c(Tc.  Si  enim  AC, 
an  AB,primus  cP,ertibi:  'iiucr  fc  primi,  per  fecundam  par- 

tem hums  propof  Igitiir&  AC, ad  BC,prtinuS  crit:per  primam  par- 
iem ejufdem  . tipod  eft  propoiitum.»  > *• 

THEqR.  29.  PROPOS.  31. 

< OMNIS ' primus  numerus,  ad  omnem-» 
numertojflttCfif  rion  metitur,primus  cR . 

-^UR I M V S’ numerus  A , non  metiatur  numerum  B. 
Dico  A, ad  B, primum  e ffej  hoc  eA,A,&B,cfle  inter  fe_j 
pi  imdl,lketB,comjJoiito^fir.  Si  enim  A,  & B,  non  funt 
• . , ...  . inter  fe  primijmctiatur  eos  prar 

A' .... . B . i y. . . ter  vnitatem,a  fieri  potcA,  com 

C ' ‘ - munii  nienfnfa  humerus  C Non 

V erit  ergo  C,  idem  qui  A ; quod 
A‘, ponatur  non  metiri  ipfum  B.^ia  igitur  humerum  A, 
alius  numep.us  C,metic,ur>non  erit  A , primu  s!  Quod  eft 
abfurdum,^. contra  hypothcfim.Primus  igitur  eft  A,'  ad 
B;Ac  propterea,6mn is  primus  numerus,  ad  omnem  nu- 
merum, &c.Quod  denlonftiandum  erat . 

THEOR.  jo.lPROPOS.  jz. 

f •’  ■ . '!j  ‘ 

■ Si  duo  niimerifefe  mutuo’  multiplkan 
tes  fecerint  aliquem.‘gcnitum  auteni  ex  ip- 
(is  metiatur  aliquis  primus  ftumerus.is  etia 
vrtum  eorumjquiin  principio,trietietuf . 
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D V O nameri  A , & B , fc  mutuo  multiplicancei  P»* 
ciant  C,queTTi  metiatur  numerus 
primus  D.DfcoSr  D , metiri  fal'  A .... 

tem  vnum  ip/brum  A,&  B,  fino  ' C 

vtrunvquenietitur  .Nothetiatur  D...  E 

enim  D,  ip funi  A, • metiatur  vero 
ipfum  C,totics,quot  fune  vnitates  in  humero  Ejita  vt  C, 
fiat  ex  D,in  E^qUi  idem  fa<fhis  eft  ex  Aj  in  B.  Quia  igitur 
numerus  genitus  ex  D, primo  in  E,  quartum,  aequalis  eft 
numero  genico  ex  A,  fecundo  in  B,certium  ,•  * erit  yt  D, ' 
primus  ad  A, fecundum. ita  B, tertius  ad  E^quartu.l>Quia 
,vero  primus  D,ad  Ajprimus  eft,cum  eum  non  metiaturi 
icerunt  D,&  A, in  fua  proportione  mrnimi.d  Quare  aeque 
I metientur  ipfos  B,&  f.jni mirumD, ipfum- B,  & A,  ipfum 
Ej  Ac  proinde  fi  D,non  metitur  ipfum  A,metietur  faltem 
ipfum  B i Eodemque  modo  fi  D ,non  metiatur  ipfum  B, 
metietur  faltem  ipfum  A.  Si  duo  ergo  numeri  fc  fe  mu- 
tuo multiplicantes  fecerint  aliquem, &c«  Quod  erae  de- 
monftrandum . n * . *. 

s C H q L I V ii t 

EODEM  j^  h.cf  thtcrfm» /eques  demofirubhms. 

'SI  iduo  nurrieri  fe  ^ mutuo  multiplicari 
tes  fecerint.  aliquem;genitUm  autem  ex  ip- 
fiSjitletiatur  ^li^rih  nori  primus  numerus, 
vel  certe  ad  ipfum  fit  compoiitus:  is  etiam 
ad  vniim  eorum,  qui  in  prindpio , compos 
(itus  erit.  . ' ^ ...  , , , ] 

N A AI  ex  C,  quem  vel miiiatier  numerus 

non  primus  Dlvel  certe  compojTtus  ad  eum  Jit:  hoc  eii',  vel 
D,(^C,cSpoJiti  [int  ifter  fe.  Dico  D,  quoque  ad  vnurd  if/o^ 
rum  A^BjCompofitu  e/Jr.ideR^vel  D,(^  Ai  ^ 
vel  ejfe  quoque  inter  fe  corrtpofitos.  A ...  B .... 

Si  enim  D ^ ad  tieutrum  eorum  compofitus  O 

ejl  ierit  vtertfj  A At  B,ad  D.prtnius  .'c  ^4-  D 

re  CAx  illis  geniiusiad  eundem  D, i pfi-  • 
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mus  ent.^od  ejl  ahftirdumycum  D,  ponatur  vel  metiri  if 
tfum  G)Vel  cette  ad  eum  ejjig  compo/irus.Efiigitur  comfo 
\fitus  ad  A-^vel  ad  Bycum  non  fit  prtmus  ad  vtrumque  , 

i P li  OBL.  '31.  PROPOS.  55.. 
i OMNEM  compoEmmnumerumjali 
quis  primus  numerus  metitur . 

' Sii  numerus  compo/irus  A.Dico  aliquem  numerum 
primum  eum  metiri . Metiatur  enim  ipfum  numerus  B, 
qui  ft  primus  fuarit, habetur  propofifumtSi  vero  compo- 
htus,meciatur  eum  numerus  C , qui  ve!  primus  erit . vel 
compolitus:Si  primus,cu  metiatur  ipfum  B|  & B,  ipfum 
metietur  quoque  C, primus  ipfum  A.Si  autc  C,  com 
politus  fucrit,mcfietur  eu  alius  numerus.Quia  vero  nu* 
merus  no  diminuitur  infinite  j venic- 
mus  tande  ad  alique  numeru,  que  nui 
B ......  C.  . . lus  alius  metiatur,  atque  adco'ad  pri- 
mum,qui  cum  metiatur  omnes  pratcedentes.  b metietur 
quoque  compofitum  A.  Quod  cll  propofitum  . 

. ALITEII.  Quia  numerPs"AjCompo/itus eft,  metietur 
cum  aliquis  numerusjvel^tiam  plures.  Sit  omnium  mc- 
, , , ^ , lientium  eum  minimus  B , quem 

’A  V . . . ... . . dico  cflTe  primum.  Si  enim  B,non 

B ' . . . ! C -i-  . eft  primus  , metiatur  eum , fi  fieri 

potefi,numeriis  C.  Quoniam  igi- 
tur C, metitur  ipfiim  B,&B, ipfum  A,  c metietur  quoque 
C, minor  ipib  Bjipfunt^A.Quod  cft  abfurdum,  cum  B,po 
natur  omnium  meriem jun^  qitnimus>Primus  ergo  eft  nu 
merus  B.  Omnem  igiturrompofirum  numerum  aliquis 
primus  numerus  metitur  .Quod  erat  demonftrandum . 

THEOR.  32.  PROPOS.  34.  ^ 

OMNIS  numerus  aut  primus  eft^  aut 
cum  aliquis  primus  metitur . 

SIT  numerus  quicunque  A.  Dic6  eum  vel  effe  pri- 
mum, vel  certe  aliquem  primum  cum 

A ■. ..  metiri.  Cum.  ff.omnls  numeros  vcl  pH 

mus  fit, vcl  copofitusifi  qiiidc  A,primus  eft,habeturpro- 
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JioffttImJSf  Vero  conipofitus;  a metietur  eum  aliquis  pri 
tnus.Omnis  igitur  numerus  aut  primus  efl,  aut  eum  ali- 
quis urimus  metitur.Quod  ei-at  oftendendum. 

^-  P ROBL*  j.  VROPOS.)  sy 
?A>rNVMERIS.  ^amquotcunqucjreperire 
ihmimos  omniurti  eandem  rationem  habert 

dum  cum  ipfis.  i-.  i ::  ‘ . r..,j 

’ :'SIN  f:  qnotcunque  nUmeri  A,B,C,  habentes  quafcuri 
que  proportiones, /lue  eadem  fit  proponio  A,  adB,quic 
B,  ad  C ,^ue  nonjopor-  r » , 
teatque  totidem  reperire.  A * * t < . . B « . . . C . • i * >i . ^ 
iqui  in  eifiicm  proportie»  D . . - 

nibusfintminimi.QuoniS  E.  .4  F..  G.... 

A,  B f C,  fune  inter  ie  aut  H— r I — , K — «■ 
primi, aut  copofiti; Si  pri-  ' L 

mi  inter  fe  funtjerunt  ipfi'  ^ ' 

|in  conctfiuariQue  fuarum  proportionum  minimi , per  ea 
Iquat  ad  propo£a.4.4.buiUsiib.demonftrauimus.  Si  vero  no 
unc  inter  fe  priroi.»^» ^nuenta  lit^maxima  eorum,commu 
] menfin:a  numerus  D,qui  metiatur  ipfos  A,  B,  C,  per 
meros  E,F,G.lX‘co  li,F,G^iruniinos  efle  in  proportio- 
nibus numeroiuun.A,  B,  C.  Qiiod  enim  caflem  habeant 
.profKHrtionesr.quas  numeri  A,3,C,  fic  o/lendctur.  <^io- 
niam  O,ipfoi  A,B,C,  metitur  per  E, F,Gjc  fit.vt  D,  ipfos 
E,F,G, multiplicans  faciat  A, E^C.Quarcjper  ea,qux  ad 
propof.  f>8,  luiius,libU)fiendimusj  eafiicrn  rationes  habe- 
nunc  £»F,G,quas  numeri  AkBjC  4,  J 

} QVO  D' vero  E,  F,  G,  finrminirni  omnium  eandem 
rationem iiabencium'.  cum. ipfis  , hoc. modo  perfpieuuui 
fiet.  Si  non  fune  minimi , erunt  aliqui  ali)  iplis  minores^ 
minimi in  eifdem  proportiqnibu^^.Sint.crgo  , fi  fieri  po-i 
tefl,  minimi  H,I,Kjnui  quoniam  ipfo.s_A,^C, metiuntur 
acquc^vrad  propof  2 i.huiiis  lib.  ollendiimrs  i metiatur 
dos-per  nuroerii’E.Qao  pofi(0.,  .a.fic,  vc  L , multiplicans 
meros  producat  jiuinqi»s./V>B>  Cj  c & viciffipi 

ipfos  4l)B^,macutucpcT-;HvI>4A^  A^<^>dani  igitur .£  > 
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primus  multiplicans  D,ouartum  fecit  A j & 1^ , fecundus 
xig.ftP.  multiplicans  L,tercium  facit  eundem  Aja  erit,vt  E « pri- 
mus ad  Hjfecundumjita  Ljtcrtius  ad  p,quartum:  Eft  au- 
. , tcni  E,  maior  quam  H,  Igitur  & Ljmaior  ctit,qu3tm  D j 

: Atque  adeo,‘ cum  Ljipfos  A,  B,  C>  mCtiaturjnPri  erit  D, 

• maxima  melifura  communis-uumurorum  A,B,,C.  Quod 
, eft  ibfurdUm,  & contra  hypothefim.  Non  igitur  crut  ali  j 
humeri  minores  ip/is  E, F,G, minimi  ih  cotinuatiohepro 
*■  portionu  A, ad  B,&  B,ad  Cjfed  ipfi  £jF,G, minimi  erunt, 
j Quamobrem, numeris  datis  quotcunque,  rcperimus  mi- 
I mmoSj&c.Quod  faciendum  erat. 

COROLLARIVM. 

■HINC  iit, maximam  tnenAifam  quociibet  numerorum, metiri  ip 
, fos  per  numerus , qui  minimi  funt  omnium  eandctn  proportioncml 
cum  ipfis  habcHtiuin,  Ollcnfuincnim  e A, numeros  E,F,G,  per  quos 
* ■ D, maxima  menfura  numerorum  A, B,C,ipfos  metitur, Jminf-. 

mos  effe  iit  continuationeproportionum  A ad  B,&  B,  ad  C:£adem-^ 
que  T A in  exteris  ratio. 

S C H O L l,V  M» 

EX  his  facili  vU  cSptriemus  duos  minimot  Humeres^qui 
' tandtm  hahednfpreportione , quii  qkotcHnque  numeti  dati 
tantinue  proportionalts.VtJi  fropPn£tHt'eMf'i»ue  prPfcrtio' 

B,CiD,Ef 

uiyUS.  S,i4.  Cy^6.  D,f4.  EjSi.'  fiue  illifint  in  ean*^ 
/ , 8.  ' tistuaitonc  proptrth 

F , 2.  G,  i.  ' nis  Ayad  B,minitnii 

■ ■ fiue  n«n , teperumus  ’ 

! duos  in  cadi  'pf  opertioni  minimos  i fi  per  boe  probUmafit- 

j mamus  F,  ly  G,  minimos  in  propofiiono  duorum  A i&Bx, 
nimirum  illoSiper  quos  lymaxima  oofutu  communis  mtnfu 
ia  eos  metitur  t ^ . ..  ■ 

CAETERVM  ’ contingit  interdum ^vnum  numeroruM 


Al  « . • . F .'.  G «•.... 

• * ^ ‘a 

E »'*  ' 'F. ' G • f 


E>F,G,  ptr  hanc  propof.iuuinterum  iffi  'hnitaiem.i  quando, 
fcilicet  D i maXimn  m¥»fitra  isni  ipforit  AfBiCt  'aqualis  efi^ 
vt  ex  his  exemplis  apparet,  'Manifeflum  eft  aute^  tunc  ia-/ 


uentot 
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uentos  EyF^Gjejfe  minimos  in  continuatione  [narum  propor 
tionun.cum  minor  numerus  dari  non  pofsity  ^uam  vnitas. 

PROBL.  PROPOS.  36, 

D VOBVS  numeris  datisjieperirejCjucm 
ilji  minimum  metianturjriumerum . 

SIT  reperiendus  minimus  numerus  omnium, quos  da 
ti  numeri  A,&  Bjmetiuntur.Sint  primUm  dati  numeri  A, 

& B, inter  fe  primi, fefeque  mutuo  multiplicantes  faciat  ' • 

C. pico  C,efTe  minimum, quem  A, & B, metiuntur.  Quod 
enim  eum  mcdiantur,perfpicuum  eft.Nam  cum  produca 

cur C, ex  A,in  R,vel  ex  B,in,A,a  metietur  A,ipfum  C,pcr  *7‘pre, 

B;&B,eundeC , per  A.Vter  ' ♦ / 

queigitur  A,8cB,ipfumC,  A ... . B ‘ 

metitur  . Quod auKm  C,/it-  C 

minimus  omnium, quos  A,  dc  ' D-- u— 

B,metiuntur,iic  demonftmbi-  E-^ F' 

mus.  Si  G , non  eft  minimus  j ■ ■ - . 

metiatur,fi  fieri  potefti  A,&  B, alium  numerum  D,ipfo  C, 
minorem } metiaturque  A,ipfum  D,per  E,at  B,eundem_, 

D, per  F.Qiio  pofito,  b tam  ex  A,in  E , qua  ex  B,in  F,&  e tro 
contrario , produeetur  numerus  D : C^ia  igitur  idem  ^ 
numerus  O i fit  ex  A, primo  in  E-,  quartum  ex  B, 

[ecundo  in  F,tertium,c  erit, vt  A,primus  ad  B, fecundum  • 

ita  F, certius  ad  E,quaitum.Igitur  A,&  B,f cum  ponantUf 
nrimi  inter,  fe  ob  id , in  fiia  proportione  minimi ) c 

rquemetiennir  ipfos  F,&Einimirum  A,ipfum  F,  & B , 
pfum  E.Q^mam  vero  A, multiplicans  B,  & E, facit  C , 
kDiferic  C,ad  P,vc  B,ad  ad  E;Ac  propterea  cum  B,me 
larur  ipfum_  E > vt  ollenfum  eif  jmetietur  & C , numerus 


i , , ---.f— 

lumerii  D,maiqr  minorem. Quod  eft  abfurdiim. Non  igi 
ur  A,&  B,  metientur  alium  numerum  minorem  ipfe  C, 
itqqe  adeo  C,minimus  eft  omnium, quos  metiuntur. ' 

S I N-T  deinde  dati  numeri  A',  SeS , non  primi  inter 
e.g  Inueniantur  C , & D , minimi  in  eadem  proportio-^  mf.fep» 
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ne , vt  liqt  quatuor  nuiperi  proportionales, nlmiruiB  A » 

ad  B , vc  C , ad  D.  Quo  pofito,  a fiet 
A . .. . B idem  nmnerus  ex  A , primo  in  D, 

C .  . D . . . . quartum, & cx  B,  fecundo  in  C,  rer- 

E tium.  Faclus  ergo  fit  E.  Dico  E,  hac 

p — via  procrcacum  efiTe  minimum,quem 

G H A>&  Bjmetiuntur , Quod  cnini  eum 

metiantur, manifeflum  efi, Nam  cum 
tam  A, multiplicatus  a D,quam  B, multiplicatus  a C,  ip 
fiim  E,  producat  i b metietur  tam. A*,  quam  B , ipfum  E. 
Quod  vero  E, fit  minimus  omnium, quos  A,&  B, metiun- 
tur,ita  probabitur,Si  E,n6ell  minimus.meriantur,  fi  fieri 
poteft,  A,&  B, alium  numerum  F,ipibE,minorem;metia' 
tur  autem  A.ipfum  F,per  G;&  B,cundenT  F , perl^.Quoj 
ipofito,c  fiec  F,tani,ex  A,iu,G,qua  cx  B,in  H.Quia  igitur 
idem  numerus  F,fit  & ex  A,primo  in  G,  quartum,  & ex 
B,fecundo,in  H.  tijiiiu.d  erir,vt  A, primus  adB,fecundu, 
ita.H,tertius  ad  G,quaitum  Quare C,&  D,cum  fint  mini 
mi  in  proportione  A,ad  B,vcl  H,ad  G,c  metientur  ipfos 
H,&  G, atque, nimirum  C, ipfum  H,&:  D,ipfum  G.  Quii 
vero  A, multiplicans  D»&  G, facit  E.&  F/erit  E,  ad  F,vt 

D, adGj Ac  propterea  cum  D,metia:tur ipfum  G,vtoftc- 
fum  cft , metietur  etiam  E,numerus  numerum  F , maior 
minorcm.Quod  efiabihrdum.Non  igitur  A,&  B,metien 
tur  alium  numerum  ipfo  E, minore, atque  adeo  E i mini-; 
mus  eft  omnium , quos  metiuntur, Quamobrem  duobuid 


numerisdatis  reperimus , quem  illi  minimum  mecian- 
tur,numerum.Quod  faciendum  erat.  ^ ; 

c O R O L L A R I V-  M . '-J  '- . 
HINC  fit,  fi  duo  numeri  multiplicent  minimos  eundem  .tationf 
habeutes, maior  minorem  , & minor  maiorem,  produci  numcrum_» 
minimum, quem  illi  mciiancur.Nam  propofitis  C,  & D, minimis  in' 
proportione  A, ad  B,dcmon/tratum  cft,  humerum  E , f.iftum  ex  A, i 
minore  in  L>,maiorem,&  cx  B, maiore  in  C, minorem, eife  minima 
quem  A,&  it,jnetiunti;r . ' 

' S'C  H O L I V M . " 

HOC  astem  corollarium  afyud  Campanum  e fi  propofitiu 
j huius  lihri  feptitniyHtfequens  frofojitio  apud  eundem j 
eerofl/irium  eftptopefitionis  , ■«  ' ■ / 
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THEOR.  33.  PROPOS.  37, 

1 duo  numeri  numerum  c|uempiam 
mctitinturiEticini  minimusj  c|uem  illi  me" 
tiunturjeundem  metietur, 

METIANTVa  duo  numeri  A,&B,quemlibet  nume 
rum  CD.  /ic<jue  alius  numerus  E, minimus,  quem  lidem 

A,  & B,  metiuntur.  Dico  & E,ipfum  CD,metiri.Si  enim 
t,ipium  v.,D,  non  metitur, 

ablato  E , ex  C D , quoties  A..  B... 

pot  auferri,  relinquetur  nu  C . . F n 

merus  quidam  minor , qua  £.,./.*****"” 
E.R.elinquatigimrE,abla-  ' 
tus  ex  CDy^uoties  porelf, numerum,/!  fieri  poteft,  F D, 
minorem  fe , ita  vt  E , metiatur  ablatum  C F.  Quoniam 
Igitur  tam  A.quam  B,  ipfum  E,  metitur. & E,iprum  CFj*» 
metietur  quoque  tam  A,quam  B,,p/um  CF.  Itaque  A , & 

B, cuni  metiantur  totum  CD,&  ablatum  CF,-l>  metientur 
& reliquum  FD.Eft  autem  FD, minor  quam  E.Non  ig»tur 

numerus  , quem  A,  & B,  metiuntur, 
^od  elf  abfurdum,&  comra  hypoehefim.^uare  E , ip. 

Ium  C D , meritur.Si  duo  ergo  numeri  numerurri  qu-m- 
|pam  mctiantur,&c.^uod  erat  demonlirandum  ^ 

PROBL,  5-  PROPOS.  38. 

. numeris  datis  reperire,  quem 

illi  minimum  nietianturjnumerufn , 

numeri  aTc  , quem  dati  tres 

umeri  A.BjQm^tiantur.c  inuentoD,  minimo  ouem 

metiantur  duo  B,  metietur  & eundem  D , rcCs 

C, aut  non  raetietiir.Metiatur  pi'iitmni  C.ipfijm  0 ?ta_. 

Vt  omnes  tres  A.B, G,ipsu  D,  v,ipium  u,  ica-> 

metiantur.  Dico  numerum  D,  A . . . • R c 

tninimum  inuentum  , que  A , D. 

&B,meciuntur?minimu  quo-  E 

- * ~ ' ~qu« ^ 


XXXV. 


bl2,^ro, 


xxxvj. 


■iS.fep' 


i ‘■3«-/«/; 

I 

c it.pra 
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que  e^e,quem.tres  A,B,Citpeti?n.tur.8i  ?nim  D,  nonefti 
mininius, metiantur, fieri  pqftft,  A,B,  C,  aljum  numeru 
Ejipfo  I>,mifK>rem, Quoniam  igitur  A,&5  B, metiuntur  ip 
fijm'E,minorem  quam  Djnon  erit  D,  minimus«quem  A , 
&[B,itretiuniur.C^od  eft  abfurdum , & contra  hypothe- 
fim.lmmojcum  A,& B, metiantur  ipfum  Ej& D,ilt mini- 
mus,qucm  i;dem  A,  & B,  metiuntur;  » metietur  quoque 

D,  ipfum  E,  maior  minorem  . Qiiod  ert  abfurdunv. 
Sed  iam  C,non  metiatur  ipfum  0,inuencum . b In- 

uento  igitur  E,minimo,quem  C,  & D,  mettancur ; Dico 

E, effe  minimum,qucm  A,  B,  C,  metiantur  ? Quod  enim 

eum  metiantur,ita'of^endetur  Cu 

A . . B . . . C A,Bc  B,metiantur  ipfum  P , & D, 

D ipftmvEjc  metientur  quoque  A,& 

E.;  .f. B,  ipfum  E.  Metitur  auteni&C, 
F — • — - * eundem  E , Igitur  omnes  tres  A, 

B,C,ipfum  E,mctitmcur.Quod  au 
tem  Ejfit  minimus,  quem  metiantur  At  B;  C,  hocmodo 
pVobabitur.Si  E,non  eftminimusj  metiantur,  fi  fieri,  po 
teli, A, B,C, alium  numerum  F,ipfo  E, minorem.  Quonia 
Igitur  A,&  B,ipfum  Fjmetiunturjtl  metietur  quoque  eun 
(km  F,  numerus  D , nimirum  minimus  inueruiis , qneni 
numeri  A,&  B,mctiHntur;Atque  adeo  cum  C,  & D, me- 
tiantur ipfum  F,minotfm,quam  £;non  erit  E,minimus, 
quem  C,&  D,metiantur.  C^od  cfi:  abfurdum  , & cpntra 
hypothefim.Immo  ai'C,&  D,  metiantur  ipfum  me- 
tietur quoque  eudem  F,iiumerus  E,  minimus,  quem  me- 
tiuntur i;dem  C,&D,  maior  minorem  • Quod  ell  abfur- 
dum.Non  ergo  A,B,C,alium  numerum  i^o  E,mino|-em 
metientUr;  (ed  ipfe  E,  erit  minimus  . Quapropter  tribus 
numeris  datis , reperimus , quem  illi  minimum  metian- 
tur,numerum.Quod  erat  faciendum  i . 

C O R O L L A R I V M. 

SEC^ITVR  exhii,n  tres  numeri  numerum  quempiam  metian- 
tur;etiam  ii)inimuni,quem  illi  metiuntur  , cumlem  metiri*  Nam  in 
cjurcma  huius  demnnArationis  parte, ex  eo, quod  A, B,C, poneban- 
tur metiri  iprum.F,oiieafun»  eflr&  £, minimum, quem  A,B,C,mctiu 
tur,eundent  F>mcticu  . . I 


SCHO- 


L I B E VII. 


SCHOLIVM. 

HOC  eorplUrium  ulio  modo  , non  fecus  *e  profof.  ^ 7. 
huius  Uh.oJiendere  poterimus  , Metiuntur  enim  »,  C 
quemcunque  numerum  DU,fitque  FyminimuSjquem  qdem 
A-,  B,Cirnenantur,Diee  ^ F t‘ 
ipfum  OE3  metiri.  Si  enim  no  • A . . £ ...  C ...  . 
metitur y metiuntur  eius  pur-  D 

tem  D G y relinquutque  nu-  F 

merurn  G E y /e.  minorem  . ■ - • • - i - • ^ 

S^onium  igitur  AyByCy  ipfum  F , metiuntur  j ^ Fyi^fumt 
DGy^  metientur  qneque  Ay  B,  Cyoundem  DGyAe protnde  , 
cum  ^ totum  D E y ponuntur  metuti  ; b metientur  & reli~ 
quum  GE  y ipfo  F , minorem  . ^uure  Fynon  erit  minimus  , 
quem  A,B,Cyr»etiuntur.^uod  ejl  ubfurdum,  & contru  hy- 
pothefimiMetitur  igitur  F,tpfum  DE,'  ' ' . ’ ’ 

I P A RI  rutione-yPluribus  numeris  dutisy  quum  tribus  , 
\roperiemuSyquem  illi  minimum  metiuntury  numerum  ^lo- 
ettmque  hubebit  hoc  idem  coroUurium.Num  fi d.uti  numeri 
fuerint  quutuoryinueniendus  erit  primum  minimusy  quem 
tres  metiumur.Si  quinqucyteperiendus  erit^  minimusyquem 
quutuor  metiuntury  ^c.Reliqttu  uuiem  omniu  perugenduy 
vt  de  tribus  numeris  di^umeii.  v , 7 , , . -r 

i ^ m 

THEOR,  34.  PROPOS*  39.  ^ 


SI  numerum  quifpiarh  numerus  mctia- 
tunillejqucm  metitur  partem  habebit  a mc 

jiente  denominatam  * 

METIA  T V K.  numerum  A,  numerus  B.  Dico  A, 
habere  partem  aliquam  a ... 

B y denominatam  . Metia-  A 

turenim  B.ipfumAjtoties,  B . , . . C . . . 
quot  vnirates  funt  in  nu- 
mero C . Qijia  igitur  vni-r 

tas  ipfumC,& B,ipfum  A,arque  metiturjc&r  viciil;m‘  vni- 
tas  aeque  ipfum  B,&C,ipfum  A, metietur: atq; adeo  eade 
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pars  erit  vnitas  ipfius  B,  qu*  C,  ipllus  A:EA  autc  vnitas  I 
' pars  ip/ius  B,  denominata  ab  ipfo  B » vt  ad  deiin.z.huius 
ib  docuimus . Igitur  & C , pars  erit  ipfius  A,  ab  codc 
< B,denominara<Si  numerum  ergo  quifpiam  numerus  me- 
' datur,  &c.Quod  oftendendum  erat. 

xxxvii)  , THEOR.  35.  PROPOS.  40. 

■ S I-  numerus  partem  habuerit  quamli- 
bet j metietur  illum  numerus  a parte  deno- 
minatus . 

HABEAT  numerus  A , partem  B , i 'qua  numerus 
j C , denominatur.  Dico  C , metiri  ipfum  A . Nam  cum 


B , pars  denominetur 

A aC,/it  autem  & vni- 

B . . . C tas  pars  ipfius  C,  ab 

eodem  C,denomiiia- 


taimetietur  vnitas  ipfum  C , & B , ipfum  A, aeque.»  Vi- 
ciffim  ergo  & vnitas  ipfum  B,  & C,  ipfum  A , metietur. 
Si  numerus  ergo  partem  habuerit  quamlibet,  Scc-Obo^I 
demonflrandum  erat. 

. i 

xxxix.  PROBL.  6.  PROPOS.  41. 

N VMERV M reperire , qui  minimus  cu 
fitjhabeat  datas  partes. 

SINT  (datae  partes  A, B,C,Inueniendufque  fitmini- 
I ' mus  numerus  datas  partesha- 

D . . A,  Secunda  bens.  Sine  a partibus  A , B , C , 

E. ..  B,  Tertia  numeri  denominati  , liue  qui 

bj8.yi/.  F... , Q,§^uarta  ipfasdenominent,D,E,Fjb  mi- 

G nimufque,quemD,E.F,metiun 

H — — . . tur, numerus  G.Dico  G,eife  mi 

...  . nimum  , qui  habeat  datas  par- 

tes A , B ',  C.Quod  enim  eiufmodi  partes  habeat , ita>_» 
c oilendetur.  Cum  D , E , F , ipfum  G ; metiantur/c  habe- 

bit G , partes  D , £ , F , denominatas , hoc  eft , parces 
A,B,C,cum  hj  denominentur  a D,  E, F.  Quod  vero  G,fit 

mini- 
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minimus  illas  partes  habens, pcrfpicuum  cft.Si  enim  no 
eft  minimus, habeac,/i  fieri  poteft,H,ipfo  G, minor  eafde 
partes  A,B,C.Quia  igitur  H, habet  partes  A,  B,  C,  * me- 
tientur ipfum  numeri  D,B,F,a  partibus  A>B, C, denomi- 
nati; Atque  adeo, cum  H,minor  fit  quam  G ,'non  erit  G, 
minimus,  quem  metiuntur  D,e,f.  ^od  eft  abfurdum , 
& contra  hypothefim.Non  igitur  minor  numerus  ,quam 
G,datas  partes  A,B,C>habeDit,fedipfe  G, minimus  erit, 
^^re  nuiperum  repetimus » qui  minimus  cum  fit,habec 
datas  parces.  Quod  faciendum  erat. 


S C H O L l^V  .H, 

§iyOD  /i  fummntMr  numtri  TiKjLi  p*r  qu«t  mumtri  D, 
EtFtipium  G,metiuntun  eruat  numeri  /,  JC,  L,  duu partes 
AjByCfipfius  Gy  denemi 
nutt feilieet aD,E,P.  Ay  Secunda  D .. 

Cum  enim  DyEyF.ipfum  Sy  Tertia  «Z  ,,,  K 
Qymetiantur  per  /, KyL'y  C,  §lHarta  F . . . . X . . » 
metietur  eque  vnitas  ip  G • ' 

\fos  lyKyLy^  numeri  D , • -i 

Ey  Fy  ipfum  G.  b Vicijftm  ergo  metietur  qttoque  vnitas  ipfos 
•D,E,F,(^  numeri  I,KyLyipJum  G,  aquoy  atque  adeo^vnitas 
ipftru  DyEyFytadem  pars  erity  que  numeri  l,K,LyipfiuiG. 
Cum  ergo  vnitas  fit  pars  ipforum  DyEyFyob  ipfis  denomina 
taierunt  I yKyLyipfiusG , partes  denominate  a DyEy  F, 

EX  his  autem /equitur  yminimd  numerumyquem  quotli» 
het  numeri  metiuntur, ejfi  minimum  hahentem  partes  a nu 
meris  metientihus  denominatas.  OHenfum  enim  ejiy  nume- 
rum Gyquem  minimum  metiuntur  D,  Ey  Fy  minimum  ejfe\y 
qui  habeat  partes  A,ByCyCuiufmodi  funt  /,Z,  LyU  metien- 
tibus  numeris  DyE,F, denominatas  , 

1 A M veroyvt  Campanus  ait.fi  inuentus  minimus  nu- 
merus datas  partes  habens  duplicetur , triplicetur  y 
habebitur  fecundus  numerus  pojl  minimum  , tertiutyquar- 
tut  y ea/dem  partes  continens.  Inuento  enim  G ^ mini- 
mOy  qui  habeat  partes  A yB  , C,  denominatas  i .Dy  EyFy 

£ i fit  illius 


bis.fep. 
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fit  illius  dupluSfOumerus  H\  triplus  vero  l,  t^c.DicoH,ef- 
fe  fecundum  numerum^qui  e afdem  partes  nume^ 

ris  D,EfF  i denominatas  habeaiy  /,  tertium  , ^e.  ita  vt 

neque  inter  G » minimum , eius  duplum  Hy  neque  inter 
H,duplum,(^  lytriplumy  &c.eadat  aliut  numerus  habens 
eafdem  partes  yfed  ipfifoU  H y Iy&  coteri  multiplicet  ip- 
fias  Gy  diSas  partes  contineant.  §luod  enim  H ,&l  y0*c, 
partes  Ay  B,  C,  habeant , denominatas  fcilicet  a Dy  Ey  F, 
ita  oflendemut . S^uoniam  £>,E,  F,  metiuntur  ipfum  Gyper 

H •*•••••••>•••  •••••••••••  'E)  E » 

••••••  • •••«•••  •••t.fiH»  Cy  F • • • • 


K — M L 


\conffru^lionem'y^  Gy  ipfos  Hylyfs'  reliquos  multiplices  ip- 
^^‘Pfi^\fiusGi  * metientur  quoque  DyEyFyCofdem  Hyly^  reliquos 
°l9‘fep  ipfitt  G.  b ^are  H y I y&  reliqui  numert  ip- 

fius  G y multiplices  y partes  habebunt  a metientibus  nume , 
ris  DyEyF  y denominatas  y quales  ponuntur  partes  Ay 
B,C. 

^.VOD  autem  Hy  duplus  ipfiusGyminimiy  fit  feeun^ 

dus  eas  partes  habenSyhoc  modo  demonfirabimus.Si  Hynon 
eil  fecundusyfityfi fieri  potefi.alius  KLyipfo  prior yqui  nimi 
rum  maior fityquam  GymtnimusyO'  miner yquam  H, duplus 
ipfiut  G.Detra&o  autem  G y ex  K X,  relinquetur  M L,  ipfo 
*4^*/*/‘  Geminor, Quoniam  igitur  KLyfartes  habet  A,ByC;  c metie- 
tur ipfum  numeri  Dy  Ey  F,  a partibus  illis  denominatiy  Ac 
propter  ea  ^ G.minimutyquem  DyEyFy  metiuntur , metie~ 
turper  ceroll.propof3Z.huiut.l1b, eundem  KL:idetitur  au^ 
A\2.pre}  tem  ej*  Gyablatum  KMyfibi  aqualem.^  Igitur  cj»  reliquum 
ML; metietur , maior  minorem . §luod  efi  abfurdum  . Tisn 
ergo  alitis  numerus  inter  G y^  H y cadens  partes  habet  Ay 
By  Cy  Ac  proinde  Hy  fecundus  efi  huiu/medi  partes  habens. 
, - tiOH  aliter  ofiendemus  numerum  / , triplum  ipfius  G, 
effe  tertium  diSas  partes  habentem.Si  enim  non  eli  tertius, 
fit  alius  y fi  fieri  poteliy  vide  litet  NO,  ipfo  prior  y qui  vide- 

I . _ licet 
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licet  m»itr fit  i <jHdm  H,  duplus j mistcr  •vero  quam  I , tri- 
plus . Detru^o.autem  H ^ duplo  ex  N O, relinquatur  V O,  ^ 
minor  ipfo  G.§luia  igitur  NOy  pattes  habet  Ay  Cj  a me- 
tientur ipfum  numeri  JD,  £,  F,«  partibus  illis  denomi>\ati,  ' 
Atque  idcirco  (j’  Gyminimus,quem  DiEyFimetiuntur,  eun  \ 
^dem  NOyper  eoroU.propof.i%.  huius  iib.  metietur : Metitur 
autem  ^ Gyipfum  N P,  ablatum  ipfi  H , duplo  aqualem.'^  J 
Igitur  ^ reliquum  PO,idem  G,  metietur  > minorem  maior. 
§lued  oH  abfurdum.  Non  ergo  alius  numerus  inter  H , 
0'  I ) eadens  partes  habet  A yB  yC  , datas  i Ac  propter  ea 
/ , tertius  eii  illas  partes  habens  . Eademque  ratione^ 
quadruplus  ipfius  G , quartus  erit  j 0>  quintuplus  y quin- 
tus , 0>c.  ' , ' . . . ‘ . 

H V C quoque  referri  poteJi /equens  problema  * 

N V M E R^V  M rcperire  , qui  mini- 
mus cum  fit,  habeat  datas  partes , hac  le- 
ge, vf  qualibet  pai's  fubfcquentcm  par- 
tem contineat.  ' 

. . •,  . ' • • 

^ a l N T data  pariet  AyBj  Ci  inuepiendusque fit  numf--  ^ 
tus  minimutjqui  eas  \ 

habeat  hoc  ordineyVt  A, Secunda.  BjTertia,  Cy§luarta, 
pars  A, eotineat par — -JD  ^ ' £ • ./.  £ . . . . 

/em  By^^pars  By  par  G.* ■ 

tl  C.  Sint  d partibus  H 

AyB.Cy  numeri  dene  . . Vnitas 

minati  DyEyPi  Fiat-  /— t— ^ ^ 

que  G.OX  Eyin  F:lte  iC  

Hy  ex  D y inG . Dico 

// , effe  minimum  nm  M — . 
meru  , qui  quatitur. 

§luod  enim  habeat  datat  partes  ordine  pradiffoy  facile  de-^ 
menfiratur.T^m  cum  ex  Dyin  Gyfiat  HyerttGytoties  in  ki, 
quetiet  vnitas  in  DtEfi  autem  vnitas  pars  ipfius  Dy  deno- 
minata ab  ipfe  D.lgitur  G y pars  eft  ipfius  H , ab  eodem 
DydeteomiuataiA/que  adeo  Hy  habet  partem  A , nimirum 

1 1 V nume- 
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. > AySecunda.- S,Terti»,  > < 

••  £»•« 

G ‘ ' 

’ H i 

• Vnitas  , i . 


M ••••• 


numerum  G,»  D^denominutam.lDtinde  efuiu  £,f«  F;// 
G:«rir  eudem  ratiene  F y p»rs  ipfius  C > dencminafa  'ab  EV 
Atque  adeo  ' As  pqts  ipfiut  Hy  nimirum  numerus  Gf , habet 
partem  Synimirum  numerum  P,ab  Ey  denominatam.  De-- 
nique  cum  Fyhabeat  vnitatemytanqttam  partem  ab  ipfo  F, 
denerninatamypeVfpicuuin  ift  Bypartent  ipfius  G,partiSy  ni- 
mirum numtrum  Fyhabere  quoque  partem  Cyab  Vydenomi- 
natam, nimirum  ‘Vnitatem . §}uare  numerus  inuentus  tiy 
partem  habet  AiO>  pars  Aypartem  pars  B,  partem  Gi 
^uod  autem  H yfit  minimus  eas  partes  hoc- ordine  - conti- 
nens y hae  ratione  ofiendetur.  Si  enim  non  eft  minimus,  ha- 
beat minor  numerus  l yji fieri potefi , eafdem  partes  eodem 
ordineyita  vt  Kyfit  ipfius  I,pars  A,a  numero  Dy  denomina 
ta'ydt>  L, ipfius  Kypars  Bydb  E,  denominata  yijje  M,  ipfius  Ly 
pars  C,ab  Fydenominata.i>uia  igitur  KypUrs  efi  ipfius  1,  <i| 
Dydenominataierit  Kytoties  in  I, quoties  vnitas  in  D\*  At- 
que adeo  ex  D,in  Kyfiet  l,Eadem  ratione  ex  E,in  L,fiet  K\ 
& L.ex  Fyin  M.Itaque  cum  Dyipfos  G,  ^ K,  multiplicant 
faciat  Hy^  /j*»  erityVt  H,ad  IyitdG,ad  K. Eadem  ratione, 
cum  ex  EyinFy^L,fiantGit^  Y,.ierityViGyad  ld.yitaFy  ad 
L.  £t  cum  ex  F,i»  vnitatem, cp  M fiant  E,(^  t,  erit,  vt  F, 
ad  Lyita  vnitas  ad  M.^^oniam  igitur  efi,  vt  H,  ad  I , ita 

G, ad  KiO'  vt  G,ad  YL,ita  F,ad  vt  F,ad  L,  ita  vnitas 

ad  M:Erit per  lemma propofiJ^.hu 

H.  G.  F,  Vnitat,  ius  lib.vt  H,ad  I, ita  Vnitas  ad  M: 

l.  K.  L,  M,  Penitur  autem  H,  numerus  nume- 

ro I y maior . Vnitas  igitur  maior 

quoque  erit  numero  Mypart  toto,  ^od  efi  abfurdum . 

' Nonxi\ 
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S 00  ergo  ttlius  numerus  minoTy  sfuum  H yhuht  partes  A, 
£ , C , ordine  prediUe  , fed  iffe  H,  mtnimus  eif . I^od  eB 
\fropofitum . 

S I vere  plur  es  fuerint  partes , quam  tres , eadem  pro¥^ 
fus  e fi  via  tenenda  ac  demonfiratio.Vt  fi  numeri  i.  4. 
e.fint  deneminatores  partium  fient  go.  ex^.tn6.&  s zo. 
ex  ^.in  I o.(^  3<fo,ex  3,tntio,f^  tandem  yzo.ex  a.tn  jSe. 
Nam  numerus  7 zo. habebit  partem  a z.dtneminatam  i ^ 
hac  a liam  d ^ hae  aliam hae  'denique  partem 
a6.  deneminatamyvtmanififium  §P , '*  ■ 

§iyoB  finamerum  Hfinuentum  isiplicemus , tripli- 
eemusj(^e,  habebimus  alips  numerat, videlicet  fecundum^ 
tertiumtquartum,  t^e.qui  eafdem  partes  eodem  ordi- 
ne habedntjduplicatat  tamen  , vel  triplicatas^ 

Crc.  Nam  G , duplicatus  , vel  triplicatus^ 

,,  &(rdlmidiatapars  erhiifJiutNfiu^ 
plicati,  vel  triplicati,  ^c.quem-  * 

admodum  t^G  iipfiftt  H,  -i  ; 

' Eadem  que  efi  rdtit 

.decideris  par-  ' ' ' ji  .,  , • 

, . . . . tibus*  , ’ 

* 
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SI  fuerint '.qiiotcunque  numen  dein- 
ceps proportionales, extremi  vero  ipforum' 
primi  inter  fc  fuerinti  ipfi  minimi  funt  om-: 
nium-ca411iem.cun1.eis  rationem  habentiu  • 

• ■ r.  «.  t ‘ ' *• 

SV  M E R O R V M deinceps  propor- 
tionalium quoccunque  A,B,  C,  D,  ex- 
tremi A,&  D, inter  ie  primi  lint.  Dico 
A,B,C,D,minimo?efle  omnium  ean- 
dem cum  eis  proportionem  habennu. 
Si  enim  non  funt  minimi,  erunt  ali)  ip 
/is  minores , in  eadtm  proporrione_ji 
Sint  ergo  ip/Is  minores  in  eadem  ratione  E,  E,G,H, /i  fie- 
ri poteft.  Quoniam 

A E — igitur  quote unque 

B . . . . F numeri  funt  A , B] 

C G C,D,8l  ali)  illis  at-» 

D H quales  multitudi- 

ne E.F,G,H,quibi 
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ni  fumuntur,&  in  eade rone,aerir,ex  aequalitate, vt  Ajad  ^HA^* 
D,ita  E, ad  Sunt  autem  A,&D,in  fua  proponionci_j>  bf  f-/*/’ 

minimi,quod  inter  fe  primi  effe  ponantur,  c Igitur  tam-jjc^i-y^/* 
Ajipfiim  fi, quam  D,ipfum  H^aeque  metietur,  maior  mPl 
norem.Quod  eft  abfurdum  : Non  ergo  numeri  minores 
ipfis  A,B,C,D,runt  in  eadem  cum  eis  ratione, fed  ipfimet 
miliimi  funtjAc  propterea,fi  fuennt  quotcunque  nume- 
ri deinceps  proportionales,  &c.  C^od  erat  demon- 
ftranduni. 

' S C H 6 L i V M . 

PE  RS  PTC  VV  M nuum  tS  tx  dtmonfirdtion*,  n$i. 
meros  AyBiC^D.eJfe  mhii- 


A 

B. 

C. 

D. 


E — 

F 

G--- 
H 


mos  in  eontinuattone  Qua- 
rum proportionum  Ji  extre 
mi  A,  ^ Dy‘ inter  Je  primi 
\fintyfiut  A,ByCjD,/tnt  con 
tinue  proporiior/ssles'  f vt 
vult  Eutltdes yfiue  non  . Vt  hoc  exemplum  njlendit , in -quo 
proportiones  omnes  dinerfe /untyquemadmodum  t»  fHp'erio-. 
ri  eadem  femper  proportio  reperitur . 

, PROBL.  t.'PROPOS.' 2’ 
NVMEROS  reperire  deinceps  pro- 
portionales minimos  5.quotcunque  lufcric 

quifpiam  5 in  data  rationi . • . ^ 

S 1 N T minimi  riurneri  datat  rationis  A , &rB , opor* 
teatque  inucnire  primum  tres  numeros  minimos  in  pro- 
portione data  A^ad  B MulriplicanS  A,feipfum,  &nume 
rum  B,faciat  C,8e  D.Deinde  B, multiplicans  feipfmh  fa- 
ciat E. Dico  C,D,E,  efle  tres  minimos  in  proportione  Ai 
ad  B.Quod  n prdportionales  fint  in  dat^  proportione  A',* 
ad  B.hoc  eftjlit  vt  Ai 

B.ii 

c. .. . D E i< 

F,  8l  G.  1«.  H,  18.  I,  17. 

K, i^- i, 1 N,j4*Gi,Si. 


ad  B,  ira  C , ad  D,  & 
D,  ad  E , fic  oftende- 
mus.  Cum  ex  A, in  A', 
&•  B,fi5t  Ci&  Djderit 


si;» 


& 


vt  Ai 


.1 
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vt  A, ad  B, ita  C,ad  D.Rurfus  cum  cx  B,in  A , & B , fiant 

H j a erit  quoque , vt 
A ..  B...  A,adB,itaD,adE.Qua* 

C • • • • D E . * re  proportionales  funt 

F,  8.  G,  1 s.  H,  i8. 1,  27.  C,D,E,continueinpro- 
K)I6.L,24.M,j6.N,54»0,8i.  portione  data  A,  ad  B. 

Quod  vero  in  eadem  ra- 
tione fint  minimi,ita  dctuonflrabitur.  Qioniam  extremi 
bj4./?p|C,&:  E,  procreati  funt  ex  B,in  feipfos:bfuntautem 
!A,S:  B,;mter  fe  primi,quod  minimi  fint  in  (ua  proportio 
C29‘fep  nejc  Erunt  & C,E, extremi, inter  fe  primi.iQuare  c,  D, 
di.off^.  Ejhimimi  funt  in  ratione  A,adB. 

I A M vero  ex  A , in  tres  inuentos  C,  D,  E,fiant  F,G, 
H,Sc  ex  B,in  vltimum'  E, fiat  I.  Dico  quatuor  numeros  F, 
G,K,I, minimos  cfTc  in  cade  ratione  data  A, ad  B.  Quod 
. jeniin  proportionales  fint  in  ratione  A,  ad  8 , ita  demop- 
Iftrabimus.Quoniam'  A/multiplicans  ipfos  C.  D,  E,  fedt 
|F,G,H,habebunt,ex  ijs,quar  adpropof.  i8.1ib.7.oftendi- 
Imus, numeri  F,G,H,eafdcm  proportiones , quas  C,D,E, 
■hoc  eft,quam  habet  A, ad  B.Rurfus  quia  A,  B , ipfum 
c ii.fep.,  E,multiplicantes,fecerunt  H,&  I,e  erit  quoque  vt  A;  ad 
B,ita  H,ad  I.  Sunt  igitur  F,G,H,I,continue  propprtiona- 
, les  in  data  preportione  A, ad  B.Quod  autem  in  data  ra- 
none  minimifint,ita  perfpicuum  fiet.f Quoniam  A,&b, 

, minimi  in  fua  propprtionejfunt  inter  fe  primi ; fitdfiquej 
jfunt  C,&  e, ex  A,&  B,in  fe  ipfosjitem  procreati  funt  F, 
'&  I,ex  A,B,in  CjEjnimirum  F,ex  A, in  C,&I.ex  B.in  E, 
^zo./ep  ? ^ F,I,extremi,inter  fe  primi.h  C^are  F, 

h proportione, qux  eft  A,aa  B, minimi  funt. 

NON  aliter, fi  ex  A. in  quatuor  inuentos  F,  G,  H,  I, 
fiant  K,L,M,N,&ex  B, in  vltimum  I,fiat  OjeruntK,L,M, 
N,0,quinq;  numeri  minimi  in  data  ratione  A,  ad  B;  Ea- 
demqi  ratione  inuentemus  fex,leptem,odo,&c.Quare 
I numeros  rt  perimus  deinceps  proportionales  minimos» 
j&c.Quod  faciendupi  erat. 

s C H O L T V M.  r. 

EODEM  ’ modo  quatuor  nnmori  minimi  proportionali 


prodn- 


LIS. ER  vni.  loy 

frdducentur  'extnHltiflic»tiont  Byin  tres  inutntos  £,D,C^ 

^ ex  multi^Uc  titione  A^in  C.Fiant  enim  I,Hy  Gy(x  £,  in 
EfDyC:&  Fyex  Ayin  C ^o  peracloi»^  numeri  F,  enrnie 
ratioftem  babebuntyijuum  A,B)^uod  A,  By  htultiplicantes  *iS.fept 
Cyip/os  F,  G,  fecerint  ; / tem  ^G,  Hy  lyex  jr'f,  qut  ttd  pro 
ptf,  1 8.  huius  lib,demcnjlra.uimus  , in  t*4em  erunt  ratio, 
nty  in  qua  C,D,  £,  hoc  eHyin  qua  By  quhd  By  multipli- 
cans C,  Dy  Ey  hfos  Gy  Hy  I yfcctrit . Suxtergo  F,  GfH,  / 
in  eadem  ratione  , in  qua  A yB . ^od  vero  minimi  Jintf 
ostendetur  , vt  prtus . 

NON  aliter  fi  ex  By  in  quatuor  inuentcs  IyHyG,F,fi»nt 

OyNyMy  'L,  CX  Ay 

in  Fy fiat  Ki  erunt  K,  A.,  B.., 

L.MyNyOy  quinquz^  • C...  D F 

numeri  minimi  in  da  F,  s.  Gy  ii.‘  /f,  ig.  /,  zy 

ta  ratione  A y ad  B.  Ky  l6.  Z.,x^.  &/,  AT.y4.0,8 1. 

Eademqi  ratione  in-  ’ 

ueniemus  fex,feptemyoHoy(^c.ftaqui fiue  Aymultiplieetur 
in  omnes  inuentoSy  o*  Byin  vltimum } fiue  B , in  omnes  in* 
uentosy  Ay  in  primum  j producentur  femper  piares  nu- 
meri in  eadem  ratione  data  Ayud  By  minimi'.  Demonftra* 
uit  enhn  EucUdesyquatuor  F,  G,  Hy  /,  prodtici  ex  Ayin  C, 

DyEyis'  ex  Byin  E:  Nos  autem  eofdem  oflendimus procreari 
ex  By  in  E,  DyC,  ex  Ay  in  C. 

COROLLARI  VM  1. 

r 

t • ' 

HINC  tres  mjfMcri  minimi  fint'cotitinue  proportionales, ex- 
tremos quadratos  elTc:  ii  autem  quatuor  fuerint,cubos.  Nam  trium 
ininimorum  C,  D, E, extremi  C,  & £,fadi  funt  ex  A,  & 3,  in  icipius 
ideoque  zqiialiter  funt  xquales. Quare  cx  definitione  iS. quadrati 
funt. Eodem  motio, cum  qbatuor  mmimorum  F.  ejdrcmi 

<6c  I, geniti  iint  ex  A;&  B, lateribus  in  C,&  E,quadratos  ipforum  A. 

8e  By  hoc  cii,  tam  numerus  P.  ex  mutua  multiplicatione  trium  nu- 
merorum aiqualium  A,  A, A, quam  numerus  I,  exmultiplicatione_> 
mutua  rriinn  numerorum  xqqalium  B,B,  B,  fit  procreatus, ac  pro- 
pterea  uterque  Iit  «qualiter  ^qualis  «qualiter*;  ipfi  eJe  defin.  ip.  , 
cubi  erunt. 

SIC  etiam, fi  fuerint  quinque  numeri  minimi  proportionales  co 
tinuc;erunt  extremi  eorum  quadrati  quadratorum, -E:  fic  fi  fuerint 
plures,  erunt  eorum  cxtrcmi,numeri  alij  fiib  alijs  denominationi- 

bus,qua 
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bus,qux  in  Algebra  ibleni  explicari:  Hxc  autem  omnia  manifcica 
funtex  multiplicationibus,  quibus  numeri  proportionales  , iuxta.» 
hanc  propof.  procreantur. 

«!  » 

NE^yVE  vero  Jicere  (juis  poterit, corollarium  hoeverS 

(jHidem  ejfe  in  tribusy  quatuorve  numeris  minimis  continue^ 
prcportionalilus  inuentis  arte  in  hac  pr  opof.  tradit  a ^non  au 
\te  in  quibufuis  tribus,  quatuorve  numeris  minjmis  eotinue 
proportionalibus  xteunqj  propoj/tis:  Dicere,inqua,nemo  hoc 
poterit,quia  dati  quilibet  tres  numeri,  vel  quatuor  minimi 
continue  proportionales  equales  prprfus  funt  qs,qui  per  hac 
\ propof  inueniuntur.  Si  enim  illi  dati  minores  ejjent  inuetitf 
I non  ejfent  inuenti,  mimmi,  quod  eff  contra  hac  propof.Si  ve 

ro  dati  maiores  ejfent  inuentis,  non 

A S C ejfent  illi  dati,  minimi.quod  ejl  con- 

D,3.E,3»  tra  hypothe/rm.  6^od  clarijpmeit» 

P,  4.  G,  6.H,  9.  Jiet  perfpicuum.Dati  fint  tres  nume 
ri  A,  B^C,minimi  continue  proper-  '^ 
tionales:fump*ifque  duobus  minimis  D,E,in  proportione  af, 
ad  Byvel  B,ad  C,ex  fcholia  propof  j ^.lib.7.inueniantur  per 
hanc  propof  ex  his  duobus  minimis  D,E,tres  minimi  F « G> 

H,  in  eadem  proportione. Dico  tres  A,  B,  C,  datos  d tribus 
inuentis  F,G,Hynen  differrt.Na  necejfario  A,ipji  F,equalit 
erir, atque  ita,cum  fi,vt  A, ad  B,ita  F,  ad  G,erit  quoque^ 
permutando,vt  A,ad  F,ita  B,ad  G',ac  proinde  Ji  A,equalis 
eil  ipfi  Fysrit  ^ B,ipfi  G,equalis:Eademque  ratione  ofien~ 
demus  C, aqualem  ejje  ipfi  H:ideoque  tres  A,E,C,tribus  F, 

G,H ,finguli fingulis,aquales  erunt.  Eademque  ratio  efi  de 
quatuor, aut  pluribus.§luod fi  A,  dicatur  minor  quam  F , 
olfendemus  eodem  argumento  B,  C,  minores  effe , quam 
G,H,§luare  F,G,li, minimi  non  funt, quod  efi  abfurdum,(^ 
contra  hanc  propof.Si  vero  A,concedatur  maior,  quam  F i 
erunt  eodem  argumento  B,C,maiores,quam  G,H:  atque 
idcirco  A,B.C, minimi  non  funt. quod  efi  contra  hypothe/im. 

Cum  ergo  A, minor  non  fit, aut  maior, quam  F’,equalis  om- 
nino erit , ideeque  vt  ofienfum  efi,^  B,C  , ipjis  G ,H 
quales  erunt. ^od  efi  profofitum . 

COBOL- 
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PERSPICVV'M  quoque  c/l,  extremos  numeros  proportionalia 
t^uoccunque  fecundum  hanc  propofitionem  iniientorum  ih  data  ra 
tione  minimorum  , inter  ft  primos  cfTe  /t^od  quidem  facile  ofte- 
demus  ex  multiplicationibus  , quibus  numeri  proportionales  pro- 
ducuntur , &c  ex  propof.  29.  lib.  7.  quemadmodum  >d  denioftratu 
fuit  de  numeris  extremis  C,E,  & F,I,  &c. 

COR  O L LARlVxMIII. 

CONSTAT  etiam  > duos  nunicros  minimos  in  data  ratione, me- 
tiri omnes  medios  quotcunque  minimorum  in  eadem  ratione; 

3uia  fcilicet  producatur  ex  illoru  multiplicatione  in  alios  quof- 
am  numeros  . Vt  ia  dato  exemplo  D, medius  producitur' ex  A, in 
B;&  G,H  , medi)  cx  A,  in  D,  & E,  vel  ex  B,  in  C,&  D:  Item  L,M, 
N,'medij  ex  A,in  G,H,I,vcl  ex  B,  in  F,G,H,vt  cx  demonliratione 
Euclidis  y & ea  quam  in<SchoHo  tradidimus , apparet  f 


§iy  ON  l A hd  vero  tum  numeri  ^,C,F,2C>  q**um 
Et  ly  o t^x  eonflruUioney  continue  proportionales  funt  ak 
vnitnte  , quod  illorum  quidem  proportiones  a numero  A , 
herum  vero  a BtdenominenturyVi  durius  demoniirubitur 
propof.^. huius  lib.fitvt  extremi  numeri  quotcunque  mini* 
morum  continue  proportionalium  fintvLtimitot  continue 
proportionalium  ab  vnitate  ^ quorum  proportiones  a tnini-r 
mis  numeris  date  rationis  denominatur, quot  funt  prepofisi 
minimi  continue  proportionales,  lia  enim  in^juperiori  exem 
pio  vides  C,  O*  Eyextremos  numeros  trium  numerorum  co- 
ttnue  proportionalium  in  proportione  A,  ad  By  ejfe  vUimos 
trium  numerorum  continue  proportionalium  abvnitate  y 
quorum  proportiones  denominantur  ab  A , ^ B.  At  vero 
F y(^  l y extremos  quatuor  continue  proportionalium  , ejfe 
vltimos  fitatuor  numerorum,  ab  vnitate  continue  propor- 
ttoualium,(^c.^amobren>  fi  quts  optet  inuenire  quotcun- 
que  integros'" numeros  minimos  tgt  data  ra  tione  non  multi- 
plus ( iu  multiplici  enim  res  facilts  ejl, quippe  qua  ab  vni~ 
tate  incipiat )continue  proportionaiesytd  facile  hac  via  con 
fequetur.Inuetis  duobus  minimis  numeris  in  data  ratione  j 
fumantur  ab  vnitate  tot  numeri  continue  proportionales  in 
proportsoneycuius  denominator  fit  rninor  illorum  y quot  nu- 
meri minimi  inueniendi  proponuntuY.  Nam  vlttmus  iilo- 
rum.ab  vnitate  continue proportionaliumerit  primus  eont^ 
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que  efle, quem  tres  A>B,C,meti?ntur.8i  ?nim  D,  non  eft 
minimus, metiantur, 'f?  fieri  poffeftrA,B,  C,  aljum  numeru 
E,ipfo  I>, minorem, Quoniam  igitur  A,&  B, metiuntur  ip 
fijm  E, minorem  quam  Dinon  erit  D,  minimustquem  A 
&|B,meriuhtur.C^od  eft  abfurdum , & contra  hyporhe- 
fim-lmmojcum  A,& B, metiantur  ipfum  Bi& D,ftt mini- 
mus,qucm  ijdem  A,  & B,  metiuntun  » metietur  quoque 

D,  ipfum  E,  maior  minorem  . Qiiod  eft  abfurdunv. 
Sed  iam  C,non  metiatur  ipfum  D,inacotum . b In- 

uento  igitur  E,minimo, quem  C,  & D,  metiantur  i Dico 
E>effe  minimum,qucm  A,  B,  C,  metiantur;  Quod  enim 

eum  metiantur,ita  oftendetur  Cu 

A..  B...  C A,3i^Bsmetiantur ipfum P,&D, 

D ipfom-Eic  metientur  quoque  A,& 

E .  ; . ; B , ipfum  E.  Metitur  autem  & C , 

F — ..  eundem’ E . Igitur  omnes  tres  A, 

. • B,C,ipfum  E,mcriuatur.Quod  au 

tem  E, fit  minimqs,  quem  metiaiitur  A»  B;  C,  hocmodo 
probabitur.Si  E,non  eft  minimus  j metiantur,  fi  fieripo- 
teft,A,B,C,alium  numerum  F,ipfo  E, minorem.  Quonia 
Igitur  A,^  Bjipfum  F,metiumur;<l  metietur  quoque  eun 
(km  F,  numerus  D , nimirum  minimus  inuentus , qnem 
numeri  A,&  B,mctiunturiAtque  adeo  cum  C,  & D, me- 
tiantur ipfum  F, minorem, quam  Emonerit  E,ininimus, 
quem  C,&  D, metiantur.  C^od  eft  abfurdum  , & cpntra. 
hypothefim.Immo  ai'C,&  D,  metiantur  ipfum  Fj'  me*’ 
j-tietur  quoque  eildem  F,numerus  E,  minimus,  quem.mc- 
ciuntur  i;dem  C,&D,  maior  minorem . Quod  eft  abfur-' 
'dum.Non  ergo  A,B,C,aIium  numerum  iplo  E,minorem 
metientUrj  (cd  ipfe  E,  erit  minimus  . Quapropter  tribus 
numeris  datis , reperitnus  ,quem  illi  minimum  metian*; 
tur,numerum.Quod  erat  faciendum  * - , ‘ 


COROLLARIVM. 

SEQVITVR  <x  hiJ  ,n  tres  numeri  numerum  quempiam  merian' 
;ur;etiam  niin»mmn,qucm  jlli  mptiuntur  , cunciem  metiri-  Nam  in 
curema  huHis  (iemrmftrationis  partc.cx  eo, quod  A, B,C, poneban- 
tur metiri  iprum.F,oReBfumeft^  £, minimum, quem  A,B,C,mctiu 
tur, eundem  F,metici. 

SCHO- 


' L I B E %,  VII.  ; 


S-  C H O L r V M.  ' ; 

HOC  corollarium  ulio  modo  , »o»  fecus  »c  frofof.  ^7. 
huius  lib^jlendere  fottrtmus  . Metiuntur  enim  A^B  ^ 
quemeunque  numerum  DEifitque  FfminimuSjquem  qdtm 

A, B,C, metiantur. Dico  ^ F t'  

iffum  DE,  metiri.  Si  enim  no  • A . . B ...  C ...  . 

metitur,  metiantur  eius  par-  D G ■—  E 

tetn  D G , relinquatque  nu-  F. 

merum  G E , fe.  minorem  . J 

S^oniam  igitur  A,B,C,  ipfum  F , metiuntur  | 0»  F,ifjumi 
DG,3.  metientur  quoque  A,  B,  C, eundem  DG',Ac  frotnde  , aii.pro 
cum  0 totum  DE,  ponantur  metiri  ; b metientur  reii-  bii.pro 
quum  G E , ipfo  F , minorem  • ^uare  F,non  erit  minimus , 
quem  A.B,C,metiuntur.§luod  eft  abfurdum,  & contra  hy- 
pethefimiMetitur  igitur  F.tpfum  De. 

P A R I ratione-.  Pluribus  numeris  datis,  quam  iribus  , 
reperiemus,quem  illi  minimum  metiantur,  numerum  \.lo-  ‘ ^ 

cumque  habebit  hoc  idetjti  cor  ollarium. Nam  fi  dati  numeri  ' 
fuerint  quatuor,inueniendus  erit  primum  minimus,  quem 
\tres  rnetiamur.Si  quinque,reperiendus  erit  minimus,quem 
Iquatuor  metiantur,  ^c.Relsqua  autem  omnia  peragenda, 
yt  de  tribus  numerts  diclum  eSt, ^ r - - 


THEOR.  34.  PROPOS*  3^.  xxxvij 

SI  numerum  quifpiam  numerus  mctia- 
tur;ille,quem  metitur  partem  habebit  a mc 
jiente  denominatam , 

M E T I A T V K.  numerum  A>  numerus  B.  Dico  A,  Vv ' 
habere  partem  aliquam  a ... 

a , denominatam  . Metia-  A 

turenim  B.ipfumAjtoties,  £ . . . . C . . . 
quot  vnirates  funt  in  nu- 
mero C . Qjiia  igittirvni-r 

tas  ipfum C,& £,ipfum  A,arque  metiturjc&r  viciiTim  Vni-i  '*•''* 
tas  aeque  ipfum  B,&C, ipfum  A.metieturratqudco  eadej 
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pars  erit  vnitas  ipfius  B,  quae  C,  ipilus  A:E0  aucc  vnitas 
pars  ip/ius  B,  denominata  ab  ipfo  B , vt  ad  defin.z.huius 
ib  docuimus . ,Igi  tur  & C , pars  erit  ip/ius  A,  ab  eode 
i Bjdenominaca.Si  numerum  ergo  quiipiam  numerus  me- 
tiatur, &c.Quod  oftendendum  erat.  ^ 

xxivii; , .THBOR. .35.  PROPOS.  40. 

* S I-  numerus  partem  habuerit  quamli- 
bet j metietur  illum  numerus  a parte  deno- 
minatus . 

H A B E A T numerus  A , partem  B , i qua  n umerus 
C } denominatur.  Dico  C , metiri  ipfum  A . Nam  cum 

B , pars  denominetur 

A a C,fit  autem  & vni- 

B . . . C tas  pars  ip/ius  C,  ab 

eodem  C , denomirta- 
tajmetietur  vnitas  ipfum  C , & B , ipfum  A, aeque.»  Vi- 
cilfim  ergo  & vnitas  ipfum  B,  & C,  ipfum  A , metietur. 
Si  numerus  ergo  partem  habuerit  quamlibet,  &c.Qijod 
demon/lrandum  erat. 

I 

«xix.  PROBL.  6.  PROPOS.  41.  i 
N VMER V M reperire , qui  minimus  cu 
fitjhabeat  datas  partes. 

SINT  jdatae  partes  A, B,C,Inueniendufque  /itmini- 
, ' mus  numerus  datas  partes  ha- 

D . . A,  Secunda  bens.  Sint  a partibus  A , B , C , 

E. ..  B,  Tertia  numeri  denominati  , /lue^qui 

T? . , , , Ci^arta  ipfas  denominent,D,H,Fjb 'mi- 

[ G nimufque,quemD,E.F,metiun 

H ...  tur, numerus  G.Dico  G,e/Te  mi 

nimum  , qui  habeat  datas  par- 
tes A , B , C.Quod  enim  eiufmodi  partes  habeat,  ita__» 
« ojtendetur.  Cum  D , E , F , ipfum  G j metiantur,  c habe- 
bit G , partes  /i  D , £ , F , denominatas , hoc  efl , pai  tcs 
A,B,C,cum  h£  denominentur  a D,E,F.  Quod  vero  G,/it 

mini- 
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minimus  illas  partes  habens,pcrfpicuum  eft.Si  enim  no 
cft  minimus,habeac,fi  fieri  poteft,H,ipfo  G.  minor  eafde 
partes  A,B,C.Quia  igitur  H, habet  partes  A,  B,  C,  * me- 
tientur ipfum  numeri  D,E,F,a  partibus  A, B,Cjdenomi- 
nati;  Atque  adeo,cum  H,minor  fit  quam  G>'nonerit  Gi 
minimus,  quem  metiuntur  D,E,f.  ^od  eft  abfurdum , 
& contra  hypothefim.Non  igitur  minor  numerus  ,quam 
Gjdatas  partes  A,B,Cjhabebit,fed  ipfe  G, minimus  erit. 
6^re  numerum  reperimus , qui  minimus  cum  fit, habet 
datas  parces.  Quod  faciendum  erat. 


S C H O L l^V  .M,. ■- 

§iyOD  fi  fitmmHtur  num$ri  liKiLj  fer  fues  mttmeri  D, 
BiFitfjHm  GjTnetiuntMrj  eruat  aumtri  /,  JC,  Ly  data  f artes 
AyByCyipfius  Gy  denomi 

Ay  Secunda  D .. 

Sy  Tertia  ' E . . . JC  . . . . 

C,  §lHarta  F . . . . L . . * 

- 6 ' 


nau  feilicet  dD  ,EyF. 

Cum  enim  DyEyF.iffum 
Oymetiantur  fer  /,  KyL; 
metietur  eque  vnitas  if 
\fes  lyKyLy^  numeri  D , 

Fy  iffum  G.  b Vicijfsm  ergo  metietur  quoque  vnitdsjffos 
^i^yF numeri  I ,KyLyif/um  G,  aquoy  atque  adeevnitas 
iffitru  DyEyFytadem  fars  erityque  numeri  I,K,Lyiffiu/G. 
Cum  ergo  •vnttasfit  fars  ipforum  DyEyFyub  ipfis  denomina 
tayerunt  IyKyL,ipfiusG,partes  denominat*  d D,E,  F. 

EX  his  autem fequituryminimd  numerumyquem  quotli» 
bet  numeri  metiuntur,ejfe  minimum  habentem  partes  d nu 
meris  metientibus  denominatas.  Qiienfum  enim  efty  nume- 
rum Oyquem  minimum  metiuntur  D,  E,  F,  minimum  ejfe^y 
qui  habeat  partes  AyByCyCuiufmodi  Junt  lyKy  Lyd  metien- 
tibus numeris  DyEyFydenominatat . 

1 A M 'veroyvt  Campanus  ait.fi  inuentus  minimus  nu- 
merus datas  partes  habens  duplicetur  y triplicetur  y 
habebitur  fecundus  numerus  fejl  minimum  , tertiUtyquar- 
tus  y eafdem  partes  eentinens.  I nuente  enim  G ymini- 

moy  qui  habeat  partes  A ySyC,  denominatas  d D,  £,  F, 

fit  illius 


Ho.fef, 


^iS.fep,\ 
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fit  illius  tiuplusyttumerus  H;  triplus  vero  l,  ^c.DicoHjef- 
fe  fecundum  numerum^qui  eufdem  partes  A,BiCiU  nume^ 
ris  DiEyFydenominatas  kabeaty  tertium  , ita  vi 
neque  inter  G y mintmum  y & eius  duplum  Hy  neque  inter 
Hyduplumy&  lytriplum,  (^c.cadat  alius  numerus  habens 
eafdem  partes  yfed  ipfifoli  H y ly&  c^tteri  multiplices  ip- 
fius  Gy  diSlas  partes  contineant.  §luod  enim  H ,&  l y‘tS*c, 
partes  Ay  ByGy  habeant , denominatas  fcilicet  a Dy  £,  Fj 


ita  offendemus . §luoniam  DyE,  F,  metiuntur  ipfum  Gyper 

G ...  9.  • • 

H 9»..  By  E . 9 • 

T9..99..999  •••••••  Cy  F « • • • 

JC  • w— £, 

If  I»m  I . F 


I conffruffionem 'y(^  Gy  ipfos  Hyly^  reliquos  multiplices  ip- 
\fius  Gj  * metiewur  quoque  DyEyFyeofdem  H,/,©*  reliquos 
multiplices  ipfius  G*  1>  ^are  H y I y reliqui  numert  tp-, 
fius  G y multiplices , partes  habebunt  a metientibut  nume, 
ris  DyEyF  y denominatas , quales  ponuntur  partes  A ^ 
ByC. 

^.yOD  autem  H y duplus  ipfius  G,  minimiyfit  fecun- 
dus eas  partes  habensyhoc  modo  demonflrabimus.Si  Hynon 
eff  fecundusyfity  fi  fieri  pote  ff, alius  KLyipfo  prioryqui  nimi 
fum  maior fityquatn  Gymtnimusy(^  minoryquam  H, duplus 
ipfiu!  G.Detraffo  autem  Gyox  K L,  relinquatur  M L,  ipfo 
G\minor,§luoniam  igitur  KLypartes  habet  A,ByC;  c metie- 
tur ipfum  numeri  Dy  EyFyU  partibus  iliis  denominatiy  Ac 
propterea^  G,minimuSyquem  DyEyFy  metiuntur , metie~ 
turper  coroll.propof. $2. huius  hb. eundem  KL:Metititr  au- 
tem Oyublatum  KMyfibi  aqualemA  Igitur  (j*  reliquum 
MLymetietur , maior  minorem . §luod  efi abfurdum  . T{on 
ergo  alius  numerus  inter  Gy(^H  i cadens  partes  habet  Ay 
By  Cy  Ac  proinde  Hy  fecundus  efi  huiu/medi  partes  habens. 
' NON  aliter  efiendemus  numerum  I y triplum  ipfius  G, 

ejfe  tertium  diffas  partes  habentem.Si  enim  non  eff  tertius, 
fit  alius  yfi fieri  poteffy  videlicet  NOy  ipfo  priory  qui  vide- 

I' ; ; r*-  licet 
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'icet  mnier  fit  ^ quem  H,  liuplusy  miner  vero  quam  I , trv 
')lus  . JDetrnao  autem  H , duplo  ex  N O, relinquatur  V O, 
minor  ipfo  G.^^uia  igitur  NOy  partes  habet  By  Cj  * me-- 
tientur  ipfum  numeri  Dy  E,  F^a  partibus,  illis  denomin^ati,  _ 
Atque  idcirco  Gymtnimus.quem  DyEyF ymetiuntury  eun 
dem  NOyper^eoroU  propof.^i.  huius  Itb.  metietur : Metitur 
autem  Gyipfum  N P,  ablatum  ipfi  H y duplo  equalern.^ 
Igitur  reliquum  FO, idem  G,  metietur  y minorem  maior. 

&uod  efi  abfur dum , Non  ergo  alius  numerus  inter  H y 
^ i y cadens  partes  habet  A yB  yC  , datas  i Ac  propterea 
I , tertius  eii  illas  partes  habens  . Eademque  ratione^ 
quadrstplui  ipfias  G , quartus  erit  j & quintuplus  , f «w- 

tusy&c.  • K,  - 

H V C quoque  referrs  poteff  fequtns  problema , 

N V M E R.V  M rcperire = , qui  mini- 
mus cum  fit,  habeat  datas  partes , hac  le- 
ge, vt  quilibet  pars  fubfcquentem  par- 
tem contineat.  ' 

. SINT  data  partes  AyBjCi  inuepiendutquefit  nurnf» 
tus  minimus yqui  eas ^ 

habeat  hoc  ordtnoyVt  AySecunda.  ByTertia,  Cy§^arta. 
pars  A, eef  ineat  par--  D,  - F.... 

tem  Byify^pan By  par  G 

ti  C.  Sint  d partibus  H 


habeat  hoc  erdtnoyVt  Abeunda.  ByTertia,  Cy§^arta. 
pars  A, eef  ineat  par--  D,  , E , F.... 

tem  Byify^pan By  par  G 

ti  C.  Sint  d partibus  H 

AyB,Cy  numeri  dene  . , Vnitas 

minati  DyEyFy  Fiat-  1.^1—^ s ^ 

queG-ex  Eyin  F:Ite  JC  

H,erDyinG.Dico  L- 

H 3 ejfe  minimum  nm  M—~  , 

merii  y qui  queritur, 

§lued  enim  habeat  datat  partes  ordine  prediBoy  facile  de-^ 
monftratur.T^m  eum  ex  Dyin  Gyfiat  Hyertt  Gytoties  in  Uj 
quoties  vnitat  in  D:Efi  autem  vnitas  pars  ipfiusDy  deno- 
minata ab  ipfo  D. Igitur  G < pars  efi  tpfius  H y ab  eodem 

DydettominatayAtqtte.adeo  Hy  habet  partem  A y nitnirum 

■ , S i ^ nume- 


K 

L 

M ' 
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' . > AySecuad».  ByTertitt.  Cy^l^tts»- 

^ ••  £••• 

G ‘ ' 

H 

• Vnitnt. 

Jl 

M 


numerum  G,a  Dydendmirnttum.Utinde  quin  erlyin  T.fit 
Gxerit  endtm  ratUne  F » p»fs  ipfius  C > denominata  'ab  E 
‘ Atque  adeo'Ay  pars  ipfius  /f,  nimirum  numerus  G , habet 
partem  Bynimirum  numerum  P,ab  Ej  denominatam.  De^ 
nique  eum  F, habeat  vnitatemytanquam  partem  ab  ipfo  F, 
denominatamypeVfpicuuhs  ifi Bypartem ipfiusG,p«rtisy  ni- 
mirum numtrum  F jhabere  quoque  partem  C^ab  V, denomi- 
natam,nimirum  vnitatem  . §fiiare  numerus  inuentus  tly 
partem  habet  A\&  pars  A, partem  pars  B,  partetti  (f, 

^uod  autem  H ,fit  minimus  eas  partes  hoc'  ordine^  conti- 
nensy  hae  ratione  efiendetur.  Si  enim  non  efi  minimusy  ha- 
, beat  miner  numerus  l yfi fieri pote(i , eafdem  partes  eodem 
ordine, ita  ve  K,fit  ipfius  I.pars  A,a  numero  D,  denotnina 
ta-,(^  Lyipfius  Kypars  B,ah  E,  denominata  ipfius  L, 

pars  C,ab  Fydenominata.iluiaigitur  Kyfars  efi  ipfius  1,  k 
tiq.def.  Dydenominata-,erit  Kytoties  in  I, quoties  vnitas  in  D\^  At- 
que adeo  ex  D,in  E, fiet  l, Eadem  ratione  ex  E,in  L,fiet 
(5*  L.ex  Fyin  Mdtaque  eum  Dyipfos  G,  & K,  multiplicans 
*>17  Cet  fi*‘**^  erityVt  H,ad  lyita  G,ad  K. Eadem  ratione, 

cum  ex  Eyin  F,^  L, fiant  Gyt^t  KierityVt  G,ad  KyitaF,  ad 
L.  Et  cum  ex  F,«»  vnitatem, M fiant  F,(^  t\  erit,  vt  F, 
ad  Lyita  vnitas  ad  M.§lu0nittm  igitur  efi,  vt  H,  ad  I , ita 
G,ad  iCjcy  "Ut  G,ad  Kyira  F,ad  vt  F,ad  L,  ita  vnitas 

ad  M:Erit  per  lemma  propof.ij^.hu 
^ H.  G.  F,  Vnitat,  ius  lib.vs  H, ad  fyita  vnitas  ad  M: 

i,  K.  L,  M,  Penitur  autem  H,  numerus  nume- 

ro I y maior  .Vnitas  igitur  maior 
quoque  erit  uusnero  Mypars  toto,  i^od  efi  abfurdum  . 

'■  I I .1  m»  ^IIW  ■ W— — wi— — 

, ‘ Non  i- 
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H»n  efgo  mUus  ftnmerMs  miner f tjunm  H , h«bet  partes  A, 
B ,C,  ordine  prndiffe , fed  ipfe  /f,  mtnimus eJi , S^ed eH 
fropofitum . 

SI  vero  plur  es  fuerint  partes , quam  tres , eadem  pro¥- 
ftts  efl  via  tenenda  ac  demonjlratio.Vt  fi  numeri  2.  ^.4,  y, 
S.fint  deneminatores  partiumfient  jo.  ex  y.  in6.  & szo, 
ex  4.»»  j o.(^  s<so,ex  s.tn  ize.^  tandem  yio.ex  2.tn  ^60, 
Nam  numerus  ?^e. habebit  partem  a z.denominatam  j 
hae  aliam  a ifSl'  hae  aliam  hae  denique  partent 
a 6.  denominat am^vt  manifefium  efi. 

§iyOD  fi  numerum  H^inuentum  dsiplieemsTs , tripU‘ 
eemusj&e,  habebimus  alios  numeros, videlicet  fecundum, 
tertium,quartum,  iipe.qui  eafdem  partes  eodem  ordi~ 
ne  babeant,duplieatas  tamen  , vel  triplicatas, 

1 ©•f.  Nam  G , duplicatus  , vel  triplicatus, 

' ..  &f- dimidiata  pars  erit^ipfiusN,dum 

plicati,  vel  triplicati,  &e.quem»  - 

udmpdum  ^ G , ipfius  H, 

"Eadem que  efi  ratio  ) 

> de  e ater  is  par-'  ' ■ 

, fi^****  - , • • 


finis  ELe  MENTI  SEPTIMI.  ^ 
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TH'e;OR.  i.  PROPOS.  I. 

SI  fuerint ‘«quotcunque  numeri  dein- 
ceps proportionalcsjcxtrcmi  veroipforum 
primi  inter  fc  fuerinti  ipfi  minimi  funt  om-, 
niumcandein  cum  cis  rationem  habentiu  . 

•^xfTr.i  j .'.  ti  i ' ■ V . 

VMERORVM  deinceps  propor- 
tionalium  quotcuiKjue  A,B,  C,  D,  ex- 
tremi A,&  D,inter  l'e  primi  iint.  Dico 
A,B,C,D,minimof  efte  omnium  ean-: 
dem  cum  eis  proportionem  habentiu. 
Si  enim  non  funtminimr,  erunt  alij  ip 
fis  minores , in  eadtm  proportione_ji.- 
Sint  ergo  ipfis  minores  in  eadem  ratione  E,  F,G,H,fi  fie- 
ri poteft.  Quoniam 

A E — igitur  quotcunque 

B F — — numeri  funt  A , Bj 

C G C,D,8l  alij  illis  *•# 

D H quales  multitudi- 

ne E,F,G,H>quibi 

ni  fu- 
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I vt  A,adB>itaC,adD.Rurfuscum  exBjinA 

D,&ti » erit  quoque,  vt 
[ A . . B . . . A,  ad  B,  ita  D,ad  E.Qua* 

C . . . . D E re  proportionales  funt 

F,  8.  G,  ii.H,  i8.I,  27.  C,D,E,continueinpro- 
K»i6.L,24.M,j6.N,J4-0,8i.  portione  data  a , ad  b. 

I Quod  vero  in  eadem  ra- 

tione fint  minimijita  dcnuonflrabitur.  Quoniam  extremi 
bi^,fep'CyS^  E,  procreati  funr  ex  A,&  B,in  fe  ipfosib  funt  autem 
!A,&r  B,;inter  fe  primi,quod  minimi  fint  in  (ua  proportio 
C29‘.fep  ncjC  Erunt  & C, E, extremi, inter  fe  primi.<i  Quare  c , D, 
E, minimi  fiintin  ratione  A,adB. 

I A M vero  ex  A , in  tres  inuentos  C,  D,  E, fiant  F,G, 
H,8c  ex  B,in  vltimum’  Effiat  I.  Dico  quatuor  numeros  F, 
G,K,I, minimos  cfTc  in  cade  ratione  data  A, ad  B.  Quod 
'enun  proportionales  fint  in  ratione  A,  ad  8 , ita  demop- 
jftrabimus.Quoniam  A, multiplicans  ipfos  C,  D,  E,  fecit 
|F,G,H, habebunt, ex  ijs,quaradpropof.  iS.lib.z.oftendi* 
!mus, numeri  F,G,H,eafdcm  proportiones , quas  C,D,E, 
hoc  eft,quam  habet  A,ad  B.Rurfus  quia  A,  SfB , ipfumi 
c |g^^*/E,mukiplicantes,fecerunt  H,&  1,«  erit  quoque  vt  A,'  ad: 
*'  B,ita  H,ad  I.Sunt  igitur  F,G,H,I, continue  proportiona-i 
. les  in  data  proportione  A, ad  B.Quod  autem  in  data  ra-| 
tione  minimi  finr,ita  perfpicuum  fiet.f  Quoniam  A,&B,j 
jminimi  in  fua  proportione, funt  inter  fe  primi  j faftique 
Ifunt  C,&  E, ex  A,&  B,in  fe  ipfosjitem  procreati  funt  F , 
I,ex  A,B,in  C,E}nimirum  F,ex  A, in  C,&I.ex  B.in  E,! 
?z0.fep  ? ^ F,I,extremi,inter fe  primi.h  C^are  F, 

h " B proportione, qu2B  eft  A,aa  B, minimi  funt. 

" ‘ NON  alirer,fi  ex  A. in  quatuor  inuentos  F,  G,  H,  I, 

fiant  K,L,M,N,&  ex  B,in  vltimum  I,fiat  Ojerunt  K,L,M, 
/ N,0,quinq;  numeri  minimi  in  dara  ratione  A,  ad  B:  Ea- 
demqj  ratione  inueniemus  fex» feptem,odo,&c.(Xuare 
'numeros  rt perimus  deinceps  proportionales  minimos’, 
&c.Quod  faciendum  erat. 

SCHOLIVM.  /. 

• EODEM  ’ wo^^e  quM/uor  numeri  minimi  proportionales 

' prcdu~  I 
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producemur  'ex  tnultiplic»tione  tres  inuentos  £,D,C^ 

^ ex  multiplicettione  j4,in  C.Fiuat  enim  I,Hj  Gyix  B,  in 
E}D,C:f^  FjCX  jlyin  C §}uo  peracloy^  numeri  F,  Gj  eunde 
rationem  habtbuntyejuum  jfyBi^uod  Ay  F,  multiplicantes  ^tS.fepi 
Cyipfos  FjG,  fecerint  : Ifem  &G,  H,  1,  ex  ^Sy^ue  ad pre- 
p(f.  i S.  huius  lib.demcnjlrauimus  , in  eadem  erunt  ratio- 
nty  in  qua  C,D,  £,  hoc  eflyin  qua  F;  F,  multipli- 
cans C,  D,  Ey  ibfos  Gy  Hy  l y fecerit . Sunt  ergo  F,  GyH,  /, 
in  eadem  ratione  , in  qua  AyB  . §^od  veto  mtnih/i  fsritf 
osJendetur  y vt  prtus  . 

NON  aliter  fi  ex  F,  in  qnatuor  inuentcs  IyHyG,F,ftant 
0,N'yMy'L,^  ex  Ay 

in  Fyfiat  Ky  erunt  Kj  A'.,  F... 

LjMyNyOy  quinque^  ' C...  D E ' 

numeri  minimi  i» da  F,  S.  G,  li.*  /f,  ig.  />2/ 

ta  ratione  A y ad  B,  Ky  i6.  M,  j(5.  A^y4.0,8  r. 

Eademqi  ratione  in-  ' * 

ueniemus fexyfeptemyoffoyf^e./taqui flue  Aymultiplicetur 
in  omnes  inuentoSy  Byin  vltimum ; flue  B , in  omnes  in* 

uentosy  Ay  in  primum  j producentur  femper  plures  nu- 
meri in  eadem  ratione  data  Ayud  F,  minimi',  Demcnflra*  j 
uit  enhn  Euclidesyquatuor  F,  G,  Hy  /,  prodii ci  ex  Ayin  C, 

F>}Fy^  ex  Byin  F.:  Nos  autem  eofdem  ojlendimus  procreari 
ex  F,  in  Ey  D,C,  ex  Ay  in  C. 

COROLLARI  VMi.  \ 


HINC  fit, fi  tres  numeri  minimi  fint'continue  proportionales, ex- 
tremos quadratos  eflc:  fi  autem  quatuor  fuerint, cubos.  Nam  trium 
minimorum  C,  D,E,extremi  C,  &E,fadi  funt  ex  A,  & 3,  in  fciplus 
idcoque  xqiialiier  funt  iquaics.Ciuare  cx  definitione  i S.quxdrati 
fi:nt. Eodem  motio, cum  qbatuor  minimorum  F.  ejicremi  Fj 

>Sc  I, geniti  fint  cx  A;&  B, lateribus  in  C,&  E, quadratos  ipforum  A, 
8c  B,  hoc  eft,  tam  numerus  F.  cx  mucua  multiplicatione  trium  nu- 
merorum aiqualium  A,  A, A, quam  numerus  I,  ex  multiplicatione—^ 
mutua  trium  numerorum  aqualium  B,B,  B,  fit  procreatus, ac  pro- 
pterca  uterque  fic  Xquuliccr  ^qualis  xqualiter);  ipfi  cX  defin. 
cubi  erunt. 

SIC  etiam, fi  fuerint  quinque  numeri  minimi  proportionales  co 
iinue;crunt  extremi  eorum  quadrati  quadratorum, •Et  fic  fi  fuerint 
plures,  erunt  eorum  extremi, numeri  alij  fub  alijs  denominationi- 

• bus,qu2 
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C O R O L,L  A R I V M.  I I. 
PERSPICVVM  quoauecR,  extremos  numeros  proportionalia 
quoccunque  fecundum  nane  propolitionem  inuentorum  in  data  ra 
cione  minimorum  , inter  ft  primos  elfe  . (^od  quidem  facile  ofte- 
demus  ex  multiplicationibus  , quibus  numeri  proportionales  prq* 
ducuntur , & ex  propof.  z^.  lib.  7.  quemadmodum  td  deinolbacu 
fuit  de  numeris  extremis  C,E,  & F,l,  &c. 

C 0 R 0,L  L A R I y M I.I  I- 
CONSTAT  etiam  , duos  nunteros  minimos  in ‘da?a  ratjonc,‘me- 
tiri  omnes  medios  quotcunque  minimorum  in  eadeni  ratione; 

auia  fcilicec  producutur  ex  illoru  multiplicatione  in  alios  quof- 
am  numeros.  Vt  in  dato  exemplo  D, medius  producitur’ cx  A, in 
B;&  G,H  , medij  cx  A,  in  D,  & E,  vel  cx  B,  in  C,&  D:  Item  L,M, 
N,‘medij  cx  A, in  G,H,I>vcl  ex  B,  in  F,G,H,vt  cx  demonRracione 
Euclidis  y & ea  quam  in’Scholio  tradidimus , apparet 

SCHOLI  V M IT. 

4 

§iy  ON  l A M vero  tam  numeri  quam  ^ 

EylyOy  -ex  conSlruSioncy  continue  preportionnles  funt  ab 
•vnitato , quod  illorum  quidem  proportiones  a numero  A y 
horum  vero  BydenominentnryVi  clarius  demoniirabitur 
propof.9. huius  lib.fitvt  extremi  numeri  quotcunque  mini- 
\morum  continue  proportionalium  Jint  vltimi  tot  continue 
proportionalium  ab  vnitate  y quorum  proportiones  d miai-r 
mis  numeris  dato  rationis  denominatur, quot  funt  prepofiti 
minimi  continue  proportionales.  Ita  enim  injuperiori  exom 
pio  vides  C,  O*  Eyextremos  numeros  trium  numerorum  co. 
tinue  proportionalium  in  proportione  Ay  ad  By  ejfe  vliimos 
trium  numerorum  continue  proportionalium  ab  vnitate.  y 
quorum  proportiones  denominantur  ab  A , B.  At  vera 
F y & I y extremos  quatuor  continue  proportionalium  , ejfe 
vltimos  quatuor  numerorum  ab  vnitat.fi  continue  propor- 
Uoualium.f^c.^arnobrem  fi  quis  optet  inuentre  quotcun- 
que  integros  numeros  minimos  in  data  ra  tione  non  multi~ 
plici  ( iu  multiplici  enim  res  facilis  ejiyquippe  qua  ab  vai~ 
sate  incipiat Jcontinue  proportionaies'yid  facile  hac  vta  con 
fequetur.Inuetis  duobus  minimis  numeris  ia  data  ratione  y 
fumantur  ab  vnitate  tot  numeri.coniinue  proportionales  in 
pTOferttontyeuius  denominator  fit  minor  illorum  y qmt 
meri  minimi  inueniendi  proponuntur,  Nam  vlnmus  iilo-\ 
rum.ab  vnitate  eonttnue  proportionalium  erit  primus  eont^ 

> . nue  •! 
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nt4«  proportioJtalmm  inuenitnioritm  ^ qui  'fi per  denomt- 
ratorem  date,  proportionis  multiplicetHryh.tbibitur  fecun- 
dus , ^ fi  hif  rurfum  per  denomiuatorem  eundem  multi- 
pliceturygignetur  tertius,^  fic  deinceps  . Vt  fi  quis  defide- 
ret  ocio  minimos  numeros  in  proportione  fifquialtera  r In- 
ventis minimis  duobtfs  numeris  Ztin  fefquialtera  pro- 
portione , /umendi  erunt  c^o  nume'rf  ab  vnitate  continue 
proportionales  in  proportione  dupla  qua  denominatur  v 
t.kecmodo  8. /6.  22.64.  izi.Tdjtmfiorum  vltimus 
I zS. et  it  primus  eHo  numerorum  inuentenderum,qui  mini 
mf  fint  in  proportione  3,ad  i.  vt  hic  patet  i 128.  192.488. 
4JZ-  648.  P72.  14JS.  ziZ7.fi  maiores  numeri  admmores 
referantur.Eademque  dc  reliquis eii  ratio  . 

BOETl  VS  autem,  ^ alij  regulam  hanc  ita  explicant, 
vt  (ffnos  quinto  lib.in  traiiatione proportionum  declara- 
uimus.Sumantur  iot  numeri  continue  ab  vnitate  multipli- 
ces fecundum  dentminatienem  parris  aliqueta, cuius  in  da 
ta  proportione  fit  tnenth,quot  numeros  continue  proportio- 
nales oportet  inttenire  tn  data  proportione  . Nam  vltimut 
numerus  erit  primus  inueniendfrum  . Vt  in  dato  exemplo, 
quia  defiderantur  odio  numeri  minimi  in  proportione  ifef- 
quialtera  ,fumendi  funt  oSo  numeri  ab  vnitate  dupli , vt 
prius, qui  nimirum  denominantur  a denominatore  partis 
feeundafeu  dimidia, cuius  mitto  fit  m proportione  fefquial 
tera,hoc  efJ,a  z.S^uod  fi  optentur  quinque  numeri  minimi 
in  proportione  frfqutquinta,  fumendi  erunt  quinque  nume 
ri  ab  vnitate  qvintupli-yvf  hic  r.?.sy .» if  .6»  J,  Nam6z$. 
eSl  primus  quinque  numerorum  i»  proportione  fefqutquin- 
ta,vt  hic  apparet  625.7/0.900.  / oSo.  1 196.  Atque  ita  de 
cateris. Porro  hac  arte  non  po/funt  mueniri  (^qund  mirH  vi- 
deri poffit )plures  numeri  continue  proportionales,  qua  pre- 
pofitt  funt-N eque.n.po/l  1196.  t»  vltimo  exemplo  alius  nu 
merus  inuenietur,  qui  habeat  ad  s 296.  proportioni  fefqui- 
quintamifieut  neque  in  prieri  exemplo po/l  2187.  al.us  pot 
reperiri.qui  ad  2 iSj.proportioni  fefquialtera  habeat.  Ra- 
tio autem  huius  rei  efl , quod  extremi  hac  arte  inuentt  fint 
inter  fe  primi,vt  ex  demonflratiene  liquet.  Hinc.n.fit , vt; 
visimus  non  pofsit  e/fe  ad  alium  quempiam  numeru,vt  p^i\ 
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l/uarum  proportionum, cur»  tamen  extremi  6.^  iS.copofiti 
\fint  inter  fc.It/Kjue  hoc  theorema  pritnt  efl  conuerfunty  quo~ 
, a/i  numeros  continue  ptnportionales.  Etenim  riumeri  quot- 
, cunque  continue  proportionales  , quorum  extremi  inter  ft 
funt  primiy  minimi  funt  in  fua  proportioneyVt  confiat  ex  i. 
theor. Et 'viciijtm, numeri  extremi  quotcunque  minimorum 
continue  proportionalium^  inter  fe  primi  fnnt.velut  hic  de~ 
'monfiratum  efi.At  veto  primum  theorema, prout  fpeStat  ad 
numeros  non  continue  proportionales  , conuertt  nequit . 
'ii^am  licet  numeri  quotcunque  non  continue  propprteona- 
les , quorum  extremi  funt  inter  fe  primi  , minimifint  in 
continuatione  fuarum  proportionum  , vt  ex  fcholio  propof, 
t. huius  Itb. liquet ; Tamen  non  femper  e contrario  ,nume^ 
ri  extremi  quotcunque  minimorum  non  continue  proportio- 
nalium ^ inter  fe  primi  funty  vt  manifelium'efi  tn  exemplo 
nuper  prolato  6.10  1 iS. 

jiij,  PROBL.  2.  PROPOS,  4, 

' f 

RATIONiBVS  datis  quotcunque  in 
minimis  n umeris  jtcperire  numeros  dein- 
ceps minimos  in  datis  rationibus. 

' , sint,  primum  dat*  du*  rationes  in  minimas  nui 
meris  A, ad  B,&  C,  ad  Dj  oporteatque  inuenire  tres  au  • 
meros  minimos  deinceps  proportionales , in  datis  pro- 
^iffep,  portionibus.»  Inuento  numero  E,  minimo,quem  menan 
tur  B,&C,fecundus  &tertius;quoties  B,ipfumE,  meti- 
tur, toties  A,  metiatur  ipfum  Fj&  quoties  C, eundem  E , 
toties  ipfum  G, metiatur  D.Dico  F,E,G,  minimos  efle_j 
in  proportionibus  datis.Quod  enim  deinceps  datas  pro- 
, . portiones  habeat,  ira  oflen 

Aj  6.  B,  C,  4-  D,  j.  demus.  Quoniam  A,  & B., 
H,  4.  F,  24.  E,  20.  G,  if . a*que  metiuntur  ipfos  F,& 

1 K — — L ■** — E , hoc  cft,  per  eundem  nu 

merum  i metiantur  per  H. 
^9f,pren  Quo  pofito,b  A , & B , multiplicantes  ipfum  H , produ- 
^iS.ftp.  cent  F , & E , c Quare  erit  vt  A,  ad  B , ita  F,ad  e. Eadem 

ratione 
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ratione,cu  C,&  D,aeqae  nwtian  . . - 

toriplbs  E,&GjeritvtC,aciD,  A,6.B,f.C,4.0,j. 
ita  £,axi  G.  Igitur  F,  £,  Gi  dein^  H>4.  F«b4.  E>zq.  G>  i 

ceps  proportionales  sut  in  ratio  ' I — K L « — 

nibus  A,ad  B,&C}adO.  Quod  ’ • 

autem  minimi  /int.  fic  manifedum  eiit^Sinon  funtmini 
mij»  enwc  aliqui  illis  minores»  lingulis  /inguli » in  eifdem 
rationibus.-lint»  fi  fieri  poteft » I » K,  1.  Qijia  igitur  A ».& 
fi»  minimi  funt  in  fua .proportione: a ipfi  atque  metientur 
I»  & Ktin  eadem  proportione  exiftentes , nimirum  fi»ip- 
fum  K,confequenseonfequenteiti.  £ademque  racioQC_j 
C » & D , atque  metientur  K,&  L»  nimirum  C , jpfum  K > 
antecedens  antecedentem  . Quare  cum  B , & Cr»  ipfura 
K,  metiantunb  metietur  eundem  K » numerus  £ > mini* 
mus,quem  B,&C,  metiuntur, minorem  maior. Qiiod  eft 
ablurdum  . Non  igitur «runt  ali;  numeri  minores  ipfis 
F,  E,  G,  in  rationibus  A, ad  B,  & C , ad  Dj  Ac  propterea 
ipfi  F,E»G,minimi  funt  in  datis  rationibus. 

SINT  deinde  datse  tres  rationes  in  numem  mini- 
mis A,  adBiC,adD;&  £,  ad  Fj  inucniendique  fintqua- 
tuor  minimi  deinceps  proportionales  in  datis  rationi- 
' bus.  c Inuento  rurfum  numero  G,minimo,qucm  metian 
tur  B,fecundus.&  C,  tertiusjquoties  B,  ipfiim  G » meti- 
tur, toties  metiatur  A,  ipfum  H;&  quoties  C » ipfum  G » 
toties  D , ipfum  1, metiatur.  Quibus  pera^lis,aut ^ » ip- 
fum I,  metitur » aut  non . Metiatur  primum » Et  quoties 
E , ipfum  I , metitur,  to- 
ties F,  metiatur  ipfum  K.  A,6,B»  ?,C»  4.D,g.  E,  f.F,?. 
Dico  H»  G,  I,K, minimos  H,i4.  G,» q»,1»/ij.;  K,z  i. 
effe  in  datis  rationibus.  L — 

Quod  enim  fint  in  datis  ra  ..  . vj  . . ; . . . i 

tionibus  deinceps  proportionales, conftat.Cum  enim  A. 
& B»ipfos  H»&  Gjcque  mecianruneritvt prius»qucmad- 
modum  A. ad  BJra  H»ad  G. Eadem  ratione  erit,  vc  C,ad 
D,ita  G,adl;&vr£,ad  F,ita  UadKiqundtam  C,&D, 
ipfos  G,  Sc  I,  quam  E,  & F,  ipfos  1;  & K,  meriatur  a:'que. 
Igitur  H , G , I , .s: , deinceps  proportionales  funt  in 
datis  rationibus  . Q^d  autem  fine  minimi  , ficofteo* 
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demus . Si  non  funt  mimmif  fint  ia  eiidern  rltionibus  mi- 
nores ipfis^finguli  fingulisjfi  fieri-poceftjLjMjNjO.  Quia 
igitur  Ai  & B,  minimi" funt  in  fua'proportionc  v a ipfi  me- 
tientur arque  L,&  M, eandem  habentes  rationem^  nimiru 
Bj  confequens  confequentem  M.  Eodem  modo-  C,  & D, 
aeque  metientur  M,  & N,  nimirum  C>antecedens  ancecer 
dentem  M.  Quocirca  cum  & C,ipfH.n  M,  merianturi  ^ 
metietur  eudera  M,&  numerus  G,minimus,quem  B,&  C, 
metiuntur,m inorem  maior.Quod  eftab  iurdum . Non  cr- 
eo erunt  altj  numeri  deinceps  proportionales  in  rationi- 
bus datis  minores  ipiis  Ac  proinde  H)G>Ii,K«  in 

datis  rationibus  minimi  funt.  < -i 

S E D iam  £,non  metiaturipfum  I.c  inuento  erganume- 
ro  K,  minimo, quem  E,&  I,metiantur;  quoties  I,ipfum  K, 

. metitur,  toties  quoque | 

A,6.  B,f . C,4.  D.j.  E*2.  F,  7.1  G,  ipfum  Li  & H,  ipfum 
G,ao.  I,if.  M,  metiatur:  &quoties 

M,48.L,40. K,jo.  N,ioy.  ^ E.metitur  K, toties  metia 
O— — P — Q:.-'-  R — — tur  F, ipfum  N.  Dico  M, 


O— — P — Q;.  '-  R — — tur  F, ipfum  N.  Dico  M, 

L,  K,  N,  effe  minimos  in 
proportionibus  datis . Cum  enim  H,  G,  I,  ipfos  M,  L,  K, 
atque  metiantur  5 erit  vt  fupra , Quemadmodum  H,  ad  G,i 
ita  M,ad  U & vt  G,ad  I,  ita  L,  ad  K:  Eft  autem  eadem  ra-! 
tione,vt  H,ad  G,ita  A^ad  B;&  vt  G,ad  I,ita  C,ad  D,  quod 
& A, B, ipfos  H,G;&  G,D, ipfos  G,I, metiantur  acquci  Igi- 
tur vt  A, ad  B,ita  M,  ad  L,  & vt  C,ad  D,  ita  L,  ad  K.  Atqui 
vt  E, ad  F,  ita  quoque  eft  K,  ad  N,  cum  E>F.  atque  ipfos  K, 
N, metiantur.  Sunt  ergo  M',L,K,N,  deinceps  proportio-j 
nales  in  datis  rationibus.  Dko  & minimos  cos  e(fe  in  eif-j 
dem  rationibus.  Si  Uamque  non  funt  minimi,  dentur 
ipfis  minores  in  rationibus  eifdem  O , P , Q^  R,  fi  fie- 
ri poteft . Quoniam  ergo  A y B , in  fua  proportione..» 
minimi  funt,  *ipfii  aeque  metientur  O , P , in  eadem  ra- 
tione exiftentes,  nimirum  B^  confequens  confequen- 
tem  P.  Eddenr  argumento  G , D,  ipfos  P ,.Qj^ metientur 
atque , videlicet  antecedens  C,  antecedentem  P;  Atque 
adeo  cum  B,  & C,  ipfum  P,  metiantur , b metietur  quo- 
que G , minimus , quem  metiuntur  £ , & C , eundenL.» 

P.Quia 


'LIBER  VJII. 

P.Quia  vero,oftenfum'cft,efle'Vt  G^ad  I,ica  L,  ad  K,  hoc 
ertjica  P , ad  Qj  erit  permutando, vt  G,ad  P,  ira  I,  ad  Q: 
Atque  idcirco,  cum  metiatur  G,  ipfum  P,  metietur  & I, 
ipfum  Q^Metiiur  autem  & E, eundem  quod  E,F,  in 

fua  proportione  minimi  jcque  metiantur  Q^R , eiufdem 
rationis,  nimirum  antecedens  E,  antecedentem  Q^rgo 
cum  metiantur  I,E,  ipfum  Qj  b metietur  etiam  K,quem 
minimum  metiuntur  I, E, eundem  C^maior  minore m__». 
Quod  eil  abfurdum  . Non  dabuntur  ergo  ali j numeri 
deinceps  proportionales' in  datis ' rationibus  minores 
qua  M,L,K,N;proptercaque  ip/i  M,L,K,  N,  minimi  lunt. 

■QJ/  O D /i  quatuor  rationes  datae  fuorintr  inucnren- 
di  prius  erunt  nunieri  deinceps  proportionales  in  tribus 
prioribus  rationibus  jdeinde  cum  quarta  pofteriori  agen 
dum,vt  nuper  cu  tertia  proportione  data.  Vel  ati  fi  (juar* 
ta  proportio  data  fit  in  numeris  minimis^S , ad  inuc' 

niemus  pri-  . . v .t.,  r. '■ 

mum  M , L,  A,6.  B,y.  C,4.  D,}.  E,  2.  F,7*  S,j.  T,z. 

K,  N,  mi-  jd-Kjjq  N,ioj;Q, 70’.  1 , / 

nimos  dein- 


ceps proportionales  in  tribus  proportionibus  "A,  ad,B» 
C,ad  D,-&E,ad  F.  Deinde  fi  S.  ipfum  Ni  metiatur, acci- 
piemus 0,qnem  T,tocies  metiicur  v quoties  S,  ipfum  n, 
metitur . Nam  M,  L , fc,  N , O,  erunt  deinceps  propor 
nonales  in  da  j n','f‘c,  4.  0,5.  E.  i;  S;?.V,z. 
ns  nnombus  ■m.'48;l,4o.K.  jo.  N,  ,05. ' 
muiimi. Sive-  « n r\  7 \t  ^ 

ro  S,  ipfum  N,  ^ 

non  metiatur, c fumemus  O.quem  S,  8c  Niminimum  me 
tiantur.  Et  quoties  N.ipfum  O , metitur*  tpties  mctiajcur 
K,  ipfum  P,&  Ljipfum.Qjffe  M,ipfum  Rjquoties  vero  S, 
eundem  O, metitur, toties  T,ipfum  V,meciaturtHis  enim 
peragis, erunt  R,Q;P.O,V, 'deinceps  proportionales  mi- 
nimi in  rationibus  A, ad  B;C,ad  Dj£,ad  F,&  S,ad  T.Qux 
omnia  co  argumento,quo  pfius,demonftrabimus.Eodem 
modo  operabimur , fi  quinque.,  vel  plures  rationes  dat« 
fint  jn  minimis  nunicris.Itaque  rationibus  datis-quotcun 
que  in  minimis  numeris,&c.Quod  faciendum  erat. 
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5 C H O L I V M,  ^ 

S I omne  i r/ttionesy  vel  ali^$u  d»U  fuerint  in  numerhl 
non  m-ntmisytibfoluemH!  nihtle  minm  froklemn  fr$foJitMi\ 
fed prius  exhibendst  erunt  rationes  data  in  t/sidimit  nutne~ 
rii ) antequam  ad  inutntionem  minimorum  numerorum 
deinceps  proportionalium  aggrediamur  ,vt  ex  demenftra’- 
tioae  'mantjefum  eft. 

D l F F E R'T  autem  hoe  problema  ah  eo,qued  prepefi- 
tiene  3^.1  tb.  7.  demenfiratum  efiyqued  hit  non  dantur  nu^^ 
meri  deinceps  proportionalesyita  vt  quilibet  intermedius  fit 
^ anteeedensft^  tenfequensylieet  proportiones fint  diuer- 
/t^quemadmedumibi. 

PORRO  inuentis  minimis  numeris  deinceps  proportio- 
malibus  in  datis  ratiombusyfiij  multsplteentur  per  quensd 
que  numerum  eundemy  procreabuntur  alij  in  eifdem  ratio- 
nibus deinceps  proportionaUsyVt.eonUat  ex  qtyqna  ud pre-' 
pef.it»lib,7»demenilrauimus, 

THEOR.  3.  PROPOS;  5. 

PLANI  numeri  rationem  inter  fe  habent 
ex  lateribus  compoEtam . 

SI  N T duo  numeri  plani  A,  B,  & latera  prioris  qua- 
cunque C,Dipoftcriori$  vero  E , F.  Dico  proporuonem 

A,  ad  B > compofitan>  effe  ex  late- 
A,  a'4. ' B,  48.  rum  proportionibus  , nimirum  ex 
G,  18.  ' ■ proportionibus  C , ad  B , & D , ad 
C,4.D,6.E,3.F,i6.  ' F,  vel  ex  proportionibus  C,  ad,  F, 
&D,adEjitavtlacera  vnius  fine 
antecedentia  ,&  alterius  confequentia,  quemadmodum 
propof.a?4ib.  6.  docuimus.  Faciant  D , & E , fe  mutuo 
multiplicantes  numerum  G.Qtjoniam  igitur  D , multi* 
plicans  C , & E , fecit  A,  & Gj  a erit  A,  ad  G,vc  C,ad  E. 
Eodemque  modo,quia  E,  multiplicans  D,&  F , fecit  G , 
& B,erit  G,ad  B,vt  D,ad  F.Quare  A,  G,  B,  funt  deinceps 
proponionales  in  proportionibus  laterum  C ,ad  E , & 
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D,ad  F.*  Componitur  autem  proportio  A , ad  B»  ex  pro-; 
pottionibus  A,ad  G,&G>ad  B.Eade  ergo  proportioA^ad 
B*ex  proportionibus  lateru  C,ad  £,&  D,adF)C6ponitur.  , 

EODEM  argumentooftendemus, proportionem-»  • 

A, ad  8,  compofitam  efleex  proponiombus  C » ad  F>  & ^ 

D>ad  E,  fi  latera  E,  & F , loca  in- 
ter fe  permutent,  fiatqueG,  ex  A,  24.  . B,48.  . 

mutua  D , & F , multipltcati(/ne.  , G^  96. 

Cum  enim  D,multiplicans  C,  & C,4*  D,6.  F.  16.  E, 

F, faciat  A,  & G , *>  erit  A , ad  G , bi7y»/ 

vt  C^d  F.  Similiter  cum  F, multiplicaris  D,&  E, faciat  G, 

& B,erit  G,ad  B,vt  D,ad  E. Ac  proinde  rurfum  A,  G , B , 
deinceps  proportionales  font  in  rationibus  laterum  C » » 

ad  F>&  D,ad  E.c  Cum  ergoproportio  A, ad  B,compora- 
tur  ex  proportionibus  'A  > ad  G « & G , ad  B , eadem  ex  ^ ^ 

proportionibus  C,ad  F,&  D,ad  E, componetur.  Quare—» 
plani  numeri  rationem  inter  fe  habent  ex  lateribus  ccm 
pofiram.Quod  dcmonftrandum  erae. 

THEOR.  4.  PROPOS.  6,'  ' 

• $1  {int  quotcunque  numeri  deinceps  - 
proportionaies, primus  autem  fecundurri-j 
non  mctiaturj  neque  alius  quilpiam  vllum 
metietur. 

S i N T continue  proportionales  A,B,  C,D,E,  & A » 
primus  oon  metiatur  B,  fecundum . Dico  neque  alium 
quenquam.  -illorum 

vllum  metiri.  Quod  • A,t6  B,i4.  C,f6.  Dij4.  E,8r.  .* 
enim  nullus  proxi-  -F,  4*  G/6,  H, 9. 
me  infequentem  me  > 

'tiatur , manifeAum  eft  . Nam  cum  fitve^A,  ad  B.  itaB» 

'adC{  C^ad  D;&  D « ad'  E;  A, vero  ipfum  B^on  metiatuff 
meque  6, ipfum  Qneque  C, ipfum  D,  neque  0, ipfum  B , 
metietur,  j^od  vero  nec  alius  quifpiam  illorum  vllum 
metiatur,  fic  demonliTabimus.  d Sumptis,  tribusnume- 
rts  fninimiaF,G,Htin  ratione  A , ad  B , erit  exarquo , vt  «i. 

A>ad  C»  ita  F ^ ad  H.  vero  eil  vt  A.ad  B* ita  F>ad  G.  I ' ^ 
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\-  A,i6;B,t4.C,^6.D,f4.E,8i.  non  metitur  auc  A>  iplum 

F,  4.  .G,  6.  H,  9.  ^ Bjnequc  F,  ipiinn  G,  me- 

tietur; Ac  prbpterca  F,non  erit.vnicasi alias  F,  ipfum  G, 
a 3.  oB,  metiretur,cum  vnitaB  omnenvnuoieruL^metiacur  • a Qua- 
re cum  F,&  H..finc  imer  fe  primi  >&  F,n'on  fit  vnitasjnon 
metietur  F, ipfum  HjAtque  ob  id  neque  A, ipfum  C,me 
tierur.Eftenim.ottenfum  efle  A,ad  C,vt  F,  ad  FI.  E^dem 
ratione  oftcodemus,  quod  nec  B,  tertium  a fe  numerum 
DynedC,  tertium  E,‘  metiatur . Quod  fi  quatuor  numeri 
\ ’ minimi  (umancur  in  ratione  v\,ad  B,  firaiii  modo  dernori 

ftrabimus,neque  A,quartuD,nequ<iB,quartu  E,  metiri; 
Atque  ita  de  reliquis  . Si  itaque  nntquotcunque  numeri 
deinceps  proportionales,  &c.  Quod  erat  oftendendum. 

■ • . S C H 0,L  I V M,  . , > 

/ SI  maicres  ftumeri  ad  min^rcf.referatttttr  y frapettipa 
terit  hju prpfofitt»  ad  hunc  modttm  ‘ ' i 

S I (int  quorcunqiic  numeri  deinceps 
proportionales,  primus  autem  fecundi  non 
> Iit  multiplex , neque  alius  quifquam  vilius 
multiplex  erit , ’ ' ^ 

SINT  enim  continue propertienales  AyB,C,DtE;^  A 
primus  non  Jit  multiplex  lecundiB.Dico  neque  alium  quen 
quam  illorum  vilius  ejfe  multtpheem  . §luod  enim  nullus 
proxime  infequentis  multtplex  jityCOttfiat.N am  cumfit^  vs 
. AjadB  i ita  £,  ud  C 

•Ay8l.B,S4.C,^6.  D,Z4.Eyl6,  CySd-Di^DyadE: 

, .j.  - mn  Jit- autem  A y ip 

Jius  Bymnltiplexineque  Byipfius  CiUeque  Cyifjius  D;  neque 
D,  ip/ius  E , multiplex  erit . ^od  autem  neque  alius  quif- 
qtiam  iliorum  'vilius  Jit  multiplex  y ho e paBo  confirmabi 
tur.§luvniam  Dyipjius  E^non  eBmultipiex  inon  metietur  le 
contrario  E, ipfum  D,per  ea^quA  in  defin,% .lib.v .fcripfimus 
S^adiam  igitur  funt  numen  deinceps  proportionales  quot 
i ' • cunque  EyUyfiyByAi(  Nam  cum  fit  Usad.Ey  vi  C,  ad  DyB 

* ad  Ayud  Bierit  conuerten^Byad  Dy  M-O,  adC  iC 

^ a.  oB.  ad  Bymd  ’A.)Et  Eyprimus  fecunfiu  Dino  metitur -Jy' na 
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ffue  mI  $hs  quifqu&  itleru  vllum  'mitietur.§luitr$  $ eetrsrhj 
fi  tn»i*ret  *d  minorerreferuntur^  aeque  qui/quam  ilierum 
'vUius  erit  multiplex^f&r  eu^que  in  defi.q .lib.j . fcripfimus, 
r S JE  X>  his  fequens  themremn  demffaftrubintHs . 

ST  fint ‘quotc^hque  num^ 
propDBtionaks ;» prinrms.vcro  fecMum  me- 
tiabari&  quicuque  aliiis  quemlibet  fequen^ 
tiutm  metiotac^^iprimus  autem  fecundi  fitj 
multiplex ; & iquicunque  alius  cuiuslibet 
fcqucntium  multiplex  erit . • , . 

^ <£/ NT  deineept  ^repertUnmles  quet cunque  nupteri  A, 
primus  'Aficutidum  Bymetiutur.Dico  qui- 
que illorum  quemlibet fequentium  metiri  , ^luodeaim  qui- 
libeffroximeiafi-  ' ^ '* 

quentem  metiatur^  'Ajp  S36,  Cf  ru.  Dyxq,  EtA$, 
perfpicHum  efi. 

eum  fir.w  A^ud  Btita  B^dd  GiC,ud  Dy  dr  D,  ad  E;  mttia- 
tur  autem  Ayipfum'B\dp  Byipfum  C:&Cyipfum  D:& Biyip 
fum  Ef  metietur , lluod  autem  quilibet  illorum  quemlibet 
fequentium  metiaturynempe  B,ipfes  D,di*Eyhoc  modo  oRi- 
’^detur,^ia  Byipfum  Cymetitur,  C,  ipfum  metiHur\*  lupr», 
quoque  B,ipfum  D,Rurfus  quia  Dy  ipfum  E^metititry  bme-^^li.pro, 
tietur  quoque  By  ( ipfum  Dy  metiens  ) eundem  E , Et  fic  de 
reliquis.  t.. 

SED  iam  primus  Ay  multiplex  fit  By  fecundi.  Dico 
quemque  illorum  cuiusUbei fequentium  tndltiplicem  effij  . 

Cum  enim  fit  vt  Ayud  Byita  Byod  C;  O*  C,  ad  Dy  Ct  B>y  ad 
E fit  autem  AyipfiusBymnttiplexwritfyBy  iffius  Cy  O*  Cy 
ipfius  Dytjt  Dyipfius  . ...  .'.t  , 

Eymultiplex.  Ay  ds.  Dy^.^Myj. . 

bet  ergo  cuiuslibet  r-  ^ .•■'.  ^>..1 

proxime  infequentit  multiplex  efl.Rurfus  qftia  Dy  ipfius  Ey 
efi  multiplex , metietur  e cenirario  E y ipfitm  \ funt  au- 
tem y per  inuerfam  rationem , E yDy  C yS  y A y conti- 
nue proportionales  . Igitur  dr  quilibet  illorum  quemlibet 
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i ftquetttium  mttUtur^nt  Atmon^ratum  tfi  j Ae  fr»pttrt»  e 
’ eontrjiru,f$  maiores  ad  mmores  referantur ^uilUftt  eu- 
, iupfue  fequentium  multiplex  erit ... 

QQNVERTEMVS  etiam  hanc  fropofitiontm  ftxmmy  ' 
theorema,  quod  primo  Loco  in  fcholio  demoufirauimuti 
^ hae  rationi " “ " f >' 

SI  flnt  quotcunqur  numeri  deinceps 
: proportionales  j primus  autem , vel  alius 
quifquam  nullum  a fecundometiatur ; ne^ 

I que  primus  fecundum  metietur . Et  fi  pri- 
i mus,  vel  alius  quifquam  nullius  a fecundo 
fit  multiple JC ; neque  primus  fecundi  mul-^ 
tiplexenu . . .. 

SINT  deinceps  proportionales  Ej  de  prwstis: 

AjVel  alitos  quifque  nullum  a fecundo  B » metiatur..  Dieo 

neque  Afprimi  metu- 
Ajja.  BfZq.  Ci^6.  D,f4;.E;8i*  ri  Btfeeundum  ^ Si,u.i 
, .i'.;.'*,  ...O/  At  primus fecUndum 

Btdieatur  metiri\metiitur  quoquejper  eoy  que.  fecundo  loco 
in  hoc  fcholio  oflendiwus  y quieuuque  aliuf  quemlihet  frr 
quentiut»  .,§luedefi  ahfurdutn  i eum  neque  primus  ^nequt 
alius  quififuam  atilum  a fecundo  metiri  ponatur.  No»  ergo 
Ay  ipfutn  By  metietur  . 

IA  id  vero  Ayprimusy  vel  alius  quifquam  ttuBius  a Je-’ 

. ...t  n. ' i . ••  • ‘ cudo  By  fit  multiplexi 

AyiiJSyq q.Cyi6,Dytq^l6.  ■"  ' Hiconeque  AiprimA 
......  , !i. , ■ multiplicem  ejje  Byfe- 

eundi,  Sijtamque  A » primut  multiplex  effi  dicatur  B i fe- 
cundi y multiplex  quoque  erit  quicunque  alius  cuiuslibet 
feqiumiitmy  etfifs  y qua  fecundo  theoremate  huius  fcholq 
demonfirauimus,§luod  eH  ab  fur  dum. Nj  que  enim  ptimusf 
neque  alius  quifquam  vUius  a fecundts  multiplex  efie po^ 
nitur . Non  igitur  Af  ipfius  Bsmuitiplex  erit . v > 
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. THEOR;  5.  PROPOS.  7, 

S I fint  qiiotciinque  humeri  deinceps 
propoitionales  5 primus  autem  extremurri 
metiatur  > is  etiam  metietur  fecundum  w i 

s I K T deinceps  proportionales  A,Bj  C,  D,  Ej  & Aj 
primus  extremum  E,meciatur:Dico  & A,  primum  meti- 
ri B, fecundum. Si  enim  . 

|A,ipfum  B I no  dicatur  As  B,  6.  C,  ji.D,  14.  E,  48. 
tnetiri  : a neque  alius 

quifiuam  vllUm  mctierur.Quare  nec  A»  ipfum  E.  Quodj 
jcftab  furdum<Poniturertim*A,metiri  E.Igitur  A,  pnmus 
B» fecundum  mcticturj  Atque  idcirco  fi  /int  quorcunque 
nuracri  deinceps  proportio>oalcs,&c  Quod  erat  demon-; 
ftrandum 

f'  . ‘-v  ' S c H O L l.V  Mi, 

.VT  quod  fecundo  IO10  in  fchoiio  frete  dentis 

frofofdemonJlrnumuSiCduertMmuSy  etufUficabimus  hanc 
frepef.hee  modo , 1 

•SI  fint  quotcunque  numeri  deinceps 
proportionales, primus  aute>vcl  alius  quif- 
quam  quemlibet  a fecundo  metiatur  i me- 
tietur &:  primus  fecundum-Et  fi  primtiSjVci 
alius  quifpiam  cuiuslibet  a fecundo  fit  n)ul 
tiplex  j pHmus  quoque  fecUndi  multiplex 
erit  i i . , . 

iodem  modo  demenflrnbifPUs  tSienim  frimui 
mo»  dtcutur  metiri  fecundum^wl  itius  effe  multiplex  ; »#- 
que  mlius  quifqmmm-vllum  metietur  i vel  illius  muhiplex 
eri/ytx  profof^.Cr'  i.theoremate  fcholq  prece  deniis.  ^uod 
eji  contru  hypothefim  , . , 

THEOR.  6.  PROPdS.  8. 

S i inter  duos  humeros  medij  continua 
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proportione  ceciderint  numeri  j quot  inter 
eos  medij  continua  proportione  cadunt  nu 
mcri.-tot  & inter  alios  eandem  cum  illis  ha- 
; be-ntes  rationem  medij  continua  propordo 
[ ne  cadent . • 

CADANT  inter  duos  numeros  A , B , medii  pro;- 
portionales  continue  CjDiiitquevt  A, ad  B,  ita  E,  ad  F. 
' ' ■ * Dico  tot  medios  numeros* 

• A,i4.C,?6.  D,J4.  B,  8i.  continue  proportionales  ca- 

G,  8.  H,!2.  I,  i8.K,;7.  dere  inter  E,  & F,  quot  inter 
E,5  2.L,48.M,7i.F,  io8.  A j &*B . Sumptis  enim ‘toti- 
dem numeris  G,  H,‘lvK»  tni- 
A,4o/  C,2o. D,io.-B,f.  'Dimis  in  ratione  A , ad  C» 
G,  8.  H,  4-  K,  I.  quot  funt  numeri.  A >'C,'DV 

E,  8.  L,  4.  M,  F,  r.  B 5 erit  ex  aequo , vt  A , ad  B 

‘ ‘ ' - atque  adeo  vt  E , adF,  ita  G , 

2.<u?,  ^»^7.  C,9*  F)j  ?•  B,  I.  adiC.  a Qiiare  cum  G, &K* 

’ G,  27.  Hj  9.  Ij  K,i.  inter  fe  primi  fint  ,quipp,eL>‘ 
^ E,ro8.  M3  ia.F,4. ' qui  extremi  /int  mminaorum 
z^/ep  ■ numerorum  j t>  ac  proptereai 

zi.fep,  in  fua  proportione  minimi  j cjpque  metietur  G,iplum  Ei 
' & K , ipfum  F. Quoties  ergo  G,&  K,ipfos  Ei&  F.  mcriira : 
tur , toties  H,&  I,aIios  numeros  L,&  M,  metiantur,  ita 
vt  numeri' G,  H,  I,K, numeros  E,  L,  M,  F,  aeque' rtietiarf- 
S.pron  tur , -Anguli  /irigulos.  d Quia  igitur  G,  H,  I»  K,multipli- 
, cantes  numerum,  per  quem  metiuntur  numeros  E,L,M, 

F. ipfos  EjLjMjF,  producuntjin  eifdcm  rationibus  erunt 
E, L,M,F,in' quibus  G , H , I,  K , vt  adpropof.  1 8.  lib.  7* 
demonftrauimus.  At  G , H,  I,  K,  funt  continue  pro  por- 
tionales. Igitur  & E , L,  M , F , continue  proportionales 
funti.  Atque  idcirco , cum  multitudo  E,  L,  M,  F , aequalis 
fit  multitudini  A , C , D , B , tot  cadent  medii  proportio- 

. nalcs  inter  E, 8^  F,quot  inter  A,  & B.  Si  igitur  inter  duos 
numeros  mcdiicdiitinua  proportione  ceciderint , &c. 
Quod  demonftrandum  erat.  , 
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NON  folurn  ex  demenfir Titiane,  tpjtiickt .totidtvt  medios 
proportionales  cadere  interi  , ^ f.,  quot  inter  A , B i 
^verutn  etiiun  eandem  ejje  proportionem  numerorum  E , i , 
A/  , F , qua-efl  numerorum  A^C^  Df,B.  Ofienfum enim  efi 
E,  Ly  Af  j F»  /»  eadem  ejje  propertioney  in  qua  Gy  H y I j K :< 
Sed.  hi  epndent  ha.benty  esoteufirudtonOy  qttam^Ay  C,  DyB. 
Igitur  ^ EyLyKl,Fyea»dtHh.habeHtyquam  A, CyJDyB.  < 
EADEM  hAC  propofitio  vera  e^ll,fi potilietibus  numeris  A , 
Byfumatur  vel  EyVel  Fyvniiat.ltern  fi  vel  AyVelB~fuerit 
vnita^Syexifientti/us  EyC^  Fyfiun>orjs;vt  in  exemplis  apparet. 

CONST AT  etiam  ex  boc  theoremateyinter  numeros  du- 
pla ■praf(tr.ttonis,vel  fuperpa  rticularis-f.tsiH/itrsyVedJup^rhi^ 
^parti9tptis,nola,.poffe  cadere  numerum  medium  pnportiena- 
lemiGum  enim  dupla  proportio  in  minimis Memeris  reperti 
tur  inter  binaeiumyO*  vniratemi/uporpaeticularis  04/^0 
ter  numeros  foitf  vnitaie  dtfiertntoti-fupetbifiartumt^t^fioA 
nique dater, nuentrosy  quorumdtfferemia  efl  btnarinsxfrin-^ 
ter  dnot^t,  numeros,  dupla  proportionis  y vel Juperpariienia- 
risyV.olfuperbtpartiontis  yjnodius. numerus  caderet ptepoe-r 
tionaiii\eaderet  quoqufyper  hoe.th.eoramaanumerus  aliquee^ 
medites  proportionalts  inter  ^binarium  vnitatem'i  vel 
inter  numeres  fila  vnitate  differentes  y vel  etiam  binario\ 
nimirum. inter  ntemeros-^onimoty  qui  ea/dem.  cum  illis pyo. 
portiones  habent:  quod  fieri  nullaraticne  poteff,  2^m  peq% 
tuter  lunarium  o*  vnitatomynefHt  inter  duos  numeros  fo- 
la  vnifate  .differentes  yvlltit.ntotnertts  interponitur  y tan- 
tum otheft  yVf  \aisquem  medium  proportiotialem  ipfi  roei^ 
piant.  SimUstor  inter  duos  ntfmeros  binario  inter  fedifitmn 
tes  intertfcitur  filum  numertHy  qui  ab  vtroque  vnitato  difi 
fert  i^luem  nuQa  poffe  ratione  e ffe inter  illos  medium  propor 
tionralemyin  hkuc  modd.4emenffrabimus,.Differant  tmPtO’ 
ri  AB  y C O,  ( fiuo  C D i njHHae  fit  y^  A B , r er  narius, fi- 
ue  non  y ) iiinatio , i«/<r  quos  cadat  numerut  E P\ 
vnitato .quam^A  B y maior  va-,  f\  • 5 .... 

ro  quam.C  Dy.vnisate  quo-  A..G.B  | A G..Bi 

que, \ Dico  E F y non  ejfe  me-  E.H  , F | E H , F 

dium  proportionale  inter  A ^ i ~ C , D j C V.. i iZhj 
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A..G.B  A G .B  C-D.  Si  enim  ditatur  ejfe  ABy 

' E,H:F  e H , E adEEyVt  EF,  adCD:abldte 

C • D C .....  i>  -ex  ABy  numero  AG  y ipfi  E Fy 
‘ >-  gijuali  y vt  reliqua  (tt 'vnitms 

' GBitir  ex  EF, numero  Eliyiffi  CD,  aquali , vtyelinquatur 
ettam  'vnitas  HF',erit  quoque  vt  AB,  totus  ad  EF , totum 
ita  AGyablatut.  ad  EH,ablatum ; cum  AG,  EH,  ipjis  E^, 
CDytquales  Jlht,  esd  confiruUione  . Igitur  erit  quoque  reli^ 
quusGB,ad  relitfuUm  H F,hoe  efi,vnttas  ad  vnitatem,  <vt 
totus  AB,  ad  totum  EF  , maior  ad  minorem.  §lU6d‘eft  ab- 
furdum  . Uo»  ergo  EF,  medius  frofortionalis  eli  ititer 'AB, 
(irC  D.  ‘ ' - ' 

T A §IV  E intet  numeros  tripU  proportionis  medius 
proportionalis  cadere  noHpotefi,  Alioquin  caderet  etiX  me- 
dius ptoportionaiisyex  hoc  theoremate,  inter  I.-^Ti  idinU 
. mos  attmeros  proportionis  tripU,  qui  binario  inter fe-  dijfe~ 
runty  quod jieri  non pejjc  j proxime  demonflmuimus':-  ' 

" PARI  ratione  inter  numeret  quintupU  proportionis  cm 
doro  non  poteji  mediuS  proporti»nahs.Si  enim  cadere  dica- 
tur,iadtt  quoque, ex  hoc  theoremate , mediut  proportiotia- 
iis  inter  t.  minimos  numeres  proportionis  quintufla. 

, quod fieri  non  poffiyita  'domonfir abimus.  Cadat  primum  , fi 

. fieri  poteji,  inter  quinarium  A B,^  vni- 

A.,,'..B.E  tatemC  , medius preportionalh  binarius, 
Z> D . vel  ternarius  D:  ita  vt  fit  A B,  adit,  vt 
C«  ' ‘ I>,ad  C:Etcemuertendo  C,ad  DyVt  D,ad 

AB.Et  queniam  vnitas  C,metitur  Dime^ 
tietttr  quoque  D,ipfum  AB.  At  binarius , vel  ternarius  D, 
metitur  quoque  fenarium  AE.  Igitur  D,  metitur  totUAE, 
ft  VL-fre.  ablutum  AB:*  uc  proinde  d>'  X),  numerut  metietur  reli- 
quam vnitattm  £E . ^luod  ejl  abfurdum  r > 

* C AHA2'  deinde  ,/t  fieri  petefl , inter  quinarium  A'B, 

• . tif  vnitatem  C imedrUo  propoOtibkHis 

A:.  . .E  . B ‘ quaternarius  D . OSendemus  ergo  , vt 
D ....  ! prius,D,metiri  quinarium  AS  :'ii*ri- 

C ' - ■■  ■ tur  autem  quaternarius D yquatoma- 

‘ y rium  etiam  AE.  Igitur  D 3 metitur  to- 

^It.fro.  'istm.AB,^  abldtum  AE:^  ac'proinde  dp  D , numerUt  re- 

•'  * liquam 
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EBy  methtur,§^Hpd  eft  Mbfurdttm, 
ij  £X  quibus  fityUiqut  illud  itittru^Uum  Muficuntyqutd  in 
duplu  proportione  eonJifiit,vt  DiapafonyVel , vf  vulgo  di 
eituryoiluumnequt  iHud^quod  in  ftfquioSuuu  proportio»» 
reperitnrycuiufinodi  eil  To»us,feu  vulgOyfecunduJ>tf»rium 
pojfe  fecariyhoe  eft , in  duas  proportiones  equales.  lU*  e»i‘m 
proportio  bifurium(quod  »d  propofitum  uttiaet )f»curt  diei 
tur  y inter  cuius  terminos  meditu  proportionalis  cudit  4 Vt 
quin  inter  hos  terminos  2 4>C^  6.proportionis  quudrupU  cu- 
dit medius  proportionulit  numerus  t z.hie  modo.  24;  tz.6. 
Idcirco  proportio  quudrnplu  bifurium  diuifu  ejfo  dicitur  in 
duus  duplus  proportiones. Cum  ergo  oflenfumfity  intfr.uu- 

rneros  duplu  proportionisy^/uptrpurticMlurisyquulit 

quioSMUUytton  cudere  medium. nummtum  proportiomulem  i 
perfpicMum  eHy  Diupufon , Tonumy  bifurium  fecurinon 
poje.Vnde  Diupufon  primu  fui  diuifion»  in  Diupeuttfkf 
'Diutejfuron,qtsorum  tnteruuUorum  illudin  proportione  fefr 
qui  ulteruyhee  vero  in  fefquitertiu  confifityUpud  Muficosfe^ 
cuturyvt  hic  uppuretyt.s.q-Eft  enim  hic  proportio  duplu  di 
uifu  in  proportionem  jefquiulterumyCt  fefquitertium  yjtun- 
quum  in  munimus  fui  purtes  inter  fr  inuquules.  Itu  quoqd 
Tonus  in  duo  fimitoniuyquori  ulterii  mutusy  ulterii  minus 
dicitUTyfeeuri  folet.%ed  de  his  pluru  upud  Muficos  referies. 
^.  AVRSVM  ex  his  demouftruripoteRyproportionem  diurne 
tei  cMixfuis  quudruti  ud  lutus  eiufdiy  numeris  uon  pojfe  ex~ 
frimiy  fed  ejfe  irrutionulem.  Cum  enim  per  eu  quu  ud  prO" 
pofj^-j.Ub.i.demonfiruuimuSyquudrutum  diumetri  duplum 
fit  quudruti  ex  Utere  defiripti,quudr uteri  vero  pnepqriitf 
fit  duplicmtu  proportionis  luterum ifityvt  proportio  quudru' 
ti  ex  diumetro  defcriptt.y  ud  quudrufum  Uteris  dupltoafu 
fit  proportionis  diumetri  ud  Utut.  Cum  ergo  tUu  froporffo  , 
cusus  dnplicutu  eft  proportio  duplu  y.num eris  exprimi  ne~ 
queuty  quod  inter  numeros  dupU  proportionis  medius  prp- 
purtionulis  non  cudut » qui  illum  bifurium  fecetyVt  efteadt- 
musymuntfelium  eft  , nec  proportionem  dtumetri  ud  Jutus 
numeris  exfrimi  pojfe  fed  ejjo  irrutionulemyfesfy  quod  idem 
eft  diumesrum  tjje  luteri  iHComm»»'urubiJem^quu  de  re  plu 
ru  ud  9.(^1*  yltiepum propof  lib.\o.f(rib»mu»  y , iy 
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J S I duo  nun-^ri  llnt  inter  fc primi,  & in- 

ter eos  mcdij  continua  proportione  cecide- 
rintpumcri;  quot  inter  cos  nVedij  continua' 
proportione  cadunt  numeri,  totidem  &dn- 
fer  Vtmitique  eorum  , acvnitatcm  medii 
continua  proportione  cadent..  . 

CADANT  'inter  numeros /V,- B , inter  fe  primos 
mcdii^mntlnucproportionaics  C , I>.  uico  totidem  ca- 
defe^contipuepropomonalesinter  vnitatem , & A, nec 
non  inter  vnitateair&  &>  quot  inter  A,  & Bjcadunc.  In- 

"<  ' 'V . 's<  uentis  enim  duobus  numeris 

A,8.  C,i2.'D,i8.B,i7,  E , & F,  minimis  in  ratione_j* 
oS  'Vnitasr*’  - ^ AjadC,  ? fumantur  in  eadem 

‘ ' I.  v’  ' proportione  tres  minimi  G 

Ej  2.  F,  5i,  ..  . ‘ H , I , &qoatuorK,  L‘,  M,  Ti» 
-.0,4;  H,<?.  1,9..  & fic  deinceps ) dohec multi- 

, K,8vL,ia.  Mri8.N,27.  '.tudo  aiTumptorum  aequalis  fic 
...  . . multitudini  A , Ci  D,B  ^o- 

i,cB,  niam  ergo  A ,B, ««tremi  interfe  primi  funtfb  erunt 
AjC,  bjB,  minimi  in  proportione  E , ad  F.  Sunt  antem 
, & totidem  K,  L,  M.  N,  ex  conftrudionc,  in  eadem  pro- 
portione minimi.lgitur  K,L>M,N,ipfis  A,C,D,B>  «qua- 
les funtJinguli  fingHliSjVtKjip/i  A,&  N,ip/i  B>  ne  mino- 
res minimis  dentiTr.^ia  vero, vr  conflat  ex  dcmonllra- 
tione  propof.ir.hiiius  lib.E,  feipfum  multiplicans  produ 
1‘fro.  xit  G,multiplican9’vero  ipfum  G, fecit  K , c metietur  E , 
ipfum  Gjper  E,  tirG, ipfum  K.per  eundem  E ; d Metitur 
^.pro.  autem  & vnitas  ipfum  E , per  E i Aeque  igitur  metietur 
vniias  ipfum  E,  & E,  ipfum  0,&  G, ipfum  Kj  Ac  propte- 
rca  eadem  pars  ericvniras  ip/ius  E,&  E,ipftus  G . & G , 
ze.Jff.  ip/ius  K.  e Proportionales  ergo  funt deinceps  , vnitas, 
& numeri  £,G,Kv  Simili  rack>ne,-oum  manifeftum  fit  ex 
, cadsm  demi^llratione  propof  i.  huius  lib.quod  F,fe  ip- 
fum  multiplicans  producat  ! , multiplicans  vero  ipfum 

• I, faciat 


czo.de 
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I, faciat  Nj » metierur  F,ipfum  I , per  F,&  I,ipfum  N,per 
eundem  F:  b Metitur  autem  & vnitas  ipium  F,  per  F. 

Aeque  igitur  metietur  vnitas  ipfum  F,  &:  F,  ipiiim  I,&  I, 
ipfum  N i Ac  propterea  eadem  pars  erit  vnitas  ipfius  F « 

6c  F,ip/ius  I,&  I,ipfiu$  N.  c Proportionales  ergo  funt  c6  ^ ^ / 

tinuc>vnitasj&  numeri  F,I, Ni  Ac  proinde  cum  tam  mul-  * ^ 
titudo  E,G,K,quam  F,  I,  N,vna  cum.vnitatq  > aequalis  fit 
multitudini  K,L,M,N.vel  A,  Cj  IX  B;(  vt  perfpicuum  cft 
ex  propofii.huius  lib.Nam  duo  E, F, funt  fecundi  ab  vni- 
tate:&tres  G.H,I,tertib& quatuor  K,L.M,N,quarti.&c.) 
tot  cadent  medi;  continue  proportionales  numeri  inter 
vnitatem,&  K, numerum, feu  A,fibi  gequalem,&  inter  vni 
tatem,&  numerum  N,(;ue  B,fibi  a;qualem,quot  inper  nu 
meros  A ,B.Si  duo  ergo  numeri  fint  inter  fe  prinai»  & in- 
ter eos  medij,&c. Quod  oftendendum  erat.  , 

\ S c H O L I V M. 

PERSPICWM  autem  e/iynumerosyqui  continua  pro- 
portione cadunt  inter  nuberes  Btatque  unitatem^ba* 
bera proportiones  denor^inatat  d minimis  numeris  propor- 
tionis Ayad  Cyhoc  ejl^quas  habet  £,  et  F^numeri  ad  vnita~  ‘J 

temyid  quod  infcholio  propof.  s, huius  lib. quoque  ajferuimus. 

CONSTAT  etia  ex  demoniiratione  hac.^ numerus  i 

feipfum  multiplicans  aliquem  fecerit , rurfum  multipli-  ' 

cet  produSumyCf  fic  deincepssomnes  produitos  effe  continuf 
proportionales  ab  xmitate.  Oftenfum  enim  eR  EyGy  Kyf^  ■ 

F,  ly  Ny  qui  hac  ratione  funt  procreatiy  ex  demonfiratione  ^ i 
propof,  i.  huius  Itb.contiaue  ejfe  proportionales  ab  vmtate.  * 

THEOR.  8.  PROPOS..  IO.  x,  ^ 
SI  inter  duos  numeros  5 & vnitatem  con 
tinue  proportionales  ceciderint  numeri  i 
quot  inter  vtrumque  ipforum  vnitatem 
deinceps  medij  continua  proportione  ca- 
dunt numeri,  totidem  inter  ipfos  medi)' 
continua  proportione  cadent . ' V ' I ' 


CADANT 
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C AD  \NT  inter  vtrumque  numerorum  A,  B,  & vni- 
tatem,quotcuDC«e  numeri  medij  continue  proportiona 
les;inter  A, quidem  & vnitatem, numeri  C,D,£ : At  vero 
inter  B,&vnit2tcm, numeri  F,Gj  H,  illis  multitudine«ar- 
quales . Dico  totidem  medios  continue  proportionales 
cadere  inter  A,&  Ii, quot  inter  vtrumque  A,  B,  & vnita- 
tem. Multiplicantes  enim  Ce  mutuo  C,&  F, faciat  I.Dcin 
de  C, multiplicans  I,&G,faciat  K,&  L.Rurfus  idem  C> 
multiplicans  K,L,&  H,faciat  M,  N,  & O,  totidem  inter 

A,&  fi, quot  siit 

A,8r-M>  i6a.  N,5  14.0,  648- B>  1196.  inter  vtrumque 
£,  27.  K,  ^4.  L,  108.  H,  iid.  A,B,  &rvnitate. 
D,  9.  r,  18.  Gi  jd.  C^onia  igitur 
C > j . F , 6.  cftjVt  vnitas  ad 

^ ■ * ' r * G,  Ita  C,  ad 

■ Vnitas.  • > D,adEj&£,ad 

Aj  atque  metie- 

j „ *rur  vnitas  ipfum  C,&C,ipfum  D,&D,ip(iim  E,&  E,ip 
^•/'^^Ifuna  A;a  Metitur  autem  vnitas  ipfum  C,per  C.  Igitur  & 
. IC,ipfumD,&D, ipfum  E,&E,ipfum  A, per  Qmetietur. 

Quare  C , feipfum  multiplicans  fecit  D 5 multiplicans 
autem  D, fecit  E, & multiplicans  E, fecit  A.  Eadem  ratio- 
ne F,feiprum  multiplicans  fecit  G,8c  multiplicans  G, fe- 
cit H,&  multiplicans  H,fecitfi.Itaquccum  C,  multipli- 
ci7-f^h  amC,&:  F,fecerit  D,&  Ij  c crit,vt  C,  ad  F,ttaD,  ad  I. 
itj.fep.  Similirer,qnia  F,multiplicans  C,&  F, fecit  I,&Gj  -ierit 
vt  C,ad  F,ita  I,ad  G.Sunt  igitur  tres  D,I,  G,  continiie_j 
proporti «anales  in  ratione  C.',ad  F Rurfus  quia  C , multi- 
plicans D,I,G,fecit  E,K,Ljhabebunt  E,K,L.peVea , quae 
ad  proppC.  18.  lib.  7.  oftendimus,eandcm  proportionem 
' continuam, quam  D,  1,  G,  hpc  eft,quam  C,  ad  F.  Eodem 
ej 8 /jJmodo, quia  C,&F, multiplicantes  G,feceruntL,  &Hi  c 
^ erit  vc  C.',ad  F,ita  L,ad  H.,Quatuor  ergo  numeri  E,  K,  L» 
H,  continue  proportionales  funt  in  ratione  C,  ad  F.  Po- 
ftremo.quia  C,multiplicansE,K^L,H,fecit  A,  M,  N,  0> 
habebunt  j ex' i)s , quat  a nobis  funt  demonftrata  ad  pro- 
pbf.i8.1ib.7.A,M,  N,  O,  eandem  continuam  proportio- 
nem ,quam  E,K,L,H,hoc  cft,qua’m  C,ad  f.  Eadem  ratio- 

'~f  ■ . . ■'  ■."■■■  — • 
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fiCyCam  C,af'F.mu^tipli<:antesH, fecerint  a^it^ 

vt  C,ad  F,ita  0,ad  B.Quanque  igitur  numeri  A,  M>N»Oi 
B>  c<>minue  proportionales  funt  in  rarioiiQ  C , ad  FjAc 
protf^e  eot  medi; proponionalef cadunt  inter  A , 8^!«^ 
auot  inter  A.vcl  6,&  vnitatem,c:um  nfultitudo 
wda  fit  «Qualis  multitudini  C;DiE*vutF,GiH.  <^cir- 
ca  fi  inter  duos  numeros , & vnitatem, continue  propor- 
tionales ceciderint  numeri>&c.  Quod«iat  demohftrari-. 

dum»'"''  • ' ,A  .r; 

w..  . i $ C H O t,  I V-M^\  .< 

•"EX  , numBroSi^J^medij  frtf»94ioHMlts  e»- 

dtu^f  inftr  Byfrcper/hnem  h»b$rt , t^u»m  duo  nume- 

ri 'vmifuti  prifinqnioresyquules  funt  C,  <*h  F,  bubent . 

PATET  etium  ex  hut  demonjlrutioae  yfi  quotquot  nu- 
meri fuerint  Mb  ntnitM  eemtlnut  preporfhnttiet^/eenttdum 
nb  xfmtnteiM  fe  tnuMpHedttm  ^dkcbreurtium  y^^^ 
eodem  mbtt$e  fieri  quurruni i ^en  eedvm^b*ttn^^nb 
qmineumyf^fie  deineeft,DembMrdtmn  enim  VfitiWf-ethqked 
CyDy E 'yAytentinHt  fteforeiennlei  fitnt  ub  wtirute  } Dy'ief^ 
etum  fieri extyfitfunde  in ft{tt  'Ei^it  C} in  Di t^Ayetreej{ 
dem  Gfim  E , (^e,*  > • •"»<.'.>  r«fcv:'R^< . . . x v, ..  . 

' E ET' bee ioee  uom^Un ntid  tWeereinuen  drmdit» 

Rrure  ud  nuinerVttentmud^efhiieHmles  per^nenftity^tt 
tum  ud  eu/quufiqkumidrytmn  w4^dUu  muituimne  nnebiu'; 
bincinitiumfumentei'»  -O  o-.Aa>'.-«v.  ;<■>  • 

-T  '.  A ;'i  !•  A \ >.  »'.>»  S a,> 

“ Ii  ' ' ' "*"■*  ' -'.ti,; 

X.  .U..' «X  ;» J -A 

* SI  fiM ab  vnitaeed^^ 
rum  continue  proportionaliuiri,  & 
dine  aqualium;  habebunt  tertij  ab  vnitate 
propohionem  duplicatam  eiusjquiiii  Ha- 
bent fecundi  ab'  vnitare^  quarti  veroeiofr 
demi ' rpipficatam  ; . quinti  ^ qu adni^ica^^ 

tam ; & fempct^einceps  vno  amplius . ..  w. 

• - * S/NT 

: . ('.OOglc 


E R,  ^3,1 

catam  eiuss>quaTn  habent  fecundi  ab  code  * 
q\ijarti  Verb  cii^fd^  triplicat^^  quinti  qua- 
druplicatai  & seper  dfcinceps  vnoanipli.usl 

>- '>  \ ■ :i  . ,,Tl  ^ rf.  ii  >j 

,4  SI2iT  AritUPifimo  continue  pro f arucn/ties  C,D,£  ’| 

eb  eodem  totidem-^a  ^»G)i^^.Jp^cojurf^^^oporti<A^ 
nis  Byad  F,eff«  dftplff^tntnfropdrthnejf  i^i^a  f^  »d 
H^ytxipltMtnmz  «rf  j.  a j 

I y quadruplitAt»m-F^  Ay  B,  i6i.  /»5tx 

i»  Jfe,fintF:,y  & eJ^A  J?,  54«* 

fC  y fiett  L i ^5*  ex- A j i.r,  «,  ,•.  • v, 

fitee.  M \ similiter,  ex  JS  ^ — ■ ■ 

in  ft  fiat  N 'f^ex  £ y ix  ■ ' . . A,  2,,  . 

, fixt & ex  <»  Q^y  ^ ► N,  i 6,  K^4^^  $.4*^  - ^ 

fnt'P ^..  TpHretn»  ex  0>  2.i6,\  ' f.,  i 

quoque  in  fe  fint  j d*  «4?  ’ P»  / \ >> 4*56 

F*r>«  i ^ - - ■ - ■ • »'  '■  'i' .'  ■ . S " 


»■«  Q.§lutkus4>exx^isyeyu>rt,  A,m,LyMyeqntinHe  pro 

poitfoxnlet  fAxmitneey<t/tyce»ftnt  ex fehojlie  profofi^A^  kuiXi. 
lib.EAdemque  rxtitmeetM^  J^(fyi),Vinbvttitateprepertio 
xni^ixeenon,&  Fyil^ySo^ix  ij^tiur  rtoffo  H^»d J^ydupU 
CAen  efi  rnrionUBindA,  ete theoremnte  i^iui  ffholif : Efi 
Autem-iex  defin.eiufdtm  rntioxis  ByXd  Ayd*\plitntx  quoque 
tutH.  CimfAiJSrieC,  ftd.  A-y  Vt  lly  nd  K^F^dem^dq  e^it 
Aifd  GytU.Ky  ud^^e^py  ex  eodem  ^•  ■f^eexeendie.ffi  XHi» 

Ky»d  §ljduplicata  rationis  A,  ad  F,_f^  eity^em  ,xxdejx, 
dupUcatu.efi  rxtieAi^  G^Huxee  extp Jit  -4  yV^  ¥ 

ud^KiC^  AyetdC.yVtKy\->^  -s.  . v»»  'Cj,  *..v  in*  i.i  ' 

xd  Cy!Vt  ifiUd V't«»  '■>-  f ’-t.s-yy'  ■ . .1*. 

quiyMh^iuA^dur-.-ix . ‘ . • ’L  ' jr  jr’  ' 

plicata  ejl  ronis  Bsbxd.  4..^..,«r..  yz 

Fyextheorematei.hu-  *t  ^ ^ i 

iut  fcIMiisijuU  ,am 

prvpqrtionales;exfchpU»  prope/.  ^.hur^i^^fUF & rstti» 

, • --  . — ^ c,4a 
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J'  '1  ' ■ . t ^'C,MdG,iiitftust»$tt 

EfSt»  . > , . , 7,1.  tatioHis  BtudF.Eifdi 

*7>,f  4.  VnitMt,  Ht9,  srgumtntts  «rit  rsti» 

I,,"  ^G,4,  Di^dHftrtpUeMtArm-^ 

EtS»  Bt»d  F.Nsm  rs» 

i • ' '*  ''  'AiX6.  < ii^Of  dd L,$x  i.th40- 

\ ' K,  2ftf.  ^64,  • ummttf  trifUemt*  eO 

0^15824.  £,4096.’  ' rMtioHi^iad  A\  tjMed 

■F,  ^{/776.  5,4094.  tamB,  N,p,  kxm  Ai 

' ■ • • ■ • - - i Xi  £,  yiW  »4  vxitM 

fxtimki  prhpi¥tton»lts , '«f  febUh  pr^f  9.  /»8.  ^ 

0iMfdemtrtpifeatM  eJi’r0ti0  7),  «/7  ox  dtfiit.  ZgUnktfi  Dt 

»4  A,  w6,  »dL.  Epdgmqu*  modbgftAikd 77,  £,  «4  X*. 

9«o</  vtTMqdt  ptepoftio . triplicAt*  fit  prtptrthnis  Ay  sd  Fi 
Preportio  quidem  A,ud  77, #x  defin,  st  prepertie  L^sd  jR,  ex 
x.tbeor,  hui$ei  feholiji' propter  es  quodtsm  >4,X,£,  qusm  Fy 
^ R,  eomiiilei  ptoportiohsles  funt  sbvnitste , ex  fchotio 
prupof.^.  huius  lih.Efl  erge  ex  squo  l>,sd  Hy-ut  Oysd  R.Sed 
rstio  O{xdRi  tripli  f st s efi  rstionis  B,  sd  Fy  ex  l . theor.  ei 
quid  tSn  BylZyOyqttsm  Fy§ljRyfitut  eentmui  proportioxs- 
les  ah  valfste  Itsi  fihelie  propef,  q,  huhet  tih.'Igitur  ^ ratio 
Di  ai  H^y  '^iptiedts  'e^ eiufdem  rXtiouh  BySd  F,  Nox/aeui 
dOmoufit abimus  rationem  Eysd  Ii  ejfe  quadruplieatano  raa 
Honis  Bj*d  P.  Atque  ita  deinceps, ' 

DE  At  omnino  demonfirabitur  y fi  numeri  vniut  otdi* 
niydefiaant  in  vnitatem  , vt  ex  fecunda  figura  efi  manife^ 
flum,t»  qus  Tyefivnitaty'  v.  s . > 

I 't7  AK  T E'R  V H^theorema  hoe  demonftrahimut  etiam 
in  It^ts  ab  vna  eadem  linea'  f repor  tiohalibut , lib,  14, 

propo/.  zs.  litet joo^ in  quotcunque  linets.  Vndo  multo  gene^ 
r altus  efi  hoc  in  nMmortt,qttam  illud  in  lineis. Ex  his  amem 
in  hunc  modum  demoallratit  efiteiemut  propofitionem  hanc 
lo.Eueiidit  magis  vniuerfalemyhoc  modoi  • 

S ; iilL  -V:'.,.,. 

s 1 inter  duos  numeros , & jdiquem  alifi 
hum^n^  affumptumi  continue  proportio- 


‘ ! nalcs 


Riolol 


B^E-R'  VJIl. 


ndCT^iderint  numeri;  quot  inter  vtrum- 
queipforumy&  ^umptjUm,  deinceps  me- 
dij  continua  proportione  cadunt  numeri , 
totidem  & inter  ipfosmcdij  continua  pro- 
portione cadent. 


.•  i 


C A DA  UT  intit  ^utrnmqut  tmmtnrum  At  B,  & mJ^ 
fumptum  mumtrum  C.quotltbtt  mumtri  eontinHt  freftrtio^ 
»»Usi  imttr  A^quidtm  lif  Ctnmmtri  D^Et  FiMUtr  £,  V0rf 
Cr  C,  utidtm  nu~ 

At 

Ot7z.  Pt96.  /,12«. 

' £.  2«*  J^7,  24.'  ^ ^ 

Df  6»  Gf  9m  '» ( j|«/ 

t,  2» 


iw#ri  G,H,  /.  Dic0 
tot  quoquo  modios 
eontiuuo  profor- 
tiommlos  cudoro  i» 
tor  A t ^ B t q»ot 

\intor  A,t^C,& 
intor  B i C.  Iti 


.( » 


12.' 

^intor  S i & C.Iti 
'totimtor  /,  quot  intor  F,  C,  intor  7,  C.  Et  toi 
intor  Ei  Htqnot  intor  Et&Ci&  intor  Ht  ^ C.  Sumptis 
onim  tribus  K,LtMiminimit  in  rntioHo  Dt»d  G:oru  ox  do- 
■fin.rntio  Kt*d  Mtduflitmtn  rntionis  XiUd  Ls  hoc  oftiDy  nd 
G:Sod  por  thoor.i,huius  feholtftmtio  quoquo  Et  sui  UtdupU 
entn  ofi  oiufdom  rsuitnis  D ,tsd Q.tgitur  eii  vt  XiStd  M,'iin 
E^d  HiAtquo  ndoo  tum  intor  M%  endnt  vnus  mo- 
dius proportionnlis  Li « ondot  quoquo  vnus  modius , nimi^^ 
rnm  Kyiutor  H\quomndmodum  intor  E , C ^ 
intor  H,do  CtVnus  modius  endit.  Simili  Sfo^do , fi  in  on  dom 
proportione  DyUdO  ifumnutur  quntuor  minimi  numorit 
ofiendomuSiintor  £,c^i,  duos  mtdiot  endoroifieui  Cr  intor 
Pif^  intor C,  duo  modq  cudunt.  Et  oudom  rutio- 
no  intor  Ai^Bytros  modq  esodout  ,fi in  o4dom.ptip6ttiono 
DtudGj  fumuntur  quinquo  numori  minimi  i 

HOC  otium  verum  ofiyfi  loco  ultorius  numitituimiruni 
Btvnitus  ufiumsuur.  y voluti  porfpicuum.ofi  in  huc*fecun-^ 
du  figuru  y in  quu  numorus  B , vnitut  ofi , euduntque^ 
tum  inter  AytjuC  y quum  intor  Byf^  Cy  tres  nunieti  con 

< ^ i z tinuo 


; 8«  ^^•1 


— 
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I^^iiadramm  ^ eius,  t]uam  iiab.er.C,lacus*aci  latus-Drcum 
hasc  proportio  eadem  flt,qu2c  A, ad  E. Duorum,  ergo  qua- 
dratorupi^  numerorum  vnus^  medius  proportionalis  eft  t 
1 8^c/C^od'dcmpnftra{idum  erat . ^ ‘ 


. A ^ f 


5 C H ‘0  L-  I V M, 


'PER  S'P  T CV  V M 'e/i  , inter  duosquadratotA 

\numeros  cadere  numtrum  medmm  fropdrtienadem  w fo»- 
tinua  proportione  lateris  ad  latus,  7^m  eadem  e fl  pro- 
portio quadrati  AiadE/tnedikm  pr0portionalem,qua  late- 
ris‘C^ad  latus 'jSjyt  demon/lralUm  efi,.  - - — . 

PARI  ratione^  liquet , nume~  A^  9. 
rUm  medium 'proportionalem  ^,3,  1>,  7.  ‘ 

vtrum libet  quadratorum  A jRjtJfe  ’ ' 
inter  fe  compojitos . Cum  enim' Ai  EyPi  proporthndlef/int 
oflenfi  in  ratione  C,  ad  Dyhqe  ejly  ejje  Ay  ad  E,  ^ E,  ad  Bi 
vt  C^  ad  J)>  metiatur  autem  latus  D,  quadratum  fuum  E, 
cOnfeqUens  confequentem  y fi  de  proportionihtls  E,  ad  By(^ 
C i ad  D y loquamur ; metietur  C , ipfitm  E , antecedent 
antecedentemi  quandoquidem  ejlEy  ad  E,  vt  Cyud  D,  Me- 
titur autem  (^  latUt  Ciquadratum  fuum  A.  Igitur  Ey  & 
Ay  rnenfuram  communem  habent  C",  atque  adeo  inter  fe 
funt  compofiii  .^Similiter  cum  fit  A,  ad  E,  vt  C,  ad  JDj  ^ 
metiatur  latus  Cyfuum  quadratum  'Ay  antecedens  antece- 
dentem: metietur  quoque  Djipfum  EyConfequens  confequen- 
tem,  §^are  cum  ^ latus  D,  metiatur  fuum  quadratum  By 
habebunt  E,  ByXommunem  menfutam  D'  I deoque  com- 
pofiti  erunt  inter  fe  . Perfpicuum  autem  efi  ex  hac  demon- 
/Irationcypriorum  numerorum  A, E,  communem  rnenfuram 
e/fe  Cylatus  prioris  quadrati  Ay  pojieriorum  vero  EyBymtn- 
furam  communem  e/fe  Dylatus  quadrati  pofteriaris  B,  ' 

THEOR.  lo/PROPOS.  12, 

D V O R V M cuborum  numerorum  di^o 
medij  proportionajes  funt  numeri : Et  cu- 

' . _ /4  bus  ad 
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bus  ad  cubum  triplicatam  habet  lateris  ad 
latus  rationem . 

S 1 N T numeri  cubi  A,&  B,  quorum  latera  <C , & D. 
' Dico  inter  A,&  B,duos  medios  numeros  continue  f>ro- 
portionales  cada‘e:  £t  proportionem  A , ad  B , cubi  ad 

cubum  t triplicatam  cileprO'| 
A,t  7.  1,48.  B,^4.  portionis  C » ad  t) , latens  ad 

i £>9.  G>  la.  F>  16.  latus.  Multiplicans  enim  C^l 
C,ji  D.  4.  feipfum  faciat  E ‘&D,icip- 
fum  multiplicans  faciat  F:  Ac 
C,&  D,fe  mutuo  multiplicantes  factant  G:  Multiplicad: 
tes  vero  G, faciant  H,&I.Quoniam  igitur  Cifeipluro.& 
ij.fep.  D, multiplicans  fecit  G;»  erit,  vt  C,  ad  D,  ita  E>  ad 

G. Eadem  ratione, cum  O, multiplicans  C,&  feipfumife* 
bi7./i/,  cerit  G,&  F;  b erit  quoipie  vt  C,ad  D,  ira  Gj  ad  F , prd-! 
ptereaque  E,  G,  F,  contique  proportionales  funt  in  ra-j 
tione  C,ad  n.Rurfus,quia  ex  deHn.cubijCjipfum  £,mul 
tiplicans  fecit  A , & ex  confli  udione  multiplicans  ip-' 
fum  G,fecit  H;c  erit  vt  £,ad  G,hoc  ell,vt  C,ad  D,  ita  A, 
tij.ftp.  H.Similiter cum  D,ipfum  Gjmultiplicaris  fecerit,  cx 
■ conflrudlione,  numerum  I ; multiplicans  vero  ipfum  F, 
ex  defin.cubi.fecerit cubum  B;J  erit  quoqtle,vtG,  ad  F, 
di7‘iep  efl.vt  C,ad  D,i  ta  I,ad  B;e  Eft  autem  & H.ad  I,  vt  C, 
tiS‘j0pi  ad  D:  quod  C,&D,  ipfiimG,  multiplicantes  fecerint  ex 
conftrudlione,H,&I.Igirur  B,  cotihue  funt  pro- 

portionales in  ratione  C,adD  : Atque  adeo  inter  cubos 
A,&  B,duo  medij  H,&  i,cadunt  continqe  proportiona- 
les . Quoniam  vero,  ex  eO  quod  A,  H,  I,  B,  continua 
funt  proportionales,  numerus  A,  ad  B,  triplicatam  ha- 
bet rationem  eius,quam  habet  A,adH;triplicatam  quo- 
que rationem  habebit  A , ad  B , cubus  ad  cubum  , eius , 
quam  habet  C,  ad  D,  latu  s ad  latus , cum  fit  C,  ad  D , vt 
^ A , ad  H . Quam  ob  rem  duorum  cuborum  numerorum 
''  ' duo  medij  proportionales  furit  humeri  i &cT.  Quod  erat 
oflendendum.  . . » • . 
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H / t quot^kt  minifefiurh  e ii  , inttf  duos  cuboi  eadeit 
duos  Humtrti  mtiioi  freporii^Halts  in  continua  prefortie- 
he  laterii  dd  Idtut.tilenfufn  inim  efi,ita  ejfe  A,  ad  H ^ ^ 
U^ad  7j<5*  I,ad  B,  ajt  C,  ad  D. 

^yiBODEM  modo  tonftatiduos  numeres  medios  proportio, 
nmtesyhilf^  Vtruml,ibet  cuborufu  A^ByeJfe  inter  fe  compb* 
\fites  .Cum  enim  AjU^fj  By  eftenfi fint preportienales  in  ra-. 
tion*  Cy»d  D:hoc  eftyeffe  Aiad  , 
flyei  l^ad ByVt  C,ad  J>.Me  A,i.t,  Hy^6.  /yffS.By  64, 
Wia/ur  autem  latus  D > eubur»  E,^.  Gyii.  l' ,16. 

yuum  ByConfeqUens  tonfequtn-  . . 

relH  i fide  proportionibus  I , ad 

My(it>  Cyud  Djloquamurymetieiur  quoque  C,  ipfum  7 , ante- 
tedens  auteeedeniemyqudndeqitidem-efi  /y  ad  ByVt  C , ad 
h: iiiitUHT autem,  lettus  tycubuni /uum  A;  immo  ^ ip- 

H§quod  tiyfadusfit  tx  multiplicatione  Cyin  G,  ex  *on 
fhkSione.Iptdr  AyUyly  communeUi  habent  m en  furam  C,- 
Utqueaded  tuter  fe  eompofiti  funt.  Similiter  cum  fit  A , ad 
ad  Hy^vt  Cydd  Dtmitiatur  autem  lathi  GyCubum  fidum  Aj, 
autecedeus  ante  cedent  emymttietur  queque  DyipfumJiyCon 
\fcquent  confiequentem  ; Metitur  auterh  latus  D , cubuni 
fuurn  Biimthe  ipfum  ly  quod  I y facitis  fit  ex  multiplica- 

tieme  t)  i in  G,  ex  cenUruhiohe.Igiiut  HylyBy  comn,unem 
utenfuram  habent  t>iAc  proinde  funi  tnter_  fi  compojiti. 
Manifeflum  auttm  eiiaiu  hic  efi  ypriorum  trtum  numero-..^ 
rum  AiHyly  comHtunem  mehfiiram  ejje  C,  latus  ctibi  prio^ 
ris  Ay  p»nerierum  xiero  trium  /7,7,  B,  menjdram  commu^ 
nem  ejfi  i>y  latus  pofitriorit  cubi  E»  , 

THEOR.  Ii.  PROPOS.  ij.  ^ 
S I fint quotlibet  numeri  deinceps  prd^ 
portionales  5 & fifiUltiplicahs  quifqiie  feip;^ 
fum  faciat  aliqu6si  qui  at>  illis  produdi  fiie 
rintjproportiondcs  erunt:  Et  fi  humeri  pri- 
mum pofiti  multiplicantes  iam'fado$  fe- 


Cennt 


xi;. 
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T 1—  . - - - » ^ ^ - ra- 

cerint  aliquos’:  ipfl  quoque  propDrtiqqdes 
erut:Et  feinper  cifca  extremos  hoc  euciuet. 


•v.  Ul.  >'* 


SINT  continue  proportionales  A,  B,’t,  qui  feipfos 
multiplicantes  faciat  D, E, F, multiplicantes  Autem  ipfos 
D. E, F, faciant  G,  rurfuni  multiplicantes  ipfos  G, 

Hji, faciant  IC,L,M,&  ita  deinceps . Dico  qubique  D,E,F, 
,&  G K,  L,Mj  continue  eflTe  propdrtidnales. Mul- 

tiplicantes.n.  A,&  b , fe  imiruo  faciant  N;  8c  B,G,  fc  mu- 
tuo multiplicantes  faciant  O.  Deinde  A ; mdlti^liVans 
NjE^faciat  P,  Qi  Item  B,mUltiblicans  0,F,  faciat  R , S. 

V.  , \ ( 0 > ■'X  1 f 

“ - ^ b;'4.  c,  s.  -■■■ 

' D4.  N,S-  E,i6*.  ' • 

‘ G,§.  P,t<5. 

" ' K|i15,T,j2.V,^4.X,ii((.Lia5^.Y,5 12.1,1024.3,2048.1^,469^. 

Simili  modo  A.multiplicans  P,Q?H)faciat  T,  V,  Xj&B, 
multiplicans  R,S,I,faciat  Y,Z,a  Quoniam  igitur  A,mul- 
. tipiicarts  feipfunr,&  B, fecit  D,  N,  a crk  vt  A, ad  B,iti  D, 
ad  N.Eodcm  modo, quia  B,  multiplicans  A,8«:feipfaTn_j 
fecit  N,&  Ejcrit  etiam , vt  A, ad  B,ira  N,ad  E.Sunt  igitur; 
D,N, E, continue  proportionales  in  ^titione  A, ad  B.  Rur-’ 
fus,quia  B,feipfum,&  numenimC,  multiplicans  fecit  E, 

* & Ojb  erit  vt  B,'ad  C , ira  E i ad  O.  EademqUe  ratione, 
cum  C , multiplicans  B,  & fcipfnmi  fecerit  0.  & F jofit' 
vt  B,adC,  ita  0,ad  Fj  proptereaque  & EjOjF,  continue 
proportionales  funt  in  ratione  B,ad=-C,  feu  A, ad  B.  Qua- 
re cum  D,  N,  E,  in  eadem  ratione  /intct^ntmue  propor- 
tionales,in  qiia  E,0,  F;crit  ex  aquo  D,  ad  E,*  vt  E iad  F, 
atque  adeo  D,E,  E, continue  proportionales  funt'. 

D E I N D E , quia  A,  multiplic^ins-D,  N,  E,  fecit  G ^ 
P jQjerunt  ex  ijs,  qutr  ad  propdf.i8.1ib.7.ofendimus, 
G , P , Qj  in  eadem  ratiOne , fn  qWD  ,*N  j-E-;  hoc  eftitn 
racione  A,ad  B , propqr^onpics..Item  , & B,tmil 
tipiicantes  E , fecerunt  C^,  & H i c erit  quoque, vt  A , ad 
B , ita  Q^,  ad  H . Sunt  ergo  G > CQ  H , propoitioba- 

les  in 
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les  in  rifforte  A,  ad-B.  B,  mTjltiplicaris  E j 

0,F,  feeic  H,  R,  Sj  erant  ex  dctnonfiiraris  ad  ptopof  i&; 
lib.  7iH,RjS,proporfron!»les  EiOjFjhoc^eftjBS 

ad  C,feu  A,ad  B.  Hr  feoderrt  mod<veufn  BiG>  mirltiplican 
tes  Fjfecerint  S,&  I;a  eritvt  B,ad  C,hoc  e/l»vt’A  ) ad  B , aig.yj-^. 
ita  S,ad  I;proptereaque  & HjRjSJI  lpfnpoHionales  fune 
in  ratione  Ajad  B;  Quocir«‘,  ctitn'GVP>  Q:.,H  > eandem  ^ ’ ; 
habeant  proportionem  continuahiiqbiam  fJ,  R*  S,  Ij  erit  j 

ex  a?quoG,ad  HjVt  H>ad=IjAc  proinfdfe  'Continue  j 

funtpnnporfiohales.  ‘ ^ ' 

NON  diflimii’  argamenro  de'ifionflrabimus  5C  K,Li 
M,efle  contijiue  proportionat«;&;'eodem  modo'in  ali^  i 

procedemus.  Igitui^  /iMTrtrquo^rlibet' numeri  deinceps 
proportionales  , & multiplicans  quifque  fcipAim , &c. 

Quod oftendendufn  erat . • * f'  ' - ■'  * 

‘ ■ ^s  c H o z r v M‘y  < • ■ ' 

i ^ 

SVNT  autem, vt  ex  aemdnflrattooe  liqitetyKumeri  pnmo  • ' 
loco’ prodtiSU  D,E-,F,  proportionales  in  duplicuta  rohe  dato 
rum  numerorum  A ,F,C.  Nam" Dsk'd  'F^hahte  prop'orito»em 
duplicatam  eius, quam  haHet-Dyad  Ti^,hoc  efiiA^ad By 
■ l AM.  quoque  numeri fectindo  hco  geniti  GyHyJyCrunt  in 
ratione  triplicata  A y ud  B:  Er  numert  tertio  loco  procreati^ 
tn  quadruplicktay^.  j{c  deinceps  femper  tme  amplius, 

BRSy/yS  propofitionem  totam  demonflrahimus  hae  ra- 
tione.Fiaetirex  A ~ByCj  continue  proportionaljbuo  in  Jeipfosy 
numeri  D,E}  Fi  & f»  hos  ex  eifde 

nUmefiGyFiyV,  ^ rurfum  ex  eif- '\Ay1*  Fj4.  C,S.  '■ 
dejo  inbos  numeri Ky  LyM'.  DU&‘  -Didi  F,  i 6.  ‘F}6h.'*^'. 
D.EtFi&GyHyIy& Ky  L,  M,,efe  , .CyZ^  . 

quoque  continue  proportionales,  ' Ky\  6 P LyXf6.My4o^i> 

Nam  ex  fcholio  propef,  huius  • sl.;'; 

Itb,  tam  Ay  Dy  0,  Ky  quam  ByE  f.H , £ j o^t  C , F , / ,‘M , 
cotinue,funt  ah  vnitati  prcponionaleSt^^dre  ex  i theorer 
mate/cholif  propof,  t eu  huius  Lib.  erit  Dyad  Eyin  duplicata 
ratione  A y ad^B  yrjtrl  B y ud.C , Sed  eiufdem  rartonis  B x 
ad  Cyduplieatu  e Ii  ratio  Ey  ad  F, per  idem  theereti^a.  Igitur  ' 

1 -P,£, 
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Z>  ,£)  Fyi  centinue Junt  froportion^lts  in  duplicnt*  ratione 
A^ai  B,ad  C.Eodtm  modo-oftendemus 
V portionales  continue  in  triplicata  ratione  rationis  jt^ad  B, 
B i ad  C i At  vero  XyL^  M y in  quadruplicata  y atqucj 
ita  de  ederit » 

t X ipua  rnrfuUt  dethonjlratione  apparetynumeres  prime 
loce  produBot  ejfe  in  duplicata  ratione  duorum  numeroru  ; 
fecunde  vero  loce  procreatesytn  triplicatayt^j^c.l d quod  luce 
clarius  ex  x.theer.fcholq  prepof  xo,huiur  lib. elicitur . 

§iyAtdVlS  autem  in  vtraque  demonfiratione  huius 
prepof  i j.  dati  fint  tantum  tres  n umet  i continue  proportio^ 
nales  Ay  By  C>  eandem  tamen  proportionem  demonflrabi- 
mutyCtiam  fi  pluret  fuerintyquam  tret.Sint  namque  numeri 

pluresyquam  tres  Ay  ByCyDyCo 
AyZ.  £,4.'C,  t.  D,i6.  tinue  proportionales  y qui  fe  ip 
£,4.F,i$.G>64-  Hy  z^4.  fos  multiplicantes  faciant  E , 
fy9»  Ky6q,Ly^  i2.My^og6.  FyGy  Hy  peilea  vere  multipli- 
cantes ipfet  EyFyG,H,  faciant 
SiXj.eB.  lyKylyMyO*  fe  deinceps.§lueniM  tgitur  E,F,G,  a ex  demon 
lirat  it  ypreportionales  funt.ltem  F,  G,  Hy  cum  illi  produHi 
fnt  ex  AyByCypreportionalibus  in  fe  ipfeslhi  vero  ex  ByCyD, 
proportionalibus  quoque  in  fe  ipfot.  Erunt  E.F»  Gy  Hy  conti- 
nue  propertionales.Non  fecks  proportioteales  erunt  /,  KyLy 
My  alij  deinceps  eodem  medo  produBi . 

THEOR.  12.  PROPOS.  14. 

S I quadratus  numerus  quadratum  nu- 
merum metiatur  : & latus  vnius  mkietur 
latus  altcrius.Et  (i  vnius  quadrati  latus  me- 
tiatur latus  alterius  j & quadratus  quadra- 
^ tum  metietur. 

METIATVR  quadratus  A,  cuius  latus  C, quadra 
tum  B ) cuius  latus  D.  Otco  & larus  C y latus  D,  metiri. 
Multiplicantes  enim  fe  mutuo  C > & D , faciant  £.  Quo- 
hiam  igitur*  vt  liquet  ex  demonfiratione  propof  1 1 . hu- 
I his  lib»  A*E*B,continUe  proportionales  funt  in  ratione.^ 

I ^ 


I 
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C,ad  Dj  Metitur  autem  A,primus  ex-  A,4,  £,i  i.  B, 
tremam  B,a  metietur  quoque  A,  pri-  C>*.  D,d.  a7*f#r 
mus' fecundum  E.Quare  cum  fit  vt  A, 
ad  E)ita  C,ad  D.&  Cylatus  latus  Demetietur  • 

METI  ATVR  iam  Celatus  latus  D,Dico  8c  qua<^ratum  ' 

A,quadratum  B,metiri.Eodem  enim  modo  erit,  vt  C,  ad 
Delta  A, ad  £,  propterea  quod  A, EjB, continue  proportio 
naics  funt  in  ratione  C,adD,vt  <^emonftratum  eft  propof. 

1 1 .huius  lib.Quare  cum  C,metutur  D,metietur  quoque 
A.primus  Ejfecundum,ac  proinde  & extremum  B,metie 
tureCX  theoremate  z.  fcholi)  propofi6.huius  lib.Si  quadra 
cos  ergo  numeris  quadratum  numerum  metiatur , &<;• 

Quod  erat  oftendcndum , ' •.  | 

THEOR.  13,  PRO  P OS.  15;  xiiij, 
SI  cubus  numerus  cubum  numerum  me 
tiatur  j & latus  vnius  metietur  latus  alte- 
rius . Et  fi  latus  vnius  cubi  latus  alterius 

metiaturj<&  cubus  cubum  metietur. 

METI  ATVR  cubus  A , cuius  lat^s  C , cubum  B , cu- 
ius latus  D.  Dico  & latus  C , metiri  latus  D . Vterque^ 
enim  C,&  p>,  fe  ipfum  multipli^an?  fa?iat  E,&  F, multi 
plicantes-  autem  fe  mutuo,  . _ ' 

faciant  G:  Multiplicantes  A,  8.  H,&4.  1,74. 
denique  G , faciant  H > I.  £,4. ‘G.n- 
Quoniam  igitur , vt  appa- ^ 
ret  ex  demonfiratione  pro-i 

pof  I x.^Uius  HUtam  E,  G,  F,  quam  A,'H,I,B,continue_j 
lunt  proportionales  in  ratione  C , ad  Dj  Metitur  auterau, 
A,primus  B,extremum,b  metietur  quoque  idem  A , pri-  b 
mus  H,fecundum.  Cum  ergo  fit,vt  A,ad  H,ita  C , adD , 
metietur  & Cdarps  lacus  D.  ' 

WE  TTA  T-VR  iam  Calatas  latus  D.  Dico  & A , 
cubum  metiri  cubum  B.  Eodem  enim  argumento 'erit, 

C,  ad  D,ita  A, ad  H, propterea  quod  A,H,I,  B,  contine?  ' 

proportionales  funt  in  ratione  C > ad  D . vt  oftenfum  eft  ' 

■I  ■ I I i MW  mm  i , „ 

propof ' 
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‘pVopof.  I z.huius  lib-Quapfoptcr  cum  Utus  C > metiatur 
‘latiis  Dimetiemur  & K ; atque  idcirco  & extre- 

mum Bjcubus  cubum, ijs,qu«  ad  propof.  <>.  hiiios  lib. 
demonftrauunus.ltAqqe  fi  cubus  numerus  cubum  nume 
rum  metiatur^&c.  demonftrandnm’.!  • ./ 

T H E O R*  14.MP  K O P O S. 

S I quadratus  numerus  quadratum  riu^ 
merum  no  metiatur;neque  latus  vnius  me- 
tietur alterius  latus':  Et  E latus  vnius  qua- 
drati non  metiatur  latus  alterius : nequeL» 
quadratus  quadratum  metietur ' 

SJ  N T quadrati  A,  quorum  latera ^C,&  Dj^on 
metiatur  autem  A,ipfum  Ii.  iDico  n^ue  C^,  latus  metiri 
fi.  Iatus.D.Sicuim  fieri pote/V,metiamf  C, 
A,  i6.  B,  8r,  ipfum^D.  Quia  igitur  C , latus  quadrati 
C,  4.  !A,  mentur  D,  latus  quadrari  B-;<»  raer.ie-' 

^ ; .•  tur‘&  quadratus  A,rquacbr.turn  J^iiod 

cft  abfurdumj  Ponitur  enim  uqn  metiri.  Non  ergo  latus 
C,  metitur  latus  D.  '*  *'  ‘ ^..i- 

-”SED  iam  latus  Ci  non  metiatur  latus  D.  Dieo<]Uod 
neC  quadraeds  A,quadrattfrn  B, metietur,  St  namque ' A, 
ftieciri  dicatur  ipfum  metietur  quoque  C,latus  illius 
latus  huius  D.  Quod  eft  abfuftium . Ponitur  enim  non—* 
metirf.  l^iturquadfards'A,qaadrarum  Brnbn  fnctietur. 
Quapropter  fi  quadratus  numerus  qnadrattim  numerum 
non  metiatur, &c.Qubd  erat  oftendenduirt’.:.-  ’ ' 


XV. 


.J 


: : THEOR.'  PROPP';?:* 

- S I cubus  numerus  cubum  numemm-j 
non  metiatunneque  latus  vriius  latus  alte- 
rius metietur.  Et  fi  latus  , cubi  vnius  latus 
alterius  non  metiatunneque  ciibus  cubum 
metietur.  . . ... 


SINT 


S^NT  cu^A,&  BVquomm  laterfi  C,J5cDi  Non  me-'" 
.tiaci^.a^itexn  Ajipfurn  'B,  Djco  quod  nec  latus  C, latus 
meciectir,Si  enimICjdicatur  metjri  D,-> 
m^^u^quoqvAjCU^us  cubu  B»Q^od  A,  8.  B,  27. 
ert  ^iIjtiyvrQum  ,, cum  ponatur  C , a,  £>,5. 

ji.Njq^>gQd;jitus[C,  Jatus  DsUietktur.  _ 

,.pJE.P*  ^mCdatus,non  m^y^ur  latus  P.  picQ  quod 
Xicc  ct^us  Ajculxgni  B,  metietur Nam  fi  metiri  dicaturj 
b n^^c^^r,et^am"C  *l^*:us  latus  D. -C^bd  eft  aBfurdum . 
Poi? jt^ui:  ,enim  non  me*tiri.Non  igitur  A,  cubus  cubum  B, 
mep^cur>C^ocifca,  fi  cubus~numerus,cubum  numerum 
nongy:‘tiatur,&:c.Quoddemonftrandumefat. ' * 

>v  C.v ^ S c'  H O L I v'  M. 

P RO.XI  M£  nntecedente$  pro^ojttiontt  hoc 

etiam  modo  proyoni  poJfuat\  fi  maiores  numeri  ad  minores, 
refer ufitur,  , • . - • ' 

S r qiradratus  mifnems  quadrati  mime 
-cubus  cubi^  fit  i &.vnii^s  la-i 

tus  .lateris  alterius  erit  . Et.fi 

viiiq§jquadrati , & ji  j j^tus  lateri s alte- 
rit^§4lt)aivIfij^cxi<Sf  qiudratus  quadrati, & 
cubus  cubi  multiplex  erit.  Si  yem  qua^^- 
tus.quq.(^ati.9&  cubus  cubi  non  (it.  multi* 
plcxineqiae  ktus  lateris-erirmultiplex  .Et 
fi  latus'''fateris.  rron  fit  mujtiplex ; neerd^ 

quadratus  quadr  at*j  neqafe  cubus  cubi.eut 
niuItMexi;'  /'  '■  ^ m^ncii  ocr.-  ; . 
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Ay  B,  p.  eubfis  cubum  meti0ti(r  y Ac  p^opttrtM  A 9 
py  6,  Dy  {•  iffin*  Byquadrutus  q$ts4rstiy(^  cui»f  eii- 
; -ii.trtt  triultip  lex. 

A,  <J4.  t,  tt.  AT  'vero  fi  A , ipfiut  B , rptudfutm 
' C.  4.  Dy  2.  quadrmti  y & cubus  cubi  yuon  fit  multi- 
. , P^c^i  metietur  B , ipfum  A y qmudrm- 

-rf,  49.  5,9.*  tus  quudrutum  y uut  cubus  cubuih,  * Igi-* 

y7‘?r"  c,  7.  p,  j.  tur  rseque  Utus  DyUfus  Cymetietur. 

re  C,  lutus  luteris  DyHon  erit  multiplesc,  : 
v4,rif.  jB,  8.  SIMILITER  fi  Cylutus  lieris  Py 
Cy  f.  ■ 2>,  nonfit  muitlpleXyHonrnetietur  Dylutus  Im 
' tus  p.b  igiifUrynec  Byipfum  A , qumdrutms^ 

I j quuJrutumynecYubus  ctibum  metietur  ; Atsjt*c  udeo  Ayifi 

i ' ' * ‘ fius  Byquudrutus  quudtutiyet  cubus  cubiymuUiflex  nb  brit. 


■ ' .a  ''*»  '^9: 

Cy  7. 


By^i 

py  J. 


Ay\X%.  By  8. 
Cy  Dy  — • 
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THEOR,  16.  ERO  PQS;  18. 

P V O R V M fimiiium  pla^ 
merorum  vniis  medius  proportionalis  eft 
numerus:  Et  planus  adplanum  duplicatarn 
habet  Iateris'hbtrib!6gi  ad  latus’  homolo- 
gum rationemi"’  '•  ■'  ’ • " 

S I N T plani  numeri'  Hmiles  A, 15,  &*  latera  rllras  Rnc 
CyDJmius  vero  illis  proportionalia.  E-»F;ira  yt 
mutuo  multiplicante?  faciant  A,&-E»F,  mutuo  fe  multi- 
plicantes faciant  B , flrque  vfC , ad  D',  ita  E»ad'F.  Dico 
inter  A > & B , cadere- vnutn  numerum  tfvedium  propor» 
tionalem,&  proportionem  A,ad  B,cfle duplicatam  pror 


• r ——  I ^ ^ r-  . r 

portionis  laterum  homologorum  C,E,vel  D,F. Multipli 
cantes  enim  (eP!uruo'D'^E'i  faciant  G.  Quoniam  igitur 
eft  C,ad  D,yt  E,ad  Fjerit  permutando  C,a3  E , vt  D » ad 


■ ’ F.EtquiaD‘imultfplfcansC,&  E, 

ci7.fep.  A,  12.  G,  18.  b;  27.  ' fecit  A,  &G,c  erit  A jad-GjVtC» 
C,f.‘ D,  a.  E,9-F,j.  adfi,hoc eft,  vtD,adF.  Similiter 
, _ ‘ jSjttiia  EimukiplicansDj&l^i,  i^it 


G,&B> 
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G,&  Bi  «ierit  qaoque  6.^ad  B , vt  A,ia.  G,  i8.  ,'B,27» 
D,ad  F.  Proportionales  ei^o  fynt  C,6.  D,  2.  E,9.F,  j. 
A,G,B,  in  rarione  C,adE,  vd  D,  • * ' v. 

ad  P } Aeque  adeo  inter  A , & B , medius  proportionalis 
cadit  G . 

QVIA  vero,cutti  A,G,B,fint  continue  proportiooa 
les.  A»  ad  B,  duplicatam  habet  ratiot^m  eius  , qpam  ha- 
bet A,ad  G,hoc  eft,C,ad  E,  vel  D,  ad  Fjperfpkuum  e A 
proponionem  numeri  plani  A,ad  plarrum  B , efle  dupli- 
catam eiusjquam  habet  C,ad  E,velD,  ad  F,  latus  homo-J 
logum  ad  latas  'hortiologum . Duorum  igitur "limilium' 
pbnorum  namcrorum,&c.  Quod  ei«at  deraonftranduni. 

K 'a  C . H "-0'  L / K-'.  V ' • 

§iVlA  proportionales  in  ratio-, 

ne  Ciad  Ey.vel  Xii  ad  E}  ntan.*fe^im  efl  l inter  duos fimilot, 
planos  B ,e adero  wte dium  proportionalem  G,in  'ratio- 

ne laterumiomologortem  CiEyVel  D,  F,  ajjHtn^orHrk-.' 

C O N S "PA  T.  etiam  ex  di^ts, medium  proportionaletn 
Gydso  'Vtnemlibet planorum’ inter  fr  eompofitosl  CSi 
enim  oftenfifint  AyGyBy  proportionales  in  ratione  C>  ad  Ef 
vel  Dy»d  Fyid  tiiyeJ^’Aiad  Gy!^  G,  ad  ByVt  C,'dd  E , vel 
Dyud  F,  metian/tfr  Mareni  F,  Fy .latera  numerum  B , cuius 
/unt  lateraironfr^uentes  ctafecfUentethyfi  de  proporehtdbUs 
Gyud 'B,f^  Cyad  Byvel  Dy'ad  Fy  detpuamur  j fMt)ldjttkr'ijua- 
ejue  Cyp,ipfum  G,  antecedentes  antecedentem',  efm>d fit  G> 
ad  ByVt  Cyud  EyVel  Dyud  F.  AtljUi  ^ C,By  latera  rneimh 
tur  numerum  Aycmus  funt  latera.  Igitur  G,  'Ay  menfitrJrm 
communem  habent  tam  C , (juam  D\Ae  proindoA^^mpofiti 
funt  inter  fieAurfus  cum  fit  Ayud  GyVt  C,  ad  E,'vdl'p'y  'd'4 
Ftmwfiantur  autem  CylXy  latera  fitum  planum  A 'ydUtece'. 
dentesUntecedentemimetieitetir  etiam' EyFyipfuni  Gycon/e^ 
quentes *on/eque»tem,§luare  cum  ^ ByPyllaterafitum  pla 
num  Bymetidntur  , hubibuntGy'By  communem'  rnehfuram 
tam  E-y  quam  F.;  iJeeque  erunt  inter fe  compifiti-.  • • 

E X ^ua  demon flratione  etiam  manifefium're{htqui- 
tur,priorum  duorum  nutnerorumAy  G eotUtnuHet  titihfii» 
ras  ejfe  C,  2>,  latera  prioris  plani  A ; pefieriOrum  autem  G, 
Bymenfurat  communes  eJfe  EyFylatera  plani poficrioris  B. 

^ ~ theorT 
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THEOR.  I7.>PR0P0S4:I9. 

D V OR  y M fitnilium  folidorum  nu- 
merorum duo  medij'  propomonales  funt 
numeri:  Et folidus  adfolidum  triplicatam 
rationem  habet  lateris  homologi  ad  latus 
homologum.,.  ‘ 1.  . , V 

' 

SINT  folidi  numeri  /imiles  Ai  Bi  & latera  illius  fint 
C,0,£,  huius  vero  illis  propomonalia  F,  G,  H,  ita  vc  fit 
Qad  Djquemadmodum  FUd  di&  D>ad  £,ficut  G>  ad  H. 

t Dicointer A,&'B. ca 

A»  jo*  M,6o.  N,i  so.  • B,  240.  dere  duos  medios  pro- 
I>  6.  L,  12.  K,i4.  < V portionales, & pr^or 
C|2.D,3*£,f . F,4.  Gjd. H.io.  eionem  A ,ad  B, 

. . eciplicatam  eius,quam 

habent  latera  homologa  C,F,vel  D,  G,.vel  E,  H.  Multi- 
plicantes enim  fe  mutuo  C,D, faciant  Ij&  F,Gjfc  mutuo 
multiphcates  faciant  K.Ite  D,F,  fe  mutuo  mukiplicates 
fiiciat  L Pollremo  E,H,ipfum  L,mulciplicates  faciat  M 
N.Ji^ia  igitur  C,D,E,ipfis  F,G>H,proportioiiaies  funti 
erunt  & permutando  proportionales,nimitum  vt^C,  ad 
Fjita  D,ad  G,&  E,ad  H.  Qgoniam  vero  D,  multiplicans 
C,&  F, fecit  I.&  erit  vc  Qad-F.ita  I,ad  L.Simiii  mo* 

do.,quia  F,  multiplicans  D,&  G,fccit  L,  & K ; b erit  quo- 
que vt  D,ad  G,ita  L.ad  K.Sunt  ergo  I,L,K,cdntinue  pro^* 
portionales  in  ratione  C,ad  F,vcfD,jid  G,vel  E^ad  H.Et 
quWatn.AXolidus  fa£lus  eil  ex  mutua  moIeiplicMone 
laterum  C,D,£;fadus  efi  autem  I,  ex  multiplicatione-^ 
miitua  C.D;fit  vt  £, multiplicans  I,faciat  A.Eodom  mo- 
do cuntB,folidus  fadus  ht  ex  mutua  .mulHplicacione-^ 
laterum  .F,pyHj  & K,  fadlus  ex  mutua  inubiplicatione 
^.Cjnumerus  H,ipfiim  K,  multiplicans  faciet  fi . Quare 
cum  E,u)ulcipilicansl,&  L,feeerit.A<»  & M.  c erit  A,  ad 
, Yt.I^ad  h,  hoc  eft , vt  C>ad  F,  vel  D,ad  G,vel  jE^ad 
iHiEadem  racione,cum  H,  multiplicans  L,  i:,  fecerit  N» 


^ T 


VIII. 


'}fl\ 

|&  Bi  a erit  N,ad  £,vt  K,hoc  cft,vtCfad  F,vel  D,ad  f 

Gjvcl  E>  ad  b Eft  autem  & M,ad  W.vcE,  ad  H j quod 
iE,  H,  imiltiplicaotesL  v fecerint  ipfosM,&JW. Igitur 
A,  M,  N,B,  continue  fuht  proporti&nales  in  rationem 
C,ad  F,  vel  D,  ad  G,  v^dE,  ad  H;  Atque  Idcirco  inter  A, 

I B,  folidos  /imiles  duo  liledi)  M,  Ty^tcontinue  proportio- 
nales cadunt.  ' . 

QVONIAM  veroxum  A,  Mjli^yB^lIrttpropQrriorta- 
Ies  continuejproportio  A,B,triplicata  eft  eius,  quam  ha 
bet  A,ad  M,-Eft  auteni  Ak.  ad  M,vt  C, adT,  vel  D,  ad  G, 
vel  E,ad  H:  Kabehit  quoque  A, ad  B,foIidus  ad  folidum, 
proportionem  triplicatam  ehis.qnam  habet  Cjad'F , vel 
I>,ad  Gjvel  E,ad  H,latus  ad  latus  homologum.  Quocir- 
ca i Duprum^iimilium.foUdorum  numerorum  duo  me- 
di^ &c.  ^uod  oftendendumxrat.  ‘ r 

V.  S'G  HOL  1 V ‘ 


CVM  demouflratttm  fit  N^Bj  pro^ouionales  ejfe 
in  ratione  C,  adF,  vel  Dy^ed  G,  vel  Ey  zd  Hy.li^tut  inter 
duos  Jimiles  folidos  AyS^-B\c»dere  duos  medios  proportio- 
nales My&  Nyin  ratione  laterum  homologort^  C y F,w/ 
£),  CyVelEyHyaJftimptojum  . 

Ex  ijsyqus.  ditia  funtyperjpicuum  etiam  eJi-ydMos  medios 
proportionales vtrumliht /olidorum  AyBy  inter  fe 
cjfe  compofitos.C^n  enim  AyMyN,Bj  oSienjiJint  proportio- 
nales in  ratione  Cyad  FyVel  Dyad  GyVel  J^^a/i^ii-yisoc^eftyef- 
fe  AyadMyt^  Myud  Nyt^  NyadByVt  C,adFyVel  Dyad  G, 
velE,ud  H\metiantttr  auttm  FyGyHy  latera  futtm folidum 
ByCon/equentes  confequentemyfi  de  propertionilus.Nyad  B, 
(3*  Cyad F^vel  D,adOy  vel  £,  ad  Hy  lojquamurimefientur 
qttoque  CyDyEyipfum  Nyantecedentes  antecldentemi^quod 
jit  Ti^ad  ByVt  C^ad  FyVel  DyUd  G,vel  Eyud  H.  Atqui  ^ C, 
DyEyip/urn  Mitnetiuntur:(Cum  enim  Myfa^ut  fityper  eon 
ilruhionemyex  E, in  Lymetietur  E , ipfum  M,  Deinde  quia 
.\iyidyBypfoportionales  funt  ipfis  /,  Ly  JC,  metitur  autem  K, 
\pfum  Byquod  ByfxSius/it  kd  Kyin  Himetietitr  iquoque  lyip- 
futn  M: Metiuntur  autem  C,  D,  latera  pUnUm  /ujum  /. 

. k a Igitur 
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'idem  fcmper  nultieruSjquomodocunquc^ 
ordinem^inter  le  permutent . ' ■ ’ • 


jiy  Sf  Cj8*  • 

Di  I s.  £)  lso.  £,14,  C>40. 


P15‘def. 


di^.fep. 


S I ifT  primum  trts  fut- 
meti  dstt  AtB,Cy(^  ex  Ay  in 
ByfintDff^exDyinCyfimt 

■E.Dteo  eundem  E,protreuriyJl ex  Ayi»  Cyfiit  Fyin  £* 
fffulriplieeturiltem fi  ex  S\in  Cyfiut  Gitf-  GyinAymuUipU- 

cetur.  S^enium  enim  C,multiplic*nty  J>ifdeit.Ey  ^ ffi* 

E.ud  Dyit*  Cyui  vnitutem  j sed  vt  Cy  ud  vnitutem  ,\itu 
fue^ue  efi  Fyud  A-,ij»kd  Aymultiplieunj  Cyfu,ci,a^  Felitur 
erit  vt  EyUd  'D,itu  F,#rf  A:Vt  autem  Dy  ad  Biic  jfu  efi  A y, 
ad  •vnitdtenvy  prepterea  que^d  Aymuiii^ieunt  B , facit.  Qi\ 

Igitur  ex  equalitate  entyVt Eyud  Byita  Fr  l ^ < 

ad  vnitatem:  d atqtie  rdrtree numerusex  \E\fV.\  F» 
Eykevnitatemfa&dSyhoeefiyipfemetau^.^Di.  .Ay  . 
merusEy  aqualis  eritxmmero  faSe  ex  M,  i B,  vnitas. 
in  Fypreduffum  ex  Ayin  C.  §}Aemadme-  , ' 

dum  igitur  numerus  Ey  fit  ex  Ay  in  B y^  expriduSo  id  C^ 
tt a idem  E ,fit  ex  A i in  C.,  ex  predufie  ‘inB,  §^od  efi 

primum.'.  * .•  , -xi-,-.  / . 

R y k s y S quia  ex  CyinD fit  E;  c erit-vt  £,  ad-Dy  ita  ^iS.def. 
Cyud  vnitatemiSed  vtC,  ad  vnitatemyf  - i I5»def. 

ita  etiameB  Gyud  Byeo  qued  Gy  faausefl  E»  » 6^  .1 

ex  Byin  exigitur  erityveS, ad  DyitaGyud  J>y  \|  J 

B:  Vt  autem  Dyod  Ay  g ita  efi  B , ad  imi-. , Vnifas  . | gt  $.def. 

tatem.pmpteredqmA  Dtfaaui  efiexA.y  . ' ' ‘ 'j 

in  B.Igitnr  dx  eqmeerityVtByad  Ayha  Gy  ad hlhip.yj^, 
acpretnde  numerus  faShts  ex  Eyin  vnitatem.y  id  eR  y ipfe-' 
ruet  numerus  Eytqualis  erit  numere genito.ex-Ayin  Cypre-: 
duHum  ex  ByinC . Quemadmodum  igitur  £ y gignitur  tx 
Ayin  By^  ex  produRo  in  Cyita  idem  Eyproerearur  eXBy  in 

Cy(^  expreduReinA  i'Qued  eRfecundum».:.  ' 

SlJiT  deinde  quatutr.Jtumeri  A,BiC,Ji:atquaax  Ayin 

Byf^  ex  preduRe ihCy^‘ex  pYedu-  v.., 

Ro  in  Ihfidt  E.Diee eandemEigigni ..  AyZJB^ySi  Ci'qkDyS^ 
ex  At  in.By  ex  praduRo  itujyy  & v „ {y  tAP^i  , 

ex  preduRo  in  Giltem  ex  Apn-Cyet  eX  predteite  in  B,^  ex 

k I preduRo 


i 


i 


i 
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3.'C,4.X>.y.  produit^iH  D:li*mex  ^,in,Cyl^^ 
£ j Iie.  ex  produci 0 in  D y fx  produco  in 

'Bxltem  ex  A.in  D,C*  e*  produUo  in 
%&  *x  produBoin  Ctitem  ex  A ,inD,&  ex  prodn&o  in 
Cy  & ex  preduBo  in  B:  Item  ex  By  in  C,  & ex  produSko  in 
Ay&  ex  prodttBo  in  D:Item  exBiitiC,&  e:i  produBo  in  Dy 
ex  produBein  A: Item  ex  Bytn  D,&  ex  produBo  in-Ay& 
ex  produBeen  C:ltem  ex  B,in  Dy&  ex  produBo  in  Cy&  ex 
produBo  ih  Axftem  ex  C,i»  D,  & ex  preduBo  in  Ay  &*x. 
produBo  in  B:Item  ex  Cyin  Dy&exproduBo  in  By& ex  pro 
HkBo  i»  A : ita  w pretenprimakt  multiplicationem  y^ua 
amnes  quatuor  numeri  crdindtim  multiplicantur  inter  fty 
fiant  ' t \ multiplicationes  diuerfe  producentes  eundem  fem^ 
per  numerum. §lwuii  enim  vt  in  tribus  ofienfum  efl  , idem 
numerus  fifr/^e  genitus  numerus  exAyin  Byducatur.fr  sus 
in  C y deinde  hic  produBus  in  Difiue  prius  in  Dydeinde  hU 
produBus  in  G\  canfiui  id  quod  primodcco  proponitur. 

D£/7^DE  quitero/t  in.^ibut  ejl-oBemfum,  idem  numerus 
fit  ex  Ayin  By&  exprdduBd  inCy  qui  fit. ex  Ay  in  C , & ««I 
produBo  in  B; perfluit  efl  eunde  numerupgni  tum  exAy 
in  Byf^  ex  produBo  in  C,^  ex  produBo  in  Dytu  ex  Ayin.Cy 
^ ex  produBo  in  By&  ex  prtfdtcBo  in  D.quodeft  fecuHdum. 

TERTI  O quoniam yVt  in  trtbus  efi.ofienfumyidem  nume 
rus  proerdatufyfiuo genitus  ex  Ayin  Cy  ducatur prms  in  B y 
deinde  hic  prOduBses  in  Difiue  prius  in  Dydeinde  hic  produ 
Buein^  ypaUt , etmdem  gener  ari.numimm  tumex  Ayin 
Cyt^  ex  produBo  iti  By  ^ ex  pruduBOend^tum  ex  A y in 
Qy&  e%  produBo inDy& ox  pfroduBosmJ$ % Cum  ergo  ille 
fit  aquatis  proxime  oftenfus  primo  produBo, rrit  hic  aqua 
lis  eidem, quod  eB  tertium.  • '.'  'y  v\"‘-  ■ ^ v ', 

’ ^ARTO  quiayvt  in  tribus  ofienfum.efiy  idem  numerus 
fit  ex  AfinSy&  ex  produBo  in  D,qui  ex  Ayin  D,f^  ex  pro- 
duBo in  Bigignetur  quoque  idem  numerus  ex  AyinByt^  ex 
produBO‘in'  py(^eX prosiuBo  imC^uiex  A^in  Dyp'  ex  pro 
duBo  in  By  ex  produBe  in  GlSed  ilid ofienfus  efl  primo  M-j 

eo  aquaiis  eiyqui  fit  ox  Ayin  Byprex  produBo  inCy& ex  pro 
duBoinTXIgiiur  p* /jic.^tuod-eB^jeurtumi  > 

f N JT.  ds  qupniamy  vt  demonBratsdm  efl  in  tribus. 
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id tm  numerus  gignitur  ex  ^,in  Ci& exproduBa  in  D^qui 
ex  jiyin  ex  prcduilo  in  C i producetur  idem  numerus 
ex  A,  in  C,c^  ex  produBe  in  D,(^  ex  produBe  in  Byqui  ex 
Ayin  Dy(^  ex  produBo  in  C,e^  ex  produBoin  B.Cum  ergo 
iUefit  oftenfus  tertio  loco  equulis  ei  , qui  fit  ex  AyinBy^ 
ex  preduBo  in  Cy& «x  produBo  in  D j erit  & hic  eidem  e- 
qualis  . §luod  eft  quintum , 

$ E X T O,  quiuyvt  in  tribus  demenftruuimuSyidem  nu 
merus  fit  ex  A,in  ex  produBo  in  C,  qui  fitexBy  in  C, 

ex  produBoin  A y liquet  eundem  procreari  numerum 
tum  ex  Ay  in  B,  ex  produBo  in  C’,  & ex  produBo  in  D, 
quam  ex  Byin  C,&  ex  produBo  in  Ay  ^ ex  produBo  in  D. 
i*uod  eB  fextum  . 

SEPTIMO  quiUyVt  in  tribus  eftendimus  y idem  nu- 
merus gighitur,fiue  produBus  ex  Byin  C.  ducatur  prius  in 
A y deinde  hic  produBus  inD  y fiue  prius  in  D , deinde  hic 
produBus  in  A;  confiat  eundem  numerum  fieri  exBy  in  C, 
ex  produBo  in  ex  produBo  in  Ayqui  fit  ex  By  in  C, 
cj*  ex  produBo  in  Ay(^  ex  produBo  in  D . Sed  hie  proximo 
oBenfus  eB  equalis  ei , qui  fit  ex  Ay  in  By  ex  produBo  in 

C,Cr  ex  produBo  in  Ti Agitur  illoyquod  eB feptimum. 

O C TA  V O quiuyVt  in  tribus  oBenfum  tflyidem  nume- 
rus procreatur  ex  A,in  By(^  ex  produBo  in  D,  qui  ex  B,  in 
ex  produBo  in  A',gignetur  quoque  idem  numerus  ex 
Ayin  Byf^  ex  produBo  in  Dytio  ex  produBo  in  C y qui  ex  B 
pfi  Dytja»  ex  produBo  in  Ayt^ex  produBo  in  C.  Sed  ille  pri- 
mo loco  oftenfus  efi  equalis  eiyqut  fit  ex  Ayin  By  ex  produ 

Be  in  Cyffi'  ex  produBo  in  D. Igitur  et  hic.^uod  eft  oBauu» 
'NONO  quiuyVt  demonjlratu  eB  intribuSyidem  nume 
rus  fit  ex  Byin  Cy&  eX  ptoduBo  in  D^gui  ex  Byin  D,  ^ eX 
produBo  in  Cyprocreabitur  idem  quoque  numerus  ex  By  in 
CyCr  ex  produBo  in  Dy(^  ex  produBo  in  Ayqui  ex  By  in  Dy 
ex  produBo  in  C y ejy'  ex  produBo  in  A . Sed  ille  oftenfus 
eft  feptimo  loco  eqttaiis  ei, qui  fit  ex  A,in  B,  ex  produBo 

in  Cy(^  ex  produBo  in  D.Ergo  ^ hic . §luod  efi  nonum  . 
DECIMO  quoniam  , vt 

in  tribus  eft  demonfiratu,  idem  A,Z>  ^ J . C,  4.  D,S* 
gignitur  numerus  ex  A,  in  C,  E,  izo. 
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O*  t:^fr0du(fa  D » fui  ex.C  , ia 


Afi,  Bi  i*  C>4« 

110.  JDi&  0X  pTitdH&9  ia  J.prodttcefttr 

qnoqut  idtm  num$rHs  ex  AfinCi 
iHo  in  D,e5*  *x  produUe  in  Btijurex  C,i»Bi& 
i, in  Af  tx  proditio  in  B.Std  ille^  vt  ttrtio  loco 
1 fit  ex  A,in  By  ex  produco 
produSo  in  D.  Igitur hic  ^od' *B decimum. 

\m*tl  in-tribus  yidem 
numerus  gignitur  ex  Byin  Cy&  ex.produ&o  in  D , qui  ex  Cy 

' ■ I nume- 
^ ex  produffo  in  -Ayqui 
!» ex  produUo  in  A*  Sed 
eiyqui  fit  ex  Ayin'By 
D.  Igitur  ^ hic  eidem 

&Hod  eli  vndecimum. 

'r.'SODBM,  argumentandi  mode  vtendum  e fi  in  quinque 
ruei  plurthm  numeris ydummo do  interdum  in  quinque  ujfu~ 
" , <•  matuf  id, quod  ium  in  quatuer  demon- 

A.  B.'  C.  D.  E,  firatum  eft , ^xinftXyquod  tn  'quinque  , 
A^'B.  C.  E,Dr  ,^.Vt  in  quinque  numeris  AyByCyD, E, 
A.  B,-  E.  D.  C.  > appAret, quorum  ordmem  ter  immutuui 
S.  C.  Ai  jy.E.  muSyidtmque  femper  numerus  ex  conti- 
i..  ,i  y.*. ; > ' nuA  eorum  multiplicatione  inter /e  pro- 

cfeottcrMam  produihts  ex  A yin  ByCum  Cy.  Dy  Ey  confiituit 
quatuor  numeres, Ergo  quomodoeunque  inter  fe  ordinem  per 
mureni.edndetn  femper  gignent  numerum ; ac  proinde  eam 
fecundus  ordo  , quam  tertiutyCundem  numerum  producet  , 
quem  primus, Item  quia  tres  numeri  AyEy  C,.quomddoeuH-\ 
que  ordinem  commutent^undem  efitciunCnumerum  \fit  %/t 
qstArtds  mdo eundem pnrfus  numerum  procreet  ^quempri- 


efi  efienfumyequalis  eli 
inCy&exj 

POSTBEMO  quoniarhyVtofienfi 
iu  D,&  ex  produSld  in  Byproereabitur  quoque  idem 

rus  ex  Byin  Cyf^  ex  produUo  in  Dtf 
exex  Cyin  D,  ex  produHo  in  B,d 
Me feptimo  loco  ofienfus  efi  equalis 
rx  produSo  inCy&  ex  produco  in 
aqualis  erit.&uod  efi  vndecimum. 


musy(^ fie  de  caterit.  < 1 

.18.  PROPos.  20. . 

s I inter  duos  numeros  vnus  medius 
proportionalis  cadat  numerusjSimiles  pla- 
ni enint  illi  tiurnm.  ^ ' ' 


CADAT 


LI,BE%,  VIII.'  j5j 

G 'A  D A T inter  A,&  B.medius  prop^ntionalis  D.Di' 
co  A,&  B,eiTe  planos  llmiles.  Sumantur  D,  & E,  minimi 
in  ratione  A,C,B.Quia  igitur  D, E. minimi  funt  in  ratione  - • , , 

A,  ad  Cj»  metientur  D,&  E,ipfos  A,&  C, aeque : mctian* 
tur  per  F.  Similiter  aeque  metientur  ipfos  C,&  Brmetian 

'cur per G.b Itaque F, multiplicans.  . . • * h9.pron 

D,& E,  faciet  A , & C:  c Item  G ,V  A,i8.  C,24.  B,  ji. 

eofdem  D , & E , multiplicans  fa-.  D,  E>4.  F,6.  G,8. 
cietCj&B.^iia  ergo  E, multipli-  . 
cans  F,&  G,kcit  crit,vf  C,ad  B,ita  F:ad  G:  Vt 

autem  C,adB,ita  eratD,ad  E.Igitur  eritvt  D,adE,ita  F, 
ad  G>&  permutando  vc  D,ad  F,iu  E, ad  G.  Quoniam  ve'- 
ro  F, multiplicans  D,  fecit  A, erit  A,  plaritis,  cuius  latera 
DjF.Simili  modo  quia  Gi  multiplicans  B, fecit  B j erit  & 

B,  piantis  ciiius, latera  E,  G.Cum  ergo  heee  latera  oftenfa 
fine  efie proportio.nalia,hoc  eft,D,ad  F,vt  E,ad  G,  erunt 
,cx  defin.A,  B,  plani  fimiles.Q^re  fi  inter  duos  numeros 
vnus,&c.Quod  demonfirandum  erat. 

; TH  E O R . 1 9..  P R O P O S;  i i.  iix. 

' SI  inter diips numeros  duo  medij  pro- 
portionales cadant  numeri ; Similes  folidi 
funt  illi  niimeri.^ 

c A D A N T inter  A,  &B, duo  medij  proportiona- 
les C,0.picd  A,  &' 

B , efle finiiies  ibli-  A,  i4*  C.ra.  D,  B, 
dos.  Sumantur  tces  t.  ' . F,  G,  9. 

Ej  F , G , minifpi  HI  H,  i.  I»i.  M,24.  K,  j.  L,  s.  N>72; 
ratione  A,  C,  p,  B.  . 

Quoaianiigiturin- , A,  8,.-,  C.»  i-s.  18  B , 27* 
terE,  &G,  medius.  ,,  B,  4>  , G,  9. 

cadit  propoi;ciona7  K,j,  L,3.  N,  /- 

lisF;,eeruntE  - L io  off. 

G,plaai4imi^s;lint  ipfitis  Ejlirera  H » l s ipfius  vero'G  • “ * 
lacera  ijlis  prdporrioyalia  KjpEt  quia  E,  F,  G , cum  mi-| 
nimi  ,fit^  iin  ratione  A , C » D , f . xque  metiuntur  ipfos  fa  i.  fej> 
A>C,D,eiufdem,rationis  cum  illis> ractiantar  per  M.Eoj 
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ixi.fep.  demque  modcs»  quia  E,  F,G, minimi  arque  metiuntur  C, 
D > B , eandem  habentes  rationem  cum  illis  •,  metiantur 
]3^.proh  per  ita  vt  M,multi- 

A,  24.  C,  72.  D,  plicansEjFjG.fticiac  A, 

' E,  I.  -F,  - G,  9.  C,Dj&  N,multiplicans 

H,r.  1,1.  K,3.  L,j.N,72.  eofdcm  E,  F,  G , faciat 

C,  D,  B.  Fadlus  eft  autc 
^ / A, 8.  D,  12.  D,i8.  B,  17.  E,cx  multiplicatione_j 

E,  4*  F,  6.  ' G,p.  mutua  luorum  laterum 
[ H>2.  Ijj.M.s.  K,3.  L,j.  N.j.  H, &I;  necnon  G_,  ex 

mutua  multiplicatione 
; fuorum  laterum  K,&-  L.Igitur  A,  producitur  ex  mutua_> 

multiplicatione  B,ex  mutua  multiplicatione.^ 

K,L,Njatque  adeo»A.folidus  eft  numerus, ex  defin.latcra 
habens  B,folidus  etiam, latera  habens  K,  L,N , 

Quia  vero  M,&  N,multiplicates  F,faciuc  C,&  D,vt  oftci 
cj  8. fep.  dimusjc  erit  C,adD,vt  M,ad  N.*  d Sunt  autem  C,  & D,  in 
|di7.y<^,' eadem  ratione,inqua  E.&  F;quod  N,  multiplicans  E , & 
F,  fecerit  ipCos  C,&  D*,Nec  non  & E,  F,  eandem  habent 
rationem, quam  H,K,vel  IjL.Etenim  inter  planos  /imiles 
E,G,cadic  F,medius  proportionalis  , per  coroll.  propof 
fp.huius  lib.in  ratione  laterum  homologorum  H,  K.  velj 
T,L.Igitur  erit  quoque  H,ad  K,&  I,ad  L,  vt  M,  ad  N , &| 
permutando  H,ad  I,vt  X,ad  L;&  I,ad  M,vt  L.ad  N.  Pro-; 
portionalia  ergo  funt  latera, H,I,M,latcribus  K,  L,  N;  aci 
proptcrca  /imiles  funt  numeri  folidi  A,&  B.  Quam  ob  re 
fi  inter  duos  numeros  duo  medij  proportionales  cadant 
numeri,&c.Quod  eratdemon/lrandum . ' 

S C H O , L I V M.  ' 

DVO  exempla  appefuimusyi»  quorum  priori  liquido  ton 
ilaty^nitatem  E,ejfe  planum  numerum  , 'onitattt  H yl, 
eius  latera  , licet  tmprop^e^  ve  in  definttione  numeri  plani 
monuimus.  St  enim  vnitatl a numeris  planis  eXcludamusy 
nen  potet tmus  hac  argumentatione  EucUdis  demonftrare ^ 
numeres  B;qui  includunt  duos  medies  proportionales 
C,<^  Difjft [olidos fimiles.^od  idem  continget  in  alqs  om 
nilus  numerisyqui  habent  duos  medios  proportionales  in  ra- 
tione multiplici;cuiufmodi  funt  etiam  AyByin  eodem  priori^ 
~ 1 1 

, . cX«m- 
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exemplo. Hoc  nutem  eil  abfurdum^cum  Euclides propojitio' 
ne  generaliter  proponatyedq-,  fine  ulla  exceptione  demifiret. 

THEOR.  20.  PROPOS.  22.  xx. 
SI  tres  numeri  deinceps  fint  proportio- 
nales, primus  aute  fit  quadratus  i Et  tertius ; 

quadratus  erit . ' 1 

SINT  tres  numeri  A,  B,C, continue  proportionales,  j 
iTcque  primus  eorum  A , quadratus.  Dico  & tertium  C y 
quadrarum  c fTe.  Nam  cum  in-  . 
ter  A, &C,tadatmediuspro-‘ A’,9.  C,^24.' 

portionalisuerunt  A,&C,pla-  ' ‘ ’ * ^ 

ni  fimiles. Quare  exiftente  A,quadraco,erit&:  C,  ei  iimi- 
lis, quadratus. Si  igitur  tres  numeri  deinceps  /int  propoi^ 
tionales,&c.Quod  demonftrandum  erat . 

,,THEOR.  21;  PROPOS.  23.  xxj. 

^ SIquatuor  numeri  deinceps  fint  propor 
tiohalcs , primus  autem  fit  cubus;  Et  quar-; 

tus  cubus  erit . - 

SINT  quatuor  numeri  A,B,' C,D, proportionales  con 
tinue,&  A, primus  fit  cubus. Dico  & quartum  D, cubum 
eflc.Cu  enim  inter  A, &D,-  . • — 

cadant  duo  medi)  propor-  • A, 17-  B,4f.  C,75«  'Dii2  j. 
rionales  erunt  A‘,  & 

Djfolidi  fimiles.Quare  exiftcnte  A‘,cubo.erit  & D,illi  fi- 
milisjCubus.Quam  ob  rem  , fiquatuorriumerrdeinccps  1 

fitit  proportionales,  Quod  erat  demonftrandura  . 

SCHOLIVM. 

HAEC  eH  apud  omnes  interpretes  EHel'idis^efUfrs'epruL 
di/vulgatn  demonflmiiv  preeedentium  duarum propofitio* 
num \tfitam  qui  diligenter  examinare  uelit , tnweniet [ane 
nraneam  ejfeyt^  impetfe&am.Cutn  enim  ad  defin.zi.  liLy, 
rradiderimuSjduos  numeros  planos,  uel  felidos  poffe  fimiles 
ejfe  f-quamnis  non  quibuficunque  lateribus  unius  exhib er ^ 
poffint  alia  latera  alteriks  propertienaliaydummodo  quibu.  \ 

dam  lateribus  unius  proportionalia  fint  quadarri  alterins[  : 

■ ■ — ■ ■ ■ I — l—iW  IIIIHIl  !■  ■ !■  ■ ■■  J 

lureu 


I 


Digitized  by  Googie 


T}4  • ' EVC  LI 1).^  G EV  M, 

fure  oftimo  quis  inficiuri  fot  erit  ^ (i  duorum  planorum  fimi- 
lium  vnus  fuerit  ijuadratus  , alterum  qucque  quadratum 
eJfej^Jt  duorum Jimilium foUdorum  vnus  cubus  fuerityulte 
\rum  etiam  effe  cubum  : quod  tahten  in  demenHratione  pro 
conceffo^atque  omnibus  perfpicUo  affumebatar,  Nam  pojitis 
duobus  numeris  planis  6q./imilibuSifatis  eji  , vt  duo- 

bus lateribus  priorisyqualia  funt  tz,  exhibeantur  alia 
duo  latera  poiierior  is  ^nimirum  4.^  16  prcportionalia.Vn- 
de  etiamfi  prior  fit  quadratus  ^habens  duo  latera  aqualia  6» 
6-merito  dubitare  quis  pofiit^immo  omnino  negarcypcfie- 
riorem  habere  alia  duo  latera  his  proportionalia , hoe  #/?, 
interfis  quoque  equaliayatque  adeoejfe  quadratum',  quem- 
admodum etiam  manif^um  eft  yhifice  lateribus  prioris 
9<  vel  I 8.  non  refipondere  alia  latera  in  pofieriori 
proportionalia.Si  igitur  his  lateribus  prioris  numeri  no  repe 
riuntur  alia  latera  in  pofieriori  preportionalia.quanquam 
ipfi  nUtneri fint fimileSyCur fine  demonfiratione  vlla  concede 
mus  , his  lateribus  prioris  aqualibus  6.  ^ 6.  affignari  pojfie 
in  pofieriori  alia  duo  proportionalia, videlicet  inter  fie  a~ 

qiidtiaf  Iterri  dicendum  efi  de  [olidis  fi  milibus  • ^^uoprepter 
vtramque  propofitionem  Euclidis  aliter  demonUrabimus  > 
ad  huncyquifiequtturymodum.  ' - 

SINT  tres  numeri  AyByCyCOntifsHeproportionaleSy^ pri 
mus  A,quadratus:  Dico  C, tertium  efie  quadratum. Sum 

pio  enim  D.  latere  quadrati  Aycum  Dycx  defin.in  fe faciat 

Aberunt  D,(^  Aycx Jcholio pro- 
Ai^€,  Bj  48.  C»  d4;  pofi,  9,  huius  lib,  ab  vnitate  con^ 
•"  D>  6,  £,'8»  tinue  proportionales  , eritque 

. vni- . eonuerten/o  A^adDy  vt  Dyud 

vnitatemiatque  adeo  cum  inter 
numerum  A,eudemyt^jam  numerum  Cyquam  vnitatem  y 
'cadant  medif  proportionales  multitudine  aqualesynimirurn 
vnus‘y  cadent  quoque  totidem,ex  theor.  qyficholif  propcfi.  10.  ' 
huius  lib.inter  vnitatemyatque  Cy  numeruotynimiru  vnusy 
qui  fit  E.^tohiam  igitur  vnitas  df'  EyCynumeri  funt  conti 
nue  proporttonalesiproduceiur  Cyox  Eyin  fie  ipfiumy  ex ficho- 
lio  prepofi.  t o.huiut  lib.Ac  proinde  Cyquadratus  arit  ex  de- 
fin.cuius  latus  E, 

U'i  -I  - i.  i.-  I I . I I ■■  I ■ iH.*^ » ■ III  . — 
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IA  L i T ^ R.  Sumptts,  tribus  numeris D,  E>  F,  minimi^ 
in  ratione  A^ad  ByHd  Cimettetur  D^ipfum  A^t^  F,x/>- 
fum  Cytque^  ex  ijsy  qus.pl}endimus  ad  prepgs.  zt.  lih.j.  E: 
quonia  extremi  DyFyminimoru  trium  numer*ru,per  eorolf, 
i,  propos.  z.  huius  lib.  funt  qua~ 
dr uti:  ESi  autem  Ai  quadra-  Ayi6,  ByA8.  C>64. 

tus  t ex  bypotbeji cadet  inter  C,/8. 

A , h y (Quadratos  medius.  £.  rz.  Fyi6. 

'VnusproporttonalisyVtG.^ia  £,^4.  . iC,S.  F>4«-^ 
veroellexaquOjVtAyadCyita^. 

I>f  ad  Fy(^  permutando , vt  Ay  ad  Dy  ita  Cydd  Fjb  cadet 
quoque  inter  Cy^  F,  vnus proportiof\alis  mediuty  nimirum 
H.  Cum  ergo  F,  primus  metiatur  C,  •ultimum  j f metietur 
idem  Cp  fecundum  H,  Sumpto- autem.  I,  latere  qudd.rati  Fj 
metiatur  I yioties  numerum  Ky  quoties  Fyipfum  Hymetiturl 
ita  yt  Hy  ad  Fi  ^ Ky  ad  /j.  eandem  habeant  proportionem 
multiplicem.Sit  quoque  Lyquadratus  ipjius  K.dltaque  quia 
ratio  Lydd  F,  quadrati  ad  quadratumy  duplicata  ejl  ratio- 
nis Ky  ad  I,  lateris  ad  latus , hoc  eify  HyadF:  Ejl  autem  ^ 
vatia  Cyad  Fyetufdem  rationis  Hyad  Fy  ex  defin.  dupUcatay 
quod  conuertedo fint  proportionales,  etiam  CyHyFy  erit  L,ad 
FyVt  Cyad  F‘yAc  proinde  L,^  Cyequales  funt.Exifente  er-} 
go  LyquadratOytx  conftruclioneyO'  Cyquadratus  erit. 

A LI  T E R,  e.  Sponsam  Ay  ^ Cyjtmilesplani funt;  fint 
eorum  latera  proportionaliayDyF,quidem  ipfius  Aiat  F yCy 
ipjius  C;  ita  vtftt  Dy  ad  Eyjisut  F,  ad  G:  ajfumaturque  H, 
latus  quadrati  A.  §luoniam  igitur  idyrn  numerus  Ay  pro-, 
ducitur  ex  Dyin  Ey(^  ex  Hy  . 

in  fty^f  erunt  H,  HyFyCon-.  \ A,  ^6.  5,48.  Cy6q.. 

iinne  proportionales . Cum  ^ Hy  6,  />8. 

ergoft  Fyud  GyVt  Dy  ad  E i . .D,5,E,IZ, 
cadatque  inter  Dy^  Ey  me- 
dius proportionalis  Hy.gcade(  quoque  inter  Fy^GyVnus 
medius  proportionalis  j qui  . ■ 


fit  l.^uare  cum  FylyGyJint 
cetinue  proportionalesy^  ide 
numerus  fiet  ex  Fyirt  C,  qui 
ex  Jy  in  fe  ipfum  . Ftt  autem, 


Ay^6.  By^St,.  Gj^4' 

Hy6.  ' , lyS. 

D,6t  Ey6t  I F,8.  G.8. 


Cyex 


•V 
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^aumerum  O,  efuottes  Hiipfnm  •ut^L^ad  Hyis'  O,  ad  N, 
eandem  habeant  proportionem  mHltiplicem:fit  quoque  P,cu 
^bus  ipjius  O.a  Itaque  cum  ratio  P^ad  Hycubiad  cubum^tri 
plieatafit  rationis  0,ad  Nylateris  ad  latusyhoc  ejl.Lyad  H: 

Sit  autem  ^ ratio  D^ad  Hyciufdem  rationis  L^ad  H,ex  d»~ 

/in.  triplicat^  i quod  conuertent(o  prcpor/iona^les  etiam  fint 
DyMyLyHy  erit  Pyud  HyVt  X>yad  Hi  propterea  Py^J>, 
aquales  erunt.  §/uare  cum  P.cubus  fit^ex  conftrudioneyCH-' 
bus  qUPque  erit  D. 

^THEOR.  22.  PROPOS.  24. 

SI  duo  numeri  rationem  habeant  inter 
le,  quam  quadratus  , numerus  ad  quadra- 
tum numerum, primus  autem  fit  quadratus, 

& fecundus  quadratus  erit . v.  . , 

I SIT  enim  A,ad  B,  vt  C»  quadratus  ad  quadratum  t>j 
/itque  A,  quadratus.  Dico  & B,efle  quadratu.  Cum  enim 
|iit  A,  ad.BjVt  C,adD;bcadac  • , bi'x.i>5. 

autem  inter  C,  & D,  quadratos  A,  F.  48.  B.^4.*' 
vnus  medius  proportionalis,  vi  C,9.  E,  li.  D,i6. 
delicet  Ei  c cadet  quoque  inter  - ■ cg.oB. 

A,  & b,  medius,  vnus , qui'/It  F.  guia  igitur  tres  numeri 
funt  continue  proportionales  A.F,B j & A,primus  eft  qua 
dratusj  erit  & R,  tcrtius,quadratus.  ^are  Ii  duo  numeri  dzz/oS. 
rationem  habeant  inter  fe , quam  quadratus  numerus  ad 
quadratum  numerum, &c.J5^od  erat  oftendendum. 

COROLLARIVM. 

I LIQVFT  ex  Jiiy,j'roporcionem  cuiufuis  nnm«i  quadrati  ad  quem 
libet  numerum  non  quadratum  cxhibeii  nullo  modo  pofle  in  duo- 
bus numeris  quadratis.  Si  enim  c^thiberetiir,  e clfcnt  ambo  priorcsj  _ 
numeri  habentes  proportionem,  quam  quadrati  proportionis  cxhi-l  ■*4*<*m* 
bitx, etiam  quadrati,  eugi  primus  ponatur  quadratus.  Quod  eft  ab-* 
furdu.Ruiiitucjet^h\/ec;un(U]s„noa  quadfiitus.Vnde  num,eri  in  dupla 
proportione  proportiwnc  non  habent, ^ua  qu.adratus  ad  quadratu.Si 
cniin  haberent,  eflene  omnes  hi  dupli  numeri. 4.8. I^.)a.d4.i28,&c. 
quadratilPritmvcnim'4.exllletc  quadrato, f eilet  & S.qitadratus.I-  f 
gitgP;S(p(f.%,jj,  & abfurdu.g  Na  inter  4.^  8:&inter  8.&i^  r, 

Sc  in:4r  jai&c.elderet  medius  proportjonalis,li  efifent  quadra  ^ 
ti:  cu  tamc  inicholioprop.8.  huius  li.deincftratu  Iit, inter  numeros 
dupli  proportionis  quofuis  nb  pofTe  cadere  mediii  proportionalem. 
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‘SIMILI  modo  numeri  in  quincupla  proportione  proportionem 
nun  habebunt,  quam  quadratus  numerus  ad  nurperura  quadratum. 
Si  enim  habercnt,a  caderet  inter  eos  medius  proportionalis,  b Igi- 
tur & inter  i.  minimos  numeros  quintuplx  proportionis. quod 
Heri  non  pelTe,  demonftratum  a ndbis  cft  in  Tcholio  propos.  8.  hu- 
ius lib.  >’.■•. 

THEOR.  25.  PROPOS.-  25. 

S I duo  numeri  rationem  inter  fe  ha- 
beant,  quam  cubus  numerus*  ad  cubum^j 
numerum , primus  autem  fit  cubus , 8c  fe*? 
eundus  cubus  erit. 

SIT  enim  A, ad  B,n  (j, cubus  ad  D,aibu,  /itq;  A,cu- 
bus.Dicb  & Bjcubum  efle.Cum  enim  fit  A, ad  B,vt  C,  ad 

,i>:  c cadant  autem  in- 
A.S.  G,ii.  H,i8.  B,z7.  ter  c, & D,  cubos  d^o 
C,6-i.  Bj$6.  F,144..  medij  proportionales, 

' ' ‘ qui  /Jnt  E,  F:  d cadent 

quoque  inter  A,&  B,duo  medij, qui  /int  G,H:Quialgitur 
quatuor  numeri  A,G,H,B,funt  continue  proportionales^ 
& A, primus  elb cubus:  e erit  & B,quaTtus.cubus.pupcir 
ca,/i  duo  numeri  rationem  inter  fe  habeant,  quam  cubus 
numerus  ad  cubum  numerum , &c.  Qqbd  demonlltan-i 
dum  erat. 

e O R O L L A R I V M.  ' ' * ■ -'a..' 

, • ' -r  ••  " 

PATET  etiam  ex  his,  proportionem  cuiufui$  numeri  cubi  ad 
quemlibet  numerum  non  cubum , non  pofTc  reperin  in  duobus  nu- 
meris cubis  . Si  enim  rcpcrirctur,  f elTcnt  ambo  priores  luuncri  ha- 
bentes proporuoncih,quam  cubi  proportionis  repertx, etiam  cubi, 
cum  primus  ponatur  cubus.  Quod  cft  ablurdum . Ponitur, cniin  ftr 
eundus, non  cubus . . . , * ‘ ■ 

THEOR.  24.  PROPO&li  2«^^^ 

SIMILES  plani  ‘numeri  rationem  in- 
ter fe  habent,  quam  quadratiis  nUttiefu$'a4 
quadratum  numelum . ^ 

« sinF’^ 
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SI  N T plani  llmiles  A,  & B.  Dico  cfle.vt  A,  si(iB»'ita 
aliqiienV  numerum  quadra-  • . ^ , 

tum  ad  alium  quendam  qua-  A,io.-  C,jo; - B,4V.' 
drarum  ^Cum  enim  A » & B,  Di4<^  . 

finc  plani /imiles}  a cadet  in-  .m.  ;.  . • nZ»oci, 

ter  eos-vnus  medius  proportionalis , videlicet,  C.  Sum*  - , . 
ptis  ergo  tribus  numeris  D>E,Fj  miniiius  in^rationefon 
cinua  A,  C,B;  erunt  extremi  D,  & B,  quadiacii  excoroU.  ^ 
r.propof.i.huiuslib. ^lare  , it. 

icumljt,ex  xquoA, ad  Bj  vc  A,jo.  C,^o.  B,4J. 

,D,adF,mar‘ifdlumeft>itacf-  D,4.  .£,6.'^'  .£>9./. 

|fe.  A,, ad B,;vc eft  quadratus  ; 

aliqms,  videlicet  D,  ad  quadratum  alium , vt  ad  F.  Ergo 
:/inules  plani  numeri  rationem  inter  fe  hal^nt,&c,^<^ 
'demonftrandunierat,.  . , •>  . ’ . ' .i  ' 

S C H Os  L -/  V M, . 

FACILE  ttiAm  4tmoA^raii$mus  coftutr/Um^huius , 
'videlicet . ^ , 

, ' N V M E R I,  qttiproportiondi^i' 
quam  quadrarus  numems' ad /quadrarum 
numerum  5 fimiles  plani  iunt  . ’ ’ 

H A BE  A 7i,T  numeri  Ay  B/ prepar/ienem,  inter  fe  , j ■ 
quum  quadrati  C,  D.  Dico  Ay  By  ejft  planos  fimiles^»  §^uo^  . 

niam  enim  inter  quadratos  C,  Dy  cadit  ■'  \ > ’ . * “ 

vnus  mediUS  proportioaalistEt  ejiy'vt  Cy  AyS,'  Byi6.  ' ‘ 
ad  Dy  ita  Ay  ad  B;  c cadet  quoque  me-  C,l6,  DyS^i  ^ <t.oS. 
dius  proportionalis  inter  Ay^  By  d ^4 , v.  i 1 ' ^zo.eH 

re  Ay^  Byplani fimiles  funt,  . .»..  > • ‘ U 

£ X hoc  perfpicuum  eJlyplanotJtumeros  y qui Jimiles  non  . 
funtyproportionem  non  haberty  quam  quadratus  ad  quadra  . . o , 
fum  . Si  enim  IsaberenfyeJfentyVt  modo  demon flratum  efiy 
plani  fimiles .quod  efi  abfurdum  ponuntur  enim  non  fimiles.^ 

THEOR.  25.  PROPOS. '2  7.:'-;  Ay.- 
SI  M I L E S . folidi  oumeri  rationem  ha- ; 
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bent  inter  fe , quam  cubus  numerus  ad  cu- 
bum nunierum. 

SINT  iitailes  folidi  A,B.Dico  efle,  vt  A, ad  b,  ita  cu- 
. . bum  quempiam  numerum  ad  alium  quendam  cubum . 

I Quia  enim  A,B,ruac  folidi  fimilesi*  cadent  inter  efos  duo 

* * medij  proportionales,qui  iint  C,D.  Sumptis  aurem  qua- 

tutor  numeris  E,F,G,H,minimis  in  continua  proportione 
AsCiDjBjerunt  extremi  E,H,ex  coroll.i.propofii.  huius 
' ''  - lib.cubi.C^are,cum 

A,x4o.  D»f4o.  B,8io.  cx  asquo  nt  a,  ad  Bj 

E|8.  F,ii*  G,i8,  H,27.  vt  E>  ad  Hj  conflat 
; 'i  :r-  , ita  efle  AjadBi  vt 

efl  cubus  aliquis,  nimirum  E,  ad  alium  cubum,  videlicet 
ad  H.  Similes  ergo  folidi  numeri  rationem  habent  inter 
fe,&c.  Quod  erat  oftendendum . 

S C H O L r 'V  M . 

COVyERSVM  huius  tsiutis  4emoaJ{ruiimus;feilictt,  ; 

. N V M E R I,  qui  proportionem  habent, 
quam  cubus  numerus  adi^cubuin  nume- 
rum, funt  folidi  fimiles^,  , j ^ 

Nl^MERt  enim  A^Bifroportionem  haheunt  inteffe^quS 
cubi  CjD.  Dico  A,  Byfolidet  ejfe /smiles 
• A,x6,  4,  Nam  cum  Jit  Ay  ad  By  vt  C,  ad  Pi  b ca 

0,64.  DyZi6‘  dant  autem  iattr  Cy  Dy  cabos  duo  medi§ 
■i  . proportionales}  c cadent  quoque  inter  A 

Byduo  medij^  d Sunt  ergo  Aj^  hyftlidi Jimtles . • 

.....  EX  his  omnibus  perfpicueinfefturynullos  numeres  haben 
tes  duplam  proportionemyvel  fuperpariicularemyVtl  fuperbi 
partitntemyeffe  fimiles  planasjVel  /olidos, Si.  enim  ejfent /imi 
c X 8^5  plani  , e caderet  inter  eos  medius  vnus  proportionalis  y 

quod  fieri  non  poj/iy  ia  dudu  ojienfum  efi  in  jcholie  propef.s. 
''  huius  libiEadem  ratione  no  erunt  fimiles  fplidiy  cu  inter  eos 
- cadere  non  pofiint  duo  medq  proportionales.Nam  aliae  cade 

eent  quoque  duo  medq  inter  minimos  earunde  proportionum 
'ntimeros.^ued  fieri  nen  fioteftyquod  hi  vel  [eia  vnitattyVtl 
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€Vtu  binarUf  tantum  inttr  fi  difltnt , <vt  in  fiholio  pridiiSo 
traditum  eft\  $nter  quos  certum  eji.y  non  fojfi  intercipi  duos 
numerosynedum  duas  medios  proportionales . . ^ ' . • . ' ) ' ! 

SIMILITER  nec  duo  quiuis  numeri  primi  ejfij  ^ 

pojfunt  plani  fimiles,  velfilidiycummn  po0nt  haberelnte-f 
ra  proportiOaalia.Ntrm  quilibet  numerus  planutyquifit  nu 
merus  primusylatera  habet filumtnirdo  vnitatHy  firpfum, 
quamuis  impreprie','Vt  hi  numeri 'plani  i }>lutera  . 

habent  1,1^,^  i.zq.eum  ex horum  mutua multiplicdetoi 
ne producdntutyque,  conflat  nonejfi proportionalia. Quinis 
vero  numerurfiliehtSyqui  numerus  etiam  primus  fit,  Idiera 
tantum  habet  duas  vnitates,  ^ fi  ipfum.  Ve  hi  nurUeei  fi* 
lidi.xty.^  qvjaufa  habent  i.i.  zp.©*  i.r.  qrj.cum  ex  mu- 
tua horum  muitipliesuioite  producantur  J^erfiiautm  autem  • " 

eflyoa  non pojfe  e fe proportionalia.  • < . .\, 

RV  RSV  S neque  tiuo  quicunque  numeri  inter  fi  primi, 
qui  quadrati  non  fint,vel  CMbi,(quamuit  neuter  eorum  prh 
mus  fi»)plani  fimilesyVtlfilidt  fimiles  effe  poflknt . Si  enim 
duo  huiufmodi  numeri  inter  fi  primi,dicamttr  e0kplani,vel 
filidi fimiles  i rt.  cadet  inter  illos  vnus  medius propoitiona-  a i8 
lisivol  duoL  Cum  ergo  extremi  duo  ponantur  inter  fi  ' primi,  i c£i. 
erunt  omnes  tres,vei  quatuot  inter 'fi  primi, cunullta  nume 
rus  illos  omnes,  tauqud  comunis  menfura  metiri  po0t, pro- 
pter duos  extremos  inter  fi  primos.§luate  minimi  erunt  con 
tinue  proportionales,  vt  in  fiholio  propofi  tq.'libt7.  demon* 
fltautmsss.  Ac  propterea  ex  coroll.t.propofir.  huius  lib.  ex* 
tremi  duo  quadrati  erunt,vel  cubi,  quod  abfitrdum  efl.Po- 
nuntur  enim' neque  qaadratt,  neque  cubi'. 

E X , his  fiquitur , fi  duo  numeri  fint plani'}vel filidi  fi- 
miles, quorum  minor  fit  primus,  minorem  numerare  maio- 
rem . TIam  fi  eum  non  numeraret^  t>  ejfint  duepropofiti  nu* 
meri  inter  fi  primi:  ac  proinde,  vt  proximi  oRendimus,non 
poflent  ejfi  plani, vel  foltdi fimiles, quod  ab/urdum  eft,^  co* 
tra  hypothefim  . Verum  hoc  oflenfiue  quoque  ita  dtmonflra- 
bimus.  Sint  primum  duo  numeri planifimtlet  A,B,fitq\  A, 
thinor,  primus  l hico  A,  ip- 
fum  B,  metiri . ' Nam  cum  'A,I.  ' 

\Ay(^  Seponantur  plani  fi-  C,i.  D,q.  E,i.  F,ii. 
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* mtlts , hab$Sunt  lattrs 
^y|.  • £>49.  frepmivHalitf  , Cut» 

C,r,  D,}.  £,4.  Fyia.  \ ergo  Uttr»  numeri  fri- 
' \ » tni  Ay  fini  Ci  vnitas , 

numerut  Dyipfi  Ay  tqualis  > quod  nullus  alius  uume. 
rusy  frater  C,  vnitatem  , ^ numerum  D,  ipfi  Ay  aqualem^ 
m etiatur  primum  numerum  A:  fint  Ey  Pi‘ latera  numeri  By 
lateribus  CyDiyproportionatiayitd  vtfit  C%ad.EyVt  D,ad  F. 
Erit  igitur . permutando  C^ad  DyVt  EyUd  F.  » Igitur  nume- 
rus faSus  ex  Cyprime  in  Fy  quartum  aqualis  erit  eiy  qui  fit 
ex  Dyfeeundo  in  Eytertid:Fit  autem  ex  iCyH/hitate  in  Fy  ipfe 
met  numerus  FU  dem  ergo  numerus  F,fiet  ex  Dyin  E.  b ^a 
re  Dyipfum  F.ifnetitturcc  Metitur  autem  Fyip/um  Byqued  By 
gignatttr  ex  £,  in  F,  d Igitur  (^  Dy  id  efiyAy  illi  aqualis 
eundem  Bymetieturyquod  efi  propefitum. 

HINC  Ferfpieuum  eSyduos  numeros  inter  fe  f rimes 
quorum  minor  primus  fity  non  pojfe  ejfe  planos  fimiles.Nam 
fi  efient  fimilesymetiretur  miner  mniatemy  vt  proxime  efien- 
dimm.,'  Cum  ergo,  (Se  foipfum  metiatur  y non  e fient  inter  yL* 
primiyfed  eoptf  ofiti;  quod  eH  contra  hypotbefirri, 

^ S I UT-  detnde  duo  folidi  fimtles  Ay  Byfitqtu  Ay  miner 
primus.  Dico  Ayipfum  Bymetiri.Nam  cum  Ay  ^ By  fint  fo- 
lidi fimtles, habebuM  latera  proportionalia.  Cu  orgo  latora 
numori  primi  Ay  fint  J?,C,  vnitatesy  numerus  D,  iffi  A, 

aqualis, quod  nullus  alius  numerus y prater  vnitatemy(y>  nfi 
marum  I>,ipfi  Ayaqualemytnotiatur  numerum  primum  A: 
..  fint  EyFyGy  latera  numeri] 

Ay  j,  Bjtq.  By  latertbtts  B,  C,  D,  pro- 

Byl.C.i.  Dy^.  EyZ.Fy2.Gy6.  portioiialtayita  «v/  fit  Byad 

EyVt  C,  ad  Fy  (^  Dy  ad  G. 
§fitia  igitur  eff  C.ad  FyVt  Dy  ad  G;  eri/  permutando  C,  ad 
Dy  vt  Fy  ad  G.  c Igitur  numerus  faUus  ex  C,  primo  in  G, 
quartum  aqualis  erit  eiyqui fit  ex  Dyfecundo  in  Fy  tertium: 
Fit  autem  exCyvmtate  in  Gyipfemet  numerus  G.Idem  ergo 
numerus  Cyfiet  ex  Dy  in  F.  f fipuare  Dy  ipfum  G,  metietur. 
g Metitur  aute  G,ipfum  B,quod  Gylatus  fit  iffius  B.^Igitur 
Dyhoc  efiy  A,  illi  aqualisy  eundem  By  metietur,  quod  eH 
propofimm.  \ 
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,^fA  T§1^^.  tx  hoc  ethm  eoftftatidxos  numeros  $n*er'f%j 
primesM^uorum  minor  primus  fit  i.non  pejfe  effe  folidos  fimi- 
les.Nnm fi ejjent fimileSimetirttur  minor  mnioremy  vt pro- 
xime oftendimus.Cnm  ergo  fe  ipfum  metiatur fnsm 

i»  ter  fe  primi  ,fed  inter  fe  comprjiti , quod  efl  contra  hypo- 
thefim  . - r „ . - r--r  ' 

ITA  §iyE  facilis  admodum  efi  inuentio  duorum  pt^ 
norum  , vel  /olidorum  non' fimilium  , Si  enim  acciptantuf 
duo  numeri  habentes  proportionem  duplam , vel  fnperpar-. 
ticulaifemyVil  fuperbipartientemivel  certe  duo  numeri  pri-^ 
miyvel  duo  inter  fe  primifquorum  neuter  quadratius  fityaue 
cubus  ierunt  illi  iffi  per  ef^quatrudita  funtjp  Uni  ftU  folidi 
non  fimiles  . 

RV  RSV  S quilibet  dito  nuwrixqitorum  alter  quadra- 
tus fit  y alter  vera  non  quadratus  y.plani  funt  non  fimilesi 
quales  funt  i6.(^  zo.Si  enim  ejfent  plani fimiles  , * habe-m 
rent  propprtionefn , quam.quudrutus  ad qttu^feutun  . Exi- 
flente  igitur  l6,quadr4ro‘yO  efiet"0‘  Ho.^udds^aius  Iquod  efi, 
abjUrdum.  ponitur  enim  non  quadratus . 

' PARI  rutume  quilibei  dtto  ttumeri^quemem  dlt^  cubus 
IfiffU^ter  yerfi^non  cubus, /elidi  fum  non  fimiles 
' 40.  St  enim  effent  folidi  fimites , ^‘haberent  proportionem^ 
quam  cubus  ad  cubum . Cum  igitur  zy^cuhusfittd  effit  tfe 
40.cubus.quod  efl  abfurdum.ponitur  enim  non  cubus- 
’■  A..;/ ■ ^ 
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.:  THEOR.  i.,PRPPO'S.,'j^  C 

•*  * t V ^ , 4 * * ■ ,,  * , 

'■  , 1 > S'  'i  *iii\.  •*  V.  » 

-SI  'duoiimiles^plani  numeri  multipli- 
cantes fc  mutuo  faciirtt  quendatii;  Ptpdu- 
<3us  quadratus  erit  • ^ ^ . v . ’ i r - 

SV  O numeri plani  fimiles  A,B,fe  mu- 
tuo 'multiplicantes  Taciant  C.  Dico 
C,  quadratum  cfle . Multiplicas  enim 
A,(e  ipfum  faciat  D,  quatlratil . Quo- 
niam i^itiir  A , multiplicans  A , & B, 
produxit  D,&  G, » erit  vt  A,  ad  B,  ita 
n,ad  C.  At  inter  A,&  B,  cum  iint  pla- 
ni iimiles,  ^ vnus  medius  cadit  proportionalis . c Igitur 
& inter  D,&  C,vnus  medius  proportionalis  cadet . Ca- 
dat ergo  E , vt  fint  continue 
A, 6.,  B,  ^4.  propoitionales  D,E,  C.  Ita- 

D,j6.  E,io8.  0,5^4.  que  cum  tres  D, E,  C,  conti- 
nue /int  proportionales , iit- 
que  primus  D, quadratus  , ex  conftru6lione } d erit  quo- 

.fi. i i que-, 


•fit' 
.ois. 

Z.oit, 
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qucQ,  tertius y quadratu^ < StduQ  e^gPr/Uniles  plani 
numeri  tnultiplicances  fe  mutuo,  &c.  Quod  erat  de- 
monftrandum  J ' i -*  - ' ^ - r , - ; — 

THEOR/ 2/IpROPOS.  2y  \ ! 

• S I duo  nunteri  fe  rnutuo  lrmlci|>iican- 

tes  faciant  quadratiimi  fimilcs  piam  erunt. 

D V O numeri  Ai  B,  fe  mutuo  multiplieimtesTacianc 
C,quadratum.Dico'  A^,efle  fimiles  planos.  Multiplicas 
enim  A,feipfum  faciat  D,quadratam.“  '*'‘ i"'  • - 

Quoniam  igitur  A,multi^Ii4anS  A,  & A,6* 

^fecit  D,&.Cj?.erit  y,t.  A,ad  B,  ;ira^.  C,  J34. 

lD,‘ad  C.t  At  interDi  &^6,'^uaidl-d^'  • ' ' v ‘ 
ynus  nTcdius’caditpTf)pon»iialis.f  Igkor.8z:iIU£riA,& 
Bji^nus  mediusi proportionalis  cadet#  i Ac  pr<^tercaL_. 
A.&  B',fimil'eS  piam  funt.guare  /i  duo  numeri  le'mutud 
multiplicantes,  &c.  ^uod  demonArandum  erat, 

■»*  "i  » •>  ^ V> 


c ^ 


S^'--C'  H 6'  L 'I  V M.  ^ : 

'£  X his  demtDiJiralmas  'qusttuer  inft^ettti/fs  theore-. 
fnst»  non  inHtiUk\  ' ' .-'i  ' 

'■  "■■i; 
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s I duo  numeri  quadrati  fe  jnutuu^lHil- 

tiplicantes. faciant  quempiam : Productus 

quadratus  eflti  ’ ' ’ ' •’  "•  7“ " \ ■ - 

..  ...  ::rT'rr'r'n  r-^nn:  r :.i:’ 

DVO  ^uadrAtiAyBtfe  mutuo .f, 
ttplicMnttt  f»eiant'C.lDie4  C.ijfe  quattrd  A,  4.  B,  2$. 
twm.Cum  enim  A^fy  B^fintfimilet  •>  ^-C,  tot^  G. 

mi  mirum  quMdrntiji  erit  C,ex  eis  fredm»  ^ 

y ^uadrntus . ^ .c:,".  -r  > 

V-  - 

7"‘  i- 

SI  duo  numeri  fe  mutuo  multiplicantes 
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• faciant  quadratiinijaltfet  ititem  fit  quadra-! 
^ tusj^Et  reliquus  quadratus  cnt..'rf‘'r  ! ' 

* DVO  numeri  -AyB,fe  mutu»  multiplscnntes  faciant  C,' 

; . - \?,0  ^ , qu^ilra^ttm;  fttqule  M } quadratus  , 

Ay^.  Dy  -il.^JSy  j . pIcU JB y quadratuf»  effe,yCum 
■'Cyi^rf  enim  Byfe  muttio  'multtplican 
' w : i*  faeiakt  C y quqdfatum  : a ^'unt 

1 ■4^0’  Byfiml^s'plapii\i  atqus  adeo  inf0reof  vnus  fnedigs  ca 
detprcpaTtifin^LtSyVidekitet  i).c  I^u^re  Ayey^fientt  quadra 
toyerit  Byquadratut  ,v  , r in;''.-  ; j ; 

’ SI  duo  UuqitriTeiuutu^  fe 
faciant:  UD»icpiadf atumi^Iter.  autem  fit  jqua( 

DVO  htimert  jiyB,fe  muttio  muttiplicantes  faciant  Cyno 
-j  qt^adrattinfiftgue  ^iquadratut.  DifO 
i enimJSjdica 

OySd.  ‘ tur  ejfi  qiiadratus^rftj^  Cyprodu^ai 
ex  qua  dictis  A y B y quadratus  y per 
tPjeor.t .huius  fchol'q\^§luod  efi^bfurduntyC^  contra hypothe- 
ip^yr.iqndHtaTHr  i Oh  ^ i G 

Jrr.ivi^.  h. ::i| 

SI  duo  numerijquadratqsgy^' quadra 
tus,  fe  mutuo  multiplicantes  faciant  ali- 
quemj  Produ^usjhon  , ' 

D i^.O (Usmeri  A^quadramsyt^  Bynpn  quadratusyfi  mu^ 
'tue  mu ItiplUdtes  faciant  C.VHco  O,non  effs\ 
Ayq%  ByiO.  quadratum  . Nd fi Cyforetquadrattuyaum 
C,  ISO.  T‘  producatur  ex  Ayin  Byfnqs  A , quadratusi 
ejfet  ^ ByC'^  J^or.i. huius  fchoVtj , quadra- 
tun^ed  tfi  akfurdum.t^  contra  hypothe^m.Non  igitur  Cj 
quadratus  er  tt."  ' ''  • ‘ ' ‘ ^ ( li  - > •'.> 
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'THEOR.  3.  PROPOS.  3 

I 

SI  cubus  numerus  feipfum  multiplicans 
procreet  aliquemiProdudlus  cubus  erit . 

FACIAT  ciibus  A, feipfum  multiplicans  numerum 
B.D1C0  B>efle  cubum-  Sit  enim  C, 
lacus  coJbi  Aj  & ex  C»  in  fc  fiat  D> 

& idcirco  ex  C,  in  D ♦ ipfe  cubus 
Ajgigoatur.Quia  igitur  C,fcipfiim 
multiplicans  fecit  D.a  metietur  C, 
ipliKri  D , per  C : b TVietitur  aurem 
& yniw  ip.fum  G,per  C.Igitur  eadem  pars  eft  vnicas  ip- 
lius  Cjtju^Cjipfius  Djiiimiru  denominata  a C>Ac  pcoin 
de  c vt  vnitas  ad  Cdta  Cjad  D.Rurfus  tjuia  C j multipli- 
cant DjfetitAjd  metietur  p,ipfum  A,perC.  Metiebatur 
autc  & C,ipfum  D,per  C.Eade  ergo  pars,eft  C,ipfus  D, 

<^Ua?  Ojipiiiis  A jc  ideot^j  vt  C*ad'D,itapjad  A • led  vt  C,' 
ad  D,ita  erat  vnitas  adC.  Igitur  vc  vnitas  ad  C,ita  C>ad 
p,  & D,  ad  Atq;  adeo  inter  vnitate  & numeru  A, duo 
medi)  proportionales  cadut  numeri  CjD.f  At  quia  A>ip- 
fum  B [ iiieifitur  per  A, quod  A , feipfum  multiplicans  fe- 
ter ifB  y g metitur  vero  & vnitas  ipfum  A, per  A ; Eadem 
erit  pars  vnitas  iplius  Ajqua?  A,ipfius  B > h Ac  propterca  hio.def. 
erit  vt  vnitas  ad  A, ita  A, ad  B.Quare  cum  inter  vniratqni 
& numerum  A. cadant  dud  m'edij  proportionales  C j & 

Dji  cadenttotidem  inter'A,&  nimirum  E,&rF.Cum  er 
go  quatuor  numeri  a,E,F,  B,  fine  continue  proporpona-i 
ies,&  A,primus  fit  cubus, K erit  quoq;  E,  quartus  cubus.]^^^^^^ 
Si  cubus  igicur  numerus  fe  ipfum  multiplicas,  &c.<i^iod 
erat  demonftrandum . , .. 

THEOR.  4,  P R O P O S.  4.  hi). 

SI  cubus  numeras  cubum  numerum  mul 
tiplicans  faciat  aliquemi  Fadlus  cubus  erit.- 
“fiat 
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• FIAT  ex  cubo  A ,in  cubum  B,numenjsC.  Dico  C, 
cubum  efle. Multiplicans  enim  A/eiprum  faciat  Di»  erit 
j,  ^ que  D.cubus. Quoniam  vero  A, mul 

s.  15,3  7.  tiplicans  A,  &B, fecitD, &C,l>. 

c I z.oB.  D.<S.f.  C,i  i6.  erit  vt  A, ad  B,ita  D,ad  C.c  At  inter 

A,&  B, cubos  duo  medi;  proportio- 
nales cadunt. a Igitur  & inter  D,&  C,duo  medi;  propor 
c2^.p<;?Jtionales  cadent;  e Ac  propterea  D,  exiftente  cubo,  & C, 

' cubus  ehc.  (^locirca /I  cubus  numerus  cubu  numemm 
multiplicans, &c. Quod  erat  oftendendum. 

THEOR.  5.  PROPOS.  5. 

' S I cubus  numerus  numerum  quendam 
multiplicas  faciat  cubum;  Et  multiplicatus 
cubus  erit.  , 

• F I A T ex  cubo  A,  in  numerum  B,numcriis  cubus 
Dico  & B, cubum  efle. Multiplicans  enim  A,fe  ipfutp;^ 

ciatDjfqui  cubus  crit.Quoniiigi- 
A , 8.  B,  .37.  tur  A,multiplicans  A,&B,fecitD, 
0,64.  C,  3i6.  & c , g erit  vt  A,ad  B,itaD,ad  |C> 

At  inter  Dj&  C, cubos  duo  cadut 
i 8.0o^.’,medii  proportionales*!  lotidcm  igitur&  inter  A,  & B , 
“ cadentjK  Ac  proinde  exiflente  A,  cubo,  Sc  B,cubiis  erit- 
C^amobrem  /I  cubus  numerus  numerum  quendam  mul- 
tiplicanS;&c.C^od  ollendendum  erat.  : — 

SCHOLIVM,  ' 

£■  X his  ty  hdCf  qut,  fe^uuntur  ^ fac  ile  demonfirabua~ 
turiVidelicet, 

I • - iT.,' . f 

S I cubus  numerus  non  cubum  numeru 
multiplicans  Eiciat  alicjuem;Fa(5lus  rion  cu- 
bus, erit.  ■ 

FljiT  ex  Accubo  in  B^non  cubum  nu 
A,S.  B,2o.  merus  C,Dico  C^non  ejfe  culum.  Si  enim 
C,  I 00.  C,y//  cubus  j 1 multiplicatus  By  cubus 

eutyqtioci  non  ponitur. 

- __ 


\ 
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( S I cubus  numerus  numerum  quendam  • 
multiplicans  faciar  rion  cubum; Et  multipli 
catus  non  cubus  erit.  /. 

FIAT  ex  cubo  AJn  numerum  B^nen 
cubus  C»Dice  ejfe  cubum.Si  B.l‘1.  . ^ ^ 

que  Syfit  cubus, ^ C^faffus  CfCubus  erit.  Cjl^6,  Heni 

quod  efi  contra  hypothejim, 

• THEOR.  6,  PROPOS.  6.  - vi. 

' SI  nuifierusfeiprum  multiplicans  cubu 

faciat;Et  ipfe  cubus  erit  • * - . . ' 

MVLTIPLICANS  feipfum  numerus  A, faciat  B,cubu. 

Dico  & Axiibum  clIe.JFiac  enim  ex  A.in  B, numerus  C , • 
qui  cubus  erit, cum  A,in  fe  faciat  B,&ipfe  C,  ex  A, in  B,  ' 

gigrikur./atqiie  adeo  ecqualis  i 

a^alirer  aequalis  fit,  vf  perfpi-  A, 8.  6,64*.  , C,'  f 1 2. 
cuum  eft  ex  iis , quae  ad  defini-  . ' , ; 

tidnem  ciibi  fcripnmus.Quia"igiturB,cubus  mulriplicasj 
numerum  quempiam  A, facit  cubum  Cjberit  & A;arhiis.!by,„^;^',' 
Quare 'fi;  numenis  fc  ipfum  multiplicans  cubum  faciat, 

Stc;  Quod  erat  demonftrandum. 

scHoilVM.  ' ' *• 

ALIAM  demonjirationem  interpretes  FucUdis  hoc  loco  , 

adducunt,^  quidem  hagiorem.Poflquam  enim  demonllra 
runt  facium  ex  A.in  B i effe  . . . • 

cubum  y taferunti  c Ergo 'inter  AyS,  ■ By6q.  C,fi2. 

F,&  C , cubos  duo  medq  propor-  ^ , 

rjanales  cteduntA  S^uoniam  veroefivt  B,ad  C^ha  A^ad 
quod.  A,mHljipUcahs  A,  & B,  ipjos  By  tb'  C,feciry  c cadent'  g ^ 
quoque  inter  A,iy  B,duo  medij  proportionales.!  Atque  adeo' 
exiftente  BiyCuboyet  Aycubus' erit.Verum  nojlra  demonfiratio  ^ 
brettior  eilf  f^  planior yX>t  per/picuum  efi. 

■THEOR.  7.  PROPOS.  7.  . - 

'SI  copofitus  numerus  numerum  alique 

jmmn,  mm  mm  m ■ ...i.  ■ ■ ■■■  — 

. ; ‘ mul* 
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multiplicansjquempiam  faciat;Fa(5lus  foli- 

duserit.  . " • ‘ ‘ 

N V M E^lVS  compoficus  A,  multiplicans  numerum 
auemlibctB, faciat  C.Oico  C,  efle  folidumi/Cum  enim 
Ajiit  compoficus,»  metietur  cum,pr^rcr  vnitatem,numc 
I rus  aliquis;  metiatur  D . ipfuui 

A,  6,  B,  1 j.  C , 66.  Ajper  E.Quo  pofito,b  multipli 
D,  2.  E,  j.  plicante  D,  ipfum  E,  producc-l 

tur  A . Cum  ergo  B , ipfunt  Ai* 
multiplicans  fecerit  Cjprocreabitur  C,cx  mutua  multi-«| 
plicatione  trium  numerorum  D,E,Bj  Ac  proptereaibli- 
dus  ent  ex  defin  cuius  latera  D,E,B.Qiiapropterfi c6m< 
pofirus  numerus  numerum  aliquem  multiplicans , &cJ 
Quod  eratoftendendum  . : • 

THEOR.  8.  PROPOS.  8. 

SI  ab  vnitatequotcunque  numeri  deih^y 
ceps  proportionales  fucjint;  Tertius  qui- 
dem ab  vnitate  quadratus  eR , & vnum  in-] 
termittentes  omnes;  Quartus  autem  c.ft  cu 
bus  3 & duos  intermittentes  omnes ; Septi- 
mus vero  cubus  iimul , & quadratus , 8c 
quinque  intermittentes  omnes . • . 

SINT  ab  vnitate  continue  proportionales  numeri| 
qnotcunque  A,B,C,D>E,F,G,H,I,K,L,  M.  picotertium 
quidem  B,ab  vnitate  efle^kjdadratum,  & vnum  intermie- 

Vnitas.  'A,?.  B,9  C,27.  D,8r.E,24?-F,'r29^G,2i«7- 
j.  K,J9049.IoI77I47.  1441.«  ^;- 

tes  omnes, quales  funt  D,F,H,K,M:  Quartum  autem.C, 
cubum  , & duos  intermittentes  omnes , cmuftnodifunt 
FjI.MrfepcinTum  vero  F,cubum  /imul,  & quadratum,  &: 
quinque  intcrmitrctes  omnes,nimirum  M.C^oniam,n. 
ell  vnitas  ad  A,  vt  A,  ad  Bj  aeque  metietur  vnitas  nume^ 

rum 
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rum  A, & numerus  A, numerum  B.-a  Metitur  autem  vni- 
:as  numerum  A, per  A.Er°o  & A,ipfum  B,  per  A,  metie- 
:ur;l>Atq.  adeo  A, multiplicas  A,ipfum  l>,producec.C^a- 
rc  B>quadratus  el}.Quia  vero  tres  deinceps  proportiona 
'es  siit  B,C, D,  & ell  B,quadrattisj  erit  & D,qiiaaratus.F.a 
lem  ratione  affumptis  tribus  deinceps  proportiohalibus 
D,E,F,cum  D,/it  quadratus ,d  & F ,‘quadiatus  erit , Nec 
ion  & omnes  vnum  intermittentes. 

RVRSVS^uia  eft  vnitas  ad  A,vt  B,ad  Cj  *que  tnetie- 
ur  vnitas  numerum  A.&  numerus  B, numerum  Ce  Me- 
itur  autem  vnitas  ipfiim  A,  per  A,  Igitur  & B.  ipfum  C, 
>er  A, metietur, fatqufe  adeo  B, ipfum  A,multiplkas  pro- 
reabit  numerum  C.Quare  cum  A/cipfum  multiplicans 
aciar  B,  multiplicans  vero  B,faciat  C , vt  eft  oftenfum  j 
rit  C,cubus.  ^ia  vero  quatuoV  deinceps  proportiona- 
es  funt  C,D,E,F,&:  eft  C, cubus, g erit  & F,cubus.Eodem 
rguinento , afliimptis  quatuor  deinceps  proportionali- 
us F,G,H,i,cum  Fjftt  cubus,  h & I,cubus  cnt,atquc  om 
es  femper  duos  intermittentes . 

POSTREMO  quia  F,fcptimu$  ab  vnirate  oftenfus  eft 
z quadratus , & cubus:  ipfe  erit  cubus  ftmul  & quadra- 
is:  Atque  eodem  modo  M,feptimusab  F,intermifsis  ni- 
lirilm  quipque  G,  H,  I,  K,L, cubus  erit  liinul  & quadra 
is,-  Nec  non  fe  omnes  quinque  intermittentes.  Si  igitur 
.)  vnitace  qaotcun  :]u<“  numeri  deinceps  proportionales 
ierint,&c.'^odcratdemonftrandumj;  > - 

S c H O L I V M.  \ , 

HOC  theor eniti  potejl  quoqug  hoc  modo  proponi, 

4 

SI  fint  quotcunque  numeri  ab  vnitateco 
niic  propoi  rionales , omnes  pofiti  in  locis 
nparibiis , hiniirum  in  tertio^quinto,  fepti 
OjnonOjVndecimOj&c.funt  quadrati.  Om 
:s  aiitem, qui  fequutur  proxime  numeros 
)fitosih  locisjtertiOifextoVnonOjduodeci- 

mo  , 
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ftratum  cft.  ^od  vero  & reliqui  intermedi;  C,&  E,qua 
dratifint,ita  perfpicuum  fiet.  Cum  tres  continue  propor 

Vnitas.  A,4.  B,t6.  €>64.  E, 1014.  F,4op6. 

tionales  fint  A,B»Cjfitque  A,qiiadratus5aerit&C,qua-  z-z^ci. 
dratus  Eodemque  modotafifumptis  tribus  continue  pro- 
portionalibus C,D,E,cu  Cjfit  quadranisjb  & F,  quadra-  hzz.o^ 
tus  erit.  Omnes  Igitur  A,B,C,D,E,F, quadrati  funt.Idem 
olledemusjfi  plures  numeri  fint  cotinue  proportionales. 

SIT  iam  A,  proximus  vnitati  cubus . Dico  & reli- 
quos cubos  efle  *.  s?uod  enim  quartus  ab  vnkate , & o6s 

Vnitas.  A,8.  Bi^4.  C,yi-- 17^8. F,z^i  144.  * 

^ 4^  ~ i.  ' 

duos  intermittentes , cuiufmodi  funt  C,  & F , fint  cubi, 
c iam  eft  demonftratum.l^od  autem  & reliqui  B;D,  E,  cZ.noni 
cubi  finc,fic  oftendemus.Cum  fit  vnitas  ad  A,vt  A,  ad  Bj  ’ ' 

aeque  metietur  vnitas  numerum  A,&  numerus  A,nume-  ' 

rum  B;  Metitur  autem  vnitas- numerum  A,  peripftim-  d ^.pro. 
met  A.Igitur,&  A,ipfum  B,perfeipfum  metietur  j e At- 
que  adeo  cubus  A , feipfiim  multiplicans  numertim  B, 
procreabit.f  Rufare  B, cubus  eft.  Quoniam  vero  quacuor  f ^.noni 
continue  proportionales  fune  A,B,C,D,eftque  A, cubus,* 
g & D, cubus  erirlEademqUe  ratio ne.aflumjxris  quatuorfg2^.«<?. 
deinceps  proportionalibus  B,C,D,E,cum  Bvcubus  fit:  h,  ^ 

& E.cubus  crit:Omnes  igitur  A,  B,'C,  D;EiF,-cubi  funt». 

.Voh  lecus  demonftrabimus,omnes  cubos  efte,  fi  plures 
continue  propprtionales-fuerinc  l^ioxirca,  /i  ab  vnitate  , .x 
quotcunq;  numeri  deinceps  propomonalcs  fuerint, &c, 

^lod  demonftrandiim  erat.  * ' ^ - 

' ' S G M O'  L'l  M , ' 

NON  demenftrAuit  (Jejmetrayfi  aumerusytfui  pefivui^^. 
tAtemyfii cubus  jtmul  quudratus,  fV  relitjuos  omnes  ejfe 

cubos Jimsslyd’ -quadratos ; quia  ptrfpicHo  hoc  ipfum  e»4e- 
Monfiratis  colligitur.Nam  Ji  proximus  vnitati  Jit  cubus  fi* 
muly^  quadratus:  qua  parte  eft  cubus ^ea  ratione  ols  reli- 
qui cubi  eruty  qua  vero  pnrtedfi quadratus,  e»  ratione 

. . reliqui 
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rtltqhi  omnes  quadrati  eruntyVt  demonfiratum  en.Omntff 
igittt  r erunt  cubt  quadrati , - . . , . 

VERVM  tota  propofit  io  facilius  ita  poterit  demonflrari. 
Sit  prtmum  A, proximusynit ati  y quadratus  . Dico^f^  om- 
nes quadratos  cffe.§)uoniam  enim  ex  fcholio  propof.  lo.Uh . 
\Z,Aiftipfnm  multipUcUs  facit  Bierit  ex  defin.By^uadratus, 
Item  quia^x  eodem /cIjolsoyA, multiplicas  B, facit  Cy/uatqj 

lenitas.  A^q.  B,i6.  0,64.  £,  io^4«  £,4096. 

AyB.quadratiierit Cyquadratut.ex  foholio  propof.i,  hu 
tus  lib.Rurfus  quia  ex  eodem  fcholio  propof.i  oAib.Z.Aymul\ 
tiplicans  Cy  facit  Dyfuntque  A,C,  qundrati-yerit  ex  eodem 
'jchqUo  propof  t-Jjuius  Lib.&'Dyquadratus:  Atque  ita  dein- 
\ceps:cum  ex  itlofhcho  propof  iO.lib.S.  Ay  multiplicans  D, 
producat  E;  O'  multiplicans  Eyfaciat  Fy^c, 

SIT  deinde  A, proximus  vnitatiycubus . Dico  omnes 
effe  cubos.^lt*ia.n»ex  fcholio  propof  t o.  hb.S.  eubuf  Ay  feip- 

Fttitas^  AyS^By64.CA  iz.Dy^o^6.Ey^i76S,  Fy  1611^4, 

furn  multiplicans  facit  Bj  * erit  B , cubus . Item  quia  ex 
eodem fihpU^o Aymultiplican s Byfocit  Cfuntque  AyBy  cn~ 
iij.b  erit  C^  C, cubus. Rurfus  qui^  ex  eodem  fcholioyAymHl 
tiplicans  C Jacit  Dfuotquo  AyCyCubiyC  ertt  quoque  D,  ci»~ 
bui.Attftte  (ta  de  cateratyCum  exeqfchcltOyAymultipUcans 
Dygignat  Eyi^.^m*tltipltcans  E, procreet  Fj  (jjrc,‘ 

. ^THEOR.  IO.  PROPOS.  lo. 

S I ab  vnitate  quotcunque  numeri  dcin 
ecps  proportionales  fuerint , qui  vero  poR 
vnitatenljnonfrt  quadratus,  neque  alius  vl 
Ius  quadratus  erit , pr;rter  tertium  ab  vni- 
tate 5 & vnism  intermittentes  omnes At  fi, 
qui  poR  vnitatem  3 non  fit  cubus  , neque_3 
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alius  vllus  cubus  ^rit  jpr^ter  quartum  ab 

vnitate,&  duos  'intermittentes  omries 

i SINT  ab  vnitate  <juoecunqtie 'numeii  deinceps  pro-  ■ 
portionales  A,B,C,D, E', primum  A, pro- 
ximus vnitati  non  fieguadr^us . Dico  nec  ahum  vlliim  ; 
cfTe  quidramm , prarter  tertium  ab  vnicate » & viiun'!  in-  ; 
termitcenres  omnes,hoc  eft,pr*terB,  D,  F,  H.  &rc.  Si.n.  J 

. ..-•O  . ■ _ , i 

Vnitas.  A,x.  6,4. C>8.D,i<5,  E,ji.F,64.G,i*8- j 

K,iO24.’L,104S.  Mj  4096.  f ' ' I j 

praeter  hos  alius eilqnadrams^-lit  quadratus  E.a  Cum  er 
go  & D,fit  quadratus5fkquerrD,ad  E,vel  B,ad  F5ita  AV  . 
ud  ih&conuertendoYt  E,ad  05vel  F,ad  fi, ita  B, ad  A;ha  ' 

, bebit  B;,ad'A,rationem,quam  ^adratu»  nntfierttf E ;ad  ' 
quadratum  numerum  D,velquadratus  F , ad  quadratum  ' ; 

E:|>  fed  B, tertius  ab  vnitatic  eftquadratUs  v c-  Igitur  & A,  h9  '.n<mi 
primus  ab ‘vnitate  quadratus  erit . Quod  eft  abfurdum; 

! ponitur  edim  A, non  quadratus.  Non  ergo  £r,  quadratus-  \ 
lert.Eadem  ratione  oftendemus,nullum  alium,  praeter  di  ’ 
dtos  quadrarum  efft^ ; 't  ’ » f • ’ ' 

S E D iam  A^proximus  vifitati  no  /it  cubus.  Dico  nec  • 
alium  vllum  efle  cubum,  praeter  quartum  ab  vnitate  , & - 

duos  intermittentes  omnes,Ytdel(cet  prareer  C»  f,I,  &c. 

Nam  fi  praeter  hos  alius  poteft  effe  cubUs  j fit  D , cubus, 
d Cum  ergo  & F, cubus  ut,fitque  ex  aequo  vt  D»  ad  F,  ita 
A, ad  C,(  quod  tres  D,  E,  F,  eandem  habeant  r^ationem, 
quam  tres  A,B,C,)  & conuertedo  vt  F,ad  D,ita  Cj  ad  Ai  ' 
hahqbit  c,ad  A,rationem,  quam  cubus  F , ad  cubum'  D:1 
c Sed  C,eft  cubus,cum  fit  quartus  ab  vnitate.  f Igitur  & 

I Afprimus ab  vnitate  cubus  erit. .quod  efi  contKa  hypoKi 
thefim.  Ncui  igitur  D,  cubus  efi.  ^od  fi  E , credatur  efle  [« 
cubusjg  cum  & C, cubus  fit,fitque  ex  aequo,  vt  C \ cubus 
ad  Hjcubumfita  A,ad  C,  Seconuertendo  vt  cubusfi , ad  i - • 
cubum  C,i^^^,ad  A;exiften te  C,cubo,l»  erit , A , cu- 
bus. quod  non  po^|itur, Non  ergo  E, cubus  eft.Quemad- 
modtnii  awc  oftenfum  eft  duos  D,&:  E, inter  duos  cubos  r 
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C,&  Fjcubos  non  efle,  ita  quoque  eadem  ratione  often- 
demus  neque  G , & H , inter  cudos-F  , & 1 , neque  vllos 
alios  duos, inter  duos  cubos.effe  cobos.Si  igirurib  vnita 
te  quotcunque  liutneri , &c.Quod  detnonftrandum  erat. 
s c H o L , i>  V M. i 

N O U eli  autem  nerejfe  , fi numerus-y  qui  poif  vnitatiy 
non  fit  euhus  fimul , & quadratuty  nuUum  aiium  ejfe  cubu  i 
fimulff^  quadratum, preter feptimum  ab  'vnitate».  ©•  qmn~ 
que  intermittentes  om»es',cum  aliquando  tertius  ab  unita 
teyuliquado  utrtt  quarius pojfit.ejfe  fuhMs  fimMl,&  quadra- 
tut,nen  exifiente  primo  ab  unitate  cubo fimul,^  quadrato. 

SIT  enimprimum  A, qui  poli  unit atem,tubus  quidem,  , 

non  autem  fimul  quadratus. 
Vmtas,  . S,  8.  JS,  64.  Dico  B , tertium  efie^  cubum  fi- 

>mul  quadratftmicubum  qui- 
dem,a.  quod  primo  exifiente  cuboyomnet  CMhifint  fi»  qUadra  ^ 
tum  uero,quod  tertius  fit  a^  unitate  4 

SIT  deinde  A,pofi  unitatem  quadratus  quidem, non  au 
. , • . ioiju fimul  cubus.  Di 

Vnitas,  A,  4.  B,  s6.  €,64.  ^co  quartum  C,  efie  cu- 

Joum  fimui&~quadra- 

tum',c  Cubum  quidem  , quod  quartus  fit  ab  unitate  ; qua- 
dratum ueroyd  quod  primo  exillente  quadrate , .omnes  fint 
quadrati,  ' 

. SIT  poBremo  A,pofi  unitatem  neque  eUbus,neque  qua- 
drsttus . Dico  nullum  alium  ejfe  cubu  fimul  ^ quadratU, 
prater feptimum  F,(^  quinque'  intermittentes  omnes.Cum 

Vnitas.  A,6.  B,s6.  C,  ztd.  D,  iiq6.  E,  7776,  F,  466^6. 

enim  primo  non  exifiente  quadrato,^  nullus  alius  quadra, 
tus fitypreter  tertiu  ab  unitate, unum  intermittentes  om  ' 
nes,euiufmodi  funt,ut  i»  fcholio  prepcf.8.  huius  lib.  docui- 
mus,tertius,qHintus,feptimus,nonus,undeeimuS,  decimus- 
tertius,deeimusquintus , decimusfeptimus  , deeimusnonus, 
ete.Trimo  autSnon  exifiente  cubo,^ nullus  alius  fit  cubus, 
prdter  quartum  ab  unitate,  duos  intermittentes  omnes, 
quales  funtyUt  ex  eodem  fcholio  apparet,quartus,Jbptimu's, 
deeimus,t4rtiusdecirnus,decimusfextus,decimusnonus,etc. 

■ ' . ^ ffrfpi-^ 
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pcrfftcuum  eli^teintummodo  feptimum , tertium  decimum^ 
decimumnotaum^qui  quiderk  omnes  quinque  ihterminttaSj 
quadratos  ejfe  cuhos^^y  fic  de  aleris, Nam  in  hac 

loca  fola  in-fidunt  quadratus. 3 eubus-fimul  y^vt  liquidi 

confiat  tiy  qui  teMepropofitionem  hanc  ^ ‘ocianam  huius, 
libri  expenderit  , \ yi  ' .v.  . - ‘ . 

^‘THEOR.  ii^PROPGS.  ir;; 

SI  ab  vnitate  quptcunque.nupcri  dei 
ceps' proportionales  fuerint;  Minor  maio- 
rem metitur  per;‘aliquem*  cqtTiWyqiuilhL» 

iproportionalibus  funtnumeris . ' " V, . 

S I NT  ab  vnirate  qiiorcuric|ue,numtfri-contiWidpr6- 
pbrtidnales  ‘A,^J,CvDjE;F;^:Dicd  quemlibet  rmiiorem, 

.-"J,  ^.'.»1  ' !l-  V' ^ .'I  ' i>  ».  • 

Vnitasr  A,  3.  BJtp'  8r.Eii43,F;7:5r^Gy2i87. 

v>,C, quemlibet  npiqrcm.  vc  G,  metiri  per  aUquem  nu- 
merorum  A,B,C,P,E,F,G.Cum  e(iini  iit  extequo  vt  C, 
ad  G,ita  vnitas  ad  D:( quod  quinque  numeri  C,  DI  £,  Fi 
G , eandem  habeant,  ratioiwm  continuam  quam  vnitas' 
&quatuor* numeri  A,  B/QDi^  i^que ‘metiemur  vnitas 
numerum  D, atque  numerus  C, numerum  G : Sed  vni-; 
tas  metitur  numerum  D i per  ipfutnmoi  JE>*  I^ut  & C, 
numerus  numerum  G>per  DmietietufiEadem  r.a«ix)ue^ 
metietur  E,ipfum  F,per  A,  quod  /rt  vt fel  ad  F,'ira  vnitas 
ad  A,&c.Sic  quoque  metietuf  A,ipfiirti  G/per  F,ciim  fit 
ex  arquo  vt  A, ad  G.ita  vnitasad  F,&c.  Atque  ita  de  reli- 
quis eodem  modo . Si  igitur  ab  vnirate'  qudtcuhque  nu- 
men deinceps  proportionales  fuerint, ifiTcvqubd^erat 
oflendendum.  , -• 

S CHO  L I V M. 

P E R S P I C V V^M,  autettt, eji  ex  his , quantum  ahefl 
maior  numerus  a,  minere  mVSAVte,  tantum  diftart  ab  vni- 
fate, eum  numerumyper  queUf  minor  maiore  metitur  » pro- 
pterea  quod  eadem  ejfe  debet  proportio  minoris  ad  maiore, 
qua  vnitatis  ad  eum,per  quem  metitur  mtnor  muiorem,vt\ 

. m x'  Vnttas,  • 
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Vaitasj  5,9.  C,17.  D,8r.  £,  7i9*  C?,  xiSy. 

•• 

ex  demonflratiene  Appt$ret.  Itaque  B, metietur  £ , per  Dj  Et 
C, metietur  F^per  Ctnimirum  per  feipfum^&c.quia  tam  in- 
ter Bj(^  F.quam  inter  vniiatem  D,  tres  numeri  interpo 
nuntur:Et  tam  inter  C , (^F  ^ quam  inter  vnitatem  C, 
duo  interieFii  funt  numeri  . ^ 

HINC  rurfus  efficitur^  quemlibet  numerum^qui fe  ip- 
fum  multiplicet, producere  numerum  , qui  tn  numeris  pro- 
portionalibus tantum  ab  eo  diflat,  quantum  ipfe  ab  vnita- 
te:Si'uero  minor  aliquis  maiorem  quempiam  multiplicet, 
procreari  numerum,qui  tantum  a maiore  diliat,quantum 
minor  ab  vnitate  , propterea  quod  fi  numerus  numeru  me 
tiens  multiplicet  eum,per^uem  metitur,  a producitur  ille  , 
quem  metitur.Ergo  C,feipfum  multiplicans  gignet  F , cum 
F, tantum  abfit  aC  , quantum  C,ab  vnitate  i ac  propterea 
C,ipfum  F,perC,metiatur,vt  diximus.Sic  quoque  B,  mul- 
tiplicans D,faciet  eundem  F j quod  D,  ipfum  F , metiatur 
per  B,  O*  fic  de  reliquis . 

THEOR.  12.  PROPOS*  12. 

SI  ab  vnitate  quotcunque  numeri  dcin 
ceps  proportionales  fuerint ; quicunque^ 
primorum  numerorum  vltimum  metiun- 
turjijdcm  & eunijqui  vnitati  proximus  eft^ 
metientur,  •: 

SINT  ab  vnitare  deinceps  proportionales  quotcun" 
que  numeri  A,B,C,D.  Dico  quofeunque  primorum  nu- 
merorum,qui  metiuntur  vltimfi  D,metiriquoq;A,proxi; 
mu  vnitati. Metiatur.n. numerus  primus  B, ipfum  D.  Di- 
co eunde  E,primu  metiri  etia numerum  A, vnitati  proxi 
mu.Si  naque  no  metitur  ipfum  A;b  erit  E , cii  primus  fit, 
ad  A, primusihocefi,  A, &E,intcrfe  primi  erut. Metiatur 


E,ip- 
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D,per  F»i  atque  adeo  E, multi  plicans  F,f^iat  D* 

!^uia  vero  & Ajipfum  D , metitur  per  C ; ac  proinde  A , 
nultiplicans  C,  facit  D,vt  in  fcholio  prxcedecU  propof. 
•>ftendimusjproducetur  idem  numerus  D,ex  Ajprimo  in  , . 

3jquartum>&ex  E, fecundo  in  F,tertium.b  Quare  eritvt 
'^jprimus  ad  E , fecundum, ita  F, tertius  ad  C quaitum. 

3um  ergo  A,  & E,fint  inter  fe  primi jc  ac  proinde  in  fua  b i 3 .fef 
>roportioncminimi5<i  metietur  aeque  A,ipfum  F,&  E,ip  ^ 
um  C. Metiatur  E,ipfum  C,  per  G , c atque  adeo  E,mui-  c^.fron 
iplicans  G,faciat  C.Quia  vero  & A , ex  fcholio  eodem  , 
praecedentis  propofmetiturC,perB,f atque  adeo  A,mul  f^.pron, 
iplicans  B, facit  Qprocreabitur  idem  numerus  C,  ex  A, 
irimo  in  B, quartum, & ex  E, fecundo  in  G,tertium.g  Erit  ^i9-f*P 
gitur  vt  ^ ' 

'Xjprimus  Vnitas.  A,  10.  B,  100.  C,  looa  D,  loooo. 
idEjfecu  E,  f . H,  20.  G,2O0.  F,  2000. 
ium , ita  ■ ‘ 

3, tertius  ad  B.quartum.Quapropter  cum  A,&  E,  Rnt  in- 
:cr  fe  primijb  ac  propterea  in  fua  proportione  minimi  j i 
Tietietur  arque  A,ipmrtfi  G,&  E,ipfum  B.Metiatur  E,ipsu 
15, per  H:ir  ita  vt  E, multiplicas  H,faciatB.Metitur  autem 
& A,ipfum  B,per  A, atque  idcirco  A,fe  ipfum  multiplicas 
acit  B,vt  ex  eodem  IchoUo  prf  cedetis  propoli  apparet. 

3ignitur  ergo  idem  numerus  B,ex  E,primo  in  H,  tertiil,  , , 

3«:  cx  A,medio  in  feipfum , 1 C^are  erit  vt  E,  primus  ad  ‘ ■'* 

A, fecundum,  ita  A, fecundus  ad  H, tertium.  Cum  ergo  E,  ^ 

ic  A , inter  fe  primi  fint  j"»  acproinde  in  fua  proportione  'jz-A 
ninimi;  n*que  metietur  E, ipiurn  A,&A,ipfum  H.Quod  " y ” 
:llcontrahvpothe/rm.poniturenim  Ejipfum  A,nonme-  > 

iri.Quare  falfum  eft  £,iplum  A , non  metiri.  Nam  cx  eo 
]uod  E, non  dicatur  metiri  ipfum  A,femper  demonftrabi 
ur  E, ipfum  A,metiri;Quod  eft  abfurdum.Metietur  ergo 
i, ipfum  A . Eodem  argumento  oftendemus  quofeunque 
ilios  numeros  primos  ipfum  D,mefientes  metiri  quoque 
pfum  AjEademque  erit  ratio  /i  C,  Vel  B , vltimus  nume- 
us  ftatuatur.  * 

ALITER.  Metiatur  E, numerus  primui  vltimum  D.Di 
:o  & E, ipfum  A,metiti.Si  enim  non  rtietiatuno  erit  E^  ad  j i ^ 
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A,primQs.Quia  igitur  A,&:  E,inccr  feprimi  sut,&'/^  jieip 
• -'■'■'■‘f  ■ > ■ ; r" , 'I).  ’-  fum  multiplicans 

Vnifas;  i6.D;iz0&.~  facit B,vt ex  fchoi 

, . I ' / ''E,  j.  “"rr-v-i  -lio  propof.  prar- 

’ cedentis  conftat, 
jiZjJep.  B,ad  E, primus, Qilia  ergo  A,  &B,ad  E,primi  funti 

fit  autem  C,  ex  A,  in  B , per  idem  fcholium  procedentis 
bi6./«/»  E.pfimus.'Rurfus  eodem  modo , quia 

“ ‘ ^ A,&C,ad  E,primifun«&fitB,ex  A,in  Cjcxcode  fcho-! 
^tO.fep.  pr£f cedentis  propof.c  erit  I^ad  E,pfimus.  Non  igitur 
. E.ipfiim  Di-meticui-.Q^dcll contra hypothefim.  Meri* 
tur  ergo  E,  ipfum  A.  Srigitur  ah  vnirate  quorcunque  hu-. 
meri  deinceps  proportionales  fuerint , &c.Quod  often- 
dendumerat.  • 

" ‘ c O B.  o L L A R I V M . ’ ' 

ITAQVE  neque  vllirs  numerus  primus,  qui  maior  fit  eo,q^ 

^'imas  eiTvnitati,  neque  vllus  minur  proximum  vnitati  non  metits 
netii-i  poceft  rltrimuin.Si  namque  mccircuir  vliimutmecirctur  quo- 
que viucati  proximum, vt  dcmoiiftratum  cll. quod  non  ponitur. 

S C , H o L ' i _ V,  , 4 
EST  autem  admirabilis  prima  huius  pr«po/itionis  W,e^ 
moafirutio.Nam  in  ea  Euclides  ex  eoy  ijHed  Esdicaiur.tsfte 
metiri  ipfssm  jiy  etjfndft  demonliraiione  affirmatiua  E>ip“ 
fitm  A,  metiri:  quod  videtur  fieri  »o  pojfe.  Nd  fi  quis  demon 
lirare  iufiituatf  Socratem  efie  album<iCX  eo^quod  mn  ejl  a/- 
bus^  paradoxu  aliquid^f^  inopinatum  in  medium  vid^atstr 
afferre:  Cui  tamen  non  ahfimile  quid  faSum  hic  eJl  tmnu- 
meris  ab  Euclide, ^in  alq s nonullis  pfapofitionibus^qua  fit- 
quuntur.  Cardanus  quoque  fimile  quid  effecit  ia  magnit)t-, 
dsaibusy  lib.^.de  propor,propop  zo i -gi orias urque /e  primum 
omnium  hanc  ratione  demenfirandi  reperifff,  quod  arbitror 
eum  non  diSlurum  fuiffe^fi diligenttus  vips  huius  demon fira 
tionis  expendtffet,vel  certe, fi  expendi/ , eam  in  memoriam 
reuocaffet,  quandoquidem  ipfo  longe  prior  Euclides  •vfus  e fi 
hoc  etiam  demonfirandi  mod<hvt  ex  ho^  theprtmate  iZicJi 
manifefium.  Eodem  genere  demonfirandi  vfus  efiTheodo-, 
fitis  Itb  t,fph*ricorum  propof.i  a, vt  ibidem  monuimus. 
CAETERVM  ex  demonfiratis  ,perfpicuum  eft,qutmr\ 

: cumqui  l| 
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:um^$te  mtmerufft ptimunt  > qui  vltimunt  metitut )intt$fi 
trium  omnas  alios  ante  ipfum.*Cum  enim  metiatur  proxi- 
mum uttitatiihic  autem  omnes  futfequentesi  b quodfemper 
minor. maiorem  metiatur  per  aliquem  eerttmtqui  in  proper- 
nonalibus  fuat  numerisi  c manifeftum  efi , quoH  6' 
nes  metiatur.  ‘ 

THEOR.  13.  PROPOS.  13. 

S I ab  vnitate  quotcunque  numeri  dein 
ceps  proportionalcsiuerint , qui  >nsro  poft 
vnitatemjprirnus  fitiMaximum  nullus  alius 
metieturjprieter  eos^qui  sut  in  numeris  pro- 
portionalibus. . ' . 

SINT  ab  , vnitate  continue  proportionales  .quotcun* 
que  numeri  A , B,  C , D , quorum  A, proximus  ynitati  fit 
primus.  Dico  nullum  alium  numerum , praeter  ipfqs  A > 
B,C,  metiri  maximum  D;  (Si  enim  fieri  poteft , metiatur 
numerus  alius  E , diuerfus  ab  A,B,C,ipfum  D . Manife* 
ftum  autem  eft  E . nonefle.  numerum  primum . Si  enim 
primus  fit,  & metiatur  extremum  D i d metietur  quoque 
ipium  A , vnitati  • , ' . . ' , 

proximum  i qui  Vnitas.  A,  B,  if.  C,  xtj.D, 

I primus  ponitur»  E— G — — p.— 

'Quod  eft  abfur-.  - • ..3  «v  '■ 

!dum.  Non  igitur  E,  primus  efi,  fcd  compofitus  j e atque  1 
I adeo  eum  aliquis  numerus  primus  metietur,  quem  dico 
I alium  cfle,noa  pofle.praBter  primum  A.Si  enim  alius  pri- 
j mus  quam  A , metiatur  E i cum  E , metiatur  extremum 
metietur  quoque  ille  alius  primus  eundem  Dj  g atqi 
adeo  & ipfum  A , primum,  nimirum  vnitati  proximum. 
Quod  efi  abfurdum.Ergo  non  alius  primus,quam  A , ip- 
lum  E,metitur.  Metiatur  iam  E,ipfura  D 5 per  F.-Dico  F» 
diuerfum  efle ab  A,  B , C.  Si  enim  F,fit  idem  , qui  abquis 
ipforum  A,B,Cj&  £,metiatur  D,per  Fimetietur  vtique_j 
E,ipfum  D,  per  aliquem  ipforum  A , B , C ; h fi{  vicifsim 
aliquis  ipforum  AaB,C,f  nimirum  is,per  quem  E,  ipfum 

j ^ ‘ m 4 D,raeti- 
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aii.»o«i  D‘, metitur,)  meatur  D,per  Cum  ergo  quilibet  ipfo- 

' . ' , rum  AjBjC, metiatur  D,per  aliquem  ipforum  A,B,G,erit 
Fjidem  qui  aliquis  ipforum  A,B,C,quod  cft  contra  Itypo 
thefim, ponitur  enim  £,  non  idem, qui  aliquis  ipforum  A, 
B,C.  Non  igitur  Fj  idem  eft,qui  aliquis  ipforum  A, B,C, 
\>s.pren  fed  diuerfus.Quonia  vero  E, metitur  D,per  F,  b metietur 
vicifsim  F,ipfum  D,per  E.Non  erit  autem  F, primus:  fi.n. 
ciz  noni  pntn\is,&:  metiatur  D,vltimum;c  metierur  & Arproxi- 
miim  vnitatijOui  primus  eft.quod  eftabfardum.  Igitur  F, 
^ nonprimasdr,fedcompo/itUFj<latqueadeocanialiquis 

numerus  primus 

Vnitas.  A,y.  B,  sj.  C,i2f.  D,d2f.  metietur,  quem 
E H — O— - F rurfus dico  nul- 

lum alidefle  pof 

fe  praeter  primum  A.  Si  namque  alius  primus  quam  A, 
c 1 1 .pro,  pjcu  F,metiatur  D,extremum>e  metietur  quoq; 

hz.noni  primus  eundem  Uj^atque  adeo  & iplum  A,pro 

ximum  vnitati » qui  primus  cft  .quod  ert  abfurdum.  Ergo 
„ . non  alius  primusquam  A , ipfum  F , metitur,  lam  vero 

‘ quoniam  E,metiturD,perF»g  fiet  D>exE,inF:Fit autem 
& Ojcx  A)inC«  vt  in  fciioiio  propof  1 1. huius  lib.docui* 
mus.Idc  igitur  numerus  D,  fit  ex  A,  primo  in  C,  quartu, 
^\9-fep-  Sc  ex  E, fecundo  in  F,tertium.h  Ac  proinde  erit  vt  A,pri- 
f^usad  B,lccundum,ita  F,certmsadC,quartumiMetiturj 
autem  A,ipfuraEiVt  oftenfum  eft.Ergo&F,ipfum  C,me 
tietur.  Metiatur  per  G.Quonia  igitur  F,diuetfus  ab  A,B,' 
,,  metitUrC,vltimum  (relinquimus enim iam  numerum,.» 

’ ‘ D,  ) per  Gj  oltendemus  fimiliter,  G,  diuerfum  effe  ab  A, 
B,&  non  primum,fed  conipofitum,quem  lolus  Apprimus 
metiatur;  quemadmodum  id  oftenfum  eft  dc  numero  F , 
j per  quem  E ,diiierfus  ab  A,B,C,  metiebatur  D,  vltimum. 

• S l enim  G,fit  idem,qui  aliquis  ipforum  A,  B,metia- 
is.pron  ****^9^®  F,ipfilm  C,per  G;m etierur  vtique  F,ipfum  C,per 
* aliquem  ipforum  A . B ,*  i & vicifsim  aliquis  ipforum  A , 
B,f  videlicet  is,perquem  F,ipfum  C,  metitur  ) metietur 
^n.noni  C,per  F.K  Cum  ergo  quilibet  ipforum  A,  B,  metiatur  C , 
per  aliquem  ipforum  A,  Bj  erit  F , idem  qui  aliquis  ipfo- 
fum  AiB,quod  eft  abfurdum.oftenfum  eftenim  F,non.j 
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eiTc  eundem,  quem  aliquem  ipropum  A,B  Non  ergo  G, 
til  idem  qui  aliquis  ipforum-AjBileddiuerfus.Quoniam 
autem  F, metitur  C,per  Gja  metietur  vicifsim  G , ipfam 
C,per  F.  Non  critauteni  G i primiis.5i  enim  primus  iit , 
metiaturque.\'ltimum  C,b  metietur  quoque  numcriiin_» 
primum  A, Vilitati  pfoxinliim.qUddeilibfilrdum.Ntiti—j 
ergo  Gjprinius  etU  fed  Ootnpofiti!iS,cae  proinde  eum'  ali 
quis  primus  metietur, quem  dico  nullum  alium  pofieef- 
le  praeter  A.  Nam  fi  alius  prinfus  qiiam  A ,•  metiatur  G 
cum  G,  metiatur  C » vlfimum  , dltictieturqUOqile  illeiJ 
alius  primas  eundem  C,c  atque  adeo  .&\prum' jfi,Vhitati 
proximumjqui  primus  cti.quodei!  abfui-durh.  Higo  no« 
alius  primus  quam  Adpfum  Gdnerietur*  f lam  vero  quia 
CJicei^  F,ui  ,G,quod  F, metiatur  C,  per  G j Fit  aute  idem 

C, ex  AJnBiVt  docuimus  in  Tcholiopropof  jj.huius.lib. 

Fiet  idem  numerus  C,cx  A,,  primo  in  B , quartum  ex^ 
FjfcGUrido  in  G,tertium,i;  (i^are  emivt  A,  primus  ad  F,  ]Z\p-fep- 
Iccundtirn* ita G,tertius a JB, quartum  Metitur  autem' 

Adpfum  F,  vtucmon/lratura. e|K Igitur &G,ipfunrJJ-, 
metietur; metiatur  per  H.Quia  ergo  G,diuerfiis'al>  A 
titur  Bjvlcimum  ( relinquimus  enim  iani  numeras  C , & 

D,  ) per  FI,  oftendemus  fimiliter.H,diuci^jn:effe  ab  A'j 
quemadmodum  id  ofienfiira  eft.de  numeris  F,B:  G. 

NAM  ii  H , idem  fit  qui  A metiaturque  G , ipfum 
B,perH  i metietur  vtique  G, ipfum  B j penAj  hllt  vicif- 
/im  A » ipfum  B , per  G , metietur.  Cum  igitur  metiaturj 
Ai  ipftim  B per  A i vt  conilat  er  jftholio  propof.  1 1. 
huiiis  lib.erit  G,  idem  qui  A , quodeft  abftlrciilm.often- 
fum  eft  enim  G > non  eflb  eundem  , quem  A . Non  ergo^ 
H,idcm  cft,  qui  A.fed-diuerius.i  lani  vero  quia  B, fit  exi^9.pr<»».^ 
G , in  H.  quod  G.  ipfum  B,  metiatur  per  H;  Fit  autem  '&■ 
idena  B,cx  A^in  fe,  vt  in  icholip  propoft  1 1.  huins  lib, dp 
cuimus  j Fiet  idem  nuule rus  Uicx  H,  primo  in  G,tcrtium, 

& ex  A^medio  in  fe  ipfum.  k Qua're  erit  vt  H,  primus  ad  Kre.yr/». 
A»iecundiinD.  ita  A j (ccundus  ad  G, tertium:  At  A,n1eti- 
tur  ipfum  G,vt  eft  dcnv)nliratum.Ig;tur,.Bc  K ppfum  A^» 
metietur,  numerum  primum. Quod  eft  ablurduiri,  Qdd’-! 
re  fi  A , primus  eft , nuximum  D , biiftus  alilis  nuriimfs 
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mecitur>pixter  ipfos  A,  B,  C.  Ac  proinde  (i  abvnicat€Lj| 
quotcuque  numeri  deinceps  proporciuales  fuerint , &c. 
Quod  erat  oftendendum.jr  "" 

THEOR..^i4.  PROPOS.  14.^ 
'SI  ininimu  numerun;  primi  numeri  me- 
tiantur:NuIius  alius  numerus  primus  iUum 
metietur , pr  iter  eos , qui  a principio  ;^me- 

tiebantur.  V;.  V . • . 

SIT  numeruj  Asminimu5,qucm  metiantur  primi  nu- 
meri B,C,  D.Dico  nullum  alium  primum  prxter  ipfos  B; 
C,D,  menri  ipfum  A.JVletiatur  emm  li  lien  poteft»primus 
. 'r  ■ . ' numerus £,diuer 

A....;,  fus  a B}  C>  D,ip-> 

‘ •B  ..  C.  . % .D.*  . » - funi  A,  per  nume 

/I  E F — rum  F.  Quia  igi- 
u . .•  tur  E, metitur  A, 

pfer  F, » multiplicans  B.ipfum  F, faciet  A.b  Quare  Unguli 
EjCiDyolterum  ipforum  £.F>  metientur:  non  quidem  ip- 
fum Ei  primum, & ab  rpfts  diuerfumarr^  ipfum  F,qui  mi 
nor  efi  quam  A:Quod’ell  abfurdu.Ponitur  enim  A,mini 
mus , quem  primi  B,  C ,T)  > metiantur . Si  igitur  mini- 
mum numerum  primi  numeri  metiantur , &c.  Quodde- 
monftrandum  crat.i  :i  i uj» 

S C M O L I V M...  • •• 

ADDIT  hac  hep  C»mp(nittt  feqntns  theorem»  ad  eSj 
quAfufHunturynon  tmttUe.Videlicet.  • .<  , i,-  . 

SI  quorcunque  numeri  deinceps  propor 
tionales , fuerint  minimi  omnium  eandem 
rationem  habentiu  cum  ipfis.-Numcrus  ali- 
quem eorum  mejens,  metietur^quoque.al( 
terum  duorum  numerorum,qui  in  eadeiiLj 
ratione  fumuntur  mininli^vel  certe  ad  altc- 

J . . M '■  > X » \ j 

rum  erk-com  politus-  ' r : 

SINT 
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S i N.T  quotcunqi^e  numeri  contintte  froportionalei  A., 
SiCiD,E,in  -fu»  proportiooe  minimi^  in  qua  fumantur  edn 
diio  minimi  FjC:Metiajur  jtutem  primo  H, primum  tortant 
nimirum  A.OkoHymetiri  tfuoque  Cyoerte  ad  al- 

terum eorum  compofitum  efedjit  enim  H^non  primus  fed  co 
'pojstus:^  Et  fumantur  in  eadem  proportione  tres  numeri  mt  a x.oEl. 
aimi  JyKJ-i&  quatuor  Af*JC,0,P,  0» fie  deinceps, donec  hu 
beantur  tot,-<jno  rrd»us,quot  funt  ip/t  A,B,C,D^E- ^soniam 
igitut,\it  eenflat,  ex  mo  \ ' < - i 

do  procreandi  quotlibet  ^ A^iG.^  E,Si.]  ^ 

rrtinimps.^tradiu  in.z.  . .M,-  N,'.  t z.^  O,  s»*  P,  j 

propof.  ltb,  8.  numerus  /,  4.  . dC,-  d.  i»  9.  -• 

Ay/eax  F^fiMMfmeti  ii.H  - — * F,  z[.  G,  j.  . \ 

tur  nutem  Hfipfum  A,  t x »,  . ; ' 

\eriiH  ycompofitus , ex  ftholio  prepcf.  ^z-.  lih.7,  ad  F, vel  ad 

M.  Si’ ad  F,  habemus  propefitum  j fi  vtro  ad  MyquP^tder^, 

[fit  ex  E, in  condiat  ex  demovfirmiione  prapof%t  lib.  S. 
\erUilt.xfchoUeLeiufteinpTopBf^zdib.\’j.rurfastl,eotnpofi- 
[r«r  vel  ad  P,  vel  adi , Si  ad  F habetur  propofitum:ji  vero 
\ad  /,  cum  I .gignatur  ex  F,’in  fe  ipfum  , erit  H,  ccmpcfitus 
ad  F,ex  eofUm fc/}cLio,propnf. iz.lili.j .^cd fi Hjt^prtmusr 
ofiendemuseddorn  mtdoi  ex'ffop»f,^ii,  iib.j.  noh  autem  ex, 
fcholio,eu^  mfiirtipfitin  F^.rt  fi^  <1;  ^ 

DEI  UDE  metiitur  H,non  primus  fecundum  P.fhiia  , 
ergo  B,  fii,  ex  P,  in  K,  erit  vt  prhs  H,  covrpnfitus  Vel  aUF,  ' 
vel  ad  iSijSi  afi  F,haOet«r  pfOpofitUyfi  vtrpjtd  N^qui  quidi 
fit  ex  F,  in  K,erit  H,ecde  modo  compofitus  vcl  ad  F,vtl  ad 
KySi  ad.F,habetur  propofitumfiiveroafiKy^euK^ignaMr 
l ex  Fytn  Gycrit  q:coq,  H, compofitus  vel  »4  G.^luad 

fi  Hyfit  primus  ydemcnjlrabimus  caden^  raiicne  cummetiri 
velF,velG,ex  propof.^z.iib.-j,  ^ * ' 

Rlf  RS  VB..  metiatur  H |.«f»  prmus  tertium  C,;  qui 
cum  fiat  ex  F , in  O , erit  Hycompofitus  vel  ad  F,vel  ad  O. 

St  ad  F , habetur  propefitum  , fi  vero  ad  O , qui  ^quidem 
fit. ex  F.y  in  L , ent  H , t cmpofitus  vcl  ad  F.,  vel  r.d  L . ,Si 
ad  F , habetur  propefitum  , fivero^ad  L,  j^um  L,  gtgf-a- 
titr  ex  G.in  fe,etpofil:ts  qucrj.erttH,ad  ,fit  primuf, 

probabimus  eodf  modo  ex propof.^l,lic>  7.»um  metiri  ipsiiG^ 
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71.  I 

i S I fuerint  duo  numei  i,fcceturquc  ipfo- 
jrum  alter  in  quotcunque  partes : Numerus 
planus  comprehenfus  fub  illis  duobus  nu- 
meris aequalis  eft  numeris,  qui  fub  numero] 
indiuifo , & qualibet  parte  numeri  diuifi 
continentur. 

SINT  duo  numeri  AB,  ^ C,  quorum  AB,  diuidatur 
in  ADyDBi  EB\Fiatque  F^ex  Cyin  AB\  Item  GHy  ex  C,in 
ADi(^  Hly  tx  Cjin  DEi&  IKyex  Q,in  EB.Dico  Ftequmlem 
ejfe  numeris  GHy  HlylKy  ' ^ . 

hoc- efiyteti  numero  GS^,f3(  ' A ,E\ B ' C , , 

G N ^ N ly  I K y comporto , ^ . F,*,*,»,*,*,,  f - ■'  ^ 

Quoniam  enim  C,  multi-  " G . , . H . . . . I . , K 

\ plicant  ABy  fecit  Fi  i tne^'  -i 

tietur  AByipfum  F,  per.Cyiof  elfyABx  ipfiusTy  de- 

^ nominat  a d C.Eadem  ratione  AD,  ip/tut  GHy^  DE,  ipjias 
HTyf^  EByipfius  IKy  pars  erit  d Cy'denominat0y  eadem  nh 
mtrum,  qua  ABy  ipfiu»  f.  §^uia  vero  per  ea  , que,  ad  propof. 
$Jib.7.  demenSrauimut,  totus  ABy  totius  GKy  eadem  pars 
ejl  yqu*  ADyjpfius  GH',  erit  quoque  ABy  totus  totiusGKy 
pars  eademyque  ABy  ipjiuf  F,  b Ac  proinde  inter fe  aquales 
efunt  FyCt  GK.  S^uod  eft  propofitum . ■ ' 

V • . \ 

' .$ r/ humerus  in.dua^ipartes  diuidatur; 
Numeri  plani  fub  toto , & lingulis  partibus 
comprehenli  aequales  funt  numero  qua- 
drato, qui  a toto  efficitur . 

'N  F M E B y s enim  ABy  diuidatur  in  ACy  CB,  Dico 
numerosy  qui  ftunt  ex  AB^  toto  in  partes 
AC,  CByftmul  aquales  ijfe  numero  quq-  D • . . . . . 
dratOy  qui  ex  toto  ABy  excitur  . Sumpto  A..^,C  ,.B 
tnim  numero  D,  qui  agugUs-ftt  ipft  AB\ 


a z,pfo. 
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erit  fer  thcor.t  .numerus  fA^lus  tx  Djooc  ejl^ex  AB,in  ABy 
nioitrum  quadratus  iffius  AB,£qu*lis  numeris, ex 
~D,hnc  efl^ex  AB,in  AC i»  CB.qued  efi prrtpefituml  — 

/•  D E.M ' demonjlrahittsr  ifi-AB-y  in  fiures  pnries,qn4n 
induasfecefur.vtexajpe/ttafeeuff 
'-E  . i i ^ ' dafi^ptrA  apparere  f otrft  Eadem 

( "A  . . ; C . . 'D  . B > entm  raiioffe  erit  nmner^us  faS‘sii 
^ ^ ' ex  E,boc  rfiyex  AB,in  ABjnitnirum 

qiiAdrAttti  ip^HS  AB,iqualis'iiuhi'eris,  jqui gtgnitntur  ex 
hoc  e/i, ex  AB,inJi»gulas  partes  AC,CDyDB,~i'-  .'■i*' ' '>"> 

■■  /•_.  av.  ^ 

. r-iL'  * *'  ■ i 

• S I numeras  ‘irt 'duas  paitcs  diuidaitur ; 
Numerus  planus  fub  toto , & vna  partcLj^ 
coiuprehenfus  aequalis  & illi;  'qui  liib 
partibus  continetur  5 numero  y&dlii , qui  a 
p’ra?’di6la  parte  efficitur,  quadrato . 

_S  I T numerus  AE%  diuifsts  iu  AO,CB.  Dico  numerum, 
qui  fit  ex  teto  AB,in  partem  AC,iqualim  effe  ti  ei{qui  fub^ 
partibus  AC,Cb,C6ntinetMr\  ^ quadrato  di&*  partis  AC, 
Sumpto  enim  numero  D^qui  diS*  parti  AC,  aqualis  fitierie\ 

’ ex  i.theorent,numerusfa~\ 
b . . . . . • dutex  D,  het  ejl  y 'ex  ACi 

A C B ^ ’^in  AB',vfl(  quod  idem  eft ) 

. ex  ABjinAC,  tqualUnu- 
mertt  fa&it  ex  D,hbc  eJi,exAC,in  CB,  ^ ex  D,hec  efi,  ex 
AC,  s»  AC,  quadrato  fcilicet  ipjius  AC.  G^od  'e/i^propojt~ 
tum.  ' , 

SI  numerus  in ;duas 'partes  diuidaturi 
Quadratusex  totofadius  aequalis  eft^qua- 
dratis,qui  a partibus  efficiuntur,  vrta  cu  nu- 
mero plano , quibisfub  pattibus  cotinetiir.^ 
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SIT  numerus  AB,  diuifus  in  ACj  CB.  Dico  numerum 
jHadrntum  ex  AB.fuSium  A^ualhfn  ejfe  ejuudratit  partium 
AC,  CS,'vna  eum  numero,’  qui  fit  bis  ex  farte  AC,  in  par 
remCS.Nam  ex  z.theorem,nu^ 

merus  quadratus  ipfius  A B , A'./, . C . . . . B ' 

tqtutlit  efi  numeris , qui' fiunt  " ^ - 

ex  AB fin  AC,(^  in  CB.  Efi  autem  numerus, qui  fit  ex  AB, 
in  AC,per  ^.theorema, Aqualis  numero  genito  ex  AC,inCBi  | 
vna  eum  quadrato  ipfius  ACsltem  numerus, qui  fit  ex  AB, 
in  QB,eodem  medo  equalh  numero  predu&o  ex  AC,  in  CB,  . 
vna  cum  quadrato  ipfius  CB.Igiturnumerus  quadratus,ex 
AB,fa£Iu<  aqualis  efi  quoque  humeris  quadratis  partium 
A^ZjCB,  vna  cum  numero  bis,  qui  fit  ex  AC,  in  CB^^^od 
efi profefitum . > . • < • iit  ?<)  < j-  . 

r: ^ T it  'Vli"')  .!  '' 

SI  numerus  fecetur  in  duas  partes  aequa- 
les, &nbn  aequales : .Numerus  planus.fulr , 
partibus insequalibus  contentus,  vnaciun 
numero  quadrato  numeri  inttrduas  fe^iio 
nes  medij,  aequalis  eft  quadrato , qui  ex. di- 
midio numero  gignitur  i.  . ' 

N V'M  E R.  V S^  n.ABffieetur  in  partes  aquales  AC,GBi  ■ 
^ nomaquates  AD,  DB,  Dico  numerum  fub  partibus  in~  ' 
aqualibus  AD,DB,  contentum,  vna  cum  quadrato  numeri 
^intermedif  CD,{^qui  quidem  excejfus  efi  inter  femijfem  AC, 
vel  CB,  & alterutram  partium  tn aqualium  AD,DB.  )*M 
aqualem  quadrato  , qut\ex  dimidio  numero  CB,  efiicitu  r . 
Nam  cum  numerus  quadratus  ipfius  CBr-perq,  theorema  , 
aqualis  fit  quadratis  partium 

CD,DB,  vna  cum  plano  »»-  A C...  D,,3-  ■ 

mero  bis  comprehenfofiub  CD,- 

DBs  numero  vero  cemprehenfo  femtl  fub  CD,DB,  v^a  eum 
quadrato  ipfius  DR,aqualis  fit,per  i.theorema,numerus  fa^ 
cius  ex  CB,  in  DBi  fit  ,vt  fi  hic  numerus  faSh*/ ex  CS,  in 


Digitized  by  Googie 


5 EV.OLIU.^GEOM. 


DB, fumatur  pro  qttai^rafo  ipfius  DB^  vaa  cum  numero  fa- 
cio ex  C£),  in  DB\  numerus  tfuaUratus  ip/ius  CB^ aqualis 
ettam  fit  reliquo  quadrato  ipfiusCDy  'vtfa-cum  rejiquo  nst» 
mero  fa fio  ex  CDl  in  DB,  femef  ^ numero  ex  CBi  htK  edi, 
ex  AC^in  DBj  prodfsdio,.  Atqui  ex  i.theorsm.  numerisy  qui 
fiunt  ex  CDjin  DB,  ex  ACyin  DB,  aqualis  eft  numerus, , 
qui  fit  ex  toto  AD,in  DB, Igitur  quadratus.  ipfiusCB,*qua- 
lis  erit  quadrato  ipfius  CD,vna  cum  numero  qui  fa  ex  A D, 
in  DBi  hoc  e fi  , numerus  factus  ex  AD,  in  DB,  uaa  cum 
quadrato  ipfius  CD, Aqualis  eri/  quaUratf  ipfiurCB,  ^od 
esi  ptopofitum . . ' , , • 

■:  • VI,  ; • 

; S I numems  in  duas  partes  a2.qua(es  di- 
bidatur,  & illi  aliquis  alius  numerus  adij-' 
[ciatur;  Numerus  qurfit  ex  toro  eunt  ad-’ 
ic(5to  inadiedtum,  vna  cunrquadrato  di- 
imidi)  numeri , sequalis  eft  quadraro  eiiis 
numeri  > qui  ex  dimidio  & adiedo  compo- 
nitur. . ‘ -i : ■ ' **  ■'  

Bi  V M.  BKV  S enim  ABfieeetur  in  partes  aquales  ACs 
CB,  eique  adijeiatur  numerus  BD.  Dico  numerum  faffum 
exjoto'AB,& adiecie  BD.,taaquqm  •un9,nimifum  ek  AD, 

in  adieclum  £D,‘vua  cum 
, A ••••  C«...  Bd.D  quadrato  dimidq  numeri 

,CB,aqualem  ejfe  quadrato , 
qui  fit  ex  CB,din»idio  adie&o  BD,tan<fuam  vno^hoc  eSi, 

quadrato  ipfius  CD.Cum  enim  quadratus  ipfius  CD,  per  4 
t heorema, Aqualis  fit  quadratis  parttu  CB,BD,  vna  cu  nu- 
mero his  comprehenfo  fub  CB,BD,hcc  efi,  quadrans  partiti 
CB,  Bp,  vna  .cam  numeris  fub  CB,  BD,  ty  fub  AC,  BD, 
comprehenfir,  numeris  autem  contentis  fub  CB,  BD,  0>  fub 
AC,BD,  Cr  Jub  BD,BD,  hoc.  eft,  quadrato  ipfius  BD, aqua- 
lis fit  ex  I jheorem.numerusfafiusfex  AD,  in  BD‘,  fit,  vt fi 
hic  numerus  faSus  ex  AD,  in  BD,  fumatur  pro  quadrato 


partis 


t 
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iartis  Blj^vna  cum  numens  j*Bis  ex  CB»  in  Bt),'f^'ex  J[C, 
\n  BDi^ttadratHs  ipfitts  Ciy,  equalis  etiftmfitreiiq^efua- 
dratetffius  CBy  vna'cum  numero fn&o  en  BD’i~ho* 

tftiHumeru)  fnHus  ex  jiD,in  BDy  vna  cum  quadrato  tpfius 
CByaqualit  fit  quadrate  ipfias  CD.quod-efi  prepiiJuumy^-. 

VII. 

S I numerus  in  duas  partes  diuidatiir ; 
Quadratus  totius,  vna  cum  quadrato  vnius 
partis , aqualis  eft  humero , qui  fit  bis  ex 
toto  in  didam  partem , vna  cum  quadrato 
reliquse  partis.  ' ' 

'DIVI  DA  T V R numerus  ABfin  partes  ACyCB.Tisco 
quadratum  totius  AByVna  cum  quadrate  partis  CBfiquu’ 
lem  tfe  numero  bis yqui fit  ex  toto  AB,  . ^ d 

tn  dictam  partem  CB,  vna  cum  qua- 
drato relique,  partis  KC.Cum  eniniyex  ^.theorem.  quadra- 
tus totius  ABj  equalis  fit  quadratis  parttu  AC.CByVna  cu 
numerd^qui  fit  bis  ex  ACtin  QS^fi  quadratus  ipfius  CBydd- 
datur  communis,  erunt  quadrati  numerorum  AB_,  QB,Jir 
mulylquales  quadratis  numerorum  .AC,CB,CBi  Xina  cum 
numere  qui  fit  bis  ex  AC,in  CB,  Atqui  ei,  qui  fit  exACfin 
CBfVna  tum  quadrato  ipfius  CB, aqualis  efi,per  q.  theore- 
ma, numerus  qui  fitexABfin  CBi  At  proinde  ei,  qui  fit  bis 
'ex  ACfin  CB,  vna  cum  quadrato  ipfius  CB,bis,-equatii  afi^ 
qui  fit  bis  ex  AB,'in  CB.  Igitur  fi  pro  numero , qui  fiitdfis  ex 
ACiitrCBi  vna  cum  quadrato  ipfius  CB,  bis,  fumatur  nu- 
merus faihei  bis  ex  AB, in  CBi  erunt  quadrati  trttntererUm 
AB,  CB,fimml,  aquales  ntimero,  qui  fit  bis  eidAB,  in"CB,' 
vna  eum  qUWdrate  rili^ud partis  AC.i^od  eft  prepofitttm, 

■ '•  • / VIII/*"'-  ' ‘ 

SI  numerus"in  duas  partes  diiiidatunQ^i 
fit  quater  ex  toto  in  vnam  partem, vna  cum 
quadrato  reliquae  partis,aequalis  cfi:  quadri 
to  numeri  compofiti  ex  toto  & priori  ^rK.j 

1 - n SECE-  ' 
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. SECETFR  num$rH$  ABy  in  partes  ACt  CB,  Dic»  »«• 
mcrumf  qui  fit  quuter  ex  toto  AB^  in  purtem  CB,  vnu  cum 
quudruto  relique,  purtis  AC,equulem  ejfe  quuiruto  numeri 

qui  «X  toto  AB,(^  prediffe  par- 
A,,»^C  .••B»».D  te  CB,eomponitur.  Addito  enim 

numero  BD,  qui  equulis  fit  di- 
ae  pnrti  CB',  eum  quudrutus  tetius  AD,  eompofiti  ex  AB, 
BD,fiue  diHu  purte  CB,fit  equulis  per  4.theoremu,qu»~ 
drutis  numerorum  AB,  BD,  vnu  cum  numero  qui  fit  bis  ex 
AB,in  BD,boe  efi,quudrutis  numerorum  AB,CB,vmKum 
eo,qui  fit  bis  ex  AB,  in  CB}  Sint  uutem,ex  7-  tbeorem.  quu- 
druti  numerorum  AB,  CB,fimul  equules  numero  bis  eom- 
prehenje  fub  AB,CB,vnu  cum  quudruto  numeri  AC}fit,vt 
tpro  quedrutis  numeroru  AB,CB,fumutur  numerus  fuHus 
bis  ex  AB,in  CB,vnu  eu  quudruto  ipfius  AC, quudrutus  fu 
Bus  ex  AD,equalis  fit  numero, qui  fit  quuter  ex  AB,in  CB, 
vnu  cum  quudruto  reliquk  purtis  AC.§luod  efi propofitum. 

IX. 

SI  numerus  fccetur  in  duas  partes  3?qua 
les,  & non  aequales ; Quadrati  qui  ab  inas- 
qualibus  partibus  fiunt,  dupli  funt  quadra- 
torum, qui  a dimidio  numero  ab  inter- 
medio efiiciuntur.  . 

e * ■ < 

D T V l SV  S fit  numerus  AB,  in  purtes  equules  AC» 
CB,  neu  equules  AD,  DS,  Dico  quudrutos  purtium  f'0'^j 

equulium  AD,  DB,  duplos  ejje  quudrutorum  , qui  ex  AC, 
dimidio,  ex  CD,  numero  intermedio  (qui  quidem  oxeej^  ] 
fus  efl  inter  femijfem  AC,  vel  CB,  & ulterutrum  purtium 

inequulium  AD,  DB.)  efficmso' 
A ,,C , D m,B  tttr.  Cum  enim  quudrutus  uu* 

\ meri  AD,  ’ equulis  fit  , osf.x  4.- 

tbeorem.  quudrutis  numerorum  AC,CD,  vnu  eum  numo-, 
ro  bis,  qui  fit  ex  AC,in  CD:  Si  communis  upponutur  qun- 
dretus purtis  DB}  erunt  quudruti  purtium  AD,DB.A^ujet 
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LIBE  %:  , IX, 

Its  quadratis  partium  jfCiCDyDBy  vna  cum  numero  bis^ 
jui /it  ex  AQfhoc  eji,  ex  C^Byi»  CD.  Atqui  quadrato  ipfius 
DByVna  cum  numero /lit^qui  fit  ex  QBfin  CDytquales funt 
fAT  T.theor.quadratiyqui fiunt  ex  CByhoc  efiytx  ACy&  CD. 
'gituTy  fi  pro  quadrato  ipfius  DByVnd  cum  ea,  qui  fit  bis  ex 
ZByin  CDyfumantur  quadrati  ipforum  AC, CD, erunt  qua~ 
Irati  partium  AD,  DB,  aquqles  quadratis  partium  AC, 
"D,  bis  i Ac  proptere a quadrati  partium  'AD,  DB,  dupli 
ruut  quadratorum,  qiti  ex  partibus  AC,  CD»  fiunt.  §h*od 
H prepofitum . 

X. 

S I numerus  in  duas  paitcs  squales  di- 
lidatur 5 adijciatur  autem  illi  alius^quiipia 
lumerus : Qi^adratus  compofiti^nTfffi^ri  ex 
oto  & adiedlo , & quadratus  numeri  adic- 
ri , fimul  dupli  funt,  eiiis  quadrati  ,.qui  ex 
limidio  efficitur , & eius , qui  fit  a numero 
orapofito  ex  dimidio,  & adicdto ' ' 

s I T numerus  AB,  diuifus  i»  partet  duo*  aquales  AC, 
'B,eique  adijciatur  numerus  BD.Dico  quadratum  nume- 
■ ADyCompefiti  ex  toto  AB,  ^ adieSlo  BD,  ^ quadratum 
dieSh  numeri  BD,  vtrofquefimul,  duplos  e/fe  quadraterU, 
ui  fiunt  ex  AC,  dimidio,  ^ ex 
D,c»mpefite  ex  CB,dimidio,(^  A . . . Ib  . ,D 
die^e  BD.  Cum  enim  quadra^ 
iS  ipfius  AD,  aqualis  fit,ex  q.theerem.  quadratis  partiut» 
<C,CD,vna  eum  numero  bts,qui  fit  ex  AC,  hoc  eji,ex  CB, 
f CDi  fi  communis  addatur  quadratus  partis  BDi  erunt 
ladrati  numerorum  AD,BD,  aquales  quadratis  partium 
C,CD,  BD,  vna  cum  numero  bis,  qui  fit  qx  Cb,  in  CD. 
'd  per  7»theorem,  quadrate  ipfius  BD,  vna  cu  numero  bis 
it  fit  ex  CBfin  CD,  aquales  funt  quadrati  numtroru  CB, 
quadrate  ipfius  CB,  aqualis  edi  qttadratus  ipfius 
C»  Igitur  fi  pro  quadrate  ipfius  BD,  vna  cum  numero  , 


f<^6 
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IxZo/ep. 
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qtti fit  i/is  exCBy  i»  CDf  fumdfitur  tjunJrati  nkmerorUmr 
CByCDi  hoc  efty  Huintrotum  ACy  CDi  etunt  quudrati  nu- 
merorum ADi^pit^males  quadratis  numerorum  AC,CDy 
bis  f Ac  ■ftoptireis  quadrati  numerorum  ADy  BDy  dupli 
erunt  quadratorumy  qui  ex  ACiCtty  efficiuntur . §luo'd  efi 
propofitum. 

l A M vero  theorema  i i.lib.i.non  poffe  humeris  dcteiM- 
modariylyoc  efl,  nullo  modo  fieri  peffcy  vt  numerus  altquis  in 
duas  partes  diutdatury  ita  vt  humerus  planus,  qui  ex  toto 
in  vnam  partium  fit, aqualis  fit  quadrate  retiqui.'partisyVt 
ibi  monuimus, ita  demonfirabithus  . 

PIVCDATVR,  fi  fieri  potefi , numerus  AB,  in  C,  itq  vt 
numerus  faTius  ex  soto  Ah,  in  partem  CB,  aquales  fit  qua- 
. i-  ’ drato  relique,  partis  AC.  §fuia  igitur  nu- 

I Y I-  ^ merus  contentus  fub  extremis  AB,  CB, 

■ ' ' * equalis  efi  quadrato  numeri  medq  ‘AC', 

a.  erit  vt  AB,’ ad  AC,jta  Ac,  ad  CB:  Efi  autem  Ah,  ma- 
ior quam  AC,  Igitur^  AC,  meator  efi  quam  CB.  Abla- 
to iam'CB,'qUijpfiCB',  (tt  equalis  , erit  qUeque  vdA^\  ad 
AC,  ita  'AC,  ad CD». ironiam  ergo,  totus  AB,  dd  totum 
AC,  efi  vt  AC,  ex  toto  AB,  detrailus  ad  CD,  ex  toto  AC, 
detracium  ; {,  erit  quoque  vt  totus  AB,  ad  totum  AC,  vel 
vt  detrahas-  AC>s  ad  detraSum  GD,  ita  CB,  ex  AB,  rofi- 
duus,  hoc  efi,  CD,ipfi CB,  tqualis,ad  AD,tx  AC;  refiduu. 
^ia  igitur  efi  vt  AC,ad  CD,i  ta  CD,  ad  A&‘,  esi  AC, 
maior  quam  CD',  erit  quoque  CD,  maior  quam  A D, 
Ablato  ergo  DE,  qutipfi  AQ,  fit  equalis',  erit  etiaSnAst 
AC,  ad  CD,  ita.CD,  adDE.  Itaque  quia  efi ,'vt'tdtus 

AC,  ad  totttm  CD,  ita  CD,  ex  -toto  AC,  detrdHus  ad 
D£,  ex  tote  OD,  dstraSum  ; c erit  quoqke  Vt  totus' 

ad  totum  Qo,vel  vt  detraBus  CD,  ad  detraBum  DE^  ita 

AD, ex  AG,refiduusjhec  efi,  DE,ipfi  AT),  equalis,  ad  ^G, 
0X  CD,  refiduum  . h^are  cum  fit  vt  CD,  ad  DE,  sta  DE, 
ad  ECi  fit  autem  CD,  maier , quam  DE}  erit  etiam  Z)£| 
maier,quam  EC}  IKe  'proinde  ex  ‘EI>,  auferri  poterit  nume- 
rus ipfi £C,  equalis',  (fo  fie  deinceps,  nec  Vftquam  finis  erit 
huiui  detraBionis  . ^od  efi  abfurdum  \ mm  numerus  hda 
pojfit  diuidi  in  infinitum.  Non  ergo  numerus  AB,diuidefur 

~ < itu. 


■Qiyii 
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it  UtVt  planus  numerus  ex  tote  in  vnam  pj^rfiumja^u^t  *- 
qualis  fit  quadrate  f eliqua  partis . d efl  pr^pofitum. 

ALITER,  pensam  numerus /iRjis^  Ci  jta  diuijus 
vt  is  qui  fit  ex  AB^in  CB^  equaliffit  quadrato  relique  par 
tis  ACierit-numerusyqui  quater  fit  ex^jfiBfin  CB^quadru- 

plus  quadrati  ipfius  A C;  Ac  pre  ;?  >•  1 

inde  numerus  y qui  fit  quater  4X  i " : i -t  ’ 

A Bi  in  CByVnacu  quadrate  ip>~  ^ ^ 

fius  AC, quintupluf  erit  quadra  ■,••..■./.  ?’■ 

ti  partis  AC  Ejl\autetn  numerus  contentus  quater  fuh  ABy 
CBy  vna  cum  qua.drato  ipfius  ACyquadratus  ; qtri^pe  eum 
aqualis  fit  quadrato  numero  , qui  fit  ex  numero  compofite 
ex  CBypet  s.tkeorema.Igitur  dteo  numeri  quadrati 

(nimirum  ifyquAquaier,  continetur  fuB  AB  , CB,  vna  eum 
' quadrato  ex^AC»tb'  quadratus  ex  ACy  ) proportionem  Jja^ 
hentiquam q.ad.iAsel  vq,ad<%  sluod  a^furdum.vt  cen\ 

^ fiat  ex  coro^l.prepof.:sa,  tik.B*Non  ergo  numerus  A B,  diui-. 

I ditur  it»  in^CyVt  is  qui  producitur  ex  A ByJ»  C B»  aq/mlit 
fit  quadrat  e ipfius  AC.  §l^od  efi  propofitum  , i<..L 
i VBRVM  fiof  idem  clarius  demonfirtfiiitnus  ad  ptopofi. 
iqjfuius  lib.  •,  - i . 

T«  E 6'r.  15.  P R O P O & 1 5* 

.tresnutnen  dqnc^ps  prbpbirtiona- 
les^  fiierintmiaimi  omnium  eandem  cum 
ipfis ; ratibncfti ' habentium' , Dub'  quilibet 

compofiri,  ad  reliquum  primi.erunt*>.  ' 

* SINT  tres nutneri A, B,e,mir>imroiiiniutn eandem  ", 
cum  illis  proporttorietn  habewum.  Dk^j^^jofelibet  du^^^ 
compoiicosUd  reliquum piimos-efle,  nimiru  A,  B,  limul 
ad  Cidz  By  Cj/hnol  ad  Aj&  AI,G,  ' : Tv  ."i  ' 

fimjjJ  ad  B.Sumptis.  enim'  duobus  - > A,  9.  B,  1 1 . 

-D.&jin eadem  cum  illis  . propor-.  \ i<5.  • 

rionen»ioimis,e»fch'olio  pres-  f:  D, 5.  E, 4.' 
pft£  j;f.  Ixb. 7. manifeftum eft ex  ' ■ , o)  ^ 

, ai  demon- 
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A, 9.  \ B,i«,  demonftracione propof.  2^  lib. 8.  D, 

C,  i6.  ' > fciprum  multiplicantem  facere  Ai 

:D,  5.  Ej'4.  multiplicantem  vero  ipfum  e,  face- 

' ;> re  Biatque  E,  feipfum  multiplicante 

*z4.ftp.  facere  C. » Quia  igitur  D>  Ej  minimi  in  fua  proportione 
l>i  o.ftf  inter  fe  primi  funtj  t>  erit  & vterque  D,E,/imul  ad  quemr 
libet  illorum  primus.Uaque  cum  tam  copoHtus  ex  D,B) 
czd./ep.  (maih  ipfc  D/acTE/priituts  Citi  c erit  quoque  numerus  fa- 
aus  ex  D,E,ranquam  vno,in  D,  ad  eundem  E , primus  : 
Qui  autem  fit  ex  D,E,tanquam  vno>in  DsOfqualis  eft  per 
theorema  fcholij  praecedentis,  Sc  numero  A,  fadlo  ex 
D ,'in  fe , & numero  B , ex  D,  in  E.  Igitur  &:  A,B, 
compofiti,primi  funt  ad  E;  d Ac  proinde  & ad  C,qHi  fa^ 
dz7,fep  dus  eft  ex'E,infe,primi  fune  A,B,  fimulcompofiti. 

DEINDE  quia,vCprius,c  vterqueD*,'E,fimulprimiB 
tto.fep.  cft  quemlibet  ipforum  DiEidficituf,  fcum  tam  com^ 

pofitiis  ex  D,E,quam  ipfe  E, primus 

B, t2.  Cji6.  fit  ad  D,  ^ f numerum  faftum  ex  D* 

fia.fep,  Ai$.  E,tanquam  vno,in  E,  primum 

D,j.  ' ' fi, 4.  adDrQuiaatemfitexD,  Ejtanqua 
vnojin  E,xqualis  eft  per  theoreni. 
fcholi)  antecedentis,&numcro  C,fa<fto  cx  E, in  fe,&:  nu 
mero  B»  fa^o.ex  P,ifl  E.Igitur  d^  B,CjfimuI  cornpofiti, 
i ad  D, primi  funt , g atque  adeo  & ad  ipfum  A,  qui  fadlus 
%iT  fep  eft  ex  Djin/cjprimi funt B,&C,fimul  cornpofiti, ^ 
postremo  quia, vt prius, hvtefqucD,&r e, 
h^t.fep'  ad  quemlibttipforum  primus  dl^actpieadeo  e contra^ 
rio,quilibet  ipforum  D,E»tpjcinuis-eHa4  compofitum  cx 
D,E,ierit'quoq;  qui  fit  ex  D,fn  E,adcompofiruex  D,  E, 
iuf./ep.  primusjK  AC  proinde  & idem  qUi  fit  ex  D , in  E,  ad  eum 
TUij.fep  qui  ficex  DiErtttiiquam  vno,dafe>primus  erit . (^i  aute 
.htux  PjE>ca^uam  .vno,in  fe,xqualis  eft,per  4a;hcorcm. 

i. . /v . •>  ■ , antecedens fcholi),cis  qui  fiunt  ex. 

A, 9.  Ci\6.  D,  & Bj^itt.fe ipfos , vna  cum  co  qui 

• . i B,  I i. . u ^ ex  Ddn  Elbis»  Igitur  & fiidus  cx 

D,  E, 4.  in  Eipriaius  erit  ad  eos,  qui  fiunt  ex 

D,&£,infe  ipfos, &CX  D,iu  E,  bis. 
Quoniam  ergo  duo  numeri  fimul , videlicet  comppfitus 


r 
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ex  ijs,qui  fiunt  cx  D,&  E>  in  fc  ipfos,&  ex  co , qui  fit  ex 
D,in  E, atque  is  qui  fit  ex  D,in  E,  primi  fijnt  ad  aliquem 
ipforum,nimirum  ad  eum, qui  fit  ex  D,in  E,  vt  oftenfum 
ert,  a Erunt  etiam  duo  illi , nimirum  compofitus  ex  ijs, 
qui  fiunt  ex  D,&  E, in  fe  ipfos,&  ex  eo, qui  fit  ex  D.ln  E, 
atque  is, qui  fit  ex  D,in  E,inter  fe  primi.Rurfus  quia  duo 
numeri  fimul , videlicet  com  pontus  cx  ijs , qui  fiunt  ex 
D,&  E,  in  fe  ipfos.atque  is,qui  fit  ex  D.in  E,ad  aliquem 
ipforum,nimim  ad  eum  qui  fit  ex  I>,  in  E, primi  funt,  vt 
oftenfum  eftjb  erunt  etiam  duo  rlli, nimirum  compofi- 
tus e*  ijs, qui  fiunt  ex  D,&  E, in  fe  ipfbs,atque  is  ,qui  fit 
ex  D,in  E,inter  fe  primi.Cum  igitur  ex  D,&  E,  in  fe  ip- 
Ibs  fiat  A,&  Cjitem  D,in  E,natB,erut  A,  & C,  fimul 

compofiti, primi  ad  B.Quam  ob  rem,fi  tres  numeri  dein 
ceps  proportionales,&c.Quod  erat  oftendendum . 


H20.fepi 


hso.fepi 


^ S c H O L I V M. 

CuiMP^NVS  hac  theorema  aliter^  ^ quidem  faciliut 
tiemoajirat  de  quotcunque  numeris  continue  proportiona- 
libus minimisyhoc  modo  ipfum  proponens . 

SL  quotcunque  numeri  deinceps  pro- 
portionalesjfuerint  minimi  omnium  eande 
cum  ipfis  rationem  habentium : Ad  quem- 
libet eorum  reliqui  omnes  fimul  compofi- 
ci,  erunt  primi . 

S/NT  continue  proportionales  minimi  quotcunque  nu- 
meri Af  By  c,  D.  Dico  ad  quemlibet  eorum  reliquos  omnet 
fimul  eompofitosyejje  primosyVidelicet  AyByCy  fimul  ad  Di 
^ AyByDyfimul  ad  C;^  AyCyDyfimul  ad  Bi  Ce  ByCyDyfi- 
tnul  ad  A. Si  enim  AyB,C.fimul  non  funt  primi  ad  D,eritt 
uiyByC-,/imulyatque  D,eompofiti  inter  feiatque  adeo  eos  ali 
quis  numerus  communis  menfu 

ra  metietur  . Metiatur  eos  nu-  ^,8.  *.  C,l  8.  D.27. 

merus  Byfi  Jieri  potejl  ifuman-  G,  J.  H 

tttrque  F,  ^ G y duo  mini- 
mi in  ratione  AyByCyD, 

n 4 nume- 


t 
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nMJ)i!roruw,§^o»inm  $rge  0»Dy  cqntfnHe  proportio- 
nales fnnty^,  miniffiVytneiitur  autep»  'E,aUqMtm  eorum,  ni 
mhum  metietur  quoque  It  erum  ipforum  F,0,vel  cer 

te  ctfmpejttus  erit  aei  alterum  ipforum  F,  G,  exfcholio  pro- 
pof.  I t^>h}tiuf.  Libri. Atque  iticirto  ipfum  Ei  alterum  ipfo- 

' rum  F,G, aliquis  numerus  metiettu:  M**ite(ur  ees  Bt  Itacg 
f um  H, metiatur  E’, ^ Erpoaatur  metiri  eempofitum  ex  A, 

> , - - • (ij  ipfum  Di  a tnetietur 

Ay8.B,r\  t.C.  iS.  ^7.  ' que  que  H,  eundem  eempefitu 
E -.-^Fy  Cyj,.  H . — 4X  ^jByCi&ipfum  D . ^«/4 
i • t'  vero  Hv  metitur  quoque  alte-^ 

rum  ipforum  FtG:0'  tam  F-yquamG, medios  humeros B,C'i 
' metitur  ex  coraU.^.propof.ljtb  s.^metietut‘,qttoque'H,me^ 

' dios  ByCzOjtf  propterea  (^jompoftum  eu  ByC  Itaque  eum 
II.  metiatur  totum  eempeffum  ex  A,  B ,C , ^ defraSium 
compofiium  ex  B,C,'ut  demon  flrauimus:^  metietur  quoquq 
idem  Hyreliquum'  A:  Metiebatur  autem  ^ ipfum  D,  Sunt 
ergo  A,Dyixtremi  minimorum  A,Bi  C,D^  th/er  fexothpofi. 

I ti.c-:Sed  primi  inter  fe  fitnt  ,-§^od  fieri  non  pete  fi . Nen 
igitur  compofiti  inter  fe  fnnt  compofitus  ex  AyB,C,(y  nume 
rue  D.  Ergo  ifitqV  fe  pttmi  ^ j 

. , BVBSFS,  jfi  AyBy  Dyjimul  compofiti  non  ftlnt  primi  a4 
, C,metkttir^e0s':vt  prids,aliqrtis  numerus  . Metiatur  eos  E, 
W Jirr/jupif  Od^ fehtUo  propof,  i^;huius  itb:  vel  "tnetietur  al- 
terum tpfarutpt  FyG,vel  cempofitus  erit  ad  alterum  ipforum 
■ FyG.Metiaiur  -^go  Hfipfum  E alterum  ipforum  F , G.  | 
I Itaque  cum  Hymetiatur  E , & E,  compofitU0i'^X'A,  By*I>; 
( Mye^^ndtm  ctfmpe^itum  ex  A,  B,  D.  §lttifi 

vero  HymetUur  alterum  ipfirum.F yGy  qui  metiuntur , per 
eorelfiypropef.z-.ltb  S.medtot  B,C,  ^metietur  quoque  H,ip 
fis  ByG.  itaque  oum  Hymetiatur  /er Wh  compofitum  ex  Ji  > 
A\  detra&um  metiatur  quoque  H ycompofitum  ex 
AyfjyrefiquuwAit  quia  H, metitur  alterum  ipforum  F,Qp 
quorum  Fyipftim  A',o  G,ipfii^  Dy  nietiiur  , vt. confiat  ex 
det^qnfitatfq^epf0pofi.lij{y%.{-iife4ietur.  etiam  fi,  alterum 

V&9  AyJdxextre* 

mi  inter  je  compefiti.l  Sed  ^ premii»  ter  fe  fiunt  .'X^od  fieri 
non  pote  fi. Non  igitur  AyByDpfimul  compofiti,ad  C,tompo 

^ fia^\ 
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Gu.fmft  ,,firge  frimi.  §luod  tii  .propofitum . '^'  ■ 

NOJd,  «Uter  oRendemus  6*  -^aC»  •D>  cOmpefitos^  ejft  ad 
Byprinios\nfc  B^CyDi  «d  A . ^adem^ne  ratio 

efi  de-  fmotl dftt  tthmerit  tontiauteptepuYtionalthus^j^  . ... . 

;iT.HEOR.-i6.  PROPOS.  i6. 

r , ••  r%' 

'S  r duo  numeri  i'  ptirrii  inter  fe  flicrint; 

No41  erit  vt primus  ad  fecundum,  ita  fecun^r.,:.- 
dus  ad  aliu^T  quempiam'.’’ . ’ • ; 

Sl  N T prinii  inter  Tc  B.  Dico  non  efTe  vt  A,,  ad 
Blita Jlj,ad  ^Iiari'numeruni. Si  ejiim  fieri  pocefl , fit  vt  A, 
ad  B,7ta  B,  adali.um  3 nimirup^i  ad  C.'^ , : 

9j^onian?,  ,igitui;A , B a ‘t  T • 

inter  fes  a atque  adeo  in  fliV  prepor-  ' B‘.  ...I.. 

tione  minihii : fi  ipfi acue  metientur  C ' izj  'f/p 

numaros  B)&'<^,ineadeniVatione_>  v ^ 

exi^«i»fe^nim'irum  Ajipfian  B,  arB^ipTum  C : Metitur 
aute  & A,fe  ipfum. Igitur  A, metitur  ipfos  A,  B,  primos 
ihte^-rd<5Uo'cl'^ftabiurdun(i*I>jon.crgo  eftvt  A,adB,  ita 
B,ad  alium  numerum  C.  Hademque  ratione  non  erit  , vt 
B,ad  A)ita  A,ad  alium jQuare  fi  duo  numeri,primi  inter 
fe  fuerint, 'Sfc.  ^Jod  demonftfandum  erat . 

irilEaii.  1.7/ PRAPos.  17.  ‘ ^vii/. 

s I 'iuerirtt  quotcunque  numeri  deim» 
ceps  prQportion'alcs‘,  extfemi  autem  ipfor  / 
rum  printi  inter  fe  fint ; Non  erit  vt  primus 
ad  feUrtdum’,  ita  vitimus  aid ‘alium  quem^ 

*p-^3nitv' ■>  .'I  tu 

• s I'  NT'  conthme  proportionales  qaotcanqoenumtft 
ri  A,B',C,D,qilorum  * ' • ' • / - 

extremi  A i 0,imcr  A, 8. . C,i8.  D,i7.  E-w-^ 

l'e  primi  fint  i Dico  " s,-  ’ m •• 

non  efle,vc  A, ad  B,ita  D,ad  alium  numerum'.  Si  enim  fie 
ri  poteft^t  vt  A,adB, ita  D, ad  alium;  videlicet  ad  E.  Erit 
igitnr  permacando  vt  A,  ad  D , ita  B , ad  H .•  Suntautem 
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/intinterfe  primi, aminimi  in  fua  proportione 
hzi.fef.^h  Igitur  x^uemetiencof  ipfos  C,&  E;nimirum  A,  ipfum 

li,&  Djipfuin  E. Aequi  cft 
A,8.  B,12.C,i8.  D,^7»E*—  vt  A,ad  B, ita  B, ad  G.  Er- 
, ' ' . . . . . go  cum  A,metiatur  ipfum 

Bj&  B,  ipfum  C,  mefieturjc  atque  ob  id  & A,ipfuai  C , 
,merienir.ttquia  cll  vt  B,ad  C.ita  G,ad  D, metitur  autem 
^n.frc^  B.ipfum  Cjmecietur&C, ipfum  D.  Quare  A,metiensip« 
‘fum  C,<i  metietur  quoque  ipfumD^Mctitur  vero&fe  jp 
fum.  J^itur  A,metituripfos  A , D,  inter  fe  primos.Quod 
eft  abiardum.  Non  ergo  eft  vc  A,  ad  B,ita  D,  ad  alium_» 
numerum  E.Eodem  qUoque  argumento  non  erit  vt  D,ad 
C,ita  A»ad  alium.Quocirca  fi  merintquotcunque  nume- 
ri deinceps  proponxonalcs , &c.  Quod  erat  oircndendu, 

»«.1  proBL  i.  PROPOS.  li 

D V O B V S numeris  datis , confide- 
rare  , an  po/Tit  ipfis  tertius  proportionalis 
inucniri. 

DATI  duo  numeri  fint  A,&  B,oporteatque  coildera-» 
{tCjan  inueniiri  pofsittertius  ip/i$'propoitibnaiis,hoc  eft, 
an  ftt  B , ad  alium  quempiam  numerum, 

! A,' 4.  B,7*  vt  A,  ad  B.  Aut  igitur  A,B.primi  jritef  fe 
funt^aut  no^Si  funt  inter  ie  primi,cperfpi- 
ciium  eft  ex  demonfttatis,n6  pofle  ipfts  reperirf  tertium 
proportionalem.Si  Vero  non  funt  A,&B,incer  fe,primi*j 
multiplicans  B,  le  ipfum  faciat  C.  Aut  igitur  A, metitur  ip 
fiim  Cjautnpn. Metiatur  primum  A,ipAim  C,perD.Dico 

ipfis  A,B,inueniri  pofle  tertiu 
A,*4.  B,6.  • proportionalem,  immo  ipsu 

b,  efle  tertiu  proportionale. 
jCii  enim  A,meriatUr  C,per  D,ffiet  C,ex  A,in  D:Fitaun6 
lex  conftiudione,  idem  C,  ex  b , in  fc  ipfum.  Igitur , qui 
1 continetur  fiib  extremis  A,D.3cqualis  eft  ei, qui  ex  meaio 
gstf.ylp.  deferibitur;  g Ac  proinde  erit  vt  A , ad  B,  ita  B , a‘d  D, 

[<^are  D,  inuentus  eft  tertius  proportionalis  ipfis  A , 

. ‘ ^ SED  * 


« 16,  no. 


t^.pron, 
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SED'  non  metiatur  A ,ipfum  C.Dicoipfis  A,B,non_s  ^ 
poflTe  reperiri  tertium  proportionalem  . Si  enim  inucniri 
poreft  , inuentus  i?t  D , ita  vt  , . i 

(it  A,adB,quemadmodu  B,ad  A, 6.  B,  4.  D C16. 

D.  C^oniam  igitur cft,  vt  A , “ " ’ ! 

ad  B,ita  B,  ad  D j a etit  numerus-contentos  fub  extremis  a^o 
A,D,«qual(s  ei,cjui  fit  ex  B, medio  in  le  ipAim,hoc  el>,ip 
fi  C.Qnare  cum  C,fiat  ex  A, in  D j b metietur  A,ipfuin_i  >v7i^ra. 
C,  per  D;fed  &non  metiri  ponitur. Quod  cft  abuirdum. 

Non  igirur  inucniri  poreft  ipfis  A ;B, tertius  proportiona  ..  i 

Iis, Quando  A, primus  non  metitur  C,produft^m  ex  B,fe-  ‘ ' ' 

cfidb in  Ce  ipfum, Eadem  via  c6fiderabinms,an  ipfis  B,& 
A;inueniri  pofsit  alius  tertius  numerus, ad  quem  ita  fit 
A,vt  B, ad  A.Duobus  ergo  numeris  datis  confiaerauimu*  il- 

&c. Quod  faciendum  erat.  1 

PROBL.  2.  PROPOS- 19.  ^ «• 

I T R I B V S 'numeris  dati^ , confidera-’’ 
re  5 an  poflit  ipfis  quartus  proportionalis]' 
inucniri.  ‘ \ - . ..  • ' ;> 

s I N .T  dati  tres  numeri  A,B,C,fiue  deinceps  propor-' 
tionales  j fiue  non  j oporreatque  confiderare  , an  pof- 
fit  repcriri  quartus  ipfis  proportionalis, hoc  eft,an  fit.  C,. 
ad  aliquem  alium  nu  v ' ' ' 

merum  , vtA,adB.  A,8.  B,ia.  C,Vf.  £,27.  D,  tid. 
Multiplicans  B,  i p-  A, 4.  B,8.  C,^*  E,i8.  6,72,  , 

fum  G,  faciat  D.  Aut  — . > . ...  | ^ 

igitur  Ajipfum  D , metitur , aut  non  . Metiatur  primuiti 
A, ipfum  D,per,E.  Dico  ipfis  A,B,C,inueoirr  pofle  quar-r 
tum  proportionalem,iramo  ipfum  E , efle.  quariurn  pfp-^  . 
portionalem.  Cum  enim  A, metiatur  D,perEjcfiet 
D , ex.  A , in  E ; Fit  autem  idem  D,  ex  B,  in  C , perconr 
llruftionem.  Igitur  qui  fub  extremis  A » E,  contine- 
tur, aequalis  eft  ei , qui  fub»  B , C . fecundo  , & tertid  - . 
j cotineturjd  Ac  propterea  erit  vt  A,ad  B,ita^C,ad E.Qua- 
I re  inuenms  eft  £, ipfis  A,  £,C,quarcus  proportionalis.-  I 
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SED  iam  non  metiatur  A,ipfum  D^Dicoip/is  A,B^ 
non  pofTe  inueniri quartum  proportionalem . Sitenith  , 
fi  fieri  potcft , inucntus  qua  nus  proportionalis  f^it-a  vt 
. , fit  quemadmodum  A,ad 

A, 4.  B,6.  C,  0.  E 0,54.'  B,ita  C,  ad  £.Qiua  ergo 

' . A>^., B,4."  c, io;-'£— — D,4o,  quatuov  numpri  A, B,C, 

. proportionaksfunt, 

^ etit  numerus  contentus  fub  extremis  A»  E > aequalis  ei, 
qui  ex  B,fedundo  fic  in  C,tcrtiunijh<)c  eft,ipfi  D. Quare— » 
cum  D, fiat  ex  A, in  Ei  metietur  A, ipfum  D,per  Etfed  & 
ponitur  non  metiri.Quod  eft  abfurdu.Non  igitur  inueni- 
ri potell  ipfis  quartus  proportionalis, quando  A , 

primus  non  metitur  D , produdlum  ex  B,  iecundo  in  C , 
tertium. Eadem  methodo  confiderabimus,  an  ipfis  .C,  B, 
A , inueniri  pofsit  aliquis  quartus,ad  quem  ita  fe  habeat 
A,vt  C,ad  B. Quocirca  tribus  numeris  datis  confideraui 
musjanpofisitj&c.  Qjjoderatfaciendum.  . 

’ S C H O L I V A{. 

HAEC  qu* proximts  propofitionihus^  nimirum 

id.  17.  l8.c^  1 0,dem$»f}ratajiint,intelligi  debent  de  nume 
ris  integris.  'H.am  Ji  de  fragis  loquamur  ^poteft  quibuslibet 
duebus^vtl  tribus ytsdiungmlius  praportienAlis,  qdMuis  ex 
tretni  inter  fe  primi  fint.Ha  ffutls  duobuSyJi  quadratus  nu 
' merus femads  Uiuidaiur  per  primum  , procreabitur  fertius. 

■ proportionalis.Vt  duobus  numeris  datis  quadr.atus  nu 

' ' ■ merus  fecundi  8 .nimirum  '64'.  diuidatur  per  inuenietur 
, ^ tertius  proportionalis  z i~~.hoc  modo.}. 8.  2 enim 

, dtuijis  6q..per  }.fit  numerus  zi~.producetur  numerus  diui 
fus  6^,ex  multiplicatione§lMtientis  zi~.per  diuiforem  f. 
vt  a,d  defin.i.^j . lib.T ‘pradljtmus.  Cum  ergo  idem  numerus 
^ze  (et  fi*  ***  medio  numero  S.in  fe  y c erunt  5. 8.  z i-|- ' 

conttnue  proportionales. n 

■'<  JD  AT  I S asitem  tribus  numerisyfi  numerus  ex  Ji  eundo 
in  tertsu>genitus  diuidatur  per  primum, ptocreabitur  quat 
tsis  propor.tionalis.Vt  datis  tribus  numeris p.6.ia.Ji nume 
ttu  izo.ex  fecundo  in  teuiu  genitus  diuidatur  in  primum  ^ 
reperietur  quartus  proportionalis  IJ-j-.  hoc  mode  4.  to. 
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I i^.C&.n.UiuiJis  1 z0.per  9.fiAt  I }-j-.  produfetur  numerus 
dtuijks  120.  ex  m'ulnplicAtion$,§luotietit  Uiuifiri]^ 

<).ex  ifs^que  in  defia.i^.lih.j.fcripfi/nus.  Fit  Autem  idem  nu\  . 
tnerui  iiuifus  ex  fecunde  in  tertium.^  Igitur  quatuor  nume  \ ^^'J‘P 
ri  9.6.10.1  ^—.proportionales  funt]. 

EX  hisfuctle  cngnofcemusj  prnpofitis  quotcuefue  nuirferis 
continue  proportionAlibus^An  pojfit  ipfis  aIius  proporthnalts 
adiungi.Sumptis  enim  tribus  vbimisifi  ipfit  aUus  potefiin- 
ueniriy  ille  idem  erit  omnibus  illis  proporionalis.  \ 

THEOHi  ^ qui  illum /rquuntuf^inter  quos  etiam  efl  Fe 
dertcAs  'commddinuSjquatuor  membris  hoc problemA  abfoC- 
uunt.  Aut  enim  ( aiunt  ) tres  dati  numeri  O’  deinceps  pro'. 
portionA^les  funt,^  eorum  extrembinter  fe  primi , Aut  non 
deinceps  qitidem  proportionales  ^(ed  eorum  extremi  prim^  \l 
ihter  feiAut  deinceps  quidem  propoftionalesfed  eorit  extri 
mi  no  primi  i nier  'fe\Aut  ieniq.^  nec  deinceps  proportionales 
nec  eorii  extremi  inter  fe  primi,  Vbi  mirari fatis  niipoj/umy 
qu5  nam  modo  diligentiffimi  Euclidis  interpretes, snalqs 
quidem  demonfirationibus  vigilantijfimi,  m fectsndo  mem- 
bro huius  problematis  demonfirando  dormitarint,^  quafi 
fui  obliti,ac  de  diligentia  remittente sfin  errorem,  eumqug^ 
non  leuom,  incurrerint.  Dicunt  enim,  fi  tres  numeri  dati  ni 
fint  deinceps  pro  poftienalesjfid  eorum  extremi  inter  fe  pri- 
mi  i non  pojfe  ipfis  quartum  proportionalem  inuentri.Spwod 
quidem  ifi»^falfum  eji^^  demonfiratio,  .qua  idipfum  comfro 
b are  nituntur  yvitiofa.  N amfalfitus  huius  reiperfpifuc'  in 
his  numefh  o an  continue  proportionalibus  apparet  'q..  8.' 9, 
quorum  extremi  inter  fe  primi,  (^'nihilominus  eis 

adiungi potefi  quartus  proportionalis  non  videt, 

ejfe  vt  qiad  S.ita  9. ad  i8.ru  vtrobiq.  proportio  fit  fubduplaf 
Ide  videri  potefi  in  exemplis  altjs  infinitts,vt  hic  s.  4.7. 14. 

Item  s>.9.q.iz.Item  z.io. ;.l^. Item  i.&c.In  omni’ 

bus  enim  his  numeris  extrems  priorum  trium  funt  inter 
primi, eum  tamen  ipfis  adrungatur  fofiericr  quartus  proper 
tionalis.Falfstm  ergo  eit, illis  dari  non  pejfe  quartum propor-'^  ^ 
tionaiem.iiuad  autem  vitiofa fit  eomm-demonftratio  , qua' 
h oc  probare  contendunt, perfpicuu m fiet, fi demonftrationem 
ipfam  in  medium  prafiramur.lta  igitui'  ratiocinantur, 

SINT 
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SINT  trium  numerorum  A-»  CtnoH  dein- 
ceps proportionaliUy  extremi  AjCdnterfe  primi. 
Dico  ipjis  inueniri  nullo  modo  pojfe  quartu  pro- 
portionalem, Si  enim 
Ai}.By6.  CiS.Dti6.E — poUH  inuenirufit  ille 

D,  ita  vt  quem admo- 
dU  A, ad  %ita  C,ad  T>t^  vt  B,ad  Cdta Jiat  D, 

I ad  E. Er  it  igitufex  <equo,vt  rhad  C,ita  C,ad  E; 

^ Sedfunt  A,C,inter fe primi,^ ^ ob idminimi.h 

Ynetientur  aque ipfosG nimirum  Ajp 
fum  Ci<b‘  Cdpfum  E.xAt  vero  & A,feipn  meti 
tur.Ergo  Atmetitur  duos  A, C, primos  inter fe^. 
Quod Jieri  non poteil. Ipjis  igitur  A,B,Ctquar- 
tus proportionalis  inueniri  nequit.  ■ 

HAEC  tft  eorum  demonfiratiogn  tjuaujfumuul  epe  vt 
B,ad  Ciita  D,ud  alium  Ruendam  numerum,vtdelicet  ad 
E, quod  quidem  fieri  poffe,nufquam  demomUrarunn  Immo 
hec  ipfum  vertitur  in  dubium  i»  hoc  problemate.  Noo  enim 
minus  inquiritur^an  tribus  numetis  B,  C,  D,  quartus  pro- 
portionalis pofiit  inueniri, quam  tribus  A,B,C,cum  no  ma- 
gis hoc  eonfiet.in  iUis,quam  in  his  . ^aprOptor  eum  ibi  id 
prneoneejfo  ajfumant,vt  hic  idem  fieri  non  poJfe,oBendat ; 
liquido  confiat,  eos  petore  principium  ( vtcum  DialeUieis 
loquamur ) i n demonHrando.§luin  etiam,  quoti efcunquc^ 
quatuor  numeri  dantur  proportionales  ,fed  non  deinceps, 
quorum  primus,^  tartius,primi  inter  fe  funt,quales  ponun 
tur  efie  'A,B,C,D’, nulla  ratione  fieri  potefi,  vt  detur  aliu», 
ad  quem  itafie  habeat  quartus  ,ficut  fecundus  ad  tertium: 
quod  tamen  ipfi  tanquam  coneeffum  , atque  probatum  af- 
\jumuntiquandoquidem  fine  probatione  vUa  exigunt,vt  de- 
tur illis  numerus  E,  ad  quem  ita  fe  habeat  quartus  D ,vt 
B,fecundus  ad  C.tertium.Hoc  vero  non  pojfe fieri,fatile  de- 
monSirabimus  eodem  argumento,  quo  ipfi  vtuntur  . 

I SINT  onim, quatuor  numeri  A,B,C,D,  proportionales. 


non 
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jtur  autem  Aifi,Cyiprum  DJaiSiT  Gjeundem  DE.metiecur, 
Quare  G,meriens  totum  DP,&  detraftum  DE,  a metie- 
tur tjuoquc  EF,rel}quum, numerus  vnitatem»Quod  eft  ab 
furdiini.Eigo  G.priinus  noneft  idem  , quivnus  ipfomm 
AvlijQ  Ac  proipdc  inuentifirnt  primi  numeri  A,B,C,G, 
plures  propofita  multitudine  primorum  iiUinerorumu_i 
A,B,C;£aaemque  via plufes  inruenientur  quam  A,  B,C, 
G,ii  fumatur  minilTlus,'quem  ipfi  tnetianrur,&rc.Quocir- 
, ca  primi  numeri  plures  funr;&c.Q^dcmonft:randu  erat. 
i C ‘ O..,  £ -I  V M . 

POTERAT  id«m  hec  theortma  ihfiitr  problematis  k9c 
medo  proponi.  , ' ' 

''  PRIMIS  numeris  quotcunque  propofi- 
tisjinueriirc  aliuni  primum  numerum  ab  il- 
lisdiuerfum.  ■ ^ 

NA  M fi  primi  quotcunque  propofiti  fint  AyBjCyinuenie- 
mus  eodem  modo  alium  primum  »b  illit  diuerfum  y videli- 
cet J>Fyfi ptimus  eSiy  vel  certe  G,qui  ipfum  DFytnetitur.At 
l que  eodem  modo  quatuor  primis  aliuni  quintum  , (^quin- 
que primis  alium  fixtum  inueniemuty^ fic  deinceps  primos 
numerosyquotquot  quis  voletfinueniemus.  ' 

w«7'  TUEOR.  19.  PRO.POS.  21. 

S I pares  nurheri  quotcunque  compo- 

nantuntotuspar 'eriti 

,.C  O M P G>  N A N T V 1^  quotcunque  pares  numeri 
;AB>BC,CD.  Dico  & totum  conippfitum  AD,parcm  cffe.l 
Cum.n.  AB,B  C,CD,fint  pai^s,  habebunt /inguli  lingulas 
parte$  dinjidias,  ©x  definitione . Sic  ergo  E,  dimidia  pars 
, ' . ■ ; - ipfius  A B,&  F,  ipfius 

A C. . 4. .. . .P  . BC;  & G»ipfius  CD. 

E . . . F G ....  ,,  , Quoniam  igitur  cft 

. ..  vt  A B, ad  E,ita B C , 

^ii.fep.  ad Fj& CD.ad  G-,( quod  femper fit  proportid dupla) Eerit 


...  quoque 
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quoque  vc  AB.^  E, ita  AD,  ad  E , F , G,fImul  Eft  autem 
AB,ip/Ius  E.duplQs.  Igitur  & totus  A D,  cPinpo/Iti  ex  E, 
F,Gjdttplus  ericjAc  propterea  iVD, dimidiam  partem  ha- 
bens numerum  ex  E,F,G,compofitura  par  erit,cx  defini- 
tione.Si  igitur  pares  numeri  quotcunque,  &c.Quod  erat 
demonftrandura. 

THEOR.  20.  PROPOS.  22;’ 

- . d'S 

xxiij. 

Slimpares^numeri  quotcunque  compo- 
nantur 5 multitudo  autem  ipforum  fit  par : 

Totus  par  erit.  ^ 

COMPONANTVR.  quotcunque  numeri  impares, 
]uorum  multitudo  par  AB,  BC,  CDjDfc.Dico&rltotum 
rompofitu  A E, parem  effc.  Cu  enim  AB,BC,CD.D£,hnt 
m pares  j differet  - i. 

juilibet  vnitate  A.-. .B C 

i pari,  ex  defini-  . ! 

ione.Quare  derrafla  ab  vnoquoque  vnitnte,quilibdt  re-> 
iquornm  par  erit . » Quare , compdfinis  ex  fp/ft  par 
Tit . Eft  autem  & multitudo  vnitatum  dcrracfta.rum  par, 
' Igitur  & torus  AE.compofiruS  par  qrit<Si  igirurimpa* 
es  numeri  quotcunque, &c.Qaoa  eracollcndcudum. 

• 

»2  I.»#- 
ht  . 

»/.  . 

THEOR.  21.  PROPOS.  23.' 

Xxiiij.  , 

SI  impares  numeri  quotcunque  com- 
►onantutjmultitudo  autem  ipforum  fkim- 

L 

•ar : & totus  impar  erit . • > • 

OyOTCVNQVE  numeri  impares, quorum  mnldtu* 
0 impar  eft, AB, liC,CD,  componantur.  Dico  &:  totum 
D,compo/Icum, imparem  cdc.Cum  enim  impar  numc- 
is  differat  ynitate  4 pari,  ex  deffnitione  j ablau  ynitate 
D, ab  impari  CDi 

it  reliquus  CE,  A . . . . . B . C . . . • . ^ ^ E • 
ir.  c Elt  autem  & ^ 

C,coHipofitus  ex  imparibus  A3,BC,mulcgudinepari- 

! 

- 

cii.no 

ni. 

. ' 0 ~ bus. 

T 
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• V Qj;  • SlC  H\0  II  V M.‘  y ' ^ 

FACILiyS  demonflmbimui  hanc  frepof.  ductnd»  ad 
imfoffibiUyhoe  medo. Si  AC^oliquus  ^ - 

non  dic0i»rpary  fedimpar’ydttraB»  A.  D B ' 

vnitan  A D y erit  reliquus  ^DC,.par..  1 . ' 

a I gitur  «ompejitus  DBypar  queque  erif.ae  pretodiy  'additu  «zi.  no, 
'vnitato  ALt^totus  AB,impar fieuqttod  offabfurdum',  eum  ni . 
tar ponatur.  [ 

THEOR.  23.  PROPOS.  25i  wiyj; 

S I.  a pari  numero  impar  detrahatur:  Et 
reliquus  impar  erit  . ‘ ' 

E X pari  numero  AB,  impar  detrahatur  CB  . Di^o‘& 
reliquum  AC,imparem  elTe.Oetradla  enim  vnitace  CD, 
ex  C B , reliquus  Ac  numerus  - . 

DB,  pari  Quia  igitur  & totus  A....  *.^C. 

AB,ponitur  par; b erit  &reli-  , ’ bx4>»« 

quus  A D,  par.  Dempta  ergo  vnitate  C D,  reliquus  AC, 

I impar  erit.  Si  igitur  a pari  numero 'impar  detraha- 
tur, &c.^od  demonftrandum  erat . . . , , 

THEOR.  24.  PROPOS..  2(5., 

,'  SI  ‘ ab  impari  numero  impar  detraha- 
tur : Reliquus  par  erit  * . . - , . 

E X impari  humero  AB,  impar  detrahatur  CB . Dicb 
reliquum  AC, parem  efle.De- 
trafta  enim  DBivnitate  ex  im  A .v.'.  C . . . D : B^ 

paribus  AB,CB;crunt  reliqui  

ADjC  Dipares.Quia  ergo  ex  pari  AD,  par  aufertur  CD; 
c erit  & reliquus  AC,par.QyarejG  ab  impari  numero  im  ,cz4.»<» 
par  detrahatur,&ciQubd  erat  demonflrandum  . 

THEOR.  25.  PROPOS.'  2 y*.  ....  jxxviij. 

S I ab  impari  numero  par  detrahatur . 
Reliquus  impar  erit . ' , ' 

, , o a EX  1 
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E X impari  A B,  detrahatur  par  C Dico  reliquum 
AC,irapairem  cfle.Detrada  enim  AD.vhitate'  ex  impare 
ABjerit  reliquus  DB , par : E«  quo  cum  detrahatur  CB, 
< • V * .3.  parj  a reliquus  DC,  par 
A . D ....  C B quoq;  erit;' Ac  proinde 

*'•  ■ addita  vnitate  A D)  fiet 

A C,  impar . Si  et^o  ab  - impari  numero  par  detrahatur, 
&c.Quod  demoftrandum  erat . ' ■ 

THE  OR.  2 61  PR0P0S.:48; 

'Si  impar  numerus  parem  multiplicans 
fecerit  aliquem ; Fadluspar  erit  i ' 

'.FIAT  ex  Ajimpari  in  B, parem  numerus  C.Dico  C, 
parem  edeiCiun  enim  C, fiat  ex  A, in  B jcoiAponetur  C, 

ex  tocrrameris  ipfi  B , aequalibus, 

A ..  ...  B. . ..' quot  ia  A,funt  vnitate$.  ^ate  cu 

C B,fit  par,  componetur  C,ex  tot  pa 

» ' ^ ribus  ipfi B , aequalibus,  quot  funt 

vnitatcsin  Ajb  .Atque  adeo  par  erit’.  Si  ergo  impar  nu- 
merus parem  multiplicans  , &c.  Quod  oftefidendu^rat: 
'S  c N O L r V M.  ' ; Tj 
E A DEM  demonftrationc  oJtenUemus  h«c,  , 

S I Ipar  humerus  paremmultiplicans  fe- 
,qerit  aliquem  i Fa(fllis  par  erit . ' ‘ 

'rurfus  CiCumpO' 

Af , f,  B. I ''hetur^ex  tot  p*ribuf  ipfi  fi, 

C . 'i  i . d^ualibuSf  in  A,centi~ 

nentMr  vnitAteSff^f^’  — , 

• W » >•  S ' ' I 

% 

' C O R O L L-  A R I V M.  ‘ ' i 

, * ' ' fv’  ’ ^ T.,  ^ i • I!  * / 4 ’ . ^ ' ' ' 

CONSTAT  quotjue  ex  hi  s, Parem  numerum  in  fe  multiplica 
A....  ' _^ciiiii  p^ctearC:p^rem;vcpatet,li  pajj^cs  A,& 

C \ , .'b  , ponantur  iqualcs . 

. ..  THE  O R,.  27.  P R'P  P 0 S. ' 2 9. 

SI  impar  nummis  imparem  nulnemm 
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multiplicans  feccrit-  aliquera . F4£tus  im-  \ 

parent.',^  „ ..  A'  ; 

E X impari  A,iti  imparem  B,fiat  C.Dico  C,'imparem 
e/Ie.  Cum  enim  C,fiac  ex  A,in  Bi  componetur  C,  ex  tot 
numeris  ipii  B>jequaiibusyquoc  4 V * . t t^Y. . i'  t I > 

fune  vnitates  in  A • Quarecum  ^ A ^ 

tam  A,quam  B^t  imparicom— . C i 

ponetur  C,  ex  imparibus(ipfi  S r • . r 

B, aequalibus*  quorumtnulekudo impar  ell  * nimiFum^se- ; 
qualis  mulcitnuini‘Vni£aturo>qux  in  A*impari  concinen» . 
Tinya  l^cui:  C >impar  «rit  tQuocircali "impar  pumorus  * » 
i mpVein  wmerum  multiplicans,  &c^Quod  eratj»fie&<-i 


impiem  wmerum  mulupltcans,  &c^Quod  eracj»ne&<-4^*4  " 
denoum.  i ^ ■ ."  •.  i 'i. 

, . C^Q  IVQ  JU  L A R lV  M 

H c,  .(«‘juliur^lmparcm  nu^iicrum  in  fi;  j,  Ay.,^ , • f,  , 

ihuftipMoafciim  gigticte  imparrinfvt-conlUt 
fi  impares  A>  & B,^bhaot*ir«qualcs  . •"  -'  v,- 

N V M E R VS  ‘‘imisiiir  numc^f  uwpArbm'  ’ 
metiensjper  nurnetupp;  pau-em  eu  hiccuui;  ’ 

, METLATVH.  impar  jf,farjpf,^  : - 6 1 A A v 

C.Dico  C,param  •fff.Kam fi  • . j :C'- . v«  c ’ • 

impArfti^  eritBjaS/tifX  Ax*m~  U . . •»*  vJ\  - )> 

pari  in  C iimp/i%em  impaxv^tai  , • ' 1».-:  7 ^ »/. 

efi  abjHMd(tm^eM.m^pmatii;rf0r^  fTgo  C,  p4fv  : .*\Vauv.o  | 

NVMERVS  impar numcruiflimpa- 
reinmetiens  y^ct  nurheiSioilA^ 

metitur' i ^ l'  ^ - i‘‘£v  -V  A •- 

"^METlATVR^hnpitr*^''  ^ ' ' ' ' ^ 


Admparrm  B^perClDieo  C,'  • 'A,  M‘  ‘i  Cf.'i  '.'•V  i".'  ' ! , / 
imparem  . si  ehirti  fit  B ;-.^iVY  i'*.”  . 
par^c  0tii^^fdftkr  itr  A'fim\  ’ V . ®\*f“ 

pari  i»  G^tpdkfm par.^odefiMbJurdMWieMililinfa^^pna^*» 
/rtr  impar. ' ^ ' I 

-r  s ' .f."  \ *<.  '»  r,x--,  S-;  • ■ I > 


S CHO- 
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SI  impar  numierus ad' anquemnume- 
im  primus  fit : & ad  illius  duplum  primus 


crit.  .... 

4 • t •Ii  i i.t  tt- 

'•  I M,’P  A R numerus  A,pritnus  fit  ad  numerum  B,  cu* 
i duplus  fit  CDico  A,  ad  C,  quoque  primum  effe.  S 


o 4 


cnitn 
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<nun  A,  Qj  ftonfutiit  inter fep^nnijnretietun eos  alluis 
/ . 4..0.  T •.  numexufi,quLficDj quine- 

A • ceflarf-^kiifar eric  . Nam 

D — — fi  fic.p;u’i£Uni\u)eciatur  i m- 
. ■ -parem A}»TaBifcA>&£iiUs ex 

p,pari  in  e«m  aumo^fUiD , porquem  metitur  ^ par.  Quod 
cft  ahfitrdutn.  pon^uf  enim  A,injpar»Q|fajre.  D,  impar  po» 
rem  C,mctiens  cfi  enim  Cjpar,  cum  dirriidiUmhafiieae 
jB.)  b tp^erietur  McrqiK  numerum  B,ei^  (tmiidiumiMcti 
‘tur  aiitem  ti  A.jgitur  D;ipfos  A.Fjprimos  inter  fe  meti  • 
'cUr.Qnod  eit^ab'futdum.Nof>igieiurA>  , primus  nori 


li.no. 


XXXV. 


* ■»  * 


;iiixr 


ii.no. 


iefi.  HrgO;pfulHis.^apcep(ler  fi  impar* Apiptipus  2^  a^ue 
bumerum  mimus  m &c-,Quod  erat  ofieadencium .. . . 

:t.  • >»  ' t c 6'ii'o’x’ i'a 'it  I ^ 

' OTQVTTVR  Kuicfnumerum  Mparem^qu»  ad  sfliquitfni  rtu merum 
pr>mui« quoque  effe  nt>n  fAtm  ad  eius  dUpluni,vcHucli 
des  dcmr>q4l>'^ii:>red  etiam  ad  ci^quaiituplurd^qetupluni,  fcd^u 
pluin,&  fic  dcifiL  cps"  per  proportioRcui  dupiurti  pmgrediecdo.  Na(d 
ii  primus  c(l  ad  duplum, c prtmus  Quoque  erit  aa  quadi  uplum, qui 
dupli  duplus  CK  ; & lintilicer  ad  bctupiuiM  qui  quadrupli  dopius 

cft,  4:9. . . . f !>  •(  !-  c'  - 

THEOR.  3o.  PR0P'OS^-,jii.  ' \ 

o VM ! a Kinario  daploiaini-j 

vhu^^^fiquc  pariter  par-efttattj^tiili. ' 

^ N V r 'A  bfnarip  A y.  diipti  qfiqtctinque  fiiM  B > 
C>  b,'  E.  Dico  B$C,D,E,eire  patider  pares ‘faritum.  Qppdi 
inirh'flfitpafiVei-  pares , pcr/^ituuhl  eft‘;  “karn  expofira 
' vnitate,cum ‘A,fit! 

Vnitnu  C,8.  Dsidi^3.2.  ^bimitiliSj&lS,  C ,| 

’ * D»E,abinaripdu^ 

pM  A>'^yG^I>,  E ,-abVnitate  d^nceps  propor- 

?iwaie?#pimii?u,mf^;opoitio^d  ^;Qpare  A,qu«m« 

libet  ipfdrum  B,  C,  D,E , & quilibet  minor  maioremfe- 
quentem  metietur  per  aliquem  ipforum  A,  B , C,*Ds  &i' 
qur  ciimoiJin!e«i:fint  pa»»es,vtfH«fe  dtifili  a binario:  me^ie* 
tdr  quemlibet  ipTolum  B,  C,  D,  E,  pat*  hujuieriis  perpu- 


merum 


LIBER  IX.  217 

merum  paremj  Ac  propterea  quiiibec  pariter  par  erit, ex 
definitione.  - . 

QV  O D autem  iidem  numeri  fint pariter  pares  tan- 
tum,liquido  etiam  confiat-  Curri  enim  A,B,C,  D,  E » fint 
ab  vilitate  continue  proportionales,  fitqile  A i prcwrimus 
vnitati  numerus  primus»  nirairii  trinarius  j?  nullus  alius  aij. 
quemlibet  ipforum  metietur, praeter  ipfosy A,  B,  C,  D,Ei 
qui  cum’ fint  omnes  paresjmetietur  quemlilbet  ipforum  ; 
parndmcrus  per  parem  numerum  tantum;  Ac  propterea 
quilibet  paViter  parefi  tantum  . Numerorum  igitur  a bi- 
nario duplorum,  &c.  Quod  dernonfirandum  ‘erat.  ; 
s C H q L I V M . 

cum  Arithmeticis  colligemus  artem^efuA  omnes 
numeros  inueniumusyqui  fint  pariter  pares  tantum.  Sint,  o', 

a binario  du~'  B,B.  E, 64,  F,  fiS. 

pliytjriiexhit  _ H — ^-G-— 

demon  fi  ratis 

omnerTuni  pariter  pares  tanfithi.  Dico  nullum  alium  effej:  / 
pariter  fartm  tantum  , pnter  eos , au:  in  hoc  ordine  conti- 
nent ur^  Atque  adeo  (i  ordo  humetorum  d binario  duploruni 
infinite  augeatur, omnes  numeros  pariter  pares  tantum  in- 
ueniri,nulld  reli£}o.^i  enim  fieri  pote  fl, fit  alius  numerus  G, 
extra  'ordinem  numtroriim  h binario  ‘dupiorum,pdritcr  par  t 
taniu',  cuius  pars  dimidia  fit  H.Erit  tgirur  H,nu>nerui  par, 
(Nani  fi  dicatur  impar,  cum  fit  ipfius  G^pars  dim  idia  ; rne-  ' 
\tietut  binarius, numerus  par,ipfum  G,per  H, humer urn  im- 
\pdrem',At  'qHe  adeo  G,paritn  impar  erlt.§lHod  efl  abfnrdUi 
ponittirnamque  paritet  par  iantum)cuius  rurfum  dimidia  -■ 
pars  fit  l.Erit  igitur  rurfum  I,pat^numerus:(  Narn  fi  dica- 
tur impar^cum  fiiipfitis  G i parsfindrta-, metietur  numerus  • 
paK4.ipfium  G ,per  I j nUmerum  im'parem;Atque  ob  id  G i ’ 
pariter  smf  at  erit  j §^ed  efi  abfurdunr,  ponitur  enim  pari- 
ter pstr  tanttsm',  ) Atque  ita  deinceps  erit  femper  dfmidia 
pars  numirus  par  , donec  ad  vnitatem  veniamus  . Sit  ergo 
tam  ipfiust, dimidia  pars  unitas, ita  vt  fii'I,binariut.lgiiur  . 

H,  Gifunt  i binario  J,dubli:  Ac  proinde  G , 'erit  aliquis  ex 
ordine  ipforitm  A, B,CiDiE,F, ponitur  auttm,non  ejfe.  Sluod  , 

' ' , eft db- 
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tji  abfurdum  NuUus  ergo  alius  pariter  par  eftlantHm^fra^ 
ter  eosy  qui  d binarto  funt  duplt  . 

xxxvj. j THEOR.  31,,  PROPOS.  33. 

$ 1 nutnerus  dimidiu  habeat  imparem  : 
Pariter  impar  eft  tantum . 

H A H E A T numerus  A, dimidiam  partem  numerum 
imparemt  D;co  A , efle  pariter  imparem  tantum.  C^od 

enim  fic  pariter  impar , i ta_* 
A _ ’ perfpicuum  fiet.  Quoniam 

Ajdimidium  habet  imparem, 
metietur  binarius  numerus  par  ipfum  A,  per  ilium  dimi 
dium  impare. Quare  A, ex  definitione,pariterimpar  eft. 
Quod  autem  idem  A, fit  pariter  impar  tantum,hoc  modo 
demonftrabimus.  Sii  B, dimidia  pars  ipfius  Aj&  C,bina-j 
rius.Si  igitur  A , non  eft  pariter  impar  tantum  s ipfe  erit 
quoque  pariter  par.  Quare  eum  metietur  aliquis  par  nu- 
merus per  parem  numerum  .Metiatur  cum  D,par  per  pa 
E.  a Igitur  fit  A,cx  D,in  Eifed  idem  Ajfitex  C>  bina-j 
rio  in  B,eius  dimidium. Ergo  numerus  fadlus  ex  C, primo 

in  B , quartum  asrqualis  eft  ei , 

A qui  fit  ex  D.fecundo  in  E , ter- 

brar*  I® C . • tium,b  Ac  proprerea erit  vtC, 

"v'f  • Id E — ad  Djita  E,  ad  B.  Metitur  aute 

C,binarius  parem  D.  Igitur  & 
E,ipfum  B , metietur,  par  imparem.Quod  eft  abfurdunr. 
Non  eft  ergo  A , pariter  par.  Ergo  pariter  impar  tantum, 
^ocirca  ii  numerus  dimidium  habeat  impare,&c.Quod 
demonftrandum  erat.  . ' , 

S 'C  H O L t V M , . , 

IT  A fi  omnium  numerorum  imparium  dupli  fu^ 

manturfinuenientur  ernnes  numett^  quifitnt  pariter  impa- 
res taKtu.,§lMod 

Impares  J.  f.  7*  x/.  ij.  ly.  emm  qutlibe, 

jlicrumfit  pa- 

Pariierim-  6,io.  14.  is,  12.26.  jo.  rit er  impar  td'. 
pares  tantu tum  , ccnJlal 

ex  hac  I 
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ex  h»c  propofitionei  quippe  cum  quilibet  dimidium  bubeat 
imparem.  §lued  autem  illi  /ali  fint  pariter  impares  tatum  % 
per/pieuu  ent  ex /equenti  tbeeremate,i»  quo  dcmotiflra/ur^ 
omnet  paresf  qui  nec  a bifiarie  (unt  dupli  y neque  dimidios 
habent  impares  ycjfe  pariter  paresy^  pariter  impares.  Cum  * 

ergo  nudus  alius  par  habeat  dimidium  imparemypreter  du-  . 
pios  imparium  numerorumymaaifefium  ejlynullum  alium 
preter  ipjosye/fe  pariter  imparem  tantum\fed  vel  ejfe  paritet 
parem  tantum  , vel  certe  pariter  parem  (^.pariter  impare. 

THEOR.  32.  PROPdS.  34.  " xxxvij. 

SI  par  humerus  ueque  a binario  duplus 
/it, neque  dimidium  habeat  imparem:  Pari- 
ter par  eftj&  pariter  impar . • ; * 

PAR.  numerus  A, neque  fit  a binario  duplus,  neqiiJL-^ 
dimidiuifi  habeit  imparem, fcd  parem.  Dico  A , & pari- 
ter parem  efle , '5f  pariter  imparem.  Quod  enim  fit  pari- 
ter par  > liquet.  , V 

Namcomdimi  A 

dium  habeuc.pa  c ’ . . e---. i , • e .s;  . .r 

'remime^ietur  eum  binarius,par  numerus  per  parem, ne- 
pe  per  dimidium . Igicui'  ex  definitione/,  pariter  par  efi. 

I Oy  O ^ aurem  idem  A,  fit  eriam  pariter.impar , ita__, 
|oftcndemus  Djuifo  A , bifariam , & eius  dimidio  rurfus 
'bifanam  , & ua  demccpsitaodtm  ioculcmus,  in  aliquem 
imparem.  Nam  fi  in  binarium  incideremus  efiet  A,  a bi- 
nario duplus ; ponitur  autem  &non  duplus.  Quodeft 
abfurdum.  fgitui*  cum  in  inlparem  incidamus , metietur! 
ille  impar  ipfijin  A , per  numerum  parem':  Alias  fi  per^ ^ 
imparem  metii-etur,  a cum  impar  imparem  multiplicatis!, 
faciat  iitparemieffet  A,fa(5lus  ex  illo  impare  in  hunc  im-fl 
parem , impar .'  Quod  eft  abfurdum . ponitur  enim  parJ 
Q^e  cum  impai*  metiarur  A, per  paremiatque  adeo  vlJ 
ciTsitn  pat  per  imparem erit  ex  definitione  A , pariterj 
impar  4 .suit  autem  & .pariter  pax . .Igitur  eft  & parit^pi 

‘ " . par,&  il  . 
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parj&^pariter  impar.  Si  par  ergo  numerus  neque  abina< 
rio  duplus  fit,  &G.  Quod  oftetidcndum  erat.  . 

, 'S  C U O L I V M.  ' - 

'^TACILE  ex  his  itsneniemus  omnes  numeros,  qui  ^ f ts 
riter pares  jinty^pariter  impares. ReliiUs  enini  omnibus  il 
liSyqut  a binarto  fitnt  dupliy^  omn$bus,qui  dimidios  habit 
impare  sierunt  ex  hac  propof,omnes  alq  paresy^  pariter  pa- 
res'pariter  impares. 

PORRO  e*  proximis  tribus  'theorematibus  aperte  intel 
ligunsur  ea,qua  in  definitionem  9.  lib.j.  fcripfimus, 

, /theor/^^.*  PRbPos.  35.“ 

"SI  fint  qubtcunque  numeri  ‘deinceps 
f>r6p^ftionaIes5detrahantur  autem  a fecun 
doj&  vltimo  sequales  ipii  primo’:^Erit  vt  fe- 
Gahdi  exceflfus  ad  primum, ita  vitimi  exceC- 
fus  ad  omnes  ipfuin  antecedentes.  - • . 

SINT  quotcunque  numeri  continue  proportiona 
Ics  A,B  C,  D , EF>  &ex  B,  C , fecundoi&rEFi  vltimo  de-j 
trahantur  C G , FH , primo  A,  scquales.Dico  eflc  vt  BG, 
" ’ ■■  . ' ■ ad  A,  itaj 

A . i * . . 

. B . . . i G . ; C 

D . . . 

E K ......  I H.... F 


B 


, A 


A.  4 > 
G . 


E H , ad 
A,BC 
&D  ,fi 
mul.De-. 
trahatur 
I i ipfi 
B C,& 
F K.,  ipfl 
Dra?quai 
iis.Quo-li 

iiiam  igitur  FI,zqualis  eftipfi  B C,  & ablatus  F H , abla^^ 
[co  C G ; er  it  & reliquus  IH,  reliquo  B G , atquaiisv  Qiii^ 
verocft  vt  A,adB€,iraBC,adD&D, ad  E Fsconuer- 
tsndoque  vt  BF,ad.D,ita  D,adBC,&  BC,ad  Atque^! 

cft 


B 


K 


I.  .H  .F 
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:ft  ^F,  ipfi  D.  & IF,  ip{i  BC,&J  HF,ipfi  A, aequalis:  Erit 
quoque  vtEF,ad  KF,ica  KF,ad  IFj&rIFjad  HF.Diuideu- 
do  igiturvcEKjad  KF, ita  KI.  ad  IF,  &IH’, adHFi»  Ac  aii.yip. 
proinde  ita  etiam  erunt  omnes  £K,KI,IH.ad  omnes  KF, 
IF,HF,hoceft, totus  EH,ad  DjBCjAjfimuUfquibusrum- 
pti  funttrquales  KF,IF,Hf,)  vc  IH,ad  HF,hoc  eft,vc  BG, 
ad‘Ai;funcen(t^  BG,&  Ajipfis  IH,&HF,aequalesiQuarc  V 
fi  finit  quotcunque  numeri  deinceps  proportionalcs,&c. 

Quod  demonftrandum  erat . - 

4 ^ j 

SCHOL  IVM,  . ^ * 

£ X hoc  theorttnute  ytniemus  i»  notitiam  fummo,  quot-^^ 

ennqut  numerorU  continui  ftoportionnliuyji  modo  prirnusy 
fecundusy(^  ultimus  fuerint  noti.  Cum  enim  fit  vt  txcejfm 
fecundi  ad  ffimumfta  excejfus  ultimi  ad  omnes  ipfnm  an- 
teeedeniesfsi  frimm  a fecundo,  vltimo  denjatur,fiatque 

ut  reliquus  fecundi  ad  peimu,  ita  reliquus  vltimt  ad  aliir. 

Erit  htc  alius  fumma  omnium  numereru  pro^ortionaliumi,  ' 

‘ qui  vltimum  antece- 
i.J.P  27.8  r.*4j.7^p.2 1^7.  ' ' dunt.si igitur  adtjctit- 

tur 'uliimus.habebitur 

* . t e s • * 

tota fumma.  Inuenietur  auti  quartus  iHe  preportioeialis,Ji 
pitimus  muitij/lrcetur  in  excefjum  ultimi,  productu  diui 
datur  in  eiecejfum  fecSdr.vt  liquet  ex  fchelio  prop.ig.hutus  j 

lib.quandiquidem  tres  dati  numeri,  qutbas  quartus  propor 
\tionalis  inuenifdus  eflyfunt  exce/fus  fecundi, primus,(^ox~  , 

^ eejftis  ultimiiV t in  exemplo  appefitq,fi primus  n umerus,fti\ 
mtru  vnir/Uj  detrahatur  fecundo,^  ex  ?■  1 8 f, ultimo;  j 

erunt  reliqui  excejfus,  2.21  %6.^lueniam  igitur  debet  ejfe  vt 
l.ad  I ita  iiS6.ad fumma  ommwteXc epto vltimo, fi fet&dus 
numerus  i .hHtktplitetur  per  teriiu  tis6.f  et  numerus  2i8rf 
qui  fi  diuidatur  in  primum  ziexurgtt  nttmbrus  i09J.Vide~ 

Iscet  fumma  omnium,  exclufo  vlttmo  2«  8 7.  qui  fiadddtur 
fumthi,  inuenta  i 00  j.  prostabitur  fumhta  omnium  J286; 

• ’ THEORr  


Digitized  by  Google 


22Z  EFCLID.  GEOM. 

xxxix.  THEOR.  34.  PROPOS.  3 16. 

S I ab  vnitate  quotcunque  numeri  dein- 
ceps exponantur  in  dupla  proportione^ , 
quoad  totus  compofitus  fiat  primus  j & to- 
tus hic  in.vitimum  multiplicatus  faciat  ali- 
quem: Fadus  erit  pcrfedlus . 

SINT  ab  vnitate  quotcunque^  numeri  C,D> 
jT  dupli,  quoad  E,ex  illts  compo/irus  fn  primus;  & £,  mub 
tipUeans  DjvUimum  faciat  F.Dico  F,cflc  numerum  per- 

Vnitas.  'A, i.  C,8.  D,i6. 

E,3i.  G 6a.  F 49^* 

O — P 

fe<fluni.  Quot  enim  funt  numeri  A,B,C,D,  tot  fumantur 
ab  E,  dupli,  nimirum  E,G,H,I.  Quia  igitur  A,  B,  C,  D, 
eandem  rationem  habent,  quam  £,G,H,I;  erit  ex  zquo, 
iig.fep.  vtA,adD,itaE,adI;aAc  propterea  numerus  faftus  ex 
^ A,  primo  in  I,  quartum  squalis  cll  fai^lo  ex  D,  fecundo 
in  E, tertium:  Fadlus  ell  autem  F;ex  D,  in  E.  Igitur  idem 
F,fict  ex  A,in  Ij  b ideoque  I,ipfum  F,metietur  per  A,bi- 
h?*  narium  j & ob  hoc  F,  ip/ius  I,  duplus  erit . ^are  E,  G, 
H,I,F,  deinceps  dupli  funt.  Detrahantur  ex  G,  fecundo, 
& ex  Fjvltimo  numeri  K,L,primo  E,squales,flntque  re- 
liqui exceffus  M,  N.  c Erit  igitur  vt  M,  ad  E,ita  N,  ad  E, 
g,H.  I,  fimul;  Eft  autem  M,  aequalis  ipfi  E.  fCum  enim 
* G,  duplus  fit, ipfius  E,  ablatufque  fit  K,  ipfi  Ej  squalis ; 


erit  & reliquus  Mj  .ipfi  E,  squ^is. ) Ergo  & N,  squalis 
cfl  ipfisE,G,H,I, fimul.  Additis  igitur  squalibus,  nimi- 
rum numero  E>(qui  squalis  eil  ipfi  E,  ablatus)  & numeT 


ro  compoiito  ex  vnitate,  & A,  B,  C,  D,  numeris ; (qui 
compofitus  eidemE,  perconflrudionem,  efl  squalis) 
erit  compofitus  ex  Ln,  nimirum  ipfe  F,  squalis  vnitaci, 
&numeris  A,B,C,D,E,G,.H»I>fimul.  Quare  cum «vni-i 
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Vnitas.  B,4.  C,8.  D.t^. 

E,$x,G -6i.  H,i24.  Ij.34B.  F 4^» 

K>5i.M,^i.  L,ji.N.+6j. 

O P 

tas , & omnes  numerrA,B»C,D,E,G,H,I,  meti«nriir  fp- 


fum  F,  metiatur , vt  oftenfum  cft  , 4 metientur  quoque  1 
eundem  F,mnneFi  EiG>H,  equi  ipfum  I,propter  p?opor . **  ** 
tionem  duplam,  metiuatui^&  nullus  ahus  numerus  ip-,*** 
fum  F,n>etiatui-,vt  mojc  Frunt  vnitas  &r  nu-i 

meri  A,B,C,D,E,G,H,I, omnes  partes,  quas  F,  habere-^ 
poteft:  6^ibus  cum  aiqualis  oftenfus  /k  ipfe  F;  erit  F,  e» 
definirfone,  perfedlus . 

Qy  QD  autem  nullus  alius  numerus , pratter  A,  Bi 
G,D,E,G,H,I,  ipfumF,  metiatur , itademonftrabimus . 

' Metiatur,  fi  fteri  poteft>aIius  numerus  O.prarter  illos, ip 
fum  F,  per  Pj  f aeque  adeo  F,  fiatexO,  in  P:  Sed  & idem 
F,fa<5tas  eft  ex  E,  in  D.  Idem  ergo  numerus  fit  ex  E,  pi  i- 
' mo  in  D,  quartum , &ex  P,  fecundo  inO,  tertium:  g ac 
propierea  eft  vt  B,ad  P,ka  0,ad  D.  ^omaqjtvero,cum 
I A,  B,  C,  D,  ab  vnitate  fint  proportionales , & A,  proxi- 
mus vnitati  primus , h vkimum  D,  nullos  alius , praeter 

A, B,C,  metitur:  & O,  ponitur  non  idem»  qui  aliquis  ip- 
forum  A,  B,  C;  non  metietur  O,  ipfum  I>.  Vrautem  0> 
ad  D,  ita  erat  E,ad  Pj  neque  igitur  E,ipfam  P,  meticturj 
Cum  erg®  E,  primus  fit,  ^ erunt  E,  & P,  inter  fe  primi ; 

K ideoqj  in  foa  proportione  minimi  :l  Ac  proinde  aeque 
metietur  Ejipfam  P,  ipfum  D.  «n  Nulliis  vero  ahus 
praeter  A,  B,  C,  ipfum  I>,metkur.Igifur  P idem  erit,  qui 
aliquis  ipfomm  A,B,C.Sit  ergo  idem,  qui  B,&  quot  funr! 

B,  C,  D,  tot  ab  G,  fumantur  dupH  E,  G,  H.  Erit  igitur  ex 
aequo  , vt  B,  ad  D,  ita  E , ad  Hi  n Ac  proinde  idem  nume- 
rus fiet  ex  B,  primo  in  H, quartum,  qui  ex  1>,  fecundo  iri 
B.tertium.  ^i  autem  ex  D,  in  E,  aequalis  fiiit  ei , qui  ex 

P,in 
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a pjin  O.  Idem  ergo  fiet  ex  P,  in  0,qui  ex  E,  in  H,  > atque 
adeo  erit,  vt  P,ad  B,  ita  H,ad  Q.  ^rat  autem  P,  idem  qui 
Ji  lgitur  & Hjidem  eft.qui  O.Qijdd  eft^brurdum.  poni- 
tur enim  Oidiucrfusab  omnibus  A,B,C,D>t>G,H,I,N6 
igitur  alius  nqmerus  Oj  ipfuni  F,  metitur,  fed  ipfum  foli 
A,E,C.D,E,G,H,I,  metiuntur,  (^am  ob  rem,  fi  ab  vni-| 
tate  qOoicunque  numeri  deinceps  exponantur  in  dupla 
^roponione,&c.  Quod  erat  demonfirandutn . 

. S C H o L l V M.  . 

^ £ X hoc  thtoremate  elicitur  mo4p$  inuenietuii  omnes  ntf 

• merot  perfeitot^f^  tarS  partes^iquotast  quibus firriul  fum^ 

ptifyiuxt»  definitione^  nu$K0^erft^i,ipfi  tquulesfunt.  Si 
enim  quotenn/ji  numet>i,-nl>  xinjtute  dupli invnam  fummsm 
colligamur^  donec  compofitus  Jit  numerus  primus ; Erit  nu- 
merus fa^us  ex  tllc  primo  in  -vltimum  duplorumtperfe&us, 
^odfi,  qb  illo  prima^qui  ex  illis  duplis  eompomitUr^fuman 
, tnr  tot  (onttnue  dupli  ( ipfo  primo  etiam  computato  ) quot 

junt  numeri  tlii  dupli  ab  vnttqtey  exclufa  vnitatei  erunt  hi 
numeri  accepti, illi  ab  vnitfite  duplt,vna  cum  ipfa  vni- 
tate, omnes  partes  aliquot  e, quas  perfeffus  numefus  Inuetus 
habere  pofejl.  omnia  perjpicua  funt  ex  demonjlratione 
theoremati^  ^ facile  ex fubieilif  exemplis  percipi  pojfunt, 
Vt  quia  nsb/nerus  ^.compo/itus  ex  i.x.primus  eU’,  erit  prop- 
lerea  numerus  6,quif.t  ex  j.»»  z.vltimum  duplorum,  per^ 
fecius, cuius  partes  aliqueta  funt  i.i.^.Item,  quia  compofi- 
tus  ex  his  \.i,q.niniirum  q. primus  efii  idcirco  li.  faffus  ex 
■j.in  4,«sl  perfeiius  habens  has  partes  aliquotas  i.x.4.7.  1 4. 

• j.  At  vero  quia  compojitus  ex  his  l.i.q.S.  hoc  eH,  j^d  non  eff 
J primusiuoa  erit  leo.faiius  ex  i^.in  S.perfe^us.  ' 

DENI  ^ly  E quia  compofi  tus  ex  his  i.i.  jp.  8,  16.  ni- 
mirum si.primtis  ejl',erit  q<^6-fa£ius  ex  li.in  16  nume- 
rus perfetius,  cuius  partes  aliquore  Junt  1.1.4  .6^. 

I i4.2  48*  Eodem  modo  reliquos  perferos  numeros  iaue- 
niemus . 

( LV  B ET  hoc  loco  demonjlrare  proprietates,  quqfJam 
proportsooalitatis  Geornetrica,qua  nititur  admirabilis  illa 


proprie- 


Digilized  byT^^iOgle 


LIBER  IX. 


225 


proprietas, ijuam  libro  ^ .fepttmo  loco,cum  de  proportionali- 
tate  Geometrica  ageremus,cxpofuimus.hinc  exordientes, 

‘ I, 

QV  O L I B E T numero  per  duos  quof- 
uis  numeros  diuiro,  erunt  duo  hi  nume;-i 
'Quotientibus  conuerfo  ordine  proportio- 
nales. 

1 N V M E RV  S enim  AMUnfus  per  B,C, faciat  quotien- 
tes  E.  Dico  ejfe,  vi  B,  ad  C,  tta  E,  ad  D. 

Quoniam  enim  diuifo  A, per  B,fit  G^onens  A,  ^3.  . 

U:fietA,exB,inD,vtaUd^efin.t^.lih.7.  B,8.  C,J. 
fcripfimus.Eadcm  ratione  idem  A, fiet  ex  C,  D,6.  E,  1 6. 
t»  E,  ^ia  ergo  idem  numerus  A,  fit  ex  B,  , 

primo  ta  D,quartum^<y  ex  C,fiecundo  tn  E,  tertium:  a erit 
x/t  B,pnmus  ad  C,fecundHm,fia  E,tertius  ad  D,  quartum, 
G^ad  efi  propefitum, 

I I. 

OyOLIBET  numero  per  quotuis 
numeios  diuifo , erunt  bini  numeri  diui- 
dentes  binis  Quotientibus  rcfpondentibus 
'conuerfo  ordine  proportionales . 

I DIVISO  enim  numero  A,  per  B,C,D,E,fint potientes 
F,G,H,I.  Dico  ejfie  ,vt  B, 
ad  Cyita  G,ad  F;  Et  vt  C, 

ad  Dyita  H^ad  C.EtvtD,  B,^.  C,  4.  D,  S.  E,6. 
adE,ita  r,ad  H.Hoc  au-.  F,\6.  C,iz,  H,6.  1,8. 
tem  manifellu  efl  ex  theo- 
remate r.  proxime  demon  fJrato.  Cum  enim  duo  B,C,  diui- 
dentes  Afiaciant  F,G‘,  erit  vt  E,ad  C,:ta  G,ad  FJtem  cum 
d:to  C,D,diuidcntes  A, faciant  GyH:  erit  vtC,ad  D,ita  H, 
ad  G.  Item  cum  duo  D,E,  diuidentes  A,  faciant  H,I:  erit 
vt  D,ad  E,ita  / ,ad  H:  Atque  ita  deinceps, ft  plures  fuerint, 
^uod  efi  propojttum , 

P ^OTT- 
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I I I. 

OyOLIBET  numero  pcr^quotuis  nu- 
meros continue  proportionales  diuifo  , 
erunt  Quotientes  conuerfo  ordine  in  ea- 
dem proportione  continue  proportiona- 
les. 

DIVISO’  tnim  nnmero  Ay  ftr  B,  C,  I>,  E,  continue 

prcportionalesyfint  potita 
Ajl^.  tot  FiGyH,l.  Dico  l,HyGy^y 

B,i  C}2.  D,4.  E,S.  in  eadem  proportione  fi,  ad 

,C,  continue  proportionales 
tjfe  , §luoniam  enim  per  x. 
theorema  ejlyVtDyad  Eyita I^ad  H:Et  vt  C,ad D,hoe  efiy^jt 
Dyad  Eyita  Hyod  G:Et  vt  Byad  Cyhoc  eft,vt  Cyud  DyS*  Dy 
ad  Eyita  G,  ad  F:  erunt  lyUyGyFy  continue  proportionales 
in  proportione  Dyad  EyVel  B,ad  C.  §luod  eH  propefitum. 

IIII.  ' 

S I fint  quotuis  numeri  quiciinque , & 
totidem  alij  in  eifdem  proportionibus ; erit 
vt  fumma  priorum  ad  quemlibet  eorum, 
ita  fumma  poftcriorum  ad  cum , qui  illi  in 
pofterioribus  refpondet . 

SINT  quotuis  numeri  AyByCy  quorum  fumma  D ; Et 

totidem  alij  Ey^  yG  y quorum 
C,  20.  fumma  H’yfitque  vt  A y ad  B, 

ita  Eyad  F;  vt  fi,  ad  C,  ita 
G}40.  Fyad  G.  Dico  effoy  vt  D,  ad  Ay 
ByC,figiUatimy  ita  Hy  ad  E,F, 
Gy/igtllatim,Cum  enim  JityVt 
A, ad  B,ita  Eyad  F\erit  componendo  , vt  Ay  B.fimul  ad  fi, 
ita  EyFyJimul  ad  F:Vt  autem^Byad  Cyita  eli  Fyud  G.  Igitur 
ex  equo  y vt  Ay  Byjimulyad  C,  ita  erit  £,  F,Jfmul  ad  G:  Et 
componendo  yVtAyBy  Cyfimuly  hoc  eH  yVt  D y ai  C,  ita 


Ay  3» 

Ey  6. 


By  6, 
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FyJl. 
Hy  5». 


r 


Digitizcu  uy 


LJBER  I X.  _ ,2»7 

EyF  fG  ijimul,  hoc  efi  y H i ad  G . ..  x~*  ^ ^ 

I A igitur  efiy  vt  D,  ad  C,  ita  H , ad  G: Et  ct>»Htr- 
ten^tVt  C.ad  Byita  G,  ad  F,  erit  ex  equo  y vt  D y ad  By  ita 

Hy/tdF. 

DENI  E quia  eli  ,vt  D , ad  B y ita  Hy  ad  F : Et 
conuertendoyVt  Byud  AMa  Eyud  Ey  erit  ex  equo  yVt  D,  ad 
A yha  H yadE . quod  eii  profojitum  . Eademque  ratio  eft 
de  pluribus . 

• ^ ^ '' 

S I fint  quotuis  numeri  quicunque,  & 
r otidem  alijin  eifdem  proportiohibusjfum- 
|m'a  priorum  peripfosdiuifa  figillarim  ,fa- 
xiet  eofdem  prorfus  Quotientes,quos  fiim- 
,ma  pofteriorum  per  ipfbs  diuifa  facit . ' 

I N A My  vt  »»4.  theor.  »fttn/um  efi , eadem  proportio  eft 
fumma  priorum  ad  primumy  qua  fumme,  pofteriorum  ad  pri 
tnum:  ae  proinde  vtriufque  proportionis  idem  denominator 
erit. Cum  Orgo  ex  dinifione  antecedentis  termini  per  confe- 
quent  em  gignatur  denominator  proportioni>yidem  §luotiens 
omnino  procreabitutyfi  vtraque  fumma  feorfum  per  primos 
numeros , quaque  per  fuumydiaidatur.  Eademque  ratio  efty 
fi  per  fecundos  , tertiosy  quartos  y(^e.  diuifio  fiat . Confiat 
ergopropofitum»,  - . , - -t 

VI. 

-5  ^ i 

s I fumma  quotuis  numerorum  conri- 
nue  proportionalium  per  eos  figillatim 
diuidatur;Et  Quotientum  fumma  per  ip- 
fos  Quoti  entes  ; Et  horum  fecundorum 
Quotientum  fumma  per  eofdem  fecun- 
dos Quotientes ; & fic  deinceps  in  inJfi nitu: 

«■■■y.ii.,  I.I.  I ■ a - III  tm 
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procreabuntur  alternis  femper  ijdem  primi 
Quotientes  ordine  conuerfo . 

S I a T contigue  proportionales  quotnis  ^ufneri 
D,  quorum  fumma  £,  per  ipfos  diuifa  faciat  ^^uotientts  F, 
GyH,[iO'  horum  fumma  K^per  eos  diuifa  factat  potientes 
LytdyNyO.Dico  hos  §luorien/es,(y  iUos  ejfe  eofdem  alternUi 
ordine  conuerfo , hoc  efi^Fy  ^ Otoofdem  ejfe Item  G,  O*  -N: 
H.& M:ii&  L-i&C’ 

^oniam  enim  per  j.theor.S^otientes  FyG,H^F, eandem 

continuam  proportionem 
At  t,  Bt-‘  Ct  4.  D,8.  habent  conuerfo  ordine  y 

E.  \s.  quam  numeri  ^,F,C,D. 

Et  quotientes  £,  My  Ny  Oy 
jrKyt^~,  conuerfo  ordine  eandem  , 

Lyl~Jd,i-~.NyI-~.Oyl^.  quum  S^otientes  FyGyH, 

I,  hoc  ejiy  eandem  eodem 
ordinoy  quam  numeri  A,ByCyD:  erit  per  4.  theoremay  Eyad 
AyVt  Ky  ad  /•  §luare  cum  e%  diuifione  anteeedentk  termi- 
ni per  confequentem  producatur  denominator  proporttonisy 
fiet  idem  j^otiens  ex  diuifione  Eyper  A,qui  ex  diuifione  K% 
per  I.  Cum  ergo  S^uotientet  fint  F,  O»  O,  aquales  erunt  F,j 
• (5*  O.  Eadem  ratie.ne  aquales  erunt  Gy^  N;  Hy  ^ My  />0» 
L.&C.  quod  e fi  propofitum . 

VII. 

SI  fumma  quotuis  numerorum  conti- 
nue proportionalium  *per  eos  {igillatim'di- 
uidatur : erit  fumma  omnium  Qiiotientum 
aequalis  numero,  qui  gignitur  cx  multipli- 
V catione  primi  in  vltimum , vel  ex  mutua_» 
multiplicatione  quorumlibet  duorum  me- 
diorum ab  extremis  aequaliter  diftantiu, vel 
deniq;({iQuotientu  numerus  fuerit  impar) 
cx  multiplicatione  medij  Quotientis  in  fe. 


L I B E IX.  izg 

S l NT  primum  qmtuis  unmeri  muhiiudinr  purts  eon~ 

•»  X 

*^>  I»,  ■®>  2«  Cy  4*  -0>8,  Ei  l6t  '• 

' o>  Ii4“r--  * 

//»«e  proporiu>nalisAyByCyT>ytyTyi}uorUfutnmaGyper  ipfot 
/igilUtim  diuifa  faciat  S^mientes  7/,  /,  Ky  Ly  M , N y quo ^ 
rum  fumma  O.Dico  furnthi  O,  aquale  ejfe  numerum yqui  ft 
ex  Hyin  N,vel  ex  Tyin  Myvel  ex  Kytn  L.  ^ta  enim  per  4. 
theor.§luotientes  HytyKyty  MyN,funt  continue  proportiona 
les  conuerfo  ordine  in  proportione  Ayad  B,erit  Nyad  M,  vt 
ly  ad  H.  i Igitur  idem  numerus  gignitur  ex  Nyin  Hy  qui  ex 
Myin  I'yhoc  eflyidem  ex  Hytn  N,qut  ex  7,  in  M : Eademque 
ratione  idem  jiet  ex  lyin  Myqui  ex  K.in  M.Bt  quoniaper  6: 
theori fumma  Oydiuifa  per  HylyKyLyMyNyprodueit  eofdem 
^luoiientes  conuerfo  ordine  hoc  eflyfumma  Ofltuifa  per  H y^ 
factt  'potientem  Nyproducetur fumma  6ycx  H tatl'\ per 
defin.ae  proinde  iir  ex  tyin  M,&  ex  Kyin  L.  " * ' 

SI  NT  deinde  quotuis  numeri  multitudine  impares  con^ 
tinue  propor- 
tionales AyB^  ' Ayi.'  Byx,  Cy^.  > D,  8:  Ey  iSi 

CyDyEyquo-  ^ ‘ . • ^ 

^rum  fumma  F,  t C?,  j'l. 

Iper  ipfos  figiU  ' * - • ‘ ‘ ' 

latim  diuifa  fa  ' 

fiat  HuotieUtes  GyHylyKyL, quorum  fumma  M.Dico  fummd 
Myiqualem  ejfe  numerum  genHum  tx  Gyin  Ly^  ex  Hyin  Ky 
& ex  I yinfeipfum.  ^uod  tntm  aqualis  fit  tiyqui  fit  ex  Cy  in 
Ly(^  ex  H yin  KydemofiraiiimusyVt prius.Deinde  vero  quia 
tres  numeri  77,7 yKyContinut  proportionales funt^  erit  nunte'  i 
rus  ex  Hyin  Kygenitusyid  eji yfumm a Myaqualis  numero yqui 
ex  [yin  feipfum  duHo generatur. quod  ell  prdpofitum.  j 

HINC  fityquando  numerus  terminorum  eH  imparyfum» 
mam  ^otientum  ejfe  numerum  quadratum , cuius  latus* 
fiue  radixyejl  medtus  teeminus . ? 

ITA  !Hy  E fi  inutHieHdi  fint  quot  cunque  numeri  eon^ 

P i ' tinue 
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tinue  prop0rtio»ales  in  data  proportione  , qnorum  fumma 
aqualis  fit  numero^qui  ex  primo  tn  vUimum  gignit  ur , vel 
ex  qui(/ufitis  duobustqui  ab  extremis  aqualiter  difianv.at- 
cipiendi  fiunt  in  data  proportione  tot  numeri  quicunque^ 
continue  propertionales  , quot  inquiruntur . Tiamfi  eorum 
fumma  per  ipfios  figillatim  diuidatury  erunt  ^otietes  qua- 
fiti  numerifVt  ex  hoc  7.  theor.  ptrfipicuum  eft.  Sluodfi  defi~ 
derentur  quotuis  numeri  multitudine  impares^  quorit  fium- 
ma  fit.numerus  quadratus  , cuius  latusyfitue  radix  fit  me- 
dius terminus  : fiumendi  fiunt  in  data  proportione  totidem 
numeri  continue  proportionales  , eorumque  fiumma  per  eos 
fiigillatim  diuidenda . potientes  enim  erunt  numeri  quafi 
tiyVt  ex  eodem  hoc  7.  theor.  liquet , Atque  mirabile  fiane 
eilj  pojfie  reperiri  quotcunque  numeros  continue  proportio- 
nales in  data  prcportioneyetiam  mille,  aut  plures,  quorum 
\omnium  fiumma  aqualis  fit  produfio  ex  primo  in  yltimurn', 
^ ex  quibuslibet  duobus,  qui  ab  extremis  aqualiter  di  fiat, 
inter  fie  multiplicatis  ^ denique,  fi  terminorum  numerui 
eii  impar,  ex  medio  termino  in  fieipfium  multiplicato  , 

SIC  etiam  fi  quis  optet  duos  numeros  in  data  propor- 
tione, quorum  fiumma  aqualis  fit  numero  produclo  ex  vne 
in  alterum  ,fiumat  duos  numeros  in  data  proportione  quofi- 
cunque,eorumq,  fiummam  per  vtrum^t*^  dluidat.§luotien- 
tes  enim  dabunt  numeros  quafitos,vt  oftenfikm  eliquia  vi- 
delicet eorum  fiumma  aqualis  efi  ftft^ero , qui,  fit  ex  primo 
in  vltimum,hof  efi,infiecundum , Exempli  gratia.  Sint  in- 
ueniendi  duo  numeri  in  proportione  fefiquiquinta , quorum 
fumma  aqualis  fit  numero  , qui'^ex  multiplicatione  vnius 
in  alterum  producitur . Sumantur  duo  numeri  quicunque 
in  data  proportione  fiefiqurquinta,nimirum  6,&  J • eorumq, 
fiumma  1 1.  per-vtrumquo  diutdatur.Nam^  f^uotientes  i-|-. 

fiunt  numeri  quafiti  , Habent  enim  proportionem^ 
fiefiquiquintam  datam,^  tam  eorum  fumma,  quam  nscme-i 

rus  ex, multiplicatione  eorum  pTodu^us,eJl  . 
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M I N V T I A R y M S I VE 
numerorum  fra(5lomm\“ 

, DEMONSTRATIONES. 

‘ T 

» - » * ■ * 4 - « ■«  • ^ \ ^ ' 

DV  AE  minutise  eundem  habentes  de 
nomi  nitorem  ^quarum  vnius  numerator  fit 
vnitas , eandem  proportionem  habent^quS 
numeratores.^  ..  . , , 

SINT  dui  minutU  AByCB,eundem  hahtntes  'dtnomi 
Haterem,(^  numerator  Cyfit  vnitas,Dico  ita  ejfe  minutiam 
'AByad  mmntiam  CByVt  eft  numera- 
tor A jud  numeratorem  C.  poties,  n,^  ■ -AyC. 

'vnitat  Qycohtineturin  AytotiSs  mi-,  ' ' 

nutiaCByin  minutia  AByincladitury 
profierea  quod  minutia  AB,  diuiditur  in  tot  min utiat  mi- 
nutia CByUqualesyquot  'vnit/otes  funt  in  Ay  ita  vt  qutMet 
earum  minutiarum  habeat  numeratorem  Ci6*  dtnomina- 
tori  B.*  Igitur  eadi  pars  eff  •vnitas  CynumetiAyqua  minu  a iq,de 
ite.  CBsminuiia  A B i ae  proinde  efl,vt  vnitas yCydd  A y ita  fin* 
minutia  CBy  ad  minutiam  AB:  Et  conuert erodo,'  ita  A,  ad 
Cyntiemrater  ad  numeratoremy  vt  minutia  'ABy  dd  minu- 
tiam CB.  qUod  eft  propofitum;  • <*  ' 

' 0 M vero  minutu  fu»f fraifionetyjtue  p.ar~ 

tutela  vel  vnitatit  , vel  alterius  cuiufpia  m numerty(7'(fq. 

]^enim  eorum  fententiam  probare pojfurnyqui existimant yO as 
refpeita folius  vnttatis  ejfe  aecipiendasi  propterea  quod  fal 
fo  putantytarurn  demenSiratieues  non  poffe  omnes  explica- 
ri in  numerisintegrisyfedfolum  ihvnirate.Net  enim  i^hae 
iraitatione  omnes  demonstratione  t quibufuis  etiam  nume- 
ris integris  accommodabimus  .^conabimur  omnts  minutia- 
rum demonfteationet  numeris  integris  explicare,  vt  exem-  . 
flts  etiam ftudtofus  leSlor  mddifcatyVera*  ejfe  demonfiratie- 
neSy  qsoas  afferimus  , , . ' . 

p a SINT 
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SINT  ergo  dat»,  minutia  “p^-C^  -j — \-.f»nicult,  verbi-  ' 
j^rafia^hMiu}  numeri infegri  i^^iEt  <jui»  »/xf ‘-y  t|'  . ^a]Ct 
~-\-.funt  2^.^erfpicuum  elicitu  ejfe  4.^</  i4.x’/  eil  numera 
tot  i.ad  numirdrum  S.yelita  i\.ad  4 x>/  6.ad  r. 

H A 3NC^C  porro  proportionem  demonBr abimus  propof.A* 

. in  vniuerftirri  de  quibufcuhq.duubus  minutijs  eiufdem  deno 
minationis yetiam fi  neutra  nMmeratorem  habtat  vnitatem, 

v’  r'.-  ’ IL  .;■  '•  .■^‘•  ■ 

NVMERATOR  cuiuifiiis  minutije  ad 
denpminatorcm  eandem  proppitionem  ha 
bet  5 quam  minutia  ad  integmm  > cuius  eR 
minutia_jk  • . - v • ; 

SIT  minutid  quacunque  A S.  Dico  ejfe  numeratorem 
' , .A  i ad  denominat^em  B yVSeJi 

. Af  J,-  C,  , S , ■ minutia  AByad  fuum  mtegrum, 

B,Y?  71  Sumatur minutia  CB, cuius  nu- 

' V ; \ meratorC,vnitmSyty>  denomina 
• . tor  idem  B t Item  alia  minutia 

cuius  nusnerator  Dyequalit fit  eidem  denominatori  Byitavt 
fuo  integro  fit  eqs*alis,§iua»do  enim  numerater  denomina- 
tori  efi  aqualisyminutia  fuo  integro^  tquiu alet.:. quippe  qua 
.fiU-  tot  ^riifufas.integr i cpntineatytn  quot  iffttm  integrum  di- 
, Htfuttt  qfi^qc.protnde  totum. integrum  eentinedt.*  S^aoniam 
tgitHry^efii"^  Atdd  C,ita  minutia  AByUd  minutiam  CBiBt 
vt  Cyad  Dyita  minutia  CB^ad  minutsath  DB\  erit  ex  aquo 
vx  A^xd  Dyhoc  effyVt  numerator  AySd/tenefUinafOrem  B 
ipfi  DytqualeMytta  minutia  AB, ad  minutiam  DB^hoe  eSy 
ad  integram, quod  efi  propofitum»  ' •*  >•  * . 

ALITBB,  Sit  primum  data  minutia  A By  numerator 
,,  ^ _ .V  ! AyVnitaSyita  vt  minutia  fit  pars  aliquot  a 

A C,  I.:  integri  CyfiueOy fit  vnitas^fiue  numerus, 

By~f».  .Cy^o..  pdrsyinquamy  aljqueta  d.Bydenotmnatay 

. i'  propter  ea  quod  tot  minutia  ipfi  A Bi  aqua- 

les integrum  CyConficiuntyqucties  vnitas  ejl  ih  B^denominai 
tore,Cum  ergo  vnitas  Ayfiit  pars  numeri  B,ab  ipfo  B,-deno\ 
minat AyVi  dd  defia.x.ltb.j.fcrtpfimos',  eadem  pars  erit  vnt- 
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ias'A,uumeri  £,qiM.  minutia  AB^integri  C.a  erit,vt  ‘ 

Abnumerator  ad  B,deaominatoremii/a  minutia  AB,ad  in^ 
tegrum  Cytjuod  ef\  propojitum. 

DEIS  DE  non  fit  vnitas  numerator  A.  Sumatur  minu- 
tia DB, cuius  numerator  D^xinitas  O* 
denominator  idem  BytfUi  minutia  ABi  A,'^.  i),T.  C.*  i.  j 
hEt  quia  ef  'vtA,ad  Dynumtrator  ad  jT~B.  iT.C,  joi  < 
numeratorem-yita  minuttt  AByud  mi-  • *| 

nutiam  DB:  EfvJ  Diud  Bytta  minutia  D By  ad  iniegriihi 
CyVt- proxime  demonfirauimur,erit  ex  equOyVt  Ayud  Bynu~  ' 
merator  ad denomihutoremyita  minutia  ABy  ad  integrum 
C.^fod  efi  propoftum» 

I'I--  A'^  V E fi  data  minutia  -^.fie  huiui  numeri  inte- 
gri^^o~trit  eiso  t^numerus 6,  acproinde-—.  numerus  i8. 
yhi  vides  ita  ejfe  is.ad  jo.  vtefi-^.ad  J.  numerator  ad  de- 
nominatorem^  ..  > J * i i ' 

vMIl^yTIA'  qualibet, pars  efi  numerato' 
ris  a dehominatorc  denominata  • 

' t . 1 * \ . 

' \ • 

'•  S f T .tfualfht  minutia  AB.  Dico  eam  ejfe  pariem  niwte- 
iaooeit-AyddenominatpreBydenominatam.  " 

'<■  ^oniam  enim  ejlyVt  AyUd  B , minier ator  Ayi.  C,  i . 
ad  deniminatorem y ita  minutia  A By  ad  Bf]j 
fuum  integrum'  C y erit  perjnutando  i vt  Ay 
ad  minutiam  AByita  B.ad  integrum £t  eonuertettdOyVt  tni 
nutia  AByad  Ayita  integris  ad  B.Cut^  ergo  integrum 'Cydt 
pars  denominateris  B, (hoc ejiy  integri  toties  accepti,quoties 
'vnitns  efl  in  denominatore  B.)ai>  ipjb  denominatore  B.deno 
minatay(Cu,n,tque  metiatur  vnitas  denominatorS,t^  inte- 
grum ipjum  integrum  toties  acceptum  , quoties  vnitas  efi  in 
^denominator e fiit  autem  vnitas  pars  denominatoris  d dena- 
minatot^e  denominat Uy  vt  ad  defin.i.lib.j.  fcripfimus  i erit 
quoque  integrum  eadem  pars  integri  toties  accepii'y  quoties 
vnitas  efi  in  denominatoreyerit  quoque  minutia  ABynume- 
ratorts  Ay  (hoc  efiyintegri  toties  aceeptiyquoiies  eii  vriiiai 


/ *- 


5 


* 

im, 

hx 

I ius. 


,h$t‘ 


234  BFCLID.  GEOM. 


in  numeratore  ) eademfarsadeaeminatore  B , deno- 
minatu. qnod  eH  propojitum. 

POti ATVR  minutia  e£e huim  integri  j o, cuiui-^, 

\funt  i 8.£/  quia  numerator  ^.numerat  tria  integra^hoc  ejiy 
'^valet  denominator  valet  \ ^ o.(quemadmodum,cum 
eadem  rninutia-^.fumitur  refpeUu  vnitatis  y numerator 
continet  tres  vnitatesy  denominator  quinque,  ) liquido 
(conJlatyiU.eJfe  quintam  partem  numeratoris  ^hoc  efiytrium 
vnitatumyquarum  queUiet  numerum  integrum  3o.fignifi~ 
eatyqua  tres  vnitates  fatiunt  partemyinquamyd  denomi 
notore  ^ .denominat am\quemadmodum  ^o.dams  nume 
rus  integer yqninta  pars  efi  denominatoris,  hoc  ejly  quinque 
vnitatumyquatutn  qkat^et  numerum  integrum  io.fignifi- 
eatyqut  quinqui  vnitates  conficiunt  t^o, pars  , inquamy  d 
elenominatore  q, denominata,  s , . » .*  v ..r‘ 

IIII.  - - 

DATAE  minutias  eumlem  habentes  de- 
nominatoremjquarum  neutra  npnKratqre 
habeat  vnitatemjeandem  proportionem  ha 
bentjquani  numeratores . ' * 

- §lVOD  prima  propofitione  dftenfum  efi  de  duahui Mnu 
tijSyquarum  altera  numeratorem  huhet  vnitatemy  dimon- 
\firatur  hic  de  quibufuis  minutqs.Habtdt  ergo  due  minutia 
A B'^C  B y eundem  denominatorem  B,  Dico  effe  minutiam 
AByad  minutiam  CByVt  efi  Ayad  C^nume 
afy  6.  Ci  3»  rato/ ad^numeraiorern.  ^ '^uia-rnimefi  y 
Sy  7.^  B,  7.  Vt  Ayad  Byita  minutia  ASy  ad /uum  infe- 
grum:Et  vt  B,ad  Cyita  integrUm  ad  miftu 
tiam  CBy  (Ham  b cum  fit , vt  CyadByitd 
minutia  CByad  integrum  , erit  conuertendo/ut  ByUd  C,ita 
integrum  ad  minutiam  CBy)  erirett  equoyvt  Aynumerator 
adCy  numeratorem  , ita  mtnutia  A By  ad  minutiam  C By 
quod  efi  propofitum.  ' 

DAT AE  minutia  -~,~fint  huius  integri  28  cuius 
yunt  & ~ /unt  iz.vbi  perfpicuum  eiiyita  ejfe  zq.ad  li. 
'vt  efi  numerator  6.ad  numeratorem  q. 
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, SI  duarum  minutiarum  numerator  prio 
ris  in  denbminatorem  pofterioris,  & pofte- 
rioris  numerator  in  denominatorem  prio- 
ris ducatur^erit  prior  minutia  ad  pofteriore^ 
vt  prior  numerus  produdus  adpofteriore.* 

I * 

SINT  dtti  minutu  AB,CD:lEt  ese  A,in  D,  fiat  F j 
ex  C i i»  B y fiat  G.  Dico  ejfe  minutiam  A 3y  ad  minutiam 
CD,vt  efi  F.ad  H.Fiat  enim  H,  ex  By 
in  D .§luia  igitur  AyBy  multiplicantes 
Dffaciunt  FyH,  a erit  vt  A^ad  B , ita 
Fyad  H.Vt  autem  AyUd  By  b ita  eft  mi 
nutia  A Byud  integrum. Igitur  erit  que 
qucy  Vt  minutia  AB, ad  integrum  , ita 
Fyud  H.Rurfus  quia  C,  D',multtpUcan 
tes  By  faciunt  G , H i c trit  vt  C , ad  D y ita  C y adH : E/ 
cdnuertendo  yVt  D , ad  C , ita  H , ad  G . Vt  autem  D , ad 
Cyita  efi  integrum  ad  minutia  CD,  ( Nami  cu  fityVt  c\ad 
Dyita  minutia  CD,  ad  integrumycrit  conuerttndo,  vt^Dyad\iu$, 
Cyita  integrum  ad  minutia  CD  ) Igitur  erit  quequey  vt  Hy 
ad  Gyita  integrum  ad^minutiam  CD.Bx 
aque  igitur  ertty  vt  Fy  ad  G y ita  minutia  F,  A3. 

AB, ad  minutia  CD. quod  efi  propo/itum,  H,  ‘Integram, 

SI  duaminutii-~.-^./int  particuU  G.  ~ CD. 
numeri  jo-  erunt  du*  terti»,  eius  ,ie.  at 
quatuor  quint»  etufUi,  zq.Perfpicuit  aut  efifita  eJfe  ao.ai  34. 

VI  t e.ad  iz.qui  duo  numeri  procreati  funt  ex  numeratori-" 
hus  tn  dinominatoresy  permutato  ordine. 

ITA^VE  fi produ/ius  numerus  Fy»qualis  fuerit  nume- 
ro producto  Gytrtt  quique  minutia  AByministU  CD,  »qua- 
lisifi  minor,  minorxEtJi  maiofymaioripropter  eandem  proper 
tionem  F,ad  G,&  minuti»  ad  minutiam.Atque  h»c  efi  de- 
monfiratio  regule,  quam  in  Arithmetica  dedimus  ad  digno 
fcendumyVtra  duarum  minutiarum  maierfit. 
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INTEGRYM ' ad  fummam  duarum  mi 
nudarum  eandem • propordonem  habet, 
quam  numerus  ex  multiplicatione  mutua 
denominatorum  produdlus  ad  fummaduo- 
rum  produftorumjquorum  vnus  ex  nume- 
ratore prioris  minutias  inpofterioris  dcno- 
' minatorem, alter  vero  ex  numeratore  poftc 
rioris  in  denominatorem  prioris  gignitur. 

SINT  dtu  minutu  AB.CD.Et  ex  B,  in  D , fiat  H : at 
*x  Af  inD,fiat  Fi&exCiinBjfiat 
Fylo.  C,ia.  G-Dico  ita  e[fe  integrum  ad  fummam 
f»i»t*ti»ru  AB,CT)y  vt  eft  Hy  ad fum- 
By  5.  ^ mam  numerorum  FjG.  ^^oniamn. 

efiyVt  minutia  AB^ad minutiam  CD, 
ita  F,ad  Gi  erit  componendo  , vt  fum- 
ma  minutiarum  AByCDiad  minutiam  CDy  ita  fitmma  nu 
merorum  FyGy  ad  G.  Vt  autem  minutia  C D,  ad  integrum y 
ff.  ira  eii  G^ad  H\[  nam  b vt  minutia  CDy  ad  integrum , tta 
efi  Cjud  D.  c Et  vt  C,ad  JDfita  eii  G^ad  H i propterea  quod 
CyDyipfum  Bymuliiplicantes fecerunt  G,(^H.)  Igitur  ex 
aquo  erit,vtjtmma  minutiarum.  AByC  Dy  ad  integrum, 
ita  fumma  numerorum  F,C,  ad  H:  Et 
ABy  CD.  FyG,  eonuertendo  yVtJntegrum  ad  fummS 
CD,  G.  minutiarum  A ByCDyita  H,  ad fum~ 
1 1 ntegrum.  ^ H,  mam  numerorum  Fy  G , quod  efi  pro-^ 
pofitum  . 

SINT  rurfus  dua  minutie.  particula  numeri 

i -Y-,funt  xo.(^  eiufdi  ^4.  ac  proinde  fumma 

minutiarum  ^^.Vbi  vides,  ita  effit  integrum  qo.ad  hanc 
fummam  44.  vt  eft  1 j.  ex  denomiHatortbus  produSus  ad 
t z .fum~mam  numetorum  1 e.  1 z.ex  numeratoribus  in  de~ 
nominatores  permutato  ordine  produSlorum  , 


ByT.^  Dy  f. 
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VII,  w.  : \ 

S I du2E  minutise  eundem  habeant  nu- 
meratorc^crit  vt  prior  minutia  ^d  pofterio- 
rem  3 ita  pofterioris  denominator  ad  deno- 
minatorem  prioris . 

HABEANT  du€  minutU  ABf  ACyiHtiiitm  nume- 
ratorem A.Dico  ita  ejfe  minutiam 
ABiUd  minutiam  ACyvt  ejl deno.  D.iof. 
minator  C , ad  denominatorem  B.  A,  T. 

Fiat  enim  DiOX  AyinCi^Efex  Ay 
in  B.  §luia  igitur  A , multiflieans 

CyByfacit  DjEja  erit  vt  D,  ad  Eyita  T,  ad  B.  Vt  auti  D,  ad 
£,b  ita  efi  minutia  AByad  minutiam  AC.Igitur  erit  quom\ 
que  minutia  A B.  ad  minutiam  AC  ^vt  Cy  ad  B t quod  efi 
fropofitum . 

, D VAE  minu/U  -^.-^-j^.fint  parihula  numeri  integri 
^i.euius  ~ funt  --I-.eiuJdem  lo.Manifeiium  au- 
tem efi  y ita  eJfe  ^0.  ad  10,  vt  fefierior denominator  21, ad 
priorem  7. 

VIII. 


b f . hu- 
ius. 


M I N V T I AE,  quarum  numeratores 
ad  denominatores  eandem  habent  propor- 
tionem 3 aequales  funt : Et  cequalium  minu 
tiarum  numeratores  ad  denominatores  can 
dem  proportionem  habent  ^ Cuius  autem  , 
numerator  ad  denominatorem  habet  ma- 
iorem proportionem3illa  maior  eft:  Et  quae 
ma’or  eft3  eius  numerator  ad  denominatp- 
rem  habet  proportionem  maiorem, 

--  ^ ■ SINT  . 
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SINT  dut.  minutiis  AB^CD^  fitque  eadem  proportio  A, 
. ' ad  Byqud  C,ad  D , numeratoris  ad  deno 

Ay^.  C,9.  minatorem  Dico  minutias  has  equales  ef- 

By^Dy~i,  ^ ^oniam  enim  ellyVt  A^ad  Byita  mi 

nu*ia  AByud integrurrr.Et  vt  ^yud X),  ita 
minutia  CDyud  idem  imegrufn\x;t  autem  Ayad  B,ita poni- 
tur C, ad  D;erit  quoque  mtnutta  A B,ad  intcgrumyVt  minu 
tia  CDyUd  idem  integrum.  Aequales  ergo  funt  minutia 
CD.qtted  e(l  propojiium.  . 

SED  fint  iam  aquales  minutit  AByQ  D.Dieo  effe  vt  A, 
ad  B,  ita  C,  ad  D.  Cutn  enim  aquales  fint  minutii  ,er/>  x»/ 
minutia  AByud  integrum yita  minutia  C D y ad  idem  inte^ 
grum.^  Efl  autem.vt  minutia  AB,ad  integrumyita  A y ad 
B-yEt  vt  minutia  CDy  ad  integrum^ita  C,ad  D.  Igitur  erit 
quoque yVt  Ayad  Byita  Cyad  D.qucd  eH  propoiitum. 

DEINDE  Jit  maior  proportio  Ayad  B,quatn  Cyad  D.Di 
eo  maiorem  ej/e  minutiam  AB,  quam  C D.^  Cum  enim  fit, 
vt  A,ad  Byita  minutia  AByad  integrum, 
iXr  vt  C,ad  D y ita  minutia  C D yad  idem 

By^.  D,q.  integrum  y ponatur  autem  maior  proportio 
A,ad  B,quam  Cij  ad  D',  orit  quoque  maior  proportio  minu- 
tu AC,ad integrum,quam  minutu  CD,ad  idem  integrum. 
Maior  ergo  ejl  minutitfA  B,  quam  minutia  C D , quod  eil 
prcpofitum,  ' 

VERVM  Jit  iam  minutia  ABymaior,  quam  minutia  CZ). 
Dieo  maiorem  ejfe  proportionem  A ,ad  B y quam  C , ad  D. 
Erit  enim  maior  proportio  minutia  ABymaioris  ad  integrit, 
quam  minutu  C D,  minoris  ad  idcmdntegrurh.  A^Cum  ergo 
jityVt  minutia  AB,id  integrumyita  Ayad  By  vt  minutiei 
C Dyad  integrumyita  C,  ad  D : erit  quoque  maior  proportio 
Ayad  B,quam  C,ad  D.quod  eft  ptepojitum  , 
MINVTIAB.VM  integer  numerus  fit  24.  cu- 

ius tam  ~ quarh  --  -^-fiunt  1 8. ac  proinde  aquales  funt  mi 
nutia  — '^.At  -—.eiufdem  numeri  24  funt  16.  vhi  ma- 

ni fefium  efiynumerum  s 8 maiorem  eJfe  numero  1$.  ideoqu* 
minutiam  -—.maiorem  ojft  minutia 

I*  - ■ 


MI- 


DIqI^IZ-CXj  uy  VjOO^Ic 


LIBER  IX. 


I X. 


MIN VTI AEj  quarum  numeratores  ea- 
dem proportionem  habent,quam  denomi- 
natores  3 funt  sequalesiEt  minutiaVu  .xqua- 
lium  numeratores  eandem  habent  propor- 
tionemjquam  denominatores.Cuius  autem 
numeratoiVmaiorem  proportionem  habet, 
illa  maior  eft:Et  maioris  numerator  maiore 

t , 

habet  proportionem , quam  denominator. 

S/I^r  dua,  minHtU  A B.  CDtfitq»*  *»dtm profortia  A» 
xd  Cj  qua  By  ad  D.Dico  minurias  ip~ 

far  aquaJas  eJjfi.Ertt  enim  permutan*  - A,  6,  C,  t. 
doyVt  AyXd  ByitaCyad  IX-  a ae  prein  j,  I>,  IT 

de  minutia  aquales  erunt,  quod  ejl- 
propofitum . 

SED  fint  iam  minutia  aquales  AB,(^  CD  Diee  ita  ejfe 
Ayud  QyVt  B,ad  i).b  Erit  enim  vt  A^ad  B,ita  C^ad  D.fgi< 
tur  permutadoyVt  A^ad  Cyita  Byud  D»  quod  ejl  propo  fitum. 

DEI2{J)E  Jit  tnaior  proportio  A^ad  Coquam  Ryad.  D.Di 
‘ce  mtnutiam  A By  maierg  eJfe  minutia 

CD.Erit  enim  permutando  quoque  ma  A,  6,  . C,?. 

ior  proportio  Ay«d  ByquamCyad  DyCae  ' £,9,  D^. 

propter e'a  maior  er jt  minutia  Aliyquam  \ 

CDxqmd  ejl  ptepojitum.  •'«  • _ - 

V ER  V id'  fit  iam  minutia  ABymaior  quam  C D.  Di- 
co maiorem  proportionem  ejfe  A,ad  Cyqudm  Syui  DA  Erit 
enim  maior  proportio  Ay  ad  B,  quam  Cy  ad  Dl  ideoqtte  tjr 
permutando  maior  proportio  erit  Ay  ad'Cy  quam  B y dd  D. 
quod  eSl  propojitum  . 

SINT  dua  minutia  partes  integri  numeri  9-0. 

"vhi  vides  minutiam  r—.hjc  e^  y 60.  aqualem  ejfe  minutia  , 
id' ell  y numero  60.  At  vero  minutiam  eundem  | 

" id  eily  i 
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id ejljdo.maicrem  ejfe  'minutia  ~~,hoc  eii^numtro  J4. 

X. 

■4". ' 

DVAS  minutias, diucrfarum  denomi- 
nationum ad  a;Iias  duas  ciufdcm  denomi- 
nationis illis  aequales  reducere-^ . 

DV AE  minutia  ABtCDyhaieant  di/fimiles  denomina- 
tores  B.,D.Fiat  E^ex  A^inDi^  Fftx 
E,  IO.  F,  ff.  Cyin  G,  ex  E,  in  D.  Dteo  mtnu- 

Ay  z.  ' C,  tiat  E G ^ F G y quarum  numeratores 

Byl.  X Ey  F dencminator  idem  G y efle  t,- 

Q quales  minuiijs  A B,  C D.  ^^ucniam 

'^tS.fep.  rnim  A yBymultiplicatites  DyfaciunA 

b 8.  hu~>  E yC’y3.  erit  vt  Ay  ad  By  ita  E yudG.h  Sjuar^  minutia  ABy 
ius.  EGyaquales  erunt.  Lodem  m&d<>yqt*ta  C,  D,  multiplicantes 
B.facuintFyCyC  erit  vt  Cyud  D,t/aFya'U  G.d  Igitur 
d 9.hu-'tia  CDyFCyiquales  erunt  . quod  esi  propefitum , 
ius,' 

XI. 

l. 

INTEGRVM  numerum  quemcumque 
ad  dati  denorainatoris  minutia  reducere 

SIT  primum  Ayintegrum  t,  reducendum  ad  minmid 
cuius  denominator  C.  Sumatur  numeroy 
tor  Bydenominateri  C, aqualis.  Dico  mi- 
ca, hu-  By6.  nutiamBCyvmtafi  Ay  aqualem  ejfe^  .e 

ius.  -^»1*  C^6'  enim  ejl  ,vt  B y ad  Cy  ita  minutia^ 

BCyad  integrum  A:Eft  autem  B y tpfi  Cy 
«qualis  .Igitur  ^ minutia  B C,  integre  A yid  ejly  vnitatiy 
erit  «qualis,  qu(,d  eil  propofitum  , 

DEINDE  Jit  integer  numerus  Ayreuocandus  ad  minu 
tiamycuius  denominator  C.Ex  A , in  Cy  fiat  By  numerator.] 
Dico  minutiam  BCyinttgro  A > «qualem  eJfe  . Supponatur 
ifnim  integro  Ayvnstas  DyVt  Jiat  minutta  ADytot  vnitaii-i 


/ 
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butAfju0lisj^H6tiesym/afenmji.  ji,7.  ■, 

§luiA  tgititr  fX-yiy  m c yfit  Bytrit  ex  . , 'Cy~6. 

defin.mxltiplicationisyitsBi/^dCy^Ht^  , ,,  , , , , ' 

A,ad  D,vni/Atem,CHm  ergo  minutiarum  ^p.BQy  numf’ 
ratores  ^yByud  denomin/nortt  DjC,ej^ndemprpporthaem 
hnbennty  a ipfe  inter  fe  Aquales  orunh.  Silare  lum  minuti»  % 
AD^fit  integro  Ay  Aquaiuyob  denomfne^p^t^X  ^*tt»  .-  i 

tas  i'eri(  quoque, ^mi,ntf(id  B C«»  eidem  integro  A y Aqutolis. 

I quod  efi propofitujm  „ V-  - .v  - i « ,m  . 


DATAM duplare  / ac  dimiT 

diarc.^ mi — .<'vs  -t  V'. 


-•..V.K-  -t 


SI  T primum  minutia  ABy4upU»da.2>Ujplli*ur  »ume’- 
rater  AyVt  fiat  numerator  ' ' ’ “ ‘ 'l 

manente  eodem' dehomindterej>>‘  '^Ay^^'  Cy  6,  Ay  k» 

B : vel  denominator  B ■ quando,  • ^ 

'papofiydimidietnryvrfiat  dono“  '.••  •«  » • 

minator  Dy  manente  eodem  numeratore  A\'>t>*to  vframq^  ' 

minutiam  CByADyduplam  ejfe  minutio  AB.Qum  enim  mi  i 
nutio  A B,C  Bf  eundetp^a^ealpt  ^^nominatorem;  b erit 
Cyqd  AyHumfrator  ad  numeratorem, ita  CByad-AB>  ntinu 
tia  ad  minutiam.Bfi  autem 'C,  i^fiur  Aydu^us  e^x-conffru- 
aiene  ; Igttttr  minutia  CByminutU.A^ydMfhp^ikqitod 

eftpropofitum,  ...  i . t . , •<  ' ‘ 

, quht  minutia  AByADyeuHdem  hdbent 

raUudmio  erit  vi  By  ad'liy  dinomin'4tSfii'ddentnnittdtoriy  cj.hu-  ' 
ita  ADyad  AByminutia  ad  mi^tiam,BB.  autem.  B, » ipfias 
D, duplus yper  confiruUionem'.  Igitur  ^ mtnntiaAD , mi^ 
nuiUABydupia^fifh.quodseUpXOpoJiptno». 

DEI  NDE . dimi4ifi.tt4ttjjit  minutia  AB.pupletur,  fitnor 
minator  B ,vt  fiat  deoomihator.  ; , ’ , ^ 

Cy  manente  eodem' nurnexM9t,K^.  Ay  6. . Ay  ^ ^D.y  %. 

A:Vel  numerator  ^,quado  par  C,Tl-  ’ 1b y tx,  \ 

ejlydimidietur,vt fiat  numera^  ...  ...  .r 

tor  Dymanente  eodem  df^nomi^dtoro  B,  Dico,v(ramquomi  -i  ’ ,r  .. 
nutiam  ACy  DBxdimidiunt  pjlg  minutia  AB  Qum.  enim  mi'  A 7-  k¥‘ 
nutia  AByAQyeuqdem  By  ^ ' •. 

q dic;  \ 
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ad  C^denominater  ad  dtnominatorem  'yita  AC^ad  A^^rni~ 
nutia  ad  minutiam  .Cum  ergo  S,  fit  fer  confiruBionem  ip~ 
[y?Mf  Cydimidtumjerit  minutia  ACtminutU  AB ^ dimi- 
dtum.  quod  efl  frofefitum . ■ i 

rVBSVS  cum  minutie  AB,  DB,hahant  eundem  deno- 
minatorem;*  erit  vt  D,ad  A, numerator  ad  numeratorem^ 
ita  DB,ad  AS, minutia  ad  minutiam  . Cum  ergo  D,  fit  ip~ 
\fitus  A, dimidium, ex  eonftne8ione;erit  dr  minutia  DB,mi- 
nutie  AB,  dimidium  . quod  efi  propcfitum . 

EODEM  modo  minutia  data' triplicabitur, quadrupli- 
cahitter,&c,fi  velnumerator  triplicetur  quadruplicetur  ^ 
r^c.eodem  manente  denominkioH';vil  (^  'quando  fieri  po-' 
tefl ) fi  denominatoris  accipiatur  pars  tertia,quarta,  ^c. 
manefste  eedexnnttmeratote’:\.  ’ 

SIC  etiam  data  minutie  fumetur.pars  tertia,  quarta, 
tjrc.fi  denominator  triplicetur,quadruplicetur,(^c.man(n' 
te  eodem  numtfXlor^  vel  ( quando Jieri  petefi  )fi  numerom 
toris  tertia  parsjqudrta,  (jrc,  fumatur . ;^od  todem  medo 
demonflrabitur , , .... 

■ . ; ^ • 

■«r  i>x  I I ' 

MINyTIA  minutisE  iqiialis  eft  minu- 
tiae (implici  5 cuius  numerator  ex  multipli- 
catipne  mutua  uumera^tpru!^ , denbmin  a- 
tor  vero  ex  mutua  denominatorum  multi- 
plicatione procreatur . " •; : ' , ' , . 

SIT  enim  AB,  minutia  minutie  CD  Irejpkffu  integri 
numeri  E,fiue  vnitatis  E,  & vklorem  huius  mihutie  minu 
tie  exprimat fimplex  minutia  K'  Fiat  F,ex  A, in  C;^  G;ex 
B,inD.  Dico  datam  minutiam  rhinutie  equalem  efiefim- 
plici  minutie  FG,rofpe8u  iqtegriE,  cuiuf  videlicet  nume- 
rator F,&  denominator  G.liat  enim  rurfus  H,  ex  C,  in  B. 
b Et  quoniam  eftlve  A,ad  S iiid  MnutiaAB,  adfitiim  in- 
tegrum, nimirum  ad  minutiam  C D,  cuius  integrum  efi E: 
c Itemvt  A,ad  B,  ita  eSl  F.nd  H;quodA;B,ipfurn  C,  mul- 
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tiflic  Antes  factat  F,HtErit  quoque^vt  minuti»  AB^ad  mi 
»utiamCD,ii»F)»d  H.  Rur^ 

fuszquiaefi  j^vtCyad  Diit»  Fy  6»  ^ t.hu~ 

minuti»  CD)»d  fuum  integru  'AyX.  Fp  it  ius, 

sF-.^ttemutCyxdD  yitaen  j T By~Z  ^ 
Hy»dGyqUOdB,ipf0SCyDy  -^'-0,12.  KyA., 
multiflieas  jecerit  H,  G:Erit  „ v.  , „ .V  a . , . ' 

quoque  vt  CDyminutt»  »d  fuum  integrum  ita  H.tedG-  , 

§luoniam  igitur  efiyVt  minuti»  AB^d mu  " . 

nutia  CDyit»  Fy»d  H:Et.vt  minuti»  CD^  A B,  ,F, 

»d  Byititegrumyit»  Hy»dGierit  exnquoyv/^  ^ C D.  ^ H. 

' A Bytuinuti»  minuti»  CD  y »d  integrum  E,  E,  G, 

ita  Fy»d.G.Vt  autem  Al&yminuti»  minuti»  V i , , j 

CDyad integrum  Eyitaeftfimplexminutia.K  y »4 idem  itu  ' ,• 

'tegrumEiquodfimplexminutiaKyaqualispofitafit^aU  , j ’J 
minuti»  AByminuti»  CDi  eum.eiiis  valpremTefpe&»  tuter  ^ 
gri  Eyexprimat.lgitur  erit  quoquey^vt  Fy  »d  G,  itft  mim/fia 
fimplex  Ky»d  integrum  E,  c.Cum  ergo  quoque  fit  y<vtF.y  ad 
Gyita  minutia  ¥Gy»d  idem  fuum  integrum  Ei,»quales  trut  ites, 
minuti»  fimplices  Ky  ^FG;ae  proinde  eum  minutia  Ky»- 
quaiisfit  dat»  minuti»  minufi»yerit  quequefimplex  minu- 
tia FGy<equalis  dat».mibuti»  AByreJpe^»  minuti»  CDpCUr 
IUS  integrum  E , quod  efi  propofitum , . y 

SIT  -^.minutia  minuti» -—.refpeilu  integri  aq,  HMius 

numeri  -^.funt  i8.(^  huius  numeri  -^.funt  1 2,qui  nume^ 
rus  eil  -^.dati  infegri  numeri  zq.  Manifejlum  autem  efi, fi 
eam  numeratores  i, q.  inter  fe  multiplicentur  y quam  denfi- 
minatores  ^A.proereari  minutiam  -r-l"*?"*  ituic  -^-.equi 
ualet  y qualis  nimtrum  erat  numerus  i».  refpeSu  numeri 
' integri  zq,  ' 


'■.  « Tr*  1 ✓ ' 
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MINV^TIAM  nlinutijesaut minutia 
minutiaru  ad  fimplicem  minutia  reducere. 

SIT  primum  ^B,minutia  minuti»  CD.Ex  Ay  in  Cyfiat 
Fy(^  ex  Byin  Dyfiat  FA  Et  quoniarh  minutia  EFytxprimh  d \i,hu 
'V  alor  em  minuti»  A By  refpeSu  minutieC  Ii  j reduBa  ent  ius, 

; ~7— i 
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■d^t*  minutiis  minutu  »dfimf  licem 
minutiam  EF,  ^uod  efi  fropojitum. 

. HEmpE fit j.ABymiautia  minuti»~ 
rum  CDy  EFy  itavt  CD  yjit  minutia 
minutia.  EFy  (^ABj  minutia  mina- 
, 'tu  CD  .^Fiat  Gy  ex,Ay  iu  C,  Hytn 
By  in  D.  Item  /,  exG»*»  Ey  & K , ex  H y tn  F ; atque  ita 
Gy6,  ' ' J36,  • ’ ' deinrept , fi plures  fint  minutUy  nu~ 
Ayi.  C,^.  Eyi,  meri  vltimo  loca  produUi  I y K yin 
L'~  'ii  ^ numeros. fequentis. minutu  Mueanf 

' ,•  * ’ tur.  Dico  minutiam  IKf  cuius  nu, 

*'  * * * , merater  /,  & denominator  K , data 

minutia  minutiarum  aqualem  ejfe.  a N am  minutia  CHy 
aqualis  eft  minutia  AByminutia  CDytefpeBu  minutia  EFy 
tanquam  integri  euittfdam,  b Item  minutia  IKy  aqualis 
>eft  minutu  GH,(heceIiyminutu  ABy  minutia  CD.)  minu 
\tia  EFyrt/he&uintegriyCuius  EF ytft  minutiai^fic  doMcepft 
^plures fint  minutia,  §)*ttre  minutia  IKyex  numeris  viti- 
mo  loce  producis  conflituta , aqualis  efi  data  minutia  mi' 
nutiarum.  quodefi  propofitum.  ‘ ^ 

t • SlT  -^.minutia  minutiarum -^.-^•refpeSu  integri  24 
Huius  numeri  •\-.  eft  numerus  huius  numeri  siit 
9.  Huius  denique  ~.funt  6.  qui  numerus  efi  tottus  in- 
tegri 14.  Liquido  autem  confiatyfi  tam  numeratores 
inter  fe  multiplicentur  y quam  denominatores  3 .4.1.  gigni 
minntiam-^-^.  qua  aqualis  efi  minuti  a -^.qualis  nimi- 
rum pars  erat  numerus  6.  refpeSu  integri  14, 

...  ^ ‘ • • • 

■ / ‘ -X  V. 

DATIS  duabus  minutijs,  alterutram 
earum  ad  aliam  scqualem  reducere  > ita  vt^ 
alterius  numcii  numeros  huiils  'inuentae 
numerent  per  numeros  ex  numeratore  da- 
tae minutiae  redudtae  in  denominatorem  al-| 
terius  minutiae  datae , & ex  numeratore  al- 

terius 
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tcrius  huius  minutiae  dat^  in  denominato- 
rcm  illius  redudae , produ<5ios.  . • 

SINT  duA  rninutU  AB  > CDiquArum  ABi^d  alUm 
tquAlem  reducenda  (it  cuius  numerator  em  numerator 
Cf  metiatur  fer  numerum  ex  A y in  Dyfredudumideno* 
minatorem  xiero  denominator 
Dymetiaturper  numeru  ex  C.in 
Byprodu^um.lFiat  F,  ex  Cyin  D} 

O»  ex  FyinAy  By  fiant  GyHy  Itl 
ex  Ay  in  Dyfiat  Ky  Ly  ex  Cyin 
B.  Dico  minutiam  GHy  minutia 
ABy  aqualem  ejfe  i C,  metiri  ' 

Gy  per  Ky  ex  A y in  Dy  produffu  j 
ty  Dymetiri  Hy  per  Ly  ex  C y in 
By  produclum . §^uoniam  enim  ■'  ~ \ 

Fy  multiplicans  ABy- facit  Gy  Hy  a erit  vt  Ay  ad  B,  ita  Gy 
ad  Hy  b ac  proinde  minutia  AByGHy  aquales  erunt.  Dein- 
de quia  Cy  multiplicans  Dy  facit.  F,  c metietur  C , ipfum  ^ 
FyferD'.d  Metietur  autem  ^ vniras  ipfum  D,  per  D.Ea-'^  7.fro. 


Dy  4 


• Z,  9. 
c,  Fy  My  -L 


^if.fep, 
b 8,  hu- 
ius. 


'dem  igitur  pars  efi  Cj  ipfus  F-,  qua  vnitas_tpjifts  D.Qum 
ergo  'unitas  fit  ipfius  Dyfars  d DydennminatUy  Crit  quoque 
Cyip/sus  Fypars  d Dydenominata.Eade  ratiine  ifh'F’,ipfius 
Gypars  ab  Af denominata  : propterea  quod  G y firex  Fyin 
A.  §luia  igitur  C,  minutia  efi  minutia  Fy  refpeHu  integri 
Gy  funtque  numeratores  , <unitatesi'^  denominator  es  y nu- 
meri Dy  Ay  d quibus  partes  C,F,  denominantur^  t confii- 
tuet  Cj minutia  minutia  Fy  refpeHtt  integri  G , minHtiarn 
fimpltcem  My  (quas  minutias  Cy  FyMyfeorfum  fcripfimus) 
refpeliu  eiufdem  integri  G i cuius  nimirum  numerator  ex 
numeratoribus  minutiarnm  Cy  F,  denominator  exea- 
rundem  denominatoribus  producitur . §ijare  cum  nume- 
ratores gignant  ~vnitatentytfp  denominatores  numeru0  Ky 
( quod  numeratores  fint  Vnitates^denominatores  autem  nu 
meri  DyAyd  quibus  partes  CyFydenominatnr'^  ex  querM 
multiplicatione faHus  efi  numerus Ky)eofiituet  minsttia  Cy 
minutia  Fy  refpeltu  integri  Gyminutii fimplfci  eiufdi  inte- 
gri Gycuius  numerator  efi  vnltasyl^  denominator  numerus 


, 1 i 


StprU. 


e t$,hu 
ius. 
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Ktqualh  efi  minutm  M:  ac  proiade  C,  numtra/or  minutU 
dauCDiqui  coftituit  CiT»inutia  minutia  F,refpeilu  integri 
Gjpars  erit  ipfiut  integri  G,«  numero  K, denominat  a . 
circa  numerus  C,  ipfum  Gymetietur  per  Ks  toties  nimirum 
fumptusyqucties  -unitas  eft  in  Kynumero.Eadem  prorfus  ra~ 
tione  demonftrabtmusyDymetiri  ipfum  Hyper  L,numerum, 
^od  efi  propefitum . 

. XVI. 

■ DVAE  mihutisejquaru  numeratores  in 
denominatores  vicifllm  dudi  gignut  nume 
ros  asquale.s , aquales  sut:Et  minutiarum 
^qualium  numeratores  in  denominatores 
vidflim  dudi  gignunt  xquales  numeros . 

I Cuius  vero  numerator  in  denominatorem 
'alterius  dudus  maiorem  numerum  gignit,  ^ 
■illa  maior  efLEt  maioris  minutiae  numera- 
jtor  in  denominatorem  alterius  dudus  ma- 
iorem numemm  producit . 

SINT  dua  minutia  AB  , CD:  & ex  A,  in  Dyfiat  Ei 
atque  ex  dyin  By  fiat  F:  fintque  primum  numeri  E,  F, 
aquales.  Dico  minutias  AB  , C D y aquales  ejfe  . §luo~ 
niam  enim  numerus  E , faffus  ex  Ay  primo  in  D,  quar^ 
tum  aqualis  eil  numero  F,  faSlo  ex  C,  fecundo  i»B  , /er- 
' tiuy»'  erit  -ut  Ayprimus  ad  Cyfecudsemy 

numerator  ad  numeratoremyita  B,ter 
Eyi,^.  . F,  24»  tius  ad  Dyquartaniy  denominator  ad 
•di  ^ . Cf  _8.  denominatore.i»  S^are,  minutia  ABy 
By  n,  la  CDyaquales  fitnt . VELfieS  ^uonia 

^ efi  vt.Ey^ad  F,  ita  minutia  ABy'ad  mi 

nattam  CD;Efi  autem  Ey  ipfi  F,  aqualisyerit  quoque  minu 
tia  ABy  minutia  CDy  aqualis . quod  efi  propofitum . 

SED  fintiam  aquales  minutia  ABy  CD.  Dico  numeru 
Ey  aqualem  quoque  ejfe  numero  F.  Nam  ob  a qualitate  mi 

nutiarum 
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nutiarnm  a eritfVt  Atud  C^numerator  nd  numtratorit  it* 
Bi*d  Bi  denominator  ad  denominatere.h  €)uapropter  ide 
numerus  fiet  ex  Ayprimo  in  Dy^uarfumiqui  ex  Cjecundo 
in  Bytertium  j ac  proinde  tquales  erunt  £,  ^ F ynumeri. 
VEL  fies  Ojtoniam  efiyVt  minutia  AB^ad  minutiam  CDy 
ita'^^E,ad  Fj  ponuntur  aute  minutia  aqualesi  erunt  quoque 
numeri  EyFyiquales  , quod  efi  propofitum  . 

deinde  fit  E,  numerus  maior  numero  F.  Dico  mi- 
nutiam  quoque  ABymaiorem  ef- 

fe  minutia  CD  . Cum  enim  ex  ^4*  F,«i  • 

\ A, in  D,  fiat  numerus  E,  maior  G.  C , 7 

\ quam  F’y  gignetur  F i ex  minore  D>'li. 

numero  quam  Afin  Dynimirum 

ex  Gy  in  D.^ia  igitur  idem  numerus  F,fit  ex  C7,  primo  in 
D,  quartum , O»  ex  C,  fecundo  in  Bytertiuyd  erit  vtGypri 
mus  ad  Cyfec^sndumyita  Bytertius  ad  DyquartumtEsl  aute 
maior  proportio  Ayad  Cyquam  G^ad  C ; quod  Ay  maior  fit 
qua  Gylgitur  maior  quoqierit  proportio Ayud  Cyquam  Byud 
D‘,ac  proinde  minutia  ABymaior  erityquam  minutia  CD' 
VELfic.  f S^Honiam  efiyVt  E , ad  F y ita  minutia  AB , ad 
[minutiam  CDyEfi  autem  Eymaior  quam  F ierit  quoque  mi 
nutia  AB.mator  quam  msnutia  CD.§^uod eli  propnfitum, 
VERVM  fit  iam  minutia  AB, maior  quam  minutia  Q.D. 
Dico  numerum  F,  numero  F,  ejfe  maiorem  , Cum  enim 
maior  fit  minutta  AByquam  minutia  CDy§  erit  maior  pro 
porlio  AyadCy  quam  Byud  D . Minor  ergo  numerus , 
quam  Ayhabebit  ad  C,  eandem  proportioncyquam  Byud  Dy 
qui  fit  G.h  Ide  ergo  numerus  fiet  ex  Gyprimo  in  DjquartUy 
qui  ex  C,  fecundo  in  Bytertium.Cum  ergo  ex  Ay  in  Dy  ma- 
ior fiatyquam  ex  Gyin  Di propterea  quod  A, maior  efi  qud 
G‘,erit  quoque  £yfa£lus  ex  A, in  Dy  maior  y quam  F,  ex  C, 
Bygenitus .V EL  ficAS^onid  eflyVt  minutia  AByad  minu 
tid  CDyita  Ei  *d  F:  Efi  aute  ABy  minutia  maiorquam  mi 
nutia  CDyerit  quoque  £,  maior  quam  F.quod  efi  propofitd. 

AT^VE  hec  efi  quoque  demonfiratio  esus  regule  y 
quam  in  Arithmetica  prtfcripfimus  ad  dignojeendity  vtra 
duarum  minutiarum  propofiiarum  maior  fit . Id  quod  etid 
ad  % .propofitionem  monuimus  . 
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DATAM  minuriam  ad  minimos  termi 
nos  reducerem. 

SIT  minutia  ABtud  minimefreu&canda  ttrminos.  Si 
igitur  Bifint  inierfe  frithi , non  poterit  minutia  AB^ 

ad  minores  terminos  reuocari,fed  ipfa  iam  in  minimis  erit 
terminis  eonjlituta. Reducatur  enim  fi fieri  potefi^ad  mino- 
res ttrminos  C^D^ita  vt  minutia  CD.mi 
Ayi  f.  / C , “ nutix  AB  fit  dqualis.  * S^oniam  igitur 
Bf  tz,  t)  rft^hjt  A^ad  Bfita  C%ad  Dijuntque  CjDj 

' numeri  minores  numeris  AB;  non  erunt 
Ay  By  minimi  termini  in  fua  proportione  : hjunt  autem  (^\ 
minsmiycum  primi  inter  fe  fint.  quod  e fi  ab  fur  dum . 

5 I vero  AyByUon  fint  inter  fe  primi  ;cfit  eorum  maxi- 
ma mtnfura  Cyqut  metiatur  A, per  D;^  Byptr  E. Dico  mi 
huiiain  DE,  cuius  numerator  D y ^ 
A, 36,  D,  3.  denominator  E,  aquali  ejfe  data  mi- 

B ,~4^«  ^ >"4*  f^tttia  AB,  in  minimis  terminis  coa 

' C,  iz.  ' fiitutam  . Quoniam  enim  C , metitur 
A.Bfper  DyE;d  producentur^ A,  B,  ex 
Cyin  D,E.  e ^art  erit,vt  A, ad B,ita  D,ad  E,^  ac  propte- 
fea  minutia  AB,DE,'Mquales  erunt.Diinde  quia  C,  maxi 
tna  menfura  numerorum  A,Bymetitur  tpfos  per  D,E;eruni 
ex  eoroU.propof.  q f.ltl. 7, D,E, minimi  in  proportione  Ay  ad, 
B . §luod'efi  propofitUm  4 

. , ^ ; XVIII.  , ■ 

D A T A M minutiam  ad  aliani  sequa- 
lem  datit  dendminationis , quandoid  fieri 
potefi,  reuocarei-» . 

S IT  data  mikutiit  AB .reuoemnda  ad  aqualetn  aliamy 
ntius  denominator  datus  fit  C<£x  A, numeratore  in  deno 
• ' natorem  datum  Q,  fiat  D , quem' me~ 

A) h  , 9f  liatur  B i denominator  data  minktia 

B) 4..  Cyiz,  per  E.  Dico  minutiam  EC , cuius  HM< 

D,z6.  merator  £,(%>  denominator  C,  datus 


aqua- 
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dqualem  ejfe  minuti t.  A^ydati . enim  B , metitur  D’ 

per  E,a  fiet  D,ex  Byin  E:  Factus  eif  autem  idem  ex  Ai 
inC.^  rgiturerityVt  A, primus  ad  B,fecunium^itaEi  ter., 
tius  ad  C^quartumi  c ideequt  minutia  -rf  B,  E G , aquales  •- 
erunt  s quod  eff  propofiium . ' , • . < i« 

eiy  O D fi  Bytton  metiatur  DyCX  A , in  C, Procreatum, 
non  poterit  data  minutia  'AB  y reduci  ad  denominationem 

datam  C.Reducatur  enim, fi  fieri  po^ 

teflydd  mintstidtn  E C.  §l»ia  'ergo  mi-  A,J^  E,  ^ . 

nutia  AB, EC, aquales  funt  i ^ erit  vt  £,4.  C,  10.  d 

A, adByita  EyadC.e  Idem  igitur  hu-  ' D,jo.  ^ iu 

merus  fiet  ex  A,  primo  in  C?,  quartu,  , e 

qui  ex  B,  fecundo  in  E, tertium , videlicet  numersts  D y fa~ 
Itus  ex  Ayitt  C.  f Igitur  B.metietur  DyptrE.quod  efi  abfut 
dum. Ponitur  enim  B,ipfum  jb,«o»  metiri ; 

' ’ XIX.^  . 'i'  :,v 

OyANDO  minor  numerus  per  maio- 
rem diuiditur,  numerus  Quotiens  eft  minu  . . 
^tia,cuius  numerator  eft  humerus  minor  di- 
*uifus  3 denominator  vero  maior  numerus 
diuidens . ' / 

SIT  minor  numerus  A,diuidendus  per  maiorem  B.  Di- 
co §luetientem  ejje  minutiam  A B 3 

euius  numerater  A , (3'  denominator  A,6.  2?,  l ji.  > , 

B.  g‘  Quoniam  enim  efi  ,vt  A y ad B,‘*  • " "Ay6.  S 

numerus  diuifus  ad  dtuidentem  y hoc  ^ „ 

■ efty  vi  numerataf  ad  denominatpfem, 
ita  minutia  AByad  integrum,hie.efl,  advuitatem}  e¥*t  em 
defin.  Diuifionis  minutia  A By  o^uotiens  diuifienis  numeri 
\Aypernumeram  B.quOd  efi  propofitum.  , _ 

j HINC  fit  ,fi  dtuifo  numero  integro  maiore  per  integrurh 
numerum  minoremy  aliquid  fuperfit;§luotie»ii  integro  in- 
duente addendam  adhuc  eJfe  mtnutiam  cuius  numerator  fit 
humerus  ex  diuifione  reliquusidenom,inatorverp,numerds 

i - . . diuidens,  , , 
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Mnidens.Nam  reliquus  ille  numerusyqui  necejfariiminor 
efk  nunuro  diuideuteydissidendus  adhuc  efi  per  euadem  nu 
merum  diuideniemyqui  maior  eii. Verbi  gratia.  Diuifcnu- 
moro  z i,per  i^,^uot/ens  integer  ejl  Juperfunt  adhuc 
*■  i^ihu  diuidenda  per  ergo  miputia  -~,ituvt  totus 

ius,  tiensjitq-^.  ' - . , v 

XX. 

MINVTIAS  plurcs  in  vnam  i«m- 
mam  colligere.^. 

> S f NT  primum  addenda  dus,  minutia  ABy  CBy  eiufde 
deneminationis.Ex  Ay(^  Cyisumeratoribus fiat  fumma  2>, 
cui  idem  denominator  Byfupponatur . Dico  minutiam  DB^ 
tjfe fummam  ex  additione  minutiarum  AByCByColleclam. 
§luoniam  enim  minutia  eundem  habent  denominatoremih 

erit  vt  A y ad  C y ita  minutia 
^ A,  I C,  4 JD,  7.  AByad  minutiaAi  CBi  Et  com 

Byto.  Bylo.  B.iZ  ponendoyVtAyCyfimuladCy 

ita  minutia  AByCBy  fimul  ad 
c 4.  hu-  minutiam  CB  c Vt  autem  C,  ad  Z>,  ita  quoque  eft  minutia 
ius*  CR,ad  minutiam  DB  Igifur  ex  aquo  erityVt  A,Cyfimul  ad 

. Dyita  minutia  AByCBy  Cimul  ad  minutiam  DB.  Cum  ezgo 
A y Cp  c y fimul  aquales  fim  ipfi  D , ex  confiruSlione'i  erunt 
''  quoque  mtnutia  AByCByfimul  aquales  minutia  DB . quod 

efipropofitum,  . , , 

DEINDE  fint  addenda  dua  minutia  AByCD,  diuerfa 
rum  denominMiontsm.Dueatur  Aynumerator  prioris  in  D, 
denominatorem poHerioris s&C,  numerator  pofterioris  im 
. Bydenominatorem  priorisycol- 

Aj  1 LZ*  Itffaque fitfismma Eycx  duO' 

,>B,~3,  Dj^  F,n,  Ius  illis produSisy  cui fuppo^ 

, . natur  denominator  Fy  ex  mul 

tiplicatione  mutua  denomi- 
natorum ByDy  procreatus.  Dico  minutiam  EFy  ejfe  fumma 
d 6.htt-  ex  datis  duabus  minutqs  ABy  CD  y colleSlam.  d ^oniam 
ius,  enim  efi , vt  integrum  Ad fummam  duarum  minutiarum 
ABy  C D y itaF  ,ex  denominatoribus  productus  ad  'E  , 

fum- 
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fummam produiiorum  ex  numeratoribus  in  denominatores  i 
vicilfim  dualis  : erit  conuertendo  , <vt  fumma  minutiarum 
ABiCDyud  integrum^  ita  E, ad  F-i  V/  autem  E ^ ad  F ^ ita  , 

quoque  cjl  mintttia-EF y ad  idem  integrum.  Igitur  erit  yVt  * 
jumma  minutiarum  AB,CDyad integrumyUit  minutia  E F, 
ad  idem  integrum.  ^Uiapropter  fumma  minutiarum  A B y 
CQyiqualis  erit  minutit  EF, ac  proinde  minutia  E F,  fum- 
ma erit  ex  minutqs  AByCDyCoUelia.  quod  eii  propofttum. 

VEL  fic.  Spioniam  ex  multiplicatione  numeratorum  in 
denominatores  viciffm  ex  multiplicatione  denominato-  ' 
rum  inter f(y fiunt  dua  minutia  eiufUem  denominationis , mi 
nutijs  AB.CD.iqualesyVt  ex  demoujlratione  propof,  i o.con 
ftatifi  fumma  Eyproduiiorum  ex  numeratoribus  tn  denomi- 
natores fupponatur  FyCommunis  denominator  ex  denomina 
toribus  procreatusyfaffa  erit  minutia  EF, fumma  minutia- 
rum AB,  CD,  hoc  ejl. duarum  illarum  eiufdern  denomina-  v 
tionis,ad  quas  AB,CD,reductA  funtyVt  initio  huius  propofi 
tionis  eji  demonjlratum . 

I A M vero  datis  pluribus  minutijs  , addendi  primum 
erunt  dui  primiideinde  hic  fumma  cum  tertia  coniungen- 
da, atque  hic  fumma  cum  quarta,t^  fic  dtincebs,donec  om 
nes  abfoluantur. 

O D fi  dentur  integra  cum  minuiijs,addenda  erunt 
integra  feorfuTn,r^  minutu  feorftim  . 

j SINT  verbi  gratia,~.(^ minuti*  huius  integri  6o.  ‘ •: 

j cuius  -^.funt  4t>-C5*  -~  fu»t  4y.£r  40,(3^  fumma  8f . 

! hoc  efi  , totus  numerus  integer  60  ^ infuper  z y . vnitates', 

\ qut  faciunt -J — ^.integri  60. quemadmodum  ex  ^ 

colleBa  eH  fumma  id  eii,femel  i.(^  infuper  -j—“. 

ITA  etiam  fumma  minutiarum -~.-~.efl  -^-~.hoc  eJl , „ . 

in  minimis  terminis  -~.Si  igitur  illarum  minutiarum  inte 
'grumfit  j6.erit-j-  ipfins  n at ~^.eiufdem,i6.Vbi  vides  ex  .• 
lz.(f3o  i6. confici  as.hoc  efi  -^.ipfius  integri  16.  ' iT 

X XI.  ' - 

MINVTIAM  minorem  cx  maiore  de- 
trahere»^. ^ \ 

EX 
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reliquit  G.)aJ  eundem  H. Igitur  erit  quoque,  vt  F , ad  H ’ 
ita  minutie  CD,GH,fimul  ad  integrum.Cum  ergo  ofienfum 
fit,vt  eli  F,ad  H,  ita  ejfe  minutiam  AB,  ad  integrum  ; erit 
l^quoque  "vt  minutia  AB, ad  integrum,  ita  minutie  CD,GH, 

' fimul ad  idem  integrum-.ac  propterea  equales  erunt  minu- 
tia AB,&  miifutie  CD,  G H,  fimul.  Detra£la  igitur  minu- 
tia C D,  ex  minutia  A B, reliqua  erit  minutia  GH.quod  eft 
propofitum . . ' 

VEL  fic . S^oniam  ex  multiplicatienrnumeratorii  in 
dtnerninatores  •vicijfim  ex  duUu  denominatorum  inter 
fe,gignuntur  due  minutie  eiufdem  denominationis  minutijs 
datis  equa/et  ,vt  ex  demonflratione propo/.io.con(lat\fi E, 
faUus  ex  Cyin  B,  detrahatur  ex  F,faSo  ex  Ajn  D j C3*  T*~ 
lique  numero  G,fupponatnr  communis  denominator  H , ex 
denomitorihus  produUusyfiet  minutia  GH»  reliqua  pofi  de 
traSUonem  minutie  CD.ex  minutia  AB,veluti  initio  hutus 
propofiefienfum  efl>, 

IA  Ai  vero  fi  dentur  integra  vna  cum  minutqs,fubtraheu 
da  erut  integra  feorfum  ab  integris, minutia  d minutia 
€^od fi  minutia  detraheda,mator  fit  quam  ea,  d qua  fieri 
debet fubtraSlioyZ  reducenda  prius  erit  vnitas  vna  numeri 
integri, d quo  fit  Jubtra£lio,ad  minutiam  denominatoris  mi 
TiUtie  adher entis. Vt  fifubtrahenda  fint  6—f.  ex  ic-~  fuh- 
traSis  6.ex  lo.fuperfunt  4.©*  fubdudiis  -—.ex  r-^.fuperel7 
minutia  ~~»rot  us  ergo  numerus  reliquus  erit  4 ^ — p-  .At 
fi  fubtrahenda fint  n~.  ex  zo~,  faciemus  ex  vna  vnitate 
numeri  zo.minutiam  -^.que  cum  -—facit  -^remanebutqi 
l^.integra.Sultralio  ergo  integro  numero  4-ex  l^.fuperfunt 
i y.  Cr  ftsbduUa  minutia  ex  minutia-^,  reliqua  efi mi 
nutia  ~-\-.Totus  ergo  reliquus  numerus  erit  t 

SINT  verbi  gratia  (^—.minutia  huius  numeri  in- 

tegri qo.  Igitur  fi  -^.id  efi,  i6. detrahantur  ex  -^.hoe  eli,ex 
3 o.fuperfunt  14.  nimirum  ' integri  numeri  40.  vt  fupe. 
rior  calculus  docuit . 

XXII. 

MINVTIAM  per  minutia  multiplicare . 


SIT 


i 


all 

tus, 


.hu- 


V 


a i.  hu- 
ius, 

hi7‘fip, 

cij.fep. 


as.  hu- 
ius 
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ius. 


SIT  minuttu  A B,  ptr  minuitum  CD'y  multiplicund». 
Ex  muUiplicutiooe  ttu/mrutorum  AC,  inierfe  firnt  E , cui 
' / fupponatur  F,ex  de»eminatori 

H,6o.  • G)4A.  htis  B,  D, 'procreatus.' Dic0  mi- 

nutiam E F,  gigni  ex  multipli- 
Aii.  C,4.  ^ E»8.  caticne minutiarum  AB  iCD, 

B,^  D,77  ^ -inter fe.  Fiat  enim  G , ex  E,  in 

T>-,&  H,  ex  C,  in  F,  a Eritque 
vi  minutia  EF,ad  minutiam  CD,  ita  G,  ad  H.  §luia  vere 
C, multiplicans  A, F, facit  erit  vt  A. ad  F,  ita  E, ad 

H:  Et  permutande, vt  A, ad  Ejta  F,ad  H,  Rurfut  quia  D, 
multiplicans  E,& B, facit  G,^  Fjc  erit  vt  E, 

A,  G,  ad  Byita  G,ad  P, Ex  aqualitate  igitur  pertur- 

E.  F.  bata,vt  hic  apparet,erit  vt  A,ad  B,ita  G,  ad 

B,  H.  H.Vt  autem  G,ad  H, ita  oRedimus  ejfe  minu- 

< • tiam  E F,  ad  minutiam  CDA  Et  vt  A,  ad  B, 

ita  eji  minutia  A B , ad  integrum  , hoc  ejl,ad  i. Igitur  erit 
quoque  vt  minutia  EF',ad  minutiam  CD,ita  minutia  AB,  ' 
ad  \ . §luaprepter  ex  defin.  Multiplicationis, minutia  E F , 
producitur  ex  multiplicatione  minutu  AB  ,in  minutiam 
CD,quod  efl  propojitum, 

^OD  fi  minutia  per  numerum  integrum  fit  multipli- 
canda,fupponida  erit  integro  numero  vnitas,  vt  fiat  quaji 
minutia,cuius  numerator  eft  numerus  integer  datus,  deno- 
.minator  autem  vnitas. Ex  quo  fit,  fatis  effeyfi  tunc  numera 
Ror  propofit*  minutie  per  datum  numerum  integrum  multi 
plicetur  , produifo  numero  fupponatur  eiufdem  minutia 
propofita  den(iminator',propterea  quodvnitas  integro  nunse 
ro  fuppofita  in  deAominatorem  data  minutia  duRa  eundem 
dc  nominator  em  data' minutia  non  auget.Ft  fi  multiplicari 
debeat  minutia  ~^,per  •}. fient  -^-^.vt  hic  apparet,-—,  -j-. 
Gignetur  enim  minutia— -^.~ 

■ ,S  I voro  integris  minutia  adhareant,t  reuoeanda  erunt 
integra  ai  minutiam  eiufdem  denominationis  iU  minutia 
adharente, atque  ex  ni\meffltore  huius  minutia,^  numera 
tore  minutia  adharetis  vnus  numerator  coRitui.  Vt  fi  mul- 
tiplicanda fint  7-^,per^  ^-^,fient  htt  du$  minutia  multipli 
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lAM  vt  multiplicationem  mmututrum  tntegns  nume^ 
ris  aceommodemtts,non  erit  minutia  produ^a  cum  integro 
numero  ajfumpto  conferenda^vtitt  additione^ac JubtraRior- 
nefaRum  efl^fed  cu.quadrato  numen  integri  afumptii^quia 
cum  comparatio  inter  fimtlta  fieri  debeat^ex  multiplicatio- 
ne autem  duorum  numerorum  inter  fe  gignatur  numerus 
planus  ^conferendus  erit  numerus  produRus  cum  plano  to- 
tius numeri  integri^hoc  eftytum  eius  quadrato.  ItaqUefint 
—■.■^minutia  huius  numeri  integri  6o,ex  quarum  mul- 
tipli catione' gignitur  minuti  a-^~\-^fle  ce  jfe  eSl  ergo  i vt 
numeri  6o,in  -^.eiuf dem  faciant  numerum,  qui  conftituat 
-j — ~ ,quudrati,qui  ex  6o.infi  produciturild  quod  liquido 

/V  % A ^ /L»  M « «A  ^ ^ eoM  Cei  Cu  9/r^-  A 


conftat.N am  —.numeri  6ofunt  40. dr  -^.eiufdem  funt  q9. 
At  escf  40./«  48,  fit  numerus  1 9W.  qH*  tfiicit—’j^‘  numeri 
^CQts.hoc efi, quadrati  ipfius  60..  ^ . . 

..  . X X I I I-.  ' 

MINVTIAM  per  minutiam  diuidcre. 

SIT  diuidenda  minutia  AB,p^^  ^itt**itam  CDi& pri- 
mum huius  numeri  C,D,mjstiant*tr  illius  numeros  A,B,per 

E, F,itavt  diuifo  A,per  C,Spuotiens  fitB  , Cp  diuifo  B , per 
D,§luotiens  fit  F.Dico  minutiam  BF^Jfe  i^otiontem  diui 
fionss-minutia  AB, per  minutiam 
CD.^tfeniam  enim  C,metitur  A, 
per  E,^‘D, metitur  B,per  F}*gi- 
gnetuT  Ajt»  G,in  E,& B,ex  D,in' 

F. b  Igitur  minutia  AB,pridu&a  '*■ 
eft  ex  multiplicatione  minutia"  ' 

EF,per  minutiam  CD',ae  proinio 
ex‘defin.multiplicationis  erit , vt 
minutia  AB^  ad  minutiam  CD t 
ita  minutia  E F^ad  i.  f^otirea. 

cum  fit , vt  AB,  minutia  diuifa  a i CD, minutiam  diusden 
tent,  sta  minutia  ET,  ad  i.erittx  defin.  Diuifienii  minu- 
tia EF', potiens,  diuifionis  minsHia  AB, per  minutiam  CI>. 
quod  eR  propofitum, 

DEINDE  numeri  C,  D,minutca.C  D , non  metiaur 
tur  numeras 'A,  B^  minutia  AB.f:  Reducatur  minutia  AF^ 

‘ . ad  altam  ‘ | 


A,iz. 

B,\ 6. 

D,S. 

F,  i. 

A^e. 

C,J. 

E,  i. 

B,S. 

D,  8.t 

F,l. 

A,j^ 

' « < « 
C,^ 

E,  i: 

^s  4* 

F,  z. 

f9-pron\ 
^ iz.bul 


tus^ 


c\^.hu-\ 
ius. 


ji;i,:ed  by  ..jOOgIe 


ad  altam  iqttaleni  E F , euiu^  numtr«s  E^F ^numeri  C\  D, 

'»  ’ ^tiautiaCDyme 

>4»  *.  jr'  . 

1 i*  7- 

® » 5.  . P*  4 


E,  24. 

F, Y6. 


G.  8. 

H~9- 


E,  90. 

E. /35 


-D, 


i*' 

f- 


H. 


£1* 

Z7. 


ttuMur  per  nu^ 
mtres  G » H^ex 
Ayi»  Di& ex  €, 
in  B , predaiies: 
quod  qmdefiety 
JiK.exCyin  D 3 
proereafus  ducatur  i’n  A, B,vt gignantur  E,  Fj  vetuti  pr^ 
pof.i^.oiienfum  efl.^oniam  igitur  CiDymetiuntur  E > F, 
per  G,H,  erit  minutia  G H 3 potiens  diui/ionis  mimutta 
EF3  vel  AB3HU  aqualitjper  minutiam  CD,  vt  initio  huiut 
propof  demonfiratum  efi.qUod  ejl  propofitum. 

■ ‘s^lA  vero  G.Hlnumtyi  minuti*  ^otiitis  GH,giguttH 
tur  ex  Afin  D,6*  C,i»  E,t//  diffum^eft, fatis  efi  ad  diui- 

fionem  cuiufuis  minuti*  per  quamlibet  minutiam3  fi  nume 

rator  A3minuttt  diuidenda  in  l>3denominatorem  ruinutt* 

diuidentis30‘  Clnumerator  minuti*  diuidentisin  E,  deno- 
mihatorem  minutia  diuidtnda  ducatur. Prior  enim  nume- 
rus procreatus  G3dabit  numeraterem3&  poflerierfU  da^o- 
minatorem  S^etientisminuti*  G H.  AtqUe  hoc  vexum  efi 
in  omnibus  mtnutqsjfiue  numeri  minutia  diuiditis  nume- 
ros minuti*  diuidenda  metianturffiue  nonMamfemper  ex 
numeratore  minuti*  diu\dend*  in  deneminatotem^si****^ 
(i*  diuideatis3(^  exnumeratore  minutia diuidentii  i^  do» 
nominatorem  minuti*  diu* d e nd*f procreatur  duonumers, 
pt»  qnos  numeri  minuti*  diuidentis  metiuntur  numeros  mt 
njifiji  3 a.d  quam  minutia  diuidenda  fecundum  do.^riuam 
propof.  .reuocatur3Vt  ex  eius propof.demofirathne  liquetf 
V Atquo.ia  hoe 

Gja.  L3i±  appofito  oxem 

F.w. 

- ‘ ^ vbt  numere  C3 


r- 


Dinumert  A3B,  metiunturper  G,H,&  numeres  £,  F3pro- 
creatos  ex  AiBiin^Kyprodukum  ex  C,*«  D 3 ifdem  numeri 
C,D,  mettutur  per  LyM: atque  adeo  tam  minutia  GH, 

Lid  3 §lnetiens  efi  mimutiaAB3per  minutiam  CD  3 diuif*, 

i lAM  vero  fi  numerus  integer  diutdendus  fit  per  minu» 


4 


t tam 
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liamjvel  per  numerum  integrum  minutia  diM$den4a,/uppo  j 
»enda  ei  %>nitas.yVt fint  quaji,  minutia^  euiut  numfratori 

eftddius'^ numerus dtnondnatef  t.  Vt  firtumeJ 
rus  8. diuidendus  proponatur  per  •\-.fiet 
jSluottens in  appojtto  priori  exi-  8 r 
plo^perfpieutim  efi.Si  audem.minutiu-^.  i 7“  T~"  ■ *T 
dwdcn^A  ptr  ifitcgrum  numerum 
8 Si*  ^ eties  yt  in  poff  iriori  ex  e-  i- , , . . g 

pio  apparet  ..  r.  ' ,V.\  “7  lA 

^VOD^^mintfttkJiSS^^^  *-,  ■ ^ / 

gris , redueenda  eru^ntjSpf^Xa  ad  minutiam  pufdem  'deno- 
minationis cum  minutia^H^  veluti  ‘ad finem  dnte- 

cedeytis  p ropofidiximus^.  V ' 


t\  x'y 


'V1ERV'M<^  quia  noh  facite  ejl  memortiefienerel  ex  ifume 
t^ten  fhinutia  diuiditndt  in"d(nomi'natori'm  mfnutla  di~ 
, uidinris  gigni  niiiher aioreni  ^uotientis  minutii  ydehomi- 
fiatoim  dtitetHex  numerdtdfVminutU  diutdenilhh  deno- 
• mmtorem  minutie.  diutde'nde,fatius  erh  ad  memonam  iu 
uddtdHtyloea  numeror^  ihinutie  diuideHtis  Tnte  ffeper- 
\ mtetkfe,vt  in  Aritlsmhi^' tradidimus  fac 'deinde  regulam 
: fnttmpUcaHonis  yfierjar}.-.  V^fdiuidendd proponatur  mt- 
^ erunt  numeri  minutie  diui- 

I derfitts  hot  mode  itde  Quotiens  $ttt 
I ^'^*  kie^vidittiPJam  hac  ratione  nu  '^  j -1  < '7  •'t-zr 
merktdr  minutie  diuidendi  femper  du^*  ~T 
ciiU*'i%  denominatorem  imnntitdint*'^^'' 


,8. 


inNger numerus' roo^cuius  minutia  ^.  diuidiUd 
pt  pr  etufdem  ^)hicip,numem^  f 'i<irper  vooyperfpTeuS 
autem  efiy  ^itiijts  pirih^.^oiientem  iffe  i^id  edi 
mttfytiam  proxime  inuenta  'eii  \ Sitetiam  pin^ 

^^Se^feffmerusiV^dSlies^^^  dtdiddtur  fer  eiut'dimi- 
dmWimmirum  per  y . '(^otiedsfiet  i 6.  qdi  ihftentfti 'Mta 
ftitrj  ex dtutfiont  ^.per^i"  * ' s ;\1K 


•Ji  * j,* 


\ 


/..I  ^ 


H-’- 

-V.fl 
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1 4.^« 
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XXIIII. 

MINYTIAM  in  minutiam  in/e- 


rere_-». 


SIT  minutia  ABj  in  minutiam  CD,  inferentia, /ttque 

primum  fenfus , addedam  ejfe 
JF,  24.  minutiam  AB,  vnius  partieu 

U minutie.  CD,  ad  minutiam 


^yj_ 
B,  4. 


C, _£ 

D,  7. 


G,  2^ 
Hj2  8. 


CD:  hoe  eji,  addendas  e^ 
vnius  feptime  ad  ~.Ex  C,nu 


meratore  pofterioris  minutie 
in  B , denominatorem  prioris  minutie  fiat  F , cui  addatur 
A,numerator  prioris  , ^ compofito  numero  G ,-fupponatur 
denominator  H,  ex  multiplicatione  denominatorum  B ,D, 
procreatus.  Dico  minutiam  GH , procreari  ex  infitione  mi- 
nutie AB, in  minutiam  CD,in  eo  fenfu,quem  diximus,  hpf 
ef},minutiam  GH,equalem  eJfe  minutie  AB,refpeBu  vnius 
particuie  minutie  CD,addite  ed  minutiam  CD. Quoniam 
enim  AB,minutia  vnius  particuie  minutie  C D,  e reduci- 
tur ad fimplicem  minutiam  AH,  cuius  numerator  idem  eft, 

qui  A,  produBus  nimirum  ex 

A,  ^ i'  A,  q .vnitOteinA;denominatorau 

B, ~tf.  dT?.  . tem  numerus  H,  ex  denomina 

tortius  ByD,procreatuf,vt  in 
appoftto  hoc  exemplo  apparet . Item  minutia  F H , minuti^ 
CD,equalis  est,habens  eundem  denominatorem  H , ex  de- 
nomtnatoriius  B,D,  produBum  i numeratorem  vero  F , ex 

C, numeratore  poflerioris  minutie  in  B,  denominatori  prio- 
ris produBum : ( Cum  entm  B,  in  C,  D , faciat  F,  Hi  b erit 
vtC,ad  D,'ita  F,ad  Hi<^  ac  propterea  minutie  CD,  FH,  e- 
quales  erssnt.)  efficitur,minutiam  CH,cuius  numerator  G, 
ex  numeratoribus  F , A , minutiarum  FH,  A H,  componi- 
tur., f nimirum  ex  numera  ex  C,in  B,produBo , ^ ex  Ay, 
denominator  autem  \l,  idem',  qui  e ar undem  minutiarum 
FH,  AH ; efficitur,  inquam  , minutiam  GH,fummam  ef 
fe  minutiarum  FH,  A H,vt  initio  propof.  eo.  oftenfum  efh, 
hoc  eB  ,fummam  ex  minutia  AB  , refpeBu  vnius  partieu- 


A 


la  mi- 


Digitizec)  by  ^ 'Oglf 


LIBER 


a/9 


U minuti/i  CDyquA  minutia  A H y ojitnf»  efi  aquulis  , ex 

minuti»  C Dy  que  eftenf»  efi  eqttnHt  minutie,  FH  y eolle~ 
iiam . Minutim  igitur  GH  y procreatur  ex  m/itione  miau~ 
tie  AByin  minutiam  CD  i id  efi  y equulis  eQ.  minutie  A B, 
voiuf pertieule  minutie  CDy  & mmutie  CDiJimuL*  quod 
eii  propofitum . 

I A.M  *vero  fiplures  minutia  AMyCDiBFyGHy  fint  f«A 
ferendey  hoc  efi  yJiminutiaA  B > vntuspstriieule  minutie 
CDyVnius  perti  cule  minutie  EFyVniut.pMrticula  minutie 
GHx^  minuti»  CD  , vnius  pnrticulemmutiq  £ F > vnius 
purtieuJe  minutie GHi&  minutia  EFi'OHiut  patticule  mi 
nutie  G H,  addi  fiebeunt  ad  minutia^  ^G  if  \iaa- agendum 
erit.  Ex  Gynumitatore  pofirememinutieGtiyin^Fydanomi 
netorem penultimeminu  \ ^ . 

tie  E F, ) fiat  numerus^  eut  \ . P,  i /p.  M,  f ^ ,Ky  A^* 

iddetur  E,numeraior  eiuf  • ..  ^ ' >•>< 

ie  pentUtime  minutie  EFy  ' A,  V v O.4» 

vt  fiat  numerus  K.De inde  » j7 
'frodudo ex Kyin  Dydeni^  y-  r...  *;»■.»  ^ > 

ninatofem  antepenultime  * ^ 
ninutie  C 2>  ,addatur  C, 


.Pjlip.  Afjfp^v  , JCyA4* 


A'y  ,y‘M,a  '•  G„e, 

Bt  zT  D,  4.  - ifyU 

r>>v  y 


tumerator  eiufdem  minutie  C Dyvrfiat  M.Fredudo  quon 
jue  ojt  Myin  Bydenominaterem  proxime  antaeedentit  minn 
ie  AByadqciatser  Aynumetato\  ekt^domntinutte  A S,  vt 
lat  P.-  Atqj  ita  deinceps  ducatur  fbmpervltimus  nutnerus 
'onfiatus  in  denominafori proxime anteeedentieweinutiey 
rodudoqf  numerator  einjdem  preximeJatetaeedentis  niinu 
ie  adifetaiur,  donec  nulla  minutidfitperJinFt temero  aute  1 ^ 
'yqui  vltimo  Loco confiatus  efiyfupfonatur^nt^meriitt.§^ex  " ' 
'enominatoribus  inter  fe  multipleeatirpreertattiSydsteondo:  j 
rimum  H yin  B , vtfiat  L,,  deinde  jL  fuMhy'‘Vrfiat  N y { 
od  hec  NyinByVtfiat  ^(^e.Dieaniinutiam^PJI^ex  inji-  ‘ 
one  datarum  missutiaru  produpiett^ee  fi^Ju\quemexpe-:  ^ 
itmus.Nam  vt  in  duabus  minutqeefionfium  esiytpinutta  , 
Lyproducitur  ex  infitione  minutie  SP  ^ m mSnu/id  G H,.  1 
jc  eSiyequalis  efi  fumme  ex  miniet* a EF-y^vnius  f articule  J , 
inutie  GH,0'  ex  minUtia  O H,  colle tf e.  Deinde  minutia  < 
Dyvnius  particula  minutie  EF.vnius  pafticssle  iainutia  | 

; r X GHy  i 
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GH.*  facit  minutiam  firoftieentyCHius  numerator  0>:f  frt^ 
du^tts  nimirum  cx  C,  in  vnttate  bis  fofitam  hoc  modo  , 
f . I denominator  Nicx  Dyin  Zyhoe  efiy  ex  'multiflictt^^ 

tiont  denominatorum  H^-yXkypracfeatMJtMinutia  quoque^ 
euitu  ntemsrator  e ff  numerus  ex  Dyin\K,fre'du^Sydenomi 
nator  autem  idem  numerus  N^ex  X>,i»  LyfraduSus^  aqua 
lis  efi  mihUeU^KLycquOd  nstmeratotxx harum  minsttiarum 
ad  denominatorex^eandem  fropertionesu'.  J) abeant ; quippe 
eum  DyinK  i gignat  ntemorts  alterim  illius  minutia^ 
Iptuty  eum  per  euyqud  ad  initium  propof,  xo'.  jiemenfira  » 
nimusy  mit$utia.M:lfy£mtu  numerator  My  . ex  numeratore 
C,(^  ex  numtrttt^ni^ax  Dyin  Kytofiaturyaqtmits  fit  jum~ 
ma  eoUe&a  ex  mdnuuu^euius  nutrserator  C , 0*  deneminso^ 
tor  N y atque  eX  minutia , cuius  numeratorCy-^  denomia, 
nator  N , atque  exmuMt/a,cuius  numerator  ex  D y in  13-^ 
iproducitur , denominator  •vero  N ; aqualis  quoque  erit  ead 
di  minutidLMUyfiimma  cbUeUi  tx  minutiaGHyet  ex  mirim 
tia  S ^ xVPfus  pq^jicula^  minutia  GRy  atque  ex  minutia 
CDy  vnius, particula  minutia  E F yfvnius  p artit ula  mid 
nutiaG  Hr.FLnrfus  i^^tftiaA  B , vnius  partitula  minutia 
CDy  vnius  particula  minutia  E F $ •vmm  particula  mintea 
ttaG  H yi^faiit' minutiam  fimplieem  y cuius  numerator  A» 
denominat(av.§^e'x  B yinN,  id  efi , ex  multiplicatio* 
ne  denemensttbrum  U y<Ey  DyBy  produRus  i.  Minutia  quo* 
quBf  cuius  numerator  eff  n umerus  exByiuM  ypreereatusy 
{denominator^vero  idem  numerus  ex  B yin  Ny.pro* 
duBusv  a aipualisjeSbJtattutia  MUijyi .quod  numeratores  ha 
rum  miumtikfunrmif- denominator  es  eandem  proportionem 
fsabeantyqttippeeumE^\Myiiygignat.numetosalterites 
]tinsminsaia,Oum~mvnttia  igitur  P^cuius  numerator  P.f 
'ex  numeratorei.'A^0  bx'hmaer0yg,  fieexJJy  mMytanfiatur,' 
aqualis  fit  fitsnma'JcoMe^ex  minutiuyeniusnstmerator  Ay, 
(^ydenomina/er  ^^atqUe^ex  minutidy  cttias  numerator  eo^. 
Byin  M, gignitur  yi^tibtnifiater  vero  §^yVt  initio  propof.  20>.j 
mofitatum  efiy aquafisf  quoque  erit  eadem  minutia 
pia  co3e{fa  ex:minutia  CHy^  ex  minsuia  EFyVnius  parti\ 
eula  minu/iaOHy0  ex  minuttaCDy  vnius  particula  mi» 
wtia  EPyVnius  particula  minutia  GHy^  ex  minsuia  ABJ 
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vnius  particuU  minutU  C D ^ vftUts  .fMtruU  minutU 
EFjVnius  particui*  minutit,  GHy  quod  tft  fr»pt^tum  ,E** 
demqut  ratio  efi  de  piurtbus  i « •.  . 

SIT  deinde  ferifltS',  addendam  ejfe  minutiam  A B,  /tf* 
tius  minutie.  CD^ad  minutiam  CD»  Ex  Ci  numeratote  po- 

fierhris  minutie  in  Bi  deaomi-  ’ * . v 

nater  em  prioris  fiat  F 3 cui  ad^  £,  18.  'FyZq» 

datur  E 3 ex  numeratoribus  Aj  ' 

C,produSus3Confiatoque  nume  A 3^  ^ 

roGffuppenatur  Hjexdenomi-  B,' 4.  D,  7.  2f,28. 

natoribus  B3Dtprocreatus.  Di- 
co minutiam  GH3prffduci  ex  infitiene  minutie  AB3in  minu 
tiam  eo, quem  diximus3fenfuihoc  efi,  minutim  GH, 

equalem  ejfe  fumme  cellede  ex  mwutia  CD » ex  minu- 
tia AB, minutie  CD.^oniam  enim  minutia  AB, minutie 
CD,*  reducitur  ad  minutiam  fimplicem  EH,  cuius  nume-  ^ 
Katot  efi'E^ex  nttmtratoribus  * > 

A,C3prooreatUf,de'tiominator  ^ HL 

autem  H,exdenominateribus  ^ B,  4.  ’ D,  7.  H,Z8. 

1 B,  D,  produUus,  vt  exemplum  • - ' . . i 

j appofitum  demonfirauh  Minutia  quoque  FH3equalis'efi  mi 
nutie  CD;  c quod  numeratores  ad  denstminatorts  eandem  * 
proportionem  habeant,qUippe  cum  B,in  C,D,  faciat  F,  D:  * 
Erii  minutia  GH , ( qup^ex  ijs , que  ad  mitium propof.  Zo, 
ofiendimuSfe’qualis  efi  fumme  minutiarum  EH,FH,)  equa 
lis  fumme  colleSeex  minutiaCD,  (.hoe  e(l,  ex  minutia 
FH)^  ex  minutia  AB, minutie  CD,  ( id  eil,  ex  minutia 

EH,)  atejue  ideo  minutia  GH , procreatur  ex  infitione  mi- 
nutie AB3in  minutiam  CD,in  hoc pofieriorifenfu , quod  efi 
propofitum  ,■< 

'•^VOD  fi  piares  fint  minu”  , ’ ’ 

tielnferendeAB,CD  ,EF,  P,a^2.  M.loq.  iC.ao. 
GH,hoe  efi, minutia  ab,  mina  t 

tie  CD,  minutia  E F,  minutie'  A,  C,  ^ E,  x C,  4 

GH}  (^minutia  Cp,  minutie  B,i.  D,4.  F,3.  H,q, 

EF imihutie  G H } '^  minutia 

EFjmiisutieGH,  addende fint  ^/io.  FI,6o,  I>  ly. 
ad  minutiam'  G H , ita  agen^  ' 

^ i r 2 dum 
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! dt*m  trit ; bueatur  in  F , frodu&cyut  numero  uddn~ 

fur  numerut  ex  E , in  G , prffcreumt , vt  fiut  K . Deinde 
ducutur  Kiin  D , numeroque  froduSo  udqciutur  nume' 
TUS  exCyEf  GifnSus  , vt  fiut  M.  EroduBo  quoque  numero 
ex  M,  inSiUddAtur  numerus  ex  A yC , E ^G  y proereatus, 
vt  fiut  P . Atque  itu  deinceps' ducutur  femper  numerus  vl 
timo  loco  genitus  in  denominatorem  antecedentis  minutiiy 
numeroque  procreato  adijciutur  numerus  ex  omnibus  nu- 
meratoribus minutiarum  ad  eum  vfque  locum  ajfumpta- 
rum  produBas, donec  nulla  fuperfit  minutia.  Tiumero  au- 
tem Py  qui  vltimo  loco  procreatus  eftyfupponatur  numerut 
, ex  omnibus  denominatoribus  prcduBusyVt  in  priori fen- 

ftt.  Dico  minutiam  P produci  ex  in/itione  diBarum  mi- 
nntiarumy  fi infitiointelligatur yVt  diBum  eB.  Nam  yVt 
in  duabus  minutqs  demonfirmtum  eB  y minutia  KLiprfidu- 
eitur  ex  infitiene  minutiarum  E Fy  GHy  id  eft , aqualis  efl 
. fumme  colleBa  ex  minutia  E F , tetius  minutia  GH 
ex  minutia  G H , Deinde  minutia  C D y totius  minutia 
a!4./b«-  EFytetius  minutia  G H , & facit  minutiam  fimplieem  , cu- 
jus.  . ius  numerator  ex  numeratoribus  CyEiGy  produeituTyde- 
Hominator  autim  e fi  Ny  ex  denominatoribut  Hy  Fy  Dy  pro' 
creatus.  Minutia  quoque  y cuius  numerator  ex  D y in  K y 

^ s hu  «?'^***^**'’»  ® y*®  ^ 

efiy  ex  denominatoribut  Hy  Fy  Dy  procreatus  i b aqualis  efi 

r.  < " minutia  K L -y  c quod  nu- 

7-J*p>  Kyzo,  .meratores  haru  minutia- 

rum ad  denominatores  ha 
Ayi  Cy  i Ey  z 'G,  4.  beant  proportionem  eandl 

ByT.  DyT-  P»  s7  hTT.  Wpf  cumDyiuKyL. 

faciat  numeret  alterius 
§l^ip.Ny6o.  Ly  ij.’  huius  utinutla.Tgiturcum 

^ minutia  M N f cuius  nu- 
merator Myconfiatur  ex  numeroyquem  numeratores  C y E, 
' Gygignuntyt^  ex  numeroyquem  D y in  Kyprocreat  y Aqualis 

fit  per  ea  y qua  initio  propef.ao.efienfa  funt  ,fumma  coUeBa 
ex  minutiaycuius  numerator  ex  numeratoribus  CyEyGypro- 
ducttuTydenominator  auti  NyOX  denomistatotibut  Hy  F,  Dy 
'procreatusyatque  ex  minutioycuius  numerator  ex  Dy  in  -K^ 
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gignitur  , den0minator  •vero  efi  idem  Nj  t^ualrs  erit  etium 
e»dem  minutia  MNifumme,  celltBt  ex  minutia  GH,^  ex 
minutia  EFiminutie,  GHf& ex  minutia  CD,minutie  E F, 
minutia  GH.Rurfus  minutia  AB, minuti*  CD, minuti*  EF, 
minuti*  GH,3l facit  minutiam fimplicem, cuius  numerator  aj  ^,hu^ 
ex  numeratoribus  A,C,E,G,producitur, denominator  attte  ius. 
§l,ex  B,  in  N , procreatus, fiue  ex  denominatoribus  H , F, 

D,B.  Minutia  quoque  ycuius  numerator  ex  B,in  M,  produ- 
citur, denominator  autem  ejl  idem  §1,  ex  B,  in  N,  procrea- 
tus,h  aqualis  eft  minuti*  MN',  c quod  harum  minutiarum 
numeratores  eandem  habeant  ad  denominatores  proportio- 
n*m-,cum  B,inMyN.faciat  numeros  alterius  huius  minuti*. 

Minutia  ergo  P^cuius  numeratorP, conflatur  ex  numero, 
quem  nnmeratores  A,  C,  E, G, gignunt,^  ex  numero,quem 
facit  B.in  M,cum  *qualis fit, ex  qs,qu*  initio  propof.zo.de- 
monRrata  funt,fumm*  colleH*  ex  minutia,cuius  numera- 
tor ex  numeratoribus  A,C,  E,G,  producitur , denominator 
autem  efl  §l^atque  ex  minutia,cuius  numerator  ex  B,in  M, 
gignitur  , denominator  autem  jtjl  idem  aqualis  quoque\ 
erit  fumm*  colleS*  ex  minutia  GH,&'  ex  minutia  EF,mi- 
nuti*  GH,^  ex  minutia  CD, minuti*  EF , minuti*  GH,& 
ex  minutia  A B , minuti*  CD,minuti*  E F,  mtnutia  G H, 
quod  efi  propofitum.Eademque  de  pluribus  eii  ratio. 


DE  PROPORT  ION  V M 

compofitione . 


EXPEDITIS  qs , qu*  ad  fraHorum  numerorum 
demonilrationes  pertinent , reliquum  efl,vt  eompofltionem 
proportionum  explicemuszld  quod  ad  defin.i  o.lib  y.  ad 
defin.^ .lib.6,(fo  ad propofx^.lib.6,nos  hoc  locofaBuros  re- 
cepimus. l n primis  igitur  , compofitionem  illam  proportio. 
num,de  qua  Euclidis  egit  defin.i  o.lib,^.^  defin,^ . lib.  6. 
in  ijs  propofinontbus , vbi  duplicatam  , triplicatam  , aut 
co  mpofitam  proportionem  de  magnitudinibus, vel  numeris  i 

r 4 demon-  l 
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dtmoniipati  non  eff»  vero  additionem  profortionum-rita 
yt  duplicata » vel  triplicata  proportio  Jit  duplo , aut  triplo 
maior  ea proporlio»e,cuius  illa  dicitur  duplicata^triplica- 
taue : Item  vt  proportio  ex  pluribus  proportionibus  compo- 
Jita  Jit  vere  totum  ^uippiam^euius  partes  fint  proportiones  , 
ex  quibus  componi  dicitur  , vt  plerunque  interpretes  Eucl. 
exifiimanti  ex  hoc  perfpicue  confirmari  potejliquodpars  ef- 
fet  vel  aqualisyvel  maior  toto.Nam.cu  hac  compojitto  intel 
ligenda  Jit, fine  maior  quantitas  eu  minor e,Jiue  minor  cum 
maiore  conferatur ,vt  ad  defin.iodib ,ofiendtmus,Ji  pojitis 
his  tribus  terminis  continue  proportionalibus,!  ,xo.ioo.  pro- 
portio uad  too.non  folum  duplicata  dicere  tur  proportionis 
I j,ad  lo.vtvult  defin»lo.lib,$.Jed  vereejftt  duplo  maiorfita 
vt  eoaeeruata  foret  ex  duabus  proportionibus  i,ad  lo.^.io. 
ad  loa.aqualibus,vt  Eucl.interpretes  putant , quis  no  videt 
partem  ejfe  maiorem  toto, nimirum  proportioni  i.ad  lo.qua 
vna  pars  eii, maiore  effe  prcpcttione  \iud  iao\Hic  auti  4.4. 

partem  aqualem  effe  toti}Sic  *tid,Js,.pofitis  his  iribus  ter- 
minis no  continue  proportionalibus,^-.!, 8. proportio  q.ad  8. 
vere  coaceruaretur  ex  proportionibus  4--ad  2.^  z.ad  8.tan 
quam  ex  partibus,vt  qdem  auHor es  contendunt, ejfet  quoqi 
pars  maior  qud  to'tum,quod  proportio  dupla  q.ad  2.  maior 
fit  proportione fubdupla  4‘.a.d.8tH.ic.aute  jo.f.  i.z.f  .pars  to- 
ti foret  aqualis  , proportio  videlicet  10. ad  J.  primi  termini 
ad  fecundum,proportioni  lo.ad  5 primi  termini  ad  vltimS. 
Id  quod  coguntur  omniM’ eonced'ete,belint  nelint,  ex  pro- 
pof.$.lib.8.Sint  enim  duo  numen  plani  Prioris  la 

ter  a fint  iw  Pofieriorh  vero  g.  ce 

zq.  qs,  \6- §luoniam  igitur  Euclides  ibi  demon- 

1 2.2.  3.16.  firat , proportionem  24.  ad  48.  compoji- 

tam  ejje  ex  propsrtion ibus  laterum  , hoc 
eji  , ex  proportione  iz.ad  3.  CJ*  ex  proportune  z.adi6.  erit 
parsxoponens,(fi  hac  compofiiio  eH  vera  additio. Jnimirum  • 
proportio  quadrupla  iZ.aU  g. maior  toto,proportione  videli^ 
cet  fubdupla  z^.ad  48.  Pari  ratione , fi  proportio  fubdupla , 
zqatd  qs.vere  tptu  efl,&  eius  partes  componentes  proportio 
quadrupla  \x,ad  g.et  proportio fuboBupla  x^ad  i6-fialte~'^ 
rutra  harS.  ab  illa  fubtrahatur,r  eliqua  erit  altera.  Igitur'. 


t 
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^ maius  ex  minere  fubtrahi  potefl,»tmirum  proporth  quu~ 
drupla  iz.ad  ex  proportione  fubdupla  14.  ad  48.  fub^ 
trulla  proportione /uboHuplu  z.ad  16.  ex  proportione  fubdu 
pia  la.ad  t^S,reliqua  erit  proportio  ijuadrupla  xz.ad  }.ma 
ior  quam  ea  yd  quafaUa  eft  fubtraciio.  §(Uod fi poflerioris 
numett plani  /^s.latera  fumantur  iz.ffi  q.erit  vna partiit 
componetium^nimtrii  proportio  z.ad 
4.  aqualis  toti  proportioni  videlicet  24.  49. 

aq..  ad  q.8.  Et  fubtraHa  proportione  • 11.  2«  ta.  4. 
z.  ad  4*  ex  proportione  aquali  24.  ad  48.  fuperejfet  adhuc 
proportio  aquaiitatis  tz.adt  z.qua  maior  efi  quam  totum  y 
hoc  e/i  yqua  proportio  aqtdd  qii.Kurfus  fequeretury  totu  non 
augeriyetiatnfi  ei  infinita  partes  adderentur  , Pofitis  'enim 
'hts  quatuer  termints.iz-q.z.t  fi  proportio  i z.ad  i.vere  rea 
eeruatur  ex  proportionibus  iz.ad  q>adz.  ^ z.ad  i.ve 
lut  ex  pambustfta  vt  ha  proportienesfimul  fumpta  proper 
tioni  |z.  ad  1.  fint  aquales  : fi  cum  illis  terminis  con- 
tinuentur adhuc  alij  tres  termmihoc  medo,  12.  4.  z*  i 
6»  3.  X*  componetur  eadem  proportio  iz.ad  i.  ex  fex  ‘ft^por’ 
tionibusyquaru  priores  tres  Junt  eadem  ilUyex  quibus  prtus 
componebatur. Tres  ergo  proportiones  i. ad  6.^if.ad  S.fj'  3- 
ad  t .addttatrtbus  proportionibus  i 1. ad  q.  q.  ad  z . 2, 

ad  l.no  augent  totu  ex  illis  coaeeruatu  Hac  autem  omnia 
abfurda  funt,^  cStra  principia  Mathematicorum.  Huc  ac- 
cedit y quod  fecundum  communem  hominum  fenfum  dua 
proportiones  tripla  conliituant  proportionem  fextuplam  j 
non  aute  noncuplaWyVt  pradiSi  auHores  voluntjquamqud 
noncupla  proportio  dicatur  tripla  duplicatay  Vt  in  hifce  nu- 
meris apparety  9.  J.  1-  2{am  quis  non  videat  yfi agens  ali- 
quod fit  i V/  3.  illud  idem  duplo  potentius  falium  effs  vt  6. 
non  aut  vt  ^iSic  etiam  communis  inteliigeatia  ciprehendit 
j ex  proportione  tripLiyt^  quintupla  confiet  proportione  oHu* 
jplamy’propteroa  quod  duo  monentia  vt  5.  moneant fi-‘ 

I mul  fumptay  vt  autem  ex  illis  conftuut  proportionem 

i-q.ad  i.quamuis  hac  ex  illis  per  continuationem  cempnfita 
effe  dicaturycx  defin.^.lib.6.vt  patet.in  his  numeris. 

Id  is  addtymultorum  agentium  vites  non  po/fe  dimidiari  y eo 
quod  inter  duos  numeros  , qui  proportione  agentis  ad  patiis 


exprt- 
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iXfrimSf,nulhts  mtdinscadat  proporeio»alis'Verbi gratis. 
Agens  <vt  6,nS poffet  hsbtre  agens  duplo  minssy  quod  inter 
6.C^  i.nullus  medius  proportionalis  cadat  numerus:  quis 
autino  jlatim  intelligav.agensvt  j.in  dupla  proportione  mi 
nus  ejfe , quam  agens  vt  6f 

LI  ^ET  ergo  huiufmodi  compojitionem  proportionstm 
nonejje  addttionem^fed  proportionu  continuatione^  qua  per 
multiplicationem  denominatoru  fityVt  ad  defini •lib,6,  de 
moRrauimuSy  vbi  etiam  expojuimusycur  extremorum  pro- 
portio dicatur  ex  medijs  proportionibus  compofissy  propter 
terminoru  continuationeyquemadmodu  & ad  defin.\o.lib, 
^ .explicauimusycur  pofitis  tribusyquatuorysut  pluribus  ter 
mtms  continue  proportionalibus, extremorum  proportio  ap- 
pelletttr  duplicataytriplicatayaut  quadruplicata,  (^c,  eius 
proportionis  , quam  primi  duo  termini  habent.  Hac  autem 
planius  percipientur  ex  qs,qua  iam  iam  de  vera  compofi 
tione  proportionum  diRuri  fumus,  _ | 

IT  A omnes  operationes  Arithmetica  in  proportio- 

nibuf  , nimirum  additio, fubtraRioy  utultiplieatio,ac  diui- 
fio  fieri  debent  per  proportionum  denominatoreSyVt  reUe  do 
cet  Volumnius  Rodulphus  in  difputatione  de  proportione^ 
proportionum.  Et  quoniam  denominatores  proportionum 
funt  fraHioneSyfiue  minutia,  vt  lib.  s.  docuimuSy  (cum  de 
nominatori  cuiuslibet  proportionis  multiplicis ,qui  numerus 
integer  eR  ,fupponi  poffit  vnitas  , vt  ex  eo  fiat  quafi  minu- 
tia abvnitate  denominata , ) quarum  qualibet  aqualis  eR 
fraRioniy  quam  conRituunt  duo  quicunque  numeri  in  ea 
proportione , cuius  tlla  fraRio  denominator  eft,fi  ex  antece 
dente  fiat  numerator , ex  confequente  denominator:  ma 
nifefio  colligitur , operationes  Arithmeticas  in  proportio- 
nibus ab  operationibus  fraRorum  numerorum  non  differre, 
Jlue  per  proportionu  denominator  es, fiue  per  numeros  earun 
dem  proportionum  quofcunque , pofitis  tamen  eonfequenti- 
bus  terminis  fub  antecedentibus  , infiar  minutiarumyinftiA 
tuantur  , vt  egregie  Cardanus  pracipit  in Jua  Arithmeti- 
ca, vt  iam  apparebit  , 

PRIMVM  enim  fint  in  vnam fummam  colligenda  dua 
proportiones jtripla,^  qmntupla.  Sponsam  denominatores, 
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funt  >y.  ex  quorum  additione  fit  fumma  8,  coaeerua- 
hitur  oiiupla  proportio  ex  illis,  que  t 

fumma  etiam  colligitur  tfiue  denomi-  s Ii  1^40 
natores,  fuppofita  prius  unitate  cuiVu  z ^ l 4^8 
tet  illorum,infiar  minutiarum  addd-  $ z^6 

tur  , fiue  numeri  1 i.  4.  cj»  4«.  8.  inter  i 3 i 1 

quos  date  proportiones  reperiuntur, 
perinde  ac  fi  ejjentfra£ii  numeri, pofitis  terminis  tonfeque» 
tibus  fub  antecedentibus  , in  unam  fumhiam  colligantur  . 
Priori  enim  modo  colligitur  proportio  %.ad  i.poiieriori  au~ 
tem  z^6.adiz,  quarum  utraque  oSupla  e fi . Sie  etiam  ex 
proportione  dupla  fuperquadru- 
pxrtitnte  feptimas,  fefquiulte 

ra,quarum  denominatores  funt  • 7^  4 4 

1-^.  & que  inter  nume- 
ros qq.it. & 6.q.reperiu9tur,  fit  S7  J4-»  ' 

proportio  quadrupla  fefquideeu  /4  84 

ma  quarta,  qualem  habent  tam 

numeri  qj.  tq,  quam  342.  8q.  -^Sed  quando  per  denomina- 
tores  infiituitur  operatio,reuocandi  prius  funt  denominate- 
res  ad  unicas  fraSiones,vt  hic  faSlum  eft.  T(am  z-^.reue- 
eauimus  ad  t-\-,ttd  ~.§^od  in  alqt  etiam  operat 

tionibus  intelligendum  eH. 

DEI  E fi  ex  proportione  oSupla  fubtr  ah  atur  pro- 
portio tripla  i Item  ex  propofttone  quadrupla  fefquideei- 
maquarta  deducatur  proportio  fefquialtera ; relique  fient 
proportiones  quintupla , & dupla  fuperquadrupartiens  fe- 
ptimas,vt hic perfpicuum  eji. 


• 7^  jt 


4 


32^  4 


S7^  i 

14^  Jt. 


H ^4. 


TERTIO  fi  multiplicandfifit  proportio  tripla  per.  z.vet 
quod  idem  tfi  per  proportione  duplamziti  proportio  fefquial 
tifU  perfuptrtripanientem  quintasiinfiituenda  erit  opera. 
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tnim  G,e3^B,i»C.Et  quia  ex  Xy  B,  in  C, fiunt  £,£?*  G,i  erit 
vt  AyUd  Byita  E,  ad  G.Rurfus  quia  ex  ByinCyD,  fiunt  Gy 
O»  F.  b erit  rjt  Cyud  Dy  ita  Gy  ad  F.  Componitur  sutempro  °^7>ftp 
portiaEy  ad  proportionibus  Eyad  G,^  Gyud  F y ex  de~ 
fin^uflidis . Igitur  eadem  proportio  EyadF  y compomtur 
ex  proportionibus  Ayud  By  f^  Cytod  D,  cum  ht  eadem  finty 
qua  Eyted  G^  Gy  ai(  F.^od  otistm  patet  ex  demonfira-  ' 
tione  y quam  ad'defin.^\lib.6.ex  Eutorio  , ^ P-iteltione  at~  - 
tulimus.  Cum  enim  compoptia  proportionum  ab  Euclide  t 
dcfcripta  refpondoat  multipluationi-denominatorum  inter 
fe  y 'Vt  ibi  demonfirauimus  , nofira  vero  multiplicatio  a , 
multiplicatione  denomnatorum  no  differ  at  y liquido  confiat  ' 
compoptionem  illam  proportionum  ejfe  multiplieationemy 
quam  tradidimus , • .vi 

EADEM  ratione  ofiendbhtttiyfultraHionem  proportio-' 
numyquam  ijdem  auHores  docent , non  efie  aliudyquam  di- 
uiponem  d nobis  explieatdyejfieque^c^ppptionijlli  Euclidis 
eontrariam.Stt  enim  exptoponiontA%  adrBy  detrahenda 
proportio  Cyud  D y vt 

ipfi volunt . Ex  Ay  in^  AyP.  \ A , q,  C y ' 6. 

DpatEy&ex  Byin  B»'/.  a.  D,  J. 

C yfiat  F.  quod  ident^  ’ ' 

efi.ac  p termini  propoT:  E,  tf,  Fy  £,  8.  F,  12. 
tionisCy  adDy  per^  ~^Gy^7^  ' 'i*  G,  24. 
mutent  locay^  tegu- 
la multiplicationis  ad hibeatur. Dico  proportionem  EyUd  F, 
que.  ex  diuipone  proportionis  Ayad  B,per  proportione  Cyad 
pyproducituryVt  docuimusyeffe  eamyque  relinquituryfubla  \ 

ta  proportione  Cyad  DyCx  proportione  Ayad  B.boc  efiypropor 
tiontm  Ayad  B,  compoptam  eJfe  ex  proportionibus  CyUd  D, 

^ Eyad  Fyiuxtadefin.Euclidis.FiatenimGyex  A yinC.  c \ fep 
§luia  igitur  ex  Ay  Byin  C,  fiunt  G,F,c  erit  vt  Ayad  B,  ita  ^ ^ yj: 
GyaU  F.Rurfus  quia  ex  Ayin  CyDyfiut  G,Ejd  erit  vt  C,  ad  ^ 

Djta  Gyud  E. Cum  ergo  proportio  Gyud  F , ^ompopta  pt  ex 
proportionibus  Oyud  £,  E,  ad  FyVt  vult  Euclides  j erit 
quoque  proportio  A, ad  B,(que  eadem  eflyqueGyad  Fy)com 
popta  ex  eifdem  proportionibus  Gyad  Eyhoc  eii,Cyad  D, 

Eyad  F‘yac  proinde  fubduUa proportione  C,ad  Dytx  proportio 


8.  F, 

Gy  2 4* 
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me  Ai  ad  Byreltqua  erit  proportio  E, ad  F ; quemadmodum 
/i ex  proportione  G yadF , ( pofito  termino  E , medie  ^-de- 
matur proportio  GyadEt  reliqua  efi  proportio  E , ad  F. 
Sed  quis  non  videt , hoc  potius  efe  diuidi  proportionem  Ay  1 
ad  B , per  proportionem  C y ad  D y quam  proportionem  C, 
ad  DyOX  proportione  Ay  ad  Byfubtraht , ne  maius  ex 
fninore  anferri  dicatur  > vt  in  pofieriori  exem^  ' - 
.flo  accidit  ? Atque  hae  de  proportionum 
(ompofitiene ; qui  plura  defiderat  , . • • 

' ^ legat  eruditijjftmum  tracta- 

tum hac  de  re  a Volum- 

i nio  Rodulpho^  . - . , .. 

rv'  . spe-  ^ 

letano  confcri-  . 

...  . ptum ^ . 
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'DBF  INlTlQNEs:  : 


:v  I.  •—  -■. 

dOMMENSVRABILES  ma- 
gnitudines dicuntur  5 quas  eadem  menfu- 
ra  metitur. 


B S O LV I T Ettelides  i»  /tnteceJentU 
bus  tribus  libris  ea,qut  ad  numeres  (pe^ 
{lantiquantu  fatis  vifum  eii  ad  res  Geo- 
metricas intelligendas:Nuc  in  hoc  deci-. 
mo  libro  aggreditur  ad  di/putatioriem  li 
ntarum  eemmenfurabilium  » &>  incom- 
menfurabtlium , quarum  caufa  nume. 
rorum  traSiationem  ab  eo  fufeeptam  ejfe  fuperius  diximus. 
Nam  fine  cognitione  harum  linearum  complures  magnitu 
dines  cum  folidtitum^planatneque perfeBo-intelligi  pojjiint 
neque  cum  res  tuleritfin  opus  atque  vfum  conferri',  propte-^ 
rea  quod  plerunque  latera  earum  incommefurabilia  junt; 


-mf 


Id 
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Id  qmd  de  pl»nU  iffis  atque  folidis  dici  j qmfpe^ 
eum  ^ hec  incommenfurabtlia  fipenumere  exifiant^vt  ad 
finem  huius  libri  detnt>nfir abimus  , Gluoniam  'vero  hic  li 
ber  multis  obfiruUus  efi  diffcultatibusyob  linettrU  f'tU  qui- 
bus differitjobfcuritatemi  omnes  nerttcs  induflria  met,  ia  eo 
contendamyVt  ex  Ifitjqf**  haSlenus  ab  Euclide  funfdemon- 
flrat»,ita  planus  reddatur^  ac  facili  SyVt,  fine  multe  labore 
a quouisyqui  pracedentium  tamen  librorum  demonftratie- 
nes  reSe  intellexerit-,  pe/fit  percipi  . Neque  enim  in  f orum 
peffum  fententiam  ite,  qui  putant  ad  eius  iotell^fHtiam  ej 
fe  necefiariam  eam  partem  ArtthmeticeSyqueTae  radicibus 
nttmerorumytam^  fflfionfsUbus  quam  irrationalibus, vt  •ve» 
eant  y fermonem  iniiituit : Immo  centra  perfuafum  mihi 
prorfus  habeOycegn  itionem  perfidiam  illius  partis  Arithme 
tices  pendere  ex  hoc  io.libfpantum'abefiyVt  exinimemytra 
ffatienem  illum  radiclindrequiriy  •vt  facilius  hic  liber  in- 
telligatttr.Non  ne^ariv^tamen,,  eum  , qt*i  ratioftem  radici 
atque  calculum  tenuerit  ymaiere  cum  ^elupt%te  hunc  li- 
brum percepturum  , quam  qui  illarum  otnntne  fit  ignarus- 
propterea  quod  ille  demonftratienes  ad  vfum  petejl  reuoca- 
royhie  vere  nullo  mpdq.  Hac  enim  de  caufa^tfr  pes  .prior s 
decem  theoremata  fecttndilib.  numeris  accomnfedautmus 
Vi  ebleliatipnem  anit^i  mufefefu  eo  'ffttdiefuf  caperet 
acfruHuminon  autem  •vt  eafque.  in  illo  demonjlranturfifa- 
cilius  arbitraremur  intelltgi  pojfe  ex  numeris.Cur  ergo  ( d 
cet  aliquis ) vt  in  eo  libro, non  perinde  etiam  in  hoc  exem 
pia  nUmererHmy^ibus'‘Algel)td'vtituryvfUrpfffkt^tb^dk  re 
^ maiori  volupratieff»/y&  iemmedo  legentime^Ipprom 
ptucaufa  efl,  qrfar^'-i4  omittendum  putauimus  7 cjtm  enir. 
perpauci  fint  hoc  temperOyqnibtit  eeleberrima  ilpsAlgebr 
ars  fit  ce^nitay^videbantur-  numeri  illiyfi  aMhjberehtur  , te 
nebras  potius  offufuri  i-quam  luois  aliquid ^nstifidis-fiaturi 
(y>  perfplcntitatiriqufppo  tta 'ingenia  RudibJefUm  prd‘adi 
mento^ac  luctycpuam  his  n6ftri't  cemmentarift  uffirre  Idbc 
ramus, plus  caperent  ineemmodi,  minufqke  demdnfitatic 
nes  ipfas  perciperentild  quqdindib.  z.  aetidtrt  nvt^ofui- 
eum  additionem  numerorum  mfegrerum  y dc^ mufii plica 
tienem , qua/bU  neeeffaria  -ibi-  fuerunty-neme  fere  fit , qt 
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ignoret.  Hue  aecetitty  quod  qui  in  Algebru  funt  vtrfnttyfa- 
cili  negotio  demonfirutiones  huius  lib,  ad  numeros  nccom- 
modure  pojfunt  per  fe  ipfot , quundo  -volunty  pmfertim  eum 
iumhoc  ipfum  non  multo  nnte  a Miehnelt  Stifelio  nobili 
Arithmetico  in  %.  lib,  operis  y quod  de  Aritbmeticu  integrn 
inferipfity  diligenter  effeSum/iti^  neemrnte , 

[TA^Ey  vt  nd  infiitutum  redenmusyinchonns  rem  ip^ 
\jkm  Euclides  y more  fuoy  ab  explicationibus  vocabulorum, 
quibus  vtendum  erir.declarat  prime  loeoy  quanam  magnis 
tudines  dicantur  eomenfurabilesydefiniens  eas  effiyquas  ea 
dem  me  fur  a metitur.  Vt  dua  magni- 
iudinet  AyByquas  eadem  men/ura  C,  g 
metitur  y(  metitur  enim  C , ipfam  Ay  ^ • *.  , 

quater  repetitay  & ter  fumpta  tpfam  By ) dicuntur  commen- 
furabiles.Eodem  modo  eommanjurabiles  funtylinea  lo.  pal- 
morum linea  i f.  palmorum : quia  eas  linea  tam  vnius 
\Aalmiyquam  dimidiati  palmi, quam  tertia  partit  vnius  pai 
miyfirc»metiturMmiliter  commenfurabiles  dicuntur  fuperfi 
ciesyquas  vna  , & eadem  fuperficieo-mctituriltem  eor^ray 
helidaue  comenfurabiliay  qua  metitur  ide  corpus,feufoltdu. 

■ I I. 

INCOMMENSVRABILES  autem 
quarum  nullam  communem  mcnlurani-j 
contingit  reperiri . 

TALES  magnitudines  funt  ydiamet  er  quadrati  cuiufuis, 
et  latus  eiufdi-,quoniam  nulla  habent  menfuram  communty 
vt  propejitione  vltima  huius  lib.  demonflrabiiurab  Eucli- 
de,Sunt  etiam  plurima  alia  linea  incemmenfurabtleSy  qui- 
bus fcilicet  menfura  aliqua  communis  dari  nullo  modo  po- 
tefty  quarum  multas  hoc  Ub.  Geometra  explicat,  doceique, 
quanam  ratione  inueniri  poJpnt.Rurfusy  fuperfeies  ditetur 
incommenfurabilesycjf  foiida  incommenfurabUia,qua  nul- 
lam admittunt  menfuram  communem . 

; III.'; 

R E d T AE  linea!  potentia  commeri- 


/ 


furabiles 
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furabiles  funt , cum  quadrata  earum  idei 
fpatium  metitur. 

LINEARVM  rtSurttm  ^tiddam  eommenfutMhihs  fut 
longrtHdint , quus  nimirum  uliu  lintUitaaquum  mtnfut 
communis jtnttiturieuiufmodi  funt  ilU^  s^uns  in  expofitiei 
defin.ixommtnfurabiUs /impliciter  diximus:ijut.dmm  vt 
ro  longitudine  ineofsmenfurnbiles , quus  fcilicet  nulla  l 
neajtanquam  menfura  communhtmetitur.Rurfus  lineari 
que.  funt  incommenfurahiles  longitudincyalia  funteiufmi 
difVt  earum  quadrata fint  eommenfurabiliaialie.  vero  tt 
|y#  habent  yVt  quadjrata  earum  incommenjurabilia  fin 

Linee,  ergo  ille,  longitudine  incommenfHrabilet,quaru  qui 
dratafunt  eommenfurabiliayappellaatur  hic  ab  Euclide  j 
tentia  commenfurabiles  j quia  videlicet  fecundum  earui 
petentiasyhee  efi, fecundum  earum  quadrata  ( eSl  enimyi 
ad  propof.^^y.  lib.  /.  diximus, potent  ia  cuiufque  linea  que 
dratum  ab  ea  deferiptum  ^commenfurabiles  funt,lieet  ipj 
ybeundum  longitudinem  fint  prerfus  incommen  fur  abde 

§/VOD fi  quis  roget , cur  Euclides  defnierit  feorfum  l. 
neas  potentia  commenfurabilei,non  autem  commenfurab, 
les longitudine , refpondendum  eii,Uneas  longitudine  con. 
menfurabiles  fatis  fuperq;  e/fe  explicatas  in  definitione  ei 
menfurabilium  magnitudinum,eum  huiufmodi  lineas  vn 
communis  menfura  metiatur , vt  diSlum  e/l ; At  vero  qui 
niam  lineas  petentia  commenfurabiles  nulla  eomunis  me 
fur  a metiri  potejl  ,fed  tantummodo  earum  quadrata  iUet 
ypatium  metitur,ideo  necejfarium  omnino fuit,vt  ea  propri 
definitione  explicarentur, 

I I I I.  . 

INCOMMENSVRABILES'  autem, ci 
|quadratis  earum  nuJIum  fpatium  , quo( 
nt  communis  eorum  menfura  > contingi 
reperiri. 

LINEAS  reliquas  longitudine  incomtuenfurahiles,  qu 


rum 
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rum  ettam  quadrata  incommen/urabilta  funtiVocat  ineom  ^ 
mtufuraltles  pPteufFa  , 

HABETiT  autem  linea  commenfurahiles  tam  longitu- 
dine quam  potenttaikane  quafi  eonmenienttam  inter  fe , (jji* 
connexionem  , vt  linea  longitudine  commenfurabtles  , fint  | 
etiam  commenfurahiles  potentia^ita  vt nulla  linea  daripof 
(int  commenfurabtles  longttudin^  , ^ 

quin  earum  quadeata  commenfura^  . 

bilia  quoque  Jintiquontam  quadratii  M I 

ex  communi  earum  menfura  de/eri-  jg  -pQ 
ptum  metitur  tanquam  menfura  com  ■ > 
munis  earum  quadrata,vt  in  fubieSa  figura  afparef.ficut 
enim  reBa  AB,metitur  reBas  CD^EFfita  quoque  quadra- 
tum ACyquadrata  CHyElymetitur : Non  autem,  vt  omnes 
linea  potentia  commenfurabiles.fint  etiam  commenfurabi-  ' 
les  longitudineymulta  enim  linea  funt  potentia  commenfu- 
rabi les, hoc  eH>,quaHrata  habent  commenfurabilia,qua  ta-  ' 
men  longitudine  omnino  incommenfnrabiles  funt,vtin  hoc 
libro  dtmonftrabitur,Rurfu's  inter  lineas  ineommenfurabi- 
les  tam  longitudine  quam  potentia, huiufmodi  colligatie  re 
peritur, 'Vt  omnes  linea  potetia  ineommenfurabilesi  jint  etia 
incommenfurabiles  longitudine’.  Non  autem  contra,vt  om- 
nes linea  longitudine  incemmenfiirabiles,fint  quaque  inco- 
menfurabiles potcntiUyCum  multa  linea  reperiantur  longitu 
dine  iaterfe  incommenfurabiles,  cum  tamen  potentia  , hoc 
eft,fecundu  earu  quadrata,eommenfurabiles  exiflaut.§lua 
quidem  omni»  perfpicua  erfit  ex  coroll,^ropofgt.  huius  Itbri. 


HIS  pofitisjoftenditur , cuicunquc  re- 
da?  propofita?  redas  lincasmultitudinei^ 
infinitas  & conjmenfurabiles  efie  , & in- 
commenfurabiles ; alias  quidem  longitu- 
dine  » & potentia ; alias  vero  potentiji  fo- 

/ ■ » Ium 
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Ium.  Vocetur  autem  propofita  rc£ba  linea. 
Rationalis.  / ^ 

SI  profon/ttur  aliqua  rtHaliuea  nota  magnitudinisytrut 
omnium  aliartwtiqua  cum  ipfa  compar antuff  qu*dam  illi 
comminfurabiles  longitudine  ae  potentia, qutdam  vero  f>o 
tentia  tantum.Item  quadam  iUi  incomenfurabiles  longitu 
dtne  tautum,qukdam  vero  longitudine,^ potentia,vt  hoc 
decimo  libro  demon/lrabitur  varijs  in  locis.Non  enim  vult 
Euelidet,ex  di£iis  eftendi,feu  C0lligii( quamquam  eius  ver- 
ba hoe  fonare  videantur )hac  ita  fe  habere\  fed  filum  indi- 
cat nobis,  innuit  quodam  modo,  linearum  qnafdam  dici 
pojfe  propofita  rt^a  linea  commenfurabiles  longitudine , ^ 
potentia,quafdam  autem  potentia  tantum,  t^e,  §luod  qui- 
dem ex  diSis  nullo  modo  fiquitur,fed  demonRrabttur  in  fe- 
quentibus,vt  diximus. 

LINEA  autem  illa  propojita,ratione  cuius  alia  com- 
menfurabiles  funt,  vel  incommenfurabiles  , dicitur  Cracis 
(»>»7»  iLatinit  vero  Rationalis iquoniam  ea  ponitur  fimper 
certa,^  nota,alia  vero  eum  illaeomparata  non  fimper  no 
ta  funt,  quamuis  fingula  fiorfum  fumpta  exifiant  certa  quo- 
que.ac  nota‘,cum  qualibet  in  quetcunque  f artes  aquales  poj 
fit  diuidi . 

VI.  • 

E T huic  commenfurabiles  flue  longi- 
tudine & potentia , fiue  potentia  tantum .. 
Rationales. 

DOCET  lineas  alias  illfqua  Rationalis  dicitur,  con 
menfurabiles  quomodocuque,  appellari  quoque  Rationales 
non  quidem  ex  poJitione,vt  illa,fid  quia  cum  illa  compar, 
ta  reperiuntuf  et  commenfurabiles  vel  longitudine  ^ pote. 
tia,vel  potentia  tantum. 

ITAG^VE  ex  finientia  Euclidis , radix  quadrata  hu 
ius  numeri  zo.vel  iooo>t^c.Seu  quod  idem  efl,linearecla 
cuius  quadratum  eft  lo.  vel  1 000. di'C. dicitur  Rationalu 
cum  potentia  fit  commenfurabi  lis  linea  Ratienalifefi  eni\ 

1 
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t'Mm  iMmffms  i.o.qu»fniotiO,eomnunfHr»yilist$um«ro  eui~ 
libtt  i]H»drnto.  vi  t6.  ioo.i^t^quMmMu  Ungiindim* Jit 
dtm  ineommtnfurubilif.DteipiM^tmr  trgo  Arithmtuci  non 
fttuei  i qui  idcirco  tum  Iriutionultm  vecnntfqnod  numero 
neu  fojfit  exprimi , ^ 

: ^v  i r.  • 

HVIC  vero  inc6mmcnfurabilb,Irrati<>^ 
nales  vocentur* r - • ^ 

^VONIAM  in  unteeedenti  defin.Euclides  lineus  illas^ 
que.  longitudine  potentiu.,  vel  quu  potentia  tantuen funi, 
commenfurubiles  propojise.  reSe,  Rationali ^ appelluuit  Ra- 
tionales ; liquido  conii  at  ^ eum  hic  eas  dicere  Irrationales, 
quapropojita  reSie,  Rationali  ineommifurdbiles  funt  vtro-^ 
que  medo , longitudine  videlicet  tb‘  potentia,  non  autem 
longitudine  tantum..  Ex  quibus  etiam  rhanifejlum  eii  ,r  a- 
dicem  quadratam  huius  numeri  zo.vel  itoo.t^c.feu( quod 
idem  eii ) lineam , cuius  quadratum  ejl  20.  vel  1000. 
non  pojfe  appellari  Irrationalem , cum  non  fit  longitudine 
^ potentia,fed  longitudihe  tantum  Rationali  linea  propo- 
fitaincemmeSsfuraiilit.  ' J ^ ' 

VIII..  . 

ET  quadratum^quod  a propofita  redai 
dicatur  Rationale.  ^ 

§iyEMADMOpVM  linea  illa,  qua  certa  ponitur  ac\ 
neta.  Rationalis  dicitur:  pa  quoqke  quadratum  ab  ea  db'\ 
feriptum.  Rationale  vocatur,quia  & ipfitm  certum  ejl,  ac^ 
notum, compar qtioneque  illius  alia  fuperficies,cemmenftcra 
biles,incommenfurabilesue  dicuntur , . 

IX. 


E T huic  commenllirabilia  quidem-j. 
Rationalia.  , 

O UJSJR  S^-^lanqfuperficies qnadraH  Rationalis  linea 
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fropofitA  eommett/ttrabsUsi  Rationmltt  dicuntnr\mn  (juidf 
tx  fpJitunCtVt  Ulud-Jid  t>mn  cum  ep  coli  au  reperiuntut  ti 
•vtl  commonfutAbilety  vtlineommonfurAbUes:  quemadmc- 
dmm  ittAtH  R^ffonAli  lino  a cpuomodoehnquo  co- 

monfuTAbiles  funty  Rationmles  appollAntkr. 

^ONIAM  voro  linto  fotontos  ipfa  fpAtU  commonfu 
mbiliA  quAdrooto-RAtionAlis  linot  propofito,  ftcnt  fAltom  po  l 
tontin  commekfurAbilos  lino*  RAtionAliyOx  ^.dejitt.  por/pi- 1 
tuum  eii,ipf*s  quoquo  uppelluri  iuxtu  defin.  6.  Rutionules.  | 


HVIC  vero incommcflfurabiliajlrfa* 
tionalia  dicantur . 

NOiV  Alitor fuperficios plano  quadrato  d Rationali  li~ 
noa defcripto  intdmntenfurabiles , Irrationales  vocantur,  j 
ac  line*, qua  Rationali propofit* prorfut  ineommenfufabi-^^ 
les  fuUt , Irrationales  funt  diU*  * 

X I. 

E T rcd«5  qujc  ipfa  pofTunt , Irrationa- 
les ; fi  quidem  ea  quadrata  fint,  ipfa  latera; 
fi  vero  alia  quarpiam  re(5lilinea5rc^ir5  quas 
fpatijs  incommenfurabilibus  sequalia  qua- 
drata defcribunt  • 

V OC  AT  lineas  , qu* pofjunt /patia  quadrato  Ratio- 
nalis line*  ineommenfurabilia.  Irrationales  quemadmo- 
dum Qr  ipfa  fpatia  dixit  trrationalia\Ua  vt fi incommen- 
I furabilia  fpatia  fuerint  quidem  quadrata,  latertf  ipfo~ 
/ rum  dicantur  Irrationalia  j fi  vero  non  fuerint  quadrata, 
^ fed  ali*  quacunque  figdr*  reUilinea,  appellentur  reda,qu* 
defcribunt  quadrata  aqualia  illis  fpatijs  incommenfurabi- 
libus  , Irrationales  * 

COLLIGITVR  autem,Uneas  potentes  fpatia  incommi- 
furabilia  quadrato  Rationalis  line a,dtci  debere  Irrationa 
^es%ex  j.defin.quemadmodum  fupra  ex  6.defin. collegimus, 

lineat. 
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iintMS.qmt  foffitat  fpatU  incomuitnfuntbili»$iiiem  ^Httdr/t 
to  Rjithnalis  ImtM, , afptlUri  dekert  R»tionAles,Nm  liHtg, 
qud  pojfunt  ilU  fpatis  incommen^rnbiliaifuni petentia  in- 
commenft^rabiles  linee.  Kationaliiex  4 defid.Qufn‘ergo  em^ 
nes  linea  petentia  incomme»fitrabiles,fint  quaque  ineomm^ 
farabiles  lengitadine^vt  ad  defin*s^tdiximus^  demenJlrabiT 
turque  in  eeroll.propef.y.manifeflMm  efi^ex  y.defin.lineasH 
lax^qua  pojfunt  fpatia  incemminfurdbilid  quadrate  Ratio^ 
nalis  linea,  dici  Irrationales, 

PRjiETEREVNDf^ Ai  quoque  nS  eJl,Euetidl  ^ veteres 
Geometras  has  x»tfftff;longitudine  & potebtia,atquc  pote 
tia  tzamm:apponereftre/emper  vocibus  ijli t.  commenCuri 
biks  ac  commenfm-abilcs;r/Jf  rari  fime  his:Ki 

tionaIeS}&  Irrationales:  Re^e  enim  dicuntur  linea  com* 
menfurabiles  longitudine  potentia,  vel  potentia  tdturn^ 
liem  incommenfurahiles  longitudine  potitia,  vel  lenp- 
tudine  tantum: Minus  vero  reSle  Rationales  longitudine 
potentia,vel  potentia  tantttm, aut  Irrationales  longitudine 
fit  potentiayvel  longitudine  tantum.^t d quidem,  qkonill 
Campanus  non  animaduertit,occafionem  multis  prabuit,vt 
varie,  d>  obfcureinhoc  ioJib.de  lineis  cemmlj'urabilibu<, 
incommenfurabilibufque,nec  non  Rathnalibus^rratiotidli 
bufque  fnt  l ecuti. 

CAETERVM  his  definitionibus  adiungemus  pofiula- 
tum  vnum,d>  nonnulla prenuneiata,quorum  vfus  i»  hoc  li 
bro  reperitur, 

POSTVL  ATVxM,  SIVE 
Petitio. 

, P O S T V L E T V R',  quamlibet  ma- 
gnitudinem toties  pofTc  multiplicariadonec 
quamlibet  magnitudinem  eiufdem  generis 
excedat. 

PROPOSITIS  enim  duabus  magnitudinibus  eiufdetn 
generis  inaqHaltbus,cum  maior  infinita  non  fit, minor  vero 
infinite  fejfit  augeri,,  perfpieuum  efi  , minorem  toties  pt 


2^  EKCL^D.  GEOM^ 

$nuitiplicarijd(>Hte [Hftttt  mM»rem . Confi^tt  hei  etimm  iX 
ySyquA  in  defin,^MLs.fir$pfimu4Mbi enim  eas  magnitudi- 
nes diximus  tum  demum  eenfsri  tiufdem  generis , eum 
alterutra  itapeteff  multiplicari,vs  alteram  exeedat  . uf/- 
que  ex  huius  cenditionis  deftffu » angulum  reSlilineum  > 
dngnlum  eentingentUi  diuerfi  ejje generis j docuimus  • ; 

• » <% 

, AX lOM  A T A SIVE, 
■ . Pronunciata-..  , . 

V • ' c 

. ; 

MAGNITVDO  quotcunque  m agnitu, 
dines  metiens , compofitam  quoque  ex  ip- 
fis  metitur.  ' i 

' I I.  . . . ; : 

MAGNITVDO  q_u am cunque magui- 
- tudinem  metiens,  metitur  quoque  omnem 
magnitudinem , quam  illa  metitur . ; 

III.  ‘ . 

.MAGNITVDO  metiens  totam  ma 
gnitudinem,&  ablatam , metitur  & reli- 
' liquam-. 

, H 4EC,  axiomata  , •vt  ad  numeret  pertinent , eftenfa 
funt  a nobis  in  vltimis  tribus  prouunciatis  lib . j , §^are^ 
eum  jit  eadem  ratio  in  magnitudinibus ) non  efi,  quodfru- 
jlra  eorum  demonjlrationes  hic  repetamus  , prefertim  quoa 
ad  verbum  huc  pofsint  transferri^  mutata  Jblum  yoesy  nu- 
meriyin  vocemymagnitudinis  * 

C AET  ER  VM  quia  hoc  in  libro  difcedendum  nobis 
fuit  a numero , quem  Theon  in  propojitieaibus  Euclidis /e- 
qmtur^t  ad  prepof.t  j .dieemusy  que  madmedum  dr  iu  om- 
nibus 
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nibus  ferient  Campani  negleximus  » vt  docuimus  ad  initiu 
primi  libri  j eurauimus  , vt duplex  numerus  in  margine  e 
regione  propofitionum  apponeretmry  quorum  fuperior  ordine 
Theonis  t inferior  autem  Campani  feriem  demonjlraret. 
^ifod fi  vnus  tantum  numerus  reperia/ur  i»  margtneynul. 
lam  tunc  efie  inter  Theonem  , ^ Campanum  dtferepan^ 
tiam,  imelligas , ^ed  ad  numerum  propofitionum  attine/. 

TUEOR.  I.  PROPOS.  i.  * 
DVABVS  magnitudinibus  inxqualir 
bus  propofitis  ^ fl  a maiore  auferatur  ma- 
ius quam  dimidiumj&  ab  co,quod  reliquu 
cftjrurfus  detrahatur  maius  quam  dimidiui 
& hoc  fcmper  fiat ; Relinquetur  tandemi 
quirdam  niagnitudo ) quae  minor  eritpro- 
pofita  minore  magnitudine  * . " ! 

PRO  PO  S I TAE  fintduae  magnirudine»  ihsEqualeS' 
AB,&  G,quarurti  AB,fic  maior.  Dico  fi  ex  AB,  auferatur 
maius  quam  dimiciiiij&ab  co^uod  reliquum  ei't,rurfuni 
maius  quam  ciimidiumi  atquerioc  fempei:  fiat relinqui 
tandem  magnitudinem  quandam , qucc  minor  Iit  quam 
C.MulfipiicctUr  enim  C,t6ties>  donec  magnitudo  fa^ 
DEjmaior  fit  quam  AB,ita  vt  DE,  fit  multiplex  ipfius  C, 
proxime  maior  quam  A Diuifa  autem  D £ , in  partes 
DF,  FG,  GE,  ipfi  C,  aequa-  j’ 

Ies,dctrahaturex  ABjfna-  Ai  ...a— ' 
ius  quam  dimidium  AH,  ^ .«r 

& ex  reliqua  HB,  maius  • 

quam  dimidium  HTiatque  hoc  femper  fiat, donec  partes 
ipfius  AB,  multitudine  aequalesfint  partibus  ipfius  D E. 
Sint  ergo  iam  parces  AH,HI,IB,tot,  quot  funt  ipfar  DF,' 
FG.GE.Quia  igitur  DE, maior  ^quam  ABj  At  ex  DE, 
ablatum  eft  DF,minus  quarti  dimidium,  vel  certe  dimi- 
dium,fi  Ofi, ipfius  C,fic  duplexjex  AB,  vero  maius  quam 
Idimidium  AH;£rit  reliquum  FE,teliquo  HB,mains.f Cu 


enim 
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. H I « enim  DH  , maior /itquatnj 
, '• — ABj/iex,D  Ej  dimidiu  au- 
U , T Q V %ierur,'necnon  & cx  AB, 
•**  dimidium,  efletquoque__> 

reliquum  ex  DE , maius  reliauQ  cx  AB . Si.ergo  ex  DE, 
auferatur  minus  quam  dimidium , vel  certe  dimidium, 
& ex  AB,  maius  quam  dimidium  j erit  reliquum  ex  DE, 
maius  reliquo  ex  A B.  J Rurfus  quoniam  F£  , maior  cft 
'quam>^B,auferturqiie  ex  F£,dimidium  FG , vel  certe_j 
minus  quam  dimidium,!!  FE, maior  iit  quam  duplex  ip- 
lins  C;at  ex  HB,  maius  quam  dimidium  Hl  jerit  eodem 
modo  reliquum  G£, maius  reliquo  IB  ; atque  ira  proce- 
dendo oftendemus  tandem  poltremam  parte  ipiius  DE, 
qtialis  hic  eft  G E , maiorem  eile  poilrema  parte  ip/ius 
AB,qualis  hic  eft|IB.Cum  ergo  GE.poflrema  pars  ipfius 
De, «qualis  fit  ipii  C;crit  quoque  C,maior  quam  IB,po-, 
ftrema pars  ip/ius  AB.Relida igitur  eft  I B,  magnitudo, 
qiKY  minoreit  magnitudine  G.Quare  duabus  magniru- 
dtiiibusnna?qualibus  propoiltisjh  a maiori  auferatur mx 
iuSi&c  Quod  erat  demonftrandum . , i 

y T ^ IDEM  demonftrabi- 

Ct  — I * ^ ex  AB,  auferatur  di- 

^ midium  A H,&  ex  reliquo 
HB,  rurfus  dimidium  HI, 
&rc.A’am  eadem  ratione  erit  reliquum  F E , maius  reli- 
quo HB,nec  non  & reliquum  GE,maius  reliquo  I B ,•  cu 
ex  maiori  DE,  ablatum  iit  D F,  minus  quam  dimidium , 
vel  certe  dimidium;&  ex  minori  AB,dimidium  AFl,&c. 

aliter.  Faiffa  conftruifimie , vc prius , fumatur 
5CL  , .ita  multiplex  ipfius  I B,vt  cif  multiplex  DE , ipiius 
C.Diuiia  ergo  KL,in  partes  KM,MN,NL,ipii  IB,  a?qua-' 
les,  erunt  tot  partes  in  K L,  quot  in  D E . Quoniam  vero 
AH, maior  cd  quam  HB  vel  certe  illi  «quabs,fi ablatum 
ijt  dimidium  ex  A Bj&HB, maior  eft, quam  IBj  erit  quo- 
que AH,maiorquam  IB,hoc  ef>,quam  KM. Rurfus  quia 
HI,  maior  cil  quam  IB , vel  certe  illi  aequalis ; eft  autem 
IB.ip/t  MN,  aeqiialiscerit  quoque  H I,  maior  quam  MN, 
vel  illi  gqualisjatqi  adeo  tota  AI,  maior,quam  tota  KN, 


Additis 


Additis  ergo  SEqualibus  ^ ^ I ^ 

IB,  xV  L,  enc  tota  A B,  ma  ! 'h  i - - J 

ior  quam  tota  KL:bft  aute  k * jvt  'm 

DH, maior  adhuc,  quam_»  ^ ^ " q * 

AB.Multo  ergo  maior  erit  Di'  • ■ 'I  ■—  ■■'  i ""  lE 

DE, quam  KL.Qnare  cu  fit  • ... 

vt  DE, ad  Gjita  KL,ad  IBj  f Sumpta  enim  fuit  KL , ipfius 
IB,tam  multiplcx,quam  multiplex  eft  DE , ipfius  C , j 
erit  quoque  C , maior  quam  I B.  Ac  proinde  relidla  cft 
IB^minor  quam  C.Quod  erat  demonftrandum . 

t ' 

, SCHOLIVMt 

LV  C E clmrius  ex  demonflrntione  huius  Tbterttnutis 
uppureSyduAS  ijuuutitates  inequules  propoji/us  debere,  ejfe 
tttles^vt  miner  multiplic*tM^tandem  muiorem  pofsit  fupe- 
rure.ld  quod  »d  propof.  i6  Itb.i.monuimusy  cuHs  de  ungule 
centaUus  eontru  lacobum  Pelesarinm  areremus  4 


THEOR.  2*  PRO  POS.  i.  | 
SI  duabus  magnitudinibus  inaequali- 
bus propofitis  5 detrahatur  fempcr  minorj 
de  maiore , alterna  quadam  detradione_^,^ 
& reliqua  minime  prsecedentem  metiatur: 
Incommenfurabilcs  cruiit  ipfe  magnitu- 
dines* 

DVABVS  inarqualibus  g,  ^ 
magnitudinibus  propofi-  -«l  ' i I®  ^ I 

tis  AB,Cp, quarum  minor  C»— ^ ^ " >'■< 

AB,  detrahatur  ex  maiore  ^ ^ * 

CDj&  reliqua  huius  ex  AB;&  fic  deinceps, alterna  qua- 
dam detra<5fione. auferatur  fempcr  minor  de  maiore , & 
nunqua  reliqua  metiatur  procedente  . Dico  magnitudi- 
nes ABjCDjmcomenfurabiles  efle.Si.n.  npn.funtincom 
menfurabilcs.metietur  cas  aliqua  menfura  cois . Metiar 
tur  eas,fi  fieri  p6t,magnitudo  t, quae  vel  aequalis  eritipfi 


AB,' 
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AB>vel  minor.Detradladut 

Ai Si — iB  ' AB,'exCD,quotiespoceft, 

r*!  T,  - I>t  relinquat  FD,  fe  minorem, 

Ei 1 ita  vc  AB,  ipiam  CF  j me- 

tiatur . Rurfus  detradla  FD,ex  AB, relinquat  fe  minore 
a GB.ita  vt  FD,metiatur  ipiam  AGjatqjhoc  femper  fiat.a 
Relinquetur  ergo  tandem  ex  CD,vel  AB,  magnitudo 
qusedam  minor  quam  E.  (Quoniam  cum  AB,  ablata  ex 
CD, relinquat  FD,fc  minorem,erit  CF, ablata  maior,qua 
dimidia  iplius  CDjalias  ii  eflet  dimidia,  vel  minof  quam 
dimidia,polTet  adhuc  AB,  detrahi  ex  CD.Eodem  modo 
erit  AG, ablata  ex  AB,maior  quam  dimidia  iplius  AB;Et 
fic  deinceps  femper  fiet.  Quare  cum  femper  auferatur 
b maius,quam  dimidium,b  relinquetur  tandem  magnitu- 
do quaedam  minor  quam  E.)Sit  ergo  iam  relidta  GB.mi 
nor  quam  E.  C^oniam  igitur  E, metitur  AB,  AB,  me- 
titur CFjC  metietur  quoque  E,ipfam  CF:Metituraute  E, 
& totam  CD.d  Igitur  E, reliquam  quoque  FD,metietur. 
At  FD, metitur  aGjc  quare  & Ejipsa  AG,metietur.Me* 
fj.frcn,  tirur  autem  E,  & totam  AB;f  ergo  E,  reliquam  etiam__, 
GB,  mcrictur,  maior  minorem.Quod  eft  abfurdum.No 
ergoAB,CD,magnitudines  aliqua  magnitudo  metietur. 
Quare  incommenfurabilesfunt.  Si  igitur  duabus  ma- 
gnitudinibus inaequalibus  propofitis,  &c.  Quod  erat 
ollcndendum. 

SCHoLIVM. 

HOC  TheeremM  conutrtemus  hutte  modum, 

S r duabus  magnitudinibus  incomme- 
furabilibus  propofitis , detrahatur  femper 
minor  de  maiore,  akerna  quadam  detra- 
€liohe:  Nunquam  reliqua  praecedentem 
metietur  . 

SINT  incommtnfurabiles  magnitudines  ufBj  CD , de 
trahaturqut  minor  AB,  ex  C D , reliqua  fit  E D , 
Item  E D , ex  AB,  auferatur,  relinquaturque  F B , 
fic  deinceps, Dico  in  hac  alterna  detradione  nunqua  reli~ 

quam 


I 


quam  metiri  pracedentem.Si  erum  fieri  potefi^metiatur  FBi 
iracedeatem  ED . §luontd  . r* 

igitur  FB , metitur  ED  y 0> 

EDymetitur  AFyz  metietur 
quoque  FB,ipfam  AFyMeti' 
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tur  au/e  & feipjam.h  Igitur  FB,^  tota  ABy  metieturiMe- 
titur  autem  AByip/amtJE.c  Igitur  FB,  ipfam  CE,  me- 
'tieturJ*onirur  autem  FB,metiri  ipfiim  ED",  d Igitur  ^ 
FB,totam  CD,metie/ur , Ofienfa  efi  autem  FB  , ipfam 
AB,metiri. §^uare  FB,  <vtramq‘,AB,ED,  metitur,  quod  eft 
aifurdum, ponuntur  enim  A B,C  D , incommenfurabiles  . 
Nunquam  ergo  magnitudo  aliqua  reliqua  precedente  ma- 
gnitudinem  metitur  . ^^od  efi  propofitum . 

SIMILITER  Cf  hoc  demoafirabimus , 

SI  duabus  magnitudinibus  commenfu 
rabilibus  propofitis^detrahatur  femper  mi- 
nor de  maiore,  alterna  quadam  dctra6iio- 
ne ; Metietur  qusedam  reliqua  prccedente. 

T{AM  fi  nunquam  reliqua  metiretur  precedentem  , ef- 
fient propofiti  magnitudines  incommenjurahiles,  vt  demon 
firautt  hoc  theoremate  Euclides,§luod  efi  abfiurdum.ponii- 
tur  enim  commenfiur abdes  . 

IT A^VE  facile  ex  his  digno ficemus, an  dus.  quacunque 
magnitudines  propofite fiint  commenfiurabiles,nec  ne.  Nam 
detraHa  femper  minore  de  maiore, alterna  quadam  deira- 
Sione,fi  reliqua  quipiam  metiatur  pricedentem,erunt  nia 
gnitudinet  propefitt  commenfurabiles ,cit  illaeade  reliqua 
metiatur  'vtramque  magnitudinem  propofitd,vt  cdilat  ex 
deneoflratione  primi  theorematis  huius  fcholii.Ex  eo  enim 
quod  reliqua  magnitudo  FB,  metiri  dicebatur  precedentem 
EDyOflenfium  efi, eandem  reliquam  FB,  metiri  vtramque 
magnitudinem  AB,CD.si  vero  nunquam  reliqua  magni- 
tudo pracedentem  metiatur,propofiu  magnitudines  incom 
meufurabiles  erunt , vt  Euclides  hoc  loco  demonfirauit . 

PROM.r  I 
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- '^QVOO  fi  mirior  magnitudo  AB , metiatur  maiorem 
Cr>,ira  vt  dctradaex  CD,  a,  u 
nihil  relinquatj  erit  ipfx  AB,  — \y  f 

ambarum  maxima  menfura 

communisicum  &:  fc  ipfam  mctiamr . Duabus  ergo  ma  • 
gnirudiiribuscommenfurabilibus  datis ; &c  . Quod  fa-  . 
ciendum  erat . 

. ' COROLLARIVM. 

EX  ,hoc  manireftum  eft,quod  magnitudo  mcticns  duas  magmtu 
dines  , metitur  & maximam  carum  menfuram  communem  . 

ELICITVR  hoc  ex  ea  parte  dcmonftrationis  , qua  olhenfum  cft 
FB,eflc  maximam  menfuram  communem  iplarumAB.CD.Dcmon- 
ilracum  cmm  cll  ibi  magnitudinem  G » fi  metatur  imagnit;pdines 
AB.cpi.jnccIri  quoque  maximamenfuram  FB.  Eadcmquc  cfiracjo  , 
dccaeteris . , . 

SCHOLIVM.  ' 

. E\X  hisjqu^diff^funty  non  trit  difficile  eonfiderdri^nn 
quot  libet  mugnitudtnes  prepofite  fint  commonfurubilesynec  / 
ne  . Sint  enim  tres  magnitudines  AyByC»^rimum  experior 
per  ea^quu  ad prtipcf.i.buius  lib.dd  » _ ^ 

cuimusyan  duA  Ay^  ByCommenfu  f 


rabilesfinty  an  noh.  fi  fuerint  C 1 ■ 

incommenfurabiles  yperfpicunm  eliy  omnes  tres  Ay,JB  y Cf 
effe  incomenfurabilesy  quod  nullam  habere  pofisnt  commu~ 
nem  menfuram  , propter  ineommenjurabiles  ^agnitudi: 
nes  Ayt^By 

SI  vero  Ay  By  fuerint  commenfurabiles  yfit  earu  ma 
xima  communis, menftrainuenta  a,  ‘ ' 

Diqui  fi  metiatur  quoque  magnis  v’  1-  *,  | | 

tudintm  C , nutnifefl.im  ejl,  tres  ^ ^ * 

magnitttdines  AyByC , commen/u-  ' ‘ 
rabilis  ejfeycum  habeant  communem  menfuram  TX. 

Oyoi>  fi  I>i  maxima  menfura  magnitudinum  A y ^ 
ByUon  metiatur  CieruntCyty  Dy  vel  commenfurabdesyVel. 
non , Si  funt  incommenfurabilesy  erunt  quoque  omnes  trot  ’ 
A.B  yCy  incommenfuabiles  .Si 
enim  credantur  effe  commsnfura'-  ^ j ' 

biles,metietur  earum  maxima\eom  | [ 
munis  menfura  ipfam  D , rnaxi-  Ch-  ‘ . 

mam  menfuram- magnitudini  A-,  ^ 
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& B,per  coroll- huius  propof.Cum  frgo  eadem  illa  menfura 
metiatur  quoque  C,  non  erunt  C,  , incommenfurtehi- 
les  . ^od  ejl  contra  hypothefim  . 


3.deci 

mi> 

hft. pro. 


A^— 4— < — * 
B»- 
C*- 


■I'  'H‘ 


S I vero  C , D com- 
4-H  • menfurabileSyerttnt  quoque  tres 
A^yByC ycommenfur abiles,  * In- 
uenta  enim  Eymaxivta  meufu- 


ya  ipfarum  C,e^  D\cum  Ejmeiiatur  D;&  D.ipfas  Ay  & B; 
b metietur  quoque  Eyipfas  Ay  B . §luare  cum  eadem  £, 
metiatur  quoque  Cimetietur  Eytres  magnitudines  Ay  By  C> 
Ac  propterem  commenfurabiles  funt . §lued  ejl  propofitum. 

' SIMILITER  expior abhnusy  an  plures  data  magnitudi 
.nasyquam  tresyfint  commenfurabiles , nec  ne  . Nam  fi  dati, 
fint  quatuoryexperiemur  id  primum  intr.tbusyfi  quinqucyin 

quatuory(^c-  Reliqua  autem  perficiemus  | vt  de  tribus  ma~ 
^nitudinibus  efi  dtHum,. 

PROBL.  2,  PRCPOS.  4. 

T R I B V S magnitudinibus  commen- 
furabilibus  datis, maximam  earum  menfu- 
ram  communem  iriuenir^. 


l.deei 


\mt. 


SINT  data:  tres  magnitudines  commenfurabiles  A 
B,  Cy  quarum  maximam,  mcnfuram  inuenire  oporteat 
c Sit  D, maxima  menfura  ipfarum  A,B,  inuenta  .Si  er^ 
D,metiatur  quoque  C,perfpicuum  cfl:,D,  maximam  eli' 

A ^ - . menfuram  omnium  trium  A,B 

. C..  Nani  fi  maior  magnitud» 

C r r—*  remetiri  dicatur  magni 

tudines  A,B,Qmctietur  eadem,pcr  coroll.propof.  j.hu 
ius  lib  maxjmam  menfuram  ipfarum  A,B^nempe  iplar 
D, maior  magnitudo  minorcm.quod  fieri  nopot.  Siver 
D,np  metiatur, C, erunt  falte  D,C,c6menftirabiles.Cur 
enim  A,B,C,  fint  commenfurabiles,  metietur  quarlibt 

menfura  earum  communis  ipfam  P > maximam  menli: 


ram 
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jraipfarum  AjBjpCTCorolI.pr^-Ar  . . . 

cedentis  propoL  Cum  ergo  ea-  B {" !" } '"!?■  S 
dem  illa  mefura  metiatur  quo-  ^ * * ‘ * 
que  ipfam  Cj  erunt  D,  &C,  comm^nfurabiles.a  Sit  igi- 
tur £ t maxima  menfura  ipfarum  iniientaiOico  £ > maxi 
ipam  mrnfuram  eiTe  datarum  magnitudinum  A , B , C. 
Quod  enim  /it  cc^munis  earum  menfura , ita  planum 
fiet . Quia  E , metitur  D,&r  Cj&  D, metitur  A,&  Bjb  me- 
tietur quoque  E.ipfas  A,&  B,Metitur  autem  & ipfam  C.- 
Igitur  E,menfura  e/l  communis  ip/arunj  AjB,C,quemad 
modum  aflejuimus. 

QJ/  O D autem  E,  fit  earum  maxima  menfura , hoc 
modo  confirmari  pote/I.  Si  non  eft  maximajfit  F , maior 
quana  Ey  fi  fieri  poteft,earum  menfura  communis.  Quo- 
niam igitur  F , metitur  A , & Bj  metietur  qubque  earum 
maxima  menfuram P , per  coroll..praeccdentis  propof. 
Metitur  autem  & C: Igitur  F , metiens  D,  & C,  metietur 
quoque  earttm  menfuram  maximam  £,ex£o4em  coroll. 
maior  magnitudo  minorem  Quod  eft  abfur4um.  t^on__» 
ergo  maioc  magnitudo  quam  £, magnitudines  A > B > C> 
metitur ; Ac  proptcreaE,  maxima  eft  earuna  communis 
menfui-a.Quam  ob  rem  tribus  magnitudinibus  comnien 
furabilibus  datis,&c.Quod  erae  faciendum* 

eOROLLARIVM. 

^APERTE  quoque  ex  hoc  colligitur, quod  magnitudo  metiens 
tres  magnitudines , metitur  quoque  maximam  earum  meofuraip 
communem.  ' ^ 

INFERTVR  autem  hoc  ex  vltima  parte  demonftrationis.Often 
fum  enim  eft  ibi, magnitudinem  F,fi  metiatur  ipfas  A,  B,  C,  metiri 
quoque  E,  maximam  illarum  communem  menfuram.  Eademque  'de 
citeris  eft  ratio. 

SIMILI  modo, pluribus  magnitudinibus  comenfurabilibus  datis, 
quam  tribus,maximam  earuln  menfuram  communem  inucniemus; 
locumque  habebit  boc  idem  corollarium.  Nam  Ii  dati  magnitudi- 
nes fuerint  quatuor.inuenienda  erit  primum  maxima  mritfura  cum 
munis  trium  magnitudinum  ; Si  quinque , accipienda  erit  quatuor 
magnitudinum  menfura  maaima»&c. Reliqua  vero  omuia  apf9lui* 
da  erunt,vt  de  tribus  magnitudinibus  eft  didum  . 
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LEMMA. 

I . 

SI  {intquotcunquemagnitudinesj&to 
tidem  etiam  numeri , qui  bini  in  eadem  ra- 
tione fumantutjin  qua  bina?  magnitudines; 
Et  ex  aequalitate  in  eadem  ratione  erunt 
magnitudines  & numeri . 

' SIN  T quotcunque  magnitudines  AyByC-y 
Dyin  eifdem  rationibus, in  quibus  totidem  nume 
ri  E,F t quidem  A,ad  'Fdta  E, ad 
vt  B,ad  Ctita  F,ad  G,et  vt  C,ad  Ddta  G,ad  H. 
Dico  ex  aquo  ejje,vt  Ayad  Ddta  E>ad  Hi 
niam  enim  ex  ijs , qua  ad  defin.  5.  lih.  6.  a nobis 
A Illi  Ty  5.  ' demonidrata  funt  y tam 
B , I I -i  I Fy  4.  proportio  Ayad  Dycompo 
Ch-i  ' ^ G,  I.  nitur  ' ex  proportionibus 
Dt-i-f  H,z.  A,adB-,B,adC;&C,acl 
D i quam  proportio  E,  ad  Hy  ex  proportionibus 
Eyad  F;F,ad  G;dJ“  Gyad  Hyperfpicuum  eji,cum 
proportiones  componentes  proportionem  o4  ? a'd 
Dyaquales  ponantur  proportionibus,qua  propor 
tionem  E, ad  H,  componunt , cb*  compojitas pro- 
portione Synempe  A,ad'Jy,^  E,ad  Hyaquahs  cj 
fcy  hoc  eB,eJfe  vt  A,ad  D>ita  E,ad  H.  ^od  elt 
propojitum . 

IDEM  /equitur, fi  magnitudinum  i nu 

^ ^ 3.  merorum  proportio  fue- 

B y I I I Fy  1 2.  rst perturhatayVt  in  bot 
e I— I Ct,  4.  exemplo  apparety  in  qui 

Ty  II  I ■ » -I  Hy  6.  esiyVt  Ayad  Byita  G,  ac 


- I , ■H'  i 6' 


fili] 


H vt  Bt  >id  C,  tta  Fy  ad  G;  vt  Cyud,  D»ita 
E 9 'ad  F.  Eadem  enim  prorfus  ejl  demonfiratio. 

S c H O L I V M. 

AM  prtcedenti  Ummate  in^propej/tionc^y 
qu4t.  /equitUTy^  in  al^s  multis, vtendum  nobis  erit’,  pUcuit 
iltud  hoc  lo^o  brtuiter  demonftrure , cum  non  facile  videa^ 
tur  ex  desnonfiratis  fequi.  Nam  magnttudo  ^ Attmerus  di 
uerfa  genera  quantitatis  conjlttuunt:  At  properfto  ex  equa 
litate  in  pracedentibus  hbris  oiienfa  tantum  eti  in  quanti- 
tatibus eiufdem  gener isi  l n numeris  quidem  Hb.j.  Libro  ve- 
ro ^ .in  magnitudinibus-,  quanquam  demonilratid in  quin- 
to libmfatiayttiam  ad  hoc  lemma  transferri  pojfit , cum  om- 

Ines  demonftrationes  illius  libri  numeris  quoque  cmuemat. 
Vel  certe  demonfiratiofalia  in  7>  Hb.  huic  esdem  lemmati 
congruet , cum  magnitudines  A,B,  C,  D,  qua  proportiones 
habent  eafdeWy  quas  numeri  EyFyC,  ffy  rationem  tnduant 
numerorum , 

THEOR.  ?.  PROPOS.  5. 
COMMENSVRABILES  magnitudi- 
nes inter  fe  rationem  habent,  quam  nume- 
rus ad  numerum . ■ 

sint  'magnitudines  commenfurabiles  A , B . Dico 

eas  habere  proportionem  inter  fe  ,<^uam  numerus  ali- 

^ quis  habet  ad  alium  numeru.  »■  Sit  emm  earum  maxima 

menfura  inuenta  C : Et  a . . . . ' . 

quoties  ea  repetita  me-  ^ 

ritur  A,  toties  vniras  rc-  t> . . . 

I r t f 1 1 E,  Z. 

petita  metiatur  nume- 

rum  D : Et  quoties  eadem  C,  repetita  metitur  B , toties 
vniras  repetita  metiatur  numerum  E . Qiioniam  igitur 
magnitudo  C>magnitudinem  A,  & vnitas  numerum  D, 
*quc  metituri  continebit  aequaliter  magnitudo  A , ma- 
gnitudinem C,atque  numerus  D,  vnitatcm  . Quare  erit 
vt  A,ad  C,.ita  numerus  D,  ad  vnitatcm  : Eft  autem  & Vt 
C,ad  B,ita  vnitas  ad  numerum  Ejquod  C>iplam  B, atque 


iMci 
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; vnitas  numenl  E,  xquc  metianir.  Igitur  per  lemma  prac- 

ccdens,eric  ex  aequojvt  A,m2gnitudo  ad  B,magnitudine* 
ita  D , numerus  ad  E,  numerum.CommenfuraDiles  ergo 
magnitudines  inter  fe  rationem  habent , &c.  Quod  erat 
demonftrandum.  ' 

: ' ' SCHOLIVM. 

- CVM  Eueifdet  ad  demonftrationem  huiui  th^oftmath 

‘ . , affUmat  maximam  communem  men/uram  propafitaru  ma-  \ 

gnitudinem  eommen/nrabilinmyqHalisfitit  C^ipjdrum 
Biperfpicuum  efiylineas  debere  effe  longitudine,  (j*  ob  id  po- 
tentia qaoqne  commenfitrabiles  , vt  rationem  habe)ant  in- 
ter fe , ^uam  numerus  ad  numerum  , Ha  fnim  foU  com- 
munem recipiunt  men/uram  , atque  adeo  in  eis  demonjlra- 
tio  locum  habet, 

^§iyOD  fi  linea  fint  petentia  tantum  commenfurabiles  , 
habebunt  quidem  earum  quadrata  intfr  fe  rationemyquam 
numerus  ad  numerum, quia  eommenfurabilia  funt,atq\  id  \ 
chco  men/uram  habent  communem,  ipfifque  demonftratio 
huius  theorematis  conuenit:At  ipfa  linea  nequaquam,quia 
longitudine  incommenfurabiles  cum  fint, communis  menfu- ' 
' ra  funt  expertes,ac  propterea  huius  theorematis  demonjlra- 
tie  in  ipfas  eotfuenire  nullo  modo  pote  fi, 

EX  demonflratione  porro  eiufdem  huius  theorematis  li- 
quido conflat,  commen/ufabilium  magnitudini  proportio- 
nem effe  eam,quarh  habent  numeri, per  quos  eorum  eommu 
nis  menfura  maxima  ipfas  metitur.Ofienfum  enim  efi,eam 
habere  proportionem  magnitudines  A B , quam  habent 
numeri  h,(^  Eiper  quos  fcilieet  earum  menfura  communis 
maxima  C, ipfas  metitur. 

f^NDE  fipropofiti.s  duabus  magnitudinibus  commenfura 
bilibus  A,  B,libeat  inuenire,quam  proportionem  habeat 
in  numerisfumendi  erunt  duo  numeri  D,^  E, quos  vnitas 
aque,ac  communis  magnitudinum  cbmen/urabilium  A,^ 
B,menfura  maxima  C,ipjks  magnitudines  metitur.Nam  vt 
demonflratum  efl,magnitudines  A,(^  B, proportionem  ha- 
bent, quam  numeri D,^  E.  **•’ 

§iyOD  fi  loce  maxima  menfura  C , fumamus  aliam 
( ' quacunque  communem  earum  menfuram,nihilot»inus  hoc 

t ‘ theorema 
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B, magnitudines  commenfurabiles  inter  fe  funt.Si  igitui 
dua?  magnitudines  inter  fe  proportionem  habeant , &c 
jQuoderatdefrtonftrandum  . 

’ ALITER.  Quot  funt  vnitates-in  C , in  tot  partej 
squales  intelligatur  diuila  magnitudo  A , quarum  par- 
tium  vni  squalis  Ik  magnitudo  E.  Quoniam  igitur  eft  ti 
£,ad  Ajita  vnitas  ad  C,quod  Edpfam  A',  & vnitas  iplum 
. • V.  ' V D,a?quc  metianturiponi 

• Vni  . tas.  •turquevt  A,adB,  itaC, 
A*- 1 -i-t-l-t  ' C,  y.  ad  Dierit  per  idem  lem- 

■ B 1 I i "i  D,  j.  ma  fuperius,ex  squojvt 

£,  ad  B,  ita  vnitas  ad  D: 
Metitur  autem  vnitas  numerum  D.  Tgitnr&  magni- 
tudo  £,  magnitudinem  B,  metitur:  Metitur  autem  £ , 
iplam  quoque  At  Igittir  A,Sc  B > habentes  eandem  com- 
. ‘munem  menfuram £,  a coinmenfurabiles funr.Quod  ell 
propo/itum.  ' ' ' ’ , 

c O R'  o'  L L A R I V M. 

0 1* 

■ e X prior»  autem  dcmonftratione  theoremaus  aperta  eft  nobis 
via, qua  lineam  rectam  iiuieniainus  , ad  quam  ha  fc  habeat  qu*- 
iiis  alia  tlata  recta  Jinca',  vt  numerus  ad  niiincrum.Nam^  repetita 
rnioti  figura  huius  propofitioiiis  ) li  inuenicnda  fit  linea,  ad  quam 
Ita  fe  haLcat  linea  data  A^vt  numerus  C,ad  iiumerum  D;  diuidcn- 
da  erit  linea  A, in  tot  aequales  partes, quot -viiicates  funt  in  C,£Jf  fu-, 
menda  alia  linea  p,tot  earundem  partium, quot  vniiatcs  funt  in  D.^ 
Hoc  enim  fi  liat, erit  A,ad  F,vt  C,ad  D,vc  dcmonftratum  cll. 

H I NC  rurfus  apparet,quanam  arte  pollit  imieniri  linea  reda, 
ad  cuius  quadratum  ita  fc  habeat  quadratum  alterius  dac*  re&a:, 
vc  numerus  ad  numerum.  Si  namque  inuenienda  Iit  linea, ad,  cuius 
/V  . . , , , , C»  <.  quadratum  ita  fe  habeat  quadr.uum_j 
r ! ^ 1 * linca:da:i-'A,vtruimcruS  C,admimeru 

^ - ^ _ Djinuenienda  erit  primum  linea  F , ex 

* * ^ jij^  q.jat  modo  diximus  , ad  quam  fic  fc 

_ « * I.  ' : I..  I..  tf  * ~C  i» . 1 4 ^ . 


• habeat  A,  vt  C,ad  D:b  Deinde  accipienda  inter  A,&  F,  media  pro- 
portionalis C.fcrit  enim  quadratum  ex  A, ad  quadratum  ex  G , \ . 

• C, numerus  ad  numerum  D.Cum  enim  tres  rcQc  A,  G,F,nnt  conti 

nue  proportionales, erit  ex  cnroll.propqif.  ao.lib.S.vt  A, ad  F,atq; 
adeo  vt  numerus  C, ad  niimcrii  D,(cuni  ikvt  A,ad  F,ita  C.adD, ) 
fic  quadratum  ex  A, ad  quadratum  ex  G,cura  quadrata  omnia  lint 
fimilia  fimiliccrquc  deferipta . ^ j 
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S C H Q L l V M . 

ItJ  hoc  etiam  theoremate  manifeflum  •/?,  tincas  propor- 
tionem habentesyquam  numerus  ai  numerumy  comenfura- 
biles  ejfe  hngitudtne  & potentiayHon  autem  potentia  tantu-y 
quoniam  habent,  vt  ex  demon ilratione  conliat,  me n furam 
communem,quemadmodum  & magnitudines  Bymen- 
furam  commnnem'E, habere  demonftratum  eji,  , 

THEOR.  5.  PROPOS.  7. 
INCOMMENSVRABILES'  magnitu- 
dines inter  fe  proportionem  non  habent, 

quam  numerus  ad  numerum. 

SINT  incommeiifurabiles  magnitudine^  A,  & B.  Di- 
co cas  proportionem  non  habere,quam  ^ . . 

habet  numerus  ad  numerum . Si  enim  fii— — 4 
A>  & B , proportionem  dicantur  haberc,quatn  numerus 
ad  numenim:aeriint  ipfa:  corpmenfurabiles.Quod  eft  abr' 
furdum.ponuntur  .n.  incommcnfurabiles.  T^on  igitur  A, 
& B, proportionem  habent, quam  numerus  ad  numerum. 
Quare  incommenfurabiles  magnitudines  , &:c.  Quod 
oltendendum  erat. 

s C H o L i r M . 

o c ^ N E modo  linea  incommenfurabiles 
fint  yfiue  longitudine  potentia, fiue  longitudine  tantum, 
femper  colligemus,eas  proportionem  non  habere, quam  nurne 
rus  ad  numerum,  vt  vult  theorema.  Nam  alias  vt  demon- 
firatum  efi , ejfent  longitudine  commensurabiles. ^uoi  non 
ponitur . , 

. THEOR.  d.  PROPOS. '8. 

' S I dux  magnitudines  inter  fe  propor- 
tionem non  habeant , quam  numeriis  ad 
numerum ; Incommenfurabiles  erunt  ma- 
gnitudines. 

N O N habeant  magnitudines  A , & B , inter  fe  pro- 
portionem , quam  numerus  ad  numerum . Dico  eas 'in- 

{ ■ ■'  1.^  4 com- 
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genere fint^ih  quo  poBeriores.Jiue  nonJUque  vt 
A^adCjita  D-,adF.Di-  a . tv 

co  quoque  ejje  vtA,ad  B * . -p*  ' • 

B y ita  Dyod  E . F*  i6. 

Hiam  enim  tam  proportid  A,  ad  C*  proportionis 
A 9 ad  B i quam  proportio  jD,  ad  F,  proportionis 
Dtad  E,  duplicata  e fi ; ponunturque  proportio^ 
nes  A,ad  C,d?*  Dtad F^aquales^  erunt  qfioqut^ 
proportiones  A^ad  D^ad  E aequale  s\quan- 
doquidem  eorum  proportiones  duplicata  aqua- 
les Jient , , 

IDEM  fequitur,Ji plures  quantitates Jiniy 
qu^m  tres\  fi  tamen  in  quatuor  ajfumamus  tri- 
plicatam proportionem  loco  duplicata^ad  demon 

firationemiS'  tn  quinque^quadruplicatamt  ^c. 

* 

THEOR;  i.  PROPOS.  9;  v 

. » / ... 

QV  AE  a redis  Iine’s  longitudine-^' 

cbmmerifurabilibus  fiunt  quadrata  i inter 
fe  proportionenl  habent , quam  quadratus 
nurrierus  ad  quadratum  numerum'  ; Et 
quadrata  inter  fe  proportionem  habentia;? 
quam  quadratus  numerus  ad  quadratum 
numerum  j & latera  habebunt  longitudine  . 
commenfutabilia  i Qii«  vero  a rc6Hs  lineis 
longitudine  incomenfurabilibus  fiuritquai- 
drata;  inter  fe  proportionem  nori  habent, 
quairi  quadratus  numerus  ad  quadratum 

iiiiSie'- 
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numerum : Et  quadrata  inter  fe  proportio- 
nem non  habentia  5 quam  quadratus  nu- 
merus ad  quadratum  numcrifm ; neque_^ 
latera  habebunt  longitudine  commenfu- 
rabiiia_»  • - . ' 

SINT  primum  re£ln?  A B , C D , longitudine  com- 
nienfurabiles  . Dico  quadratum  ex 
AB,  ad  quadratum  ex  C D , propor- 
tionem habere, quam  numerus  qua- 
dratus ad  mimerum  quadratu. iro- 
niam enim  rc(51a?A  B.  C D,  longitu- 
dine funt  commcnftirabiles } a erit 


A -BC  J> 

2.  F,  i 
H,  9 

^ A B , ad  C D,  V/  numems  ad  numerum  ; Sit.  vt  E,  nume- 
'meriis  ad  numerum  F;  quadrati  autem  ipi'orumE,& 
‘F,fintG.  & H . Qgoniam  igitur  eft  AB,  ad  CD,  vt  E,nu- 
hio.fex  merus  ad  numerum  F : b habet  aiirem  quadratum  ex  AB, 
ti.  ’ad  quadratun^  ex  C D,  duplicaram  proportionem  late- 
c ii.offi  ris  A B , ad  la^us  C D : c Item  & numerus  quadratus  G, 
'aci  quadratum  H,  pioportionem  habet  duplicatam_» 

1 lateris  E,  ad  latus  F ; Erit  propoitio  quadrati  ex  A B,  ad 
quadratum  cx  CD,  eadem,  qua*  numeri  quadrari  G , ad 
numerum  quadratum  H i quandoquidem  amba;  hte  pro- 
portiones , duplicatae  iunt  proportionum  aequaliuijn . 
Quod  cll  propo/itum . 

ALITER.  Pohta 
eadem  conliruftione 
contineatur  rcifiangu- 
lum BD,fub reft/s  AB 
CD  . Et  E,  F , fc  mutuo 
multiplicantes  faciant 
I,qui  medius  propor 
tiohalis  erit  inter  qua 
dratos  G , H , vt  confiat  ex  demonfiratione  propof.  1 1 
lib.  S.arque  adeo  in  proportione  lateris  E,  ad  latus 
F,vt  diximus  infchoiio  eiufdem  propof. Quoniam_» 

, igitur 
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igitur  eft  AB,  ad  C D,  vt  E , ad  F : "Vc  autcm_» 

AB,  aci  C D , ira  elF  ouadratum  ex  A ii , ad  redan- 
, pulum  BD.ob  eandem  alnrudmem  A B,li  C D,  ponatur 
• ba/is  redangulijitem  vc  E, ad  F,  ira  eft  G,ad  IiEi  it  quo- 
que quadratum  ex  AB, ad redangulum  li  D , vt  quadra- 
tus numerus  G , ad  numerum  I.  Rurfus  quia  eft  A C , ad 
CDjVt  E, ad  F,  b Vt  autem  AB, ad  C D , ita  eft  redangu- 
lum  BD,  ad  quadratum  ex  CD,  ob  eandem  altitudinem 
CD,fi  AB,ponatur  baiis  redangulr,  Item  vt  E, ad  F,  ita_» 
eft  I,  ad  H;  Aric  quoque  rcdangulum  B D,  ad  quadratum 
ex  CDjVt  I,  numerus  ad  numerum  quadratum  H.  Quare 
tres  magnitudines,  nimirum  quadratum  ex  A B , redan- 
gulum  B D,  & quadratum  cx  CD.in  eadem  ratione  con-; 
tinua  funt , in  qua  tres  numeri  G,  Igitur  ex  arquo, 
per  lemma  pronofa.  huius  lib.  erit  quadrarum  ex  AB, ad 
quadratum  ex  CD,vt  numerus  quadratus  G,ad  numerum 
quadratum  H, Quod  eft  ^ropomum. 

Sit  fecundo  quadrarum  ex  A B ,.ad  quadratum  ex 
CD,  vt  numerus  quadratus  G , ad  numerum  quadratum 
H.Dico redas  AB.  CD,  efte  longitudine  commenfu- 
rabiles,  Sint.n.  numeri  E , & F , latera  quadratorum' nu- 
merorum G , & H , vt  in  priori  figura , Quoniam  igitur 
eft  quadratum.cx  AB  ,'ad  quadratum  ex  B D . vt  qua- 
dratus numerus  G ,ad  quadratum  numerum  H : c Habet 
autem  quadrarum  ex  AB, ad  quadratum  ex  C D,propor-| 
tionc  duplicatam  lateris  AB,ad  latus  CD.d  Jtem  & qua-  , 
drus  numerus  G, ad  quadratum  numerum  H,  proportio- 
{nem  habet  duplicata  lateris  E, ad  latus  F : erit  proportio 
i lateris  AB, ad  latus  CD,  quae  laceris  E , ad  larus  Fjquan- 
■ do^uidem  harum  proportionum  duplicatae  proportiones 
I aequales  funt.Quare  cum  redie  AB,GD,proportionem_j| 
(habeant i quam  iiumeri  £ , F,  ,ipfte  comnienfurabilcs' 

I erunt  longitudine.  Quod  eft  propofitum  . j ' 

I ALITER’.  Repetatur  conftrudio  figurcf  pofterjoris  •! 
i^Quia  igitur  eft  vt  A B,  ad  CD,  ita  quadratum  cx  AB,  ad  f 
ircdangulu  BDj  Item  vc  ABjiurfum  ad  CD,ita  reclagulii 
BD,ad  quadratum  ex  CD,vcfupra  diximusieriit  quadra- 
tu cx  AB,redlangiilum  BD.&:  quadratii  cx  CD,  contmue 


I 


proportionalia  in  ratiohe  lineas  AB>ad  lineam  CD.Sunt 
autfr&  numeri  G,I,Hjcontinue  proportionales  in  rone 
numeri  £,ad  numerum  F,vtfupra  oftedimusj  poniturq; 
quadratum  ex  AB,ad  quadratum  ex  CD,  vt  quadratus 
numerus  G,ad  quadratum  humerum  H * Iptur  erit  per 
lemma  pratcedens  AB,  ad  CD,  vt  G,  ad  I,  noc  eft , vt  e, 
^e.dtc.  ad Fjaideoque  AB, CD,reaas proportionem  habentes, 
quam  numeri  Ej  F, ‘commcnrurabiles  funt  longitudine. 
Quod  eft  propofitum . 

SINT  tertio  re£ias  A , B,  longitudine  incom  menfura- 
biles . Dico  earUm  quadrata  proportionem  non  habere, 
quam  numerus  quadratus  aa  numerum  quadratum.  Si 
Ah—— — 1 ^qim  quadratum  ex  A,ad  quadratum 

^ I—»——,  yfcx  B , proportionem  dicatur  habere , 

■ quam  numerus  quadratus  ad  nume- 
rum quadratmh  i erunt  A, B,  longitudine  commenfura- 
biles,vt  iam  eftdenaoflftratum  . ^od  eflabfurdumi  po- 
nuntur enim  longitudine  intommenfilrabiles . Non  er 
eo  quadratum  ex  A,ad  quadratum  ex  B*  proportionem 
habcr,duam  numerus  quadratus  ad  numerum  quadratu. 
Quod  eft  propo/ituoi . 

QVArtO  , ac  poftremo  quadratum  ex  A,ad  quadra 
tum  ex  B,  non  habeat  proportionem,  quam  numerus 
quadratus  ad  numerum  quadratum.Dico  eas  longitudi- 
ne efle  incomrnenfurabiles  * 'Si  enim  longitudine  com-' 
menfurabiles  credanturthabebut  earum  quadrata,  vt  eft 
demonftratum , proportionem , quam  quadratos  mime-  ■ 
rus  ad  quadratum  numerum',  quod  eft  abfurdum.ponun 
tur  enim  non  habere . Non  ergo  long.tudine  commen- 
furabUes  funt  A,&  B.Qpod  eft  propofitum.  Igitur  quae 
' a rediis  lineis,  longitudine  commenfurabilibus  fiunt  qua 

I drata , &rc.  Quoderat  demonftrandum  , 

: COROLLARXVM.  j 

I . . ' 

I EX  his  manifeftum  «ft  j rectas  lineas , qu*  longitudine  funt  c6- 

menfurabiles , oninino  & potentia  commenfurabiies  clfe  ; Qua:  ve 
[ to  potentia  c(^tumenlurabiJes , non  omnino  & longitudine  . Et  qug 
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longitudine  incommenrurabiles  funC*  non  omnino  & potentia  in 
commenfurabiles  : Qux  vero  potentia  incommcnfurabiles,  omni- 
no Se  longitudine  incummenfurabiles  elTe  . 

OyONlAM  enim  qu;^raca  linearum  longitudine  commenfurabi 
liura  proportionem  liabeiic,  quam  quadratus  numcrus'ad  quadratu 
numerum,  vt  in  hoc  theoremate  dcmonftratum  cll»  hoc  cft*  fimplv 
citer  quam  numerus  ad  numerum:a  ipfa  commeniurabilia  erunt;  b, 
AC  propterea  dclatera  ipforum  potentia  commeniurabilia  exiftent. 
Quare  Knex  longitudine  commenfurabiles  , omnino  Se  potentia  c6 
mcnfurabiles  funt . 

DEINDB  quia  line* , quarum  ouadrata  propo^fionc  non  habet, 
quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  num.erum  , fcd  tamen  qua 
numerus  limpliciter  ad  numerum , c potentia  quidem  commcnlu- 
rabiles  funt  , d cum  earum  quadrata  commenfurabilia  fint; 
at  longitudine  nequaquam  , vt  in  hoc  theoremate  eft  oftenfum  ; 
perfpicuum  cft  , lineas  potentia  commenfurabiles  , non  omnino  & 
longitudine  commenfurabiles  clTc  - Solum  enim  e*  line^  potentia 
commcnfurabiles,quarum  quadrata  proportionem  habent , quam 
numerus  quadratus  ad  numerum  quadratum,  longitudine  quoque 
funt  commenfurabiles  , vt  conftat  ex  fecunda  parte  huius  theore- 
matis . . 

RVRSVS  quia  line*  , quarum  quadrata  proportionem  non  ha- 
bent,quam  numerus  quadratus  ad  numcruih  quadratum  fcd  ta- 
men, quam  numert|^  ad  numerum,  incommenfurabiles  quidem 
funt  longitudine  , at  potentia  commenfurabiles,  vt  modo  diximus,* 
liquido  conftat , lineas  longitudine  incommenfurabiles , pon  om- 
nino Se  putentia  incommenlurabiles  elTe  .'folum  enim  c*  line*  Ion 
gitudine  incommenfurabiles,  quarum  quadrata  proportionem.» 
non  habent, quam  numerus  ad  numerum  , c potentia  quoque  inco- 
mcnfurabiles  funt,  f cum  earum  quadrata  incommenfurabilia  fint. 

POSTRKMO  lineas  potentia  incommenfurabiles,  effe  omnino 
& longitudine  incommenfurabiles  , perfpicuum  eft  . Nam  hio*'" 
gitudine  clfent  commenfurabiles  , omnipo&  potentia  commenfu- 
rabiles forent , vt  patet  ex  prima  parte  eorollari) . Quod  eft  abfur 
dum . Ponuntur  enim  potentia  incommenfurabiles . Quam  ob  rem 
linee  potentia  incommenfurabiles , omnino  Se  longitudine  in- 
commenfurabiles fi/nt.  ' 

S C H O L I V M, 

-VT  Muttm /cofus  priorum  duurum purtium  huius  theo- 
remuttt  plunitfs  perfeSiuftjipgreipsutur, diligenter  cojiderd 
du  funt  hcCi  que,  fequuntHr  . Prim,u  lineus  reSlus  longttudi 
ne  eommenfuruhiletyquaxM^  qee/tdratayex  prima  parte  theo- 
rematis prepartieBem‘hahentyquam  quadratus  numerus  ad 

quadratu  ntsmerum,non  folum  ejfe  eas, qua  numarss  expri- 

~ 
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mi  pcjfunt'^fi cU  linea  RxttonAli prqpofita  comparenturiqua 
les  funt  illcy^HA  in  demonflr-attonc  furit  poJ:tti(  ejl  enim  re- 
da CDy  3-J  verum  etiam  iUaSytput,  nullis  pojfunt 

numeris  efferriy  fi  tu  Rationali  lineayropofita  conferantur’. 
Deinde  e contrarioyquadrata  inter  fe  proportione  habetia  y 
quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numeru  yquoru 
ItnetLyfeu  latera  ex  fecund.n  theorematis  parttylongittidine 
\ ‘ funt  commenfuraltliUynon  foJum  en  ejfe  inielligenda  , qua 
eontinetiotidem  quadratas  menfuras  aquales  tllisyin  quas 
quadratu  Rationalis  lirtea  refoluituryqiiot funt  vnitates  in 
numeris  quadratis,eandem  cum  ipfis  proportionent  habenti 
bus  3 cutufmodt  Junt  quadrata  in  demoitraiione  defcripta^ 
( tonttnet  enim  quadratum  ex  j4By  quatuor  mefuras  qua 
drataSyty  quadratum  ex  CD,nouem’,  quot  nimtrum  vmta 
tes  funt  in  quadratis  numeris  GyH-,)Sedea  etiam  , quA  vel 
paucioresyvel  plures  mefuras  quadratas  compleduturyqua 
funt  vnitatet  tn  numeris  tllts  quadratis, fi  cu  quadrato  li- 
nee Rationalis  conferatur. Sepe  numero  enim  Itnea,  data  co 
ntenfurabiles  inter  fe  funt  longitudine  yfe^  numeris  exprimi 
non  pojfuntypropterea  quod  Ratir^ali  linee  propofitt  sut  lo- 
gitudtne  incommefurabilcs‘y  ^c  propter  ea  quadrata  illarU 
proportionem  qUidem  habent, quam  quadratus  numerus  ad 
quadratu  numerUyVt  in  hoc  theoremate  efl  oRensu,at  pau-\ 
esores  quadratits  menfuras,vel  plures  continet , quam  funt 
in  quadratis  illis  numeris  vnitates.Hec  autem  omnia  per^ 
' fpicua  faciemus  hac  demoujlratione . ' 

E X R O T V R linea  Rationalis  AB,expreffa  nu- 
mero q.cuius  qu.zdratum  AC,continehtt  menfuras' quadra 
! 6. Sint  quoque  numeri  DyE, plani fimiles  non  quadra- 
hai/er.tts  tamen  proportionem , a vt  in  Arithmeticis  efi 
Uemonjlratum  3 quam  quadratus  numerus  Fiod  quadratu 
numerum  Gynempe  n.dd  1 6. Deinde  fumatur  reUangulum 
HI  3 conflans  ex  fexquadrutis  menfuns  quadrari  AC,  quot 
^^J‘^’\nrmtrum  vnitates  in  Dy  numero  continentur-y  b atque  ipfi 
' HT,  quadratum  aquale  conlUtuatur  KLy  cuius  latus  KM.  \ 
Pcflremo  per  ea  , que  in  corcll.  prepof  6.  huius  lib.  oftendi- 
musyinueniatur  recia^Ht^,  ad  cusus  quadratu  "HRyita fe  ha 
beat  KLyquadratS.reHe  KM.vt  numerus  D,ad  numeris  K, 
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vel  vt  cjuadratus  F,  ad  quadratum  G.  ^^ontar»  igttur  eji 
vt  quadratus  liumerus  F, 

ad  (Juadratum  numerum'^  ^ 


GfVelv/  numerus  D y ad 
numerum  E j videlicet  6. 
ad  2 j{.it a quadratum  KLy 
ad  quadratum  T{Pyper  eon 
flruciionemi  continet  atite 
quadratum  KLy(<,  menfu- 
ras  quadratas  , qualiu  1 6. 
continet  quadratum  V^atio 
nale  AC\( conJiruUu  enim 
eJl  quadratum  KLy  aquale 
reiiangulo  Hly  conflanti 
ex  6.huiufmodi  quadratis 


vl  E24 
f.4. 
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■menfuris  )continehit  qua-  ■f7~^ — 
dratS  NPttarunde  menfu-  ^ 

raru  quadratarii  tq.ac  pro 

ptfrSi  KMyNOylatera  quadratorum  KLyNPyerut  Rad.6. 
^ Rad.  i^,qua  numeris  exprimi  nequeuntycu  6.(^  2 4 non 
fint  numert  quadratiyeruntq:linee  Rationali  ABylongitudi 
’ ne  inctmimensiirahiliaytnter  fe  autem  commenfurabilia  Ion 
gitudinOyex  hoc  theorematSyCum  eorum  quadrata  proportio 
nem  habeant,  quam  quadratus  numeriup^ad  quadratum 
numerum  G,§^eod  etiam  ex  hoc  conflare  potefi.  Nam  cum 
quadrata  RLyS P, proportione  habeatyox  coroll.  propof,  10 . 
lib.  S.duplicatam  laterum  KMyNO./it  autem  quadraterd 
proportio  /ubquaJrupU,nempe  i, ad  4.erit  proportio  laterit 
fuhdupla  videlicet  i.ad  z. Huius  enim  illa  duplicata  efl,vt 
^hic  apparet  s. 2. 4.Z  S^arfi  longitudine  comenfurabilesfunt 
rtSla  KMyNO.  cum  proportionem  habeant,quam  numerus 
ad  numeru.Intelltgende.funt  ergo  tn  hoc  theoremate  linea 
etid  illa  longitudine  comenfurabilesy  qua  numeris  non  pof- 
funt  exprimiyji  cu  linea  Rationali  comparetur,  e^uod  fi  con 
fiderentur  e&de  lineaKMyNSif impliciter, abJoluUy  nul- 
la habita  ratione  linea  Rationalis  AB,numeris  poterunt  ef 
ferri.Cu  enim  proportione  habeant  fubduplam,fi  K M,dsui^ 
^datur  in  duas  partes  aqualeSydiutdetur  NO,tn  eiufdom  ma\ 
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gnitudinis  partes  4.J1  illa  in  ^.feeabi/ur  htc  in6  ^e.Atvti 
ro  hz  partes  nullo  modo  zfjttales  funt  partibus  linea  Ratio- 
nalis ABt  immo  illis  omntno  funt  longitudine  incommtn- 
furahiles , vt  diximus  . 

RVRSVSy  quia  quadrata  KLyNPyproportionem  haben- 
tia^ quam  quadratus  numerus  F y.ad  quadratur/^  numeri 
Gyplures  quadratas  menfuras  continent  aquales  illis  y in 
quas  jtCyquadratum  Rationalis  linea  ABy  refoluitur,  qua 
•unitates  funt  in  didis  numeris  quadratis  FyGi  (Nam  J^L, 
aquale. ejfl  fex  huiufmodi  menfurisy^  N PyContinet  24  At 
numerus  quadratus  FyComponitur  ex  quatuor  vnitatibusy 
t^Gytx  \6.)F.t  [i  maiores  quadrati  in  eadem  proportione 
fumantur  §ly  Ry  pauciores  tales  menjuras  compleduntur 
quadrata-KLyN  Pyquam  funt  vnitates  in  numeris  quadra 
tis  §ljRyCum  alter  ex  ^.alter.vero  ex  'unitatibus  confli 
tuatur\manifeftum  efl , in  hoc  theoremate  intelligeda  quor 
que  ejfe  quadrata  proportionem  habentia , quam  numerus 
quadratus  ad  numerum  quadratum  , qua  pauciores  qua- 
dratas menfurasyvel plures  comprehendunty  quam  vasta- 
tos in  illis  quadratis  numeris  reperiuntuf  yfiea  conferan- 
tur eum  quadrato  tinea  Rationalis  propoftz,  ^uod  fieade 
quadrata  KLyN  P,  eonfiderentur  abfolute , ^ fimpUcitery 
nulla  habita  ratione  quadrati  A C,  ex  Rationali  linea 
ABydefcripti  , refilui  poterunt  in  totidem  menfuras  qua- 
dratas ^quot  vnitates  in  quadratis  numeris  F,G,  vel  ^Ry 
continentur . Nam  fi  reda  KM , diuidatur  in  duas  partes  y 
ty  NOy  in  quatuor , vt  didum  eft , continebit  quadratu^ 
KLyquatuor  menfuras  quadratasy^  quadratum  NPyfex-^ 
decimy  quot  fcilieet  vnttates  reperiuntur  in  quadratis  nu-\ 
metis  FyG.  Itemyfi  eodem  linee  fecentur  in  partes  tres , ^ 
fexy  habebunt  earum  quadrata  menfuras  quadratas 
^6.  quot  nimirum  vniiutes  comprehenduntur  in  numeris 
quadratis  R , (^c.  At  huiufmodi  menfure  nullo  modo 
equales  funt  quadratis  menfuris,in  quas  quadratum  AC, 
Rationalis  linee  A Birefoluttur . 

I DE  Ad  dicemus  de  omnibus  alqs  quadratis  , eorumque 
lateribus  > quorum  fuperficies  non  exprimuntur  numeris 
quadratisydummodo  proportionem  habeant  inter  fe  y quam 
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numeri  quadrati  ad  numeros  quadratos  ; cuiufmodi  funt 

quadrata,  quorum  fuperficiesfint  iz.(^  ^.habentes  fropor- 
tiouem,quam  quadratus  numerus  i6,ad  quadratum  nume 
ritm  4.  (^c. 

IITA^IVE  theorema  hoc  intelligendum  ejf  de  lineis  len- 
itudine commenfurahllibus  inter  fe,quamuis  interdum  Ra 
ionali  linee,  incommenfurabiles  Jint,vtfit  fenfus.§^adra- 
a qua  deferibuntur  a reUis  lineis  longitudini  inter  fe  tom 
nen fur abilibus, licet  interdum  longitudine  fint  incommen*- 
Urabiles  linea  Rationali  propofita  ,proportionem  inter  fe  ha 
<ent,  qua  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeru  , qua- 
tis  y>fa  quadrata,/!  cu  quadrato  Rationalis  linea  eonferan 
'ur.fape  numero  numeris  quadratis  nullo  modo  pojfint  expri 
mr.Et  quadrata  inter  fe  proportionem  habetia,  quam  qua- 
dratus numerus  ad  quadratum  numerum,fiue  hac  quadra 
ta  numeris  quadratis  pojfnt  exprimi, fiue  non,ft  comparen- 
tur cum  quadrato  Rationalis  linea,tatera  habebunt  longitu 
dine  inter  fe  commenfurabilia , etiam/i  linea  Rationali  fm 
longitudine  in  commenfurabilia,  ^c. 

COLLIGIT  Campanus  ex  hoc  theerimate,in  figuris 
quadratis  diametrum  lateri  incommenfurabilem  ejje  longi- 
tudine,hae  ratione.^oniam  quadratum  diametrt  duplum 
eil  quadrati lateris,vt  ad propof.q7.lib,  t.demonjirauimus'. 
Nulla  autem  proportio  dupla  eade  effe  pot.qua  quadrati  nu 
meri  ad  quadratum  numerum, quod  inter  numeros  duplam 
proportione  habentes  nullus  medius  cadat  propSrtionalis-,ut 
in  fcholio  propofZ.lib.S.oflendimusiKon  habebunt  quadra- 
tum diametri,^  quadratum  lateris  proportionem,quM  nu- 
merus quadratus  ad  numerum  quadratum. ^are  ex  vlti- 
ma  parte, hutus  theorematis  , eorum  latera,  nempe  diame- 
ter,^ latus  in  vno  eodemque  quadrato, longitudine  inter  fe 
funt  ineommenfurabilia.Hoc  etiam  nos  demonllrauimus  in 
fcholio prepof  7 .lib.s.§luod tamen  clarius  ojlendet  Euclidfs 
propofvlttma  huius  lib.  . , 

* THEOR.  8.  PROPOS.  lo.  ' 
S I quatuor  magnitudines  propoitioT 
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naics  fucrintjprima  vero  fecundae  fuerit  c6 
menfurabilisj&  tertia  quartae  commenfura 
bilis  erit.Et  fi  prima  fecundx  fuerit  incom- 
menfurabilis  j & tertia  quartae  incommen- 
furabiliserit. 

SINT  proportionales  quatuor  magnitudines  A, 

B, C,Djlitque  A>prima  fecundae  B,  comenfurabilis  . Di- 
co &teniam  C,quartas  D,commenfurabilem  efle.^o- 

niam  enim  A,&  B,  inter  fe_> 
A > commenfurabiles  funt,  | ha-j 

B ! I bebit  A,ad  B,  proportionem, 

^ numerus  ad  numerum,' 

3>  !(•%*•  nempe, quam  E, ad  F:  Ponitur 

I ' autem  vt  A, ad  B,  ita  C,ad  D: 

Igitur  & C , ad  P « proportionem  habet, quam  numerus 
E, ad  numerum  F.b  Quare  C,&  D, commenfurabiles  in- 
ter fe  funt.  ' • ♦ V, 

S E D fit  iam  A , ipfi  B , incommenfurabilis.  Dico  & 

C, ipfi  D,efTeincommenfurabilem. Quoniam  enim  A,  & 

Btincommenfurabiles  funt,c  non  habebit  Asad  B,propor 
tionem,  quam  numerus  ad  numerum : Ponitur  autem  vt 
A,  ad  B , ita  C , ad  DJgitur  nec  C,ad  D,proporti6nem 
habet,quam  numerus  ad  numerum,  d (^are  C,&  D,in- 
commenfurabiles  funt  inter  fe.  Si  quatuor  ergo  m^ni- 
tudines  proportionales  fuerint,  &c.  Quod  eratoften- 
dendum.  ' ^ ' 

SCHOLIVM» 

^OD  fi  qu»tH»r  frofofiu  magnitudin  es  fuerint  linee, 
frimn  autem  feeunde  eemmenfurabilis  fuerit  longitudine, 
erit  tertia  quarte  longitudine  commefurabilis,  vt  ex  de- 

monHratione  huius  theorematis  apparet.Eodem  enim  mo- 
de ofiendemus,po  ferior  es  duas  proportionem  habere  numeri 
ad  numerum.^ua're,vt  in  feholio  propof,  ^.huius  lib.  ^ti- 
musjongitudtneeemmenfitrabilesfunt,  * 

SI  autem  prima  fecunde  fuerit  epmmenjurabil  is  poten- 

^ tia  tantum,erit  ^ tertta  quarte  potentia  tantum  eommen- 
I fur  abii  is 
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fur)$bilis.Repe/atMj^  enim  endem  figur».§lu$ni»m  igitur  Ay 
eommenfitrubilis  efi  petentis  ipfi  S , ierunt  eurum  g.def, 

dratu  ccmmenfursbiliuyb  uc proptereu  proportionem  hsbe^^h^Aeci, 
bunt  qua  numerus  ud  numerum.c  Eii  sutemyVt  quudratU 
ex  A,ad  quudrutum  ex  Byitu  quadrutum  ex  CyUd quudru 
tum  ex  D.  ( quod  quatuor  lines  prepofits  AyByCyDypropor- 
tionules  finty&  eurum  quudrutufigurs  fimiles  fimtliterque 
defcripts.)lgitur  ^ quudruta  ex  CyDy  proportionem  hube~ 
buntyquum  numerus  ud  numerum.d  §luuro  eommenfuruhi 
liu  eruntyi  Ac  proptereu  lines  CyDypotentiu  eommenfunu- 
biles,  ^uod  uutem  potentiu  tuntum  fint  commenfurubilety 
itu  muniftftum  fet»  §^uonium  reBs  AyBy  Cum fint  eommen 
furubiles  potentiu  tuntumy  longitudine  incommenfitrubiles 
funt:nen  erit  eurum  proportio , qus  numeri  ud  numerum  y 
vt  in  fcboli» propofi  7. huius  lib.docuimusyAc  proptereu  ne- 
que CyDyproportionem  hubebunt  quum  numerus  ud  nume- 
rum.Longitudine  ergo  ineemmenfurubiles  funt  CyDytx  fcho 
lio  prepof.  %, huius  lib.Sunt  sute  potentiu  eommenfurabiles 
vt  oflendimus : Igitur  potentiu  tuntum  funt  commenfuru- 
biles.  §lued  efi  propofieum, 

EADEM  rutione  y fi primu  feeunds  fit  ineommenfu- 
rabilis  longitudine  tuntumyorit  ^ tertiu  quurts  longitudi- 
ne tuntum  incommenfurubilis.  Num  fiAyt^B  yfint  longi- 
tudine tuntum  incommenfitrubiles  i erunt  ipfarum  potentis 
eommenfurabiles  i uc  proptereu  ipfs  potentiu  tuntum  cem 
menfurubiles  erunt.  Igitur,  vt  nunc  oflendimus , erunt 
quoque  reBaCy  Dy  petentia  tuntum  commenfurubilety 
Ae  idcirco  longitudine  tantum  incommenfurubtles  erunt» 

§luod  efi  propofitum . 

BVRSys  fi quutuor  mugnitudinu  priores  dus  fuerint  li 
nesydus  vere  reltque  fuperficiesyvel foliduifequetur  nihilo- 
minusyfi  lines  fint  longitudine  eommenfurubilesyvel  incom 
menfitrabileSyt^  reliquus  duas  magnitudines  cimenfiurubi 
lesyvel  incommenfurubilet  eJfie.Si  enim  lines  logitudine fint 
eon^enfurubilesytrit  eurU  proportioyqus  numeri  ad  nnme- 
runfiexijsyqus  in  fcholio propofi^. huius  lib.docuimus.Cum 
ergo  habeant  reliqus  dus  magnitudines  proportionem  eun- 
demyquum  linenyorit  quoque  illarum  proportio,  qus  nume- 
ri ud 
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KtiainumtfHmiAattjueade» 
Al  ll■llll^|  „ eommtn  fur  abiles  erant,  sive- 

^ re  Une,A  longitudine  intemme- 

p I fint  y fi**f  potentu 

comthenfurnbiles  exijiantyjiue 
non  ; non  erit  eurum  propor- 
tioyquA  numeri  ud  numerumyVt  cbnftut  ex  fcholio  propof.7. 
huius  lib.  Igitur  neque  reliquarum  duarum  magnitudinu 
eandem  cum  illis  proportionem  habentium  , proportio  erit j 
que  numeri  ad  numerum  . b intommenfuraitles 

erunt . §luodeJl  propefitum.  ■ 

EODEM  modo^  priores  dut  magnitudines  fuerint  fu 
perfieieSyVel  folida^pofleriores  vero  dueylinetydemonfirabi- 
musyfi  planuy  vel folida  commenfurabiliafint , vel  incom^ 
menfurabilia, lineat  longitudine  comme nfurabiles  effcy  vel 
incommenfurabiles . Si  enim  planayfolidaue  commenfura^ 
biliaJintyC  habebunt  ipfa  proportionem, quam  numerus  ad 
numerum  . Igitur  ^ linea  eandem  eum  ipfis  ratietiem  ha- 
benteSypreportionem  habebunt, quam  numerus  adnumerii, 
ac  propter  e a longitudine  commenfurabiles  erunt , vt  dixi- 
mus in  fcholio  propof,  6. huius  lib.  Si  vero  plana,  vel  folida 
fnt  incommenfurabilia  y non  habebunt  ea  proportionem, 
quam  numerus  ad  numerum , Igitur  neque  linea  eandem 
cum  ip[is  proportionem  habentes , proportionem  habebunt , 
quam  numerus  ad  numerum  . Ergo  longitudine  incommen 
furabiles  erunt  ,per  ea,qua  docuimus  in  fcholio  propof.%Jju^ 
ius  lib.  §lued  ejl  propofitum  . 

LEMMA. 

D y O S numeros  planos  inuenire,  qui 
proportionem  non  habeantjquam  quadra- 
tus nurperus  ad  quadratum  numerum . 

, INl^ENIAN  Tb^R  duo  plani  numeri  non 
Jt miles, per  eayqua  ad finem  lib. docuimus.  Nd 
huiufmodi  numeri  non  habebunt  proportionem, 
quam,  quadratus  numerus  ad  quadratum  nu 

f . merum. 
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i fcboliopropof,  ^6,  iih.S.demon- 
^^rauimus , Quod  efi  propojitum  \ - ' — 

plure s numeros  inuenire  velimus^ 
^^Mrum  quilibet  duo  propqvtiomm  non  habeat^ 
Muam  quadratus  numerus  ad  quadratum  nume 
^umjumemus  quot-  ' - ^ v . 

\unque  numeros  pri  Ay 3 \B>^,C,7.Di 1 1 3. 

mos  y per  eay  quie  in 

fcboliopropof.  ao.  lib.9.  iradidimustAyBjOi  Dy 
E'  NuUi.n.borum  primorum  acceptorum  pro- 
portionem inter  fe  habenty  ex  febolio  propojj  26. 
fib,  quam  numeri  quadrati  ad  humeros  qua- 
}^rdtos  ycum  nonfintplanif  miles  y vtad  finem 
lib.  8.  docuimus  . • • ' , • ' 

Ii s c H o L I V M,  • ' ' 

►>:  tnutntlonem  numtrorum  pUuorum  »en  pmi- 

^Sum,qui  'videlicet  proportionem  non  hnheantyqud  quadra 
ttts  numerus  ad  quadratum  numerujn,non  reile  quidd  tra 
diderunt  hec  locoyinter  quos  etiam  eft  Federicus  Comandi- 
nus.^od  'Vt  eftendamus,  adducenda  eil  eorum  ratio,  qua 
diSos  numeros  inuenire  conatur . It  a igitur  rem  eetpediut. 

; E X P O N ANTVR  quatuor  numeri  A,B,C,D,ita  vt 
rion  fit /icuc  A,ad  C, ita  B,ad  D,*&  fiat  cx 
AiB,numerus  Ej  & ex  C,  D.  numerus  F.  A,a.  C,  i* 
Perfpicuum  igitur  eft  E ,F,  numeros  pia-  B,  6,  Dj  1 6. 
no^efie>planQs  autem  difiimiles;  quonia 
latera  proportionalia  non  fiint  . quod  fa-  £,12.  F.48. 

cere  oportebat*  . 

HAEC  e(l  eorum  rati»  inueniendorum  numerorttm  pia 
Horum  non fimilium.  Errant  autem  buiufmodi  interpretet, 
quia  ftpe  nunstro  iHnenti  numeri  fecundum  ecrum  do&ri- 
nam, plani Jimiles  funt.T^am  numeri  ex  eorum  demenSlra 
tione  inuentiy  j t,t^  qS.funt plani fimilesy  cuheproportioni 
habeant,quam  quadrati  tmrnori  1 6.1  totaque  prior  nu 
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mtTHS  latet»  habeat  J.(5*  4 • proportionalia  lateribus  pofte 
rioris  6.  & 8.vt  confiat  j quamuis  latera  prioris  ab. illis  af 
fumpta  a.  d.  non Jint  pro^rtionalia  lateribus  poflerioris 

acceptis,  j.  6*  Satis  enim  efi,  vt  duo  numeri  plani  fint 

(imiles , aliqua  duo  latera  vnius  proportionalia  ejfe  quibuf 
dam  duobus  lateribus  alteriust  non  autem  requiritur , •vt 
quacunque  duo  latera  vnius  proportionaliafint  quibufcun 
que  duobus  lateribus  alterius.qua  de  re  plura  fer  ipfimus  in 
defin,  2 1 . lib.f.  in  fcholio prspof.  . lib.  8, 

. PROBL.  . 3.  PROPOS.  II. 

PROPOSITAE  rc6ix lineas inueni- 
rc  duas  reflas  lineas  incommenfurabilcs , 
alteram  quidem  longitudine  tantum;  altc- 
ramvero  etiam  potentia. 

SIT  reila  propofita  A,  cui  primum  inucfilcnda  li 
nea  incominenfurabilis  longitudine  tantum . Inuenian- 
turj  per  lemma  prafcedens duo  numeri  B,  & C,  propor 
donem  non  habentes » quam  quadratus  numerus  ad  qua 
dratum  numeru:Deinde  ex  corollario  propof.  6.  huius 
v/  P . g Bito.  hb.  reperiatur  linea  D,  ad  cuius 
jr  I — quadratum  Rc  fe  habeat  quadratu 

D ' ' i"!  Q f X Aj  vt  numerus  B,  ad  numerum 

C . Dico  D,  eflfe  ipfi  A,  incom  menfurabilem  longitudi- 
ne tantum . Quod  enim  A,  & D, longitudine  fint  incom- 
menfurabiles , ita  probabitur.  Quoniam  eft  quadratum 
ex  A , ad  quadratum  ex  D,  vt  numerus  B,  ad  nume- 
rum C}  non  eft  autem  proportio  B,  .ad  C , qu*  numen 
quadrati  ad  numerum  quadratum  i neque  qu^adratum  ex 
. I A,ad  quadratum  ex  D, proportionem  habebit  quam  nu 
ip.dec,  j quadratus  ad  numerum  quadratu , a Igrimr  rect 
A,  &D,  longitudine  incommenfurabiles  funt.Q^od  au- 
tem tantum  longitudine  fint  incommenfurabiles , patet. 
' I Cum  enim  quadrata  ex  A j&  D, proportionem  habeant, 

liC  quam  numerus  b, ad  numerum  C,l>  ipfa  cqmenfurabiln 

^ «runt.Sunt  ergo  re«ft»  A,  & D,  ex  definitione  potenua 

com- 
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commenfurabiles  .Quare  longitudine  cantum  incom- 
menfurabiles  funt . 

SIT  iam  eidem  redi*  propo/it®  A,  inuenienda  linea 
incommenfurabilis  16gitudine,&  potetia.  a Inueniatur 
reda  E,inter  redas  A,&  D, longitudine  tantum  incom- 
furabiies^niediaproportionalis.Dico  EjipA  A,incomme 
furabilem  elTe  longitudine,&  potentia . Quoniam  enim 
eft  quadratum  ex  A, ad  quadratum  ex  Ejper  coroU.  pro- 
pof.  xo,  lib.  6.  vc  A, ad  Di&  A, incommenfurabilis  eft  16 
gitudine  ipfi  D,  vt  iam  eftoftcnfumrb  erit  & quadratum! 
ex  Ajincommenfurabile  quadrato  ex  B. Quare  red®  A,| 
E,ex  definitione, potentia  funt  incommenfurabilesj  ac! 
proinde  ex  coroll.  propof.  9,huius  Iib.&  omnino  longi- 
tudine incommenfurabiles  funt . Eft  igitur  E, ipfi  A,  ineo 
menfurabilis  longitudine  & potentia . Quocirca  'propo 
tx  redas  line®  inuenimus  duas  redas,&c  .Quod  erat  de 
monftrandum.  ' : 

) * 

. SCHoLlVAt.  


^ 7 igitur  r$3a  Ay  fropefitu  fiatuutur  RatiMuiit » itu 
vt  »b  *u  menfuru  CAtermrum  fumantur  j erit  re^4  D , 
per  defi.6.R»tionulit,  qui»  potenti»  illi  eft  comenfurubilis, 
licet  eidem  longitudine  incommenfurubilisfit.At  vero  E, 
lrr»tion»lis  ex  defin.7,cum  R»tien»li  A^  incommenfurabi 
lis  fit  longitudine  , ^potenti». 

C AE  T E RV  M ex  demonftratione  huius  theoremntit 
liquide  conflit  ^ re£l*m  mediam  proportionalem  inter  duae 
redas  potenti»  tantum  commenfurabiles  ^ vel  quod  tdem 
edftnter  duas  longitudine  tantum  incommenfurabilesf  effe 
vtrilibet  illarum  ineommenfurabilem  longitudine  & pote- 
tiayatque  adeo  appellari  Irrationalem  jfi alterutra  tllarit 
ftatuatur  Rationalis.  Ex  eo  enim  quod  reda  AyDyfunt  lem 
gitudine  tantum  incommenfurabiles  , vel  commenfura- 
bilec  potentia  tantum  y demonftrauimus  redam  £,  tnter 
illas  mediam  proportionalem  ejfe , ipfi  incommenfurabi- 
lem  longitudine  , petentia  j Eedemque  argumen- 
to oReudemus  y eandem  longitudine  > potentia  ipfi 
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Difjfe  incovimenfurabilem.Cum  enim  teils.  D , E , A tfini 
A , I E,  1 0.  cotinue  proj>ortionAlet,erit  ex  coroll. 

E '*•  * propof,zo.ltb,6.  'vt  (quadratum  ex  D, 

D ' * C,  6.  ad  quadratttm  ex  £,  ita  relia  Z)  « ai 

reciam  A:Ei2  autem  reSla  D,  re^A  A,  incemmeu/krabilis 
longitudine . a Igitur  quadratum  ex  D,  quadrato  ex  E, 
inccmmenfurabile  erit . ^jtare  reUe,  D,c^  defin.incb 
menfurabiles  funt  potentia . atque  adeo  longitudine,  per 

coroU.propof.  g huius  lib.  ^ 

IT^ceaioibus  vulgatis  prAponijur  htc  vndecima  prepofi  [ 
tio  a Theotte  prope/itioni  decime  precedenii : quod  errore  li- 
brariorum jatium  ejfe  puto,  cUrn  fecunda  pars  huius  ex  pra 
cedeti  propojitione  decima  demoliretur, vt  ex  diclis  apparet 

THEOR.  9.  PROPOS.  12. 

V 

Oy AE  eidem  magnitudini  funt  comcil 
furabilcs3&  inter  fe  iunt  commenfurabiles. 


'A-oH. 


SIT  vtraq;  magnitudo  A, B, magnitudini  C,commen- 
[furabilis.  Dico  & A,B,  inter  fe  effe  commenfurabiles . 

eiiini  A,  oc  C>fint  commenrurabiles  > b habebit  A, 
ad  Cjproportionem  , quam  numerus  ad  numerum : ha- 
beat quam  nuinerus  D,ad  numerum  E.Rurfus'quia  C,B, 
commenllirabilcs  funt,  habebit  quoque  C,ad  B,propor- 
rionem , quam  numerus  ad  numorum  : habeat  quam  nu- 
merus F , ad  numerum  G,c  fumanturque  tres  numeri 
HjI.K»  niinimi  deinceps  proportionales  in  proportioni- 
bus D,  ad  E<  6:  F,  ad  Gifitque  H,ad  I,  vt  D,ad  E,hcc  eft, 

vt  A>  ad  C:  & I, 

Ai I D.  IO.  E,  8.  ad  K>  vt  F ad  G , 

Ci 1 F,  A.  G,  5.  hoc  cfl,  vfC  , ad 

— : 1 4-K,6,  B.  Quoniam  igitur 

eft  A,  ad  C,  vt 
H,ad  I,  & C,  ad  B,vt  Lad  Kj  erit  ex  aequo  A,ad  B , vt  H, 
ad  K,  numerus  ad  numerum . Quare  A,B,proportioneni 
d<f.dec.  habentes , quam  numeri  H,K>  d mter  fe  commenfttrabi 

1 ; ^ ~ les 
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jies  fune  . Quae  ergo  eidem  magnitudini  commenfura-  ' 
biles  funtj  &c*Quod  demonftrandum  erae. 

SCHOLTVM. 
fi magnituiines  AtB^C^fint  linet^atque 
By  ipfiCy  longundine  commenfurabiles  exiflant  y erunt 
quoque  A,  & £>  inter  fe  longitudine  etmmenfurubiles , vt 
eonfiat  ex  detnotifirutione  theorematis  y quin  eodemmodo  , 
oflendemus  ^ lineas  Ay^  By  proportionem  habere  y quam 
habet  numerus  Hy  4d  numerUm  K\  §luare  longitudine  cem 
menfarabiles  erunt , vt  ad  propof.S.dtximus , Si  veroAy& 

By  fuerint  ipfi  C y potentia  commenfurabiles  y licet  eidem 
longitudine  fint  ineommeufurdbiles , demonflrabuntur  eo- 
dem modo  & inter  fe  commenfurabiles  potentia.  CS 

enim  Ay  (^.C, fint  potentia  commenfurabiles  y a erit  qua-  ii^.dec 
dratum  ex  Ay  ad  quadratum  ex  Cy  vt  numerus  ad  nume- 
rum i nempe  , vt  Dyud E, eum  quadrata  ex  AyCyper  defin. 
fint  commenfurabilia  , Eodem  modo  erit  quddratum  ex  Cy 
ad  quadratum  ex  By  vt  numerus  ad  numerum , nimirum 
vt  F y ad  G i b Sumptis  ergo  in  eifdem  rationibus  D y ad  Ey 
F»ad  Gytribus  numeris  minimis  Hy  /,  2C , deinceps  pro- 
portionalibuserit  rurfum  ex  equo  quadratum  ex  A y dd 
quadratum  ex  By  vt  numerus  Hyftd  numerum  K.<^  §luare 
quadrata  ex  Ay  & ByComonfurabilia  funt  j atq^  adeo  linea  ^^‘dei 
AyBy  'potentia  comenfurabiles  . Non  tamen  ex  hoc  fequitury 
Ay  (^Bypot  entia  tatum  effe  commen/urabiles.PoJfunt  enim 
ejje  dUa  linoty  longitudine  inter  fe  commenfurabiles  , licet 
vtraque  cUipiam  alteri  linea  potentia  tantum  fit  commtn- 
furabilis ; qUales  funt  dua  Rationales  longitudine  intei  fe 
commenfurabiles  , potentia  vero  tantum  Rationali  expo- 
fita  commenfurabiles  y quas  quidem  inueniemus  pofiea  ih 
fcholio  1.  propof.  tq. huius  Itb. 

SED  tir  conuerfum  quodammodo  huius  theorematis  de- 
t monftrabimus  hoc  modo . i ^ 

S I fint  eluse  magnitudines  commenfu- 
rabiles , altera’  vero  fit  vni  cuipia  comefu^ 
rabilisjerit  & reliqua  eide  comenfurabilis. 
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SINT  e»im  B^eommen~ 

A furubilesjfitque  Aj  ipfi  C,cemmen. 

C - — fur  Abitis.  Dico  ^ B,  eidem  C,  com- 

B .......  memfurubilem  ejfe.  Cum  enim  tum 

Bjquum  Ciipfi  Ajiteommen/umbi 
IfSi  erant  quoque  B,c^  C,  ex  hoc  theoremate  > inter  fe  eom- 
menfur abites  , (Jluod  eft  propojitum . 

I ^VOD  fi  magnitudines  AiBiC^fint  linetj(^  AiB,cem- 
menjurabiles  longitudine aurem  A^ipfi  Cycommenfitra- 
bilis  longitudineierit  & B^reliqua  eidem  Cylongitudine  co- 
menfurabilis.  Nam  cum  tam  Byquam  Cyipfi  Aylongitudine 
fit  oommenfurabilisytrunt  etiam  ByCyinter/e  cemmenfura- 
biles  longitudineyvfoliendimus , At  vero  fi  linea  Ay  & By 
potentia  tantum  fint  commen/ur abites  y^Ay  ipfi Cy  com^ 
menfurabilis fiue  longxtudiney^  potentiuy  fitte  potentia  /«- 
tum,celligemus  quidem  eodem  argumentOy  reliquam  By  ei- 
dem Cypotentia  effe  commenfurabilemyquia  •vtraque  B , C, 
ipfi  A y hac  ratione  potentta  eft  eommenfurabilis  ex  hypo- 
thefi.Non  autem  colligere  licebityfi  Ayipfi C,  commenjura- 
bilis  fit  longitudineyreltquam  Byeidem  Cylongitudine  com-j 
menfurabilem  ejpfyquia  nonvtraq.  ByCyipfi  A longitudine 
eommenfurabilis  efiyfed  Cy  quidem  longhudinty  at  vero  By 
\ potentia  tantumyVt  ex  hypothefi  conflat. 

THEOR.  IO.  PROPOS.  13. 

S I fint  duse  magnitudines , & altera_» 
quidem  eidem  fit  eommenfurabilis,  altera 
vero  incommenfurabilis.-Incommenfurabi- 
les  erunt  magnitudines . 

SINT  duae  magnitudines  A,  & B,quarnm  A , fit  ipfi 

A I- — t CjCommenfurabilis  > & B , eidem  C, 

C I i incommenfurabilis.Dico  A,  & B,in- 

B * ' f ter  fe incomenfurabiles  effe.  Si enim 

B,  dicatur  effe  comenfurabilis  ipfi‘Ai 
cum  eidem  A,commenlurabiJis  ponatur  Cj»  erunt  B,& 
Cjinter  fe  commenfurabiles.quod  eft  abfurdum . poni- 
tur enim  B,ipfi  Cjincommenfurabilis . Non  ergo  B > ipfi 
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A, commcnfurabilis  elhQuare  fi  /?nt  dua?  magnitudines, 
& altera  quidemj&c^Quod  erat  oftendendum. 

S C H O L I V M. 

S l magnitudines  By  C 3 Jint  hnety^  Ay  quidem  ipfi 

Cylongitudine  commenfurabilisyat  Byeidem  Cyinc  ommtnju 
rabitis  longitudine'yerunt  Ay^  B,longitudin«  incommenfu- 
rabiles.Si  enim  longitudine  commenfur abites  ejfenty^  often. 
deremus  quoque  ByC,eJfe  inter  fe  longitudine  commenfurabi 
les.^ cum  hoc  pofitOyVtraque  ByCyipfi Aycommenfurabilis  ef 
fet  longitudinejquod  nen ponitur. Pari  ratione^  A,ipfi C, 
potentia  Jit  cemmefur  abitis  yftue  tantumyjiue  etiam  longitu 
dineyatvero  B,eidem  C,potentia  incommenfurabi lisierunt 
Ay& Bypotentia  incommenJuratiles.Si  enim  ejfent  commen 
fur  abitet  pot/ntiayejfent  quoque  B,&  Cypotentia  commenfu 
r abites.  ( cum  hoc  peJitOy  vtraque  B,  C.tpji  Aypotentia  effet 
commenfurabitis.)  ^od  efl  abfurdum.Ponitur  enim  Byipji 
Cypotentia  incommen/ur abitis, 

^IV  ON  t A M vero  hac  proportio  i j , apud  Theonem 
lemma  ejiyfity  vt  pojihac  in  noHra  editione  numerus  propofi 
iionum  Euclidts  differat  ab  eoy  quem  Theon  /equitur, Reli- 
quimus enim  dedita  opera  ordinem  ac  feriem  Theonis  hoc 
locoyquia  d iuniortbuSyCr  peritioribus  Ceotnetris  hoc  theore 
ma  in  numerum  propo/itionum  Euclidis  iam  efl  afcitum, 

THEOR.  II.  PROPOS-  14. 

SI  fint  du^  magnitudines  commenfurabi 
les;  altera  aute  ipfarum  magnitudini  cuipia 
incommenfurabilis  fuerit:Et  reliqua  eidem 

incommenflirabilis  erit. 

SINT  duae  magnitudines  commenfurabiles  A , & 

B, quarum  A,incommenfurabilis  fit  alteri  cuipiam  C.Di 

co  & B, eidem  C,efle  incommenfurabileiU.Nam  fi  B,  di- 
catur efle  commenfurabilis  ipfi  ^ . 

C, ac  propterea  & C,  ipfi  B;cum_j  ^ , 

& A , ipfi  B , ponatur  commenfu-  — • 

rabilis  i b erunt  & A,C,  inter  fe— » 

com- 
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commcnfurabiles.Quod  eft  abfurduiji.Ponitur  enim  A , 
ipCi  C,  incommenfurabilis.Non  ergo  C,  commen- 
Airabilis  eft.^uare  fi  /incdu?  magnitudines  commcnfu- 
rabiles,&c.  Quod  demonftrandum  erat . 

S C H O L r V M. 

HIC,  quoque,fi  magnitudines  A^^^C^fint  linea^^  AyBy 
commenfurabiles  longitudtne\fit  autem  A,if>Ji  C,Jiue  longi~ 
tudine  tantum, fiue  longitudine  & potentia  incommenfura- 
btlis ierit  (^  BiOidem  Cy  longitudine  incommenfurabilis.  Si 
enim  By  ^ C,  ejfent  longitudine  commenfurabiles  , a ejfept 
quoque  Ay{^C,  commenfurabiles  longitudine  . ( cum  hoc 
poJttOyVtraqueAy&CyipfiBylohgitudine  effet  commenfura- 
bilis . ) ^uod  eli  abfurdum.ponttur  enim  Ayipfi Cy  longitu- 
dine incommenfurabilis. §^uod  fi  A y& By  commenfurabiles 
\fint  potentia  tantunty^  Ayipfi Cypotentia  incofnmenfurabi 
lisyCoUigemus  eodem  modoyf^  ^tipfi  Cypotentia  incemmen- 
furubilem  ejfe.  Alias  fi  B,  C,  potentia  ejfent  commenfurabi- 
les‘y^^  AyCypotentia  commenfurabiles  ejfent. (cum  hoc  pofi\ 
tOyVtraque  A yCy  ipfiBy  potentia  ejfet  commenfurabilir.  ) 
^tod  non  ponitur, 

COLLI  GVNT  porro  ex  hoc  theoremate  interpretes 
Euclidis  fequens  theorema  ad  ea  j qua  in  hoc  lib.  demon- 
\firantur, perutile. 

QV AE  incoiximebfurabilibus  funt  com 
menfurabiles,  & inter  fe  incommenfurabi- 
les  erunt. 

SINT  duA  magnitudines  incommenfurabiles  Ay  By  qui~ 
bus  commenfurabiles fint  Cy  & Dynempe  Cyipfi  Ayi^  Dyipfi 
B.Dico  C y ^ Dy  inter  fe  incommenfurabiles  eJfe.§luoniam 
C 1 ■ ' ■ ■ " * enim'Ayt^  CyCommenfurabiles 

Al  ponunturyt^  eji  Ayipfi  B, in  com 

, I * I menjurabilis;  c trit  quoque  teli 

' qua  Cy  eidem  B , incommenfu- 

rabilis^Kurfus  quia  Dy(^  B, commenfurabiles  ponuntur j ^ 
eli  Byofienfa  ipji  Cyincomme furabilisyd  erit  ^ reliqua  eidi 
Cyineommenfurabilis ,§luod  efl  propofitum. 
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S / autem  magnitHtttnes  ji]  B,  C,  D,/int  line*,(^ 
vel  longitudine  tantum  incommenfurabiles,  vel  longitudi- 
ne potentia-, Jint  autem  C.D,ipfis  A,B,  longitudine  com- 
tnenjurabilesierunt C,^  D,eodem argumento,  longitudine! 
incommenfurabiler . Si  vero  A,&  B,  incommenfurabiles 
fiat  potentia,  ip^s  potentia  tantum  commenfur  abile  s C,  » 
& Diofiendemusjtmiliur  C,^  D.pottntia  ejfe incommen- 
furabiles } vt  'perfpicuum  eji . 

' 'LEMMA,  ' 

' DVABVS  datis  re<5bis  Jineis  inaequali- 
bus 5 inuenire  id , quo  maior  plus’  poteft , 


quam  minor . 

§1]^  A M VIS  id,quod  lemma  hoc  proponit^ 
‘oflederimus  antea  ad propoft^jM.iAam? quia 
bic  breuius  ex  ys^qua  tradita  funt  in  lib.^.^  4. 
demonsiratur^  non  inutile  iudieauimus,  id^boe 
loco  aliter  efficere . Sint  ergo  data  dua  reBa  'li- 
nea inaquales  A B yct  C,  qua^, 
bum  AB,  maior,  oporteatque  ^ "E 
inuenire,  quo  A B,pluspoJfit  ' 

quam  C.Diuifa  AB,  bifaria 
in'D  idefcribafur  ex  centro  ' 

D t ^ interuallo  D A , vel  D B » femicirculus 
^EB,^  in  quo  aptetur  reBa  AE,  ipfi  C,  aqua- 
lis,iungaturq;  reBa  E B.  Dico  reBam  AB,  plus 
pojfe  quam  C , quadrato  reBa  EB.  Cum  enim 
angulus  E,  in  femtcirculp  reBuspt ; ^ erit  qua 
dratum  ex  AB, aquale  quadratis  ex  AE,  EB; 
atque  idcirco  AB, plus  poterit  quam  AE,hoceJl, 
\quam  C,  quadrato  reBa  EB . Quod  eflpropofi- 
tum,..  Similiter 


aU^uar 

ti. 

c 47.pr< , 
mi. 
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D V A B V S datis  rcdtis  lineis  fiue  ae- 
qualibus 5 liue  inaequalibus  y inucnire  re» 
(^am  5 qucc  illas  poteft . , ' 

HOC  etiam  tradidimus  ad  propof,  47.  lib, 
j.Sint  ergo  in  eadem  figura  data  dua  reSiaAE, 
. EB^quofi coniungantur  ad  angulu  re{luE,po 
reSia  du^a  AB,  * quippe  cum  quadra- 
tum ex  AB, aquale  fit  quadratis  ex  AE , EB. 

xTiih  THEOR.  12.  PROPOS;  15. 

Xij. 

S I quatuor refise  lineiE  proportionales 
, fuerint,  prima  vero  tanto  plus  poflit  quam 
fecunda,  quantum  eft  quadratum  re<5x  li- 
nese  (ibi  commenfurabilis  longitudine : Et 
tertia  tanto  plus  poterit  quam  quarta,qua- 
. ' tum  eft  quadratum  redtselinese  libi  longitu 

dine  commenfurabilis  , Quod  fi  prima_. 
. tanto  plus  poflit  quam  fecunda  , quan- 
tum eft  quadratum  redae  lineae  fibi  incom- 
menfurabilis  longitudine : Et  tertia  tanto 
plus  poterit  quam  quarta  , quantum  eft 
t quadratum  redae  lineae  flbi  longitudine»^ 
incommenfurabilis . 

I t 

SINT  quatuorre^latlincar  proportionales  A,B,C,Dj 
poflStque  A,  prima  plus  quam  B , fecunda,  quadrato  re- 
da- E;  & C,  tertia  plus  poflit  quam  D,  quarta,  quadrato 
redaf  F.  Dico,  fl  E,  commenfurabilis  flt  longitudine  ipfl 
A ; &:  F » commenfurabilem  cfle  longitudine  ipfi  C Sil 

, vero  I 
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vero  E , fic  longitudine  incommenfuribilis  ip/i  A j & F>j 
ipfi  C , longitudine  incommen-  ^ . 
uirabilem  efle . Quoniam  enim  ^ ~ ' 

eft  vt  A,ad  B,  ita  C>  ad  O ; a erit  ^ ^ ’ 

a ue  vt  quadratum  ex  A , ad  j 

ratum  ex  B,ita  quadratu  m D i ■ • ■■■'. 

^ C,ad  Quadratum  ex  D.  Eft  au  _ l 

tem  quadratum  ex  A , a?quale„» 
quadratis  ex  B,  E>  per  hypothefim  j & quadratum  ex  C>j 
quadratis  ex  D , F.  Igitur  erunt  quoque,  vt  quadrata  ex 
B,£,ad  quadratum  ex  B,ita  quadrata  ex  0,F,  ad  quadra- 
tum ex  D:Et  diuidendo,  vt  quadratum  ex  £,  ad  quadra- 
tum ex  B,ita  quadratum  ex  F,ad  quadratum  ex  D j b Ac 
propterea  erit  etiam  vt  re^la  E>ad  re^lain  B , ita  redla—» 
F,ad  redam  Dj  conuertendoque  vt  B,  ad  E,  ita  D , ad  F. 
Quia  igitur  eft  vt  A.ad  B,ica  C,ad  Dj&  vt  B,ad  E,  ita  D, 
ad  Fjerit  quoque  ex  atquo,vt  A,ad  Edta  C,ad  F.Quare  /i 
A,eft  longitudine  commenfurabilis  ipft  E,erit  quoque^ 
Cdpft  F, longitudine  coramenfurabilis:Etft  Adongitudi 
ne  eft  incommenfurabilts  ip/i  E, erit  & C,ipfi  F,  incom- 
men/urabilis  longitudine,vt  in  fcholio  propof.  icxhuius 
lib.tradidimus.Si  igitur  quatuor  redae  lineae  proportio- 
nales fuerint, &c.C^od  eratdemonftrandum. 

SCHOLIVM.  , 

EODEM  argumento  ofiendemusj/t  Ey  fotentia  tamtu 
eommeafitralfilis  fuerit  tffi  Ai^F  y pototetia  tantum  ip{i\ 
C , e fi  eommenfurabilem , vt  coniiat  ex  ys , ^m4  infebolio 
frtpof  l».  huius  lib. feri fjimfis. 


THEOR.  15.  PROPOS.  16. 

SI  dvLX  magnitudines  commcnfurabi-| 
les  componantur  j & tota  magnitudo  vtri- 
queipfarum  commenfurabilis  erit.  Quod 
fi  tota  magnitudo  vni  ipfarum  commen- 
furabilis fuerit ; & qua?  a principio  ma- 

gnitu-  , 
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gnitudines  commcnflirabiles  erunt. 

QOMPO^ANTVR.  dua»  magnitudines  commenfura 
biles  ABjBC.Dico  totam  quoque  magnitudine  AC,vtri- 

que  ipfarum  AB,B  Cjcommenfu- 
^l.dee.  Ai  1-1  I iC  rabilem  elTe.aSic  enim  ipfarum__* 

A B,  B C,  communis  menfura  D . 
b i.fre.  Quonianv  igityr  D > i pfas  A B , B C , metitufjb  metietUr 
quoque  D, totam  AC,ex  ipfis  compofitam.Cum  ergo  D, 
A3  metiatur 'AC, &^erunt  AC,AB,commenfurabiles:  Si-' 

' militer  cum  D.metiatur  AC,&  BC;erunt  & AB,BC,c6- 
menfurabiles  j Ac  propterea  A C , vtrique  iprarum  A B, 

^ BCjCommenfurabilis  erit. 

Sed  iamtotaAC,ex  ab,  BC.  compofitacommenfu- 
, rabilis  fit  alteri  ipfarum  AB, BC, nempe  ipfi  AB.  Dico  & 
^hdeet.  ABjBCjinter  fe  commenfurabiles  efle.c  Sit  enim  D,cpm 
^ munis  menfura  ipfarum  ACj  AB.Quoniam  igitur  D,me- 
titur  totam  AC,&  ablatam  AB;d  metietur  quoque  D,reli 
quam  BC.Quare  cum  D,metiatur  AB,RC,*coramenfura- 
bileserunt  AB, BC, inter  fe.  £odem  argumento  oftende- 
mus  ABjBCiefie  commenfurabiles,fi  AC.ipfiBC,-faerit 
commenfurabilis.Si  duc  igitur  magnitudines  commenfij 
rabiles  compouantur,&c.  Quod  oftendendum  erat « 

COROLLARIVM. 

HINC  fequihir, fi  tota  magnitudo  cx  duabus  compofita,commeti 
furabilis  fit  alteri  ipfarum, cande  & reliqua:  commcnfurabile  efle. 
Vt  li  AC, ipfi  ABjfit  cc'incii('urabilis,eirc  quoque  cande  AC,reliquaE 
EC,commenrurabilcm.Nam  vr  in  pofteriori  parte  theorematis  oft€ 
^ Ium  tlljfcmper  D, communis  menlura  totius  AC,<k  ablatx  jAB,cun»; 
metiatur  totam  AC,&  ablatam  AB, metietur  quoque  reliquam  BC, 
ex  j.pronunciato.Quare  commenfurabiles  funt  AC,  B C>  Quod  cll 
propofiturti . 

XV j.  , THEOR.  14.  PROPOS.  17. 

ix. 

^ SI  du^ magnitudines incormiKnfura- 
biles  componanturjiS^  tota  magnitudo  vtri* 
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que  ipfarum  incommenfurabilis  erit.Quod 
fi  tota  magnitudo  vni  ipfarum  incommen- 
furabilis fuerit  i & quae  a principio  magni- 
tudines incommcnfurabilcs  erunt . 

COMPOn AnTVR.  dii*  magnitudines  incommcnfu 
rabiles  AB, BC. Dico  totam  quoq;  magnitudinem  AC, 
vtrique  ipiarum  AB,BC,  incommenfura bilem  efle . St 
enim  non  eft  vtrique  incom-  ^ 


■4— 4— iC 


menfurabiliSjfitalterrcom-  ^ 

menfurabilis,  li  &eri  pocfft,  i . 

nempe  ip/i  AB, a /itque  D,  communis  menfura  ipfarum 
AC,  AB.QuoniamjgiturD, metitur  totam  AC,  & abla- 
tam ABjb  metietur  quoque  D, reliquam  BCiAc  propee- 
rea  cum  D.metiatur  vtramque  AB,  BC , erunt  AB,BC, 
commenfurabiles.  Quod  efl  abfurdum  . ponuntUr  enim 
incomenfbrabiles.  Non  ergo  comefurabilis  elt  AC,  ipfi 
AB.-Eadeq.  ratione  neq.  ipfi  BC,  commenfurabilis  erit. 
Quare  vtriq.ipfaru  AB,  iJC,  incommenfurabilis  ell . 

SfcD  iam  tota  AC,compofIca  ex  AB,BC,  in^ommen- 
'urabilis  fit  vui  ipfarum  componentium,nempe  ipli  AB. 
Dico  quoque  AB,BC  incommcnfurabilcs  efle.  btenioT 
mrjCommenfurabilesrC  erit  quoque  tota  AC , vteiqu^; 
ipfarum  AB,BC,commenfurabilis.Quodell  abfurdumf 
Ponitur  enim  AC,altcri  ipfarum, nempe  ip^  ABiincom-- 
menfurabilis.Non  ergo  commenfurabiles  funt  AB,BC. 
iodem  a^umento  olfeqdemus  AB,  BC,iucomenl'urabi 
es  efle , flAC,ipfiBC,incommcufurabiiis  fuerit.  Qua- 
propter fl  duae  magnitudines  incomnienfurabiles  com- 
ponantur, &t.Quod  erat  oftendendum . 

COROLLaRIYM. 

SEQVITVR  ex  bis  , (i  tota  tqagnitudo  ex  duabus  compofita  in- 
commenrurabiiis  iit  alteri  ipiarurti , eandem  ik  relique  MKomme 
furabilein  c Re  . Nempe  li  AC,i|itoinmciiiurabiiis  Itt  ipli  AU  , 
quoque  eandem  AC,rcliquz  bC,iiicommeiifurabiic)n  . Si  enim  AC, 
ipfi  BC, foret  commenftiTabir>s  , c0ct  quoque  AC,ex  coroli.przce- 
denvis  propof.  celiqu^  AB,cuimnc»Tuifbihs . C^iodeA  abiurduiui 
ponitur  enim  incommeniurabilis  . Non  eft  ergo  aC,  ipfi  BC,  coin 
menfurabilts  , ied  iiiconimenlurabi-iis  , Quod  eitpropuiitum . 
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S C H O L r V M I. 
PERSPICWM  effjin  duabus  proximis  antectitntihus 
prepo/isioaibusyearumque  coroUar^Syfi  de  lineis  agaturyitp* 
telUgendas  ejfe  lineas  longitudine  eommenfurabilesyvel  in- 
eontmenfurabiles.AJfumitur  enim  ad  vtriufque  propofitie- 
nis  demon Brationem  communis  men/ura  D.t^e.quam  qui- 
dem folum  linee  longitudine  tnter  fe  eammtnfurabiles  ha- 
bentyVt  eu  defin.apparet. 

L E 'M  M A T. 

1 Sl  ad  aliquam  redam  lineam  applicetur 
parallelogrammum  deficiens  figura  quadra 
ta ; Parallelogrammum  applicatum  aequale 
eft  ei  redangulo,  quod  fub  fegmentis  redae 
lineae  ex  applicatione  fadis  continetur . • 
HOC  iemma demonfirammus nos  in fcholio  ' 
propof,  iZJib,6, 

L E M M A I I. 

, DVABVS  datis  redis  lineis  inaequali- 
bus,quarta  partem  quadrati  ex  miilbre  dc- 
feripti  ad  maiorem  applicare,  ita  vt  deficiat 
figura  quadrata. 

' AMV IS  id , quod  hoc  lemmate  proponi 

turyabfolui  pojjit  ex  propof.i%.lib.6.quod  quarta 
pars  quadrati  ex  minore  linea  defiripti  minor  Jit 
reSidgulo  ad  dimidiam  maioris  linea  applicato  , 
deficient  eque Jigur a quadrata^vt  vult  propof.il- 
la  xS.lib.6.boc  efisquadratum  ex  dimidio  mino- 
ris linea  deferiptum ,( quod  quidem  quarta  pars 
e fi  quadrati  ex  tota  deferipti.  > ex  fcholio  pro- 
pof 4.  lib.  2. )'  minus fit  quadrato  ex  dimidia 
parte  maioris  deferipto ; ( quod  quidem  appli 

- - catum 
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vatun?  e fi  ad  dimidium  maioristdejicitquejigu^ 
ra  quadrata. J^luamuisyinquamiabfolui  hocpof 
fit  per  propof.2%.hb.e.libet  tamen  idipfum  bof  in 
loco  curn  aiijs  interpretibus  exequi  ^;a  ratione 
faciliori . Sint  igitur  data  reSia  inaquales  ABy 
CDyquarum  A By  maior fity  ^ 

oporteatque  ad  AB, applica. 
re  parallelogrammum  deji-  f \ 

f/Ur  MkCkOyTblTn7flHT/J  ^ ^ 1 ‘ ^ 

aqualejitqtiarta  parti  qua-  F 

drqti  ex  reSla  C jD,  defcripti.  Se5iis  reEiis  ABy 
C Dybif oriam  in  Ey  ^Fy  defcribatur  ex  centro 
EyCt  inter uallo  EAyVel  EByfemicir culus  AGB; 
(y  ex  ]Ey  perpendicularis  ad  AB  > ducatur  EG. 
Et  quia  tota  ABymaior  ponitur  quam  tota  CDy 
erit  quoque  AEydimidia  ipfius  A)i,bocef}  EGy 
ipfi  AEyAqualisymaior  qua  CF , dimidia  ipjius 
CD.PoJita  igitur  ER y aquali ipji CF , agatur 
per  Hyipjt  AByparalleUHJ ydemittaturqm^ 
lYiLyad  AByperpEdicularisyS' Jit  KL , ipjt  KBy 
aqualis'^  Ac  tand^ perjiciantur  reEiangulu  ALy 
^quadratu  BL.  Dico  par  allegrammu.  ALy  ap- 
plicatum ad  reSid  ABydefciEs Jigura  quadrata 
B LyOquale  ejf e quarto  parti  quadrati  reEioCD, 
Sluanid.n.¥.ly  media  proportionalis  'e  inter  Ak, 
KB  y vt  injcholio propof.i 5 ,lib.6.  tradidimus 'yx 
erit  reEidguluJub  AKy  kB,  hoc  e ftyreEi angulis 
ALyOquale  quadrato  ex  -^7,  boc  efiyquadrato  ex 
EH;^  (efi.n.  ^ly ipJi EUyoqualisyob parallelo- 
gramii  Elyjhoc  Cyquadrato  ex  CF:EJi  aut  qua- 

X z dratum  i 

1 
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"— ^ quadrati  tx  CD  ; quod  qua- 
/ \ dratumexCDfperfebolium 

Ap- ■ j ^ -|B propof,^.  lib,  2.  quadruplum 

C I t i3>  t*  fit  quadrati exCF , Igitur 
F paralie logrammum  A L 'y  ad 

re^am  AB  » applicatum  deficienfqua  qudrato 
'~BL , aquale  e fi  quarta  parti  quadrati  ex  CD% 
defiripti.  Quod  tH  propofitum.' 

0 c 'h  o L i V u 1 1, 

E X hae  lemmuta  abfolnamus  (ji*  hoa  'proh lama,  jmad [a~ 
quitur  y inbnnc  tnadnm , 

D AT  A M redam  lineam  ita  fecare_^, 
vt  redangulum  fub  partibus  contentum,SE- 
qualc  fit  dato  redilineo , quod  tamen  ma- 
ius non  fit  3 quam  quadratum  a dimidia  li- 
nea defcriptum . ' ^ 

st  T enim  raSit  d»ta  ABy(b>  raBilineum  quadcunque, 
cui  aquula  panutur  quadrauum  axC  F y 'nan  mutus  quum 
quudrutum  ax  dtmidiu  AE,isa  vt  lutus  CFyUcn  mutus  fit 
lutara  AE.EduBu  ergoad  AByparpendituluriEG,fitEHy 
aquulis  ipfi  CF.Dainda  uRu  HI ^purullelu  ipfi  A By  damit- 
tutur  IKyparpaudiculuris  ud  AB.^tbus  paruMit  efianda- 
muSyVt  priusyraButtgulum  fuh  purttku*  AKyKByUquula  r/ 
fe  quudrute  ax  IKyhoe  ejl,quudruia  ax  CF  , utqua  udaa  (jr 
raiiilinaa  Uuto , cui  aquula  afl  pofitum  quudrutum  ex  CF» 
§luod  a fi  prepofitum.  Diximus  uutem  y raRiliotum  datum,  ■ 
uom  dabara  ajfe  maius  y quam  quadratum  ax  dimidia  linau 
dafcfipTHUt\quiu fi  maius  ajfet,afiat  quaqua  raBu  CFymaiar 
quum  raBu  EG.^ara  ax  EQy  ubfcindt  uan  pajfet  raSu  ipfi 
CFjaqualis:quo4  rumen  ud  problamu  ajficiendum  requiri-^ 
tur,  vt  ax  de  moujir  attona  muniferum  a fi . 

^ LEMAIA  , 
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SI  dudc  rcdse  inaequales , & ad  ma- 
iorem applicetur  quarta  pars  quadrati  ex 
jminore  deferipti , deficiens  iigura  quadra- 
ta; Non  erunt  reementa',  qmx  cx  applica- 
Ilooenunt,  aequalia-».  v . . . . J 
SINT  dua  rtBjt  inaquales  ABy^  C;  d^  ad 
maiorem  ABiappIicetur  parallcJogrammU  defi- 
eiem  quadratOyfitque  illud  nquaie  quartee  parti 
quadrati  tx  minore  Cydefcripti,ita  vt  DB datus 

It  qmdrati  * quo paraiklogrammum  applUatU 
'ficit.  Dtcd/egmenta  ADy  , ; . P . » 

Byinaqualia  eJJe.Sienim  ' c ^ ~ -l— -i  i 

Dy  D By  fegmenia  dicantur  ejje  aqualia ; cum 
' t^  lemmkte  parallelegrammum  applicat B ad 
Bydeficicr^que  figura  quadrataex  DBydefcri 
aydquale fit,  reBanguh^ fub  ADy  OB  i fit  autf 
lodfub  aqualibus ^ADy  DBy  quadratum ; erit 
Hum  par  alie  logrammum , quadratB  ex  ADy 
fiidio  ip/tus  ABydefcriptUyatque  adeo' ex /cho- 
propoj.^.  libid.  quadratum  eX' AB » quadru* 
93P9  'cri  t ipfiui  parallelogrammi  ; E fi  aut^ 
adratum  ex  Cy.per  bypotbefim  yquadrUplum 
fidempartsllclogrammi  applicat iynempe  quar 
partit  quadrati  ex  C, Igitur  quadrata  re  Sia- 
ri  ex  AB,^  Cyaqualia  funt , atqi  recta  ABy 
Cyuquales.Quodefi ab/urdufh , 'ponuntur, n. 
in^qualesy^  AB, maior. Inaqualia  igitur  funi 
/e^mertUAD,  DB  , Quod  efipropofttum , 

Jf  O C facile  etiam  apparet  ex  conjiructione 
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problematis  in  antectdcnte  lemmatt,  Cumtniud 
abfcijfafit  per  conJiruSiionem^  EBt  aqualirdL 
midiatee  parti  ipjius  CD, nempe  ipfi  C F,  du6iM 


que  HI , parallela  ipji  AB. , tandem  demijja 

perpendicularis  IK,  vt  partes  fa6ia  ex  applica-- 
tione fint  AKyKB\manifeJlum  e fi  AK^KBiJii 
menta  ejfe  inaqualia^cum  AB  An  Vjyfefla  fitb^ 
riamJmmo  hinc  confiat  > prius fegmentum  ma- 
ius ejpsy^ pojler i liStquod  latus  eji  quadratuqub 
farallelogrammum  appheatum  defieiti  minuu 

THEOR.  15.  PROPOS. 

Si  fuerint  dux  rcdx  linex  inxquales,' 
quartx  autem  parti  quadrati,  quod  nt  a mi 
nori,  xquale  parallelogrammum  ad  maice, 
rem  applicetur , deficiens  figura  quadrata, 

in  partes  longitudine  commenfurabiJ^s 
ipfam  diuidatmiaior  tanto  plu?  poterit  qu2 
minorjquafitum  cft  quadratum  redix  linex 
fibi  longitudine  commenfiirabilis.  Quod  fl 
maior  tanto  plus  poflit  quam  minor,quan*^ 
tum  eft  quadrarum  redx  linex -fibi  . longi-; 
tudinc  commcnfurabilis , quaitx  auteiiij 
parti  quadrati,quod  fit  a minori,  xqualeJj» 
parallelogrammum  ad  maiorem  ^pplicc-^ 
tur  , deficiens  figura  quadrata : in  partes 
[longitudine  commenfurabiles  ipfam.  di^ 
uidet.  • V ..  . v.iO 
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SINT  du2  redbe inzquales  AB,&  C ^aarum  ma- 
ior AB,  quartx  autem  fani  quadrati  ex  minore  Cyde- 
fcripti , lemma  fecundum  prxccdentis^ropof.appli 
cctur  ad  AB,parallelogrammum  aequale , & deficiens 
figura  quadrata  , contentum fub  AD,DB,  faciatque 
fegmcnta  AD,DBdongitudine  commcnfurabilia . Dico 
AB, plus  poffe  qua  C, quadrato  ^ T*  £ t».  -a 
line*  loir^tudine  /ibi  commea  Ai  ■■  ■ r T 1 ' ■ «5 

furabilis.  Quonia- enim  perj.  * 

lemma  praecjedetispropof.  AD, maior  eft,qua  DBjdiuida 
nir  AB,bi/a^ia  in£y&  ip/i‘£D,aBqualis  fumatur  £b'.  Quo 
ado , cum  totae  £ A, Hfi, aequales  fint,  8c  ablatae  quoque 
ED,  enint  & reliquae  AF,BD,  xquales.  £t  quia  reda 
AB,diui(a  eB  bi&riam  in  £,  & non  bifariam  ifi  D>  a erit 
redangulum  fub  AD,  DB»  vn^  cum  quadrato  ex  E Dl 
aequale  quadrato  ex  EBj  Ac  propterea  quadruplum  re- 
dan^li  fub  AD , DB  , & quadrati  ex  £D , xquale  erit 
quadruplo  quadrati  ex  £B , E(1  autem  quadruplo  reda 
^li  fub  AD,  DB,*qualc  quadratu  ex  C;(Ponirur  enim 
redangulum/lib  AD.DByxqualequarrx  parti  quadrati 
ex  C,)&  quadruplo  quadrati  ex  ED, xquale  eft  quadrat 
tum  ex  FD,(  quadratum  enim  ex  FD , quadruplum  eli 
cx  /cholro  propof.4ltb.a.quadraii  ex  £k>,cum  FD , du- 
plf  /it  ip/ius  £D,)  & quadruplo  quadrati  ex  eB,  aquale 
eft  quadratum  ex  AB,fquod  quadratum  ex  AB,  quadru- 
plum/it  per /choliu  propofi4.  lib.i. quadrati  ex  F.B,dimi 
diata  parte  ip/ius  AB  Jlgitur  & quadrata  ex  C , & fD, 
acqualiafunt  quadrato  exA£:  Ac  proinde  reda  AB, 
plus  poteft  quam  reda  C,  quadratoredx  FD.Hanc  igi- 
tur FD,demonftrarc  oportet  loncitudinc’  conimenfuta- 
1 bilem  c/Te  ip/I  AB.  Quoniam  redx  AD  , DB , longicu- 
1 dine  pommrui-  commenfurabiles : ^ erit  quoq:  tota  AB, 
I parti  DBjCommenfurabilis  longitudine . Eft  autem  & ip 
I G.  DB,  commpo/Ita  ex  DB,AF, longitudine  commenfura 
I bilis3  fquod  compofita  ex  DB,AF, dupla  fit  ipfius  DB,*) 
I Igitur  cum  vtraque  AB,  compofita  ex  uB,  AF,  longi 
I cudine  ftt  commenfurabilis  ipfi  DB,  c erunt  quoque 
I >\B.  & compofita  ex  DB,  AF,  longitudine inter  fe  com» 

f ■ u 4 meniu- 

- ■ ■■  ■ --  ‘ - - - - * 
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E VCLI  D^  QEok, 

mcnllirabi J«i  Ac  proptera  cum  A Ji , compofita  t*  A F ^ 
A»«<-  f tanmiani  vna,&jex  FD«  com 

^ i.  r.  menfuramlis  fic  lougmiiline  com 

pofitas  cx  y^F»D0ient  eadem 'AB, 
et  toroll.pfopof.i^-huius  iib.commenfurabilis  longitu 
dme  reliquae  FD«Ergo  AB,pIus  poteft  quam  C, quadraro 
reil*  ipD, longitudine  fibi  comraehfurabili*. 

' SED  ;am  AB,plttx  poiatquam  G,qaadratolineaf  fibi 
Ipnjltudinc  cornmenlurabilis  j & quarce  parti  quadrari 
ex  C, aequale  parallelograitimum  appliccturad  AB.defi* 
Ciens  figura  quadrata, feciatque  fcgmenra  AD^DBiDico 
Zc  rC(Sas  AD,D8,longitudinee/rc  comnticnfuiabiies.l  if-* 
deni  eniitl  conftrU^lis,flmilitcrdemon(lrabimus  AB,plu$ 
'pnffeqtum  C,qUadrato  redae  FD. Quare  cum  A6,j>ona- 
turplils  pofTe.  quam  C , quadrato  i ede  longitudine /ibi 
cdM‘penfu«brIisi  erit  reda  A B,  ipfi  FD,  k>neitudine__» 
conimerifurabilis.lgiturcufn  tora  AB,cotfipofita  ex  FD, 
&CX  AF,DB,tanquam  vna,coramenfurabilisfft  longitu- 
dine ipfi  FDjerit  eadem  AB, longitudine  cornmcnfurabi- 
lis  reliqu*  compofirse  ex  AF,  DB,per  coroJl.  propof,  id. 
huius  lib.Efl  autem  SCcompofita  ex  AF,DB,ipfi  DB,lon 
gitudine  conamenfurabilis,  cum  ipCitts  fit  dupla  : Igitur 
ctim  viraque  A B,  D B,  longitudine  /it  commenfurabilis 
compo/itie  ex  AF,DBi»  erunt  quoque  AB,DB,longitudi 
ne  irirei'  fe  Commenfurabilcsj  Atque  adeo  cum  tota  AB, 
Compofita  e^  AD,  DB,  commenfurabilis  fit  longitudine 
ipfi  DBf>erUnt  ipfa?  AD,  DBdongitudine  quoque  inter 
fe  commea. fiirabiles.Quocirea  fi  fuerint  dua:  redtae  lineae 
inaeqUalesj&c.Quod  cratdemonftrandum . 

THEOR.  16.  PROPOS*  19. 

' S.I.  fuerint  du«  rc(5taelineiB  insequales, 
quarta  autem  parti  Guadrati5<quod  fir  a mi 
n.QrCj  ;3?qualc  parallclpgrammuni  ad  maio- 
itfm  apiiceturddid^nifigura  quadrata,  & 
in . partes  incommenfurabiles  longitudine 
~ , ipram 


i 


F 
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ipfiltfl  diuidat  i maior  tanto  plus  poterit , 
()uam  minor , quantum  efl:  quadratum  rc- 
ftct lineae  fibi longitudine  incommenfura- 
bilis.Quod  fi  maior  tanto  plus  poffitjquam 
minor  3 quantum,  eft  quadratum  re<9:n?U^ 
neas  fibi  longitudine  incommenfurabilis, 
quartae  autem  parti  quadratijquod  fit  a mi 
nore^aequaleparallelogrammum  ad  maio- 
rem applicetur  deficiens  figura  quadrata  j 
in  partes  longitudine  incommenfurabiles 
ipfam  diuidet . 

SINT  diiii  rcelaE  innequales  AB,&  C, quarum  maior 
ABiC^uarta?  autem  parti  quadrati  ex  C , minore  defcripci 
applicetur  ad  AB,per  2. lemma  propoCpraecedentis,pa- 
rallelo^rariimil  aequale  deficiens  figura  quadrata  , quod 
fteiat  in  redla  AB, partes  AO,  D B,  Ibngltudine  incom- 
mcnrurabiies.DicoAB,pIus  pofle 
ejuam  C>  quadrato  feilae  fibi  Ion  ^ F 

^itudinc  incommenfurabilis.Iif-  

deni  enim  qua»  (upra  confiruftis, 
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lyimiliter  oftendeiTius  ABj^  pIus  poFTequam  C,  quadrato 
lte£t£  FD.  Hanc  igitur  demonfirarc  oportet  ipfi  A , loii- 
IgitudineeFre  incommenfurabilem'.  Quoniam  rediit  AD, 
IpB  j pofiuntur  longitudine  incommenfurabiles  erit 
[quocjue  tora  AB, parti  Dfe,  longitudine  incomiYienfura- 
Ibilis.  Sed  DB, longitudine  commenfurabilis  eft  compoft 
jtsB  ex  DB,AF,cumhacc  illius  fit  dupla.  Igitur  cum  duai  u 
[linearum  commenfurabilium  D B , & qua?  componitur 
rx  DB.AF^  ipfaDB  , longitudine  fit  incomfnenfiirabiljs 
jre^x  AB;  b erit  quoque  reliqua  compofita  cx  D B , AF, 
[eidem  AB, longitudine  incomenfiirabilis:  Acproprerea 
cum  AB, compofita  ex  AF,DB,  tanquam  vna,&ex  FD^ 
|inc<bmmenfurabUis  fit  longitudine  tompofitace;f  AF, 


1 1 


"DB, 


a 

^imi.  ' 
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DB,  erit  eadem  AB, per  corolL  propof.  1 7.  huius  lib.  & 
reliquae  FD,  longitudine  incoramenrurabilis . Ergo  AB, 

' plus  pot eft  quam «C, quadrato reilae  FD,longitudin'e  fi* 
bi  incommenfurabilis . 

I AM  vero  AB  , plus  poflit  quam  C , quadrato  line* 
longitudine  /ibi  incommcnfurabilisj  & quartae  parti  qua 
A P B I>  ,-R  dratiexC  acquaJcparallelogra 
c!  * ^ 1 ■ ! j c.  mu  applicetur  ad  ABjdeficicns 

figura  quadrata,faciatque  in  re 
AB, partes  AD,  DB  Dico  & reilas  AD , DB , cfle  in- 
' commcniiirabiles  longitudine*  Ijfdcm  enim  cbnftrudtis, 
ofiendcmus  vt  prius,rcdlam  AB, plus  polTe  quam  C,qua 
draco  redla?  FD.Quare  cum  AB,ponatur  plus  poffe , qua 
C,quadrato  redae  longitudine  fibi  incommenfurabilis : 

’ erit  AB, ipfi  FD,  incommenfurabilis  longitudine.  Igitur 
cum  tora  AB,compofira  ex  FD,  & ex  AF,  DB  , tanquam 
vna, longitudine  incommenfurabi  lis  fit  ipfi  FDf  ent  ea- 
/ dem  AB,pcr  coroll.  propof  17*  huius  lib,  & reliquae  com" 
pofitx  ex  AFjDB,  longitudine  incommenfurabilis ; Eft 
' autem  compofita  ex  AF,  DB,  ipfi  DB,  longitudine  com- 
’ menfurabilis , cum  illa  huius  fit  dupla . Igitur  cu  duaru 
i linearum  commenfurabilium , nempe  quxcx  AF,  DB, 
componitur, & DB,ipfa  compofita  ex  AF,  DB,  longitu- 
j dine  incommenfurabilis  fit  redae  AB,  a erit&  reliqua 
* DB,  eidem  AB,longitudine  incommenfurabilis:  Ac  Pro 
. ; inde  cu  tora  AB,commpofita  ex  AD,DB,  incommenfura 
i7,Jec,'  bilisficinfi  DB , longitudinejb  erunt  & ipfe  AD,  DB,’ 
- ‘ longitudine  inter  fe  incommenfurabiles.Quam  ob  rcm 
‘ ^ fi  fuerint  dtp  redae  lineae  in*quales,quart*  aurem  parti 
quadrati, Scc.  Quod  erat  demonftrandum.  .* 

. . 5 C II  O L IV  M.l. 

i ■ ' 

‘ ’ EGLT  hn^tnus  Euclides  de  magnitudinibus  cemmen- 

>.  • fstrabilihm  , (sr  incommenfurubilibusinune  »d  Rutienules 
^ ■.  Medius  trunfit  in  ftquentibus . 

, Z.  E M M .A,  I-  ’ ] 

^^VONT AM  demonfiratum  efiilineas  Ion 

gi/udi» 


Digitized  by  Googie 


L I B E X. 


3 3 I 


^ituding  commenjurahiks , omnino  ^ potentia 
QommtnfurabiUs  ejjeipotentia,  •cero  commenjura 
hiUi^non  omnino  ^ longitudine-fed pqjfe  S"  Ion 
['litucline  commgnfurabila  ejfgy  diX  incommenfu 
rabUesimaniJefiume/iiJi  expojtta  Rationa/i  ali 
qua  linea  eommen/umbilis  fuerit  longitudine di\ 
lam  Rationalem  vocarU'^  tpft  eommenfttr abii? 
nohfolum  longitudine  fed  etiam  potentiadongi- 
tuiline  cnim  commerfur^hilutomnino  iy  poten^ 
tia  conmtenfurabilis  funt . Si  vero  expojita  Ra- 
tionali aliqua  linea  fuerit  potentia  comm?fura- 
bilulji  quidem  ^ longitudine, 'dicetur  Ra 

I tionalis,^  commenfurabilisipjt  longitudine,^, 
fotentia.  Quod fi  expofita  ^'Rjationali  rur fusali 
\ qua  linea  commenfarabiirt  exi  flens  pot?tioilop 
gitu  dine  fuerit  iftconm^urdbilis\di€etur  ^jjc 
B^ationaliiipoUntia  fantu  ipfi  commenfurabUis, 

I • , ^ . < E M M .M  aA.  'I  I. 

V EX  PROCLO.  Rationales  vocat  eas  lineas, 
qluaexpofita  *R^tionalivel  longitudine  fy  po- 
tentia commenfurabiles  furit,  velppt?tia  falam. 
Sunt  autem  ^ alU  linea^  qua  longitudine  qui- 
dem expojita  "Rationali  incomenj arabiles  funt,' 
potentia  autemfoium  commenfurabiles;atqut^ 
oh  id rurfus  dicuntup  Rationales,^  commenfu. 
rabiles  inter fe, quatenus  RjLtionfiey,cfirnmenfu 
rabiles,inquam, inter  fe  vel  longitudine  poteri 


terfe  comenfurahiles.vt  inteUigatur,etid poten- 
tia eomenfurabiles  eJJ'e,Ss  veropot?tia  mier fi  fo 
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'itm  funi  commen fur ahilei : die tintur  ipja:  quO'. 

que  %ationahs,  potentia  fo/um  inter  fe  commen 
furabties, 

S C H O L I V k. 
tx  his  ceUig»r$  Uetbit  M»  gtntrm  tinemri 
Rstionmltum  longundine  tttffr  fe  ccmmen/$tr*bHisun  . jlxt 
entf»  duarftm  line»rHm  RsttensUstm  longitudine  inter  fe 
eemtneMfurahilium  f alteru  etjuslis  ejl  expoflte  Rationnlif 
ue  proinde  vtraque  Rutionuli  commonfurul/iUs  t^uequele» 
gitudine  j ^ut  neutru  Rutionnli  expofu  equalls  ef  ilengt- 
judine  tume  ei  vtretqieft  comenJurubtlir.Aut  deniqi  verM^i 
ex^Jiu  Rsetionuli  eommenfuruLilif  efi  felu  potentin  . Hee 
sutem  tringenern  inueoiemus  hec  modo.Sit  expojit»  Rutu 
malis  Aydiuifm  in  quatuer  partes  , quot  nimirutn  vniiates, 
funi  in  numero  B.SSpta  deinde  queli- 
'A*  T t T t ■ hs  f a lio' numere  Cyfii  Dyte^a  ifma  fmf 

C*6.  P X uum  reUm  Ai&  q.up,tjies  Djn$titur  iu 

X^‘  • '“f  . ^ neam  AaotietmetiMur  numndnnUn 

* I,  Item  quoties  vnitqs  efl  in  C y toties 

'eadem  Dymttiatur  quampiam  aliam, 
lineam  T. Quoniam  igitur  Ay^^RyComponuntur  ex  parti^ 
bus  multituaine  equalibuiyqua  quidetn  magnitHdme  tqun 
let  iut  ipji  D-yipf*  aquales  erdi,Rurfus  -quia  Dymetitur  am 
nes  tres  A,E,(^  Fyerunt  omnes  tres  AyEy&  F,  longitudine 
eommen/urabtlet.§lttare  Eyfb'  EyRatienali  A ycomrhenfuta 
biles  longitudine yRationalet  funt:Sunt  autem  efltnfe  lo 

gitudine  inter  fe  cemmen/urabileSyCum  habeant  Dytommu 
nem  menfuram.Inuentaergo funt  dut  Rationales  £,F,V«» 

, gitudine  eommenfurabiles  ty  inter  fty(^  expofita  Rationali 
Aytit  quarh  vna  nepe  E y aqualii  efl  Rationali  expofita  A^ 
lAM  vere  t)y  metiatur  duas  lineat  quafdam  C,  E,  ptr 
' : dues  numaroiFyG,  quorum  neuter 

^ ^ _ dem  fit  qui  Byita  vtvtraq:  Une»  C, 

B 4.  dV-L  * , Eyintqualis  fit  ipfi  A.Erunt  igh 

4 — 1 — « ■ < tur  vt  prius ytres  reUa  AyCyEytnen-- 

* ’ furam  habentes  temmunem  Ijylon 

gitudine  eetnmtnfutahiles.^are  CyE^Rationali  Aylengim 

dht*  „ 
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iiine  c*mm0»jur»htltSy  R*tion/tUs  fumt.  Cum  »r^$  (jjr  inttir 
fefint  l0Hgitudine~ccmmenfurtibiles\tnue»tA  $runt  dut  Ru 
tionalnCy  'Eylonguudtnt  commtnfurAbiUs  ^ inur  ft , ^ 
exfofitA  Ruttonult  Ayt^utirum  ntutr»  squalis  ejl  Rationali 
txfofts  A.  , 

' . POSTREMO  txpoftu  Rationali  A y i inutniatur  rtHa 
S y longitudine  tantum  incommtnfurabilit , quA  fetetur  m 
quotcunque partes  squaleSy^y  fuma 
tur  Cicompofita  ex  alijs  quotcunque  A . , 

partibus  y qus  magnitudine  squales  B h- 
pni  partibus  reils  B.  ^ofaffo  yerut  ^ 

Cy  longitudine  temmenfurubi-  ■ 
les.Dtco  eafdi  expopte  Rationali  A, potentia  folum  ejfe  com 
menfurabiles .§}Honiam  enim  AyBypotentia  funt  commen~ 
furabilesierit  quadratum  ex  A y quadrato  ex  B y commen» 
furabilf.Ejl  autem  eidem  quadrato  ex  B , commenfurahile 
quadratum  ex  C:qu»d  B,Cylongitudinepnt  commenfurabi 
leSyUtque  adeo  potent  ia  y\>  Igitur  quadrata  reciarum  Ay 

O»  Cycommenfurabilia  quoque' inter  fefunt.^areCyipfi  Ay 
petentia  efl  commenfurabtlis.Et  quia  duarum  rtHarurn  jB, 
Cylongitudine  eemmenfurabilium  ByefJ  ipfi  Ay  longitudine 
ineemmenfurabiltsyc  erit  quoque  reliqua  Cyoidem  Aylotsgi- 
tudtne  incemmenfurabihs.hjl  ergo  C,folum  potentia  ipfi  Ay 
cemmenfurabilis.Et  quia  CyRationali  expofita  Ay  po- 
tentia commenfurabileSyRationalesfuntylnuenta  erunt  dut 
Rationales  ByC, longitudine  quidem  inter  fe  commenfurabi 
leSypotentia  vero  tantum  commenfurabiles  expofitA  Ratio- 
nali A>s^od  eil  propofitum, 

§iyOD  ft  quts  optet  inuenire  quetcunque  lineas  Ratio- 
nales longitudine  inter  fe  com 
menfurabtletyid  efficiet  hoc  mo  ^ ^ ^ 

de.Sumpta  mifur*  qttauts  Ay  q \ — I — | — , — ^ / 

componantur  quotltbet  linea  Dl~H— +— »— 4 ’ 

ByCyDytx  tot  parttbusipfi  A y 

aqualibusyquot  funt  vnitates  in  totide  numeris  incqualthus 
EyFyG.Nam  lineA  ByCyDyhabemtes  communem  mtnfuram 
Aylongttudine  commeajurabiles  erunt  . | 

CAETERVM  Cr  omnes  lineas  Rationalesynon  folum ^ 
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RatUn»li^ftd  etium  inter  fe  effit  eommeaffunthtUft 
^neile  hoc  mode  demonflrahimuf.i  ^Honidm  Rtuionaierli- 
ne  A fi*nti  e^ui  expefite  Rntionnlt  fune  cemmonfumhiles  'vel 
longitudine  potentiuyVel  potenti»  tnntum;^  tjue  dutetn 
eidem  commenfttrnbileSi  mter  fe  co^menfurnbilesfunti 
m»nife&um  efti  Rntionnlet  linens  qunfeunque  inter  Je  com 
menjMrabilet  effit , 

L E M M A I I T.  }■ 

' ,.S  I fint  duas  reto  linc;e,  erit  vt  prini^  ad 
fecunda  ,ica  quadratum,  quod  fit  a prima , 
ad  retongulum’,  quod  fub  duabus  illis  rc- 
(Stis  lineis  continetur  ; Et  vt  fecunda  ad  pri- 
mam, ita  re^bangulum  fub  ipfis,  ad  quadra- 
tum ex  prima, 

S I NT  dua  reB(t  A Dtco  ejje  vt  At  ad 

Bdta  quadratum  ex  At  ad  retlangulum fub  At 
^ BtComprebenfumtEx  quantacunque linea 
|.  rccia CD,abfcindatur  CE»  ipft  A, 

» < -e»  T*  a aquali EFy  ipfi B-  Deinde ftt- 
per  CE , dcfcribatur  quadratum 
C G tperfictaturquereBangulum 
^ GEyContentum fubGE  tb‘EF  y 

hoc  e fi  fub  Ay<b  BcQuoniam  igitur  e fi  vt  CEt 
ad  EFyboe  ejlyvt  A, ad  Bjta  paratlehgrammum 
CGfhoc  eii,quadratum  (X  Aynd  par  alie  logram“ 
mum  GFfub  Ayb*  Bycomprebenfum; perfpicuU 
ejif  fmt  dua  refia  linea-icffe prima  ad fecunddy 
vt  quadratum  ex  prima  dcfcriptum  t adre^an- 
\gulum  fub  ipfis  comprehenfum.  - . J . 

EODEM  modo  erit,  .vt  Bt  ad  At  ita  rectan- 
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ntlmn  FGjad  quadratum  GC  .Quod  e fi  propo- 
lium» 

LEMMAIIII. 

SPATIVM  Rationali  fpatio  commcnfu- 
abile5&  ipfum  Rationale  eft. 

S I T Jpatium  AiCommenfurahtle  Bjitionali 
''patio  B.  Dico  At  'Bjtiionale  eJfe.Sii  namque 
Jyquadratum  Bjitiona/e,  ratione  cuius  reliqua 
F^ationalia  dicuntur, vellrrationaliat  quod  ni 
nirum  ab  expofita  B^ationali  de.* 

Ccribitur.  Quoniam  igitur  B,Ra* 

■ionale  efi,^  erit  ipfum  %jationali  C,  eommenfu  d$f» 
•ahileiEfl  autem  ^ tAdpfi B,commen fur abile. 

Igitur  A,&  C,cum  commenfurabilia Jint  ipJlB, 

* inter f e quoque  comenfurabilta  erunt;ac  proin  hhjec 
ie /patium  Rationali  quadrato  C,ex  Katio^ 

Vi  linea  expofita  defcripto  commsnfurabi le,^  %a  c e.def. 
fionale  efif^luod  erat  demonfirandum, 

: THEOR.  17.  PROPOS.  20. 

QVOD  fub  Rationalibus  longitudine 
commenfurabilibus  redis  lineis,  fecundunv 
aliquem  prxdidorum  modorum  > contine- 
Lur  redangulumi  Rationale  eft  . 

SIT  expofita  Rationalis  A , Sc  fpatiutn  reflangu- 
uin  B D , contentum  fub  Rationalibus  longitudine  » 
rommcnfurabilibus  BC,  CD,  fecundum  aliquem  prxdi- 
itorum  modorum.(hoc  eil^fecundum  aliquem  trium  mo 

dorum 
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dorurn  , quos  in  fc  holio  antecedentis' propof  expli 
cuitnusjira  vt  vel  altera  ipfarum  B(^;CD, 
■ Rationali  expofitaj  A, fit  arqualis»  vel  neu- 

t ^ i tra,fcd  tamen  ci  vtraque  coinmehfurabilis 

-5_ — fitaiit  longirudine',aut  potentia  tantum.-». 
Dico  B i)  > redlanguluni  Rationale 
Deferibatur  enim  ex  altera  carum, nempe 
ex  B C . quadratum  B £ . Quoniam  igitur 
BCjRationalis  Rationali  expofit*  A,c6menfurabilis  eR 
vel  longitudine  & potentia,  vel  potentia  folum  ; a erit 
quoque  quadratum  H£,ex  B C , deferiptum  quadrato  ex 
Ajcoinmenrurabile:  b Eli  autem  quadratum  ex  A, Ratio* 
naic,ratione  cuius  reliqua  Rationalia  vocantur,  vel  Irra 
tionalia.c  Igitur  &BB,dli  comenfurabile, Rationale  eft. 
,Qina  vero  BC,hoc  ell,EC,&:  CD,l6gicudine  comenfura 
biies  runt,fponutur.n.BC,GD,Rationalcs  inter  fe  longi- 
tuilme  commeuTurabilcsJt^  eR  vt  EC,^d  CD,ita  E B, 
'ad  BDjc  erunt  quoque  E B,BD,commcnfurabilia.Quare 
•ex  lemmate  4.  antecedentis  propof.  B D , Rationali  Be, 
.commenfurabile, Rationale  eR.Quod  igitur  fub  Rationa 
libus  longitudine  comnienlurabilibus  reCl:is , fice.  Quod 
erat  deraotillrandum . 

-THEOR.  18.  PROPOS.  21. 

SI  Rationale  ad  Rationalem  applicetur, 
latitudinem  efficit  Rationalem  , (bc  ci,  ad 
'quam  applicatum  oftjlongitudinecommcn 
furabileia-, 

SIT  rurfum  expofita  Rationalis  A, 
&alia  Rationalis  BC,{ecundum  alrque 
modorum,  quos,  in  icholio  i.  propofi- 
tionis  19.  expofuimus  .hoc  eli , fiue_j 
B C ,SBquaiis  fit  Rationah  expolitae  A , 

I C D fiue  non,  commeniurabilis  tamen  ei  vel 
ongitudine  8c  potentia, vel  potenria  tantum.  Appliicctur 
aurem  ad,BC, Rationale  BD, latitudinem  faciens  CD.  Di 

' '•  " 'poCD, 
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D CD, Rationalem  eflc,&  ipH  BC,  com-  A 
lenlurabilem  longitudine.  Defcribatur  ^ 
lim  ex  BC,quadratum  BE  j quod  fimili-  ^ 

T,  vt  in  antecedenti  propof.  ollendemus 
ationale  effe.Quia  igitur  BE.BD, Ratio-  i 
alia  fune  > * ip(a  comnienAirabilia  erunt  E C D 
uadrato  ex  linea  Rationali  expo/Ita  Afdefcri*pto>bAc  hizM- 
ropterea  & commcnAirabilia  inter  fe  erunt : « £ft  aute  < 

t BE,ad  BD  > ita  EC,  hoc  eft,  BC,  ad  CD.  Igitur  & bC, 

: D,  commenfurabiles  funt  longitudine  , vt  in  fchoJio : 
ropof.  I o. huius  lib  4ocuimus.£iI  ergo  CD,ipfi  BC,c6-  j 
lenfurabilis  longitudine ; ^ fed  & Rationalis,  quippe 
uac  Rationali  B C , atque  idcirco  Rationali  cxpo/Itat  * 
k,  commenfurabilis  fit , vt  in  Ipholio  propof  1 2.  huius 
b.dem  onftrauirhus.Quare  latitudo  CD, Rationalis  eft, 

^ longitudine  commenfurabilis  ipA  BC.Si  igitur  Ratio* 
ale  ad  Rationalem  applicetur,latitudin£tn  cSicit,8c€>. 

^lod  erat  demonllrandum . 1 


L E M M A I.  i 

RECT  A linea  potens  Ipadum  Irratio^ 
lale.  Irrationalis  eft.  ‘ ; 


PQS  S I T re  Sia  kA  yjpatium  Irrationale , hoc 
/It  quadratum  ex  A > aquale Jit fpatio  euipiam\ 
^ rrationali.  Dico  At  Irrationalem  v, 

Ife.  Si  enim  dicatur  Rationalis  \Ay — r 

rtt  etus  quadratum  Rationale  quoque , vt  in 
i emon  fi  ratione  propof.  zo.buius  Itb.oJienfutrL^ 
'fi . quod  e fi  abfurdum . ponitur  enim  Irratio- 
tale.  N on  ergo  A > Rationalis  e fi . igitur  Ir» 
^ationalis . ' > - 
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HOC  idem  confiat  ex  definitione  si. huius  ' 
'ib.V hi  linea  potentes  fpatia  Irrationalia » vo- 
•antur  Irrationales . < 
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LEMMA  II. 

, D.  V A S re<aas  Rationales  potentia ib-| 
Ium  commenfurabiles  inuenire— 

DV 0 generafunt  linearum  Rationalium  po 
B * ' ' * " { tentia  'tantum  inter  fe  com^ 

Q — ^ menjurabtlium.  Aut.n.alte 

ra  earum  e fi  aqualis  expojt- 
ta  Rationali^autneutra . Prioris  generis  lineas 
ita inueniemus. Sit expoJitaT{atsonalis  A , eui 
aqualis  fumatur  B . Deinde  ipji  E^x  inueniatur 
Cy  longitudine  tantum  incommenfurabilis  ,feu 
( quod  idem  efi)  potentia  tantum  commenfura- 
bilis.^uoniam  igitur  ByCyipfi  A,commenfura- 
\biles funU(Byquidemy  quod  e i Jit  aqualis ; at  C, 
ex  conflruSiioneyquod  inuenta  ft potentia  tan- 
tum meommenfurabilis  ipji  B j atque  adeo  ipji\ 
Ai)Rattonales  erunt  By^  C:Sunt  autem  ^ po- 
tentia  folum  commenfurabiles . Inuenta  ergo 
\funt  dud  Rationales  B,Cypotentia  tantum  eom- 
menfurabilesyquarum  altera,nempe  Bycxpofita 
Rationali  Ay  aqualis  efi . , \ 

POSTERIORIS  autem  generis  lineas  bae 
arte reperiemus.  Sit  rurfus  expofita^Rjitionalts 

At  cui  longitudine  tantum 
incommenfnrabtlis  inue- 
niatur  B;^  buic  rurfum 


B^- 

Cf- 
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longitudine  tantum  meommenfurabilis  C y ena 
ior  aut  minor  quam  A.  Dico  B,Ct  efe  Rjitiona^ 
les  potentia  tantum  commenfurabiles , ^od.n. 
\Jint  folU  commenfurabiles  potenti  ayp  at  et  ex  eo., 

Jiru' 
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1 Bru5iloHe.  Quod  aut? fint  Rationales^  ita  oBcn 
'demus.Quomam  ^>C,ipfi  Bf  potentia funt  com 
■ menfurabilei ; erunt  ^ A ^Cy  commenfurahiles  - 
potentiayVtinfcholio propof,l^  huius hb.demon 
; firausmus . Quare  cum  vtraque  B * C,  expojlta  , .i 
\^JRationali  Ajiipot?tia  commenfurahUis\^ ertii 
' BjCiRaHonaJesAnuentig  ergo  furit  B,<^  > 

'tionales' potentia  tantum  cdmmenfurabiles . 

SCHOLIVM, 


§iy  OD  fi  inkeniendifint  q^ctcunqtut  line  a Rationu^  * 

les  potentin  utnfum  inter fe  cemmenfurabiles,,  txeautmki 
id  hne  ratione  . ' ‘ 

MANTVR  per  la.qHtin  fshelio propofizQ.  lih,p,  dO’’ 

cuimuSytot  numeri prlmiyijuot  linetRationaies  e^ueruntury  \ 

nempe  AyByCyD-Deinde  fumpta  linea  Rationali  E,  fiat  vt 
Ayud Byita  quadratum  ex  E, ad  quadratum  ex  FyVt  in  ce 
roll.propefie.  huius  lih.ofiedimus.  Item  vt  ByudCy  ita  qua~ 
dratum  ex  Fyad  quadra-  * 

tnm  ex  G;  denique  vt  By  7.  y j ■ ' | 

Cy  ad  Dy  ita  quadratum  C.  j.  G j — ~~  ■ ■ I 
ex  Gy  ad  quadratum  ex  D,a. 

H.Dico  reUas  E.FyGyHy  Rationales  ejfity  C* petentia  tantit 
commenfur abites  inter fe.S^od  enim  Rarienales fint,ma- 
nifefium  eft.Cum  enim  earum  quadrata  proportionem  ha^  . ' 
beant, quam  numeri  AyByC,  JD,  ( nempe  quadratum  ex  Ey 
ad  quadratum  ex  FyVt  numerus  Ayud  numerum  B,ex  ce» 
flru8hne;fimiltterque  quadratum  ex  F,ad quadratum  ex 
GyVt  B,nd  quadratum  ex  G,ad  quadratum  ex  HyVt 
C,ad  D.At  vero  ex  aquo  quadratum  ex  Ey  ai  quadrat stm 
ex  GyVt  Ayud  Cfimiliterqj  quadratum  ex  Ey  ad  quadrati 
ex  HyVt  A,ad  Di(y  denique  quadratum  ex  Fyad  quadra-  , 
tum  ex  H yVt  B,ad  D.)b  erut  ipfa  inter  fe  comenfurabitiai  ^Ae- 
ae propterea  ^ reUe,  ipfa  potentia  faltem  eommefurahiles,  '^imi. 
Exiflente  ergo  EyRationaliyerunt  ^ reliqua  FyGyHyRatio- 

. V y * nales. 
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m»les,§ia«d  autem  petentia  tantum  fint  eommen/urahileti 
it/i  oHendemus.S^oniam  earum  Quadrata  preperthnalia 
funt  numeris  primis  AyBtCtD.n umeri  autem  primi preper- 
iienem  no  habentyquam  epuadrati  numeriyVt  ad  finem  lih, 
8.doemmus’yHon  haMunt  etiam  'quadrata  redarum  EyF, 
GyHjproportionem , quam  numeri  quadrati.  i.§luarete&e 
EfF,  Gt  Hylongitudine  ineemmefurabiles funt.  Ofienft  funt 
autem  RationaleSyf^  potentia  eommenfuratiles.Ratiemales 
igitur  funtjt^  potentta  tantum  eemmenfurabUet,  §lued  e9 
prepojitum, 

SlfF  O D fiprepefitis  quetcunque  Rationalibus  potentia 
filum  commenfurabrlibuiyinueniidafit  adhue  alia^qua  om 

C,  IO.  nibus  illis  comme» fur a- 
Dy  6.  bilis  fit  potentia  tantumy 
7>  fiet  id  hoc  modo, Sint  pro- 
pofite,  duA  Rationales  po- 
tentia tantum  eommenfurabiles  Ay  B y quarum  quadrata 
proportionem  habeant  y quam  numertts  C y ad  numerssm 
D:  Sumpte  autem  also  numere  Eyqui  ad  quemlibet  ipforum 
CyDyprimus  fity( l nuenietur  autem  buiufmedi  numerus  fa- 
ctleyji fumatur  primus , qui  neutrum  ipforum  C,D,  metia- 
tur.) fiat  vt  JDyad  Eyita  quadratum  linet  B,ad  quadratum 
linet  Fyper  coroll.prepofitionis  6,huius  lib.Dico  F,Rationa 
lem  effi , ipfis  A y B y potentia  filum  commenfurabilem  , 
^od  enim  Rationalis  fit , ex  eo  patet  , quod  eommefura- 
bilis  fit  Rationali  B y falsem  potentia  y cum  quadrata  re- 
darum B y F , proportionem  habentia  y quam  numeri  D , 
commenfuralilia  fini.  Cum  ergo  proportio  Dyad  Eynon 
fityqut  numeri  qttadrati  ad  numeru  quadratumyVt  ad  fini 
lib.Z-oftendimusi  (quod  Dy&  Eyqui  ambo  non  funt  quadra 
tiycum  Eyprimus  nullo  modo  quadratus  fityfint  tnsor  fi  pri- 
mi.ideoque  plani  non  fimtleSyae  proinde  ex  ifs  , qut  tnfcho- 
Uopropof.a6.  lib.g.ofiendimusy  proportionem  non  habeant  y 
quam  quadratus  ad  quadratutu  ) « erttnt  recit  B,F,lo^gitu 
dine  ineommenfurabtles.  Ergo  potentia  tantum  commesp- 
furabilet,Eadem  ratione  erunt  A,&  F .potentia  filum  cern 
menfurabiles.  IJam  ex  tquo  erit  quadratum  ex  A y ad 
quadratum  ex  F,vt  CyXumernt  ad  numerum  E^um  e^gp 

hi  nume- 
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hi  mumert preportiButm  mtn  hmbeaatytfttmm  qH»dr»tut  »4  I 

qusdriKUi( quod  oiimdtntHS  ferinde^vt  idem  demonftrMHt 
mus  de  numeris  D.fyEy')  erunt  F»  longitudine  inccm 

menfHrahileSy(^e. 

THEOB.  I-9*  PR.OP0S.  22^  . xxj. 
QVOD  fub  Rationalibus  petentia  folu 
commcnfurabilibus  redis  lineis  continetur 
rcdangulum;  Irrationale  cft : Et  reda  linea 
ipfum  potensj  Irrationalis  cft.  Vocetur  au- 
tem Media.  . . 

t * * 

SIT  expofita  Rationalis  A,  & a^langulum  BD, 
concentum  fub  Rationalibus  B C.  C D,  pocentia  cannun 
commcnfurabilibus  fecundum  aliquem  mo* 
dorum,  quos  in  Icmiiiate  ».  prafCcdcmis  pro-  ,,i  ‘ 

pof.  diximus.  ( hoc  eft,fiue  altera  illaruml#  1 . 

«qualis  Hc  Rationali  expoificx  A » /lue  non.  ) { | 

Dico redlangulum B D , e/Te  Irrationale  j & r -A 
redlam,cuiusquadratumip/lBD,  «quale  cft,  • » 

Irrationalem  quoque,qn;  vocetur  Media.  Deferbatur  , 
enim  ex  altera  illarum,Vtex  fiC,  quadratum  6 £ , Quod  l 
erit  Rationale , vc  in  demonftraiione  propof.  io.dixi-j 
mus. « Et  quoniam  eft  vt  E C , hoc  cft,  B C,  ad  CD,  vt . ^i.ftxti 
BE>ad  BD:Eft  autem  B C , ipfi  C D , longitudine  incom- 
mcnlurabilis , ex . hypocheft ; erit  ex  iis  , qux  in  fcholio 
propof  io.hoius  lib  tradidimus , B £ , ipft  £ D , incom* 
menfurabile.  b Quare  cum  B E , commenfurabile  /it 
quadrato  ex  Rationali  exporta  A,  /it  autem  B £,  ipft 
B P,incommenfurabiIe;c  erit  quoque  quadratum  ex  Ra-  ‘ H>dec 
cionali  expo/ita  A,cidem  BD,incommc/urabile;  Ac  pro- 

Cterea  B D,  quadrato  Rationalis  expoftex  incommenfu- 
ile  cxiftcnsjd  Irrationale  eft.  Quamobrem  &rc'fta  po-  ^ie'def, 
tens  ipfum  6 D , Irrationalis  cft , ex  1 . lem mate  propof.  ' j 
antecedentis . . , ' ^ ' 

V O C £ T V R autem  h^c  linea  potens  ipfum  B D , ; ! 

Media,  < propterea  quod  media  proportionalis  eft  inter 


I V ? duas 


3^1  EVCLID,  GEOM, 

duas  BC,CD, Rationales  potentia  tantum  inter  fe  com- 
menfurabiles,  quippe  cum  eius  quadratum  aquale  fit  re- 
dtangulo  BD.fiib  ipfis  BC,CD,  comprehenfo.  Quod  igi- 
f tur  fub  Rationalibus  potentia  iblum  commenli/rabilibus 
&c.  Quod  demonftrandum 'erat 

• / 

' SCHOLTVM,, 

ITAg^E  tmnit  linta  medi»  proportioH»its  inttr  duas 
'R»tionalt$  pottntiti  tantum  inttr ft  ecmmeaJurabiltSy  Me- 
vocahttHr,  a Cnnt  enim  eius  tjuudratum  etjumle  Jit  re' 
Hangu  h futr  tulibus  Ratieuulibut  €omprehenfiy<iHod  quidi 
in  hoc  theoremute  ofieaftim  eff,  ejfe  Irratiennle , erit  i attes 
^ ip/iut,  nempe  me dia^preportienalit  inter  dtclns  RntiannleSy 
Itnea  Irrationalisyque  Media  nppellatur.Ex  t^ue  linei  Me 
diam  facile  defcribehusji  dicamus  eam  efje  Itneam  Irrath 
nalem,  qua  medie  loco  propertionalis  eR  inter  duas  lineat 
Ratienalet  potentia  tantum  inter  fe  eemmenfurabiles.  Vel 
cfuApoteR  rtUfangulum  fub  duabus  Rationalibus  potentia 
tantuth  inter  fe  commenfurabilibus  contentum.  Nam  fola 
hac  linea  Media  hoc  loco  appellatur . 

VT  autem  reSe  hoc  loco  monet  Campanusynon  folttm  re 
Ra  petens  reRangulum  [rrationa  le  fub  duabus  reRis  Ratio 
nalibus  potentia  tantum  eemmenfutabtlibus  contentumylr- 
rationalis  eR  vocaturque  MediaxVerum  etiam  quadratum 
' ' ipfiusy  vel  reRangulum  idud  Medium  dteitur , quia  medi* 
loce  proportionale  ef  inter  quadrata  illarum  reRarum  Ra 
tionalium  potentia  folum  eemmenfurabiUumy  quemadmo- 
- V , dum  ^ rcRa  ipf*  media  proportionalis  efi  inter  diRas  Ra- 
tionales. Nam ji tres  linea fint  continue  proportionalesyqua- 
les  funt  B C yClP  reRa  Irrationalis  , qua  Media  dicitur, 

CD;  erunt  quoque  reRtlinea  f milia  yfimiliterque  defert pta 
fuper  ipfaSyCuiufmiMi  funt  earum  quadrata, proportionalia,^ 

. . vt  in  fcholio  propof.  zi,  lib.S.demonJirauimus.^uare  qua^^ 
dratum  ex  Media  deferiptum  me  Jiit  proportionale  eft  inter 
. qua  irata  reRaru  BC,CD,ideeque  Medium  appellari  potef. 

HOC  autem  non  tta  inteUigas,vt  putes  omne  reRangulS 
Mtdiam  contineri  fub 'duabus  reRii  Rationalibus  potentia 
tantum  commenfurabilibusyqualt  ejl  Mtdium‘BD.‘Hoe  .n, 

, ' falfun» 
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fulfum  eR^eum  ^lf>0tium  Mtdium  contineri  poffit fni  iun 
but  Irr/niensltbns,  nempe  Medijs  longundincy  ved  petenti» 
tnntum  inter  fi  eeme»ifttr»bilibutyVt  ex  propef  » ^ .^z6.bn 
iuj  lib.cenftsbit.ltnqne  non  reeiproeantMryreRangulHm  fitb 
duabus  Rationalibus  petentia  tantum  inter  fi  centfltetfjut» 
bilibus  contentum  y^fpatium  tAedium .Omne fiquidempe 
Rangddum.fub  duabus  Rationalibus  potentia  tantum  com- 
^ menfurabUibus  contentum^  Medium  efi^  vt  ojltndimus  : Jf/ 
ne»  omnefpatium  Medium  fub  duabus  RationalibuppoUn- 
ti»  tantum  commenfurabilibus  continetur.  V niaorfi  tamen 
omne  fpatium  Medium  dqualeejl  alteri  cuipiam  Medio  fub 
duabus  Rationalibus  petentia  tantum  commenfurabilibus 
contente.  Nam  aliasreRa  ipfum  potens , non  effit  dicenda 
Media , quia  non  poffet  rcRat^ulum  fub  duabus  Rationali-^ 
bus  potentia  tantum  commenfurabilibus  comprehenfamyvel 
non  effit  proportionalis  inter  duas  Rationales  potentia  tan- 
tum commtofurabilet,  i . 

VNDE  Medium  defer  ibi  fe  poterit,vt  dicamusyillud  ejfe 
reRangulum  fub  duabus  Rationalibus  potentia  tantum  cS- 
' menfurabilibus  contentumiVel  terte  reRangulum^qued  «/• 
teri  cuipiam  reRangulo  fub  duabus  Rationalibus  petltia  fi 
luth  comenfurabilibus  cemprehonfi  aquale  ejly  ita  vtipfuqt 
peffit  linea  reRa^  qua  Media  in  hoc  theoremate  e fi  vocata. 
Omae  enim  Medtum  non  contentum  fub  duabus  huiufmodi 
' Rationalibus  reuocari  potefi  ad  aliud  Mediumycuius  latera 
funt  dua  linea  Rationales  petentia  tantum  commenfurabi- 
letyVt  in  fcholio  fiquentit  theorematis  oRendemus  « 

THEOR.  20.  PROPOS.  2^ 

QVOD  a Media  fit,  ad  Rationalem  ap- 
plicatum,latitudinem  effitit  Rationalem, & 
ei,  ad  quam  applicatum  eft, longitudine  in- 
commcnCurabilem. 

SIT  linea  Afedia  A,&r  Rationalis  BC,  ffue  ca  fit  expofi 
ta,fiuc  ezpofita;  commenfbrabilis  longituduie  &potetia, 
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a4f  i^ri  vcl  pisentia  tantum  a applicetUrque  ad  BQ  redangulu 
iBp>  xquale  quadrato  ex  media  A»  vel  red^angulo  > quod^ 
'huic  quadrato  aquale  eftjfaciatque  latitudinem  CD  Di- 
co CD, Rationalem  cfle,&  ipfi  BC, 
longitudine  incommenfurabilem  . 
Quoniam  enim  A, Media  ciKtpfa^ 
poterit  redangulum  fubdumredis 
Rationalibus  potentia  tantum  inter 

fecommenfiirabilibus  contentum» 

C £ £ alias  non  poflTet  dici  Media.  Sit  igi 

I tur  illud  redangulum  B G»  fub  Ra 
tionalibus  £F , FG,  potentia  tantum  commenfurabili 
bus  contentum . bt  quia  A , ex  hypotheA » poteil  etiam 
bi4./#x^'iprum  BD » aequalia  erunt  £D » & £G » l>  lateiaqucL^ 
'idcirco  habebunt  reciproca  circa  aequales  angulos-  nem 
cii^tx  pe  erit  vt  BCj  ad  EF.ita  fG,  ad  CD»  c Ac  propterca_» 

. quoque  vt  quadratum  ex  RC»  ad  quadratum  ex  EF,ita>^ 
quadratum  ex  FG»  ad  quadratum  ex  CD  i Sed  quadratu 
^x  BC»commenAirabile  eil  quadrato  ex  fF.  ( quod  re- 
dae BC»  £F, ponantur  Ranonales : atque  adeo  inter  fe 
commenfurabiles  vcl  longitudine  & potentia»  vel  pote 
dff.iiee [til  tantUm. ) Igitur  <i  quadratum  ex  FG,  commen- 
furabile  erit  quadrato  ex  CD:  proptereaq;  & redae  FG, 
CDjCommenfurabiles  erunt  faJtem  potentia'.  £rgo  cu 
FG, Rationalis  cxpontae  Rationali  /it  commenfurabilis, 
fi  ipfa  non  eft  expolita  Rationalis  jef it  quoque  CD , ex-| 

f>ofitz  Rationali  commenfurabilis  , vt  onendimus  in 
choiio  propof.  1 1.  huius  lib.  atque  adeo  CD»  ex  defini- 
tione » Rationalis  erit.Dicoquod  & longitudine  incom- 
menliirabilis  ipfi  BC.Quonia  enim  EF,  FG  » Rationales 
sut  potentia  tantum  comrtienfurabiles.hoc  efi,longkudi 
neincommenrurabiles;&  eft  vt  £F,  ad  FG , ita  quadratu 
ex  £F,ad  redangulum  EG,lub  EF,  pG  , contentum  , ex 
lemmate  j . propof  19  huius  lib.  ecrit  quadratum  ex 
EPjincommcnfurabileredanguIo  EG, atque  adeo  re- 
danguloBD,  quod  huicajquale,  dft.  Atqui  quadratum 
ex  £F,cqmm^nfurabile  eft  quadraro  ex  CD.(  quod  EF , 
CD,Rationaies  fint»atque  idc  irco  falcem  potentia  com 
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menfurabilesO  Igitur  cum  quadratum  ex  CD,  commen 
furabile  fit  quadrato  ex  EF,  at  re6>ar»gulum  J?I>,  eideni 
quadrato  ex  EFjincommenfurabile  j * incommenlurabi- 
lia  erunt  qUadratum  ex  CDj  & redangulum  FD  Eli  a u 
tcm  ex  lemriiate  propof.  19.  huius  lib.  quadratum  ex 
CD,  ad  re«5langulum  FD,vt  reda  CD,  ad  fedlamFC.bin  hio.jti 
commenlurabiies  ergo  funt  longitudine  CD,ik  FC.Ra- 
tionalis  ergo  efi  Ci),&  Rationali  fC, longitudine  inco- 
menfijrabiih; . Quam  ob  rem  , quod  a Media  fit, ad  Ri- 
tionalena  applicatum , &c . Quod  demoofirandum_> 
erat . 

SCHOLIVM, 

FjiCILIVS’  iftmm  4^*  t»  ^tpplicdhimus 

id  BCiTtQMf>gHlnm  quadr*ic  tx  ipji$  BC,d3i' 

A^c  ftimmiur  t$rtin  pr*portic»dlts  pre  iatert  CD.  CS  tvirn  jx,/ix 
BCiAf  O»  CDypreportionales  fmt  j d trit  uctxngulum  BD\ 
fuk  ixtrtmii  BCyCDy€ont»xtum  qmadrxto  m»dJd 

prip»rti»ndlis  A.  ■-  . 

I HAC  *ut  •\itendum  irii  i»  ftqutntihus  , ifunnde  id 
\mliqMxm  tiQxm  appUcamdum  erit  rtSxngnld  eptx 

'drate  euiu/piim  liaed  re^*  , 

PORRO  tx  h»e  thtoremxte  m*ntfeflHm,efi  omni  MfdiUi 
hoe  ofiy  fpntium , tpuod  lintn  Medra.  pottti  j e^ualv  tJTt-) 
cnidMm  nitori  roHnngttlo  contito  jnb  duttbus  Rn/ionaltbut 
potentii  tantum  eemmenfurabilihu  i.  Nam  fi  ilh  Medio  ad 
Rationalem  lihedm  applieetur  aquale  toHingulum  y faciei 
idyper  hoc  iheorema,alterum  latus  Rationalcy  longitudine 
Rationali  incommenfurabile . §>uart  reBangulum 
\hoc  Applicatum  Medio  aquale  y .Medium  erit  ftib  duabus 
\ Rationalibus  poientiajolum  commenfurabilibus  contentu: 

Atqs  hoc  modo  quedtunque  Medium  riduci  poterit  ad  Me~ 
dtum  cotenium  fub  duabus  Rationalibus  potentia  tantuth 
iommenfurabthbut , 

THEOR-.  Ji.  PROPOS;  24. 
MEDIAE  coriimenfurabilis, Media  eft.- 

SIT  Medior  A,  reda  B#  commanfurabilis  fiue  longi- 
tudine & potentia, fiuc  potentia  tantum  . Dico  & B,  Mc» 

diam  1 


\ 


\ ( 
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it.fexti 
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A 

B' 


B ' 


diam  efle.  Expofita  enim  fic  Rationalis  C D , a ad  <j«am 
applicetur  redlangulum  DEyafquale  quad  rato  ex  A , Me-| 

dia.Quoniam  igitur  D E,  Mediuni  f 
a<i  Rationalem  CD,  applicatum, fe 
cit  CE,iatitudinemil>  erit  C E,  Ra- 
tionalis ipfiCD, longitudine  in- 
commenfurabilis.  Rurfus  ad  C D , 
y Rationalem  c applicetur  redtan- 
gulum  D F , quadrato  ex  B , arqua- 
le^tquiarc<5l*  A,B,ponunturcommenrurabiles,  erunt 
quoque  eorum  quadrata,  hoc  cft>;’e(Sangula  ipfis  aequa- 
lia,D£,DF,commcnfarabilia.d  eH  autem  vt  D £ , ad  DF, 
ita  reda  EC.ad  redam  CF.c  Igitur  E 'C,  C F,  longitudi- 
ne funt  commenfurabiies  ^ Sed  EC,oIlenfaert  Rationa* 
lis,&  longitudine  ipfi  C D,  inc^menfurabilis.  f Igitur  & 

C F , longitudine  eidem  C D,  incomtneprurabilis  ett . 
Cum  ergo  & Rationalis  fit , propterca  quod  Rationali 
expofitae  C D , fit  commenfurabilis  j / Nam  cum  £ C , 
Cf , fint  longitudine  oftenfae  commenuirabiles , & E C , 
ipfi  C D,coramenfural>ilis  faltem  potentia,  quod  Ratio- 
nalis fitjrri;  &:  CF, eidem  CD,commenfurabiIis  poten- 
tia e c iis , qua?  in  fcholio  propof.  i s.  huius  lib.  fcripfi- 
mus.  j erunt  CD,CF,  Rationales  potentia  tantum  coin- 
flicnrurabiles,g  Ac  proinde  reda  B, potens  redai:^lum 
D F , fub  Rationalibus  potentia  tantum  commcnlurabi- 
libusCD.CFjA/edia  cft.  Media»  igitur  commenfarabilis, 
ifcdia  eil.Quod  ofiendendum  erat. 

COROLLAIVM* 

E X Eoe  manifcAum  eft,  fpatium  Medio  fpati o cojmwenfurabile 
Medium  clTc.Poilquam  coim  demoiUtracum  e A DF,comtnenrnrabi- 
le  efle  Medio  D E,  oAenfuni  ex  eo  mox  fuit  DF,c(rc  quoque.  Mediu 
nimirum  fub  Rationalibus  potentia  tantum  commcnfurabilibus 
Cp,CF,contentuai  Eademque  ratio  cil  in  catteris.Quod  tamen  hoc 
etiam  modo  potcA  dcmonflrari. 

SIT  (patiumJDFjfpatio  Medio  DE,ccmmcnfurabiic.BicO&t)F, 
Medium  cfrc.Point  enim  A,  Media  ipfum  DE, Medium.  ( Nam  Cfim 
p E , Medium  At,  poterit  ipfum  reda,qux  Media  dicitur,  vt 
ifi  fcholio  propof.  la.  huius  lib.  tradidimus  . ) &B,  ipfumDF. 
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Q^inniitm  igitur  U>:,DF,coinincnrurai?t^l-ia  lunic,crunc  quoque  qua 
di  ata  ex  A,  B,ipfis  xqualia^commenfurabilia. CoWare  A,B-,rcdx  po- 
ccacia  Ultein  lunc  comtucnlurabiles  j Atque  idcirco  exidenie'  A, 
Media, erit  & B,illi  cumniennirabilb  Medra,  Ve  in  hoc 
oftenfuni  cft.lgicur  &'  DF,Medium^cric.Omnc  euim  fpatium,  quo^ 
poceft  Media  , Medium  appellatur,  tt  in  (choiid  propor.  aa.  UAtut 
lib.  docuimus . y ‘ 
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E^MADMODKM  autem  ini tmmate\ 
r.  propof.  I p.  huius  ltb.de  Rationalibus  diBut^ 
e/ltita  cb“  hic  de  Medijs  dicemus. *2^  imirum  re 
Elam  lineam  Media  longitudine  comtntpfurji' 
bilem,dici  Mediamt^  ipfi commenfurakilem^ 
non  filum  longitudine  fid  ^ potentia.  V muett. 
/e  enim  qua  longitudine  commenfurabiks.funti^ 
etiam  potentia  funt  commenfurabiles^  Si  foeno  r4 
'^6ia  quadam  ItneatSMedia.  potentia  fuerit  com  \ 
menfirabilis.  fj  quidem  i^  lGngUudine , dicetur 
dT* Jic  MedUs^  it) fi  comerfiirabrlis  longitudine 
^ potentia.  Quod  fi  M e di  a rurfus  aliqua  linea 
commenfurabilts  exifiens  potentia^  longitudine 
fuerit  incommenfurabiliSi  dicetur  fie  Aledfa 
ipfi  potentia  filum  commenfurabilis . 

LEM.MA  llV 

DVAS  rectas  Medias  longitudipcr^m 
mcnfurabilcs ; Item  duas  potentia  tantuni 

comtnenfurabilesinueriire.  1„.  , 

SIT  Media  aliqua  linea  A^cui fi inuenidtut\ 
duA  'retice  comenfurdbiles  TksOdllayfleld^  Bgitte 

dinethac  vero pot^tia  tatum\^  A 

erit  vtraqueB  i Ci  Medii^AfL.C^^ 
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A)  - ■■■  ■■■  .yi  (ommenfurabiltStMedia\Q& 

■ c > ..  \trgo  A,  B,  fnt  longitudine^ 

tommenJurabihs\&  AyC,potentia  tantum; erUt 
inuenU  AyByMedU  longitudint  commenfura- 
biles;  & C,  MedU  potentia  folum  commen- 

furMes  . l^odjflpropojltum 

‘ ' s C H 6 L t V M.  ' 

• §IVA  MVTS  omnis  linea  ftBa  MedU  eommenfara. 
bilisy Media fitiHon  tamen  omnis  Media  cuilibet  MedU  efi 
eommenjMrabiiisicum  dtta  Medi*  dari  fo/hnt  pror/us  in-  . 
eommenfurabileSylongttudine  videlicet yt^  potentia  yVt  ex 
p'ropof.^^.huius  lib,mpparebit.Vbi  etiam  docebimusy  quani 
via  inuoniende  fint  dke  MedU  longitudine 
meommeufurabiles , | 


XXlllJ, 

xxiij. 
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THEOR.  22.  PROPbS.  25. 

QV O D fpb Mcdijs longitudine com- 
menfurabilibus  redis  lineis  continetur  re- 
(iiangulum , Medium  eft  • 

CONTINEA  TVR  re^ang^lum  AD,fub  Mediis 
ACjCD.iongitudine  commefurabilibus.  Dico  AD.  Me» 
dium  cfle.  Deicribatur  ex  CD  > Media  quadratum  BD, 
quod  erit  Medium.*  Et  quoniam  eftvt  AC>  adCB , ita^ 

. I AD»ad  DB:Sut  autem  AC,.CB,  hoc  cft, 
® AC,CpD,  longitudine  commefurabilesj 
> erunc  AD,DB,commefurabilia.<^a- 
rc  fpatium  AD,Medio  DB,commenlu« 

. • !•  n It  


fx  ‘C  B rabile,Mcdiumeft.excorolI.pf:^‘eden 
I 7 bs  propof.  Quod  ergo  fub  Mediis  lon- 

gitudine commenfurabilibus » &c.  Quod  erat  often 
dendum . . ’ 

THEOR.-23.  PROPOS.  *6. 

O D lub  Medijs . potentia  tantum  1 
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ommcnfurabilibus  redis  lineis  contine- 
or redangulum  , vel  Rationale  eft  , vel 
vledium'. 

SIT  redangu!um  ACjCcmprehcnTum  fub  Mcdiii 
kBjBC, potentia  tantum  commenfurabilibus.Dico  AC> 
fle  vel  RationalcjVel  Medium-Defcrib^ciir  ex  A B,  BC. 
uadrata  AD,CE,qu*  Mediaerut,  vt  in  fch olio  propof. 
a. huius  lib.  docuimus,  cum  redx  AB,  BC,  MeduT  pb- 
antur.Exponacur  Rationalis  fG,  a ad  quam  appUeeturi 
edlagulum  FH,quadrato  AD,  ex  AB,  ' ' 

lefcrjpto  arquale;&:  ad  HI,red:angu- 
um  IK,re(51aguJo  AC,xquale;  & de- 
lique ad  KL,redangulum  LM,acqua- 
e quadrato  C E , ex  BC , deferipto; 
iritque  totum  FM,vnum  reiflangulil, 
juemadmodum  propof. 

>ftenfum.Quia  vero  AD 

unt,  erunt  & FH , LM,  illis  cequalia. 

Media : quqr  cum  applicentur  ad  Ra-  ^ H 
ionales  FG.KLjfo  cft  enim  & KL.Rationali  FG , arquar  1^5 
is,ob  parallelogrammun?  FK^Kationalis.)  faci^ntque-^ 
atitudines  GH,KM,c  erunt  rc^x  GH,  KM,  Rationalcs,|<^2 
pfi  FGjfeu  KL, longitudine  incommenfurabiles.  Et  quia,f/w. 
•edtae  AB,  BC,  potentia  inter fe  funt  confimeofurabiles, 

:runt  & earum  quadrata  AD, CE, atque  adeo  & ipfis  o:-| 
qualia  redlangulaFHjLM,  commenlurabilia ; «i  Vtaut3  Ai.fexti 
FH,ad  LM  , ira  eft  reda  GH.  ad  KM.c  Igitur  GH,KM,',eio.<^#r 
longitudine  inter  fe  commenfurabtles  fun^.  Quare  GH,  ‘imi, 
KM, Rationales  oftenfac,  funt  longitudine  inter  fe  com- 
nenfurabileSjRationali  vero  FG,  iblum  commenfurabi 
es  potentia, cum  ei  oftenf^  iint  longitudine  incommen 
urabilesjfAc  prppterea  redangulum  fub  ipfis  GH,  iro.d^- 
KM, Rationale  efl.Et  quoniam  efl , vt  DB,  ad  BC , ita_» 

AB , ad  BE , ( quod  DB,  BC,  ipfis  AB,  HE,  fipe  zquales, 

«raque  vtfique,)  g vt  pB,ad  BC,ita  Ad, ad  AC;  vt 
AB,adBB,itq  AQ,ad  CEjerit  quoque  vc  AD , ad  AC,  ital 


f 45.  lib.  I.  cft^p— T — I 

.D, CE.  Mediat 

I,  illis  zqualia,  I I U 
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AC,adC£,  atv^ueadeo  AD, AC, 
CEj  proportionalia  funt  . Igitur 
&■  illis  aequalia  FH,H£  > pro- 
portionalia erunt:  a Habent  aut€ 
rcdla:  GH,HX,KM,cafdem  propor 
’ titJncs,  quas  redlangula  FH , HL, 
V !.lM, Igitur  & redite  GH , HiC , KM, 
proportionzles  funti  ^ proptereaqj 
redtanguliim  fub  GH,KAf,  quadra- 
toex  HK,acqi!alec(l:  .rlt  autem  re 
ctaJigulum  /ub  GH  v KM , oftensu 
I^ationale.Igitur  &;  quadratum  cx  HK,  Rationale  eftj 
^eoque  &:  redia  HK, Rationalis  erit.-c  & ob  hoc  ipfi  FG, 
Pvationali  expo/itae,  hot  cil , ipfi  HI , commenfurabilis 
is  el  longitudjne,6c  potentia, vel  folum  potcntia.Ft  fi  qui 
idem  HK,ipfi  HI, longitudine  fitcommenfurabilisArcdla 
jgulum  HL,  fub  Rationalibus  HI,HK, longitudine  com- 
^nenfurabilibus contcntum,hoc eR,AC,illi aequale,  ent 
^lationale . Si  vero  HK,ipfi  HI, potentia  folum  comme- 
/tirabilis  fit,  e erit  redangulum  HI.,  fub  Rationalibus 
HI,HK, potentia  tantum  commenfurabilibus  conten. 
tum,  hoc  elf,  AC, illi  crquale, Medium  . Eftergo  AC,re- 
dlangulum  fub  Medijs  AB, BC, potentia  tantum  comme- 
furabiiibus  contentum, vel  Rationale, vel  Medium. Qiio 
circa  quod  fub  Medijs  potentia  tantum  commenlurabi- 
bbus  , &c.  Quod  erat  oftendendum  . 

S C H O L l V M. 

FACILIVS  (jU2m  ex  4^,propof,  lib.i.  Mpplicabir»H$ 
ad  HI,  reUangulum  ipfi  ACurjuale  , ffi tribus  reUis  HI, 
AB, BC,  quarta  , propornoaahs  fumatur  pro  latere  HK.$ 
Nam  rectangulum  jub  extremis  HI,  HK  , equale  erit  rr- 
£iar?gulc  fub  medijs  AB,BC  . 

•HAC  eadem  arte  vtemur  in  fequentibus,quando  md 
aliquam  reclam  applicandum  erit  reiiangulum  aquale  ak^ 
ter  t reil angulo.  , 

^jVONl AM  vero  in  hoc  theoremate  demonfiratur^ 
reUangulum  contentum  fui  duabus  retiis  Medijs  potentis 
tantum  commenfurabiltbus  rjfe  vel  Rationale,velMed'mm, 

doce-  i 
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ioctbik  E»clidts  pr»pef.x%,^tMnam  ratione  inueitiida  fint 
iua  Media  potentia  tantam  commenfarahiles , ijua  Ratio- 
nale eempreotndanf.Vropofvero  z^.duas  Mediat  potentia 
Otium  eommenfurabilet  inquiret  i qua  fpatiam  Medium 
contineant . 

I T A siyE  habemuiex  hisf^reBangulum  eontentum  *io,dee 
Otif  duabus  Rationalibus  longitudine  tomtnenfurabilibus  ef 
Oe  Rationales  \ b Sub  duabus  vero  Rationalibus potentiata 
tum  commenfurabilibus  contentum  reSangulum  ejfe  Zr.ra-  ** 
fioHaleiOppellarique  Medium roSamyqua  ipfum  potejl^ 

Mediam.RurJits ex  demonSratis  eonjlatyO  reQangulum  ce.  ^-^•dec 
prehenfum  fub  duabus  Medijs  longitudine  eommenfurabili 
bus;ejfe  Mediuniid  ReSangulum  antem  fub  duabus  Me dqs  ^x6.det 
petentia  /olam  ecmmenfurabilibus  comprehenfum  ejfi  vel 
Rationale  , vel  Medium  . . . v 

§iy  O Jy  fi  quit  roget^qualenam  reSPangulum  fit  illud,  ^ 
quod  fub  duabus  Medqs  longitudine  (jy  poientia  incommd* 
furabilibus  continetur;  Rejpondemus  illud  nec  Rationale 
eJfe  , nec  Mediumyfed  tertium  quoddam  genus  cenftituere, 
nempe  equaleeffe  reS  angulo,  quod  continetur  fub  linita 
Rationali  I rrationali  , qua  Media  appellatur  .>  • 

SIT  enim  reS angulum  AC,cemprehenfum  fub  duabus 
Medijs  A S,BC, longitudine]  (y  petentia  incemmenfurabi- 
libus , Itico  AC,  neq;  Rationale  effe,neq;  M.ediu,^(.  Con-^ 

(IruSis  enim  eifdem,vt  in  theoremate,eftendemus  fimiliter, 
re£las  GH,KM,  Rationales  ejfe,^  ipfi  FG,  longitudine  in- 
commefurabileStEt  quia  reSa  AB,BC,ponutur  incommen 
Curabiles  longitudine  (y  potentia;erUt  ^ earum  quadrata, 

AD,CE, atque  adeo  ipfis  aqualia  reSangula  FH,LMiin' 
commenfurabilia^e  Vt  aut  FH,adLM,ita  efl  reUa  GH,ad  e i.fexi 
reSam  KM.  i Igitur  reUa  GH,V^M  , longitudine  inter fe  £jo,dea 
Otnt  inc0mmenjHrabiles.§luareGH,KM,often/a  Rationa- 
'esyfunt  potentia  tantum  inter  fe  commenfotrabiles  j g Ac  g» 
^repitreareHangulumfisb  ipfis  GHyKM,  Irrationale  eil, 
juodMediit  appellatur,et  re&a  ipsit  potis, lrrationalis,qita 
licetur  Modia.ii  Patofi  autem  reSangulum  fub  ipfis  GH,  bij.fex 
KM,reSa  HK;(Ndvt prius  onidemus,tresGH,HK,KM,\ 
fie  proportionales).!  gitur  HK,  Irrationalis  efi , O'  Me-\ 
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di»  §lui$rt  IK,R»tn>»»le  no  eji:ji  f»im  R»ti»n»U 
(eret  ipfnm  »d  Ration»ltm  H I , Mppluafum  l»tifHdintm 
HKiR»tion»l*m,  ipfi  HI,  longitudine  comtnen/nfubile, 
^oJeli  »bfurdum,ofief»  enim  eft  HK,Irration»lts,MC  Mo 
dtu.Kodem  modo  neque  I K, medium  enim  ejfet  Medii, 

hfneeret  ipfum  applicatum  qd  Rationalem  HI,  latitudini 
HK, Rationalem,^  ipfi  H I,  longitudine  ineommenjurabi- 
lem.quod  eft  abfurdum.oftenfa  eft  enim  HK,  hratipnalit , 
Media.Itaque  cum  I K,neque  Rqtionalefit , neque  Me- 
diiynecejfario  neque  AC,ilU  aquale,  Ronale  erit,neq!  Me. 
dtum,fed  tertium  quoddam  genui  conflituei,  nempe  equule 
erit  ipfi  lK,quodfub  Rationali,^  Media  continetur  , cum 
HI, Rationalis  fit,&  HK,ofte/a  Media.  Ex  quibus  efficitur, 
reHam,que  potefl  fputium  fub  duabus  Medqs  logitudine  ^ 
pttentia  ineommehfutabilibus  , quales  ponuntur  AB, 
B C , sqmprchenfum  , pojfe  quoque  reS  angulum  fub  Ratio- 
halt,0>  Irrationali,  qua  Media  vocatur, contentum, §^od 
eft  prepofitumm 


THEOR.  24.  PROPOS.  27. 

M E D 1 V M non  fuperat  Medium 
Rationali . 

- SVP  ER  E T Medium  A B,  Medium  AC,rcdJ:angulo 
<4y.>r/Jl>B.Dico  DB,nonefle Rationale. Sit  enim,  fi  fieri  poreft, 
DBjRationale.Expofita  ergo  Rationali  linea  c ad  ip 
fam  applicetur  rcdlangulu  EG,Mcdio  ABj^qualej  & Me 

dio  Ac,re6Unguluin  E H , ^ua- 
■ 1 c,vt  fit  reliquum  H I , Rationali 
D^,3cquale.Erunt  igitur  EG,E  H, 
aequalia  Mediis  hB,  AC,  Media; 
& HLsequale  Rationali  , Rts- 
tionale  .'Quoniam  ergo  Media-j 
EG,  EH>ad  Rationalem  E.F 
applicata , «1  erunt  redlae  F G,  FH, 
Rationales , & ipfi  E F , incom- 
' ■ ^ mcnfurabiles  longitudine.Rurfus 

quia  Rationale  H I , applicatum  eft  ad  Rationalem  H K 

■ ^ ■ ’ (eft  enim 
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(a  eft  enim  redta-ttK,  Rationali  ' 

£F,*qualis^  erit  reda  HG,  “ ^ ^ R 

Rationalis  f & ipfi£F,longitu-  I | 'cimi. 

dine  commenfiirabilis.  QUare 
cum  HG,  EF>  longitudine  finc 
commenfurabiles  j &EF,  ip/I 
FH, longitudine  incommenni- 

rabilis,  vt  eft  oftenfum;c  erit  & 

HG>eidemFH,longitudine  in-  '3it  (9 

commenfurabilis.Eft  autem  vt 

FH,adHG,  ita  quadrarum  exFH,  adredangulum  fub-^ 
FHjHG»  ex  tertio  lemmate  propof.icj.huius  lib.  <1  Igitur 
quadratum  ex  FHjincommenfurabile  efl  redafigulo  fub 
fH,  HG.Sed  quadrato  ex  FH,commenfurabile  ellqua-j 
dratuex  HG,  ( quod  fJnc  ambo  ex  lineis  Rationalibus' 
FH,HG,defcripra^catque  adeo  & duo  quadrata.ex  FH,  aS.iit- 
HG,fimul,quadratoex  FH,  commenfurabilia  fune: Et  eimi, 
redanguloliibFHjHG,  commenfurabile  dt  id,  quod 
[bis  continetur  fub  FH,HG,fquia  hoc  illius  eft  duplum.) 

I Igitur  per.ea, quae  in  fcholio  propof.  i4.hiiius  lib  often- 
dimus , & duo  quadrata  ex  FH,HG,f  mul  incommenfu- 
rabilia  funtredangulofub  FH, HG, bis  f Quare  & com-  i17.de- 
1 politum  ex  quadratis  redarum|FH,HG,&  ex  redangulo  cimi  ' 
[ois fub FH,HG,incommenfurabilecft eopo/ito ex  qua-l 
dratis  redarum  FH,  HG,g  At  quadratis  ex  FH,HG,  vna' 
cum  redagulo  bis  fub  FH,HG,aequale  eft  quadratum  ex 
FG.Igitur  & quadratum  FG,iucommenfurabile  eft  c6  po’ 
fito  ex  quadratis  redarum  FH,HG:Eft  autem  compofttu 
hoc  Rationale,  ex  Icmate  4.propof.rp.  huius  lib.  quod 
oftefum  ftt  commenfurabile  quadrato  Rationali  ex  FH  . 

Igitur  cum  huic  compo/ito,quod  Rationale  eft , incom-. 
raenfurabile  fit  quadratum  ex  FG,  h erit  quadratum  ex  ^lo.de, 
FG,Irrationale  i,ac  propterea  & reda  FG , Irrationalis  fi'*,- 
erit.  Quod  eftabfurdum,oftenfa  enim  eft  FG, Rationalis  \-\i-de. 
longitudine  ipfi  EF,inc6menfurabilis.N6  ergo  DF,  quo  fi** 
Medium  AB,fuperat  Medium  AC,Rationale  eft. Qua  ob 
re  Medium  non  fuperat  Medium,Rationali . Qijod  erat 
oftendendum  . 
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s C HiO  L l V Mx  ' . 

EX  4^is  & hoe  dtmonfirtibimmt  • • ^ 

' RATIONALE  fuperat  rationale  Ratio- 
nali  1 . 

R A rv  6 W A L E enim  AB,  fitperet  -Kationnle  AC^ 
B DB.Dic»DB,quoque  ejfe  Kntionnle. 


f ■ 

z9>dtfi- 

nitione. 
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^eninm  enim  AB,AC,Rntienalin  fitnt 
eetrnnt  AB,AC , eemmenfurnbili»  qnn^ 
_ drnte  Rntionnlis  expofiui^  ntqne  nd ee  & 

inter  fe  eemmenfutntilin.Slunre  cum  totHm  AB,eempefitii 
ex  AC,DB,eemmenf»rnbile  fit  ipfi  AC  , ttit  queqne  idem 
AB,reliqno  DB,eammenfurnbile,ex  coreU-pt^pof.i 6.  hniut 
lib.Efi  nutem  AB,  Rntienale*  Igitur  DB,  ex  lemmnte 
A.prepef,i9*itnius  lib.Rntiennle  efi . &lued  efl  prepefitum , 

PROBL.  4.  PROPOS.  a8. 
medias  inuenire  potetia  tantu  comen 
{urabiles,quae  Rationale  comprehcnilpt, 

j EXPONANTVR.perlcmma  i.propof.ii.  huius  lib, 
muas  Rationales  A,  B>  potentia  tantum  commenfurabi> 

■ r ' les>c  inter  quas  media  proportionalis  fumatur  C,^  fiatq; 
5*  , ’ vtA.ad  B,itaC,adD.Dico  C,D,effc  Medias  potetia  tantu 

o ia./sx,  ^ ^ ^ commenlurabiles , quae  Rationale  com 
j { -t  prehendant  .'Quoniam  enim  A>BfRatio 
!)*--—•  nales  ponuntur  potentia  tantum  com- 

menfurabilesjcerit  reftangulum fub  ipfis  contentum. 
Irrationale,  quod  Medium vocatursatque  adeo  fcum 
ipfum  pofsit  refta  C,  erit  C,  Alcdia . Et  quoniam  eu 
vt  A,  adB,  ita  C,adD,  funtque  A,  B,  potentia  tantu 
commenlurabilesjerunt  quoque  C,  D,  folumcommen- 
furabiles  potentia , vt  infcholio  propoCio.  huius  lib. 
oftendimus.  gEftergo  &D,Afed»  C.commenlurabilis 
; Media. Quare  inuent*  funt  Mediae  C;D  potentia  tautu 
commemurabiles . Dico  iam  ipfas  continere  Rationale. 
Quoniam  enim  eft  vt  A,ad  B,  ita  C,  ad  D,&  pennut^do 
vt  A, ad  C,  ita  B,  ad  D.  Vt  aute  A,ad  C.  ita  eft  C,ad  B> 
erit  quoque  vt  C,ad  B,ita  B,  ad  D,ideogue  B,media  pro~ 
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ortionalis  inter  C,&  a poterit  redangulum  fub  ip* 
s C,D,comprehenfum.Eft  autem  quadratum  ex  B,  Ji- 
lea  RationalijRationale.Igitur  &rediagulum  fub  C,  D, 
Utionaleeft.  Medias  ergo  inuenimus  C,D,pofentia  tan 
um  comme  nfiirabiles , quae  Aationale  comprehendunt. 
;^uod  faciendum  erat,  ' 

PROBL.  5 . PROPOS/j?.  ' 

* 4 , 

MEDIAS  inuenirc  potentia  tantum-» 

commerifurabilcsjquae  Mediurn  contineat. 

EXPONANTVR  per  ea*  quar  in  fcholio  pro- 
pof.ir.  huius  lib.demonftrauimus  , tres  Rationafes  A, 
B,C»  potentia  tantum  commenfurabilcs,^  & inter  A,  B, 
media  proportionalis  inueniacur  D.  , 
c Deinde  fiat  vt  B,ad^,  ita  D,  ad  E.  Ai  ' ' ' 

Dico  D>E>  Medias  efle  potentia  tan-  " 

tum  commehfurabiles.qu*  Medium  ch— —— i ^ 

contineat.Quonia  enim  ABjRationa-  E»  ■ ‘"H[ 

Ics  funt  potentia' folum  commenAi- ' . . 

rabilcs:  erit  reiJlanguIum  fub  A,  B, 
atque  adeo  8c  q^uadratu  ex  D,d  quod  illi  aequale  eft,e  Ir- 
ration^ale*  quod  Medium  dicitui>&ipfareaaD)  Media. 
Et  quia  eil  vt  B,ad  C,  ita  D,ad  E,  funt  autem  B > C,  Ra- 
tionales,& potentia  folum  commenfurabilesierunt  quo 
que  D,t, potentia  folum  commenfurabiles,vtin  fcholio 
propof.io,.  huius V lib.  demonftratum  eft'.  Cum  ergo 
:D,Mediafir,ferit&£,  illipotentia  folum  commenlu- 
rabilisjMediasAc  prop^rea  b,  £,;Mediae  funt  ponentia 
tantum  commenfurabiles.Dico  iam  ipfasbontinere  Me 
diu.Quoniam  enim  eRvtB,ad  C,ita  D,ad  £;&  permuta 
do  vt  B,ad  D,  ita  C>ad  E:  Vt  autem  B,ad  DJta  D , ad  Aj 
erit  quoque  vt  D,ad  A,  ita  C,  ad  £.  g Redangulum  igi* 
tur  fub  DE,aequale  eft  ei , quod  fub  A,C:£ft  autem  quod 
fub  A,C,Rationalibus  potentia  folum  commenfurabili' 
bus  h Irrationale  ^ & Medium . Igitur  8c  reftangulum 
fub  D»E>Medium  eR . Medias  ei^o  inuenimus  D>  £>  po- 
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tentia  tantum  commenfurabiles , quat  iiediuai  conti- 
nent . Qaod  faciendum  em . 

' S c H O L I V M.  l, 

\ * 

I N ijs  qui/tquuntur  , indigem^  h»c  probltmmt*  . 

D V OS  numeros  planos  fimiles  inuenirc. 

^ SVMANTVR  quAtuor  qUieunqut  numeri  proportio 
■'  tdaleiyAyByCyDy  vt  quidem  A^ud  Cyttu  Byud  Dy  Multipli- 
ettttits  nuUin  ft  mutuo  Ay  Blfuciunt  Eilteni  C,  Dyfe 

multiplieantet  fueiunt  F. Eruat  ergo 
Ay6.  Cfix/  Ey&  fynumeri  plani fimilesyquaudo 

By  4.  I)j8»  quidem  latera  habit  proportionuliuy 

' vt  ex  co7tJlru3ione  eh  manifellum  . 

O N I A M autem  in  lib.  9. 
* »•  O*  a qflen/um  eilyfi  impar  numerus  , vel  par  parem  multipli- 
^*U9f$t  ctf,precreari  numerU paremilmparem  vero,fi  impar  mul- 
tiplicet impariyperjpicuum  ejlyquona  modo  inueniri  pojpnt 
duo  plani jimiUsyquCtu  vterq-ypar  JityVel  impar  yVel  vnus 
quide  paryulter  ver»  impar. Si  enim  latera  fumpta  (int  nu 
meri  paresytrunt  eorum  plani  pares  etiam  ,fi  autem  nume 
ri fiat  impares, eruat  (*/>  plahi  eoru  impares.  §^uod fi  vnius 
latera  fint  impares  numeiiyaherius  autem  paret  ycrit  illo- 
i ^ rum  quidem  planus  imparlhorum  ver»  pariSimiUter  paret 
erunt  plani,fi  quilibet  habeat  vnum  latus  numerum  parcy 
alterum  vero  imparem  y (^c.  ' 

L E M M A /'. 

I 

DVOS  numeros  quadratos  inuenire>ifa 
vt  compolitus  ex  ipils  quadratus  etiam  fit. 
JNE  E NI  ANTE^M^per  ear  qua  in fcholto  pro- 
ximo diSia funtydiio  pUni fimiles  ABy  eb'  Cyquo- 
bi4.^  rum  vterque  vel  par  Jityvel  impar.h  Et  quonidy 
^6.»eniftue  a part  par  aufer  aturyjiue  ab  impari  < impar  y 
[reliquus par  ^idetraSio  B Dyex  AByqui  aqualis 
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JitipfiCterk-reliqims  - A... 

AD , par^  Qm  diuifo  ’ 'C 

bifaria  in  E\Oj^p  nu-~'  " - - ^ 

m^um  fa^um  ex  AB»  in  BD,  * qui  quid^ q^ar 
dtuiftN-$D>i  eompojitum  cum  qu^rato  numeri 
EDfacm  quadratum:  ^OHiam  enim  numt^ 
rus  ADibifartarh  0 dtulfus  in  J?> 

DBi  erit  ex  e. theoremate  eorum , qu^i  ad  prdpof, 

1 4.  lib.  g • demmjirauimm , numerus^  quiJitfiX 
AByin  BD,  vna  cU  quadrato  numtrsDEy  d^a 
Jis  quadrato  numeri  EB . 'Quare  duo  "quadratit 
n^pe  qui  fit  ex  ABlsn  BD^quadrqtujs  vufperi 
DBiCompofiti  faciunt  quadratUteumvideUeeti 
qui  ex  B E ypignitur.  qetodeftpropofitUm  ^ ' 

vvOOROLLARlV  M.'  ^ ' , 

E X his  maaifeilutn  > q«:|ndo  AB,  & C,liiniJ«s 
erte  eadem  arte  duos  numeros  quadratos  numerorum  BE,ED,  quo- 
rum exce(Tus,nintirum  numerus  ex  AB,tii  BD,&&us,  etiam  nume- 
rus quadratus,  ih ..  , 

QVOD  fi  numeri  fumantur  AB,  Rr  C,non  fiimlts,Yterq 

_ 1 * ^ Z J . . A • 


men 


' par, vel  impdi:iauenti,erunt  eodcn^  modo  duo  du&draciuutoi^rgru 
BE,ED, quorum  exceffus,  numerus  fcilictt,qui  fii  ex  AB,'iK  BO,-h6  notxiX 
^eft  quadratus,Si  «niai^qwadr^us  elfct,  b numeri  AB , BD,  hp?.  “*  • 

! AB,  & C, plani  fimiles  efitAt . Quod  cft  abfurdutq . ponuntur  cnioi 
, non  finiileS . r. 


SCHOLIYH  lU J 

, lTA§iyE  p iHh0Amur  inuenire  Jufif  qaaiirfitos  nume 
ros^efuorum  exrtpks  ftiam  fitnumhus  ^u^tdnttus  Xfme^ 
mus  ut  brius.dtf  it  flmnosfimtlety  qHoruni  vtifqHe 
\impMr  Jit,nipe  C,^  reliqfMferficit')»us^HSt'jd  fTO- 

ximo  Itmmutt  ftt  t(i£fum . Nam  «ttmexifX  JiE» 

EDydefcripti  fnnt  flUi  quof  qutrimus . Excedit  enim  fKA-l 
drntus  ex  BE, quadratum  ex  EDytiumero  , qui  producitur  , 
ex  AByin  BtSyqui  ' V ‘ " I 

etiam  quadretur  ' 'A  , E ' B 

rft  • . , . i . • % • « • 4 , ' • ■ I -.1 . > . • 1 .1  • I 
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' S l vere  inneniendi  funt  duo  quitdrati  ^ quernm  exre/~ 
fusHon  fit  qH/tdrmtus  ifiimejndi  erunt ^d^ ^numeri  flnni 

ABy  ^ Cy  nonfimileSy  quorum^ 

A E . • . D ,,B  vf  erque  par  fit , vel'irnpa^\ 

C i ■ • \!)>  reliqua  per aienfda^vt 

. ' Nam  fimiiiterse0demm^u% 

drMum  ex BEyaqualem  ejfe  quadrate  ex  Dfi> 
qui  ex  AB,in  BD,fity  §luare  exeejfut  quadrdterjzm  ex  BE 
EDyeH  numerus  faSus  ex  AByin  BDyqui  cum  non  fit  qua 
draiuS',( Si  enim  ejfet  quadratusytjfent  AByEp,  plani  firtti 
Usyqitpd  nen  ponitur  ) ronfiat  prcpofitum . 

. IhfCiC  poJIerms  facilius  abfoluemusfi quemeunque  qua- 
dratum numerum  diuiiamus  in  duos  numerosyqucrui»  al 
ter  fit  quadratus\alter  vero  non.  Vt  fi  quadratus  3 6.  dtui- 
'datur  in  quadratum  i 6.  dr  non  quadratum  zo.  excedet 
quadratus  3 6.  quadratum  i6.  numero  ao.  non  quadrate 
Sic  queqptpfisdam  quadratus  qS  diuidatur  in  qftadtatum 
is.^  non  quadratum  \i.fuper abit  quadratus  ^6.  quadra 
tum  aq .numero  non  quadrato  ii.^fic  de  eaterts . 

V L--E  'M/  M a ...  I 1. 

D VOS  numeros  quadratos  inuenirc^ita 
yt  cpmpojfitus  ex  ipfis  non  fit  quadratus . 

’ SI NT'  duo  numeri  fUni  fimiles  AB  > eb*  C, 

C ■ . • • • o V.  o .. 

pares f ve/ imparesyVt  in  lemmate preeced^tUfiat- 
'quTeadem  conBruBiofita  vtrurfus  quadratus, 
qm  fit  ex  multiplicatione  fimilium  numerorum 
AB^D^inter  fcyvna  cum  quadrato  ex  DEj  a- 
qualis  Jit  quadrato  ex  E E, Auferatur  deinde^ 
ex  DEiVnitas  EF.Erit  ergo  quadratus  ex  DF, 
minor  quadrato  ex  DEj  quod  latus  D Fy  la- 
tere D Et. minus  fit.  Dico  quadratos numerosy 
quorum  alter  ex  AB,  in  BDy  alter  vero  ex  DF, 
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nfejity  compbjitoi  non  efficere  numerum  qua^ 
iratum . Nam.JicompoJitus  ex  ipjis  e fi  quadra 
•us , erit  is  vel  maior  quadrato  ex  BF,  vel  aqua 
'isyvel  minori  quod fieri  non  pofje , in  hunc  mo- 
ium  demonfirabimus.  Sit  entm primum  maior y 
fuam  quadratus  ex  BF  \ ac  propter  ea  latus  ip- 
pus  maius  latere  BF , Erit  ergo  latus  ipjius  vel 
iquale  numero  B E y vel  maius , ( Minus  enim 
non  erityquoniam  inter  numeros  hEyBFyfola^ 
vnitate  inter  fe  di  flantes  nullus  medius  eji  nu- 

I \ E, F,G,,,D B 

C 

merusynevnitas  ipfafecetur;  Effet  autem  diSltl 
latus  Anter  ipfos  medium  y ji  maius  poneretur 
quam  BFyminus  vero  quam  BE»)Si  dicatur 
quale  yita^vt  quadrato  ex  BE , aqualis  fit  qua- 
dratus numerus  compofitus  ex  quadrato,  qui fit 
ex  AByin  BD,^  ex  quadrato  numeri  DF\  cum 
\eidem  quadrato  ex  BByJit  ofienfus  in  praceden 
ti  lemmate  aqualis  numerus , qui  fit  ex  ui  B,  in 
BDlvna  cum  quadrato  ex  D E erit , qui  Jit  ex 
ABy  in  BD , vna  cum  quadrato  ex  DF , aqua- 
lis ei  I qui  Jit  ex  AB  yinB  D , vna  cum  quadra- 
to ex  D E . Ablato^  ergo  communi,  eo Jcil/cet, 
qui  Jit  ex  AB  yinB  D j erit  reliquus  quadra- 
tus ex  DF , aqualis  reliquo  quadrato  exD  E \ 
I deoque  & latus  D F , lateri  D E , aquale^  , 
pars  toti . Quod  eJl  ah  fur  dum . Non  ergo  latus 
quadrati  compofiti  ex  quadratis , quorum  alter 
ex  AB, in  BD^alter  vero  ex  DF,in  fe fit, aquale 
e fi  numero  BE,Sed  neq\  maius, Sit. nfs Jieri  po- 
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nwmxqfU^qui  maior jfii% 
q»4  B E iit  a quadrato  e»  BI,  aqualts fitqua^^ 

Urat  ut  iUtcompoJitMS.  iluomamigttxtr  quadra^ 
tus  ex  B l yiatere maiore , maior  eji  quadrato  ex 
BEJatere  minore:  erit  quoque. tSpoJiius  ex  qua-, 
dratisiquomtv.aiter  ePtBB,m  BPiaiter%)aroex 
DFy.  in fi  fit s Ceam  bit  compofitui  aqualis  pona- 
tur quadrato  ex  B..I  j ) maiOr  quadratoex  RE, 
E fi  autem  quadratoex  BEiOfienfus  in  lemma* 
tepracedenti  aqualis  numerusyqui fitex-ABfin 
BDytma  cum  .quadrato  ex  DE:  Ablato  ergo  com 
munii  qui fit  ex  AB , in  BD  ,*  erit  reliquus  quaA 
dfatus<^ex  DE iretiquo  quadrato  ex  DE , matoiTi 
ac  proinde  latus  DEdatere  DEi  maiusqsars  to- ! 
to,  Quod  eB  abfi^um,Non  engo  latus  quadrati 
compofiti  ex  quadratisAqmrMmMter  fit  ex.ABi 
in  BDjaltetf. vero  ex  DEyW fe.i  maius  e fi  latere 
RE  , Sed  neque  aquale  i neque  irinus  ofienfum 
\efi^Non  igitur^quadratus.  ideeompofiius  maior 
'efi.quadr.atofxBE,  i v \ 

\:'v  f'' • : . 'V\.' ■ SIT  tam  i 

i4.. i? *. IxlE^EiG:, Di,^4*„.R  ^ Ji  fieri poi^t 
Cr, . . , »**  1 ,.v.  y t i.;,  -numerus qtii 

]t  ex  ABiin  BD,vna  eum  quadrato  ex  DE y a- 


qualis  quadrato  ex  B P i ^ ponatur  numerus 
AH  i duplus  vnitatis  E E fiQnia  igitur 'totus 
AD  y totius  ED  y duplus  {diuijus  enim  e/i 
ADiin  Eybijdrid  ) ablatuiAHy  ab  lata  ^ni- 

tatis:BEierit^  reliquus  HDjt^eUqed  E Dt  duf 
plststex  fiSi^ua  adpropofi7,ltb.  7 jsfkHdinms-yOt^ 
que  idcirco  If  Diin  E ybtfariani  dikiditur . ^ua- 


u ex 
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''e ex  6:\tksorcm  eorum » qute  ad propof.t^. 
iemonjlrauimusyerit  numeruiyqui fit  ex 
EDiVU4  cum  quadrato  ex  DEi  .dqualis  quadrti^ 
to  ex  BE.Sejd  eidem  quadrdto  ex  BFi^quaHs  pM 
niturmumeymi  qui  fit  ex  ABdn  BOivnacum. 
quadrato  ex  DM:Jgitur  qui  fit  ex  inBDy 

vna  cum  quadrato  ex  DFyitqualis  effeti  qui  fit 
tx  AB^m  3 DiVUa  cum  quadmetom et  de^ 
traFio  communi  quudratoex.  ^DF-rf^ttqt^tur\\ 
qui  fit  ex  HB  a in  BD , ei  quifii  ex  ABan^Dy 
<£qualis*^are  tu  H BtABimul{iplkantet.euU\ 
dem  BFkprQducqnttequdies  numtrois  t hahdHt 
autem  muJtipJiicantcx  eadem  proportionem  qua\ 
produFH ; erit  FfB , ipfi  AB  t aquedU  i paripoU, 
Quod  ejl  ahJurdumfiNon  efi  ergpxqui  eX  AByin 
BF>  i emaeum  quadrato^  ex  -DM  y quadrato  ex 
BFydqualii:  } '■.  . ' 

' S^iqr  ikficteth fi  pofejlfierii  MhiCrus  ^ui  eU 
ABdn  fi  t>yvnacU  quaaraidfix  l^FymiYu>r  qua 
drato  ex  BFj  ac  propterea  ^ iatus  eius  later^fii. 
BF , minus  , quod  fit  BG , ita  vt  qui  ex  AB  t ili 
Bp,vhd  cum  quadrato  'ex  D'Fl'dqua}is fit  qua- 
^ drato. ex  BG’ Sumatur  autemJpfiuf  fiGydupiuf 
' AI, Quoniam jgkur  totus  A^Ddotius  fi  Qs  du^ 
plus  ejiy^  af^Utui  AdyahiatfiEp;erit  rurfius  ^ 
reliquus  Ip  t reliqulG D yjdqflus  iae profitered 
IDy  in  GiMuidetur  bifariam , ^iidre  ex  eodem 
theorem.o.eorumiqud  ad propof,  i \.lib.g:derhdiiz 
Rratdfimilefit-nkinerusiquifitex^l^^ 
vna  esem  quadrato tx  l^i.sqttsslUquadrato‘4ii\ 
BG  :PoniturautMdemfiuddrdt(reX  BGyaqua 
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C 5 

kz-iquifit #x  AB  iinB D iVna tum  quadrato m 
DF. Igitur  qui  fit  ex  J B,  in  B D^vna  cum  qua- 
drato e\DG  ^ xquaits eji  ei , qui  ex  yjB,  in  Bi>, 
vna  eum  quadrato  ex  DF . Abiatis  igitur  qua- 
draticAx  bG  > ^ DF^  quorum  qui  «x  DG,  mi- 
nor  tfiaxin anebit  qui  /B,i»  BD^mdior  eo , qui 

eX'ABfin  ^D\pitre  toto.^uod  efi  abfurdum.  Ne 
efi  ergo  qui  ex>A^*in  l^DiVna  cum  quadrato  ex 
D^ymimr  quadrato  ex  BF.  Sed  neque  maior  efi 
ofienftis » neque  aqualis.  Nem  igitur  quadratus 
efi\qui  ex  AH,in  hp,vna  cum  quadrato  ex  DF, 
Quodtiipropqfitum,-  .'j;"., 

c H O L 1 V M jr/  f.  > ■“  ' 

'r.  £ S.  Juxe  faeUt  invenimus  duos  aumttosyita.vt  tx  iliis 
eomfofiius  ad  neutrum  ipforum  frofortienefn  halffat^r*ri 
quadr/uut  ad  quadratum.Si  enim  fer  lemma  f resedant  in- 
uentantur  du»  quadrati  i ita  vt  eomfejitut  ex  i fjis  non^t 
iptadrmtut  ; habebit  hie  eempefitus  non  quadratus  ad  neu- 
trum ipforum  quadiatormm  ^eforeionsmjquam  quadratus 
ad  quadratum,  - ^ • v,  r.'.. 

IDEM  obisnetimutyfi  quemlibet  numerum  quadratum 
in  duos  non  quadratos  partiti fuerimus \'ltd  'enim  ^uddra 
tus  totus  ad  neutrum' eorum' i' in  quos  dihifus  ejt  f prcportio 
usm  habebit yquam  quidratut  ad  quudrtrtkm, 

4?  R OB L.  6.  P R O P O S.  30.. 
"‘IN  'V  E N I R E duas  Ratiohalcs  po- 
t^ntia  tantum’ cbmm  iTta  yt  ma- 

ipivquam  minor,plus  pofsit  quadrato^ 
lineae  longitudine  libi  commenCurabilis. 

« E X p o N A T- V R,  linea  vRacionalis  A R , & inuie- 
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A.  B 


liantur  ex  ijs,qua:  in  fcholio  z.nropof.  praecedentis  tra- 
didimus,duo  numeri  quadrati  C D,  C E,  quorum  excef- 
'iis  DE,  non  /?c  quadratus.  Deinde  per  coroll.  propof.  6. 
iuiius  lil>.  fiat  vtC  D,  numerus  ad  nu-  ^ -p 
merum  D E , ita  quadratum,  ex  A B , 
id  aliud  quadratum  , nimirum  ad 
id,quod  ex  A F , accommoderurque^ 

A F,  in  femicirculo  A B F,  circa_> 
diametrum  A B , deferipto ; ac  deni- 
que connedlatur  refta  F B . a ‘Quo- 
niam ergo  angulus  F , reftus  efl  in  femicirculo ; b erit 
quadratum  ex  A B , arquale  duobus  quadratis  ex  A F , 
FBjhoceft,re<Jla  AB,pliis  poterit  quam  AF,  quadrato  re- 
ftx  F B.  Et  quia  eftrquadratum  ex  A B,  ad  quadratum  ex 
AFjVt  numeras  CD,ad  numerum  DE, c erunt  quadrata_» 
cx  AB,AF;commenrurabiliajatqueadeo  cum  Quadratum 
ex  A B,  fit  !lationale,nempe  ex  linea  Rationali  A B j de- 
fcriptumj  erit  &:  quadratum  ex  A F , Rationale , propte- 
reaque&  reda  AF,  ipfum  deferibens,  Rationalis-Ratio- 
nales  ergo  funt  A B,AF.,atque  adeo  commenfurabiles  fal 
tem  potentia, Quia  vero  quadratum  ex  A B,  ad  quadratu 
ex  AF,proportionem  non  habet,  quam  quadratus  nume- 
rus ad  quadratum  numeriimj  fcum  neque  quadratus  nu- 
merus CD,ad  non  quadratum  DE,proportionem  habeat, 
beat, qua  quadratus  ad  quadratujahas  & DE,quadratus  cl 
fccjd  vt  in  Arithmeticis eft  demollranim.quod  non  poni- 
tur)® erunt  redae  AB,  AF,longitudiue  incomenfurabiles;  j 
Sunt  aute  comenfurabiles  potentia,  vt  oftenfum  cft. Igi- 
tur AB,AF,R6naIes  funt  potentia  rantu  comenfurabiles. 

I A M vero, quoniam  ell  vtCD,ad  DE«ita  quadratum 
ex'AB,  ad  quadratum  ex  AF  j erit  per  conuerfione  i atio- 
nisjVtquadrarus  numerus  CD,  ad  quadratu  niimerri  CE, 
ita  cpiadratum  ex  A B,  ad  quadratum  ex  F B.  ( ficut  enim 
CDjfuperat  DE,  quadrato  C E , ita  etiam  quadratum  ex 
AB,fuperat  quadratum  ex  AF,quadrato  ex  FB,)  f Quare 
red*  AB, FB, longitudine  commenfurabiles  fune.  Inueni 
mus  ergo  duas  Rationales  AB,  AF, potentia  tantum  com 
mcnfurabilcs,ita  vt  maior  A B,  plus  pofsit , quam  minor 
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AF, quadrato  lineas  F B,  libi  longitudine  coaimeniaiobi' 
lis. Quod  faciendum  erat. 

rxn.  PROBL.  7.  PROPOS.  31. 

invenire  duas  Rationales  po- 
tentia tantum  commenfurabiles  , ita  vt 
maior,  quani  minor , plus  pofsit  quadra- 
to reftse  linea!  fibi  longitudine  incommen- 
furabilis. 

E X P O N A T VR  Rationalis  linea  AB.inueniantur 
que  perlemma  a.  propof.  z9.huius  lib.  duo  numeri  qua 
■ ' drati  CE,ED,ita  vt  ex  libs 

compolitus  C D , non  fic 
quadratus , vcl  certe  nu 
[/  merus  aliquis  quadratus 

B CD.fecetur  in  duos  nu 

. C,i44.E,i6.D  CjI^o.D.  meros  non  quadratos  C e 

C....  ..E...D  E D : Vtrumuis  enim  ho 

rum  fiat,  totus  CD.ad  neutrum  ipforum  CE,  ED,propor 
‘ tionem  habebit, quam  quadratus  ad  quadratum  , alias 
' fecundum  priorem  modum,  elTct  totus  C D , etiam  qua- 
dratus : iuxta  pofterioreiji  vero , quilibet  ipforum  CE,, 
ED, quadratus  quoque,  a vtin  Arithmeticis  oftenfum_j; 
eft.  quod  non  ponitur.  Fiat  deinde  percorolLpropof.  6, 
huius  lib. vtCD,  ad  DE, ita  quadratum  ex  A B , ad  aliud 
quadratum. vt  ad  id, quod  ex  A Fjaccomodeturquc  A F , 
in femicirculo,AF6,  circa  A B,  deferipto.  Denique^con- 
ncilaturreda  F B.  Poterit  igitur, vt  in  pratcedenti,' A B , 
plus  quam  AF,quadrato  rectae  FBjEruntque  AB,AF,  Rar^ 
tiona  es  potentia  folum  commenfurabiles:  Eadem  enim 
hic  eft  demonftratio,  quae  in  praecedenti  propof.  Quoiiia 
vero  rurfus,vt  prius , eft  per  conuerfionem  rationis , vt 
CD,ad  CE, ira  quadratum  eX  AB,  ad  quadratum  ex  F B ; 

INon  habet  autem  CD,ad  C E,prpportioncm,quam  qua- 
dratus  ad  quadratum  i Non  habebit  quoque  quadraturo 
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ix  -rfB,  ad  quadratum  ex  F 6 , proporcionem,qiiam  qua 
iratus  numeras  ad  numeram  quadratum.^  s^are  redar  » 
^B»FB,longitudine  incommenfiirabiles  funtJnuenimus 
:rgo  duas  Rationales  wf  B,AF,potentia  tantum  commen- 
furabiles.ita  vt  maior  plus  pofsit  quam  minor  a F , 
quadratoline*  FBjffbi  longitudine  incommedfurabilis. 
Quod  erat  ludendum. 

LEMMA. 

Srfint  duae  redlae  lineas  inaequalcsjerii  vt 
maior  ad  minorem, ita  re<^angulum  fiib  ip 
fis  contentum,  ad  quadratum  minoris, 

SINT dute  reiia  waquales  AByBCtin  reSiu 
conJUtuta^iquarum  A By  maior fit,  "E  n 

Dico  eJJcyVt  AB^ad  BCy  ita  rcBan- 
gulum fub  AByBCydd  quadratumN-"~T^ — C 
ex  B C.  Deferihatur  enim  ex  BCy  D 

quadratum  BDyCompleaturque  re-  | 

iiartgulu  AD;eritq\  rtBangulum  ABC 
AEfiub  ABy^CyContentumjquod BEyipfi^CyJtt 
aqualis ; perfpicuum  autem  effy  ejpe  vt  Ah  y ad 
hCyitaAEyadhD. 

EOD  EM'modo  erityVt  minor  ad  maiore , ita 
reSiangulumfub  ipfis  contentum , ad  quadratU 
maiorisjVt  in  fecundafigura  e fi  manifeliumyin 
qua  Ah.minorefli  quam  hC , 

PROBL  8.  PROPOS.  32. 
INVENIRE  duas  Medias  potentia  tan 
tum  commenfurabiles  , quse  . Rationale^  ** 
contineant , ita  vt  maior  plus  poilxt  quam 
minor , quadrato  redae  lineas  fibi  longitudi: 
ne  commenlurabilis. 
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a REPE  R'T  AE  fint  dua?  Rationales  A,B,  potentia 
tantum  commenfurabilcszita  vt  A,  maior  plus  pofsitqua 
bf  minor  quadrato  lineat  longitudine  /ibi  commenfura- 
bilis, /Itquc  C, media  proportionalis  inter  A,&  B,-  &fiat 
vt  A, ad  B,itaC,ad  D. Quoniam  igitur  A,B,funt  Rationa' 

A les  potentia  folum  commenfurabiles ; 

c b erit  rediangulum  fub  AjB , Irrationa* 

^ Ic,  & reda  C, ipfum  potens,  linea  Me- 

dia. Et  quia  e/lvt  A,  ad  B)  ita  C,  ad  D ; 


iunt  autem  A,&  B, potentia  tantum  comenfurabilesjeriit 
quoque,C,&D,  potentia  folum  commenfurabiles,  vt  in 
Icholio  propof.  jo.  huius  libri  oftendimus.  c Quare  D , 
Mediae  C,  cOmmenfurabilis,  Media  quoque  eft.  Inuent* 
ergo  fune  duae  Mediae  C,D,  potentia  tantum  commenfu- 
ratilcs.  Dico  eas  Rationale  comprehendere.  Cum  enim 
fit  vt  A, ad  Bjita  C,ad  permutando  vt  A, ad  C , ita_j 

B, adDjfit  autem  vt  A, ad  C,ita  C,ad  B,erit  quoque  vt  C, 
aci  Bjita  B,ad  DidAc  proptere«^  redangulum  fub  C,&  D, 
aequale  erit  quadrato  ex  B.  Quam  ob  rem  , cum  quadra- 
tum ex  B,  Rationali  Rationale  /irjerit  &:  redangulu  fub 

C,  D,  illi  ^quale , Rationale.  Continent  ergo  Mediae  C, 

D,  potentia  tantum  commenfurabiles , Rationale.  Quo- i 
niam  vero  eft  vt  A,adB,ita  C,ad  D:  pore/l  autem  A,^us 
quam  B, quadrato  lineae  longitudine  /ibi  commenfurabi- 
lis,cx  con/lrudionei  e poterit  quoque  C , plus  quam  D , 
quadrato  linea:  longitudine  fibi  commenfurabiIis,Inue- 
nimus  igitur  duas  Medias  C , D , potentia  tantum  com- 
menfurabiles,qua:  Rationale  contincnt,ita  vt  maior  C, 
plus  pofsit  quam  minor  D,quadrato  redar  linea:  fibi  lon- 
gitudine COmmenfurabilis.  Quod  faciendum  erat . 

QV  O D fi  repertae  fint  A ,B , Rationales  potentia—» 
tantum  commenfurabiles , ita  vt  A , plus  pofsit  quam—* 
B . quadraro  linea:  fibi  longitudine  incommenfurabilis  j 
reliqua  aurem  fiant, vt  prius , ofiendemus  eodem  modo , 
inuentas  e/Te  duas  Medias  C , D,  potentia  tantum  com- 
menfurabiles, qu£  Rationale  contineanr,ita  vt  maior  C, 
plus  pofsit  quam  minor  D, quadrato  linea:  longitudine_* 
fibi  incommenfurabilis. 


SCHO- 


SCHoLIVU. 

^ LI l hoc probltm»  demoafirant  per  lempno  sniece»*- 
msi  Nos  MHtem  hrouins  »cfaeslms  idem  fitse  ip/o  efiendiy 
iMSfVt  fmcile  mdicM^Hat  y^mi  cum  swum  demenfirmtiotoe 
»nc  nofiram  contulerinulmme  re^asC^  D,  Adediss  ejfe^ 
jtenti» foLum  comme»furabiies,^ue  Rstiooale  eontineify 
on  soliter  kic  efi«ndimHSyA.c  iftprepof,,z8.  huius  HK 

LEMMA.  * . _ 

S I fint  tres  liueat  reda?,  erit  vt  prima  ad 
ertiara,ka  redangulum  fub  prima  & fecu- 
la contentum , aci  id,  quod  fub  fecunda  & 
ertia  continetur ' 

SINT  tres  reSia  C D,  inreBum  co^ 

fIitutst.Dieo  tjfe  vtAByad  CD,itare£ianguium> 
Cub  ABi  BC  yAdrcSiangulumJub  ^ b p T- 
BCyQD.Ikp:ribatsir  enim  in  BCt,  |~] 
^luadratum  BC DE  y perficiatur q;  ^ ;b  c 
y-eBangulum  AFyEritqyAEyContentu fub  ABy. 
BCi^  CFfub  BCyCD;quod  JBE\CDyipfiBCy 
aquales fint . ^ Perfpicuum  autem  eDefie  A B^ 
ad  CDyVt  AEyad  CP^Uuod eB propojitum . 

PROBL.  9.  PROPOS.,  33- 

• • » 

INVENIRE  duas  Medias  potentia  fo- 
lum  commcnfurabiles  >quae  Medium  coi^ 
tineant , ita  v t maior  plus  poflit  quam  mi- 
nor , quadrato  redae  lineae  fibi  longitudine 
commenfurabilis  J 


SINT  imiencar  tres  ^tionales  A,  B,C,  potentia  tan 
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D^- 
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nim  commenfurabile5,ita  vc’A,pIu5  pofsitc^iiam  C,qua- 
cirafo  linejf  tibi' longitiuiine  commenfurabilts.  ( Hoc  au- 
tem /iet  in  bunc  modum,  a F^cperris  duabqs  Rationali- 
bus A»  c,  potentia  tantum  commenfurabilibus  , ita  vt  A , 
plus  pofsic  quam'C , quadrato  lineat  fibi  commenfurabi 
A . ' ■ ^ ' Iis  loDgitudine;i?lueniaturalia  B,  vtri 

' * que  C,  potentia  fblum  commen- 

_i ^ fqrabilis,per  ea.quat  in  fcholio  propofi 
• » I. huius  lib  demonflrauimus.^bEtip- 

— < ■ /arum  B,  fumatur  media  proportio- 

' - ralis-Djcfiatque  vt  D,ad  Bjtta  C,ad£. 
Quonia-igittit  tr  lempjate  antecedenti,. eft  vt  -<f , ad  G , 
ita  redlangulum  fub  ^,B,ad  reftangulum  fub  B , C:<1  Eft 
autem  rediangulo  fub  .//,B,a*quale  quadratum  ex  D , e & 
redlangulo  (iibBoCjiqilale  re^tangulum  fub  D ,E,  quod 
proportionales  iinc  D, b,C, E j£rit  quoque  vt  /#,ad  C,  ita 
quadratnm  ex  D,ad  redangalum  uibD,E:Sed  vt  quadra 
tum  ex  D,ad  redan^lum  fubT) , E',  ita  ell  per  lemma  5. 
propo^/^19  huius  Hb.  re<flaD;ad  redlam  E.  Igitur  erit  vt 
ad  C,ita  D-,  ad  Et. Sunt  autem  , C , potentia  folum 
commenfurabiles.Ergo  &D, E, potentia  folum  comnien- 
furabilcs  funt,vt  in  fcholio  propof  10.  huius  lib.  often- 
difnus.  f QUia  vero  D,  pbtens  fpatium  fub  Rationa- 
libus potentiVrantum  xommenfurab^ibus  > Imtionalis 
eft.&r  Mediaj  $ erit  quoque  E»  ipfi  oftenla  commehfura- 
bilis  Media  . Inuentae  ergo  funt  duar  Mediae  D,E , poten- 
, rx,  ^tia  folum  commenftir^bires.Et  quia  ortenfum  eft  re^lan 
^ B,C,  h quod  Medium  eft,(^ B,C,itnt  Ratio- 

inales  po  tenria  tantum  commenfurabiles,^  asquale  eflTe_j| 
redagulum  fub  D,Ejerit  reftangulum  fub  D,£,Medium 
Denique  quia  offendimus  effevt  ^,ad  C,ita  D,ad  E \ po- 
tefi:  auten^  yi , p}us  quam  C,  quadrato  lineae  fibi  longitu- 
dine comme.nlurabilis,  ex  conftru<5fionc  ,*  ‘ poterit  etiam 
D , plus  quam  E , quadrato  lineae  longitudine  fibi  'com-4 
menfurabilis.  Inuenimus  ergo  duas  lyjedias  D,E,  pocen-8 
[tia  folum  commenfurabiles,quae  Medium  cotinent , ita_^ 
vt  maior  D,pjus  pofsit  quam  minor  E,quadrato  lineae  rJ 
(Sae  logitudine /Ibi commenfurabilis. eroderat  faciedii. 


jS.dee 


QVOD 


4 ^ 
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OyOD  fi  repertae  Fuerint  AjBjtTjRationales  potentia 
tantum  commcnfurabiles,  ita  vt  A, plus  pofsit  quam  C , 
q^uadrato  lineae  fibi' longitudine  incomtnenfurabilisjreli-i 
qua  autem  conftruatur,vt  prius,  demonftrabimus  fimili-j 
terunuentas  efle  duas  Medias  D,E,potentia  tantum  com 
menfurabiles,  quas  Medium  contineant , ita  vt  maior  D, 
plus  pofsitquam  minor  E, quadrato  lineas  fibi  longitudi-; 
ne  incommenfurabilis . Td  quod  facile  apparere  poteft 
ex  addudla  demonftrationc.  ' •. 

' ' ■ ' . ■ ■ 

. .LEMMA  I.  ; • / 

> / 

SIT  triangulum  reclangulum  ABC,an- 
gulum  redum  habens  B AC,a  quo  perpen- 
dicularis demittatur  AD . Dico  rcdangulu 
contentum  fub  CBiBDjXquale 'efTe  quadra 
ito  ex  ABrcohtentum  autem  fub  BCjCDja:- 
quale  quadrato  ex  A C : & contentum  fub 
BD>DG,2cquaIe  quadrato  ex  AD*contentu 
denique  fub  BC,  AD^  aequale  contento  fub 
A B,  A C.  r 1 

. N JAM  ex  Qoroll.propof.  8 . lib.  6 

ABtmediapropoHionOilis  eji,inter  CDiBD\*erit 
reBangulumfub  QBi  BDy  j.  A 
quadrato  ex  AB  ^aquale, 

EADEM  ratione  erit  . 
reB angulum  fub  B C,  CZ)i  B 
aquale  quadrato  ex  A C i 
quoniam  per  idem  icorol/. 

A Ctmedia proportionalis  eji  inter  BC^CD. 

I^SyS  quia  ex  eodem  coroll.  A D > inter 


a a 


BD, 


■irr 
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BDyDC,mediaefi  propor 
tionaliSyerit  eodem  modo  re 
Banguluw  fuh  BD  , Z)C, 
aquale  quadrato  ex  AD, 
POSTREMOy^quia^ 
triangula  \BCy  f^BDy Ji~ 
milia funt ; erit  vt  BC , ad  AC,  itaSBiad  AD. 
b ^l^are  reBangulum  fub  BC  > AD,  aquale  e fi 
reSlangulo  fub  AB ■,  AC. Quod  etiam  ita  oJiende-\ 
tur. Compleatur  reSlangulum  C Eycontentu  fub 
BCy  ADiltem  re  fi  angulum  AF  y fub  AP»  y ACy 
contentum.^  Quoniam  igitur  reBangulum  C£, 
duplum  e fi  trianguli  APtC^necnon  h"  rectangu 
Ium  AF  y eiujdem  trianguli  efi  duplum ; erutit 
inter  fe  aqualia  rectangula  CE , AF  . quod  efi 
propojitum , 

LEMMA  II. 

SI  reda  linea  fecetur  in  duas  partes  in- 
aequales,erit  vt  maior  pars  ad  minore, ita  re 
dangulum  fub  tota  & maiore  parte,  ad  re- 
dangulu  fub  tota  & minore  parte  cotentu. 

SECEIVR  recta  Atiynon  bifariam  tn  Cyfit- 
que  maior  pars  AC,  Dico  ejfe  vt  AC»  ad  CBy  ita 


rect angulum,  fub  AB  y ACy  ad  re. 
^ fiangulum  fub  AByCB,  Defer ib a- 


B 


tur.n.ipfius  AP^quadratu  ^BDE. 
ducaturqi  CF , tpf  A Ey  paraUelcc 
eritq\  AEyContentu  fuh  AByACy  ei 
CDyContentum fui?  AByCE;quoc 
i j AEyCFyipf  APtyaquales fint,^  Qm  igitur  efi  v\ 

I acT 


\ 
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AC,4d  CB,ita  A¥j  ad  CD;  confiat propojttum. 

EADEM  ratione  eriu  vt  minor  pars  BCy 
ad  maiorem  CAdta  BVyContentum fub  AB,BCy 
tota , ^ minore  parte  t adC  E , contentum  fub 
AHiCAitoia,^  maiore  partta.  < 

LEMMA  III. 

S I fint  dua?  redae  lineae  inaequales,  mi- 
nor aut  feceturbifariaicrit  redangulufub  ip 
fis  contentu  duplu  redaguli,quod  fubmaio 
ri  linea, & dimidia  parte  minoris  cotinetur. 

SINT  dua refla  inaquales  ABihC,angulU 
refiU  confhtuentes  ABC,  fieeturq\  minor  BC, 
bifariam  in  D.Dico  reSiangulU 
fub  ABTBQyduplUeJferefian^  , 

guli fub  AB,'BD.  Comp/eatur 
enim  refiagulum  AC>  Jub  AB^  | | | 

BC\  ducatur  que  DE , ipf  ABt  B CB  P C 
par  olle  lay  erit  que  BEyContentU 
fub  ABy^b'  BD. dimidia  minoris.*  Quoniam  igi 
tur  AC  t ipjius  B E , duplum  eji » quod 
BCyduplafit  hafis  ^Dyconfiat  propoftum , 

EODEM  modo yJiBCyfe fla  bijdriamyft  ma 
ioryerit  quod  fub  AByBCycdntineturydupiumZ, 
etusyquod conti netur/hb  AB,minore  & BD,  di 
midta  maioriSyVt  ex  fecundafigura  apparet . 

PROBL.  IO.  PRCPpS.  54. 

INVENIRE  duas  redaslineas  poten- 
tia incommcnfurabiles , qu2  faciant  com- 
pofitum  quidem  ex  ipfarum  'quadratis , 
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Rationale  iRedanguIum  vero  fub  ipfis  con 
tentum.  Medium. 

a REPEU.IANTVR.  du* Rationales‘AB,CD. 
potentia foluin commenfurabilcsjita  vt  maior  AB , plus 
poffit  quam  minor  CD,  quadrato  lincar  longitudine  /Ibi 
incommenlurabilisjfeceturque  CD, bifariam  in  E.Dein*^ 
de  per  lemma  i.propof.i7.huiuslib,ad  AB,  applicetur 
quadrato  ex  Ce,  hoc  cft  quartae  parti  quadrati  ex  CD, 
aequale  re(5langulum  deficiens  figura  quadrata  , 

lud  quod  fub  AF,,FB , continetur. 
Poftremo  defcripto  femicirculo 
AGB,  circa  AB , erigatur  FG,  ad 
AB,  perpendicularis,  connectan- 
turque  re<51i  AG,GB.Quonia  igi 
B tur  ABjplus  potefl,quam  CD,qua 
drato  lineae  /ibi  longitudine  in- 
commenrurabilis,applicatumque 
eft  ad  AB,re(5langulum  fub  AF,FB,aequale  quartae  parti 
quadrati  ex  CD, deficiens  figura  quadratajb  erit  AF,  ip/i 
FB,  longitudine  incommenfurabilis. Eft autem  vt  AF, 
ad  1-B,  ita  per  letnma  i.  propofltionis  antecedentis  , rc- 
(flanguluin  fub  AB,  AF,ad  redlangulum  fub  AB,  FBj  Re- 
dlanguluin  vero  fub  AB,  AF, quadrato  e’x  AG,  & redlan- 
guluin  fub  AB,  fB,  quadrato  ex  GB,  efi  aequale,  per  lem 
ma  I.  eiufdem  antecedentis  propo/Itionisjc  quod  angu- 
lus AGB,redu's  /it  in  femicirculo  AGB.  Igitur  quoque 
erit  vt  AF, ad  FB,’ita  quadratum  ex  AG,  ad  quadratum 
ex  GB,  ac  propterea  cum  A F,HB, longitudine  /int  inco- 
menfiirabilesjil  erunt  quadrata  ex  AG,GB,incommenfu- 
rabilia.  clgiturredx  AG, GB, potentia  incommenfura- 
biles  funt  . Et  quia  quadratum  ex  Rationali  A B, 
Rationale  efl , ^arqualcque  quadratis  ex  AG , GB ; eric 
etiam  tompofitum  ex  quadratis  redfarum  A G,  GB, 
Rationale.  v.Rurfus , 'quia  ex  i.  lemmate  propo/itio- 
nis  pratcedencis , reilangulUm  fub  AF,FB,  quod  quadi3 
to  ex  CE,aequale  cfl  fa<51u,g  aequale  efl  quadrato  ex  FG, 
( propterea  quod  angulus  AGB,redlus  efl  &:  FG,  ad  AB, 


per- 


L B E .K  X._ 

>erpcndicularis  ) erunt;quadrata  ex  FG;CF,  arquaiia  > • 
c proinde  & redae  FG,CE,  aequales.  Quare  CDjdupla 
rxiftens  ipfius  CE, dupla  etiam  erit  ip/ius  FGJ^irar^^r  i 
emma  3. antecedentis  propo/itionis  , redangqlum  ftb 
\B,CD, duplum  erit  redanguli  fub  Al^FGf  f ^um  F 3,  ' 
limidia /it minoris  C D,)  a Sed  redangulum  fub.  A B , a, 
C D,  Rationalibus  potentia  tantum  commenfUHabilibfis 
:ontentum , Medium  e/1,  igitur  & fed^ngulum  fub  AB,  ‘ 
PGjilli  commenfuraHilej  Cum/itcius^dtmidium',  Medifi 
eft,per  coroll.propof,i4.huius  lib.jAtqiii  redangulo  fub 
ABjFG,  per  r. lemma  propo/itionis pr:^cedenris,  aquale 
eft  redangulum  fub  AG,  GB.  Contentum  igitur  fub  AG, 
G6,’  Medium  quoque  e/l:Q/lenfum  autem  ell:  ,cpm|3o/i.- 
:um  ex  earum  quaaratiS,Pvati6nale.  Inuditi'ergo  funt 
duae  redx  AG;GB,potqntiaincornmen/urabires,quaB  fa- 
ciunt compo/itum  quidem  ex  ipfarum  quadratis,Ratio- 
nalej'Redanguluttl  vero  fub  ipiis  contentum , Med/um . 
Quod  faciendum  erat' . . i ...  \ J-  ^ 

s C H^o  L I y M./  : V >i 

DEMONSTRATVR  hoe  loco  i«  jfchoUo  quodam, 
quo, fieri  foJfe,vi  dito  Jfatia  Trrathndlia  componaiit  fpatiS 
Rationale y hdf fere  rttftpn^e 0 [ > ; Ii"  iliL - 

EXROT^TVR  Rationalis Jlne 4' ABy,t^  dnP' numeri 
Cy  D,  qiioritm  C,maiorfif,  don  habentes  proportionem  j 
quam  quadratus  ad  quadratum  i fiatque  Vt  i ''i:  'i  L^.. 
CyadE),  ita  quadratum  ex  AB  y afiqddH  jf|  1’ 
\dratum  ex  AE  i f^  fandem  defiripto  , qua-  . . , . 

' draee^ex  'AByedsteatur  EF,ad  AB,  pependi-  f 
I cidaris,  -.^luoniam  igkMr  efi  vt<l,  ad  S>i  ita  I ' 

\qtiadratum  ex  AB,  ad  quadratum  ex  A B: 

Non  habet  autem  C,ad  D^proportionem  quafis  ' 
quadratus  ad  quadratum^  erunt  latera  ABy^*  * bi 

AEidiUorum  quadratorm^  proportione  nqn  habentid^,qua 
quadratus  ad  quadratum, longitudine  inebrnmenfitrabilla; 
Aepropterea  ettm  AB,tota  longitudine  fit  \incomrnenfura- 
hilis  parti  AE,  erit  eadem  AB,  reliqua  E£,  Ipngitudirie 
intommenfitrtAilis y ex  eeroll.prepof.ip',  huius iib.c  Ft  ai*  ^ 
tem  AB, ad  AE,  ita  efi  quadratum  ex  AB,  ad  AF . fgitur' 
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^loJe-  eum  AB,  AB,i»commtnfHruhtiesfint  hngitudine  , zerUt 
eimi,  ! quadratum  ex  AB,  (^re£tAagulum'AFy 

‘ y iucemmenfutabiUa  . §luate  quadrato  ex 

AB,*Mtftente  Rational^,quod  AB,Ra~ 
^ ^tienalit  penaturitrit'AF,di£io  quadrato 
' incommenfurabtle.  Irrationale,  Rodem- 

V ' ■■  que  argumento  ofiendemus  BR , Irratio^ 

'£0  ‘ gjje, Satavero  AFyBF,  componunt 

C,  6.  D,  4.  quadratum  Rationale  ex  AB,  perfpieuil 
efi,  ex  duobus  Irrationalibus  confici pojje  Rationale, §luod 
eft  propejttum  . . > < 

A T vero  fi  AV,¥B,  Rationalia  fint,ofiendemus  ©•  totU 
AFB,  ex  ipfit  compofitum  Rationale  eJJe.Qum^  enim  vird^ 
]que  AFyFB,  Ratienale fit:  erunt  ipfa  inter fe  kommenfura 
\,i6.de--  ^*^**‘^ -rfFPjfX  ipfis  compcfitu  vtri^  eorum 
tp.deSn  ^’**^**fi*'^*^*^^  ofit.§luare  'AFB,  tetit  commefurahile  vtriqj 
■ ’ ^ .Rationali  AF,FS,c  Ronaie  quoque  eli.Sluod efi propofitu, 

xxxiv,  . PROBL.  II.  PROPOS  35- 
jxxvii;.  invenire  duas  redas  lineas po- 
f tentia  incbmmenfurabilesjquae  faciant  c6- 

' pofitum  quidem  ex  ipfarum  quadratis  Me- 

i dium“;Redangulum  vero  fub  ipfis,  conteri; 

: tum  Rationale. 

Ua  dtc  : R B P.E  R- 1 A N T V R.  jdu*  Medi*  AB,  GD,  p<^ 

. * tehtia  tantum  tommenfQratbJes  ,qu*  Rationale  conti- 

i neanc.ira  f c maior  AB, plus  poflit  quam  minor  CD,qua 

• drato  line*  libi  longitudine  incommenfurabilis  j fianto. 

reliqua , v-tin  przcedenci  propof  Ollendemus  igitur  n- 

militer, vt  inpropof. anteceden- 

• ' _ — ■ - ti , reftas  AG,GB , potentia  ede 

. ••  J - incommcnfurabiles.  Et  quia  qua- 

• f ^ dratum  ex  Media  AB  , c aequale 

l : ‘\V  exiftrns  quadratis  regiarum  A G, 

J^'"r  ■ ^ Gb,  Medium  eiljerit  quoque  com 
'D*  pofitum  ex  quadraris  redarum 
. . X -■  ^ AG,GB  , Medium . Rurfus  vt  in 


xxxtv . 
rxxvii;. 
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anrecedcti  propo(itione,oficdemus  redangalfi  fab  AB, 
CD,duplu  cfTc  reftaguli  fub  AB,FG;atque  adeo  Uladef 
fe  huic  comefurabile.Quarecum  redla^lil  fub  ABjCD, 
Rationale  /it, ex  con(>rudionei  erit  & re^iangulum  fub 
AB,FG,ilIi  commcnfurabile,Ratioriale ; Sed  per  i. lem- 
ma propof  3 j.huiiis  lib.re<ft angulo  fub'AB , FG, arqualc 
cll  reftangulum  fub  AGjGB. Igitur  & rcdlangulum  fub 
AG,GB,Kacionalc  ell.  O/lenfum  autem  e/l,compo/itum 
ex  quadratis  ipfarttm  AG,  GB,  e/Te  Medium* Igitur 'duar 


rcdlae  AG,GB,quat  oBefae  funt  poteptia .incommenfura- 
biles, faciunt  compoAtum  ex  earum  quadratis  Medium> 
&reftangulum  fub  eifdccomprehenfum,Racionale.In- 


uentac  ergo  funt  duat  redhe  AG,GBspotentia  incommen 
furabiles , quar  faciunt  compoBtum  quidem  ex  ipfamm 
quadratis  Medium , KeAanguIum  vero  fubip/is  conten 
cum>Rationale  . Quod  erat  /Sciendum.  , 

1‘PROBL.  12*  PROPOS.  36.  ' 
"I N V E N I R E duas  redtas  lineas  'po- 
tentia incommenfuiabiles>  qua*  faciant  & 
compoiitum  ex  ipfarum  quadratis  Mediu, 
&'re^angulum  fub.ipfis  contentum  Me- 
dium 5 incommenfurabilequo  compofito 
ex  ipfarum  quadratis ; < : 

I a R EPERI  A N TVR  du? Media*  ARtD, poten- 
tia tantum  commeniurabiks,  quse  Medium  contineant, 
ita  VI  maior  AB,  plus  poflit  quam  minor  C D,q"’ia- 
drato  lineat  /ibi  longitudine  incommenfurabilisifiatque 
reliqua,vtin  propof.34.0ftendc-  i . 
mus  igitur /imiliter,  redlas  A G, 

GB  , potentia  incommenfura-  ^ ^ 

biles  e/Te  .tEt  quia  quadratum^  | M 

ex,  Media  A R ,j  Medium  eft,  A -E  P B 
b,&  duadratis  redarum  aG,GB,  €|—  I ip 
atquafeieric  & compo/itum  ex  quadratis  redhrum  AG* 


gulum 
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gu)uin  fljb  AB,  C D,  duplum  e(Te  rc- 
t^^nguli  fub  AR,FGjatque  adeo  illud 
eflchuic  cotDmenfurabilc.  Quaro 
cor.'ftru(flirtne , re^angulum 
fub  AB,  CD,  Medium  f?r:erit  quoque 
^ re(5tanguluirf  fub  A B-,  FG,hoc  efl, 
fjib  A‘G  VG  B'„  quoid  iUi  per  i . Iqmma  propof  ^j.huius 
lib.  aquale  eft  , Medium  , ex  doroll-  propof.  24.  huius 
ibi ^oniam  vero  A B , lopgifudine  incommenfurabilis 
5ohimrip/i  CDrEft  autem  ejdcm  CD,ipfa  CE,Ionginidi 
ne  cotttmeufurabilis  jquod"illa  huius  fit  dupla  i a erunt 
AB/CE,  longitudine  incoiumcnfurabiles.Sed  vt'A  B , ad 
CE,ita  eft  per  lemma  J.  propof.  19.  huius  lib.  quadratum 
ex  AB,  ad  redlangulum  fub  AB,  C E,  hoc  eft , adredan- 
julum  fub  ABjFGjhoc  eft,  fub  A G,  GbI  ( funt  enim  re- 
dtanguluni  fub  AB,FG,  & fub  AG,GB,per  / .lemma  pro- 
3of.^j. huius  Ulxarqualia.)  bigitur  quadratum  ex  AB,in- 
commcnfurabile  eft  rcwtangulo  fub  A G , G B . Inuentae 
'unt  ergo  dua:  rcdta:line<JB  AG,GB,  potentia  incommen 
urabiles  , quae  faciunt  & compofrtum  ex  ipfarumx)ua- 
dratis  Medium,  & ,reiftangulum  fub  ipfis  contentum  Mc 
dium,incommenrurabileque  coinpoftto  exipfarum  qua- 
dratis. Quod  facie  ndum  erat. 
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ilV 


EX  Itoc  vero  froblemute  fucile  illud  ahfotuemm  , t^uod 
sd  propaf.zj{.  hmus  lib,  nos  dtmonftr ituros  recepimus  . »i- 
mirunfi  G j ^ y 

INVENIRE  duas  Mi^dias  longitudine, 
& potentia  incommenfurabiles. 

l AM  ofienfum  eli  tmm  compofitum  ex  (puudreetii 
reiiurum  AGj<MB,quam  reH»ngulum  fub  ipfis , ejfi  Mediu. 
^ hec  illi  compofito  incommenfur/sbilei  eruat  quoque  linei 
potentis  illud  cotkpofitum  Medium  ^ ^ hoc  reU ungulum 
Medium f Medii, ihcommenfurabiles  tara  longitudine yqu/irri 
'fOteniia.Si  enim  potentia  ejjent  eommen/utabilet  y effent  o 
earum  quadrata,hoc  eft, compofitum  ex  quadratis  reSlaruri 
AG,GB,(^  reclangulu  fub  AGjGBy  commenfurabilia.  quot 
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non  ponitur ,§luocirca fi  jumutur  j4B,potens  compofitum  tx 
(fuudrntis  reSinrum  AG,GBi(y  altu  rella  potens  reSangu- 
lumfttb  AG,GBtid efi,media  proportionalis  inter  AG,GB^ 
inuent*  erunt  dut,  Medii  & longitudine,^  potentia  tncom 
menfurabiles.§luod  efi  propofitum . 

PRINCIPIVM  SENARIORVM 


per  compofitioncm . 

THEOR.  25-  PROPOS.  37- 
S I dux  Rationales  potentia  tantuni_> 
commenfurabiles  componantur ; tota  Irra- 
tionalis erit.  Vocetur  autem  ex  binis  no- 
minibus. 

COMPON  ANTVR  duar  Rationales  Ali,BC,porenria 
folum  commenfurabiles , inuentc  per  i.  lemma  propof. 
a I . huius  lib.  Dico  totam  AC,  Irrationalem  cflfe.  Quoiua 
enim  A B ,. longitudine  incom- 
menfurabiiis  en  ipfi  B C : & vt 
AB, ad  B C,  ira  eft  reiftangulum 
fub  ABjBC,ad  quadratum  ex  BC,pcr  lemma  pro  pof.  j t 
huius  lib.aerit  reilangulum.fub  AB,BC,quadrato  ex'BC,’:*i'’- 
incomrnenfurabile  Sed  re<51anguIo  fub  AB,BC,commen 

jfurabile  eft  eius  duplum, nempe  quod  bis  fub  A;B  , B C , 

continetur  j & quadrato  ex  B C,  comenfurabile  eil  qua-  •’  >' 
dratum  redi?  AB;  (omnia  enim  furit  Rationalia)  atque 
ade<J  &;  compofitum  ex  quadratis  rectarum  AB,BC,eKle 
qU94r2to  et  BC,commenfurabile  eft.Igitur  per  ea  , qu? 

io  propof. i4.huius  lib*ofl!endimus , & duod  bis 
Wb  AB.BG.continetur,incommenfurabile  ert  compofito; 
exquadratis  redtarum  AB,BC,Quamobrem  & compofi^l 
tii  ex  eo, quod  bis  fub  AB,  BQ&  ex  copofito  quadratorui 
redtarum  AB,BC,hoc  cft, quadratum  ex  tota  A C,  ( c Eft  c ^.fec; 
enim  hoc  quadra  tum  .equale  quadratis  redlaru  A B,  B C,j 
vna'cum  redtagulo  fub  AB,BC,bis)compofito  ex  quadra: 
tis  redVarum  A6,BC,^d  incommpnfurabrie  eritrEft  aute c6  d/7* 
pofitum  ex  quadrati»  redlarum  AB,BC, Rationale,  quodi 
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commenfurabilc  (It  oftenHim  quadrato  Rationali  cx 
BC,Kationali.Igitur  quadratum  cx  AC,quadratoRatior 
nali  cx,  BCMncommenfurabile,»  Irrationale  cfti  atqut_?| 
adeo  &fcda  ipfa  A C , Irrationalis  erit.  Vocetur  autem' 
cx  binis  nominibus, feu  vt  alii  loquuntur,6iDomiu  , quia 
cx  duobus  nominibus, nempe  ex  duabus  2?ationalibus 
ntis  AB,BC,porentia  foluin  commenfurabilibuscompo 
nirur.Si  dua?  igitur  Rationales  pote;iria  tantum  comme 
furahiles  componantur,to«  Irrationalis  erit^  &c.  Quo<^ 
oftendendum  erat, 

S C H d L I V M, 

fT  «X  duabus  Rationalibus  potantia  filum  toni' 

men/urabtltbus  procreantur  dua  linea  Irr0stionales,7{am\ 
reiia  qua  inttr  eas  efl  medio  loco  proportionalis yh  IrratioJ 
nalis  efiyqua  Media  vocatur.  At  vero  compojita  ex  ipfiyC  Ir 
ationaUs  eflyqua  ex  binis  nominibus  dicitur 

THEOR.  i6.  PROPOS.  38. 

SI  dujB  Medix  potentia  tantum  comme-! 
furabilts  componantutaqux  Rationale  con 
tineant:  tota  Irrationalis  erit-  Vocetur  aute 
ex  binis  Mediis  prima. 

COMPONaViTVR  duae  Medias d fujpetius  inuent* 
AB,BC,  potentia  tantum  commenfurabiles,  quae  Ratio- 
nale contineant.  Dico  totam  A C , Irrationalem  eHe— > 

- ^ Quia  enim  AB,cft  ad  BC,  vt  rc- 

^ ftangulumfubAB,  BC,adqua- 
■ ^ ' dratumexBC,  vtinlemraate_ 

propof.3  i.  huius  lib.efl  o(lenlumjfunt  autem  AB,Bc,  lor 
gitudine  incommenfurabiles  ;ecruntredangulum  fuL 
AB,BC,&  quadratum  ex  B C , incommenfurabilia  : Sec 
redangulo  lub  A B,  B C,  commenfurabilc  cB , quod  fui 
AB, BC,bisjl5f  quadrato  cx  £JC,commenfurabile  cft  con 
po/itum  ex  quadratis  redlarum  AB,BC.  ( Nam  cum  A B 
B C,  potentia  /Int  commenfurabiles,erunt  ipfarum  qua 
drata  commcnfurabilia  > r atque  adeo  & compodtum  e: 

ipfa- 
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ipfarum  quadratis  quadrato  ex  B C , commenfurabilc_>< 
erir.)  Igitur  &re(Sangu Ium  fub  AB,BC,  bis,&r  compofi- 
tum  ex  quadratis  redarum  AB,  BCi  incommenfurabilia 
inter  fe  funt,per  ea , quat  in  fc holio  propof.  1 4.  huius  lib. 
funt  demonltrata.  Ergo  compofitum  cx  quadratis  reda- 
rum AB,BC>  vna  cum  rcdangulo  bis  Tub  A B , B C , hoc 
eftjquadratum  ex  A C,  a quod  huic  compo/lto  aequale^,» 
ert,  b incomrncnfurabile  quoque  clt  redangulo  fub  A B,‘ 
BC,bis:£ fi  autem  eidem  redangiilo  bis  fub  AB,BC,com 
menfuiabilc  rcdangulum  fcmel  fub  A B,  BC.cum  hoc  fit 
illius  dimidium.c  Igitur  quadratum  ex  A C , iucommen- 
furabile  cft  reda ngulo  fub  AB, EC.-Ponirur  autem  redan 
gulumfub  AB, BC, Rationale. ci  Irrationale  ergo  eftqua-J 
jdratum  ex  AC, « & ob  id  reda  quoque  A C , Irrationalis 
erit.Vocetur  autem  ex  binis  Mediis  prima,  vel  vc  alii  lo- 
quuntur, Bimcdiale  prius.Si  dux  ergo  Medix  potentia_» 
tantum  commenfuiabiles  componantur , ikc.  Quoderat 
ofiendendum. 

LEMMA, 


OyOD  fub  linea  Rationali, & Irrationa- 
li continetur  redangulum , Irrationale  eft. 

CONTI N'EA'i  V'i:C^etian^ulu  ABCD,fub 
%jiiionali  A 1 rrutionali  BC.  Dico  ipjum  Ir 
rationale  eJfe.St  enim  dicatur  ej[e  ^ 

Rationale faciet  ipfum  ad  [\atto-  ^ 

nalem  ARyappIicatum  latitudini 
BC^Rationalein.  Quod ejl ahfur.  i> 
dum.  ponitur  enim  B C , Irrationalis.  Non  ergo 
ACjKationale  e fi.  Igitur  Irrationale.  Quod  e fi 
propojftum. 

THEOR.  27.  PROPOS.  39. 

SI  du3B  Media?  potentia  tantum  commen 
furabiles  componantur',qux  Medium  con- 

-H  ^ : — r 
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tineantjtota  Irrationalis  erit.  Vocetur  au- 
tem ex  binis  Medijs  fecunda . 

COMPONANTVR  dux  Medix  a faperius‘inuentx 
AB, BC, potentia  tantum  comenfurabiles  ,qux  Medium 
contincanr.Dico  totam*  AC,Trrationalemcirc.txpona- 
tur  enim  Rationalis  DE,l>  ad  quam  appIicetnrTcftangu 
Itrm  DFjxquale  quadrato  A Cj  & compo/ito  ex  quadra- 
tis redarum  AB,BC,xquaIe  alterum  ad  eandem  DE,ap- 
plicetur  DG.Ktquia  quadratum  ex  AC,  hoc  ell,  redan- 
gulum  DF,c  jequnle  eft  duobus  quadratis  ex  AB,BC,vna 
cum  redangulo  bis  fub  AB,BC>*erit  reliquum  HF  xqua- 
le  reliquoredanguIo,quod  bis  fub  AB,  BG,  continetur. 

Quoniam  vero,  ex  hypothe/i,redan- 
^um  fub  AB,BC,Medinm  eftjerit  & 
rednngulum  bis  fub  AB,  BC,  ei  com- 
menfurabile,  hoc  eft,HF^Medium,  ex 
coroll.propof  24.huius  lib.  Rurfus  g.a 
quadrata  Mediarum  AB,  BC,potenna 
_ commenfurabiliumjCGmmenfurat^lia 

~ funtjft  cdt&colnpq/irum  ex  i pfis,  ni- 

mirum redangulum  DG,vtriuis  ipforum’comitienfura- 
bile:Sed  vtrumque  quadratorum  ex  Medijs  AB,BC, Me- 
dium cll . Igitur  &DG,  ex  coroll.  propof.  24-  huius  lib. 
Medium  erit.Quia  icitur  Media  DG,HF,  applicantur  ad 
Ratmnalem  DEi(ceil  enim  GH,Rationati p5,Wqualis) 
f erunt  eorum  latitudines  EG,  GF , Rationales  Tpfi  DE-, 
longitudine  incommenfuiabiles.  Rurfus  quia  AR  » BC, 
longitudine  incomenfurabiles  funts  & eljb  yt  AB,  ad  BC, 
jta  quadratum  cx  AB, ad  redangulum  fuD  A|3,BCj  ita_» 
qua’dratunfex  AB,  ad  redangulum  fub  AB,  BC,  exlem- 
mate  ?.propof.  ip.huius  lib.erit  quadratum  ex  ABjinco- 
menfurabile  rcdagulo  fub  Ab,bC,  vt  in  fcholio  propof 
I o.huius  lib.odenium  eft;  Atqui  quadrato  cx  A5,  often- 
fum  eft  commenfurabile  compof  tum  ex  quadratis  re- 
darum AB,BCj&red4n2uIo  iub  Ai},BC,commenTura- 
bile  eft.quod  continetur  bis  fub  A B,  bc,  cum  hoc  illius 
fit  duplum.Igitur  per  ea,  qu*  in  fcholio  propof  14.  hu-’ 
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ius  lib.diximus,erit  & copo/itum  cx  quadratis  redlarum 
ABjBCjhoc  eft,redangulum  DG,  incommenfurabile_> 
reftangulo  bis  fub  AB,fiCjhoc  eft,reftangulo  HF.aCum 
ergo  ftt  vtDG,ad  HF,ita  f.G,  adGFj  luerit  EG,ipfiG  F,!bjo.^,. 
longitudine  incommenrurabilisOftcnfum  aurem  iam__»^ 
fuit  EGjGF,eflTe  Rationales.  Rationales  igitur  funt  £G,| 
GFjpotcntia  tantum  commenfurabiles  i c ac  propterea  cj7.<^«- 
&tota  EF,compo/ita,  Irrationalis  eft.  C^are » per  lem-' 
maantecedenSjDF, contentum  fub  Rationali  DE,  & Ir- 
rationali EFjIrrationale  ell.  Ac  propterea  & quadratum 
cx  ACjipfi  DF,atquale,Irrationale  eft . Quare  & re<fta_, 
ACjIrrationalis  eft . Vocetur  autem  ex  binis  Medijs  fe- 
cunda,feu  vt  alijs  placet, Bimediale  fecundum.Si  dux  er 
go  Medix  potentia  tantum  commenfurabilcs,&c.Quod 
erat  demonllrandum . . 

S C H o L I V M. 
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VOCAVIT  Eucli^ies  in  prtcedenti  propofitiont  line Mm 
Irrationalem  ACy  que.  componitur  ex  duabtn  Medijs  po- 
tentia tantum  fomminjitr abilibus  ^ que  Retionalt  conti- 
neant,ex  binis  Medijs  primam-.Hic  vero  lineam  Irrationa 
Itm  AC^que  componitur  ex  duabus  Medijs  potentia  tanti 
cemtnfurabilibusyqua  Medium  contineat , ex  binis  Medijs 
fecundam  , .quoniam  Rationale  ^ natura  , ^ cognitione^ 
prius  ejlMedio^quod  Irrationale  eflycx propof.zz.huius  lib. 

- L E M M ,A 
SI  rc(5la  linea  non  bifariam  fcceturjerit 
compofitum  ex  quadratis  partium  maius, 
quam  rcdiangulum  iub  partibus  bis  com- 
prehenfum,quddrato  eius  line^, qua  maior 
pars  minorem  fuperat . 

SECE‘Ti^'B^  refia  ADy  in  Y>ynon  bifariam, 
/Itque  maior  pars  ^ C • fi 

A^\in  qua  fuma-  -* — * •!> 

tur  BC,minori  B D,tequahs,vt fit  AC^excefiut^ 
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ipji  B Di^qualem . iJico  quadrata  retiarii  ^Bj 
BDyJimui  maiora  ejfe  retiagulo  his fuhAB^B  D, 
quadratoretia  hC‘§luonid.n.quadrata  ex  A5, 
%T.[hu.  BC,^  aqualiajknt  nctan^uh  bis  fub  KB  y BC. 
• “ vna  cu  quadrato  ex  AC,esiq;  BCyivft  BD,aqua 

inierunt  quoque  quadrata  ex  hByBO,  aqualia 
reBangulo  bis  fub  AB,  BD,  %ma  cU  quadrato  ex 
AC. Quare  quadrata  ex  A^y  B Oy  maiora funt, 
' quam  'reBangulum  bisfub  AByBDyquadrato  re 
, dia  AC^quod  efi propofitum , 

’ ' I 'l  S*  I - ' 

COROLLARIVM., 

E X h«c  fequitur, quadrata  partium  inaqualium  fimpHciter  efl*e 
maiora re&an^uio, quod  bii»  <ub  partibusin^qusiibus  continetur. 


XXXIX. 

xxxiij. 


THEOK.  2 8>  PROPOSc  40. 

SI  <iui redx  linere  potentia  incomen- 
(urabiles  componantur  j qiire  fitclant  com- 
pofitum  quidem  ex  ipfarum  quadratis  Ra- 
tionale; quod  autem  fub  ipfis  continetur  3 
Medium;  tpra  reaa  linea  irrationalis  erit, 
Vocetur  autciii  M aior  4:1 

COMPONANTVK  duaErectffb  fuperiusinuenra: 
ABjBCjpot^ntia  incommenfura biles,  facientes  quidem 
compofitum  ex  iprarum  quadratis  Rationale,  rectangu- 
lum  vero  (ubipfis  contentum, Mediiiiu.Dico  totam  ACj 
clTe  Irrationalem.Qudniam.n.rectangulum  fub  AB,BC, 
Medium  ponitur, erit  & rectanguiiim  bis  fub  AB,BC,ilIi 
commen(iirabile,Med;um  ,ex  coroll.  propof.54.hum3 
Jib-atque  adeo  Irratiortale.Portitur  autem  compofitu  ex 

. quadra- 
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quadratis  reftarum  A 8,BC, Rationale.»  Incommcnfura- 
Dile  ergo  eftredangulum  bis  fub  A B,  BC,  componito  ex 
quadratis  reftarum  h a,  BC.b  Igitur  & redbangulum  bis 
fub  AB,BC,vnaci»m  quadratis  ex  AB,BC,hoc  cR, quadra 
tum  ex  AC,'incommenfiirabile  eftcompofito  ex  quadra- 
tis reiftarum  AB,BC.Cum  ergo  hoc  com politum  ponatur 
Rationalejc  erit  quadrarum  cx^AC, illi  incommcnlurabi 
lc,Irrationalejd  Ac  propterea  rcfta  AC>  Irrationalis  eft. 
Vocetur  autem  Maior, quia  « cum  pofsit  duo  quadrata  ex 
AB,BC;&re(ffcinguhim  bis.fub 
AB^BC^compofitum  ex  quadra  , Bj  , ^ 
tis  redtarum  AB,BC,per  lerrnna  ^ 

antecedens, maius  eft  reiflangulo  bis  fub  A B,  B C.  Quare 
cum  compofitum  ex  quadratis  redarum  AB,BC,  Ratio- 
nale iit,  redangulum  vero  bis  fub  A^c,  Medium jrede 
vocabitur  AC, Maior, iiquidcm  a Rationali , quod  maius 
eft , nomen  conueait  imponere>  Si  du*  ergo  redas  lideat 
potentia  incomcnfurabiles  componantur, &c.Quod  erat 
|Oftendendum, 

I THEOR.  29.  PROPOS.  41; 

I S I duae  redae  lineae  potentia  incommen 
ifurabilcs  componantur  > qux  faciant  com- 
pofitum  quidem  ex  ipfarum  quadratis  Me- 
dium ; quod  autem  fub  ipfis  continetur  j 
Rationale— > : tota  reda  linea  Irrationalis 
erit.  Vocetur  autem  Rationale  ac  Medium 
potens. 

COMPONANTVR  du« redas f fuperius inuetS 
AB,BC,  potentia  inconimenfurabiles,  facientes  compo-| 
/itum  quidem  ex  quadratis  ipfarum , Medium,  redangu- 
lum  vero  lub  ipfis  concentum , Rationale  .^Dico  totam 
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AC,  Irrationalem  efle.S^onia 
enim  compofituip  c?  quadra- 
tis re«5larnm  AB,  BC,  Medium 
cfl;quod  vero  continetur  bis  fub  A B.  BC,  Rationale.^, 
quod  eius  dimidium, nempe  quod  fub  AB,BC,femel  c6- 
tinctur.  Rationale  ponaturi»  erit  compo/Itum  ex  quadra 
tis  redarum  AB,  BC,  incommenfurabile  redangulo  bis 
ilib  AB,  BC-  ^ Igitur  & compofitum  ex  quadratis  reda- 
rum AB,BC,vna  cum  redagulo  bis  fub  AB,BC,  hoc  eft, 
quadratum  ex  AC,  incommenfurabile  eft  rcdagulo  bis 
fub  ABjBC.Cum  ergo  redangulum  bis  fub  AB.BC,vt  di 
ximus/it  Rationalejc  erit  quadratum  ex  AC,illi  incom 
mi  nluiabile,Irratiopalcjd  Ac  proinde  & reda  AC, Ir- 
rationalis erit . Vocetur  autem  Rationale  ac  Medium_i 
potes, quia  poteft  Medium,  nempe  compofitum  cx  qua- 
dratis redarum  AB,BC,&  Rationale,  redangulum  Icili 
cct  bis  contentum  fub  Ab,BC.  Conuehit  autem  Rationa 
le  Irrationali  anteponi.  Si  duat  ergo  redx  linear  poten- 
tia incommenfurabiles,&c.Quod  demon  lirandum  erat. 

THEOR.  30.  PROPOS.  42; 

S 1 dua:  redlx  linear  potentia  incom- 
menfurabiles  componantur,  quas  faciant  & 
cOlnpofitum  ex  ipfarum  quadratis  Medifl, 
& quod  iub  iplis  continetur  , Medium ; in- 
com incnlurabileque  compoRtoex  quadra 
tis  iprarum  :'tota  reiTta  linea  Irrationalis 
erit.  V occtur  autem  bina  Media  potens . 

e OM  PO  N AN  TVR  duae  redx  c fuperius  inuentae 
~ A B,BC, potentia  incommcnfnrabilcs, 

facientes  compofitum  ex  ipfarum_j 
quadratis  Medium, & redagulum  fuh| 
eifdera.Medium  , & redangulum  fub 
d-— -Jp  eiJfdem  Medium, in commenfurabileqj 
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rompo/ito  ex  quadratis  ipfarum.  Dico 
ocam  A C, Irrationalem  efle.  Expoiu-  P 1— 
ur  enim  Rationalis  DE, a ad  quam  ap- 
jHcetur  redangulum  D F,  aquale  qua- 
Iratoex  A Q Et  copo/ito  ex  quadratis  ^ “ 


-iC 


>45. 


c , 


’ ^.fec. 


•e(5larum  AB,BC, alterum  aequale  applicetur  DG  Et  quia 
luadratum  ex  AC, hoc  eft,re<flangulum  DF,  b irquale  eft 
x>mpo/ito  ex  quadratis  rectarum  AB^BC,vna  cum  rcClan 
»ulo  bis  fub  AB,BC,erit  reliquum  HF,  aequale  redlangu- 
o bis  fub  A B , B C . Quoniam  vero  tam  compo/itum  ex 
quadratis  redarum  A B,  BC,  hoc  eft,redangulum  D G , 
luamredangulumfub  AB,BC,atque  adeo  ex  coroll.24. 
luius  hbri,quod  bis  fub  AB.BC,nepc  ipfum  HF,  ( cu  illi 
jtcommenfurabile;  Mediil  ponitur,  c facient  D H,  H F, 
id  Rationalem  DE,applicata  latitudines  E G , G F ^ Ri: 
nonales  ipfi  DE, longitudine  incorrtmenfurabiles.  Rurfus 
juia  compo/itum  ex  quadratis  redarum  A B,  B Q,  id  eft  ,■ 
redangulum  pG,incommenfurabilc  ponitur  redangulo 
fub  AB, BC;  Eidem  autem  redangulo  fub  A BC,  coinn 

■nenfurabile  eft  ip/ius  duplum, nempe  quod  bis  contine- 
:ur  fub  AB,  BC,  hoc  eft,  ipfum  HFjd  erunt  & D G , H F , 
ncommenfurabilia.  Quare  c cum  ftt  vt  DG,ad  H F,  ita_, 

EG,ad  GF;feruntEG,GF,longitudine  incorumeufurabi- 
es;  Atqui  £G,GF,oftenfiB  funtRationales.Igitur  EG,GF, 
Rationales  funt  potentia  folum  commcnfurabiles ; g Ac 
aropterea  tota  EF,exip/is  copo/ica  Irrationalis  eft.Qua- 
•e  DF,contentum  fub  Rationali  D£,&Irfarionah  EF,ex 
emmate  propof.  3 8*  huius  lib.  Irrationale  eft.  Igitur  &'b  r i.Ie/ 
quadratum  ex  AC,iJli  squale  , Irrationale  efti^i  ideoque 
fe  reda  ipfa  AC,Irrationalis.Voceturautem  bina  Media 
jotens , nimirum  & compo/itum  ex  quadratis  redarum 
redangulum  bis  fub  A B,  BC.  Si  dus  ergo  re- 
ilar  lineat  potentia  incommenfurabiles  componantur, 

)uat  faciant  & compo/itum  ex  ipfarum  quadraris  Mediu, 
Jcc.Quoderat  demonftranduna. 
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lemma.  ! 

S I reda  linea  in  partes  insequales  fecc- 
tur,&  rurfus  in  alias  partes  insequales;  erut 
quadrata  partium  magis  inaequalium  fi- 
mul  maiora  qu adratis  partium  minus  in^- 
qualium  fimul . 

SECEWTK^  AByinaqualiter  in  C,  ^ 
rurfus  inaqualiter  m D , fintque  priores  partes 
AC^CB^rnagis  ineequalesy  quapofieriores  AD, 
D B.Dico  quadrata  exAC,CB,Jsmul  maiora  ef- 
. E 35  c fi  quadratis  ex  AD , DB,  Ji- 
” ‘ — ‘ — mul.  Diuifa  enim  A B,  bifa- 
riam in  E, cadet punBum  DtVel  inter  E,  C,  vei 
inter  A, E. Cadat  primum  inter  E,  C.  ^^uoniam 
igitur  reB angulum fub  AC,  CB,  vna  cum  qua- 
drato ex  £Cja  aquale  e fi  quadrato  ex  EB:  Item 
reSiangulum  fub  AD , DB  , vna  cum  quadrate 
ex  E D, aquale  ejl  eidem  quadrato  ex  EB;erit  re 
Bangulumfuh  AC,  CB  , vna  cum  quadrato  ex 
EC,aquale  reBangulo  fub  AD , DB , vna  cum 
quadrato  ex  ED.  Ablatis  igitur  quadratis  ina- 
qualibus  reBarum  inaqu alium  EC , ED , cum 
quadratum  ex  EC , maius  ft  quadratoxx  ED 
erit  reliquum  reB angulum fub  AC,CB,  minu, 
reliquo  reB  angulo  fub  AD,Dhj  ac  propter  ea  ^ 
reBangulum  bis fub  AC,CB,mtnus  erit  reBan 
gulo  bis fub  AD,  DB.  Quoniam  vero  quadrati 
ex  AB,  \y  aquale  eJl  tam  reB  angulo  his  fub  A C 
CB,vna  cum  quadratis  ex  AC,CBtqua  reBan 
gulo  bis fub  AD,  DB,  vna  cii  quadratis  ex  AD 
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D''B\erit  re 61  angulum  bis  fub  kA C,  QB,  vna  cu 
quadrabis  ex  ACyCB^aquale  re6iangulo  bis  fub 
A Di  DBiVna  cum  quadratis  ex  A DyDB.  Qua 
re  cu  reSiangulum  bis fub  AC*QBiOf6enfum Jit 
min  us  re 6i angulo  bis  fub  AD  i DB  i erun  t reli- 
qua quadrata  ex  AC,CB , maiora  reliquis  qua- 
dratis ex  ADiDB,  ^upd  efi propojitum . 

i SED'^  cadat  iam  Ddnter  AtE.  ^uoniam  igi^ 
tur  partes  A C > CB,  magis  in  aquales  ponunt  ur% 
quam  partes  AD  i DB  ierit  ADy  ( qua  minor  efi 
pojier iorum  ) maior  quam  CB ; ( qua  priorum 
minor  eji)ac proinde  cum  AEiEBjaquales Jlnh 
erit  reliqua  EQymaior  qUi'  n reliqua  D E,  Ita- 
que quia  r efi  angulum  fuo  AC  > CB , vna  cum 
quadrato  ex  EC , ^ aquale  eji  quadrato  ex  EB:  » s,fte. 
Ttemrefiangulum fub ^ADy  DB , vna cU qua- 
drato exDEyaquale  eji  quadrato  ex  AEykoc  ejiy 
eidem  quadrato  ex  EByerit  refiangulU fub  ACy 
CByVna  cum  quadrato  ex  EC,  aquale  refiangu 
lofdb  cADyDByVna  cum  quadrato  ex  DEJgU 
tur  vt priusydemonfirabimus  quadrata  ex  ACy 
CBymaiora  ejfe  quadratis  ex  ADfDB^^lmd  ef 
propojitum.  ' ^ , 

THEOR.  31.  PROPOS.  43: 

QV  A E ex  binis  nominibus , ad  vnum 
duntaxat  pundum  diuidi^ur  in  nomina . 

SIT  ex  binis  nominibus  A B , dibifa  ad  punAum  C,  ' 
in  fua  nominadra  vc  AC,CB,  /int  Rationales  potentia^, 
tantum  coqimenfurabilesjVt  vulcpropof.j7.  huius  libri. 

* . ' i)  b 1 Dico 
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Dico  AB, ad  aliud  pundlum  diuidi 
non  polTe  in  alia  nomina , qux  fcili 
cet  nnt  etiam  Rationales  lineae  po. 
tentia  tantum  commenfurabiles. 
Si  enim  fieri  poteft,diuidatur  iteru  in  fua  nomina  ad  D. 
Confiat  ergo  AB,in  C,  non  diuidi  bifaria . Na  fi  bifaria 
diuiderctur,  eflent  AC,CiJ,16gitudine  comenfurabiles. 
Quod eftabfurdum-ponunturenim  Rationales  potentia 
tantu  commcfurabiles.Eodem  modo  neque  ad  D, bifaria 
fecabitur  AB,cum  & AD,  DB , Rationales  fint  potentia 
tatum  commenfurabiles.Secatur  ergo  ABitam  ad  C,qua 
ad  D,inaequaliterj  ac  propterea  partes  AC,CB,  vel  mi- 
nus inaequales  funt.qui  partes  AD,  DB,  vel  magis  inae- 
qualesj  Ac  propterea  per  lemma  antecedes‘,quadrata  ex 
ACjCB.vel  minora  siit  quadratis  ex  AD,  DB,  vel  maio- 
ra. fNeque  enim  partes  AD,  DB,  vbicunqj  pundlum  D, 
extiterit, partibus  AC,  C B,  aequales  erunt,  vtraque-» 
vtrique , nempe  maior  maiori,&  minor  minori.Na  hac 
ratione  fecaretur  AB, fecunda  diuifione  in  eadem  nomi- 
na,in'quae  feda  eft  diuifione  prima. quod  nou  ponitur  .)\ 
Quia  vero  fi  ab  aequalibus  inaequalia  demantur,refiduo- 
rumexceflusexcefiuiablatoruaequalis  efi,vtinpronun 
ciato  itf.lib.i.docuimusrSunt  autem  quadrata  ex  A C, 
CB,vna  cum  redlangulo  bis  fub  AC,  CB,  aequalia  qua- 
dratis ex  Au,  DB, vna  cum reifiangulo  bis  fub  AD, 
DB,a  quodtam  illa,  quam  h^c  aequalia  fint  quadrato 
ex  ABj  fit,  vt  qui  excefius  fuerit  ablati  compofiti  ex 
quadratis  redarum  AC,  CB,  Bc  ablati  compofiti  ex 
quadratis  redarum  AD,  DB,  idem  fit  reliqui  redangu- 
Ji  bi s fuB  A C , C B , & reliqui  redanguli  bis  fub  AD, 
DB . Sed  excefius  compolitf  ex  quadratis  redarum 
AC,CB,&  compofiti  ex  quadratis  redarum  AD,  DB, 
fpatium  Rationale  efi . ( Cum  enim  redae  A C,  CB, 
Rationales  fint,  & ob  id  earum  quadrata  , Rationa- 
liaj  erit  &compofitum  ex  earurn  quadratis.  Ratio- 
nale, ex  ijs  , quae  in  fcholto  propofitionis  54,  huius 
libri  oftendimusreademque  ratione  erit  & compofitum 
!cx  quadratis  redarum  AD,  DB,  Rationale . Qure  cum 
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Rationale  fuperct  Rationale  Rationali , vt  m fcholio 
propofazjhuius  libri  demonftrauimusi  manifeftum  eft, 
sxcelTum  coropoliti  ex  quadratis  redarum  AC,  CB,  & 
compoflti  ex  quadratis  redlarum  AD,  D-B,  fpatium  ef- 
fc  Rationale  . ) Igitur  & exceflus  reftanguli  bis  fub 
A C,  C B ,'&redanguli  bis  fub  A D , D B , fp;^tium_j 
Rationale  eft.  > quoniam  vero  redlangulum  fub  A C,  *it,dee 
CB,Mediumeft,erit&qudd  bis  ftib  AC,  CB,  illi  com- 
menfurabile , ex  coroll.  propof.i4.  huius  lib.  Medium  i 
Atque  eodem  modo  redan^lum  bis  fub  A D,  DB,  Me- 
dium erit,  b Quare  cum  Medium  non  fuperet  Medium  zj.Jtc 
Rationalijnon  erit  exceftus  redlanguli  bis  fub  AC.  CB . 

& re^anguli  bis  fub  AD,DB,  fpatium  Rationale.  Often 
dimus  autem  & Rationale  efte.Quod  eft  abfurdum-  No 
' igitur  AB, ex  binis  nominibus  ad  aliud  pundlum , quam 
I ad  C,in  fua  nomina  diuiditur.Quare  ad  vnum  duntaxat 
pundu  diuiditur  in  noniina.Quod  erat  demonftrandum. 

' » 

THEOR.  32.  PROPOS.  44t  xiiij. 
QVAE  cx  binis  Medijs  prima  , ad  vnu  ^cxxvi). 
duntaxat  pun(5lum  diuiditur  in  nomina  . 

Sit  ex  binis  Medijs  prima  AB,dtuila  ad  pun£lum  C, 
m fua  nomina, ita  vt  A C ,C  B,  ftnt  Medi*  potentia  fo- 
lum  commenfurabiles,  qu*  Rationale  contineant,  vt 
vult  propof.i8.huius  libri.Dico  ABi  ad  aliud  punctum 
diuidi  non  pofte  in  alia  nomina , qu*  fcilicet  nnt  etiam 
Medi*  line*  potentia  tantum  commenfurabiles,  conti- 
nentefque  Ratioriale.Diuidatur  enim  ,fi  fieri  poteft , in 
alia  nomina  AD,DB.Tgitur  vbicunque  pun0um  D,exi- 
ft^t,  fimiliter  probabimus , vt  in  pr*cedenti  propofttio- 
nc , excelTum  rectaguli  bis  fub  AC,CB,&  rectanguli  bis 
fub,AD,DB,eunde  effe,  qui  eft  copofiti  ex  quadratis  re-  , 
ctaru  AC.CB,&  copofiti  ex  quadratis  rectaru  AD , DB: 

Sed  exceffus  rectaguli  bis  fub  AC,Ci?,&rectaguli  his  fub 
AD,DB,fpatiu  eft  RationalefCu  enim  AC,CB,ponatur 
continere  Rationale  ,erit&quod  bis  fub  AC,CB,  ei, 

aa  3 quod  ’ 
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Ai  ^1  ^1  iB  ^uod  cotinetiir  femei  rub  AC,CBj 
a'  t commenfunibilc , Rationale.Eodc 

A'  ? iB  modo  Rationale  erit,quod  bis 

lub  ADjDB.Quare  cum  Rationale 
fuperet  Rationale  Rationali, vt  in  f^olio  propof.17.hu- 
lus  libri  oftcdimus:perfpicuum  eft,exce(mm  reftanguli 
bis  fiib  AC,CB,&  redanguli  bis  fub  AD,DB,fpatiu  efle 
Rationale.) Igitur  & exceflus  compofiti  ex  auad.'-atis  re 
diarum  AC,C5,& copo/ici  ex  quadratis  redtarum  AD, 
DBjfpatium  Rationale  eft.Quia  vero  redlas  AC,CB,  Me 
di*  funt,&  potetia  comenfurabiles, erunt  earum  quadra 
ta  Media  quoque,&  commenfurabilia.»  Quare  Sc  com- 
pofitumex  ipfis  vtriqjipforum  commenfurabile  erit.  Igi 
tureum  vtrumqj  fit  Medium,erit  &:  copofitum  exhpfis  , 
per  coroll.propof.i^.huius  libri, Medium. Eodem  modo 
Medium  oftendemus  copofitum  ex  quadratis  re<3arura 
AD,DB,b  Cum  ergo  Medium  non  fuperet  Medium  Ra- 
tionali,non  erit  excelfus  copofiti  ex  quadratis  redlarum 
AC,Cb,&  compofiti  ex  quadratis  rcaarum  AD,DB,fpa 
tium  Rationale.Ofiedimus  aute  & Rationale  elfe.Quod 
cft  abfurdum.Non  igitur  AB,  ex  binis  Medijs  prima  ad 
aliud  pundlum.qua  ad  c,  in  fua  nomina  diuiditur. Quam 
ob  re  ad  vnuiu  duntaxat  pundlum  diuiditur  in  nomina. 
Quod  ddmonftrandum  erat . 

THEOR.  33.  PROPOS.  45. 
QV  AE  ex  binis  Medij  s fecunda  5 ad 
vnum  duntaxat  pundum  diuiditur  in  no- 
mina. 

s I T ex  binis  Medijs  fecunda  AB,diuifa  ad  pundum 
Cjin  fua  nomina, ita  vt  AC, CB, Mediae  fint  potentia  tar 
tum  c<inimenfurabiles,qu*  Medium  contineant,  vt  ‘vuli 
propof.jp.huius  libri.Dico  AB,ad  aliud  punilum  diui; 
di  non  poflein  alia  nomina, quic  fcilicet  fint  etiam  linea 
Mediae  potentia  tantum  commenfurabiles  , continen- 
jcique  Medium. Diuidatur  enim,  fi  poteft  fieri , in  alia 

nomi- 
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lomiita  AD, DB, Igitur  vbicunqne  pundutn  D , exiftat, 
imifiter  oftendemus,vt  in  propo/irionc  4 j.  quadrataex 
S.C,CB, maiora  effe  quadratis  ex  AD,  DB,  vel  minpra . 
Ixponatur  rationalis  E F,aad  quam  applicetur 
langulum  eG,  aequale  quadrato  ex  AB  . Item  EH,aequa 
e quadratis  ex  AC,  CB.  Erit  igitur  reliquum  IG,  ajqua- 
c ei,quod  continetur  bis  fub  A C,  CB , quandoquidem 
quadratum  ex  AB,b  ajquale  eft  quadratis  ex  AC,  CB,  & b 
e^angulo  bis  fub  AC,CR.Eodem  modo  Ii  ad  EF,appli- 
:ur  EK,  quadratis  ex  AD , DB  , aequale , erat  reliquum 
t.G,  aequale  reftangulo  bis  fub  AD.Db,  comprchenfo  . 

Et  quia  quadrata  cxAC,  CB,  inaequa- 

[ia-funt  quadratis  ex  AD,DBjerut  quo-  Ai-  S?iC 

que  reilangula  EH,  EK,  quae  illis  xqua  JEr — 

lia  funt,in*qualia;  ac  propterea  & re-  ; ; 
diae  FH , FK,  inaequales  erunt . Rurfus  J — ^ 
quia  quadrata  ex  AC  , CB  , maiora  * HK.  G 
mnt  per  lemma  propof  59. huius  libri,  redlangulo  bis , 

/*  . I A . _ • . . T . _ - 


fub  ACjCBj  erit  & £H,  maius  quam  I Gi  ac  propterea  ^ ' 
EH,  maius  quam  dimidium  ipnus  EG,  ideoaue  &re- 
dla  FH,maior  quam'dimidium  ipfius  FH.  Eade  ratione 


oftedemus  FK,maiore  e(Te  dimidio  ip/ius  FG.Inxquales. 
ergo  funt  partes  FH.  HG, partibus  FX,KG,fingulac  /Ingu 
lis.  Quonia  vero  AC,CB,Medije  funt,&  potentia  com- 
imcfurabilesjcrunt  & earum  quadrata  Media,&  cqmme 
furabilia.  c^itur&coinpofitum  ex  ipfis  vtrique  ipfo-  ci6.dec* 
rum  commemrabile  erit.  Cum  ergo  vtrumque  ipforum 
,fic  Medium,erit  quoque  copq/iium  ex  iplis,  hoc  eft,EH, 
iper  coroll.propof  z4.huiuslibri,Mediuin.Hademquera 
Itione  Medium  erit  EK,J  (^are  EH,  EK,  ad  Rationaldm  ^ 

EF, applicata  faciunt  latitudines  FH,FK, Rationales  ipfi 
E F, longitudine  incommenfurabiles.Eodem  modo  cum 
iredlangulum  fub  AC,CB  ponatur  Medium,erit  & quod 
bis  fub  AC,CB,hoc  cll,IG,illi  c6menfurabile,Medium, 

|ex  coroll.propof.z4.huiuslib.Quarecum  applicetur  ad 
Rationale  HI,e  erit  HG,Ration^is  ipfi  HI,  longitudine-  jg} 
lincommenfurabilis  . Non  aliter  oftende mus  L G,Me 
'dium  effe , & KG,  Rationalem  ipfi  KLjlongitudine  in- 
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commenfurabilem-Rurfus  quu  AC,CB, 
longitudine,funcincommenfurabiles,& 
eft  vt  AC, ad  C B,  ita  per  lemma  5 , pro- 
pof  19  huius  libri, qu^ratum  ex  AC,ad 
reftangulum  fub  AC,CB,  » eritquadra; 
tum  ex  AC,rcctangulofub  A C,  C B,  in- 
commenfurabile.Scd  quadrato  ex  A C,  commeiifurabile 
eft  compolitum  ex  quadratis  rectarum  AC,CB,  {'Cum  -n. 
A(',CB,  uotentia  flnt  commenfurabiles,atque  adeo  ipfa- 
rum  quadrata  commenfurabiliaj  b erit  &compolitum  ex 
ip/is  vtrilibet  ipforum,  nimirum  quadrato  ex  A C , com- 
menfurabile.)  Rectangulo  vero  fub  AC,CB,  commenfu 
r abile  ert,quod  bis  fub  AC,CB.Igitur  & compofitum  ex 
quadratis  redlarum  AC,CB,hQcert,recrangulum  EH,  in- 
commenfurabileeft,per  fcholmm  propof.f4.huius  libri, 
ci  /tfAr/i' octangulo  bis  fub  A G,  CB,  hoc  eft , ipii  IG. Quocirca  c 
'cum  fit,vt  EH,ad  lG,ita  FH,ad  HG.<i  erunt  FH,HG, lon- 
gitudine incommenfurabiles.  Oftefae  funcaute  &Ratio- 
nales.Rationales  ei^o  funt  FH,H(j,potentia  folum  com 
menfurabiles.e  Igitur  FG, tora  Irrationalis  eft.quaeex  bi 
nis nominibus  appellatur,  diuifaque  in  nomina  adpun-' 
erum  G. Eodem  modo  oftendemus  & FG,ex  binis  nomi- 
nibus diuifam  dfein  alia  nomina  ad  aliud  punctum  K. 
Quod  fieri  non  {.JOtcfi,!  vt  demonftratum  eft  in  praeceden 
tibus.Igitur  AB, ex  binis  Medijs  fecunda  non  diuiditur  in 
fua  nomina  ad  aliud  punctum, quam  ad  C.  Quare  ad  vnu 
duntaxar  punctum  diuiditur  in  nomina.Quod  erat  often 
dendu  m_> . 

THEOR.  34.  PROPOS  46. 
MAIOR  ad  vnum  duntaxat purK^tum  di- 
uiditur in  nomina. 

SIT  Maior  AB,  diuifa  in  fua  nomina  ad  puncturn  C, 
ita  vt  AC,  CB.  potentia  fintiucommcnlurabiles  , facien- 
tes quidem  compofitum  cx  iplarum  quadratis  Rationa- 
le , rectangulum  vero  fub  ipfij 
C D u Medium,vtvult  propof.40.huiU! 
^ I— 1<  — i— < S lib.Dico  A B,non  pofse  diuid 
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ad  aliud  pUocnim  in  alia  nomina, qua?  fcilicet  linea?  ineo*  | 
mcnfurabiles  quoque  /inc  potentia  , facientes  com pqfitu 
cx  ipfarum  qiladraris  Rationale, &r  rectangulum  fub  ip/is 
Medium.  Si  enim  fieri  poteft,diuidatur  in  alia  nomina  ad 
D.Vbicuque  ergo  punctum  D,  extiteric>demonftrabimus 
fimiliter,vt  in  propofitione  4j.excdrumcompofiti  ex  qua 
dratis  rectarum  AC,  CB,&  compofiri  ex  quadratis  recta- 
rum AD,DB,eum  efle,qui  rectanguli  bis  ilib  AC,  C B,  Sc- 
rectanguii  bis  fub  AD,DB.  Sed  cxcelTUs  copofiti  ex  qua- 
dratis rectarum  AC,CB,&  compofiti  e*  quadratis  recta- 
rum ADjDBjfpajiu  eft  Rarionale:(quia  cum  vtriiq.  copo 
fiitu  ejf  hypothe/iiSt  Rationale, erit  quoq.  eorum  exceflTus 
Ipatiu  Rationale, vt  in  fcholio  propof.  ;7.huius  lib.olledi 
mus.)Igitur&exceflrus  rectaguli  bis  fub  AC,CB,&  reda 
guli  bis  fub  AD,DB,fpatiu  clt  Rationale.Qiionia  vero  re 
ctangulufub  AC, CB, ponitur  Mediil,  erit  & rcctangulu 
bis  (ub  AC,CB,Medium,ex  coroil.  propof,  14.  huius  li- 
bri,cum  cifitcommenfurabile . Atque  eodem  modo  Me 
diam  erit  rectangulum  bis  fub  AD,DB.a  Igitur  cum  Me- 
dium non  fuperet  Medium  Rationalijnon  erit  CArceffus  re 
ctanguK  bis  fub  AC,CB,&  rectangnli'bis  fub  AD,  DB, 
fpacium  Rationale;  Oftendimus  autem  & Rationale'efle. 
Quod  eft  abfurdum.Non  igitur  Maior  A B,  ad  aliud  pun- 
ctum,quam  ad  Cjinfua  nomina  diuiditur.Quaproptcradj 
vnum  dunta^at  punctum  diuiditur  in  homina.Quod  erat 
demonftrandum. 

THEOR.  35.  PRQPOS.  47. 
RATI  O N A L E ac  Medium  po- 
tens,ad  vnum  duntaxat  pun<5lum  diuiditur 
in  nomina. 

. SIT  linea  Rationale  ac  Medium  potens  A B ,^diuifa 
in  fua  nomina  in  puncto  C,ita  vt  A c,  GB,  incommenfu- 
rabiles  fint  potentia , facientes  compofitum  quidem  ej? 
ipfarum  quatlratis  Medium ; rectancuium  vero  fub  ipfis 
Rationale,vt  vuk propof  4 i.htiiiiS  lib.Dico  AB, non  p6f- 
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fe  diuidi  in  alio  pundo  in  aliaJj 
c P o nomina, qua*  nimirum  fint  line^ 
^ quoque  fncomenfurabiles  potc- 
tia , facientes  compofitum  qui- 
dem ex  ipfarum  quadraris  Medium',  & redangulum  fub 
ipfis  Ra,tiona4e.Oiuidatur  enim.fi  fieri  potelV,in  alia  nomi 
da  ad  D.Vbicunque  ereo  pundfum  D,exifi|t,Qftcndcmus' 
Tion  aliter, ac  in  propoL4j. huius  libri .exdefiTum  reftangu! 
■li  bis  fub  AC,CB,&  redanguli  bis  fub  A D,  DB,  eundem 
efle,qui  eft  compofiti  ex  quadratis  redtamm  A C,  CB,  &l 
compofitiex  quadratis  reiSlanim  AD,DB,Sedexceflus  re 
danguli  bis  fub  AC,CB,&  redanguli  bis  fub  AD,DB,fpai 
tium  Rationale  eftjquod  oftendemus,vt  in  propof44.Igi, 
cur  & excelTus  compofiti  ex  quadratis  redarum  AC,CB,' 
& compofiti  ex  quadratis  redarum  AD,DB,  fpatium  elV 
Rarionale.Quia  vcrocompofita  ex  his  quadratis  ponun- 
tur effe  Media:»  Medium  autem  non  fuperat  Medium  Ra' 
tionali  j non  erit  eorum  exceffus  fpatium  Rationale  Sed 
& Rationale  offendimus.  Quod  eft  abfurdum  . Non  igi-| 
tur  AB,  Rationale  ac  Medium  potens, ad  aliud  pundum, 
quam  ad  C , in  fua  nomina  diuiditur . Quam  ob  rem  ad 
vnum  duntaxat  pundum  diuiditur  in  nomina  . Quod 
offendendum  erat . 
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THEOR.  35.  PROPOS.  48. 

BINA  Media  pptensjad  vnum  duntaxat 
puniflum  diuiditur  in  nomina . 

SIT  linea' potens  bina  Media  A B , diuifa  in  fua  no- 
mina ad  C,ita  vt  AC , C U,  potentia  incommenflirabiles 
fint . facientes  &:  compofitum  ex  ipfarum  qaadratis  Me- 
dium , & redangiilum  fub  ipfis  Mcdium,incommenfura- 
bileque  compofito  ex  earum  quadratis , vc  vult  propof 
42.huius  libri/Dico  A B , diuidi  non  poffe  ad  ali'id  pun- 
dutn  m alia  nomina  , qua:  videlicet  fine  etiam  lineae  po- 
tentia incommensurabiles  , facientes  & compofitum  ex 
ipfarum  quadratis  Medium  , &redangulum  fub  ipfii 
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'Mediiim,incommcnfurabileque  com  k c d.  « I 
po/ito  ex  earum  quaJratis.  Nam /i  po  ■ ^ * 

teft  fieri, diuidatur  in  alia  nomina_j 
ad  pundum  D , vbicunque  hoc  pun- 
<5tmTi  Dyexiftat.Conftrudllo  dutcm__» 

|eadem  fiat,quar  in  propor,45'.oftendc- 
mufque  vt  ibi, partes  FH,HG, partibus  FK,  KG,  in^qua- 
|les‘ene,fingulas  fingulis. Quoniam  igiturcompofitumiex 
quadratis ledlarum  AC,CB,Mcdiu  ponitur,erit  & £H, 
illi  compofirb  aequale.  Medium. Irem  quia  reftangulum 
fub  AC.CB, ponitur  etiam  Medium,erit  & IG,  eius  du- 
plo aequale,Medium,ex  coroll.propof.  Z4.huius  lib.quia 
illi  commenfurabile  eiilgitur  Media  EH,IH,  applicata 
ad  Rationalem  £f,(c11  enim  IH,ipfi  £F,aEquaIis)a  faciur 
latitudines  FH,HG, Rationales  longitudine  ipfi  £ F , in- 
commenfiirablles.  Eadem  quoque  ratione  probabimus, 
& redlas  lineas  FK,KG,  Rationales  efle,  longitudine  in- 
comenfurabilcs  ip/i  E F.  Quia  vero  compofitum  ex  qua- 
dratis redlaruifi  AC,CB,defcriptis,hoc  eft,redlangulum 
EHjincommenfurabile  efi,ex  hypothefi , rertangulo  bis 
fiib  AC,CB,nempe  redlangulo  I Gj  b cllque  vc  E H , ad 
IG,ita  FH,ad  HG;erunt  FFI,HG, longitudine  incommen 
furabiles,vt  in/cholio  piopof./o.huiiis  lib.  oftendimus; 
Sed  oftenfiK  fiint  Rationales.  Rationales  ergo  funt  F H , 
HG,potentia  folum  commenfurabiles  lgitur  tota  RG', 
Irrationalis  e fi>quae  ex  binis  nominibus  appellatur, diui 
faque  in  nomina  ad  puniflum  H.Non  fecus  demonftrabi 
mus  & FG,ex  binis  nominibus  diuifam  efle  in  alia  nomi 
na  ad  aliud  punilum  K.Quod  fieii  non  pofle,c  iam  ance 
demonftrarum  ell.  Igitur  AB, bina  Media  potens  non  di- 
uiditurad  aliud pundium  quam  ad  C,  infua  nomina__,. 
Quocirca  ad  vnum^duntaxat  pundlum  diuiditur  in  nomi 
na.Quodoftendendutn  erat. 

DEFINITIONES 

S E c V N D AE. 

EXPOSITA'  Rationali , & quas  cx  binis  nomini- 
bus,diuifa  in  nomina,cuius  maius  nomen  plus  pof- 
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C\z  quam  minus,quadrato  rectae  lineae  fibi  longitudinc_j 
commenftirabilis  ^ ' / 

- I. 

S I quidem  maius  nomen  expofit^e  Ra- 
tionali commenfurabile  fit  longitudine-^i 
Vocetur  tota  ex  binis  nominibus  prima . 

. II. 

S I vero  minus  nomen  expofita?  Ratio- 
nali longitudine  fit  commenfurabiJe ; Vo- 
cetur ex  binis  nominibus  fecunda . 

III. 

Oy  OD  fi  neutrum  ipforum  nominum 
fitlongitudihe  commenfurabile  expofitar 
Rationali ; Vocetur  ex  binis  nominibus 
tertia^ . 

RVRSVS  fi'maiusjnomeij  plus  polEt , quam  minus, 
quadrato  rectae  lineae  /ibi  longitudine  incommenfura- 
bilis . 

~ I I I I. 

S I quidem  maius  nomen  expofita?  Ra- 
tionali commenfiuabile  fit  longitudin^i 
Vocetur  ex  binis  nominibus  quarta  , 

V. 

S I vero  minus  nomen;  Vocetur  quinta. 

V I. 

oy  O D fi  neutrum  ipforum  nomi- 
num ; Vocetur  fexta»,.  • 

1 / 
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NVMERl^S  dicarum  fex  linearum,quA  ex  binis  nomi 
nibus  appellantur,  colligitur  hac  ratione.  §luoniam  nomi- 
na line  it, qu*  ex  binis  nominibus  dicitur,  funt  linea  Ratio- 
nales potentia  tantum  commenfurabHes,  non  poterit  vtrii- 
‘ e^ue  nomen  expofita  Rationali  commenfurabtle  ejfe  longitu 
dine',( alias  enim  nomina  ipfa  ejfent  quoque  linea  longttudi, 
ne  inter  fe  commenfurabiles,vt  in  fcholio  propoft  i.huius  It 
bri  decuimus  , quod  non  ponitur , ) Sed  vel  vnum  tantum, 
nempe  maius,aut  minus^vel  neittrurh:  Atque  ita  tria  gene 
ra  confutuunt  tinearum,  qua  ex  binis  nominibus  vocantur^ 
Rtirfus  quia  nomina  inaqualia  funt ; ( alias  enim  ejfent  ti- 
nia inter  fi  longitudine  commefurabiles.  quod  no  ponitur.) 
potirit  maius  nomen  plus, quam  minus, quadrato  linea  /ibi. 
longitudine  eommenfurabilis,Vil  incommenfurabilis:  Etjt\ 
quidem  plus  pojjlt  quadrato  linea  longitudine  fibi  commen 
yfurabilis  i confiituentur  vna  cum  tribus  ditiis  generibus, 
tres  diuerft  linea  ex  binis  nominibusinithirS  prima^fecun- 
tertia  ex-binis  nomintbus'.Si  itero  plus  pofftt.  quadra 
eo  linet  longitudine  fibi  incommenfurabilis, efficientur  vna 
cum  eifdtm  tribtis  generibus  alia  tres  diuerfa  linet  ex  bi- 
nis nominibui,videlicet  quarta  ex  binis  nominibus , quin- 
tu,  &fexta,vt  ex  definitionibus  hic  ab  Euclide  traditis 
perfipieuum  ejl.  Sunt  igitur  fex  diuerft  linet  ex  binis  nomi- 
nibus appellata . 

RVLCHRE  autem  Euclides  primas  ordine  facit  tres, 
in  quibus  maius  nomen  plUs  poteJl,quam  minus , quadrato 
reHa  linea  fibi  longitudine  commenfurabilty.  Secundas  ve- 
ro tres  reliquas , in  quibus  maius  nomen  pluspetejl , quam 
mitius  , quadrato  reHa  linea  fibi  incommenfurabilis  longi-, 
\tudine  iproptered  quod  commenfupabile  antecedit  ineom-^ 
menfurabile,  vt  manififium  eJl . 

Rf^ RSV S reHe  adhuc  ititer  lineas  ex  binis  nominibus, 
\p  rimam  omnium  ponit,in  qUa  maius  nomen  commenfura- 
bile  efi  longittidine  oxpofita  linea  Rationali-,  (^'fecundam, 
in  qua  minus' nomen  etdem  Rationali  Itneaexpofita  lon- 
gitudine ejl  eommenfurabile.quoniar^ maius  natura  ante- 
cedit minus, cum  minus  a maiori  contineatur^  tertiatu  ve-\ 
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rp,in  qua  neutrum  ipforu  nottiinu  expoj/u  Rationali  longi~ 
tu/^iae  e/i  ccmmenfur abite E/  in  reliquis  sribus  eodem  mo- 
doyprinfam  ditii fecundi  ordinis  quartam  appellanti  fetun- 
dam^quintam\^  teriiatnfextaTft, 

. PROBL.  13.  PROPOS.  49.  ' 
INVENIRE  ex  binis  nominibus 


primam.  • 

REPERTIS  duobus  numeris  quadratis  A B , C B , 
ex  iis  qua:  in  fcholio  i.  propof.i^.huius  libri  Icripfimus , 
qi^orum  excelTus  ACjUpn  iit  quadratus, ira  vt  A B C B, 
, proportionem  quidem  habeant, 

• ^ ^ quam  quadpatus  ad  quadratum ; 

jji  *****!  \* i* *i*~^  ' AB, AC,proportionem'non ha- 
£ j — — |il_ — iQ,  _ beant, quam  quadratus  ad  quadra 
* tum  . Exponatur  Rationalis  quae- 

piam D.cui  longitudine  commen 
' furabilis  fumatur  EF.Erit  ergo  & EF, Rationali  D , com- 
mcnfurabilis , Rationalis.  Fiat  deinde  vt  numerus  AB, 
ad  A C,  ita  per  coroll.propof  6,  huius  libri  quadrarum-» 
cx  EF,ad  quadratum  ex  FG.Dico  EG,  elTeex  binis  nomi- 
, ^ nibus  primam.Qupniam  enim  quadrata  ex  E F,  F G,  cum 
' proportionem  h^eant, quam  numeri  AB,  AC, a commen 
' mrabilia  funtjerunt  &:  re^lar  EF,  FG,  commenfurabiles , 
laitem  p'otentia : Oftcnfa  autem  cfl  F F , Rationalis . Igi- 
tur & FG, Rationalis  eft.  Quia  vero  AB, ad  A C,  propor- 
tionem non  habet , quam  quadratus  ad  quadratum  , non 
habebunt  quoque  quadrata  ex  EF,  F G , proportione  m_> 
dee,  quam  numerus  quadratus  ad  quadratum,  b Incommcn- 
liirabiles  ergo  funr  longitudine  rei5bc  E F , F G.  S unt  igi- 
clJ.dee  E F>  F G , Pv.atiojialcs  potentia  folum  commcrifurabi- 
lesjc  Atque  idcirco  tota  EG, Irrationalis  eft,quae  cx  binis 
nominibus  dicitur  . Dico  & primam  effe  , Cum  enim  k 
vt  mumerus  AB, ad  numerum  A C , ita  quadratum,  ex  EF, 
ad,  quadrarim  ex  F G , fit  autem  A B,  maior , qua  ti  A C , 
erit  quoque  quadratum  exT  F,  maius  quam  quadra- 
tam ex  FG.Silmaius,ex  lemmate  propof.  i4.huius libri, 
quadrato  rcdl  z H.  Quoniam  ihitur  eli  vt  AB,nuir.erus  ad 


I 
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AC,ita  quiadratum  cx  EF,ad  quadratum  ex  FG;erit  quo- 
que,per  conuer/iot»em  rationis,  vt  AB,  ad  CB,  videlicet 
ad  exceflum,quo  antecedens  AB , fuperat  confcquetem 
ACjita  quadratum  ex  EF,ad  quadratum  ex  H>  nimirum 
ad  exceflum,quo  antecedens  quadratum  ex  EF  , fuperat 
confequens  quadratum  e*  FG:Habct  autem  AB,  ad  CBi 
proportkmem,quam  quadratus  ad  quadratum.lgitur  & 
quadrata  ex£F,&  H,  proportionem  habebunt,quam  nu> 
merus  quadratus  ad  numerum  quadratum ; a ac  proinde  a 
rcGtx  £F,&H, longitudine  eomenfurabiles  funt.Quonia  \ 
igitur  maius  nomen  EF , plus  poteft , quam  minus  FG,.  l 
quadrato  red^  H,fibi  longitudine  commenfbrabilisiefl^ 
que  idem  maius  nomen  £F,expofitar  Rationali  O,  com* 
menfurabile  longitudTne » erit  £G,  per  definitiooem,e<ir 
binis  nominibus  prima.Inuenimus  ergo  cx  binis  nomi- 
nibus primam^  Quod  faciendum  eraf  ► 

! PROBL.  14.  PRO P OS.  50. 

INVENIRE  cx bmis nominibus fe*  * 

eundam.  . , ; ^ 

i REPERTIS  duobus  numeris  quadratis  AB>CB,vt  in:  ' . 

praecedenti propofitione , expo^taque  Rationali  quada- 
Djfiimatur  ei  longitudine  commenmrabilis  FG.  Erit  er-  ' 

go  &:F  G , Rationali  D,  commenfurabilisrj  Rationalis, 
Fiatdeinde  vt  numerus  AG,ad  numerum  AB, ita  per  co* 
roU.propof.6.huius  libri, quadratum  ex  FG , ad  quadra- 
tum ex  EF.Dico  EG,effe  ex  binis  nominibus  fecundam. 
Quoniam  enim  quadrata  ex  F G,  E F,  proporrionem  ha- 
bentia,quam  numeri  AC,  AB,  b commenfurabilia  funt  j b 6^dee. 
erunt  & rectae  FG,EF,  commenfurabiles , faltem  pocen- 
riacOftenfa  etl  autem  FG,  Rationalis : Igitur  & EF , Ra- 
tionalis eft.Qaia  vero  A C,  AB  , proportionem  non  ha- 
bent,quam  qtudratinumerijneque  quadrata  ex  FG,  EF, 
proportionem  habebunt, quam  numeri  quadrati.c  Ineo- 
menfurabilM  ergo  funt  lon'gitudine  rectae  FG  , EF.  Suntj  j 

'gitur  EF,  FG , Rationales  potentia  tantum  commenfu- 
abiles;d  Atque  idcirco  tota  EG,Irrarionalis  cR,  qua:  ex 

binis  * 
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binis  nominibus  dicitur  . Dico  & fecundam  eflTe . Cum 
pnim  iit  vt  numerus  AC, ad  numerum  AB, ita  quadratum 
ex  FG,ad  quadratum  ex  EF ; Et  conuertfcndo  vt  AB  , ad 
AC, ita  quadratum  ex  EF,ad  quadratum  ex  FG^fit  autem 
AB. maior  quam  ACjerit  & quadratu  ex  FF»  maius,  qua 
quadratum  ex  FG  . Sit,  per  lemma  propof.  1 4.  huius  lib. 
maius  quadrato  rectas  H . Ollendemus  iam,  vt  in  prarce- 
dcnti  propof.H,  ip/i  EF,  longitudine  coinraenfurabilem 
cflfi.Quoniam  igitur  nuius  nomen  E F, pius  potell,quam  ^ 
minus  FG,  cjuaurato  rcdlas  H,  /ibi  longitudine  commen- ' 
Airabiiis  i ellque  minus  nomen  FG  , expo/Itas  Rationali 
D,commenfurabile  longitudine  j erit  EG,.  per  definitio-, 
nem, ex  binis  nominibus  fecunda  Inuenimus  ergo  ex  bi 
nis  nominibus  fecundam . Quod  erat  faciendum . 

PROBL.  15.  PROPQS.  51. 
INVENIRE  ex  binis  nominibus  ter- 

• ' » * ♦ » I * I ■ 

tiain_j  * ‘ ' . ; . 

REPERTIS  duobus  numeris  quadratis  AB,CB,  vt  in 
propof49.  Sumatur  abus  numerus  l,qui  ad  neutrum  ip- 
ibrum  AB, AC,  proportionem  habeat,  quam  quadratus 
‘ad  quadratum  .quod  quidem  fiet , fi  fumatur  I , non  qua- 

Idratus  numerus  proxime  maior,quam  AC.Ita  enim , cfi 
non  fic  quadratus  , non  habebit  ad  quadratum  AB,  pro- 
portionemiquam  quadratus  ad  quadratum.  Rurfivs  cum 

fit  non  quadratus  proxime  ma- 
. C ior,quam  AC,diflFei^c  vel  fola_, 

* * ‘ , **/  vnitate  abAC,velbinario.(Vni- 

tatequidem,quando  AC,nume- 
...  ,■  .jQ  rus  fuerit,  cui  addita  vilitas  non 

H*—- — facit  quadratum  : binario  vero, 

quado  vnicas  addita  ad  AC, qua- 
dratum facit.  Vt  fi  AC,  fit  S.crit  non  quadratus  proxime 
maiorTo.differens  ab  g.  binario,quia  vnitas addita  ad  8. 
facit  quadratum  9,  At  fi  AC, /it?.  erit  non  quadratus 
proxime  maior  6.diflfcrens  a f .vnitate, quia  vnitas  addi^ 
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:aad  j.  non  facit  quadrate, &c.)  ■ 

ve  in  fcholio  propof.  8.  - 

utxS*  ofkndimusvnon  cadet  in-  ' - 

:er  Ijad  AC,  medias  proportio- ' ^lin,  ■■■■  ly.iitwitQ 
nalis.Igitur  no  erunt  fimiles  pia  ^ ■ &■ ' < 

□isax:  propterea  neque  propor-^  ' > • 

tionjem  habebunt,  quam  numeri  quadrati.  Expolita  iam 
Rationalii  quapiam  D , fiat  per  corolt’  pfopof.  6.  humi 
Lib.vt.L,ad  ABdtaquadratiim  enc  Drad  quadratum BF. 
a EruntergoquadracaexD,&EF,propditiOtttft»  haben-  ^6,d$r 
tia,*quam.numerus  I,ad  numerum  AB;coinmenfurabiliai 
atque  adeo  &linear  D,EF,commenfurabtles;fa)tem  po- 
te ntia.Exiftente  igitur  D,Rationali,eric  & e F,  Rationa- 
lis.Quia  vero  I,ad  feft,quadr^tum"e» P, , ad  qua- 

dratum ex  EF,  proportionem  non  habet,quam  numerus 
quadratus  ad  numerum  quadratumjb  ennit  P,St  £ F,  re 
<^ac  inter  fe  longitudine  ingemmenfUrabiles.  Rurfiis^per 
di<ftura  coro  11,  dat  yt  ABj  ad  AQ)ita  quadratum  ex  E F, 
ad  quadratum  cx.FG,  c Erunt  ergo  quadrata  ex  EF,FG, 
proportionem  habentia , quam  nunverus  ad  mjmerum  ,• 
icommenfurabiliajldeoque  & line?:  EF>KG*CQmmerura- 
bilcsjfaltem  potentia.Igiturcum  EF,oftcn(a  fitRationa 
jlisjerit  & FG,Rationalis.£tquia  AB, ad  AC, hoc  eft,qua- 
I dratum  ex  £ P,ad  quadratum  ex  F G,  proportionem  non 
i habet,  quam  numerus  quadratus  ad  numerum  quadratu; 
d erunt  EF,FG, longitudine  incommenfurabilcs,SuntiCi>  d 
go  £F)FG, Rationales  potentia  tantum  comenlurablles; 
ic  Atque  idcirco  tota  E G ,- Irrationalis  e ft  ex  biois  no-  ci7.de 
minibas  appellata . Pico  & tertiam  efle  ^ Quoniam_j 
enim  ell  vt,I , ad  4 B > ita  quadratum  ex  D ; ^ quadra- 
tum ex  EFiEt  vt  A B , ad  A C,'  ita  quadratum  ex,E  F , ad 
quadratum  ex  FGjeritex  aequalitate  vt  I , id  A C»,  ita_j 
quadratum  ex  D,ad  quadratum  ex^G;  Non  habet. aute 
I,ad  AC, propoitionem,quam  numerus  quadratus  ad  nu  > 
merum  quj^dratum  lgitw  nec  quadrata  ex  D,&  FG, pro- 
portionem habebunt quam  quadratus  numerus  aa  nu«  ^ 

merum  quadratumjf  ac  propterea  redae  i.v& FG,longi-  f « 
rudine  incommenfurabiles  funt.  Qsioniatn  autem  eil  vti 
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AB,  ad  AG,  ita  quadratum  ex  EF,  ad  quadratum  ex  FG; 
Eft  autem  AB, maior  quam  ACjcrit  & quadntum  ex  EF, 
maius  quan\  quadratum  ex  FG.Sit  ergo  maius , per  lem- 
ma propqf.  1 4.huius  lib.quadrato  reoae  H . Oftendemus 
iam  fimiHter,vtin  49  propof.H,ipfi  EFdongitudine  com 
menfurabilemcfle.  C^ioniam  igitur  maius  nomen  E F, 
plus  p6tell,quam  minus  FG , quadrato  redae  H,  fibi  lon- 
gitudine commenfurabilisi&  neutra  ipfarum  EF.FGJo- 
gitudine  commenfurabiiis  eft  expo/itae  Rationali  D , vt 
demonftratum  cftiErit  BG,per  definitionem, ex  binis  no 
minibus  tertia . Inuenimus  ergo  cx  binis  nominibus  ter- 
tiam . Quod  erat  faciendum  • . 

PI^OBL.  16.  PROPOS;  52. 
INVENIRE  ex  binis  nominibus  quarta. 

repertis  duobus  numeris  AC,CB,ita  vc  compofi- 
tus  cx  ipfis  AB , ad  neutrum  inforum  proportionem  ha- 
ibear,quam  quadratus  ad  quadratum,ex  ijs,  quae  in  fcho- 
lio  j.propoLap.huius  lib.tradidimusj  exponatur  Ratio- 
nalis  quaedam  D , cui  longitudine  commenfurabilis  lu- 
A C • • «B  EF.Erit  ergo  & EF,  RonJ 

^ lis, cum  Rationafi  D,  commenfi 

]gf  r rabilis  fit . Quod  fi  reliqua  con 

ftruantur,vt  in  propof^?-  often 
demus  fimiliter,vt  ibi,tot-im  EC,  cx  binis  nominibus  ef 
fe.Dico  & quarta  elTesErir  enim  rurfus,  vtin  49*  propol 
quadratum  cx  EF,maius  quam  quadratum  cx  FG.  Sit  er 
go maius, quadrato  redat  H.Qiioniam  igitur  eodem  m< 
!do,vt  in  4p.pr0p0f.pcr  conuerfionem  rationis  dl,vt  AB 
ad  CBjita  quadratum  cx  EF,ad  quadratum  ex  H:Non  el 
aiitcm  AB,adCB,vt  quadratus  ad  quadratum  jneque_ 
quadratum  ex  BF , ad  quadratum  cx  H , erit,vt  niimeru 
a Q.det.  quadratus  sd  numerum  quadratum . * Longitudine  erg 
incomnicnrurabiles  funt  redae  EF,&  H.Iraqiie  cum  ma 
ius  nomen  EF,plus  poffit.quam  minus  FG,  quadrato  i€ 
di  H,fibi  longitudine  incommenfurabilis,&  maius  rui 
fiis  nomen  E F , longitudine  commenfurabiie  expoft 
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[Utionili  D»erir  EC^per  defin.  ex  binix  nominibus  quar 
ra.Xmienimus  ergo  ex  binis  nomii^bus  (^uarcain . Quodj 
faciendiimerar. ' c:  1 

PROBL.  17.  PROPOS.  iji- 

INVENIRE,  cjc  binis  nomii^us 
qiiintam-j . 

REPERTIS  ( repetita  figura  praecedentis  pro- 
pofi  ) duobus  numeris  AC,  QB  vt  in  prarceden- 
ti  propofifiat  conlhudUo,vt  in  propof.  fo.hoc  eft,  fuma- 
tur PG>  longitudine  commeofurabilis  expolitae  Rationa 
li  D r&c.  Oftendenjus  eigo  vt  in  propof.  $ o,  £G,  efle— » 
ex  binis  nominibus.Dico  & quintam  eire.Demonfirabi- 
mus  enim  eodem  modo,vt  in  50.  propof  quadratum  ex 
EF,maius  efie,quam  quadratum  ex  FG . Sit  cigo  mams, 
quadrato  redlae  H.Quoniami  vero»Ytin  propoi:49.  ofien 
fuln  cft,per  conuerfioncm  rationis, e fi  vt  AB^  ad  CB,  ita 
quadratum  ex  £F,  ad  quadratum  ex  H.  Ofieodemu^ , vt 
in  propofitione  antecedenti, re<Jlas  EF,&  H, longitudine 
incommenfurabiles  efie . Quare  cum  maius  nomen  eF, 
plus  pollir,  quam  minus  FG>quadrato  re4lx  H,  libi  lon- 
gitudine incommenfurabilis,  6c  minus  nomen  FG , lon- 
gitudine commenfurabile  expoficae  Rationali  D ; erit 
per  definitionem  £G,  ex  binis  nominibus  quinta  . Inue- 
ninaus  ergo  ex  binis  nominibus  quintam . Quod  facien-  _ , 
dum  erat.  * . 

I 

; PROBL-  18.  PROPOS.  H-  ‘ 

xlvij.  ’ 

INVENIRE  cx  binis  nominibus  ‘ 
fextam.  ' ...  ' 


REPERTIS  duobus  numeris  AC,CB,  planis  non 
fimilibus, quorum  neu^r  fitquadratus,&  compolitus  ei 
ipfis  ABjnonilt  quoque  quaaratns,habeatque  ad  ncutru 
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ipforam  proportionem,  quanj  quadratusiUtffneruj ad 
quadratam  numeram»(quod  quidem  fiet,/!  numeras  qui 
libet  non  quadratus  diuidatur  in  duos  numeros- iuterffe 
jrimos.  a Nam  hac  ratione  & torus  ad  vtrumq;  iplbrum 
3rimuserit,*atque;idcirco  proportionem  ad  illos  non  ha 
)ebic,quam  quadratus  ad  quadratumiper  ea^quz  ad  fine 
ib.8.demonftrauimus.)Sumatur  alius  nunWrus  quicun 

I,quinecad  AB, nec  ad  AC, 
• T • • • • Habeat  proportionem  , qua  qua- 

^ Di  1. 1 dratus ad  quadratum; qualis  eft 

^ 1 * quiuis  numerus  quadratus.  Hic 
f . w.  enim  ad  AB,&  AC,  non  quadra- 

tos proportionem  non  habebit,quam  quadratus  ad  qua- 
dratum. Expohaturdeinde  Rationalis  aliqua  D;&  vt  I,ad 
AB, ita  fiat  quadratum  exD,ad  quadratum  ex  EF,per  co 
roU.prop.6,huius  lib.&  reliqua  fiar,vt  in  propof.5  i.o/lc- 
demufque  vt  ibi, reflas  D,&  EF,efle  longitudine  incom- 
menfurabilesjatque  totam' E G,  ex  binis  efle  nominibus. 
Dico  & fextam  efle.Demonftrabimus  enim  fimiliter,vt 
in  j i.)i>ropofiD,&  FG,longitudine  efle  incommenfurabi 
les,elTeque  quadratum  ex  E F * maius, quam  quadratum 
ex  FG.Sitergo  maius, quadrato  refta?  H.Ofiedemus  quo 
que  vt  in  propofi  49.  per  conuerfioneffi  rationis , cffe  vt, 
AB,ad  CBjita  quadratum  ex  EF,ad  quadratum  ex  H.  Cu  1 
igitur  AB, ad  cB, atque  adeo  quadratum  ex  E F,  ad  qua- 
*atum  ex  H, proportionem  non  habeat , quam  quadra- 
tus numerus  ad  quadratum;  b erunt  redas  EF,&  H, longi 
tudine  incommenlurabiles.Itaquccum  maius  nomen_» 
EF,pIus  pofsit,quam  minus  F G,  quadrato  red*  H ,'fibi 
longitudine  incommenfurabilisj&.neutrum  ipforum  no 
minum  EF,FG,longitudine  fit  commenfurabile  expofitar 
Rationali  Dierit  EGiper  definitionem,  ex  binis  nomini- 
bus fexta . 'ihuenimus  ergo  ex  binis  noniinibus  fcxtam. 
Quod  faciendum  erat» 

. L zE  M Jkf  rA 

S I rc6ta  linea  fe6ta  fi  ytcunqiie;cfit  fe- 
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ftangulumfub  partibus  contentUjmedium 
proportionale  inter  carum  quadrata:  Item 
re6t4pgulum  contentu  fub  tota5&  vna  par- 

te,mediuni  propoportion^e  inter.quadra- 
tuiT\  totius  quadratu  didae  partis. 

SECT A Jii  reBa  AB-,vtcunqtu  in  Cf Defert 
batur  ex  AB, quadratum  ABD£,  in  quo  diame 
ter  ducatur^  £;  DuBa  autem  ex  ^ p 
C,reBa  CF,  ipfi  K Z) , parallela 


qua  diametrti  fecet  in  G » agatur 
per  Gftpji AB, parallela  UI.Er&t 
igitur  per  eoroll.propof./^.  lih^z, 

P H,C  7,  quadrata  partium  ACiCB;vtrum~ 
que  autem  reBangulorum  DG,GhyCompreben- 
partibusiAt  vero  'reBangula  C D > 
ATyfub  tota  AB, & parte  CB  icojeta.  Dico.DG, 
medi um  proportionale inter  quadrata  F H, 
CI:At  CD, medium  ejje proportionale  iq.teFqua 
drataA  D,CZQuonid  enim^vt  UG\ad  Gidta 
eil  HrjiFU,adlJOGiquam  A G,  ad'C  /;  erit  vti 
Pi^-idd  DG,itaAG,ad  CF^Efi  qujem  AGJpJt 
pG',aqUale,Jgitur  erit.quoque  v f F H,ad  Z)G, 
iiypG ,a4K2I\  Atb'^^  adeo  DGImedium  propor^ 

. - 

S quidthl^  jpt  AB, ad  C B,  ita  tam 
A D,ad  GD,  qua  A t,ad  C feritat  AD,  ad  C D, 


\ • 


'i.ftxti 


^qre  CD, meatum pt;oporttonale  tfi  tnter  qua 
drata  AD,  CJ iAdodtm.modo' erit  a F % mediunt 


cc  3 


profor-^ 
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i pf[qpqrtionale  ini^  quadrata- A D\i  F H » > 

iLaii.  55-  * 

^Lviij.  ^ 51  fpatiiim  crtntincatur  fub  Rationali, & 

^ exbiriis  nominibus  ptiniajRefta  linea  fpa- 

tium  potens  Itratibnalis  cft' , quae  ex  binis 
. nbrnihibu’s.appj^llatur ; r ' ' 

CONTINE  XtVR  f).<atium  A Cjfub;  National  i AB,& 

‘ ex  binis  noiniijibus  J^riina  A D.Dico  rfedaffl  lirieatniquae 

potert  |]>atium  A^,Irrationalertj  cfle,quar  ex  binis  nomi 
hibus  appellarur.Sit  enim  ip/?us  A D,  maius  nomen  AE^ 
Erunr  igirurex  d efinlA E, ED, Rationales  potentia  tanul 
|comracnfurab^lcs>&  Af  ,plus  p6lerit,quam  ED,  quadra 
■'  _1  • * toVeAaJHbrlbngittudihecbnT^nen 

jjfurabilisj&.tfcniq;  A£,ekpo/itar'Ra 

: 1 tionaUA^jIpngiwdinecpmipenrH- 

I . . . rabilis  crit,!SecaurED^biiaria^ 

i'.  ' . C^aigitur  A E‘,pluspbw^ 

,-n' — _ 'ED, quadrato Ve^5  /ibi  longttudfne 
' P ^ ^ comrnenfiE-abilis , 'fi  quarttfc  pam 

; vj  vTTn^^-  / quadvaticx  E D,boiCcft.,  quadrato 
. . ‘n  ' » V- 1 fi  E i.acquale  parallelogrammwn 

U7. a . . 1 - f AG',GE,conrentum,per  i. lem- 

'*  ^ * ma  pfopdf. t7.huiTislib.applic^^ 

V i • deficiens  figura  quadratae  a in  par- 


i' 


'n"' 


, : ^tcs  longitudinei  CpmmenfiiM 

ipfam  diiiidct.C^are  AG,.G,fi,  gartes  interfe  longitudi- 
fne  comrrten/iir^iles  fiint.  Ducatur  iamjjer  pun^Ja  G>e, 
pjipfis  ABjD.Cjparallelar  GH,Et;EK.b  E^‘  Jiarallclo^am  ^ 
Ait,^quale<juadratuhi  fiafet.^M‘  At  jjarallclogramo 
‘ GI»aequaliiatq^dratumMN,cbbimiganfrigiifcquadra- 
ta  ilyi,MNjilta  adangqlum  M>vt4«era^50,MP,ynam 
redktn  Ji conftituapc  O p,.  Facientcigo  latcia-» 
MO,MR^v^  rddia  QR>vt  aem^onftr^tuiii  eft  i nobis  ex 
Pn^lo adprApjof.iV.lib.  r.pfd^^rta  qd^aiii^li  OMC^ 
P M^R>>‘advctticetn  M,funfe  afqaaleSyAempe  refti. 

. ''  t ? 1 ' Cotn» 
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Completo  autem  rcrtangulo  L N , cum  rcibe  O M,MP*1 
re<5tis  Q.M,  M R,'  srquales  fint;ideoque  & tota  O P , toti  j • . 1 

QR,»  /itantem  O P,  ip/is  S N , LT,&  QR.ip/is  L S.  TN,| 
*qualisi  arquilaterum  erit  rc^langulum  L N j ideoque^, 
quadratum.  • , • ■ < ^ 

, Q V p N I A M Tero  re^langulum  fub  A G,  G E , a:., 
quale citjpp conftrudtioncm » quadrato  ex  EF,  l»  erit  vt  *»i7yr*i 
AG,ad  EF,ita  EF>  ad  G E i e Ac  proptccca  & vt  A H , ad 
Elaita  EK  ,ad  G h Quare  E K , medium  proportionalel> 
clt  inter  A H,  GI,hoc  eft,iiiter quadrata  L M,  M N,  illis! 
arqualia:  Sed  inter  eadem  quadrata  L M , M N,  medium 
proportionale  eft  TMi  ex  aUtccedenti  lemmate.' Aequa- 
le igitur  eft  TM, ipfi  E JC.  **  Cum  ergo  ip/i  T M,  aegua%  . ijtg- 
/it  ^ & ipg  E K,  sequilc  /it  F cfcrir  & M S,  p F C , L 

xquale.Quocirca  totum  quadratum  tptire<5laiigu- 

1 o A C.  *quale  eft;atque  adeo  refta  O P,  poteft  fpatium 
! AG-iContentum  fub  Afi,Rationali,&  Ati.ex  binis  nomi- 
nibus  prima.  Dico  O I» , e/Fe  Irratipnalemyqu*  cx  binis 
nominibus  dicitur.  ‘ 


tQ  y o N I A M enim  A G , G E , oilen/se  fnnt  lon- 
gitudine commenfurabiIes.f  erit  & tota  A E , TtriquiL-» 
ip/arum  iongitudinecommen/lirabilis : Eft  antem  A E , 
cum  /it  maius  nomen  i piius  AD^ex  binis  nominibus  pri 
mafjRacionali  AB,  comrnenliirabilis  longitudine»  Igi- 
tur  & AGfGE.eidem  A>B , ex  /cholio  peop^  ra.  hums 
lib.longitudine  commenfurabiles  /iin^Arque  adeo  cum 
A^/it  Racionalis»eruot  Sc  AGjGE,Ratlonales.f  (^iare 
rectangula  AH>G  I,  /iib  Rationalibus  longitudine  com- 
menfurabilibus  contenta  Rationalia  /unt:  IdeoqueBe 
quadrata  LMrMN,  ip/is  aequalia , Rationalia  erunt  j Ac 
proinde  & re<5te  OM,MP, Rationales  erunt.. iv 
^ T quoniam  AE,  ip/i  E D,  longitudine  inconH 
mcnlurabiliseftj  ift  autem  ipft  A B,  longiturne often-i 
a commenfurabilis  A G , & ip/i  E D * commen/iirabi- 
iis  clt  longitudine  E F , eius  dimidia  i erunt  cxfcholio 
3ropor.i4.buiusiib.&:  A G , E F,  inter fe  iongitndine,^ 
.ncommenfurabiles.Qgare  & A eandem  pro- 

portionem habentia,  quam  A G,EF,  » incommen- 
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N I forabilia  (unt,  ici^oiode  &LM,'  M F , illis  arq  ualia,  filfn 
k leiee'  incoraflieb^ratalia!* ' * Igitor  ted*  OAt,MP,  lonSginidi- 
i>  i,/#jf.;n4  fuariAc6mrnepforabnes^t>cuth;eandern  habeant  pro 
j [|wmonem!,:qiiaftriiM,hi.T:Sunc'auo8m  &-bM,MP,Ra- 
I Itionales  ollenfae . Igitur  Om  , MP , Rati onale  s ftint  po 

%l7'f»x  teotiaTolufii  CohsHrrenfurabiles.c  C^a  propter  tota  OP, 
: U.C,  - . potens  Ipafrfun  AC, Irrationalis  eft  qu®  ex  binis  nomi- 
- ! nibus'^ifcirtici  Si  Ipatiqm ci^o tohfrineamr  fub^atio- 
f ]^i » &ne3£'  bwris  nominibus  piitna,  &c/Quod'cfemon- 

i^andiihi  erat ; ' .n  . n-.  . ^ • 


(■••r.i  / 
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; j THEO  R.  3«.  V Kpf  OP.OS/^ 

; ^it  -fpatium  contine^ 

Sc  cx  binis  no^nibtts  fecunda  ; linea 
fpatiumpbiens  Irpation^^  cx  binis 

Medijs^rimaappellatur.i  ■ - 

!-:GOftlflNEATVR.'’ftatiuni  AC,  fui)  Rationali  A* B,i 
• &exbinis  ndniiaibus  fecunda  AD.  Dico* redlam' linea, 
quBQpoteftlpaciurQ  ACyliracionalem  eife^qux  ex  bbiis 
^Aodi)s^ini3rdicinil/Sicn.ipiiu$iAD,maius  nbme  A£, 
£ru(iigiturex'de&it*AE>>ED,Ratitmalei  poeencia  tantam 
bamtnenfujixib^s  j & AE^plus  pcittffll^uaih'  E D , qua- 
dracO‘rddi®  lincaf!iibi.longitudine'C<Sifim‘ehfurabilis ; 
, Bcdebt<fur£sDpRa^ohali<'expo'fice'AIH  lAngitudine  cb- 
' men&rroiiis.Secemr  feDr  biviam  irf  Fi&eeliqUa  con* 
(kuantac^  in'antededenti  j^opolflfiotte»  Ouo  fadlo  de- 
man-ttrabbnusfimiliCerjVt  ibi,Tefitam  OP-jp^c'  fpatiurr 
^ Cjcontencumiub Rationali  'AB,&  binis  hominibuj 
^tfcund4  AD.Didoiacn  OP,Irratk>nalem  effe  > qui  cx  b 
«is  Medijs  prima  Vodifur . . i - l - -i . ; i * * . . - 

. i C^ONlAM^arfini  AE,longit\idiij«  incbhWfnffirabili. 
cft  ipii  EDi  8c  fiDj  tmpus 'nom«  exiftcs  ipiius  A D ^ex  bi 
nis  notiraiibas:Tactm’il®  "commenfurabi 

eft.Rationslli^AiBjaerunt- A ^'A  B,  longitudine  in 
* * ' icOilTffle«fiirabile'i.B&quia  AG,  QE>  oftenfe  funtin  ante 

I • 4-  - -■  cedenti 


••  •» 


cedenti  prO)iott^i6rie  longitudine^ 
Commenfurabilesj*  erit  quoque 
ta  AEjVtrique  ipfarumxomniehrura  ” 
bilis . Quare  cum  AE , maiius  nome 
exiftens ipfius  AD,'Cx  binis rioftii-  ' 
nibus  fecunda? , linea  fit*Rationalisr^^ 
erunt  & AG,  GE,  Rationales;  GuVb'^- " 
ier^o  vtraque  AG,GE>ipfi  AE,  ft  lon-j 
^imdine  commenfurabilis ; at  veroc? 
AEiRationali  A B,longitudine  ineo-  • ' ■ 
menfurabilis,*b  erit  vtraque  AG,GE, 
jpidetij^AB.incommenfiirabilis  longi 
tudirief  Ac  ptoiadetara  AB, AG,qua  . 

. n /^n  ‘fv-ii?  I ^ A 


X c 


go  &'redta?QM,NP,  funt  Mediae,  V-  - \ 

■ QV I A Vero  AG,GE,longitudmeTiinr  (Jortimenfii* 
rabilesjd^rurtt&r  AWiGr,'eande  cum  illis  ptoportiOne 
habentia  comnienfurabilia>  atque  idcirco”  & quadrata 
LM,MN,ipfis  aqualia,commeuliirabilia  lunt.  Igitur  & 
tectae  OM,M3,  coflintenfurabiles  funt,  falcenl  potentia* 
Et  quorttim  A E ¥ longi  tudme  iqco  mtwcOfiifabiles 

fontupfi  VerotAE50lbeift£vcrt  longitudine  commenfura-, 
bilis  A^8fipfi"AB>,»l*ftgitUdine  toRfliifiallbbUii  cft! 
EF,eius  din^dia  ; erimopet  Mdlitim  propof.j  U-  hu^s 
iitKAGiEt,lbngitUdmeancOiriili€furawles:  Ap  'prointie 
-AH  <EK 'i  eart&iA; 'habentia  pfopottibnem  ciim  ipfisj 


AH  * & ieqaalia  ^ incofnmeftfurabiliafiitftjiildeoq/ 
& rept*  Q MFMPfhJngitudine  funt  incomrnehfurabi- 
ies , g-Ciam  pandem  habeant  proportion'Sm  i qO^  Lhlj 
MT.cW ergo  Oilcnruttt fit OM'<  MP,  Medias  elfej  & 
'C<Wriinetrfufabilesicflifit^M,  MP , MediaI  potentia  lo- 
iuhi  cOiWttteHfurabife^  { (.^^Onidm  deniqtie  £D, 'minui 
•nAmen  ipffusAOj-e-bMfiKnomftiibus  fecunda?,  linea  eft 

longitddkiee6nSrtKn1lffoBilis-fp/iAB,hoceft  ipfi  El: 

:£0'  miMAe  Btfttglttfdioe ' t Onunefi  Al? 
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rabilisja erunt  etiam  £I,EF,Iongitudine  commenfurabi- 
lesj  Ac  propterea  cum  HI,Pv.ationaIis  /It, erit  & fcF,  Ra- 
tionalis.i)  Quare  EK,rcdangulum,  Rationale  e(l  iEft  au- 
tem MT.fub  OMjMP,  contentum  ipfi  EK,arquaIe.  Igitur 
& MT,  Rationale  eft.  Quapropter  OM,MP,  Media;  fiint 
potentia  tantum  commculurabiles , Rationaleque  con- 
tinentesjc  atque  adeo  OP,  Irrationalis  eil,qu£ex  binis 
Mcdijs  prima  appellatur.  Si  ergo  fpatium  fontineatur 
fub  Rationali,&  ex  binis  nominibus  fecunda,  &c.Quod 
oftendcndum  erat. 


Lv}. 

L. 


THEOR.  39.  PROPOS.  57. 

S I fpatium  contineatur  fub  Rationali , 
& ex  binis  nominibus  tertia  j Reda  linea_» 
fpatium  potens  Irrationalis  eft , quae  ex  bi- 
nis Medijs  fecunda  dicitur . 

COnTIN£ATVR  fpatium  AC , fub  Rationali 
AB,  & ex  binis  nominibus  tertia  A D.Dico  reddam, quat 
poteft  fpatium  AC,  Irrationalem  efle , qux  dicitur  ex 
binis  Medijs  fecunda.  Sit  enim  ipiius  A D , maius  no- 
men AE.  Erunt  ergo  AE,  ED,  cx  aeHnitioneiRationales 

potentia  tantum  .commenfurabi- 
lesj  &AE,  plus  poterit, quam 
E D,  quadrato  redae  /ibi  longi- 
tudine commenfurabilis  j Et  de- 
nique neutra  ipfarum  A E , E D , 
Rationali,  expo/it*  AB  , longi- 
tudine commeofurabilis  erit.  Se- 
da eD,  bifariam  in  F , reliqua—» 
omnia  fiant,  vt^in  propof.  5J. 
Similiter  ergo , vt  ibi  , oAende- 
mus  redam  OP,  po/Tc  fpatium 
AC  : Et  vr  in  antecedenti  pro- 
pof. f6,  reda.s  O M,  M P , efle_j 
Medias  potentia  cantum  com- 
, mcnfurabilcs ; propterea  qupd  AE , Rationali  AB,  po- 

\ nitur  , 
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nitur  longitudine  incommenfurabilis  > quemadmodum 
&ibi  eadem  AE»  ip/i  AB  > longitudine  erae  incommen* 
furabilis . Qgooiam  vero  £D  j EF,  iiint  comnienfuribi- 
)es  longitudine  i edque  EO»  ipll  AB , Rationali,  hoc  ell 
ip/i  £l,longitudine  incommenfurabilis',*eritquoque_^ 
£F,eidem  EI, longitudine  incommenfurabilis:i>uncaute 
£F,£I, Rationalem,  quod £F, dimidia /ic  ip/ius£D,Ra- 
tionalis  i & £I,expoatx  Rationali  AB , zqualis . Igitur 
£F,EI, Rationales  funt  potentia  tantum  commenfurabi* 
les  i b Ac  propterea  £K,  Medium  e/l:  ideoque  &MT, 
aequale  ipfi  EK, Medium  el^,  quodfub  Medijs  QM,  MP, 
continetur . Itatiue  cum  OM  , MP , Mediar  unt  potentia 
(blum  commenrurabilesjcontineanequefpatium  Mediiu 
ctarit  OP,  Irrationali s>,qu3c  ex  binis  Mediis  fecunda  ap- 
pellatur • Sx  igitur  fpatium  contineatur  fub  Rationali , 

& exbinis  noxnioibus  tertia,&c«Quod  erat  demoHradu.i 

■ r f * ’ ’ ~ r i , . , I 

‘ THEORi  40!  58.  ; 

. Sr  Ipatiurn'  corttineatu^ 
ic  ex  binis  nominibus  quarta. ; ; Red^a  linea 
fpatiumpotciislrratidna 

tUrMaiotUi^jfjivjijv»  .1.0  ooti'.'». wu..;...  '*• 

CO  NTI  NE  ATV  R fp'atium  AC,  fub  Ratio-  . 
nali  A &.exblnfs/nokjihibus  quaitaCAD^picore-  ..  ^ 
^15  lirteam , quat  poteft  fpatium’ A C , e(fe  Irrationa- 
lem  i q\m  Maior  vocarur^i^  ^im AEdp/iiis  A D,  maius  ■ i 
norn  W;  ^nt,  er gb  ae  fin:  ‘A^, t Di  Rationales  poten- 

tia ttbfum-e^it/febnfarabilei -i  & A^,i  plus  poterit^.  , 
quanvB  D»  quadraro  re<^aB  ’ljne«' longitudine  libijp- 
comrtienfuraoilis , & deniqiie  X ^,'ipu  A Bi  eomiReii^ 
furabilis  erittongitudme  . Se^'E  D,  biferiam  iny, 
fiant' reliqua  binnia  , vt  inr^fwopon  Erunt  ergo 
AG,  O £^,  t longitudine  incommenfurabiles  » Demou- 
flrabimus  iain  -eodem  modo , Vt  ibi  ,•  OP » pofle  fpa*; 
tium  - A-Ci«-Dieo/0  P,  Irrationalem  efll* , qua  vocatur 
Maior; Quoniam,  enim  A G , Qfiy longitudine  incom. 
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rtienfurabiles  funtj^  erunt  & reftagula  AH, GI,, eandem 
cum  illis  habentia  proportionem,  incommcniurabilia; 
atque  adeo  & quadrata  LM,MN,ip/is  AH,GI,  aequalia , 
incommenfurabilia  en’nr,Quare  red*  OM,  Mp,poten- 
tia  funt  incommclUrabiles.  Quia  vero  AE, maius  nomen 
iplius  AD, ex  binis  nominibus  auartar,  linea  eft  longitu- 
cfine  commenfurabilis  Rationali  ABjerit  & AE,Rationa 
Uss^  & re<flangnlum'Ar,fub  ip/is  contentum.  Rationale. 
EftiUtem  AI,a?quale  compofuo  ex  quadratis  LM,  MN. 
Compofitum  ergo  ex  quadraris  LM,MN.  Rationale  eft  . 

ET  quoniam  ED,  mimis  nomen  ipftus  AD  , ex  binis 
nominibus  quartae, linea  eft  longitudine  incommenfura- 
bilis  Rafiohali  AB;erit&  EF,ipfius dimidia  eide  Ab, Ion 
eitudineiUcommenfurabilisiEt  eft  EP,  Rationalis,  cum 
fit  Rationali  ED,commenfurabiIis.Igitur  EF,  & AB, Ra- 
tionales ftifR  pocentiA  fblutn  commenfurabiles.c  Quare 
EK, Medium  eft,fub  ipfis  contentumjideqque  & MT,  illi 
'aequale!, contfii^tiimquc  fub  OM,MP,Me<liumeft.Qpocir 
c^,cum  OMi  MP,  fintpotentia  incommensurabiles^  fa- 


tiafiiq;  compofitum  mrdem  cx‘ipfaru'mqiiadratK  LM, 
M N,  Rationale  j R^dtanguJnm ( vero* fub  ipfis  MT V Me- 


diumjc  IrratiqnaUs  exit  tota  QP,qua;  A/aiornominatiu-. 
Sifpatium  b-go  contineatur  fub  Rationali  ,*&’ ex  binis 
nominibus  quarta, &c.Quod  erat  oftendendum\V' 

i dr  H E OR;  41!  Vf  R O P O S./-  59. 
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.Y'S  rfpati^wcojpjrin^  .Ratr^ali, 
& cx  binis  noininitus  quinta ; RetSira^linea 
fpatiumpbt^slrtanohaJis  eft5tiu3E'Ratio- 

r • ; , . V i,  jTa  ,1  -Sit;'.  ,,  ,1:.  r>:^ 

nale  & Mediurn  potens  appcllatuf ; * 

c-CONTINE ATVR.  fpatium  AC, fub  Raciopali  A*,& 
ex-binis  nominibus  duintai  AD.  Dico  rcftam  lineam  ,qnac 
poteft  fpatium  AG,efle  IrracionaIem,quas  dicitur^pores 
Rationale  & Medium. Sii  enim  ipfius  Aii>*. maius  «omen 
AE.Sunt  ergo  ex  defin.AE,ED,Rationad«s.pottnria  tan- 


tum 
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tiinicommen{prabiles;&  AE»  plus  , ••r~n  *'• 

poteft, quam  ED, quadrato  re(5^a?  Io  . e *F  B , 

itudinc /ibi  inco'nimenlurabilis;&  ^ ~ 

cuique  ED, longitudine  commen  . ; , 

furabilis  ell  expo/Itar  llonali  Ab.  ' ; 

Scdla  tD, bifariam , fian  t rejiqua^  ‘ 

eadem,  quaj  in  propof.  ? y.  a trunt  c ' R 1 

igitur  ruiTus  AG,  Ge,  longitudine  , J .'  "^.-  ,1  > ' 

incommenfurabiles  . Simili  autem©  , , - - -4^  p 
modOjVt  in  propof.f  f.conftabitre  ■ ; 

^tam  OP, polle  fparium  AC.  Dico  ' \ 

OP, Irrationalem  elTe,  qvix  potens ^ T* 
Ra,tionale  & 'Medium  appellatur.  ' 

Eriint  ?nim,vt  in  propofantecedcnti, regiae  OM,MP,po 
tentia  incommenfurabiles.  Et  quia  AE, maius  nomen  ip 
fius  AD,  ex  bin's  nominibus  quintae , linea  e/l  Rationa- 
lis & longitudine  incommenCurabilis  Rationali  A Bj 
erunt  A E,  aB,  Rationales  potentia  tantum  commenfura 
biles,  b Quare  reftangulum  AI,fub  ip/is  cotentum,  Me- 
dium e/l . Eli  autem  aI , aequale  compo/ito  ex  quadratis 
LMjMN.Igitur  & compofitum  hoc  ,Medium  eritt  Ror-< 
fus  quia  E D,  Rationalis  ponitur  longitudine  commen-. 
furabilis  Rationali  AB,cum  fit  minus  nomen  ipfius  AD, 
ex  binis  nominibus  quinta?,crit&EF,ipfius  dimidia,ei-; 
dem  A B,  commcnfurabilis  longitudine*,  & Rationalis; 
c Quare  £K,fub  Rationalibus  EI.EF,  longitudinrcdm- 
menfurabilibus, Rationale  eft;atque  idcirco  jSc  MT , fub 
0»M,MP,contetum  Rationale  erit,cum  ipfi]^K*fit  atqua- 
le.Quamobrem  cum  redl2eOM,MP,  potentia  incomen- 
furabiles  fint,faciantque  compofitum  quidern^x  ipfard 
quadratis  LM , MN,  Mediqm  j Redangulum  vero  MTi 
/ub  ipfis  contentum , Rationale  j ^ Irrationalis  erit  tota 
OP.-qua:  dicitur  p6tens  Rationale>&  Mcdiuni Si  igitur 
fpatium  contineatur  fub  Rationali  ,.&cx  bim*s  nomini- 
bus quinta,&c. Quod  erat  demon/lrandum,  ^ ,4. 
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& cx  binis  nominibus  ScxtcLj  \ Reda  li-| 
nea  fpatium  potens  Irrationalis  eftjqus  bi 
na  Media  potens  nominatur. 


Ji/j  .dee 


CONTINEATVR  fpatium  AC,  fub  Rationa- 
li AB.&  cx  binis  nominibus  fexta  AD. Dico  reftam.qu^ 
fpatium  AC,poteft,  Irrationalem  elTe,  quaz  dicitur  potes 
bina  Media.  Sit  enim  ipfius  AD, maius  nomen  A E.  Sunt 
ergo  AE,ED>ex  defi.  Rationales  potentia  tantum  com- 
fflenfilrabiles,&  AE,pIus  poterit, quam  ED,quadrato  re 
die  /ibi  longitudine  incommenrurabilis;&  dcniqjneutra 
ipfarum  AE,  ED,  longitudineeritcomenfurabilisRa- 
tionali  AB.Fiant  omnia, qaar  in  fuperioribus,  a eruntque 
AG>GE, longitudine  incommenfurabiles.fam  vero  ofte- 
demus  fimiliter.vt  in  propof  ? j . redlam  O P , pofle  fpa- 
tium AC . Item  vt  in  propof  58.  redas  OM,MP,poten- 
tia  e/Te  incommenfurabiles . Rurfus , vt  in  antecedent: 
propof  erit  compo/itum  ex  qua- 
dratis LM,.MN,Mcdjum.  Vtauteii 
in  propof  5 s.erit  quoque  M T,  fui 
OM,MP,comprchcnfum, Medium 
Et  quia  duarum  redarum  A E , EE 
illa  quidem  incommenfurabilis  el 
longitudine  ip/i  E D , harc  vero  ei 
dem  commenfurabilis;b  erunt  A E 
EF,  longitudine  incommcnfurab 
Ics.c  Igitur  & AI,  EK,  incommen 
fjrabilia  /unt.  d cum  eandem  r; 
tionem  habeant, quam  A E , E : 
Qiiare  & compo/itum  cx  ciuadr; 
tis  L M , M N , quod  ip/i  AI,  aequale  e/l , & redangi 
Ium  MT,qucd  ipi7  EK,  c/i  afquaIe,incommenfurabilia. 
funt.Quaproptcr  crm  redr  O M,  m P,/int  potentia  i' 
commcn/uraoiles,  /aciatque  & compoftum  ex  ipfaru 
I quadratis  LM,  MN,  Medium  , & MT,fub  ip/is  c onte 
( tum, Medium, incommcnfurabilcquc  compo/ito  ex  ipf 
c^-^dee  rum  quadratis,centTora  0?,Irraticiialis,quK  bina  NI 

I — ■ 


Hi.dei 


% 

s 


4 

F 

HX 

R 

^Ic.dec 


iM 


'dia 


L J ^ E X. 


4IS 


Ir. 

Uiij. 


dia  potens  vocacur.Si  ergo  fpatium  contineatur  fub  Ra- 
tionali,&  ex  binis  nominibus  fcxu,&c.(^odoftendcn- 
dum  erat. 

THEOR.  43.  PROPOS.  61. 

QVADRATVM  eius,  quseeR  ex  binis 
nominibus  3 ad  Rationalem  applicatuni>la- 
ticudinem  facit  ex  binis  nominibus  prima. 

SIT  ex  binis  nominibus  AB,cuius  maius  nomen  ACj 
a &ad  Rationalem  expo/itam  DE, applicetur  reftangu- 
lum  DF,equale  quadrato  ex  AB.Iatitudinefaciens  DG. 
Dico  DG,  ex  binis  nominibus  effc  primam , Applicetur 
enim  ad  eandem  Rationalem  DE  > rc6Iangulum  DH,aB- 
ouale  quadrato  ex  ACj  &r  ad  H I,  aliud  1 Xj  zquale  qua- 
drato  ex  CB. Erit  igitur  reliquum  LF,arquale  ci.quod  bis 
lub  AC,CB,continetur,cum  quadrata  ex  AC,CB,  vna_,j 
cum  redlangulo  bis  fub  AC,CB,b  arqualia  /Int  quadrato!  ^ 
ex  AB, quemadmodum  & eide  quadrato  ex  AB  , squale 
eft , per  conftruilionem,redangu-  C 

Ium  DF.Secetur  LG, bifariam  in_»  Ai 

M,pun<ao,  per  quod  ip/is  LiC  „G  F, 
parallela  agatur:  MN.'eritquc  vtru-® 
que  re(flangulum  LN , MF.  arquale 
ei,  quod  fub  AC,  CB , continetur. 


c Et  quoniam  AC,CB,  Rationales^ 
funt  potentia  fclum  commenfura 


G 
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biles , quod  tota  A B,  fit  ex  binis  nominibus  s erunt  qua 
drata  ex  AC,CB,R.stiona|ia.&ob  idcommenfurabilia; 

quorum  vrriqiie  camedam  commenfiirabile  ftcom- 
politum  ex  ip/is  s cric  quoque  compofitum  quadratorum  o**/. 
ex  AC,CB,hat!onaIe.  autem  huic  compo/ito  xqiia-* 
le,per  conflrudHonem,  rectanguium  DK . Igitur  &DK. 
Rationale  erit: quod  cum  applicatum  {it  ad  Rationalem 
DE, f facie:  latitudin>m  DL, Rarionalem,&  ipfiDE.ion- 
gimdine  commenfarabilem  . 
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. RVRSVS  quifi  AC,  CB,  RatiOn 
naies  funtfoluru  potentia  c^mmen 
iurabiles,»  erit  redangulum  fub  ip 
/is , Medium  , atque  adeo, & quod 
bis  fub  ipfis,cum‘/iteicomraenfu- 
rabile,  Iipc  eft,ipTum  J.F,  Medium  | 
^ erit,  per  coroll.  propof.  14.  huius 

HKN  r iib.C^are  (,  F,  applicatum  ad  LK , 
Rationalenijb  facit  LG, latitudinem  Rationalem , & ipfi 
LK.hoc  efljipn  DEjlongirudineincommenfurabiJem.Eft 
autem  DL,pffenfa  eidem  DE,  comnjenfuraljilis  longitu- 
dine, c IgitqrDL,  LG,  longitudine  incommenfurabiles 
funt.Sunt  ergq  DLjLGiUationales  potentia  tantum  c6- 
•menfurabiles;  Ac  propjerca  D G,  ex  bini^  nominibus 
eft.Dico  & priiuam  elle. 

OyONIAM  .enim  ex  lemate  propof.j  4,huius  lib.  re- 
^anculum  fub  A'C,  CB,medium  proportionale  eft  inter 
^qua Jrata  cx  AC,CB,erit  quoque,  L N,  medium  propor- 
,tionale  inter  DH>  IK, atque  adeo  9 cum  reflat  D I.  L M , 
IIL, eandem  rationem  habeant, quam  D H,  L N,I  K ; erit 
'quoque  re<5la  LM,  media  proportionalis  inter  D I,I  L.  f 
C^are  reftangiilum  fub  D I>  IL,  atquale  quadrato  ex 
LM.Ec  quia.quadra.ta^ex rectis  AC,CB,  commcfurabilia 
funt,  quod  A C,  CB,  ponantur  potentia  commenfurabi- 
jlesjeruntBc  DH,IKdpfis «qualia  commenfurabilia.g  Igi 
'tur  & reda?  DI,IL,  eandem  cum  illis  habetes  rationemj 
longitudine  comn^enfiirabiles  fuht.Ql^niam  auxcm__: 
DK>maius  ei},quarh  LF,q^uod^5i:  quadrata  ex.- A C , C B , 
maiora  hnt,pcr  ic’mmaproppf.39.huius  libri,  quam  re- 
{flangulum  bis  fub  AC.CB;cri*t  & refta  pLjmaior.quan' 
LG,n  cum  DLjLG^eandem  rationem  babcant,quam  pK 
LF.Itaque  quoniam  pL,maibreff,quam  LG,&a<iD  L 
applicatur  redfangulum  "fub  Pl,  1 L, deficies  figura  qua- 
drata,aequale  quadrato  cxLIM»hoc  eft,quartae  parti  qua 
drati  ex  minore  LG»d.efcripti,-(6ftenfum  enim  eft  redfa 
gulum  fub  DI, ipaequale  'quadrato  exLM! ) diuiditurq 
DL,ad  I,in  partes  Ibgitudine  cornraenfurabiles 

Vt  eft  demonftratumi»  poterit  D L , maior  plus  qua  LG 


minor. 
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minor , quadrato  rectaj.fibi  longitudine  commcnfurabi- 
lis.Quare  cum  DG,oilen(a  fit  ex  binis  nominibuSj&  DL| 
maius  nomen  plus  pofilsquam  LG, minus  nomen  , qua- 
drato recr»  fibi  longitudine  commenfurabilis , atque_j 
idem  inuius  nomen  OL,longituJine  commenfurabile__> 
Rationali  ^pofitae  Dfjerit  ex  defin.DG , ex  binis  nomi- 
nibus prima.  Quadrarum  ecgoeius,qux  eft  ex  binis  no- 
minibus,&c. Quod  oftendendum  erat. 

THEOR.  44.  PROPOS.  62: 

A D R A T V M,  cius,  qua?  eft  ex 
binis  Medijs  prima , ad  Rationalem  appli- 
catum, latitudinem  facit  ex  binis  nomini 
bus  fecundam.  . 

SIT  ex  binis  Medijs  prima  AB  , cuius  maius  nomen 
AC>a  & ad  Rationalem  D£, applicetur  rectagulum  DF, 
a?quale  quadrato  ex  AB, latitudine  C •» 

faciens  DG.Dico  DG,cx  binis  no- 
mirjibus  efle  fecundam. Confiitua- 
tur  enim  eadem  ,quae  in  propof.^ 
prxced'*nti,ita  vt  rurfus  DH, IK, ae- 
qualia fint  quadratis  ex  AC,CB.& 

& vtrumque  ipforum  LN  , M F , ei  ^ 
quod  fub  ACjCB,c6tinerur.  Quo-  N 

niam  igitur  A C,  CB,  ex  binis  Medijs  primam  ABj  com- 
ponentes b Mediae  funt  potentia  tantum  commenfurabi 
les,qu3e  R ationalc  cotincnrjerunt  quadrata  ex  AC,  CB, 
atque  adeo  rectangula  ipfis  aequalia  D H,  IK,  commen- 
furabilia,  atque  Media,  c Cum  ergo  propterca  & totum 
DKjVtriquc  ipforum  DH  , I K,  fit  comnienfurabile;  erit 
quoque  ex  coroll.propof  24.1iuius  lib.DK,Mcdiu,quod 
cum  applicatum  fit  ad  Rationalem  DE,d  erit  eius  latitu 
do  DL, Rationalis  ipfi  DE,  longitudine  incommenfura- 
bilis.Rurfus  quoniam  rectangulum  fub  AC,CB,  Ratio- 
nale eft,erit&  eius  duplum,nempe  LF, Rationale,  quod 
cum  applicatumfitadRationalelK,  e erit  eius  latitudo 
LG, Rationalis  ipfi  LK,hoc  di:,ipfi DE, longitudine com-1 
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menfurabilis.Quarecum  duarum  redtarum  DL,LG,ipfa 
LG,/)t  ip/i  l>E,commenfurabilis  longirudine,atDL,lon- 
gitU(iine  incommenfurabiliS)aerunt  OL,LG, longitudine 
I incomenfurabiles.Quod  cu  DL,LG,  oilenfae  fine  Rationa 
jlesjerunt  ipfje  Rationales  potentia  folum  commenfiirabi 
ac  propterea  tota  DG,  ex  binis  nominibus  eft.  lam 
K'ero  vt  in  antecedenti  propof.demonllrabimus  DL,ma- 
ius  nomen  elTe,&pofre  plus, quam  minus  LG,  quadrato 
reil®  fibi  longitudine  commenfurabibs.  Quocirca  cum 
ipfius  DG, maius  nom^^n  DL,plus  pofsit,quam  minus  no 
men  LG, quadrato  red*  fibi  longitudine  commenfurabi 
iisj&  Jrmius  nomen  LG,oftcnfpm  fit  longitudine  comme 
fiirabile  Rationali  expofitxDEjeritex  defin.DG,  ex  bi- 
nis nominibus  fecunda.Qpadratum  ergo  eius,qu3E  cft  ex 
binis  Mediis  prima,  &c.  Quod  erat  ofiendendum . 

" THEOR.  45.  PROPOS.  63. 

QV  AD  R A T V M eius  , quas  ex  hi- 
nis  Mediis' fecunclajad  Rationalem  applica 
tUjlatitudi^  fadt  ex  binisnominibustertia. 


L xii. 
Lvi. 


' t r . 

S I T ex  binis  Mediis  fecunda  A B , cuius  maius  no- 
men  AC,  c &ad  Rationalem  DE,applipetur  re<5langulu 
DF,aequale  quadrato  ex  AB, latitudinem  faciens  DG.  Di 
coDG,efic  ex  binis  nominibus  tertiam.Conftru^isenim 
iifdem,  quae  in  propof.6«,quoniam  AC,CB,ex  binis  Me- 


dec 


‘,\6,dec 


diis  fecundam  AB,com ponentes,  d 
Mediae  funt  potentia  folum  comme 
furabiles,quae  Mediu  continetiErut 
quadrata*ex  AC,CB,arqueadeore 
dangula  ipfis  aequalia  DH,IK,com 
menfurabilia , & Media  c Cum  er- 

- go  propterea  & totum  D K , vtri- 

HKN  r que  ipforum  D H ,I  K ,fit  commen- 
furabilejerit  & ex  coroll.propof.24.  huius  libri  DK,Mc- 
diumiquod  cum  applicatum  fit  ad  Rationalem  OE,  feri 


a,»—— 
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II 

L 

eius  latitudo  DL,Rationalis  ipfi  DE, longitudine  incom. 
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menfurabilis.RurfUs  quia  rc(flagulum  fub  CB,  Me- 
dium eftjeric  & eius  duplum- LF,Meditim^quod  cum  ap- 
plicatum fit  ad  Rationalem  L Kj  * erit  latitudo  L G,  Ra- 
tionalis ip/i  LK,hoC  ert»ipfi  DE, longitudine  incommen- 
furabilis.Et  quia  AC.ipii  CB.longitudine  eft  in,commen 
furabilis  j eflque  vt  AC,  ad  CB,  ita  per  lemma  j.propof. 
i5>.huiu$  libri quadratum'  ex  A C , ad  reilangulum  fub 
AC,CB,bcricquoqUe  quadratum  cx.AC,re61angulo  fub 
AC,CB,incommefurabiie.  c Eft  autem  quadrato  ex  AC, 
commenfurabile  compo/itum  ex  quadratis  -redarum^ 
AC,CB,quodjquadrata  ex  AC,  CB,  commenfurabiiia_j 
ftnt,quippe  cum  reftat  ipf*  potentia  ponantur. commen- 
furabilesj&redangulo  fub  AC, CB, commenfurabile  eft 
eius  duplum, nimirum  re^languium  bis  fub  AC<  CK.Igi- 
tur  compo/itum  ex  quadratis  redarum  AC^CB,  hoc  eft, 
redangulum  D K,  incomnienfurabile  eft  redangulo  bis 
fub  AC,CB,hoc  cft,redangulo  IF,perca,qu*  in  fcholio 
propof  1 4.  huius  libri  conlcrip/imus Quare  red*  DL,  I 
LG,eandcm  rationem  cum  DK,  LF,  habentes  d longitu- 
dine funcincommenfurabiles:Sunt  autem  oftenfar  & Ra 
tion ales. Rationales  ergo  funt  potentia  tantum  commen 
furabiles ; ^ac  propterea  tota  D p , ex  binis  nominibus 
eft.Iam  vero  vtin propof,6i,oftendemus  DL,elTe  maius 
nomen,po/reque  plus,  quam  minus  LG , quadrato  redae 
/ibi  longitudine  coramcnfurabilis.  Qjwmobre  cum  DL, 
maius  nomen  plus  poffie,qaamXG,minus,quadratorer 
dae  /ibi  longitudine  commenfurabilis,&  neueradpfarum 
DL»LG,RationaU  expo/ir*  DE,/itoftcnfalongitudine^ 
CQramenfurabilisjerit  ex  defin,  DG,  ex  binis  nominibus 
tertia-Quadratum  ergo  ciQS.quac  ex  binis  Medi;3tfeouq- 
da,ad  Rationalem  applicatum, latitudinem  facit  ex  binis 
nominibus  tertian>*C^od  erat  demonftmndum . ? 

T H E O R . \6.  P R O P CtS; : 64. 
C^ADRATVM  Maioris  ad  Rationale 
'applicatum , latitudinem  facft  ck binis  no- 
minibus quartam.  . 
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Maior  AB.  CUIUS  maius  no- 
A\-—r — ® mc  n A C,  a & ad  Rationalem  D £ , 
— — !t  L'  m 6 'Applicetur  redlangulum  D F ,aKjua- 
^ ^ Je  quadrato  ex  A B , latitudinem  fa- 

; .!(  -ciensDG.DicoDG,exbinisnomi* 

. nibus  eile  quartam . Conftruantur 
• II.  I'  l_  enim  eadem  prorfus,qux  in  propoC 
P 6 1. Et  quia  AC,  CB,  Maiorem  AB, 
componentes , b potentia  incommenfurabilcs  funt , fr- 
ciuntque  compoucum  quidem  ex  quadratis  redarum 
AC,CB,Rationale,redingulum  vero  fubi|jfis,Medium; 
erit  quoque  DK,  compoiito  ex  quadratis  rearum  AC  , 
CBjasquale  cxiftens,RacionaleiAt  v«:o  LF,duplum  eius 
quod  liib  AC^CB, continetur,  Medium.  Quoniam  igitur 
Rationale  DK,ad  Rationalem  DE,  eft  applicatumj  c erit 
DL, Rationalis  ipii  D E,  longitudine  commenfurabilis  . 
Item  cilm  l F , Medium  iit  applicatum  ad  Rarionalem_j 
LK,d  erit  LG,Rationalis  ipfi  LK,hoc  ell,  D£,  logirudinc 
incommenfurabilis.Quare  cum  duarum  redarum  D L , 
LG,illa  quidem  iplijDt, commenfurabilis  iit  longitudine 
haec  veto  eidem  longitudine  incommenfurabilis  j e 
incornmenfucabiles^runt  longitudine  DLjLGiOftcnfai 
ftintautem'&  Rationales.  Sunc  igitur  DL,LH,Rationa- 
les  potcnria  tantum  commcnfurabiles;  f ideoque  D G , 
ex  binis  nominibus;jt.H.Iara  vero  vc  in  propof.6  r.demon 
ftrabimus.redangulum  fubDI,IL,*quale  elTe  quadrato 
cit  LM;Qffi»autem  quadrata  ex  AC,CB,iucbmenrurabi 
lia ibntvquod  redae  AC,  CB,  potentia  incommcnfurabH 
les  firttVEmnt  etiam  illis  equalia  DH.lKjincommenfura- 
bilia^g  atque’ adeo>&rc^  DI,IX.,eandem  cum  illis  ha- 
bentes proportionem,  longitudine  incommenfurabiles. 
Quoniam  Wro  ve  in  propof  6 1 .oftedimus,DL,maior  eft, 
quam  I-G,&  adDL,appiicatum.eft  redangulum  fub  DI, 
lL,qiiadrat<3  ex  L M , hoc  eft  ;quarfx  parci  quadrati  ex 
LG,  aequale,  deficiens  figura  quadratai^od  diu idit  ip- 
fam  D l- , ad  l*  ia  partes  lon^tudine  fncommenfurabi- 
Mesjh  poterit  DL,plus  quam  LG,quadrat>)  redae  fibi  len- 
itudine incommenli^Mbilis.Quam  obfem  cum  &ipfa> 


L,(mahis  nomen  ipfius  D G,  quar  cft  ex  binis  nomini- 
bus,) oftcnfa  fic  longitudine  commenfurabilis  expofic» 
Rationali  DE  ; erit  ex  defin.  D G , ex  binis  nominibus 
quarta , Quadratum  ergo  Maioris  ad  Rationalem  ap- 
plicatum , &c.Quod  erat  dcmonftrandum. 

THEOR.  47,  PROPOS;  65. 

QV  A D R A T V M cius , qua? Ratio-^ 
nale  ac  Medium  poteftjad  Rati, qualem  ap- 
plicatum 3 latitudinem  facit  ex  binis  nomi- 
nibus quintam  . ‘ ' ..  ■ . ^ 

SIT  reda  potens  Rationale  ac  Medium.  AB,  cuius 
maius  nomen  AC,»  & ad  Rationalem  D£,rc<flarigulum 
DF, applicetur  aequale  quadrato  ex  A B,  latitudinem  fa- 
ciens DG.Dico  DG,  ex  binis  nominibus  quintam  efle-j. 
Fiant  enim  eadem  omnino,quae  in  propoil^i,. Quoniam 
igitur  rectae  AC, CB, componentes  AB, potentem  Ratio- 
nale ac  medium,b  potentia  incommenfurabilesfunt,fa- 

dentes  quidem  compofitum  ex  ip  . C 

iatiim quadratis  Medium, at redla-  Af— — ‘ i« 

gulum  fub  ipfis  contentum , Ra-  r- — n x,  m ' G 
tionalcj  erit  D K , arvale  compofi-®  j 

to  ex  quadratis  rearum  A C-,  • , ; 

CB,  Medium,  &L'N,  aequale  ei,  . . 

qu^  fub  AC,  CB,  continetur,-! — ■ ! 
afque  adeo  ipfius  duplum  L F,  Ra-**  ii  is.  r 
tionale.Igitur  Medium  DK,  applicatum  ad  Rationalem 
DE,c  fecit  latitudinem  DL, Rationalem  longitudine 

Rationali  DE,  incommenfurabilem ; At  vero  Rationale 

LF, ad  Rationalem  LK, applicatum , d fecit  latitudineni 

LG, Rationalem  longitudine  ipfi’L  K , hoc  eft,ipfi  D B , 
commenfurabilem.C^ia  igitur  duarum  redarum  D L , 
L G,  haec  quidem  longitudine  commenfurabilis  efl  Ra- 
tionali D B , illa  vero  longitudine  tncommenfurabilis  , 
* erunt  DL,mG, longitudine  incommenfurabiles.Quare 
OL,LG,R6nalesfunt[potentia  folum  commenfurabilcs. 
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a Ac  propterea  DG,  crt:  ex  binis  nominibus.Iam  vero,  vt 
in  propof.6  i.ollendemus  re^angulum  fub  DI,  IL,*qua- 
le  cfTe  quadrato  fex  LM,&  vr  in  antecedente  propoL  DL, 
maius  nomen  effe, atque  pofle  plus, quam  L G , quadrato 
rc(fle  (Ibi  logitudine  incommeniurabilis.  Quapropter  cu 
& minus  nomen  LG,oftenfum  fit  expolite  Rationali  DE, 
longitudine  commenfurabilejeritex  defin.  DG,  ex  binis^ 
nominibus  quinta.Quadrarum  igitureius,qu2ERationale' 
ac  Medium  potdf,&c.Quod  demonftrandum  erat. 

THEOR.  48.  PROPaS.  66. 
Q\^ADRATVM  eius,qucE  bina  Media, 
potcft,ad  Rationalem  appricammjlatitudi- 
ncm  facit  ex  binis  nominibus  Icxtam. 

S'I  T bina  Media  potens  rcdla  A B , cuius  maius  no-’ 
men  AC,b  & ad  Rationalem  D E,  applicetur  reftangulu 
DF,a:quale  quadrato  ex  AB, latitudinem  faciens  DG.  Di 

co  D G , elfc  cx  binis  nominibus! 

C T>  fextam.Conllruclis  enim  iifde.qux 
Ai dB  in  propof.  6 /.quoniam  redi*  AC, 


iIL 


A-f  G Cb, componentes  ipfam  AB,poten, 
^ — tem  bina  Media,  c potentia  incom-. 

meniurabiles  funt,faciutque  & c6- 
pofitum  ex  ipfarum  quadratis  Me- 


— • — dium,  & quod  fub  ipfis  continetur, 
HK.N  Medium  ,&  incommenfurabile^ 


compo/ito  ex  quadratis  ipfarum 
erit  tam  DK,illi  compofito  aequale,  quam  L F,  redlanga- 
lo  bis  fub  ACfCB,a?quale, Medium.  Et  quia  Media  D ic, 
LF,applicata  funt  ad  Rationalem  DEjd  erunt  eorum  lati 
tudines  D L , L G,  Rationales  ipfl  D B , longitudine  in- 
commenfurabiles.c  Quoniam  vero  compofirum  ex  qua- 
dratis redlarum  AC,  CB,  incommenfurabile  ell  redan-y 
gulo  fub  AC.CBjeidem  vero  rcdtangiilo  fub  A Cj,  C B , 
commenfurabile  ell  redlangulum  bis  fub  A.C,  c B,  cum 
hoc  illius  fit  duplum;fErit  compofitum  ex  didtis  quadra 
cis, hoc  cft , D iC , incommenfurabile  redlangulo  bis  fub 


AC, 


Coogle 


/ B,E  ^ X 

AC,BC,hoc  eft  » ipfi  LFi  Ac  proptcrca  redla?  D L , L G , 
eandem  racionem  hal^entes  cum  D K,  L F, » longirudine 
I incommenfurabiks  fune . Rationales  ergo  fune  Dl,LG, 
potenda  lolum  commenfurabiles  j t.  Ac  proinde  t>G,ell 
I ex  binis  nominibus.  lam  vero,  vtin  praecedenti  propof. 
l demonftrabimus  D l,  efTe  maius  nomen , pbfTeque  plus 
l quam  LG,quadrato  re^x  libi  longitudine  incomtnenfu- 
I rabilis.  Cum  ergo  oftefum  fic  neutram  iplarum  DL,LGi 
i longitudine,  commeofurabilem  efTe  expolitae  Rationali 
iDEicrit  eK  defin.DG,ex  binis  nominibus  fexta.C^adra- 
I cum  igitur  eius , qux  bina  Media  poceR,  ad  Rationalem 
applicatum , latitudinem  facit  ex  binis  nominibus  fex» 
tam.  Quod  erat  offendendum. 

^ THEOR.  49.  PROPOS.  ^7. 

• EI,  quas  eft  ex  binis.nominibusjlongitu- 
dine  commenfurabiIiSj&  ipfa  ex  binis  nomi 
hibus  eft.,  atque  ordine  eadem 

SIT  ex  binis  nominibus  quxeunque  AB,diuiia  in  fua 
nomina,  quorunr maius  AG,&  Cb, minus  ,fitque  re£la__» 
De,  ipli  A B , longitudine  commenfurabilis.  Dico  D E , 
quoque  elle  ex  binis  nominibus , & ordine  eandem  ipfi 
AB.cFiarenim  vttota  AB,adtota 
DBjica-ablata  AC,  ad  ablata  DF.d  . - ? ’ iB  ‘ 

Erit ergo&  reliqua  CB.ad  reliqua  p 

FE,  vt  tota.  A B . ad  totam  D E . Et  ^ t— — i H 
quoniam  ipfi  A B,  longitudine  commertfurabilis  ponitur 
DEjc  erit  & DF,ipfi  AC,&  F£,ipli  CB,longitudioe  com 
menfurabilis  : fSunt  autem  A C , C B , cum  fint  nomina 
eius , qux  ex  binis  hominibus,  Rationales.Igitur  & DF, 
FE.Rationalcs  funt.Rurfus  quia  ell  vt  A C,  ad  D F , ira  . 
CB,ad  FE,&  permutando  vt  AC, ad  CB,itaDF,  adF.E: 
^unt  autem  A C,  CB,poccntia  folum  commenfurabiles  j 
gerunt  & DF,FE, potentia  folum  commenfurabiles.Igi- 
tur  D F,  F E,  Rationales  lunt  potentia  tantum  commen- 
fnrabilesjh  AcproptereaDEiex  bSnisellnomtnibirs<Di- 
co&ipfi  AB, ordine  eandem  cfle.Aut  .n.'AC,plns  poteft 
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quam  CB,quadrato  rect*  lineae  fibi 
— longitudine  commenfurabilis  > aut 
^ E ■ incommenfurabilis.Si  quidem  AC, 
plus  poteft  quam  CB,  quadrato  re- 
dlse  fibi  longitudine  commenfurabilisja  poterit  & D F, 
plus  quam  F£,  quadrato  re<ftaefibi  longitudine  cqmmen 
furabilisiQuod  fi  AC , commensurabilis  fit  longitudine 
Rationali  expofitar, ita  vt  AB,fit  ex  binis  nominibus  pri- 
majb  erit  & DF,  eidem  Rationali  longitudine  commen- 
ftirabilisicum  vtraque,&  Rationalis,  & DF , eidem  AC, 
fit  commenfurabilis  longitudine.Quare  & DE*  ex  defin. 
eft  ex  binis  nominibus  prima,  hoc  eft,  ordine  eadem . Si 
vero  CB,  expofitae  Rationali  fit  longitudine  commenfu- 
rabiliSjVt  AB, fit  ex  binis  nominibus  fecundajerit  eodem 
qiodo  & F E , Rationali  expofit*  longitudine  commen. 
furabilis . Quare  & D£,ex  defin.' eft  ex  binis  nominibus 
fecunda.Si  denique  neutra  ipfarum 
fit  commenfurabilis  expofitae Rationali,  ita  vt  AB,  fit  ex 
Ibinis  nominibus  tertiai  c erit  & neutra  ipfarum  DF , FE, 
longitudine  commenfurabilis  expofit*  Rationali.Quare 
& D£>ex  defin.  eft  ex  binis  nominibus  tertia  * 

A T fi  AC,  plus  poffit,  quam  CB,  quadrato  rectae  fibi 
longitudine  incommenfurabilis  jd  poterit  & D F , plus 
quam  F£,quadrato  rectae  fibi  longitudine  ificqmmenfu- 
rabilis.  Quare  vt  prius, oftendemus  DE  ,ex  binismomi- 
ln!6us-quartam  efle,vcl  quintam, vel  fexta,  prout  & AB, 
fuerildxbinis^ominibus  quarta,vel  quintajvel  fexta.  Ei 
igitpr,  qU^  ex  binis  nominibus,longituxiine  commcnfu- 
rabilisj&c.Qgod  eratoftendendum . 


SCffOZlVM, 


••  . . * t 

fi  r$a»BEtP»tent$M,  tantum 4»mm0nfur0bilis 
\fit  iffi  ABf^ut  tfi  ex  binis  nominibuSy  offendemus  quidem 
eodem  modoy( fi l&coxCommenfurttbi lis  longisudtnel  in  de- 
monffrutione>,reponumus  tsbiquei  commenfurubtlis  peten- 
tia tuntumt ) i^  BB,efie  ex  binis  nominibus , At  eam  ejfu 
ordine  eandem  ipfi  ABjCui  femmen/urabilis  efii  nullo  mo- 

i do  ton- 
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de  f fftf  eludemus. Ko  enim  fe(\uitut,fi  AC^  mutus  nomen  Ion 
gitudine  fit  eommenfurabite  expofite,  Rutionali^ 
muiu  s nomen  eidim  ejfe  eommenfurabile  longitudtneipro- 
pterea  quod  nen  vtraque  , nempe. expofita  Rationalis  , 
DF^eidem  ACylongttudint  commenfurabilis  ejlyfed  Ratio- 
nalis quidem  commenfurabilis  longitudine : At  vero  X)F, 
potentia  tantum,ex  hypethefidmmo  ver o^  fis  A B^fit  ex  bi- 
nis nominibus  primutfecunda^quartajvel  quintajfieri  nul- 
la ratione  poteff^vt  DE,illi  potentia  tantum  cotnmenfura- 
bilis  fit  ex  binis  nominibus  ordine  eadem , 

SIT  enim  AB^ex  binis  nominibus  prima, fecunda^quar 
ta,vel  quinta,diuifa  in  fua  nomina  ad  Cf  fitque  ei  commen 
furabilis  potentia  tantum  DE, quam  quidem,  vtin  theore- 
mate, demonjlrabimus  ejfe  ex  binis  nominibus,diuifamque 
ejfe  in  fua  nomina  adF  partes  AC  ,CB,  partibus  DF, 

FE,proportionales  ejfe,  nimirum  illas  ad  has  eandem  habe 
re  rationem,quam  tota  AB, ad  totam  DE . Dico  nuUo  mo- 
do fieri  poJfe,vt  DE,'ex  binis  nominibus  fit  eadem  ordine  ip 
fi  AB. Nam  fi  potefi  fieri,fit  vtraque  ex  binis  nomtnibus  pri 
ma.Erit  ergo  vtrumque  maius  nomen  AC,DF,  ex  defin.Ra 
tionali  expofita  commenfurabilis  longitudine,  ^^^uare^ 
inter  fe  longitudine  commenfurabiles  erunt. Et  quoniam  eil 
vt  AC, ad  DF,  ita  AB,  ad  DE  , b erunt propterea  (y>  AB, 
DE,longitudine  commenfurabiles. §luod  eft  abfurdum.Po- 
nitur  enim  DE , ipfi  AB , potentia  folum  commenfurabilis. 
Non  ergo  vtraque  AB,  DE  , ex  binis  nominibus  prima  eft. 
Eodem  modo  neque  vtraque  ex  binis  nominibus  quarta 
erit.Sed  neque  fictsndafjtl  quinta. EJfet  enim  vtrumque  no 
men  minus  CB  , FE,ex  defin. longitudine  commenfurabile 
Rationali  expofita  , atque  adeo  inter  fe  . Igitur  tota 

AB, DE,longitudineforent  commenfurabiles.  quod  non  po- 
nitur . 

SEMFER  tamenverum  eli,fi  AB,  eft  ex  binit  nomini- 
bus prima,velfeeuoda,vel  tertia, re  ffam  DE  i ipfi  AB,  po 
tentia  folum  cotpmenfitrabilem , ejfe  quoque  vnam  ex  illis 
tribus, licet  ordine  non  eadem  fit . Nam  hoe  pofito  , poterit 

AC,  plus  quam  CB, quadrato  reSa  fibi  longitudine  comen- 
furabilis.Cum ergo Jit,vt  AC, ad  CB,ita  DF,  ad  FE,  c po- 
terit 
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b lo.dee 
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terit  quoque  DF  ,plus  quam  FE^quadrate  rede  fihi  longi' 
tudine  commenfurahilis,^are  ex  defin.erit  D E,  ex  btnis 
nominibus  prima,  vel  fecunda  , vel  tertia Eodem  modo  fi 
AByoft  ex  binis  nominibus  quarta^  vel  quinta  , vel fexta, 
ita  vt  AC, plus  pofsit,quam  CB, quadrato  redefibi  longitu 
dine  incommenfurabilis  i a potent  quoque  DFt  plus  quam 
FE^quadrato  reda  fibi  longitudine  incommenfurabilis  y cu 
fityvt  AC.ad  CB,ita  DF,  ad  F£.  Igitur  ex  defiu.  erit  DEy 
ex  binis  nominibus  etiam  quarta,vel  quinta^vel  fextUy  li- 
cet non  eadem  ordine  ipfi  AB.  . , 

I N fequentibus  autem  quatuor  propofitionibm  neeejfa- 
rio  erit  DE->eadem  ofdine  ipfi  AB,quanquam  petentia  tan 
tum  illi  commenfurabilis fit  • 

THEOR.  50.  PROPOS.  68: 

E I5  qua?  eft  ex  binis  Medijs,  longitudi- 
ne commenfuJ*abi]is5&:  ipfaex  binis  Medijs 

eft,  atque  ordine  eadem.  . . • - 

S I T ex  binis  Medijs  AB,qua?cunque  diuifa  in  fua  no 
mina, quorum  AC,maius,&  CB,  minus,  fitque  ei  redla_» 

• DE,  longitudine  commenfurabi 

K . ^ lis . Dico  DE  , quoque  ex  binis 

tZ.  F . -c  Medijs  efle,  & ipfi  AB,  ordine_s 

‘ * X.  eandem,  b Fiat  enim  vt  tota  AB, 

ad  totam  DE, ita  ablata  A C,  ad  ablatam  DF.  c Erit  ergo 
& reliqua  CB,ad  reliqiiam  fB,  vt  tota  AB,  ad  totam  DE. 
Etquoniam  ipfi  AB, ponitur  longitudine  commenfurabi] 
lis  DEj  «Ierit  &;DF,ipfi  AC,&F£,ipfiGB  ,Iongitudine_j; 
commenfurabilis.Sunrautem  AC,CB,  Medis  . c Igitur  j 
& DE,FE,iliiscommefurabilcs,Medis  fiint.  Rurfiisquia 
eft  vt  AC.ad  DF,ita  CB,ad  FE,&  permutando  vt  AC, ad 
' CBjita  DF,ad  F£:  f Sunt  autem  AC,  CB;  jJotentia  folum 
J commenfurabilesjg  erunt  &DF,FE,lbiura  commenlura 
j biles  poterttia^Gum  ergo  & oftenf*  finf  Mediar,erut  DF, 
F£,  Medis,  potentia  tantum  commenfurabiles ; £ Atque 
j idcirco  DE,  erit  ex  binis  medijs.Oico  & ipfi  AB, eandem 
I efle  ordjne.Quoniam.n.eft  vt  AC, ad  CB,ita  DF , ad  FE: 


. L I ^ E X. ^7 

Eli  autem  vc  AC,ad  CB,ica  quadratum  ex  AC, ad  redta"^ 
gulufn  fub  AC,CJ},&  vt  DF,  a^  F E,  ita  quadratu  cx  DF^ 
ad  reftangulum  fub  DF,FH,ex  lemmare  5. propol.19.hu- 
ius  librijertt  quoque  vt  quadratum  ex  AC  , ad  redlangu- 
lum  fub  AC,  CB,  ita  quadrarum  ex  DF , ad  redlangulum 
fubDF,FEj&  permutando  vt  quadratum  ex  AC,adqua- 
dratum'ex  DF;,ita  redlartgulum fub  AC, Cii,  ad  redlangu 
Ium  fub  DF,  FE.  Commenfurabile  cft  autem  quadratum 
ex  AG, quadrato  ex  DFjqUod  re€tx  AC,DF,commen(u-  . 
rabiles  oftenfa!  fine  longitudine. » Igitur  & redlangulum  noju 
fub  AC,’CB,redlanguIofub  DF,F£,commenfurabile  ell. . 

Qime  fi  rcdlangulUm  fub  AC,CB,fuent  Rationale  , ira 
vt  AB, fit  ex  binis  Medijs  'pi  ima erit  & reftangulom  fub 
DF,F£,RationaIe>cum  illi  fit  commenfurabilei  b atque-' 
adeo  & De,cx  binis  Medijs  prima  erit.Si  Vero  redtangu- 
ium  fub  ACjCB,  fuerit  Medium  , ita  vt  A B , fit  ex  binis 
Medijs  fecundateric  & reftan^ulum  fub  DF,FE,  ei  com- 
mcnuirabile,Medium,ex  corollario  propof.i4.huius  lib> 
cAc^propterea  & DE, erit  ex  binis  Medijs  fecunda. Qua-  €^^Jec 
re  ei , quae  cx  binis  Medijs  longitudine  conimenfurabi* 
lis.&c,Quoddemonflrandum  erae.  - 

SCROLTVM. 

'EO  D lE  M pror/ui  tnddo  demonfirttbimUi^reSam  line»  , 
potenti»  tantum  fuerit  commenfurabilis  ipji  AE, qua  , 
eif  ex  binis  Medifs,ex  binis  Medijs  ejfe,  atque  ordine  eahdi 
ipji  AB,eiii  eommenfurabilis  efl^fi  modo  locoi  commen/ura- 
bilis  longitudinezin  demonflratione  dicamus  vbVque : cbm- 
menfurabflis  potentia  tantum^  &C,  vt  manifeHum  efl. 

:;fTH^EO;R.  51.  PROPOS.  6g. 

MAIORI  eommenfurabilis,  & ipfa  Ma- 
ior eft;, ' 

SIT  linea  Maior  AB,diuila  in  fua  nomina  ad  C,  eiqj 
I eommenfurabilis  fit  DE, fiue  longitudine  & potentia,  fi- 
! fle  potentia  ratuna.Dico  &.D£<Maiore  elTe.  Fiant.rr.eade, 
quas  fuperiusjita  vt  partes  AC,CB,ad  partes  DF,  F£,ean 

dem  • 
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C dem  habeant  rationem, quam  tota 

— ■ » ■ ■ -hB  AB,ad  tora  DE.<^onia  igiturAB, 

, !D » — ■ j — DE.cdmcnfurabiles  funt  vel  lopi- 

tudine  poteria  ,vel  potetia  cmja 
erUnt  quoque  tam  AC,DF,quam  CB,FE,eode  modo  c6- 
menfurabiles . Rurfus  quia eft  vt  AC,  ad  DF,  ita  CB,  ad 
\>Z2.,fex  F E, & permutando  Vt  AC,adCB,itaDF,  adFE,^»erit  vt 
, quadratum  ex  AC,  ad  quadratum  ex  CB,ita  quadratum 

I - ex  DF,  ad  quadratum  ex  F£;  6c  componendo  vt  compo- 

ficum  ex  quadratis  reftarum  AC,  CB,  ad  quadratum  ex 
CB,  ira  compofitum  ex  quadratis  reftarum  D F,  FE,  ad 
quadratum  ex  FE  j Et  conuettendo , vt  quadratum  ex 
C B,  ad  compofitum  ex  quadratis  reftarumAC,  CB, 
^ ita  quadratum  ex  FE,  ad  compofitum  ex  quadratis  re- 
ftarum  DF,  F£;Et  permutando  vt  quadratum  ex  CB,  ad 
quadratum  ex  F E,  ita  compofitum  ex  quadratis  redlarii 
AC,CB,ad  compofitum  ex  quadratis  redlarum  D F,  F E. 
Commenfiirabiie  eft  autem  quadratum  ex  CB, quadrato 
ex  FE,  quod  reftas  CB, quadrato  ex  FE,oftenfaennt  com- 
me nfurabiles  vel  longitudine  & potentia , vel  potentia 
no^dec.  tantum.^  Igitur  & compofitum  ex  quadratis  redarum 
AC.CF , commenfurabile  eft  compofito  ex  quadratis 
'A^o.dee  redarum  DF,FE.  d Eft  autem  compofitum  illud  Ratio- 
^g.defi»  n^le,cum  redi  AC,CB,comj>pnant  Maiorem  AB.e  Igi- 
tur & hoc  Rationale  eft . • 

RVRSVS  quiaeft  vt  AC,  adCB,itaDF,  adFEj  Vt 
autem  AC, ad  CB  ,ita  eft  quadratum  ex  A C,  ad  redan- 
gulum  fub  AC,  CB,&vt  DF,  adFE,'ita  quadratum  ex 
DF,  ad  redangulum  fub  D F , F E,  ex  lemmate  j.propof. 


1 9.huius  libri;  erit  quoque  vt  quadratum  ex  A C,  ad  re- 
, dangulum  fub  AC,CB,  ita  quadratum  ex  DF , ad  reda- 
gulum  fub  DF,FE:  Et  permutando  vt  quadratum  ex  A C, 
ad  quadratum  ex  DF,  ita  redangulum  fub  AC,.  CB;ad 
redangulum  fub  DF,F£;Eft  autem  quadraram  ex  AC, 
quadrato  ex  DF,  commenfurabile , quod  redi  AC,  DF, 
oftenfi  fint  commenfurabiles  vel  longitudine  & poten 
fio.  dec  tia  j vel  potentia  tantum.f  Igitur  & redangulu  fub  AC,i 
g4o.</#f  CB,redangulo  fub  D F,  F L,  commenfurabile  eft.  g Eft 


autem 
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^utemredlan^ulum  fub  AC,  GB,Medium  . Igitur  &rre- 
dlangulum  fub  DF,  FE  illi  commenfurabile,Mediuin  eft, 
ex  coroll.  propof.  14.  huius  Ijbri . Quoniam  vero  cft  vt 
AC, ad  CB,  ita  DF,  ad  Ff,».  funtcjue  AC  , CB,  potentia 
incommenfurabiles , curn  componant  Maiorem  ABjb 
Erunt  iquoque  DF,FE,potenria  incoinmenfurabiles.Itaqj 
cum  DFjFEjfint potentia  inGonjmcnGjrabiles , faciantqs 
compofitum  quidem  ex  ipfarum  quadratis  Rationale 
quod  autem  fub  ipfis  continetur , Medium  , vt  oftenfum 
eftj.c  erit  tota  DE,Maior.Afaiori  ergo  commenfurabilis 
& ipfa  M4ior  eft . Quod  demonftrandum  erat . 

THEOR.  52-  PROPOS.  70. 
RATIONALE  ac  Medium  potenti 
commenfurabilis  j & ipfa  Rationale  aq  Me- 
dium potens  eft.  . 

S I T redla  AB,  potens  Rationale  ac  Medium , diuifa 
in  fua  nomina  adC,eiquc  commenfurabilis  DE,  fiuelon 
gitudine  &:  potentia,  fiue  potentia  tantum . Dico  tc  DE, 
efle  potetem -Rationale  ac  Medium.  Conftrudljs.n.iifde 
qu3B  fupra,oftendemus,  vt  in  praecedenti  propof  campo 
ntum  ex  quadratis  redarum  AC,  CB , commenfurabile 
elTe  compofito  ex  quadratis  redarum  DF,FE/<iEft  autem 
illud  compo/kum  Medium,,  cum  redae  ACy  CB,  compo 
nant  ipfam  AB,  potentem  Rationale  ac  Medium, Igitur 
per  coroll.  propof.  24.  huius  lib.  C 

& hoc  comDo/itum  illi  commen- 


^^o.dtc 
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& hoc  compo/itum  illi  commen-  — 

furabilcjMedium  eft.Eodem  mo*  "Oi 1- 

do  , vt  in  eadem  propof.  antece- 
denti, entredangulum  fub  AC,  CB, « quod  RatipnalejP'^**'*^^* 
ell,commenfurabilcrectangulofubDF,FE,  atque  adeo 
& rectangulum  fub  DF,  FE,  Rationale  eft  , ex  9.  defin. 
Denique  vt  in  eadem  faperiori  propof  erunt  DFjFe^jo- 
tentia  incommen  ftirabiles.Quarc  cum  D F,  FE,  lint  po 
centia  incommenfurabiles  ,faciantquecompofilum  qui 
dem  ex  ipfarum  quadratis  Medrum,  qiiod  autem  fub  ip- 
/js  continetur,  Rationale,  vt demonftrarum  cft;  ferit  to-*  ^\\.d$c 


ta 


Lxx. 
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ta  DB,Kacionaleac  Medium  potens. Igitur  Rationale 
Medium  potenti  commenfurabilis  , &:c  . Quod  eracde- 
monfirandum . 

THEOR.  53.  PROPOS.  71. 

B I N A Media  potenti  commcnflirabi- 
jis, &ipfa  bina  Media  potens  eft."’  '•  “ 

SiT  bina  Media  potens  AB, diuifa  in  fua  nomina  ad 
C,ei<7tie  con'imenfurabiljs  DE,  /lUe  longitudine  &:  pote 
tia  /iuejjoteria  tantii.Dico  Bc  DB,tlTe  bina  Media  poterc. 
Cblhuctisenim  iifde,q?iaeriinra,olledemus,vt  in  propof. 

^ C .T>  ex  quadratis  redlarii 

jA'  A B,Oj,cbpofiro  ex  quadratis  re- 

, D I -t — < S i^aruDF',FE,commenrurabileefre: 

1 ‘ ' ' Nec  n/nr &rre<ftanguliim  liib  AC, 

CB,  ciTe  comenfurabile  reitangulo  fub  DF.FE.a  Cuqrgo 
|t.am  compontu  ex  quadratis  redarfi  AC,C  B,qua-^r^a- 
gulii  iub  ACjCBjMediil /itjerit  etiam  exfcoroll.  propof. 

2 4.huiiis  lib.ra  compoftu  ex  quadraris  redtanV  DF,  FE, 
qua  reftangulu  fub  DF,F£,Mediu.Sed  & DF,  FE, poten- 
tia incomeofurabile-s  funt,vt  prius. Pofremo  l>’quia  co- 
poftu  ex  quadratis  reftarUm  AC,CB,&:  reiflangulii  fub 
AC,CB,inGommefurab!lia  funt,ex  h)'pothe<r,proprcrea 
quod  AB, bina  Media  pOtcfjHd  ante  copoftoex  quadra 
tis  redlaru  AC,CKcornqnrnrabile  ofcfiim  copontuex 
quadratis  retflaru  DF,FE,&  reftagulo  fui»  AC,CB,  pro- 
bauimus  comenfurabilf*  red-a^^ulu  fub  DF,FEjErunt  quo 
que  ex  fcholio  pro ppf  i4.huiu's lib.com pofitucx  quadra 
tis  retflaiii  DF,Fi-,6f  're6t.angiilum  fub  DF,FE,inc6mefu 
rabilia  Quare  cu  i e<fiaeDF'FE, potentia  fnt  incomefura 
biles, faCiantqjcompo/itum  ex  ipraru  quadratis  Mediil; 
&^qqod  fub  ip/is  cotinctur, Medium,  incomefiirabilcque 
copoiitoix  quadratis  ipfarumjc  erit  DE,  bina  Media  po 
cens.Iraque  bina  Media  potenti commenrurabilis,&:  ip- 
fa  Media  potens  eft.  Quod  erat  oftendendum  . 

'THEOR.  54CPROPOS.  72. 

S.I  Rationale. & Medium  componan- 
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tur , quatuor  Irrationales  fiuntjvd  ea,  quas 
ex  binis  nominibus,  velqu^ex  binis  Mc- 
dijs  prima,' vei  Maior , vel  Rationale  ac  Me 
dium  potens . 


SIT  Rationale  fpatium  AB»  cum  quo  componatur 
Medium  CD.Dico  reftam , quae  totum  Ipatium  AD>po- 
tcft>  efle  vel  ex  binis  nominibus , vel  ex  binis  Medijs  pri 
mam,vel  Maiorem, vel  Rationale  ac  Medium  potentem 
Erit  enim  AB,  vel  maius  ^ 

quam  CD , vel  minus : Ae  jfc  C T. H K 

quale  fiquidc  non  eritialias  cxir 


cum  AB,/it  Rationale,  eflet 
& illi  arqualeCD,Rationale. 
quod  non  ponitur  .Sit  primo 


F a 


maius,a  & expo/ita  Rationali  EF,appIicetur  ad  eam  re- 
dangulum.EG,aBqualeip/I  AB.&ad  HG,aliudHI, aequa 
le  ipfi  CD,vc  totum  EI,toti  AD,/?t  ae<juale . Et  quoniam 
AB,  Rationale eft,&  CD,  Medium,erit  quoque  EG, Ra- 
tionale,&HI,Mediumjquac  cu  applicentur  ad  Rationa- 
le EF,berit  EH,  Rationalis,&ipfiliF,longitudine’com- 
menfurabilisjc  At  vero  HK,  Rationalis,&  eide  EF, lon- 
gitudine incommenfurabilis.  Rurfus  quia  EG;HI,  inco- 
menfurabilia  lunt , vtconftat  ex  definirionibns  j quod 
EG, Rationale  /it  ,at  H I , Irrationale,  nempe  Mediu  ; 
d erunt  EH,  HiC,  eandem  cum  illis  habentes,  ratio- 
nem , incommenfurabiles longitudine . Rationales,  er-^ 
go  funt  E lI , H K,  potentia  folum  commenfurabilesje 
Ac  proptei  ea  EK,cx  binis  nominibus  eft.  Ctquonia  ma- 
ius ponitur  AB,quam  CD,hoc  ell , EG,  quam  H I ? erit 
quoque  £H, maior  quam  HK,f  cum  £H,HK,eandc  ratio 
nem  habeaur,quaEG,HI.Iam  vero  maius  nomen  EH, 
plus  poterit  quam  minus  HK, quadrato  reclx  fibi  longi- 
tudine commenfurabilis.vcl  incommenfurabilis.Si  plus 
polfit  £H,  quam  HK,  quadrato  rect^  /Ibi  commenuira- 
bilis  longitudine  ; erit  £Ki  ex  dehii.  ex  binis  nominibus 


»4^  pr/. 
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prima 


prima, cum  EH,  maius  nomen  oftenfum  fit  longitudine 
commenCurabile  Rationali  EF.Quare  rc(5la  potens  fpa- 
tium  EI, contentum  fub  Rationali  EF,  & ex  binis  nomi- 
nibus pnma  EK,  atque  adeo  & fpatium  A D^i  compofi- 
tum  ex  Rationali  AB,  & Medio  CD  , a Irrationalis  eft, 
cimi,  quae  ex  binis  nominibus  appellatur . 

SI  vero  EH,plus  polfit  quam  HK,quadrato  reflat  fibi 
longitudine  incommenfurabilis,  erit  EA,ex  binis  nomi- 
nibus quarta,  cxdefin.cum  EH,  maius  nomen  oftenfum 
fit  longitudine  commenfurabile  Rationali  EF.Quare  re- 
da potens  fpatium  EI, contentum  fub  Rationali  E F , 

, ex  binis  nominibus  quarta  E K , atque  adeo  & fpatium 
b5».  ^^JADj^Irrationaliseiljquae  vocatur  Maior. 

S I T deinde  AB,rainus  quam  CD,  & eade  conftruan 
tur,quaj  prius, Erit  ergo, vt  prius, EK, ex  binis  fiominibus 
& EH,  ipfiEF,  longitudine  commenfurabilis.  Etquia_. 
Ab, minus  ell  quam  CD,hoc  eft,EG,quam  HI;  erit  quo- 
■ que  reda  E H,  minor  qua m_» 

_ ' w i>HK.Poterit  igitur  rurlusHiC, 

A fi*—.-  j; — I "E- — maius  nomen  ipfius  EK,  qua- 
I Y I eft  ex  binis  nominibus  , plus 

■ X I quam  E H , minus  nomen_> , 


^ F G I quadrato  red*  longitudine 
fibi  commenfurabilis,vel  in- 
eomraenfurabilis.Si  pliis  pofsit  H k,  quam  EH,qnadra- 
tored?  longitudine  fibi  commenfurabilisj  erit  EK,ex  bi 
nis  nominibus  fecunda,cum  EH,minus  nomen  commen 
furabile  fit  longitudine  Rationali  E F,  vt  oilenfum  eft.. 
Quare  reda  potens  fpatium  EI, contentum  fubRationa 
li  EF.&  ex  binis  nominibus  fecunda  E K,  atque  adeo,& 
fpatium  AD, ex  Rationali  AB,  & Medio  CD,compofitu, 
c Irrationalis  cft,qus  dicitur  ex  binis  Mediis  prima. 

SI  vero  HK,plus  pofsit  qua  EH.quadrato  redat  lineae 
fibi  longitudine  incommenfurabilis,erit  fcK,ex  binis  no- 
minibus quinta, cum  EH,  minus  nomen  oftenfum  fit  Ion 
gitudine  commenfurabile  Rationali  EF,Qu;ire  reda  po 
tens  fpatium  E I, contentum  fub  Rationali  EF,&  ex  binis 
nominibus  quinta  E K, atque  adeo  & fpatium  A D , 
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% Irrationalis  eft.qu*  Rationale  & Medium  potens  ap- 
pellatur. Si  igitur  Rationale , & Medium  comppnantur. 
quacuor  Irrationales  fiunt,&c.  Quod  demoftrandu  erat 

THEOR.  55.  PROPO  S.  7^ 

SI  duo  media  inter  fe  incommenfurabi 
lia  componantur,  duae  reliqui  Irrationales; 
fiunt, vel  ex  binis  Mediis  fecunda , vel  bina 
Media  potens. 


.'•J: 


COMPONANT V.R  duo  Media'^iricommenlur 
rabilia  AB,  CD.  Dicore<^am  qu*  poteft  totum  fpatium 
A D,  efle  vel  ex  binis  Mediis  fecundam  , vel  bina  xvjedia 
potentem.Erit  enim  rurfus  AB,vei  maiUs.qUam  CD,vel 
minus: Aequale  /iquidem  non  critjahas  eflent A B,  CD,- 
commenfurabilia.  quod  non  ponitur;.SK  primo  maius  ^ 
Sc  omnia  fiant,  quas  in  pra?cedenti  propofitione.  Et  quiA 
fpatia  AB,'C  D,  ponuntur  Media , & incommenfmvbi- 
lia;  erunt  & fpatia  EG,  H I , NJedia  incommenfurabi' 
liaj  cum  illis  fint  asqualia.  b Igitur  re(flat^H,  HK.eandenr 
cum  illis  habentes  rationem , longuudiae  incpm,mcnlu-| 
rabiles  funti  & vt;raque  ( cum  EG,HI>Iedia  linf,appli 
centurque  ad  Rationalem  EF, ) » C A ^ 
c Rationalis  ell , ipfi  EF,  longi- ^ 
tudine  ihcommenfurabilis,I<.a- 
tionales  ergo  fune  E H , H K , 
potentia  (olum  comnrienfura-  * 
piles;d  ac  propterea  EK,  ex  bi- 
nis nominibus  elb  Qu6hiam_j  

vero  A B , maius  ponitun  quam  P G I P G ^ 
CD;erit  vt  inantecedeti  propof  E H ^ maius  nomen  ip 
fius  EK.  Poterit  ergo  plus  quam  H K,  quadrato  rcdlqr  fi- 
b i longitudine  commenfurabilis  3 vel  incommenfurabi-’ 
lis  . Si  plus  pofsit  E H , quam  H K , quadrato  redlir  fibi 
commenfurabilis  longitudine  , cum  vtfumque  nomen 
E H,  H K.  ortenfum  fit  loi^gitudine  incommenfura- 
bile  Rationali  Efj  erit  E X,  ex  defin.  ex  binis  nominibus 
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tertia . Quare  recta  potens  fpatium  E I » contentunn  fub 


C A_g 


‘Q3 


TQi 


r 

/h’ 

& D 

Q l 


llonali  EF  , &ex  binis  nomi- 
nibus tertia  £ K atque  adeo 
& fpatium  AD,  a Irrationalis 
eft,qur  ex  binis  Medijs  fecun 
da  dicitur. 

' SI  vero  EH,plus  poffit  qua 
HK, quadrato  rectae  longitudi 
ne  /Ibi  incommenfurabiri  s,cu 


.p  Q I y ^ , 

vrrumque  nomen  EH,  HK,  longitudine  /It  incomnierJu- 
rabile  Rationali  EF*,  erit  EK,ex  binis  nominibus  fexta,vt 
conllat  ex  defin.Uecta  igitur  potens  fpatium  EI,/Iue  fpa 
tium  AD,b  Irrationalis  eil,qu*  bina  Media  potens  nomi 

natur . ' ' ‘ ^ " ' ,• 

QVOD  /iAB%minus  /It,  quam  C D,  non  aliter  pro- 
pofitum' concludemus, vt  ex  figura  con/lat . Quapropter 
iduo  Media  inter fe  commenfurabilia  componantur, 
duae  reliqu*  Iirationales  fiunt , &c.Quod  oftendendum 
erat.' 


i.6i,dee 

t6i,dee 
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E X his  omnibns  facile  colligitur, eam, qu*  ex  binis  nominibus, 
8c  reliquas  ipfam  fubfcqucntcs  Irrationales  liticas,  neque  McdiZj 
neque  inter  ic  ea  (Hem  clTe  . 

NAM  quadratum  Medix,  ad  Rationalem  lineam  applicatum, 
c latitudinem  efficit  Rationalem  ipfi  Rationali  longitudine  inco- 

menAirabiiem . i • , - • i 

A T quadratum'eius  , qux  ex  binis  nominibus  , ad  Rationaleir 
applicatum  , d latitudinem  efficit  cx  binis  nomi  nibus  primam  . 

E T quadratu*  eius  ,•  qux  eft  cx  binis  Medi  js  priina  ad  Ratio, 
iialem  applicatum , e latitudinem  fa^it  cx  binis  nominibus  fccun. 

QVADRATVM  dCinfle  eius, qux  ex  binis  Medijs  fecunda, ad  R; 

tionalcm  applicatum  ,:fiatitudinem  facit  «X  binis  nominibus  ter 

A T vero  quadratum  Maioris  ad  Rationalem  applicatum,  g la 

titudinem  facit  ex  binis  nOminibus  quartam  . 

QVADRATVM  aatfm  eius  , qux  Rationale  ac  Medium  poteit 
ad  Rationalem  applicatum  , h latitudinem  facit  cx  binis  nomini 

busquiutam.  ^ j o •' 

POSTREMO  quadratum  eius,qudc  biria  Media  poteft, ad  Ratio 
nalem  applicanim,  'i  latitudinem  facit  cx  binis  nominibus  Icxtam 
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•ITAQVB>  cum  hae  laticudines  differant  & a lacitadine  Mediae  a 
& interjc  : a lacicudine/.quidenn  ^ediz  , quod  hxc  Rationalis  At  >' 
illae  vero  Irrationales;  Inter  fe  autem,  qttod  ordine  non.Ant  efderrv 
ex  binis  nominibus;  perfpicuum  eft,  omnes  Irrationales  lineas  ,'dc 
quibus  hadbenas «Aditum', inter  fc  differentes  cfTc.  \ 

SCHOLIVM, 

HACTEUVS  EucHdts  de  fetent  ftnsrijt . 

N prime  i qui  <entih«tur  41. 

tradidit  ortum  fex  linearum  Irrutienaliumtnimirum  etiisy 
que,  e»  binis  nominibus\^  ihttiqui  ex  binis  Medijs  primui 
eiHs,qu*  ex  binio  Medijs  fecunda^  ^ Maioris  j eius , 

qua  Rationale  ac  Medium  pntefiiC^  denique  einsiqua  fotefi 
bina  Media.  ' , » .v>*a , 

IN  fecundo^quom  continent  prope 4^-'47.  ^ 
48.  egit  de  earum  diuifienibus , decens  fingulas  in  fingulis 
duntaxUt  pienSis  diuidipo£e  in  Jka  nomina . 

IN  tertio  deinde  eonrenio  prop»f.4f.S<^.St.Sz.q 
docuit  inuentionem  fex  linearum  yqua  ex  binis  nominibus 
dicunturividehtit  prim»lficU»dVaHrtiaiquartaiquihu,(^ 
fextCi  ' • ‘I  .;t.- 1 1 tV' A ’>  • I • 

IN  quarto^quem  abfaluut  prepef.^  f 9;f  >.  ^ 69. 
eSendit^qUO  modo  he  feX  Hnea  Irrationales  ^ que,  in  primo 
fenario  explicanfur^lnter  fe  differantidoconsyquanam  linea 
Irrationalis  fit  illa , qua  potefi  JpaUum  contontumfub  Ra:~ 
tionaliyGo  ex  binis  nominibus  primUt  vbl  ex  binio  nomini’' 
bus  fecunda, vel tertiayvel  quartUyvel  quinta,vel  fexta. 

IN  quinto  autem,quem  reperies  in  prepef.61.62.  63.  64. 
6$.(^  66.doeuitiquafnam  latitudines  Irrationales  faciant 
quadrata  linearum  Irrationalium  inprime  fenario  expli^ 
catarumyad  Rationalem  lineam  applicata  . | 

IN fexto  veroyqui  quinque  propof.nempe  67.  o8.  69.  70»* 

T I .abfeluitur  , demanflrauiilmeam  quanicunque  com-ii  ' 
menfurabilem  alicui  diSarumfex  Irrattonalium  in  primO; 
fenario , c£e  Irrationalem  dandem,  illi-^cue,  efmmififura’< 
bilis  ell, 

IN  feptime  denique  eontento  duabus  propofitionibm , ni-, 
mirum  73^  jqtexplieauie  ruxfuf  differentiam-usliaM/eit 
pradm arum  Irrationalium. 

RE  F E RJ  T V R autem  in  his Jex  liniti  Irrationali- 
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0 f^.At  V;R  a Rationali  AB, Rationalis  aC 

potentia  foluni,commenfura^ilis  ipfi  AB.  Dico,  icliqui 
BCjIrrationafem  efTc.Quoniam  emm  per  Icmm*  3 .pro 
pof.19.  huius  lib. eftvt  AB,ad  ^ C,  , 

AC,ita  quadratum  ex  AB,  ad  re' ' 

dlangulum  fub  AB,ACi  Etiuot  _ , 

AB,  AC, longitudine  incommenfwabilesj  * erunt  incom! 
fnenlurabilia  quadratum  ex  AB,  & re^angulum  fub' 

AB, AC.Sedquadiatoex  ABjCommcnfurabile  eft  com» 
politum  ex  quadratis  redarum  ABiACj(cum  enim  AB* 

AC, potentia  ponantur  commenfurabiles , erunt  quadra 
ta  cx  AB,ACvc6menl^ra^ili?.b  I^itur^Br  copofiniin  ex 
ipfis  comme nfurabile  erit  quadra^  ex  ABi ) redagulo 

Ivero  fub  AB^’ A'C*dommcnAn^biIe  eft  rectangfilum^  fub 
AB, AC,  bis,  Ig^urcon^6litume3fi  quadratis  rectarum 
AB,  AC,  & rectangiirum  fubrA*B,‘  AC,  bis  contentum , 
incommenfiifa^lia  fune , vt  in  fc!i61i<^  prO}>brf4.huius 
libri  politum  cxjqna*( 

dratis  rectarum  AB,AC,afquakredangulo  bis  fub,AB 
AC,vna  cum  quadrato  ex  BC.Igitur  & Compofitum^ex 
quadratis  redarum  AB,ACipercofoll.propon'i7.hui'us 
lib. reliquo  quadrato  ex  BC,inc6menrurabileeil.  Cum 
'ergo  cdmpAfituin<fX  quadratis  liedtarum  AB,  AC, Iit  Ra 
tionalei  (prbptcrea  quod  commertlurabile  cft 'quadrato 
Ratidnah  eX  ABihnea  Rati6nalidelcripto:Tcrir  quadra 
tum  CX  BC,’  Irrationale  ,•  atq^e  ad'eo  &recra  ipfa  BC, 
Irrationalis  "Vb^etur  autem'A  potbme.Iuniores  dicunt 
Relidmim.Si  igitur  a Rationali  Rationalis  auferatur  pq 
tentia  tarituni  commenHirabilis  exiftens  tothReliquatf 
rationalis  eft>  BfC.  Quod  ollericlendum  erat . ' ‘ 
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POTVTSSET  tHcUdti proponere  i^Hoque  bane  propojt- 
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minibus, minus  nomen  auferatur  r Reliqua 
Irrationalis  eft.  Vocatur  autem 'Apotome. 


'if  jl  cum  ABf  AC;  fint  Rktsanaies  peteuil » tantum 

^ C M ■tommenfur0thticsy'ierit  catnpejt 

x\.  * , • I I B 'ta  ex  ipjit  IrvatitnAlis  , qua  ex 

hhiis  HominHut  diciturycuius  maius  nomen  A B,  ^ minus 
‘AC.  Aufertur  icitur  A C yMinusmmen  ex  maiori  nomine 
AB^vt  relinquatur  Afotomt  BC . ’ ' ' • . 


r.T. 
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/ T H E O R.  57.  E E O P P S.'  jji 

X..SI  a Media  Media  'au/eratur- potentia 
tantum  commenfurabilis  ^xiftenytotljqiia? 
Iciim  tota  Rationale  contineat 
Irrationalis  eft.Vocetur  autem  Medias  Apo 

• , I j IJ;*' ' *f'  J ' •'  t .1 

tomeprima.  . ...  5 ^ o- : 

D E T R A H A T,y  ti  a Medi^  AB,Mcdla  A C,poteo 
tia  folum  commenfurabilis  ipfi  A B.  fitqucTedtanguIuto 
fub  AB,  ACjRationaletPico  reliquam^  C,  ^eiI;jacio- 
nalem.  Qu,oniam  enim  ABjAC^potentia  funr  cpnimenm 
fabilesjerunt  quadrata  ex,AB7AC,commerurabilia»b 
queadeo  & comppfitum  ex  ipnsicpmpienrurabile  erif 
quadrato  ex  AC.  Efl  autem  quadrarum  ex  A^C,  Mcdi^ 
Irrationale,B;  Medium.Igirar  ex  corpiLjpropof.  ■^4* 
ius  lib.&  compofitum  ex  quadratis  reflatum  AB,  AC, Ir 
rationale  erit , ac  Medium.Et,qqja^^apgulum*(ub  AB, 
AG,  ponitur  Rationalejerit  & reaangumm  bis  fuD  AB, 
i . r»  'n.  ACjRatipnale.Igitur  incommenfurabi- 
lA.  ^ -T  ie  eft  cbpofrtum  ex  "quadratis  redlanirn  ^ 

, „ . AB,AC,re.<ftangulobisfubABiAC.cCu 

compo/itum  ex  quadratis^reftarum 
^B,AC,  jequale  /it  redtangulo  bis  fub  AB,?AC,  vna  cum 
luadrato  ex  BCj  erit  quoque  re^tanguljim  bis  fub  A ? » 
\G,  vha  cum  quadimo  ex  B C bliitdhitiieBfarabildTe- 


1 } 


dangulo 
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^angulo  i>is  fub  AB>AC.a  Quare  & re^t^lum  bis  fub 
AB,  AC,&  quadracum  ex  B C,  iiicommenlurabilia  fune, . 
Exiftente ergo  redlangulo  bis  fub  AB,AC«R.acionali;erit 
quadracum  ex  BC,Irrarionalej!deoqiie&  re^^a  BC,lxta 
tionalis  eric.  Vocetur  autem  Media:  Aporome  prjma, 
quia  videlicet  relinquitur  poH  decra^ionem  minoris  no 
minis  linese e);  binis  ^Sediis  primae' , a tnaiori  nomine.^) 
yc  in  fcholio-requenri.patebic.Si  igitqr  a Me^a  Media_, 
auferatur  potentia  tantum  commeofiirabilis  exiftens  to- 
ti , quae  cum  tota  Hationale  contineat  > Reliqua  Irratio- 
nalis cft.  Vocetur  aiUE^m  Medi*, Apototne  prima.  Quod 
oftcndendumcrat..-'r-,  v,.  

•'  s tf  o i i \ 1 ‘ 

' fOTf^/SSET  htffrofofiMprfpciniboemiJa,' 

, SI  a maiori  nomine  eius^quif  ex  binis  Me 
difs  prima^mtnas  nom^  auferatunReliqua 
Irrationalis  eft.ydcet|ur  aiitcni  Mediae  Apd 
tome  prima. / 

CV td  'tnim' AB^AC^nt  MedUpotfUtis  frhtm  tommm 
furkbilts,  e0ntiat*rttqu*  AMthamh}}»  trh  iompofit»  txipfis^ 
lrr*/itni4jit,^*nt  tx  himt*M*dfs  prm0.dnrmrf  (xin$  »»4-1 
ius  nomen  AB,&  minus  AC.  Aufertur  igitur  AC  , minuA 
nomen  eumniori  A)ByiA  felittquuHsr  BC,  MedtA  Apet<rme\ 


' , -i  .... 


: THEOR.  58,  PROppS.-  7S.,  ■ 

SI  ^ jyl§^i^/Med  ia  aufeatui*  potentia^ij 
tantum  commen^rabilis  exift<ms  toti,qu« 
cum  tota  Medium  contineat,  i&Uqua  Irra 
tionalis  eftrVdcetur  autem  Mediae  Apoto-^ 
melecundai  • 5 .,.  , . . . 

D fiXR  AH  Al  VR  .a  Media.AB,  Media  A Cy  po- 
tentia folum  commenlurabilis  ipli  A B,  fttque 
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Ium  Tub  AB,AC,M«dium.Dico  reliquaift  8 C,  effe  Irra- 
tionalem.CJ^oniam  enim  quadrati  ex  AB»  AC,  potentia 
K ' ’ ' C ' ^ commenTurabiKbus,  commen* 

I ‘i<ri  B Turabilia  furit  j » erit  & compo- 
fitumexip/is'vmquelpforum  c6mmenfurabile:Eft  au- 
tem vtrum  que  i piorum  Medium, quod  & rectae  AB, AC, 
Mediae  pohahrur. Icitur  & compolicunf  ex  ipfis,  vtrique 
commenlufabile,Medium  eft,ex  coroll,propor.a4.huius 
lib.Rurfus  quia  reftagululu  fub  AB<  AC,  Medium  poni- 
tur  : erit  & eius  duplum , reCtan^Iuib  videlicet  bisfub 
AB,AC,ex  corolb  prbpof.a4.  huius lib.  Medium.b  Cum 
ergo  compofitum  ex  quadratis  redanim  AB,  AC, aequa- 
le ut  rectangulo  fub  AB, ACj  vna  cum  quadrato  ex 

BC;fuperAbrt«ojnppiitum  ex  quadrat;  Intrectatum  ^A  , 
AG.quodMedimueft^^ctangulum  bisfub.  AB,  AC, 
quod  etiam  Medm  mert;quadrat6  exBC:e'Medium  au-1 
!tcm  non  faperat.Meditim'Raficmah'fNfiirci^  quadra- 
!wm  ex  BC..  ^ionak  pfl  • Brgo  ^rraoionale,  ipfa  re- 
[cta  BC,IrratibrialKVVodetur"aut'efri  Mediae' ApbtOme 
[fecunda, quoniam  relinquitur  poft  detractionem iminoris 
nominis  eius^  qtixox  binis  Mediis  fecunda, a maiori  . no 
mine.vtejiifcholiofequcnti  apparebit.'  Siigitura  Media 
Media  aufcracurv  df6i''Quoderae'ofteadenuura  • 

HOC  etiam  theorema  ita  potui  jfet proponi , 

SI  a maiori  nomine eius^  ex  binis 
MeJifsfe^driaa  i mirius  nomen  abferatur; 
Reliqua  Irranortalis'  ieft' ; 'VT^dtui*'' autem 
Me'dii^Ap6tdttie  • 

*»  ieuim' A£,  AC,lA‘e4lA'  ^Hipdiihtia  tanta 

cff/nmeHjitr»hitetjf^t^oM^ueMe4iuvi‘yJeritt^o^po/itaex 
ipfii  irrationalis ex  binis  Medtjl  fecunda  appellatur, 
cuius  maius  nomen  ABy(^  minus  AC.  Aufhtii^ igitur  ACt 
mihui  horni  ix  kiariri  Ah,vi reliU^udiidr  hCjMedia  Apo~ 
i<me  fttsmdek  i i\  .d  l\  ttf : ! u.;:'" : u: 
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THEOR/  59.  PROPOS.  77. 

S I a'rc(5la  linea  rcdla  auferatur  potenti a^ 
incommenfurabilis  exifteris  toti , qua?  cum 
tota  faciatcompofitum  quidem  ex  ipfarum 
quadratis  Rationale  5 quod  autem  fub  ipfis 
continetur ; Medium : Reliqua  Irrationalis 
cft  .Vocetur  autem  Minor.  • . 


Lxxvj: 

Lxxj. 


DEi*R AHATVR  a reda  A*B , re£la  AC , potencia_» 
!ip/i  ABiincommenfiirabilis  V Sit’  . 


autem  compofit uni  ex  quadratis 
redarum'  AB,  AC,  Rationale, re- 


Ah-' 


c 

-f- 


B 


dandum  vero  fub  AB,  AC;Mcdium . Dico  reliquam 
BCfltratiopalcm  eilei  (^loniani  enim  compofitum  £X 
quadratisredarum  AB,AC,'Ratiotwle  dlj  rcdangulum^ 
vero  fub- ABVAC, atque  adeo, ex  coroll.  propof.  24,  huius 
lib.&  eicdrrihiqnfurabile:,  hoq  e(lj  rptlianguJum  bis  fub' 
AB,  AC,  Medium,  hoc  cft  , Irrationale  j aerit  conipofi- 
tutn  ex  quadraris  redarum  AB,  AC , incommenfurabilc 
rectan^ulabisTub  AB,AC.b  Eft  autem  compoftrnm  ex 
quidraws  redSrtim  AB, AC;  aequale  rectahgulo  bis  fub 

AB, AC’,Vfik‘i:uwIqUadratoex  BC.IgHUr&  compo/itil 
ex  qitfaiiratiJfWctatufil  AB,  AC,*per  coroll.  propof.  17. 
huius  Ijb,TeIiqu<y  qhadratoe)^  BC,inc6rnenfurabile  erit. 
Ponitur  fliiterh  iortipofitum  cx  quadratis  rectarum  AB, 

AC,  Ratiohale.elgitur  quadrarum  ex  BC,illi  incomen- 
furabile’b,In*at!onalc  'eft,  S?Iihea  BC, Irrationalis.  Vo- 
cetur autertl  Minor  .‘quoniam  relinquitur  poft^etra- 
dionem'frinorii#ominis  linea?  Maioris  a maiori  nomi- 
ne, vt  in  fcholio  fequ.enti  diccmus.Si  igitur  a recta  linea 
recta  auftratur-.  &c . Quod  erat  demonftrandum. 

,tj  <1-. 
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Sia  maiori  nomine  lincx  Maioris  mi- 
nus nomen  auferatun  Reliqua  Irrationalis 
eft.Voccturautcm  Minor. 

hlA  Af  cum  ACifint potenti»  incommenfHTAhihsy 

^ue.  faciunt  comp‘ofitum  i^uMetri  ex  ipfarum  quadrktir  R» 
ti^nale  y qugd  autem^fub  ipfii  tontinetury  Medimm  ; a erit 
f £9fnpoJita  ex  ipjts  lrr»fion»Uyyeiu»  jocatur  Maioryimfque 
. maius  nomen  ABy  minus' autem  AC . AujSrtur  igitur  ACy 
minus  nomen  ex  maiori  AByVt  relinquatur  Minor  BC% 

\ THEOR.  50..PROPOS.  78. 

Sia  re(^a  fcfta  auferatur  potentia  in- 
commeufurabllis  exiftens  toti,  quse  cum  to 
ta  faciat  compofitum  quidem  ex  ipfarum 
quadratis  Medium ; quod  autem  fub  ipfis 
continetur,RationaIe;  Reliqua  Irrationalis 
eft.  Vocetur  autem  cum  Rationali  Medium 
totum  efficiens. 

.D  E T k A H ATvk  C;Xrefta  ^B>re^a  ACspocentia 
ipfi  AB,incommenfurabili5>  <it  autem  compoCtuitn  ex  ip 
farum  quadratis  Mcdium:,&  redHnguIum  fub, ipfis»  Ra- 
rtonale.Dico  reliquam  BC,efIe  Irrationalem  . <^oniam 
entm  compofitum  ex  quadraus  redlariim  AB , AC,  Me- 
dium efi,hocefi»Irratipnale;atredlaguIum  fub  AB,  AC, 
atque  adeo  &.eiuj  4«pl,«in , nempe  quod  bis  Tub  A B, 
AC,  Rationale 'i  b erk  compofitum  ex  quadratis  re  61a- 
‘ rum  AB,  AC,  inconimenrurabile  redlangulo  bis  fub  AB, 

: A C . c Eft  aJitem  compofitum 

A i Mg  , cx  quadratis  redarii  A,B , AC, 

^ ; ..w  ....  *^iuale  redangulo  bi«  fub.AB, 

ACjVna  cum  quadrato  ex  BC.Igitur  & re^angulum  bis 
fub  AB, AC,vna  cunrqu^dratp ex BC,incommenfurabi« 
le  eft  rc<frangulo  bisfub  AB,  AC.  d Suntergoredlangu- 
lum  bis  fub  Ali, AC, & quadratum  ex BC,iacomjnenfu- 

V rabilia. 
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ilia.Cum  ergo  redlangulum  Ws  fut  AB,  A^,liationa 
e Iit ; ^ eri^' quauraciim  ex  BC,  Irrationale,  & refla  BC>  » 
Irrationalis.Voceturantem  cutnRationali  Medium  to- 
tum efficiens : quia  eius  quadratum  additum  reflanguld 
bis  fub  AB,  AC,quod  Rationale  eft,‘facit  totum  compoli 
tum  ex  quadraris  redlarum  AB,  AC,  quod  Medium  exi- 
ftit.Si  igitur  a refta  refla  auferaturpotentia  incomfijien- 
furabilis  exiftens  toti,  qu*  cum  ttSfa^iar  CCiTtpofitum 
quidem  ex  ipiaruin  quadratis  Medium;  quod  autem  fub 
ipfis^continetur,Rationale.-Reliqua  Irrationalis  eU,  &c, 
^Puodtffiei^endumerat/ 1.  ; ^ . 

i-iiy:  <•;  s c H O L t r M,  - <>;.  > 

i:  * HOCu  itiam  mado  Euclidts  thetrtmn  hoc  feti/ijfe* 
^opeuonis.  ; .i  . ‘ . 

i;i  l • a;tnaiorl  n^me  das,  qua?  Rationai- 
|ba.c  Medium  pQtertjthinus  nomen,  aufera-i 
mri  Reliqua  Irrationalis  cft.  Vocetur  autq 
tigm  Rationali  Medium  totum  efficiens  # . 

2 .'C  VM  enim  AB,  AC,^fint  pot$,ffti*  incemmvnfitrahrlest 
^ujt  f tfeiunt  fornpofitum  quidem  ex  ipfurum^^qMMdrath^ 
J^ediumiquoU  autem  Jub  iffit  continetur JB^ionaJei^^  erit 
compofita  ex  tpfis  Irranonalrs,  qute  nominatur  Rationale^ 
ac  Medium  potens ^uiur  maius  momen  eft  AB,minus  autt 
^Q^At^eeiur  igitur  minus  mome»  A C,  ^ maiqrt  A B , vi 
£C,cum  Rationali  Mediitm  totum  efficient  relinquatur . 

EO  k’ ' 6i  l P k '0  p q S;  ; J 

S I.'  a re(5la  redta  auferatur  potentia  inf- 
&mnrien(urabilis  'exifteris  totivvqu^  &rn, 
tota  faciat  & compofitiim  ex  ipfarunvqua^ 
dratiSi,McdiuTn ; & qiiod  lub  ipfis  contine^ 
tpr, "Mediam , incommcrifurabilcque  coni^ 
poiito  ^x,  quadratis  ipfafum  : Reliquajy 
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Irrationalis  eft  • Vocetur  aiitcm  cuni^  Me- 
dio  Medium  totum  efficiens . 

DETRAHATVR  cx  reda  AB,refta  AC.potcncia  ip-> 
f?  ABjincommcnfurabilir.Sirque  cam  compo/itum  ex  ip 
. ‘ ' fatum  quadratis,  quam  redangu 

■ J^  ' d 'lumfub  ipfis  Medium,  incotnen 

> * ^ furablleque  compofico  ex  ipfa 

rum  quadratis  . Dico  reliquam  BC,  efle  lrrationalem_j 
a Quoniam  enim  compofitum  qx  quadratis  redarum 
AB,  AC,®qualeeft  redangulo  bts  fub  AB. AC,  vna  cum 


; ctiaip  cft,(cum  Medio,quod:  fub  AB,  AC,  concinetur,  (it 
r cominenfurabile^  quadrato  ex  BC.b  Medium  autem  no 
' ftiperat  Medium  RationaliVNon  ergo  qua^dratum  ex  BC, 
Rationale  eft.  Ergo  inracipnale)  reda  ipfa  B.  C , Jrra; 

I*  — ■■  ■ ^ A A yj  • .^V  • • V «1%^ 


tionalis.Vocetur  autem  cumMedio  Mediilm  totum  effi- 
cifcnsj  quia  crus  quadratum'  cum  redangulobis  fub  AB, 
AC,qdod1vledinm  eft,fecir  totum  compofitum  ex  qua- 
dratis rectarum  AB,  AC,  quod  Medium  etiam  cft.Si  igi. 
tura  recta' rfectaaufiiraturj&c.  Quod  oftcndedum  erat 


. ..  .'SCH  O L I V M.  ' • • 

ZN  'hun$  modum  juoque  fotuijfet  hoc  f htorom». 

SI  a maiori  noqime  eius,qu^  bina  Me- 
dia poteft, minus  liomen  auferattirjkeliqua 
Irratibhalis  eftiyocetur  autem  cum  Medio 
Medium  tbtum  efficiens  • ‘ ‘ ' 

' jf  M cum  ABf  \ACifint  fotentiu  incommenfu’ 

'ruitles  yfAciunrguo  0>  comptfi/um  tx  ipfur^m^qMdruth 
Medium,^  rtSunguluvi  Juh  ipjis  Medtumy  tnconiexfurM~ 
\hite^ue  compofno  ex  quadrutis  ipfurumy<^  erit  'c^fe^tolei  il 
\lis  Irrutionulityqui  bina  Mrj//4  potens  dicitur  ^ cuius  m*- 
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us  aomem  AByt/'minut  AC^Aufertur  igitur  minui  nomen 
iC  ‘i  ex  mnieri  AByVt  relinquatur  BC  i^eum  Medio  Mo- 
lium totum  efficiens, 

^ ' , 'L.  E \ 'M  M A‘ 

, S i,  idem  excefTus  fic  inter  primam  ma- 
5nituciinem,&  fecundam,  qui  inter  tertiam 
Tia*gnitudinem3&  quartam ; erit  &,vicillim 
dem  excefliis  inter  primam  magnitudine, 
Sc  ceitiam,'qui  inter  fecundam  magnitudi- 
acm  & quartam.  ‘ ^ . 

SINX  quatuor magnitudines  AB yCDyEF,  ' 
G Hyjttque  IByexceJfus  inter  ABy.  CZ>,  aqualis 
•xeejfui  i^Fyinter  EFyGH,  Dico  eundem ejfi^ 
txcefium  inter  AB. , £F,  qut  e fi 
'mter  CDyGffi  QuetHiqm  enim  T -d 

I ^ffxcejjus  e fi  inter  AB  yfjy  c \ jp?. 
CDierit  AI,  ipji  C Dy  aqualis . ...  g ^ 

Eodem  modo  aqualis  ertt 
ipfi  GH  .1  dem  igitur  'excejfus  erit  inter  A J> 
& E K y qui  inter  C D y &G  H ; cum  ba  ma. 
griitudines  tllis  fint  aquales  yjingula  Jingulis. 
EJi  autem  tptorum  AByEFyexpronunciato  i 6, 
lib.  1 .idem  excefsusyquiinter  Aly  £K,'  quod  /B, 
KP,  aquales  ponantur . Igitur  idem  quoque  cx- 
cefsus  erit  inter  AB  > & EF,  qui  inter  Q D > ^ 
GH . quod  efi  propofitum^ 

c O R O.  L L ArR  I V M.  . 

E X his  conftat,quatuor  tna^nitudincs  Arithmeticam  Analogia 
habentes, habere  quot^ne  viciliuh  Arithmeticajn  Analogiam.  Quo- 
niam huiuimudi  Analogia  coniiAit  in  eodem  cxceiTu,  quem  oAcn- 
dimtis  eu)idcm  cfle  inter  primam,  Sc  tertiam  raagniciidincs,qui  in- 
tcr  fecundam  Sc  quattam  magnuudines  r<peritur,iiTdcm  fic  cxcef' 

. ' - ; - - “ fus  I 
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fus  inter  primam  magni^^uicm,$:/fcundam* , qai  iotcr  ccrfianx^ 
magn^cuclinem,&  quartam, hoc  cll,li  quacuor  magnitudines  Analp| 
giam  Arithmeticam  habeant.  ^ ^ 

•i.  . ' ‘ 

THEOR.  ^2.  PROPO§..  8q. 
APOTOMAB  vna  tantum  congruit  rc 
(5la  linea  Rationalis  potentia  foium  conimiS 

furabilis  exiftens  toti.  ^ . 

Sl  T Apotoqpe  A B ; congruens  autem  ci  Rationalis 
BG, potentia  foliam  toti  A C»commenfurabilis.  picoijj#-* 
' fi  AB,  aliam  Rationalem  non  congruere, 

B CE  fitpotentia  tantum  commchftira 

‘t  ■ i,-  bilis.  Si  enim  fieri  poteft , congruar  alia 

Rationalis  BDjita  vt  BD.ipfi  A D,  fit  po- 
tentia foium  commen(urabili$.  Et  quia  B.C  , Rationalis 
cftj  erit- A C,  illi  foium  potentia  commchfurabilis , Ra- 
tionalis.Rationales  ergo  fune  AC,  B C,  potentia  tantum 
commepfurabiles  . Eodem  modo  erunt  & A D,  BD, Ra- 
tionales potentia  foium  commenfurabiles.  C^oniam-j 
yeroidem  exceffus  eftinrer  compofjtum  ex  quadratis 
g ^ redlarum  AC , BC,&  redangu-’ 

1— * XI  Ium  bis  fub  A C,  B C,  qui  inter 

compofitum  ex  quadratis  rc(fta- 
rum  AD,BD.  & rctSlangulum  bis  fub  AD,  BDj  ( fuperac 
enim  cdmpofitum  ex  quadratis  rcdlarum  A C , B C , re-i 
darigulum  bis  fub  AC,BC,quadrato  ex  ABja  quodcom- 
polituni  ex  quadratis  regiarum  A C,  B C , aequale  fit  re 
dargulo  bis  fub  AC,  li  C,  vna  cum  quadrato  ex  A B.  Ec 
eode  modo  compofitum  e?  quadratis  redarum  AD,BD, 
fuperac  redagulum  bis  fub  AD,BD,  quadrato  eodem  ex 
AB;  b cum  & copofitum  ex  quadratis  redarum  AD,BD, 
jcquale  fit  redangulo  bis  fub  ADj  BD,  vna  cum  quadi^- 
to  ex  AB. ) erit  quoque  permutando,  ex  lemmate  antcce 
denti,  idem  exceffus  inter  compofitum  ex  quadratis  re- 
darum A C,  BC»  & compofitum  cx  quadratis  redarum 
AD,BD,qui  inter  redangulum  bis  fub  AC,BC,&  redan 
gulum  bis  fub  AD,DB.EfVautem  exceffus  inter  illa  com 

j>ofita 


by  Got"  !lc 


pohta,  /patiam  Rationale,  ex  fcKoIio  propof.  zj,  huius 
iib.  quod  vtrufmque  Rationale  iit.  ( Na  cum  AC,BC,iint 
Rationales  potentia  folumcommenfurabiles;eruntearu 
quadrata  Rationalia,&:  Gommenfurabilia.algitur  & com  j 
po/itum  ex  ipits  vtrique  illorum  commerurabilecft  , at- 
que adeo  & Rationale;ex  9.defin.  Non  aliter  Rationale 
oftenderaus  copoiitum  ex  quadratis  reftarum  AD,BD.) 
Igitur  & excefliis  inter  reif^angulum  bis  fub  A C,  BC,  & 
redlanguhim ^bis  lub  AD,BD,lpatium  Rationale  cft.b  Et 
quia  rcdlangulum  fub  AC,BC,  Rationalibus  potentia-, 
rolumcommeiifurabilibus  Medium  eftj  - erit  ex  corolla- 
rio propofitionis  X4.huius  lib.&eiusduplum,nempe  re- 
dlanguium  bis  fub  AC,  BC,  Medium.Eademque  ratione 
Medium  erit  re^angulum  bis  fub  ADjBO.c  Medium  au 
tem  non  fuperat  Medium  Rationali.' Igitur  execflus  it>-j 
ter  reftangulum  bis  fub  AC,  BC,  &re<^ngulum  bis  fub 
AD, BD, Rationale  fpatium  no  eft.Sed  & Rationale  ollen 
fum  eft.Quod  eft  abfurdum.Ergo  i|^  A B, alia  Rationa-I 
lis  non  congruit,pr*tcr  Bci  qu»  toti  fit  potentia  cantum 
commenfurabilh.  Apocomz  igitur  vna  tantuna  congruit^ 
&c.  Quod  erat  oftcndendum,  ' 

, THEOR.  ^3.  PROPOS.  81.  1 

i ME  01 AE  Apotomae  primse  vna  tantun» 
congruit  rc^ta  Unca  Media5p0tentia  foliim 
commenfurabilis  exiftens  toti,  & cum  tota' 
Rationale  continens  • ' 

SIT  Medi*  Apotome  prima  ABi  &ipfic<yigru«] 
B C, Media  coci  AC, potentia  folum  commenfurabi- 
lis , & redlangulum  fub  A C >B  C,  fit  Rationale . Dica 
ipfi  A B,  aliam  Mediam  non  congruere , quar  toti  fit  po- 
tentia'tantum  fcommenfurabiUs , contineatque  cum  to-i 
raRaqomale.  Si  enim  fieri  poteft , congruat  aliaBD, 
Media' ‘toti ' A D , potentia  tantum'  commenfurabilis 
fitque  re<flangukim  fub  A D,  BD,  Rationali . Et  quiali 


£ ■ I B C, 
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' tKC,  IV)edia  eil  potentia  folum  ip/i  A C > fpmmeniurkhl 
ii^.dee  hs  i a erit  & A C i Media cum  illi /it  conimenfurabilis. 
j^lediasergo  funt  AC!?,  BC  , potentia  tantum  commenHi* 
rabiles.C^ohiam  vero  idem  exce/Tus  eft  inter  compp/t- 
‘A  -B  c 30  tum  ex  quadratis  redarum  AC  ,CB,& 

r n compbfitum  ex  quadraris  red^runi  AD, 

,BD , qtu  inter  redangulum  bi$  fub  A C, 
BC,  & redangulum  bis  fub  AD,  B D,  vt  in  propof.  prar- 
' cedenti oftenfumeftiHft autem cxce/Tusinterhxcrcdau 
gula , ex  fcholio  propofitionis  17.  huius  lib.fpatium  Ka- 
ti6nale;quod  vtrurriquc  /it  Rationale,  ( cum  enim— » 
redangulum  fub  AC,  B C , ponatur  Rationale ; erit  re- 
; danguium.bis  fub.A  C,  B C , illi  commenfurabile , Ra- 
tionale, Atque  eadem  ratione  Rationale  erit  redangu- 
lum bis  fub  A P,  BD-  ( Igitur  & exceffus  inter  compofi- 
' ' ' tum  ex  q ua<lratis  redjimm  A G,  B C,  & conapo/itum  ex 

: quadratis  redarum  A P,  B,D,  fpatium  Rationale  eft.  Et 
I I quoniam  reda?  AC,  BC,  Medise  funt  potentia  folum  c6- 
Imienfurabiles  i erunt' &,  ipfarum  quadrata  Media,  & 
eopimenfurabilia,  bIgicur-&c,oiupo/itumcx  ipfis  vcri- 
‘ 'j  que  ipforum  comme/urabjleaeft, atque  adeo  & Medium, 

I ex  coroll.  propof.  24.  huius  lib.  Nori  aliter  quoque  Me_ 

, ctj.dtc  dium  erit  compoiitupi  exjquadratis  redarum  AD,  BD.  c 
. ' Medium  aiitem  non fupcrat  Medium 

‘ "B  C Rab®W/dJ*"%iturexce|rus  inter  com- 

; ^ h— * 1 — I p pciKum  ex  quadratis  redarum  AC, 

...  ..  ■',b'C,  &cGmpo/?tum  ^x  quadratis  rc- 

' ' darUtn  AD,BD,  f^Ciam  Ratibnalfc  non  eft . 5ed  & Ra- 

; tionale  oftenfum  eft.  Quod  eft  ab/urdum.  Ergo  ip/i  A B, 
alia  Media  non  congruit  V praeter  BC,  qu3e  toti /it  poten- 
tia folum  commeff/urabilis  i contioeatque  cum  tota  Ra- 
' tidnale.Mcdi*  i|^itur  Apotome  primae  vna  tantum  con 
/ gruit , &Ci  Quoa  erat  demonftrandum. 

^xxxj.' ir.;jH0QR.  64.  pRbp.os.  82, 

MEDIAE  ‘ApotomjEfecundieynR  tan- 
tum'congruit  re<ia  iinea  Media  potentia  fo 
I lum 
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Ium  commenfurabilis  exiflcns  toti^  & cum 
tota  Medium  continens.  _ 

‘ SIT  "Mediae  Apotome  fecunda  A E,  cui  congruat  Me- 
dia BC,tori  AC,  potentia.rantum  commcnlurabilis,  & 
redlangulum  fub  ACjBC,fit  M edium. Dico ipf  AB, alia. 

M ediam  non  congruere , qus  tori  /it  potentia  tantum 
commenfurabili.^contincatqjcum  tota  Mediu.Si.n.fieri 
p6t,c6gruat  ip/i  alia  BD,Med:a  toti  AD, potentia  ratum 
commenfurabilis,/Itque  rectangulum  fub  AD,  BD,  Me-, 
dium  . Exponatur  Rationalis  EF,  a ad  quam  applicttur  'j  . 
rectangulum  EG,a»qualc  compolito  ex  quadratis  recta- 
rum  AC,BC,&  ad  eandem  EFjaliud  EI, applicetur  aqua 
le  quadrato  ex  AE.Et  denique  aliud  £ L.  aequale  compo- 
/Ito  ex  quadratis  rectarum  A D , B D.  b Quoniam  igitur 
compo/itum  ex  quadratis  rectarum  AC,  BC,  srqualeeR 
rectangulo  bis  fub  A C , B C , vna  cum  qiiadrato  ex  Ab; 
erit  KG, aequale  ei,  quod  bis  continetur  fub  aC,  bC.  Eo- 
demque  modo  erit  K L , aequale  ei , quod  bis  continetur 
fub  AD,BD.  Et  quoniam  aC,BC,  Mediae  funt,&  poten- 
tia cammenfurabilcs;  (cum 

enim  BC,  Media  ponatur,  c ^ B C ci^Mc 

erit  & A C , ip/i  potentia_j 
commen/Urabilis,Media_.)  i 
erunt  & earum  quadrata_, 

Media, & commenfurabilia. 

Ergo  & compo/itum  ex  ip  pL  r di6.Iec 

fis  commenfurabile  eft  vtri-  * 
que  eorum;atque  idcirco  & 

Medium,ex  coroll.propof.24.huius  lib.Tgitur  & EG,q<F 
illi  compo/ito  aequale  e/1.  Medium  e/1;  quod cu  applice- 
fur  ad  Rationale  EF,  c erit  EH,Rationalis  ip/i  EF,iongi- 
tudine  incommenfurabilis . Rur/us  quia  redlagulum  fub 
AC, BC, Medium  e/l;critex  coroll.propof.24.  huiu.s  lib. 

& eius  duplfl,nempe  KG,  Mediumiquod  cum  applicetur 
ad  Rationale  KI,f  erit  KH, Rationalis  ip/i  KI,hoc  e/1,  ip- 
/i  EF, longitudine  incommenfurabilis  . Et  quia  AC , BC, 
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longitudine  incommen^ijra- 
biles  funt , eftque  vt  AC  , ad 


BC,ita  quadratum  ex  AC, ad 
redangulum  fub  AC,BC,vc 
oftendimus  lemmate  j/'’ad 
_ propof.  19.  huius  lib. » erit 
^ quadrarum  ex  AC,  incomen 
/urabile  redangulo  fub  AC, 
iC.  Eft  autem  quadrato  ex  AC,  commenTurabile  com- 
>0 litum  ex  quadratis  rcdtarum  AC,BC,  hoc  eft,  redlan- 
julum  EG.f cum  enim  refta?  AC,BC, ponantur  potentia 
commenfurabilesj  erunt  earum  quadrata  commenfu- 
rabilia.b  Igitur  & compo/itum  ex  ipfis  commenfurabile 
eft  vtriqucipforum, nempe  quadrato  ex  AC.)&re(ftan- 
gulo  fub  AC,BC,  commenfurabile  eft  eius  duplum  , vi- 
delicet KG.Igitur  & HGjipft  KG,incommenfurabile  eft, 
ex  ijs,quae  in  fcholio  propof./ 4. huius  lib.docuimus.^Re 
dae  igitur  EH,KH,  eandem  habentes  rationem  cum  EG, 
KG, longitudine  incommcnfurabiles  funt:  Sed  & Ratio- 
nales funt  oftenfa: . Rationales  ergo  funt  potentia  tatum 
commenfurabiles . Qiiapropter  cum  ex  Rationali  EH, 
auferatur  Rationalis  K H,  potentia  folum  commenfura- 
bilis’ipli  EH,d  erit  EK,  Apotome,  & illi  congruens  KH. 
Similiter  demonftrabimus  EK,Apotomen  efle,&  illi  co- 
gruentem  K M . Non  igitur  Apotomse  vna  tantum  con- 
gruit reda  linea  Rationalis  potentia  folum  commenfu- 
rabilis  exiftens  toti : quod  eft  abfurdum.Vnam  enim  tan 
tum  congruere,*  demonftratum  eft . Igitur  media»  Apo- 
tomat  fecunda»  vna  tantum  congruit,  &c.  Quod  erat  de- 
monftrandum . 


THEOR.  65.  PROPOS.  83. 


MINORI  vna  tantum  congruit  re- 
da linea  potentia  incommenfurabilis  exi- 
ftens toti  3 & cum  tota  faciens  compofitum 


quidem 
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quidem  exipfamm  quadratis  Rationale > 
quod  autem  fub  ipiis  contineturvMcdium, 

SIT  Minor  AB,&  illi  congruens  BC,tpri  ACjppcen 
tia  iricbmmcnfurabilis,  faciensque  compb/itum  ex  qua- 
dratis redarum  AC,BC,Rationalej 
at redangulum  (ub  A C , B C>  Me-  ' .g' 
dium* ■'Dico ipfi  AB,  aliarti  non  cort  ^ i — i — ^ 'Dl 
^^uere,  qua:  eadepraeftet  . Sic  enim,  * V 

li  fieri  poteft, alia  cogruens  BD,toti  AD,  potentia  inco- 
menfur^bilis’,  faciensque  compofitum  quidenft  ex  qua- 
dratis redarum  AD, BD,  Rationale',  atredangulumdub 
AD,BD,Medium.  Quoniam  igitur, ^vt  in  propof.  8o.  de* 
moriftracum  eft,  idem  exceflus  eft inter cbmpofitum  ex 
quadratis  redarum  ^^C,'BG,  & compofitum  ex  quadra- 
tis rediarum  AD,BD,qui  inter  redangiiluin  bis  lu|a  AC, 
BC,&  redangulum  bis  fub^^DjBD;  Efi  autem  excefTus 
inter  illa  compofita,fpatium  Rationale , ex  fchplio  pro- 
poH  ;7-  huius  libri}  quodl  vtrumque  Rationale  ponatur. 
Igitur  & excefius  inter  re'dangulum  bis  fub  AC,  BC,  & 
redangulum  bis  fub'  AD,BD,^atium  eft  Rationale.'  fe'd 
& non  Rationale  cft^.  ( Cuih  eiiim  redanguldm  fah;AC, 
BC,ponatur  Medhim,erit  quOque  eix  coroll.propof,  24. 
huius  lib.eius  dupluin;n^iii pe  redangulum  bis  fub  AC, 
BC-, Medium . Similicerque  Medium  erit  redanguhim_» 
bis  fub  AD,  BD . » Quare  yni^  non  funerabit  alterum 
Rationali . Quod  eft  abfurdum.  Erg6  ipfi  ^B , ajia  redaj 
pratter  B C , non  congruit  potentia  toti  inpommenfura- 
bilis,  &c.  Minori  ergo  vna  tantum  congruit , &c.  Quod' 
erat  dembnftraqdum * ‘ 

THEOR.:  dd.  PROPOS.  84. 

E I , qu3e  cum  Rationali  Medium  totu 
facit , vna  tantum  congruit  rc6ia  linea  po*- 
tentia  incommenfurabiJis  exifttns  toti , & 
cum  tota  faciens,  compofitum  . quidem  ex 

- ff  2 iplarum 
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ipfifUrn^uadratis*^(edium  i;qu'od  autem 

fubipfis  conti nfetiir,  Rationale.  ^ . 

■ y ' \ '1  > ' / f ' **  j r ' 

SIT  re(5Ia  ?cum  RanQnali-.Meiiiutn  totum,  Faciens 

AB , cui  cbngruat  refta  B C-v^oti  ACyporentia  incom- 
menfurabilisjfaciensque  cqrhpb/itum  quideiii  ei  iq^dra 
tis  reftaram  A C , B C j Me(5ium,rc^anguluniyerp*  fub 

AC, BC>Rationale.Dico  ipn  ‘Aliialiam  redlam  non  cpa- 

• .. .r . , . gruere, gu«  hic  cadepi,fackt. 

‘B  • ■ C Si  enim  fierppoteil,pngiuat 
, I — 4 D i'p/i aJia  reila  BD,tota 

. , , ' tentulncbmnienrur^hjli.s,  >k; 

cierisqiic  conii>bfituni  qufdem  ex  ^quadratis  rei^ruipi^ 
Ap3DjMedium,re<ftan^'Iurh  ver^^  fub  AD,Bp,katinr 
nale.Quoniamigitup  vt  inprbpor.SoipBenfuih  eft,  idem 
exceiTus  ert  inter  copoiitum  ex  qqa%atis  reblariim  AC, 
BC,&: compostum  ex  quadraus  redarum  AD,  BD , qui 
inter  redangulijm  bis  fub  A C,  B C , & rcdangulum  bis 
lub  ^D,^p':£il  autem  exce/Tus  inter  harc  redangiiladpa 
tmrnjR'arionale,vc'in  propqiTsi.derpbnrtr^uinius.Igitur 
&ei(ceiTus  inter  Ula  cpriipolica  yipadum  Rationale  cft.: 
. ,fed  & non  Ratiohalc  eRi“cum  vtrumque  ITt  Medium. 
\%xj»dic,  a Medium  enjra  Medium  bbri,  luperat  Rationali . Quod 
eftabfurdum.Non  cjt^b  ip/i  AB,alia  reda, quam  BC,con 
gruet  potentia  toti,  incqrrimeniurabilis  , &c.  Quare  ei, 
quiium'  itationali  Medluln  ‘tbpbm*  facitj,  vna-t^tum 
congruit , &:c.Quod  erat  ‘dcmon/liahdum^ . > 
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EI,  .quaf cum  Medio  Medium  totum 
facit,vna 'tantum 'cbngiuit  .reda  linea  po- 
tentia incomraehrurabiiisi  exiftens  toti , & 
cum  tota’ faciens compofitum  cx  ipfa^ 
rum  quadraris-  Medium  , & quod  fub  ipfis 


conti- 


conunetur  'Medium  5 ihcommenfurabilecj= 
c ompofito  ex’ Ipraruhi  quadratis, . 

SIT  redla  A B , cum  Med/o  Medium  totum  faciens» 
ipfi  vero  congruens  BC,toti  AC, potentia  incommenfu- 
rabilis>,  facienfque'&'cOfflpd/itum  cx  quadratis  regiam 
AC, BC,  Medium, ^ reiTtan-  ^ k C 

^lunifub  AC, BC, Medium, '*  Al 1 

incommenAirabilcque  com-  ^ K H 
pd/ito  ex  quadfatia  redflrudi  ■'  |' 

AC,  BC.Dico  ip/i  AB,aliam  ’ . 

non  congruere,  qua- eadem  J,  ” ' /..•  ‘ ■ 

haec  faciat . Si  n.  fieri  poteft , ^ j """"  q 
congruar  ip/i  re^fta  aiia  B D,  . i 

toti  AD, 'potentia  incommenfurabilis,'ita  vt8?compofI^ 
turn-ppf^v^uaej ratis  red:'arum‘  AD,  BD,  Me4iura;fit  > &re- 
ftangulum  fub  AD, BD, Medium  quoquci  ac  incommen 
furabile  coinpofito  ex  quadratis  rbftaruni  AI>,BD,Con- 
ftrudjs  autem  i;rdem,quae*in  propof.  82.  quoniam  com- 
pofitum  ex  quadratis  redarum  A C,BC, Medium  eftierit 
etiam  £G,iH;  atquaknMedium.a  Reda  igitur  EH, Ratio- 
nalis eft,ip/I  EFjlongitudine  incommenfiirabilis.Rurfus 
quia  rectangulum  fub  AC,BC,  Medium  eft  5 erit  & eius 
duplum  K G , Medium,  b Igitut  & reda  K Hi  Rationalis 
ell, longitudine  ip/i  EF,xncommenfurabilis.  Et  quoniam 
^G,  commenfuxabilc  eft  rcdangulo  fub  AC , BC , cum 
illud  huius  fitduplum  jat  redangulum  fub  A C , BC,  in- 
commenfurabile  ponitur  compofito  ex  quadratis  reda- 
rum;A  C , BC  ; c erit  quoque  KG,  eidem  compofito, 
hoc  ell,  ipfi  E G,  incommenfurabilej  ac  propterea  redat 
EH,  KH,  eandem  habentes  cum  EG , KG , iationem_> , 
d longitudine  incommenfurabiles  funt._%d  & ollenf* 
funt  Rationales . Rationales  ergo  funt  potentia  lblum__( 
jcommenfurabiles.  Quare  cum’ cx  Rationali  eH,  aufera- 
tur Rationalis  KH,  poteiitia  folum  commenfurabilis  ip- 
fi  ^Hj  c erit  E K,'Apotome,  &:  ei  congruens  X H.  Non— > 
aliter  oftendemus  E ST,  e/fe  Apotomen , & ei  congruen- 
temefTeKM.  Non igitur  Apotomar vna tantum  reda_> 


ff  i congruit 
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congrtiir,&c.  Quod  cft  jbAirdujn.a  Vnam  enim  tantum 
congruere  dcmonftr^tum  eft.Igitur  ei  j qua?  cum  Medio 
Medium  totum  facit , vna ‘tantum  congruit , &c.  Quod 
cratoftendendum. 

;D  E F I N IT  I O N ES  ^ 

T^E  R.  T I dE. 

T?  Xl*OSf  TA~Tlatipnali,&  Apotomaj  G tota  plus  pof- 
JCi  fit,quim  congrutns,  quadrato  reftae  lineasiibi  lon- 
gitudine commenfurfeibilis . 

••  I ^ ■ 

S I quidem  tota  cxpofitae  Rationali  fit 
longitudinecommenfurabilis;  Vocetur  A- 
potome  prima..» . " 

I L 

S I vero  congruens  cxpofitsB  Rationali 
fit  longitudine  commeullirabilis^ ; Vocetur 
Apotome  fecunda » 

.'III. 

QV 0 D fi  neque  tota,neque  congrues 
expofitsB  Rationali  fit  longitudine  com- 
menfurabilis  i Vocetur  Apotome  tertia. 

RVRSVS  fi' tota  plus  ^oflit  j quam  congruens , qua- 
drato redx  linea?  fibi  longitudine  incommenfurabilis . 

I I I I. 

S I quidem  tota  expofitse  Rationali  fit 
longitudine  commenfurabilis  i Vocetur 
Apotome  quarta^  

SI 
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V. 

S I vero  congruens  expolitae  Rationali 
lit  longitudine  commenlurabilis  j Vocetur 
Apotome  quinta . 

^ V I. 

Oy  O D II  neque  tota  , neque  con- 
jgruens  expolitae  Rationali  fit  longitudi- 
Jne  commenfurabilis ; Vocetur  Apotonle^ 
[fcxta-j.  . 

1^  s c H o L 1 V M»- 

I NON  Aliter  colligitur  numerus  harum  fex  Apotoma- 
irum,  At  fuperius  numerus  fex  linearum  ex  binis  nominibus 
Ifitit  eolle£lus,Sttnt  enim  fex  he  A potomA,re^e  linet, que  re 
I linquuntur  pofl  detraHionem  minorum  nominum  ex  ma~ 

I ionbus  nominibus  fex  linearum , qu£  ex  binii  nominibus 

\dituntur,vt  ex  definitionibus  efi  perfpieuum , ^ 

I P ROBL.  19.  PROPOS.  U. 

I INVENIRE  primam Apotomen. 

* ■ f ^ duobus  numeris  quadfads  AB,CB,vt 
in  Ic^Iio  ^propof.  29.  huius  libri  docuimus , quorum 
exceflus  AC,non  fit  quadratus ; ita  vt  AB,  CB , propor- 
tionem quidem  habeant,  quam  quadratus  ad  quadratu,  - 
at  AB,  AC,non . Exponatur  Rationalis  quapiam  D , cui 
longitudine  commenTurabilis  ht  EF . Eritque  E F , cum 
commenfurabilis  fit  Rationali  ^ 

D , Rationahs  . Fiat  deinde  vt  A . . , . C B 
numerus  A B , ad  numerum  AC,  ‘ ’ •*  ’ * 

ira  per  coroll  propof.  6,  huius  ' - 

lib.  quadratum  ex  E F,  ad  qua-  ^Vr,  * , 

dratum  ex  G F . Dico  E G , effc^ 
primam  Apotomen  Quoniam  enim  quadratSex  eF, 
GF,  proportionem  habentia, quam  numeri  AB-.  AC,c6- 

ff  4 men-k 
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menfurabilia  funt;  Erunt  & redla?  EF,GF,  commenfijra- 
bilcs , faltem  potentia.  C um  ergo  E F,  oftenfa/ic Ratio- 
nalis.erit  &’GF,  Rationalis. Quia  vero  AB, AC, propor- 
tionem non  habet, quam  quadrati  numen;neque  quadra 
ta  ex  E F,  G F , proportionem  habebunt,qunm  quadrati 
numeri,  a Incommenfurabiles  ergo  funt  longitudine  re- 
da’ EF,GF.Rationales  ergo  funt  hF , GF , potentia  tan- 
tum commenlurabilesjb  atouc  idciico  reliqua  tG,Apo- 
tomeelJ.Dicb  primam  em*.  Pofsit  enim  redta  tF,plus 
qua  reda  GF,quadraio  ex  H. Et  quia  eil.vt  numerus  AB, 
ad  numerum  AC,ita  quadratum  ex  l-.F,ad  quadratum  ex 
GF;  erit  per  couerhonem  rationis, vt 

A C..  ..B  AB,ad  CB,  ita  quadracu;/ ex  EF,  ad 

j>  ^ quadrati!  ex  H, Habent  aure  AB,CB, 


H»- 


^F  proportionem  , quam  numen  qua- 
drati . Igitur  quadrata  ex  EF , & 


Id 

ii 


H , proportionem  habent , quam  numen  quadrati  j c Ac 
propterea  reda:  EF,&  H,  longitudine  commcnfurabiles 
funt.  Quoniam  igitqrtota  E F,  plus  potcfi  ,quam  con 
gruens  GF,qiiai:|rato  redae  H,hbi  longitudine  commen- 
furabilis  ; dtque  tota  cadem  E F,  expo/itee  Rationali  D , 
commcniurabilis  longitudine,-  erit  E G , exdefin.  prima 
Apotbme.  Inuenimus  ergo  primam  Apotomen . Quod 
faciendum  erat. 

PROBL.  20..PROPOS.  87. 
INVENIRE  fecundam  Apotomen. 

RE  P E R T I S duobus  numeris  quadratis  A B,  CB, 
Vt  in  propof.  praecedenti  i expoiitaque  Rationali  D , fu- 
matur ei  longitudinecommenfurabilis  GF,eritqueG  F , 
Rationali  D , commenfurabilis , Rationalis  quoque_j. 

Fiat  deinde  vt  numerus  A C , ad 
A..,..  C....B  numerum  A B , ita  quadrarum  ex 
p,  j ■)  ^ ex  G F,  ad  quadratum  ex  EF,per 

P,  coroD.  propof.  6.  huius  libri.  Dico 

II' ' E G,  clfe fecundam  A potomcn_a. 

dQiioniam  enim  quadrata  ex  Gf,  EF, proportionem  ha 
j bencia.,  quam  numen  A C,  AB,  commcnnirabilia  lunc  i 

r .1.  , - . Erunt 


...  .1. 


irunt  & reft»GF,EF,comraenfiirabucs7feI«  poteotiai 
Cum  ergo  GF^fic  oUenla  rcationalisicrit  quoque  EF,Ka- 


[tomen.Qu9d  erae  faciendum . . . , \ x ; . ; ; , . ^ 

L J»  •>  ‘i.f.  V.j  .Mji.»  .ii'.-  \.ik  , j 

%JPR0BL.  »1.  PROPOS.  88. 
v^iNVE^JJRE  tertiani  Apotomeri.";, 

-.'-^REPERTIS  duobus  numeris, quadracis, AB,  CB,  vt 
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propof  8 d.fumatur  alius  numerus  I,  vtin  propof.j  i. hu- 
ius lib.docuimus,  qui  ad  neutrum,.  j 

ipforum  ABy  A'G,  propornonem  . A ..  .y,  C ....  B 
habeat , quam  quadratus  ^d  qua-,  l. . . . , . . . • 

dratum.  Expo/?tadeindc.Rat{pna  P t l i y f 
li  Djfiacvcl, ad  AB, ita  quadratum 
pxD,ad  quadratum  ex  EF,per  co-  : ,vd,i - 

roll.propof.  6.  huius  libri.  «=  Eruntque  quadrata  ex.,J>>  & 
E F, proportionem  habentia, quam  numeri  I,&  AB,com^ 
menfurabiliaiatque  adeo  & feifta:  D,&  EFjCommenfurju 
biksjfaltem  potentia. Exiik-nte  ergo  D, Rationali,  erit  & 
EFjRonalis.Ecquia  numeri  I,&  AB,ac  prdpterea  quadra 
ta  ex  D,&  EF#proportionem  non  habent , quam  pumeri 
quadrati/  a erunt  re<fl*D,  &'E  F,  longitudine  incom- 
menfurabiles . Rurfiis  fiat  tEAB  ,ad  A C , ita  quidra- 
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tum  ex  E F.  ad  quadratum  ex  G F, , ex  eodem  corollario 
propof.  6.  huius  iib.  Dico  E G , cfle  tertiam  Apotomen. 

a Quoniam  enim  quadrata  ex  E F,  proportionem  haben- 
tia ^ quam  numeri  AB,  AC,commenfurabilia  funtjerunc 
&rectae  EF,GF,  commenfurabiles, 

A C ....'B  faltem  pote  tia.  Cum  ergo  EFjoften 

j— 4p  furabilis,  vt  demonftrauimus.  Et 
^ quia  Ab,  AC,  atque  adeo  & quadra 

ta  ex  EF,GF,proportioncm  non  ha- 

bent , quam  numeri  qnadrati  j b Erunt  reda?  EF,GF,lon- 
gitudine  incommenlurabiles.  Rationales  ergo  funt  EF, 

\ 

cT^Jte 

G F , potentia  folum  commenfurabiles  j Ac  propterca__» 
cum  ex  EF,  auferatur  G F , potentia  illi  folum  commeo- 

furabilisj  c reliqlia  EG,  Apotomeerit,  Dico  & tertiam_» 
elTe.  Quoniam  enim  eft  vt  I , ad  A B , ita  quadratum  ex 
D,  ad  quadratum  ex  EFj  & vt  AB,  ad  AC,  ita  quadratum 
ex  EF,  ad  quadratum  ex  GFj  erit  ex  asquo  vt  I , ad  A C , 
ita  quadratum  ex  D,  ad  quadratum  ex  G F:  Non  habent 
autem  numeri  I , & AC , proportionem , quam  numeri 
quadrati.  Neque  igitur  quadrata  ex  D , & GF , propor- 

d 

tionem  habebunt . quam  numeri  quadrati . d Sunt  ergo 
redlas  D , & GF,  loi^itudine  incommenfurabiles.  Igitur 
neutra  ipfarum  EF,GF,  longitudine  commenfurabilis  eft 
expolita?  Rationali  D.  Poifit  iam  EF,  plus  quam  GF,qua- 
drato  rectae  Hj  Oftendemufque,  vt  in  propof.  86.rectam 
H , efle  ipfi  E F , longitudine  commenfurabilem . Qua- 

propter  cum  tora  E F,  plus  ppfsit  quam  congruens  G F , 
quadrato  recta?  H,  longitudine  ubi  commenfurabilis , 
& neutra  ipfarum  EF,Gf,  longitudine  commenfurabilis 
fit  Rationali  D , expofitae ; erit  ex  defin.  EG , tertia  A- 
porome . Inuenimus  ergo  tertiam*Apotomcn.  Quod  fa 

ciendum  erat. 

' 
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Lxxxiij 

INVENIRE  quartam  Apotomen. 

RE-  1 

piijiil;  f”;  by  C--  'Ogll 
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I REPERTIS  'duobus  numeris  Ac,  CB,  ita  vc  A B» 
'ex  illis  fcompo/jttis  ad  neutrum  ipforum  proportionem 
habeat , quam  quadratus  ad  quadratum  , per  ea , qujr  ifi 
fcholio  ^.propof.29.huius  lib.docuimusiexponatur  Ra- 
tionalis Dj  cui  longitudine  commea 
furabilis  fit  E Fj  eritque  proptdrea 
E F,  Rationalis  . Quod  fi  relidua  1>i  i ■ 
fiant, quat  in  propof.  B6.  oftende-  ^T| • 
mus , vt  ibii  EG,  efle  Apotomen.  Di 
co  & quartam  efle.  Pollit  enim  E F , 
plus  quam  OF,  quadrato  rect*  H.  Et  quia  eft  vt  A B , ad 
, AC, ita  quadratum  ex  EF,  ad  quadratum  ex  G F;  erit  per 
Iconuerfionem  rationis, vt  AB,ad  C B,  ita  quadratum  ex 
, EF,ad  quadracunl  ex  H.  Cum  ergo  A B,-  & C fi,  propor- 
'tionem  non  habeant.quam  numeri  quadrati;*  eruntTe- 
ictse  EF,&  ii, longitudine  incommenmrabiles.  Quoniam 
igitur  tota  Ep,  plus  poteft,quam  cortgruens  GF,qiiadra- 
to  rectae  H,  fibi  longitudine  incommenfurabilis , efique 
eadem  tota  EF,  commenfurabilis  longitudine  Rationali 
Pi  erit  ex  defin.  E G,  quarta  Apotome.Inuenimus  brgo 
quartam  Apotonlen.C^od  erat  feciendum . 

t ■ 

: , PROBL.  Ij.  PROP  OS  90i 

. Inveni  re  . quintam  Apotomen. 

REPERTIS  duobus  humeris'  A C,  C B,  vt  in  propoL 
praecedenti  . fiat  conftructio , vt  A ..... . C . B 

in  propof.  87.  hoc  eft  , fumatur  p»  i i 1 1 , 

G F,  longitudine  commenfufabi-  •,  ip 

lis  Raridnali  D,  &c.  Oftehdemus  ' 

ei^ovtin  propof  87.  EG,  elTe  Apotomen.  Dic6  & quiri* 
tam  efle,  Pofsit  enim  EF,  plus  quam  GF,  quadrato  rectae 
H.  Et  quia  fimil iter, vt  in  propof  85.dftendemus, per  cori 
uerflonem  rationis  efle  vt  A B , ad  C B,  ita  quadrarum 
EF,  ad  quadratum  ex  H;  erunt  rurfus , vt  in  propof  an 
‘ecedenti.rectas  EF,  & H,Iongitudihe  incommenftirabi- 

les; 
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lisjeftque  congruens  GF,  Rationali  D,  commerifurabilis 
longicudineseritex  defin.  tG,  quinta  Apotome.  inueqir  » 
mus  ergo  quintam  Apotomen.  Quod  faciendum  etatif- 

PROBL.  24.  PROPOS.  91,  ' 
INVENIRE  fextarn Apotomen. 

R E P E R T I S tribus  numeris  A C,  C B , & I j vt  in 
propof  ita  vt  AB,ad  neutrum  ipforum  A C,  C iJj  & 
l,ad  neutrum' ipibrum  A B,  A C,  proportionem  habeat , 

) quam  quadratus  ad  quadra- 

A .......  C B . , tuqi  : exponatur  Rationalis 

1 ,D,&  reliqua  fiant,  vt  in  pro- 

D t , ' 1 1 I pof  88.  Oftendemus  ergo  fi- 

' ^ F militer , vt  ibi , D,  & E F , lon- 

’ gitudine  incommenfurabiles  ef  ' 

le  j & E G , Apotomen  efife.^ . 
Dico  & fextarn  efle . Nam  vt  in  propof.88.erunt  D , & 

G F , longitudine  quoque  incommenfurabiles ; Atque 
adeo  neutra  ipfarum  E F , G F , longitudine  commenfu- 
rabilis  eft  expofitaj  Rationali  D.  Poflit  iam E F , plus 
quam  GFjquadratorectar  H , quam  oftendemus , vt  in_> 
propof.  89.  longitudine  incommenfurabilem  efle  ip/i 
E F Igitur  cum  tota  E F , plus  poflit , quam  congruens 
GF,  quadrato  rectae  H fibi  longitudine  incommenfura 
bilis, & neutra  ipfarum  F.F,  GF,Tongitudine  fit  commen 
furabilis  Rationali  D.j  erit  ex  defin.  eG,  fexta  Apotome. 
Inuenimus  ergo  fexta  Apotomen.Quod  erat  faciendum. 


SCHOZrVM. 

SED  ^ expergitius  fex  diSias  Apotomus  inueniemus  hat 
ratione^ut  Thecn  elocet-hcc  loco,  • 

^ SIT  tUHenienda  exempli  gratia  , prima  Apotome^  a Re^ 

^$-aec  pgriatur  prius  ex  btnis  nommibus  prima  A St  cuius  maius 
nomen  AC^C!^  minus  CB.Abfctjfa  igitur  ex  ACiteSia  C £>> 
aqualis  Jit  ipji  CB:  Duo  A £>,  ej]e  primam  ApofomeU, 
§luontam  enim  ACt  CB^  Rationales  funt  potentia  tantum 
IcOmmenfurabilesi  erunt  etiam  ACj  DCt  Rationales  foten- 
hyq.det  jf/4  tantum  commenfurabiles.  b Ejl  ergo  A X),  Apotome.  Et 
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qui»  ACiplus  potefl,qH*m  CByhoetfiy  a rv 
quam  I>C,  quadfato  reUs.  Unet  fihi  16  I — l — 
gituiiue  commenfurabilts:^  e(l  A C, 

Rationali  expofita  longitudine  commen/urabilis,  ex  defini, 
tiane  eiui,qtiA  ex  binis  nominibus  prima  dicituriertt  ex  de’- 
finiric  ne  Apotoma  prirntyAD^prima  Apotome.  Eadem  ra.^ 
tione  ex  ceterij^que  ex  binis  nominibus  dicuntur  , ^ alias 
Apotomas  inueniemus^  vt  ex  fecunda  fecundam  , ex  tertia 
tertiam ^ex  quarta  quartam-Ax  quinta,  quintam^f^  ex  fex~ 
ta  fextamyfi minora  nomina  ex  maioribus  auferamus . 

THEOR.  68.  PRQPOS.  92. 

S I Ipatium  contineatur  fub  Rationali , 
& Apotoma  primajReda  linea  Ipatium  po- 
tens Apotome  eft. 

CONTINEA  TVR  fpatium  AC,  fub  Ratio- 
nali A B,  & Apotoma  prima  AD.Dico  rectam  lineam_., 
quae  poteft  Ipatium  AC,  Apotomen  Sit  ipli 

A D , congruens  D E.  Erunt  igitur  A E , D E , ex  defin. 
ApotomiJ  prima* , Rationales  potentia  folum  commen- 
furabilesj  &tota,AE,  longitudine  commenfurabilis  Ra- 
Ltionali  a B ,•  & denique  eadem  A E , tota  plus  potewt> 
[quam  congruens  D E, qua- 
I drato  rectar  fibi  Ion  .gitudi- 
Jne  commenfurabilis  Sece- 
jtur  PE  , bifariam  in  F,  & 

(quadrato  ex  F E , hoc  eft, 

[quart*  parti  quadrati  ex  DE, 

(applicetur  ad  A E,  rectan- 
j^ulum  *quale  fub  A G,Ge  , 

Idcficiens  figura  quadrata_,, 
per  lemma  2.  propof.  17. 
nuius  lib.  Et  quia  A E , 
plus  pote  (h  , quam  D E , 

(quadrato  rectar  fibi  longi- 
(cudine commenfurabilis  : 

erunt 
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G ^aeruntrecta:  AG,GE,longi 
tudine  commenfurabiles  j b 
Ac  propterea  & vtraque  to* 
ti  AEjlongitudinecommen- 
furabilis  eritrEft autem  A E , 
Rationali  AB,longitudine_^> 
comraenfurabili  s.c  Igitur  & 
vtraaue  AG,GE,  ipfi  AB,lon 
gitudine  ell  commenfurabi- 
lisjatque  ex  definitione  6.Ra 
tionalis. Quare  ductis  G H , 
EI, ipfi  AB,parallelis,quae  ip 
fi  B C , producta?  oc<;urrant 
^ in  erit  vtrumque  recta 
"ulum  AH,  GIjConteBtiim  fub  duabus  rationalibus  lon- 
gitudine commefurabilibus.Ratioqale.  Rurfus  quia  vtra 
que  DF,FE,  longitudine  conimenfurabilis  elHpfi  DE;  St 
I3E,  longitudine  incommenfurabilis  eft  Rationali  A B ; 
(Nam  fi  conimenfurabilis  eflet  longitudine, cum  & A E, 
fit  eidem  AB, longitudine  commenfurabilisjc  effent  AE, 
DE,16gitudine  quoque  cofnenfurabiles.Quod  eft  abfur- 
dum. ponuntur  enim  folum  potentia  commenfurabiles:) 
ferit  etiam  vtraque  ipfarum  DE,FE,ipfi  AB, longitudine 
incommenfurabilis  Et  quoniam  vtraque  D F , F E 3 Ra- 
tionali DE,commenfurabilis, Rationalis  eflj  Erunt  pro- 
pterea  tam  AB,DF,quam  A B,  F £,  Rationales  potentia 
tantum  commenfurabiles.Quare  ducta  FK,ipfi  A B,  pa- 
rallela,gcritvtrumque  rectangulum  DK.FI,contenium 
fub  Rationalibus  potentia  tantum  commenfurabilibus , 

Medium*  , , w 

1 A M vero  ipfi  A H , 1>  fiat  quadratum  acqualp  L M , 

Stipfi  GI,  aequale  fiat  quadratum  N O,  communem  ha- 
bens cum  L M , angulum  L P M . i Erunt  igitur  quadra- 
ta LM, NO, circa  eandem  diametrum,qua?  fit  P Q^Perfi- 
ciatur  autem  figura,  vt  vides. Quoniam  igitur  rectangu- 
lum fub  AGjGE,  perconftructionem,£Equaleeft  quadra 
ro  ex  FE:  f*  erunt  tres  recta?  AG,  FE,  G E,  proportiona- 
les;! AC  propterea  cum  AH,FI,GI,  eandem  cum  ipfis  ha 
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beant  ratione;  erit  FI, medium  proportionale  inter  AH 
GI,hoc  ertjinter  quadrata  LMjNO, illis  *qualia.£ft  au- 
tem inter  eadem  LM,'NO,per  lemma  propofj  1 4.  Huius 
lib.  medium  quoqueproportionale  LQ.Igiturrectangu 
laFljLO,  atqualia  funt:  a Sed  ipfi  Fl,  xiquale  eftD  K , & 
ipH  LO, squale  eft  MN.  Eli  ergo  totum  DI, toti  gnomo- 
ni VYX,  cum  quadrato  N O,  squale.ElI  autem  & totum 
Al.per  conftruct/onem,*quale  quadratis  LM,  NO,  Igi- 
tur & reliquum  AC, reliquo  quadrato  TR,eft  squale;  Ac 
propterea  recta  TS,potell  Ipatium  AC,  Dico  TS,AjJoto- 
men  cffe.  . 

O N I A'M  enim  fpatia  A H , G I , oftenfa  funt 
Rationalia; & eis  squalia  funt  Lm,N  0,erunt  .quoque.^ 
quadrata  LM.NO,Rationalia,atque  adeo  & rects  f O,, 
SO,  RationalMiRurfus  quia  F I,  AJedium  eft  oftsnfum ; 
erit  & LO,illi  asquale , Medium.Incommenfurabilia  er- 
go funt  LO>&  NOjCum  vnum  fit  Irrationale , alterum__* 
vero  RationaleJgitur  rect»  TO,  S O,  b eandem  ratione 
habentes  cum  LO,NO,  c longitudine  incommenfurabi- 
les  funt;d  Atque  idcirco  reliqua  TS,  Apotome  eft.Si  fpa- 
tium  ergo  cotineatur  fub  Rationali,&  Apotoma  prima , 
Sfc.Quod  demonflrandum  erat. 

THEOR.  69.  PROPOS.  93. 

S I fpatium  contineatur  fub  Rationali ,! 
& Apotoma  fecunda;Reda  linea  fpatium-j 
potenSjMedise  eft  Apotome  prima . 

CONTINE  AT  VR  fpatium  A C,  fub  Rationali  A B, 
&:  Apotoma  fecunda  AD.  Dico  rectam , qus  fpatium_» 
AC,  potell,Mediae  Apotomen  effe  primam. Sit  ipfi  A D, 
congruens  recta  DE.  Erunt  ergo  AE,  DE, ex  definitione 
Apotoms  fecunds , Rationales  potentia  tantum  com- 
menfurabiles ; & congruens  DE,  longitudine  commen* 
furabilis  Rationali  A B ; & denique  A E , plus  poterit , 
quam  D £ , quadrato  rects  fibi  commeniurabilis  longi- 
tudine . Secetur  D E , bifariam  in  F , & reliqua  omniaL.^ 
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T ' ■U'*«^of^n]antur,vt  inpropo/irio 

A^_ i H ' ne  praecedenti  . a Hruncque 

rurfus  , vr  in  antecedenti 
propofitione„f , A G j.G  E i 
longitudine  commenfurabi- 
p ! I I ■ les ; b Ac  propterea A vtrar 
I*  IC,  H I toti  Afc,  longitucfine  c6- 

^ ^ menfurabiliy.  Eu  autem  A E, 

i-p  \ ' ('sy)  Q ' ■ 'Rationali  A B,langitudine_j 

j ^ ‘ incomnrenfurabjiis  ; ( Si 

} . enim  cdmmenfurabilis  eflee 

; y • ' ^ ‘ip/iAB,  Idngitudrne»  cum 

[L  ;l ^ ^ , eidem  A .B  , ponarut^ 

i - longitudine  commcnlmabb- 
!is=i'c  efTeht  A E','*b  E Vintel-rciiuoque.Cotnmenfurabiles 
longirudine.Quod  eii  abfurdum'  ponupmrcnim  poten- 
tia tantum  commenfurab^iks.j  ‘i'lgiuin&-vpraque  ipfa- 
rum  A G,GE,  longitudiPi  incommenfurabiliseft  eidem 
A'B.  Eft  autem  vtraque'A  G , GE , Rationali  A Eveom^ 
menfurabilis  , Rationalis. Rationales  ergo  funbtam  AB, 
AG,  quam  A B,  G E,  porenc^a  folum  coinmendlirabiles  j 
f Atque  idcirco  rectangulum  vtiumquc  AH,GI,conten- 
tum  fub  Rationalibus  potentia  tantum  commenfurabi- 
bhPSiMcdjunipll.Rurflil  qpia  vtraqUe  PF.FE, ipfi  DE, 
iofigitudine  comrhenfurabilis  eft  j &:  ponitur  pE,Ratio- 
nali  A B,  longitudjiie  cbnrmenfur2bilis’ieritquoque_», 
vt'in- Icholio  propoiltionis  i huius  Jib.  oftendimus, 
ridem  AP,  Rationali  longitudine  ccmmcnfurabilis  vtra 
que  DFjFEj  atque  adeo  & Rationalis,  f Vtrumque  ergo 
rectangulum  DK,  FI , contentum  fub  Uationalibns  Ic  n- 
gituaine  commenfurabilibus.  Rationale  ell.lam  vero,vc 
in  prircedentipropof.  demonftrabimus  rectam  TS,  pof- 
le  fpatium  Ac. Dico  TS,Mediar  Apotomen  e/Te  primam. 

'1  O N 1 A M enim  AG,GE,  longitudine  funt  coni 
mei^rabiles,  g erunt  & A H>  Gl,  tandem  cum  illis  ha- 
bentia rarionem,commenlmabiliai  atque  adeo  & L M , 
NO,  quadrata  illis  atqualia,  commenfurabilia  erunt.Tgi- 
tur  & latera  eorum,  nempe  rectae  TO,  >0,faltem  poteql 
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tia  erunt  commenfurabiles. 

Sunt  autem  & Media?, quod 
quadrata  l M , NO,  Medijs 
AH,GI,a'qualia,(oftenni.n. 
sut  AHjGIjMedia  effe)  Me- 
dia fint.  Et  quonia  FI, atque 
adeo  libi  aequale  LO,  Rona 
le  eft,proptereaque  Medio 
NOjincomenfurabileajeriit 
reda?  TO,SO,  eandem  cum 
illis  rationem  habentes,  loii 
gitudine  incommenfurabi- 
les  .Cum  ei^o  & Media?  Ilnt 
oftenfa?,&  comenfqrabilesj 
erunt  TO,  SO,  Mediae  potentia  tantum  commenfurabi- 
les.Cum  ergo  contineant  LO,  quod  Rationale  eft  often- 
fum;  b erit  TS, Media?  Apotome  prima  . Si  ergo  fpatium 
contineatur  fub  Rationali,  & Apotoma  fecunda, Scc. 
Quod  demonftrandum  erat . 

THEOR.  70.  PROPOS.  94. 

S I fpatium  contineatur  fub  Rationali , 
Sc  Apotoma  tertiaiRcdla  linea  fpatium  po- 
tens^ Medix  eft  Apotome  fecunda . 

CONTINEATVR  fpatium  AC,fub  Rationali  AB,& 
Apotoma  tertia  AD.Dico  redam,  qua?  fpatium  AC,  po- 
tert,efTe  Mediae  Apotomen  fecundam . Sit  enim  ip/i  AD, 
congruens  DE.Erunt  ergo,ex  definitione  Apotomae  ter- 
tia?, AB.  DO,  Rationales  potentia  tantum  commenfurabi- 
les,&  neutra  ipfarum  AE,DE, longitudine  conimenfura- 
bilis  Rationali  AB;Et  denique  AE,plus  poterit , qua.nuj 
DE,quadrato  reda? flbi longitudine  commefurabilis.  Se- 
cetur  DE, bifariam  in  F,&  ca?tera  fiant,  vt  in  propof.  92. 
eruntque  rurfus,vt  ibi,AG,GE,  longitudine  inter  fe  com 
menfurabilesjc  Ac  propterea  & vtraque  toti  AE,longitu 
dine  commenfurabilis  erit.Eft: aurem  AB , pofita  incom. ' 
meijfurabilis  longitudine  Rationali  AB  d Igitur  & vtra_i 
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que  AGjGB, eidem  AB,Jon- 
gitudine  eritincommenfu- 
rabilis . Cum  ergo  vtraque 
AG,GE, Rationali  AE,  com 
menfurabilisjRationalis  fitj 
erunt  tam  AB,AG,  qua  AB, 
GE, Rationales  potentia  fo- 
lum  commenfurabilesja  Ac 
proptereavtrumque  redlan 
gulum  AHjGI,  Mediu  erit. 
Rurfus  quia  DE,  longitudi- 
ne ponitur  incommenfura- 
bilis  RationaliABjerit  quo- 
que vtraqi  DF,  FE,  ipfi  D£, 
longitudine  commenfurabi 


lis  cxiftens,l'eidem  AB, longitudine  incommenfurabilis. 
Cum  ergo  vtraque  DF,FE,Rationali  DE,commenfiirabi 
lis, fit  Rationalis  ; erunt  tam  AB,DF,  quam  AB,  F£,  Ra- 
tionales potentia  tantum  commenfurabiles;  catquc_> 
propterea  vtrumque  reftangulum  DK,  F I,  Medium  erit. 
Similiter  iam  demonllrabimus,vt  in  propof.pa.redlam—» 
TS.pofle  fpatium  AC.DicoTS,  elTe  Mediae  Apotomen_» 
fecundam . 

QVONIAM  enim  AK,GI, Media  funtoftenfaj  erunt 
Se  quadrata  LM,NO, illis  arqualia , Mediai  Ac  propterea' 
&reft*  TO,SO,Medi«.Et  quia  AH,GI,eandem  haben- 
tia rationem,quam  AG,GE,  quas  oftendimus  commen- 
furabiles commenfurabilia  funtjErunt  & quadrata 
LM, NO, commenfurabiIia.Igitur&  redae  T0,S0, com- 
menfurabiles funt,faltem  potentia, At  vero  quia  AE,DE, 
potentia  folum  funt  commenfurabiles,  hoc  eft,longitudi 
ne  incommenfurabiles,eftque  ipfi  A E,  longitudine  often 
fa  commenfurabilis  GE,  ipfi  vero  DE , commenfurabilis 
eft  longitudine  FEjerunt  exfcholio  propof  i4*huius  lib. 
& G E . FE  , longitudine  incommenfurabiles  i « ac  pro- 
pterea G I , F I , eandem  rationem  habentia , quam  G E, 
F£,hoc  eft,  illis  aequalia  NO.LO,  incommenfurabilia^. 
Quare  TO,  S O,  eandem  rationem  habentes,quam  LO, 

■ ""  N O,  ■ 
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NO>longirudine  incommenfurabiles  fune.  Oftenfa?  funt 
autem  Media?, &commefurabiles.  Medi*  ergo  funtTO, 

SO, potentia  folum  commerifurabilcs  . £t  quoniam  con- 
tinent LO,Mediumj( cum  enim  LO,sequale  fit  ipfi  FI,(vt 
conflat  ex  propof.^i.quod  Medium  efle  oflendimusjerit 
& Lo, Medium.)»  erit  TS , Medi*  Apotome  fecunda . Si 
ergo  fpatium  contineatur  fub  Rationali , & Apotoma_j 
tertia , &c.  Quod  erat  demonflrandum . 

,THEOR.  71.  PROPOS,  95. 

SI  fpatium  contineatur  fub  Rationali, 

& Apotoma  quarta;  reda  linea  fpatium  po 
tens  Minor  eft . 

CONTINEATVR  fpatium  A C,  fiib  Rationali 
AB,&  Apotoma  quarta  AD. Dico  reftam  lincamjqua?  po 
teft  fpatium  A C , Minorem  efle.  Sit  ipfi  AD,  congruens 
DE.Erunt  ergo  AE,DE, Rationales  potentia  folum  com- 
menfurabiles,ex  definitione  Apotoma?  quartae;&  AE,lo- 
gitudine  cqmmcnfurabilis  Rationali  AB  , & eadem  AE, 
plus  poterit,  quam  D E,  quadrato  redx  fibi  longitudine' 
mcommenfurabilis . Secetur  D E,bifarjam  in  F,  & reli-; 
qua  omnia  fiant,  vt  priys,  b Erunt  ergo  AG,G£,incom-  ^ip>dfc 
rnenfurabiles  longitudine,  quandoquidem  A E,  plus  po- 
teft , quam  D E,  quadrato  redi*  fibi  longitudine  incom- 
mpnfurabilis;&  ad  AE  , applicatum  cllredlangulum  fub 
AG,GE,  squale  quarta?  parti  quadrati  ex  DE,  dcficienf^ 
que  figura  quadrata  . Et  quia  AE , Rationalis  eftj,  & Ra- 
tionali AB,  longitudine  commenfurabilis;  c eritrcdlan-  ^-o.dec 
gulum  AIjRacionale.Rurfus  quia  DE,  Rationalis  dl , & 
Rationali  A B , longitudine  incommenflirabilis  , a tx\t  ^i-^>dtc 
Df , atque  adeo  & cius  dimidium  F I , Medium  . Am-1 
piius  cum  A G,  G E , fint  longitudine  incommenfurabi-) 
lesjeincommenfurabilia  erunt  AH,  GI,  eandem  cum  il-'  ‘lo.dep 
[is  proportionem  habentia . lam  vero  fimiliter  demon» 
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_ ftrabimuSjVtin  propof.9x.re* 
^ ^dam  T S , pofTe  fpatium  AC- 
Dico  TS,  efle  Minorem . 

QVONIAM  enim  ex  con 
ftrudione,redan"ulo  Al,«- 

quale  ell  compofirum  ex  qua 

H Idratis  LM, NO, redarum  TO, 
iSO:  Eft:  autem  illud  oftenfum 
Rationale  j erit  &com  politu 
ex  quadratis  redarum  T O, 
SO,  Rationale.  Item  quiaFf, 
Medium  eil  oftenfum  , erit  &: 
LOjContentum  fub  TO,SO,il 
li  aequale,Mediura . Denique 
quoniam  AH,  GI,  incommenlurabilia  funtdemonftrata; 
erunt  & quadrata  LM, NO, illis  aequalia,  incommenlura- 
biliajAtque  adeo  redas  TO,SO, potentia  incommenfura 
biles.  Quapropter  cum  TO,SO,potentiafint  incommen 
furabiles.litque  compo/Itum  ex  quadratis  ipfarurn  , Ra- 
tionalczredangulum  vero  fub  ipfts , Medium  ; a erit  reli- 
qua TSjMinor.Si  igitur  fpatium  contineatur  fub  Rationa 
li,&  Apotoma  quarta, &c.  Quod  demonftrandum  erat. 

THEOR.  72.  PROPOS.  96- 

S I fpatium  contineatur  fub  Rationali, 
6c  Apotoma  quinta ; Rc(5ta  linea  fpatium 
potens  eft, qua:  cum  Rationali  Medium  to- 
tum edicit . 

contine ATVR  fpatium  AC, (repetita  figura  pro- 
xime antecedentis  propolltionis  ) fub  Rationali  A B , & 
Apotoma  quinta  AD, Dico  redam  lineam  , qus  fpatium 
AC,poteft,efte  eam,  qux  cum  Rationali  Medium  totum 
efficit.Sit  ipft  AD,congruens  DE. Erunt  ergo  ex  definitio 
ne  .‘\potomae  quintas,  Ae,  DE,Rationales  potentia  tantu 

com- 
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con[imenrurabiIes,&  DE,Rationali  AB,commenrurabi- 
lis  longitudine , Et  denique  AE , plus  poterit,quam  DE, 
quadrato  red^*  /ibi  longitudine  incommen/urabilis.Sece 
cur  DE, bifariam  in  F,  & reliqua  conftruantur,  vt  prius. 
Erunt  ergo  rurfus,vcin  antecedenti  propof. AG,GE, lon- 
gitudine incommenfurabiles.Et  quia  AE,  Rationalis  Ion 
gitudine  incommenfurabilis  e/l  Rationali  AB,vc  in  pro- 
pof.9;. diximus, » erit redangulum  A I,  Medium . Item 
quia  DEjRationalis  eft,  & Rationali  AB,Iongitudine_j 
commenfurabilis;  b erit  DI , atque  idcirco  & eius  dimi- 
dium F IjRational^.Rurfus  erunt , vtin  praecedenti  pro* 
porAH,GI,incommenfurabiliaipoteritque,vc  oflenfum 
eft  in propof.9x.redla  TS,fpatiu  AC.Dico T S,e/Ie  eam, 
qu:e  cum  Rationali  Medium  totum  efficit . - 

QyONIAM  enim  oftenfum  eft  AI, Medium  cfle;  erit 
& compo/itum  exquadratis  LM,NO.redlarum  TO , SO, 
illi  aequale, Medium. Item  quia  demonftrauimu?  FI , Ra- 
tionale eflTejeric  & LO,re<Sangulum  lub  TO,SO,conren- 
tum,cum  illi  Iit  aequale,  Rationale.Sunt  aute&:  TO,  SO, 
potentia  incommenfurabiles , vtin  propof.  antecedenti 
eft  demonftratum.Igitur  cum  TO , SO,  potentia  incom- 
menfurabiles ffnt , & compo/icum  ex  ipiarum  quadratis, 
Mediumiredlangulum  vero  fub  ip/is,Rationale;c  erit  re 
liqua  TS , ea,  quae  cum  Rationali  Medium  totum  efficit. 
Quocirca  ii  fpatium  contineatur  fub  Rationali  l Apo- 
toma  quinta.&c.  Quod  erat  demonftrandum . 
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THEOR.  73.  PROPOS.  97. 

S I fpatium  contineatur  flili  Rationali, 
Sc  Apotoma  fexta";  Reda  linea  fpatium  po- 
tens eft , qua?  cum  Medio'  Medium  totum 
efficit,  

r * ‘ • i 
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CONTINEATVR  fpatium  AC, fub  Rationa- 
i AB,  8c  Apotoma  fexta  A D . Dico  reilam , quae  poteft  i 
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Tpatiura  AC,efle  eam,qitf 
cum  Medio  Medium  tor- 
tum efficit.  Sic  enim  ipli 
AD,congruens  DE.Erunf 
ergo  ex  definitione  Apo- 
tomx  fextxj  AE>  DE>  lU-^ 
tionales  potentia  tantum 
commenfurabilcs,&  neu- 
tra ipfarum  AE  , DE , Ka 
tionali  AB,  commenfura- 
bilis  longitudiilejEt  deni 
que  AE,  plus  poterit,  qua 
D E , quadrato  reftae  libi 
longitudine  incommenfu 
rabilis.  Secetur  D E,  bifa- 
riam in  F,  & reliqua  con* 

flruantur , vt  fupra . Erunt  ergo  rurfus  vt  in  propof.  9 
AG,  GE,  longitudine  incommenfurabiles . Et  quia  tam 
AE,quam  DE, Rationalis  eft,&  Rationali  AB.longitudi-^ 
ne  incommenlurabilisja  cnt  tam  AI. quam  D I,  atque_j 
adeo  & huius  dimidium  FI. Medium. Eruntque  vt  in  prO-j 
pof.9?. AH, GI,incommenfurabilia.Ec quoniam  AE,DE, 
potentia  folum  funtcon?menfurabiles;b  Eiaint  A I , D 1,1 
eandem  habentia  cum  illis  proportionem,  incomrnenful 
rabilia  ; Atque  adeo  cum  DI  , FI,  commenfurabilia  fint,| 
c erit  FI,  ipfi  AI,  incommenfurabile . lam  verodemon- 
Ilrabimus,vt  in  propof  p^.reiSam  TS,polfe  fpatium  AC , 
Dico  T S , elfe  eam , quae  cum  Medio  Medium  cotum__.| 
efficit . 

Q VON  I A M enim  AI,MediumoIlendimusjerit  &I 
compofitum  ex  quadratis  L M,  n O,  re<ftarum  TO  , SO,| 
illi  squale, Medium.Item  quia  FI,  Medium  often  fu  m edi 
erit  &LO,illi squale, concentumque lubT  O,  SO  , Me-^ 
dium.Rurlus  quoniam  tl,lpfi  AI , eh  incommerifurabi- 
le,vt  oftendimusjcrit  quoque  LO,  fub  T O,  SO,  concen  * 
tum  , incommenfurabile  compofito  ex  quadratis  redFa- 
rum  TO,SOjprOptereaquod  LO,lpfiFI,&comp<>fitUrn 
ex  quadratis  redl^tum  TO,SO,ipfi  AI,ell:  squale.  Deni . 
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que  TO,SO, potentia  incommenfurabilcs  funt,vt  in  pro- 
p0f.9y.eft  demonftratum.Quamobrem  cum  TO,SO,  fint 
potentia  incommenfurabjles , & compofttum  ex  ipiaru 
quadratis,  Medium  j necnon  & reftangulum  fub  ipfis 
Medium  ,&  adhuc  compo/itoex  quadratis  ipfarumin- 
commenfurabilej  a erit  reliqua  TS,  ea , qux  cum  Medio 
Medium  totum  efficit . Si  igitur  fpatium  contineatur  fub 
Rationali,  & Apotoma  fexta  , &c.  Quod  eratoftenden- 
dum . 


XCVlj. 

xcij. 


THEOR  .74.  PROPOS.  98. 

Oy ADRATVM  Apotomse  ad  Ratio- 
nalem applicatum , latitudinem  facit  Apo 
tomen  primam . 

SIT  Apotome  AB,&:  ip/i  congruens  B C , ita  vt  AC, 
BC,/int  Rationales  potentia  folum  commenfurabiles  i b 
& ad  Rationalem  D£,  applicetur  reiftangulum  DF,a:qua  " 

le  quadrato  ex  AB,latituai-  ^ 

nem  faciens  DG.Dico  DG,  A^- ^ 

efte  Apotomen  primam.  Ad  ^ ^ 

eandem  enim  DE,  applice- 
tur reftangulum  DH,  aequa 
Je  quadrato  ex  A C & ad 

IH, aliud  IK, aequale  quadra  / 

>to  ex  BC  jita  vttotum  DK,  E F N H K 
atquale /it  copoftto  ex  qua-  ' 

dratis  regiarum  AC,  BC.  c Et  quoniam  compo/itum  ex 
quadratis  rectarum  A C,  B C,  aequale  eft  rectangulo  bis 
fub  AC,BC,vna  cum  quadrato  ex  ABj  /i  auferantur  qua- 
dratum ex  AB,&  rectangulum  DF;  relinquetur  G K,  re- 
ctan^lo  bis  fub  AC,BC,aequalejatque  adeo  diuifa  GL, 
bifariam  in  M,ductaque  MN,ip/i  DE.parallela , erit  MK, 
aequale  rectangulo  fub  AC,BC.Et  quoniam  AC,BC,R6- 
nales  funtjerut  quqqjquadrata  ex  AC,BC,R6nalia;ideo- 
que  comenfurabilia.  Cu  ergo  & copo/itum  ex  quadra*  Ai6.dec 
tis  rectarum  AC,BC,vtrique  ipforum  /it  comenfurabile^  | 
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fe,quam  GL, congruentem, quadrato  reftae  fibi  Idngitudi 
ne  commenfUrabilis,atque  eandem  totam  commenAira- 
lem  efle  logitudine Rationali  DEjcrit  ex  defin.  DG,.Apo 
tome  primai  Quadratuiu  ergo  Apototnae  ad  Rationalem 
applicatumdatitudinerh  facic  Apocomen  primam.Quod 

oftendendum  erat . 

> ' 


THEOR.  75.  PROPOS.  99’ 


XCViii.  . 
LxxXxiil 


.QADRATVM  Media?  Apotomo?  pri- 
ma?  ad  Rationale  applicatum  latitudinem 
fadfApotbmen  fecundam, 

SIT  Mediae  Apotome  prima  A B , & ipfi  congruens 
RC,iia  vt  AC,  BC,  fint  Media:  potentia  folum  conimen- 
(luabifeS^wntineantque  Rationale  : a Iit  ad  Rationalem 
DEjquadrato  ex  A B , aequale  applicetur  redangulurn_i 
DFi  lattitudihem  faciens  DG.Dico  DG,  Apotomen  1'ecun 
dam  efTe.Conilruantur  enim  eadem,  quae  in  antecedenti 
propof-ita  vt  rurfiis  1>  H , I K , aequalia  /int  quadratis  ex 
AC,  B Ci  & G K» aequale  ei,  quod  fub  AC,  BC,  bis  conr- 
tiwtur  5 ac  proinde  M K , ei,  quod  fub  A C , B C , con- 
tinetur femel.Quoniam  igitur  AC,BC, Mediae  funt  poren 
tia  commeiifurabileslerunt  & earum  guadrata,  hoc  eft  * 
illis  aeqtialia,DHjlK,Media,&  corhmefurabiliaibac  pro- 
inde & totum  DK,  verique  illorum  commefurabile  erit^ 
Igitur  &•  Medium, per  coroll.propof.  i4.huius  libri.Cuni 
ergo  DK,  applicetur  ad  Rationalem  D£,c  erit  D L , Ra- 
tionalis ipfi  DE,longitudine  incommenfurabilis.  Rurfus 
quia  rectanguiil  fub  AC,BC,Rationale  pdnitur,erit  quo- 
que eius  duplum' G K * Rationale.  <^od  cum  applicetur 
adRarionalem  D E,<leritGL,  Rationalis  longitudine_j 
commonfurabilis  ipfl  DE. Quia  vero  DK, Medium, id  eft, 
Irrationalfii&GK,R6nale,  incomenfurabilia  funtjcerut 
redae  DL.Gl, eandem  habetes  cum  illis  rationem  longi- 
tudine incOmmenfurabiles.  Cum  ergo  Rationales  lint 
ofteiifTjcraintDL^GL, Rationales  potentia  tantum  com 
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a7^,dee  menfurabilesjaAc  propterea  reliqua  DG,  Apotome  eft* 
Dico  & fecunda  efTe.Nam  /imiliter,vt  in  prf  cedeti  pro- 
..  pof.demonftrabimus  totam  D L,  plus  pofle , quam  cou- 
gruentem  GL, quadrato  rcQ:x  (ibi  longitudine  commen- 
liirabilis  Quare  cum  congruens  G L,  oftenfa  iic  longitu- 
dine commenfurabilis  R ationali  De,  erit  ex  defin.D  G » 
Apotome  fecunda.  Quadratum  ergo  Mediae  Apotomae 
primae  ad  Rationalem  applicatum,  latitudinem ‘facit 
Aporofnen  fecundam  Quod ollendendum  erat. 

, THEOR.  76.  PROPOS.  100. 

C^VADRATVM  Medicae  Apotomsefe-j 
cundx  ad  Rationalem  applicatumjlatitudi 
nem  facit  Apotomen  tertiam. 

SIT  Media?  Apotome  fecunda  A B,  & ipfi congruens 
. BC,ita  vt  ACjBCjfint  Media? potentia  tantumcommen- 
furabiles,  contineantque  Medium:  b Et  ad  Rationalem 
DE,  Applicetur  DF,a?quale  quadrato  ex  AB, latitudinem 
A B r-  faciens  DG, Dico  D G,  elfe 

•n  ' G T L tertiam  Apotomen.  E^em 

I ' 1 enim  fiant,quae  fupra.Often 

demus  ia,vt  in  propof.  pr^- 
' cedenti, DK,  Medium efle, 

c atque  adeo  re<flam  DL,Ra  ] 
tionalem  ipf  DE,  16gitudi-j 
r JS  n.  Js  jjQ  incommenfurabilem.  Et! 


:Z^.dec 


^ r JN  n incommenfurabilem.  Et 
quia  reftangulum  fub  AC,BC,  Medium  cft,  atque  ob  id 
iil.dec  ^ giQs  duplum  G K , derit  quoque  GL  , Rationalis  ipfi 
DE, longitudine  incommenfurabilis.Quia  vero  AC,  BC, 
' longitudine  funt  incommenfurabiles,  eftque  vt  A C , ad 
, BCjita  per  lemma  ^.propof  19.  huius  libquadratum  ex 
/lA  Jtc  re(5iangulum  fub  A C , B C , « erit  quadratum  ex 

* A C , incommenfurabile  reiflangulo  fub  A C , B C.  f Eft 
autem  auadrato  cx  A C , commenfurabile  compofitum 
ex  quadratis  re^anim  A C , B C ; quod  quadrata  ex  re- 
^is  A C , B C , potentiacommenfurabilibus  deferipta. 
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commenfurabilia  /int  j reccangulo  vero  fub  AC,BC, 
commenfurabile eil redangiilum  bis  fub  AC,BC.Igitur 
ex  fcholio  propof.  i+.  huius  lib.  compofitum  ex  quadra- 
tis redarum  ACjBCjhoc  eftjDK,  incomincnfurabile  dt 
rectangulo  bislub  AC  , BC,  hoc  ell>ipfi  GK,  a Atque_j!aiP.i/«/ 
adeo  redx  DL.  GL,  eandem  habentes  rationem  , quam 
DK,  GK,  longitudine  incommenlurabilesfunt.  Sunt  au- 
tem pftenlae  & llationales.  Rationales  ergo  funt  D L , 

GL, potentia  folum  commenfurabilesj  ^ Ac  proinde  reli 
qua  D G,  Apotqme  ell.  Dico  efle  & tertiam  . Similiter  i 

enim,vt  in  propbf.jS.demonftrabimus  D L , totam  plus 
^ polfe,  quam  GL, congruentem  , quadrato  rectae  fibi  Ion  > 

gitudine  commenfurabilis.  Cum  ergo  neutra  ipfarum  . 
DLjGi, Rationali  DH, longitudine  fit  commenfurabilis.  " | 

vt  dernonllratum  ell,ent  ex  dcfin.D  G , Apotome  tertia* 
Quadratum  igitur  Mediae  Apotoinae  fecundae  ad  Ratio- 
nalem applicatum  , &c. Quod  erat  ollendendum. 

♦ 

THEOR.  77.  PROPOS.  loi;  ‘ 

‘ I ' 

> QVADRAtVM  MinorisadRationai' 
jleiii  applicatum,  latitudinem  facit  Apoto- 
jnien  quartam* 

) 'SIT  minor  A B,  & ipfi  congruens  li  C , ita  vt  A C , 

IBC, 'potentia  incommenfurabifes  fint,facientefque  corri 
po/itum  quidem  ex  quadratis  rectdrum  A.C,  BC  ,Ratid-  j^^j 
hale;  rectangulum  vero  fub  AC,BC,Medium;c  & ad  Ra 
tionalem  DE, applicetur  fpatium  D^F , quadrato  cx  A B j , 

, arqiiale  latitudinem  faciens  D G . Dico  D G , Apo-j  ^ > 

I tomen  efle  quartam  . Fiant  enim  omnia,  vt  in  praece- 
dentibus. Quoniam  igithrcompofitiim  ex  quadratis  re* 
ccarum  AC.BC,hoc  eftjilliaiquakD  K , Rationale  efl;4 
erit  D L y Rationalis  ipfl  D E , longitudine  comrncnfu- 
’ ra  bilis.  Item  quia  redangulum  fub  A|C,  BC,  atque  adeq  g - 
& cius  duplum  G L,  Melium  eflj  c erit  G L , Rationalid  > 
ipfi  £>  £ , longitudine  incqmmenlurabilis.  Rurfus  quo.i 

niam 
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niam  DK,Rationale,&  GK> 
Irrationale , nempe  Mediu 
incommenfurabilia  funtja 
erunt  DL,GL,eandem  cum 
ip/is  habentes  rationem  ion 
' gitudine  incomenfurabiles- 
„ Oftcf^funtautem  Rationa 
E T N les.  Rationales  ergp  funt 

DL,  GL,  potentia  tantum  commenfurabiles  j b Ac  pro- 
pterea  reliqua  DG.  Apotome  eft.  Dico  & quartam  effe. 
Quoniam  enim  A C,  BC,  potentia  funt  incommenfura- 
bilesjErunt  etiam  quadrata,hoc  eft,ipfis  ^qualia, DH,IK, 
incommenfurabiliajc  Ac  propterea  rcdlae  DI,IL,longitu 
dine  incommenfurabiles.  Cum  ergo  reftangulum  fub 
D I , I L , xquale  /?t  quadrato  ex  M L , id  eft  y quar- 
tae parti  quadrati  ex  G L . vt  in  propoft  98»  eft  de- 
monftratum  j d poterit  D L , plus  quam  G L , quadrato 
reftjchbi  longitudine  incommenfurabilis;  quandoqui- 
dem ad  D L, maiorem  applicatum  eft  rectangulum  fub 
DI,1  L,  ecquale  quartae  parti  quadrati  ex  G L,  minore^ 
deficiens  figura  quadrata, diuidenfque  maiorem  D L,  in 
partes  Di,  I Lj  longitudine  incommenfurabiles.  Itaque 
cum  rora  DL,plus  pofsit  quam  congrues  G L,  quadrato 
rcitx  fibi  longitudine  incommenfurabilis,fitque  eadem' 
tora  dL, Rationali  DE, longitudine  oftenfa  commenfurai 
bilisjerit  ex  defin.DG, Apotome  quarta.Quadratum  igi- 
tur Minoris  ad  Rationalem  applicatum,  &c.  Quod  erat 
demonftrandum. 

THEOR.  78.  PROPOS.  102. 

^ 1 

A D R A T V M eius  , qua?  cum 
Rationali  Medium  totum  efficitjad  Ratio- 
nalem aplicatumdatitudinem  facit  iVpoto 
men  quintam. 

SIT  . 
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Sit”  re(fla  cum  Rationali  Medium  totum  etficiens 
AB>&  ip/i  congruens  BC,  ita  vt  A C,  B C , potentia  /int 
incommenfurabiles,Faciant<]uecompo<itum  c)uidem  ex 
quadratis  rectarum  AC,BC,  Medmm  j redangulum  ve- 
ro fub  iifdem  A C,BC, Ra- 


tionale:» Et  ad  Rationale 
DE,  applicetur  DF, aqua- 
le quadrato  ex  AB,  latitu- 
dinem faciens  D G , Dico 
D G,  Apotomen  quintam 
elTe.  Conftruanturenim_» 
eadem,qus  fupra.Quonia 
igitur  compo/itu  ex  qua- 
dratis redarum  A 'C,  B C, 


B 


C 
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atqueadeo  & illi  ajquale  D K , Medium  ert  ,•  b erit  D L , 
Rationalis  ip/i  De,  longitudine  incommenfurabilis. 

Item  quia  redangulum  fub  AC,  B C,  atque  adeo  & eius 
duplum  G K , Rationale  eft  j c erit  G L , Rationalis  ip/i 
DE,longitudine  commenfurabilis.  Et  quia  da', Medium 
feu  Irrationale, &GK,  Rationale,  incommenfurabiIia_. 
funt:‘l erunt  DL,  Gl, eandem  cum  ipfis  habentes  ratio 
nem» longitudine  incommenfurabiles.  Sunt  aurem  & 

I Rationales  olle nfe. Rationales  ergo  funt  DL,GL,potcn 
|tia  folum  commenfurabiles  j « Atque  idcirco  reliqua_, 

' DG,  Apotome  elt.Dico  & quintam  e/Ie.Eodem  enim  nio 
do,vt  in  antecedenti  propof.  demonllrabimus  D L , to- 
tam plus  pofle  quam  G L , congruentem , quadrato  /ibi 
longitudine  incommenfurabilis.  Quare  cum  congruens 
G L , demonllrara /It  longitudine  commenfurabilis  Ra- 
tionali DE.erit  ex  defin.  DG,  Apotome  quinta.  Quadra- 
tum ergo  eius,qu^  cum  Rationali  Medium  totum  efficit, 
&c.Quod  demonllrandum  erat. 

THEOR.  79.  PROPOS.  105.  I (-jj 
Oy  ADR  AT  VM  cius,  qua?  cu  Medio  Me  Lxxxxvii 
dium  totum  ef/icit,ad  Rationalem  applica- 
tum , latitudinem  facit  Apotomen  fextam . 
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SIT  reda  cum  Medio  Medium  totum  efficiens  A-B  , 
& ipfi  congruens  B C,ita  vt  A C,  B c,  potentia  fintin- 
commei)rurabi!es,faciantt]ue  & compofirum  ex  quadra 
ns  rectarum  A C,  BC,  Medium,  &rectangulum  (ub  lif- 
dem  A C,  B C,  Medium, incommenfurabileque  compo- 

, fito  ex  quadratis  ipfarum. 
■o  “Et  ad  Rationalem  D E , 

* — r ^ ‘t  tur  quadrato  ex 

® A B,  fpatium  aequale  D F , 
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Ia  titudinem  faciens  D G . 
Dico  DG,efTe  fextam  Apo 
tomen.  Eadem  enim  fiant, 
quae  fupra.  Quoniam  igi- 
H K tur  tam  compofitu  ex  qua- 
dratis rectarum  AC,  B C, 
hoc  cfljilli  arquale  DK,quam  rectangulum  fub  AC,  BC, 
atque  adeo  & eius  duplum  GK, Medium  eft  j B Erit  tam 
DL.quam  G L,  Rationalis  ipfi  D E , longitudine  incom- 
menfurabilis.Et  quia  rectangulum  fub  A C,  BC,  incom- 
menfurabile  eft  compofito  ex  quadratis  rectarum  A C . 
BCjEt  funtredangulum  fub  A C,  B C,  & eius  duplum_ 
GK,cdmmenlurabilia;c  Erit  &:  G K , eidem  compofito 
hoc  eft, ipfi  DK,  incommenfurabilci  d proptereaque  re- 
cte DL,  GL,eandem  habentes  rationem, quam  D K,  GK 
longitudine  incommenfurabiles.  Oftenfae  fune  autem  & 
Rationales. Rationales  ergo  funt  D L,  G L , potentia  fo 
Ium  commenfurabilesjc  Atque  idcirco  reliqua  DG,  Ap< 
tome  eft  . Dico  elTc  Sc  lextam  . Oftendemus  enim  fimili 
tcr.vt  propof.i 01. totam  DI., plus  pofte,quam  congruen 
tcmGL,quadrato  rectae  fibi  longitudine  incommenfura 
bilis.  Cum  igitur  neutra  ipfarum  DL,GL,commenfurab 
iis  fit  longitudine  Rationali  DEjerit  ex  defin.  DG,  Apo 
tome  fexta.Qiiadratum  ergo  eius , qua?  cum  Medio  Me 
dium  totum  efficit,  &c.  Quod  erat  oftendendum  . 

THEOR.  8o.  PROPOS.'  104. 

■ RECT  A linea  Apotomslongitudin 

coni- 
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I commcnfurabilis;  & ipfa  Apotomc  cft , at- 
que ordine  eadem, 

SIT  Apotome  AB.  & ipfi  congruens  BC»ita  vt  A C, 

, B C , fint  Rationales  potentia  folum  comincniurabiles  . 
Sit  autem  ipli  A B,  longitudine  commenluiabilis  D E. 
Dico  & D E,  Apotomen  efle,  atque  ordine  e'andem  ipfi 
A B;  a Fiat  enim  vt  AB,ad  DE  , 

I ita  BCjad  EF.  b Erit  ergo  tota_j 
A C,  ad  totam  D F , vt  A B , ad 
[DEjUel  vt  BC,ad  EF.Qaoniam 
I igitur  AB, DE, longitudine  po- 
nuntur commenfurabiles  i c Erunt  quoque  AC,DF,nec 
I non  & BC,EF,commenfurabiles  longitudine . Et  quia_> 
AC,BC,funt  Rationales,erunt  etiam  Ulis  commenfura- 
biles DF,EF,R6naies.Rurfus  quia  eft.vt  AC, ad  DF,ita_j 
BC,ad  EFj&  permutando,vt  AC,ad  BC,ita  DF,  ad  E F j 
& funt  AC,BC,potentia  folum  commenfurabiles  j erunt 
quoque  ex  iis,  quae  ad  propof  i o.  huius  libri  demonftra 
uimus,DF,EF,potcntia  tantum  commenfurabiles.  Qua- 
re cum  & Rationales  /int  ortenfa?,d  reliqua  DE,  Apoto- 
me eft.Dico  & ipfi  AB , ordine  eandem  efle.  Poffit  enim 
primum  AC, plus  quam  BC,quadrato  redae  fibi  longitu- 
dine commenfurabilis.Quo  pofito,e  potent  &D  f,  plus 
quam  EF, quadrato  red*  fibi  longitudine  commenfura- 
bilis.Si  igitur  A C,  longitudine  fit  commenfurabilis  Ra- 
tionali cxpofitar,vt  AB,fic  Apotome  primajf  erit  quoque 
D F , longitudine  commenfurabilis  Rationali  expofita:, 
cum  tam  Rationalis  expofita,quam  D F,  eidem  A C , fit 
longitudine  commenfurabilis.  Igitur  ex  defin.  erit  quo- 
que DE, Apotome  prima , nempe  ordine  cade  ipfi  AB  Si 
vero  BCjfit  longitudine  commenfurabilis  Rationalijerit 
eodem  modo  E F , Rationali  longitudine  commenfura- 
bilis; Atque  adeo  vtraque  AB,  DE,  ex  defiii.erit  Apoto- 
me fecunda. Si  denique  neutra  ipfarum  A C,  B C,  com- 
menfurabilis fit  longitudine  expofita?  Rationali  ;g  erit 


[quoque  neutra  ipfarum  D F , E F , eidem  Rationali  lon- 
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gitudine  commenfurabilis.  Quar 
vtraque  AB, DE,  ex  defin  erit  Ap< 
tome  tertia  V 

POSSIT  iam  AC, plus  quan 
BC, quadrato  redx  /ibi  longitudine  incommenfurabilis 
Quo  po/ito,  a poterit  ik  DF,plus  EF,  quadrato  reft*  fib 
longitudine  incommenjurabilis . Quare  vt  prius , ollen 
demus  D E,  efle  Apotomcn  quartam  , quintam  > vel  fex 
tam  , &c.  Rcdba  ergo  linea  Apotomic  longitudine  com 
menfurabilis,  &c.  Quodoftendendum  erat . 

S C H O L I V M. 

IDEM  hic  dicemus  de  jlpotomis , quod  ad  prepof.S-j 
huius  lib.de  lineis  ex  binis  nominibus  fcrifjsmus. Nimirum 
fi  recta  DEjCemmenfurabiiisfit  iffi  A B,  potentia  tantum 
eodem  modo  demonflrari  pojfey(fi loco  vocisilongitudine  co 
menftirabilis;vtamur  uofei  potentia  tantum  commenfura 
btlis:)  cj*  DEiApotomen  cJfe:At  non  pojfe  inferri j illam  eJJ 
ordine  eandem  ipfi  AB. Non  enim  fe quit ur 'fi tota  AC,  Ion 
l^itudtne fit  commenfurabilis  Rationali  expofitAtl^  X)F,  ei 
dem  ejfe  comnsenfurabilem,  l ongitudineypropterea  quod  no 
viraque^nempe  Rationalis  expofita^f^  DPyeidem  ACfion 
'gitudine  commenfurabilis  eli  i fed  Rationalis  quidem  con, 
menfurahilis  longitudine',  At  vero  DF,  potentia  tantum  e 
hypothefi.lmmo  vero  yfit  A B,fit  Apotome  prima  ^ fecundi 
quarta  , vel  quinta  , fieri  nullo  modo  potefi  , vt  DEfiUi p^ 
f entia  tantum  commenjuraiilit  t fit  Apotome»  eadem  o. 

SIT  enim  ABjprirna  Apotome.  fecunda, quarta  vel  qf^^ 
(A.eiqite  congruens  BC,f^  fit  DE,  ipfi  AB,  potentia  t antea 
(cmmenfurabtlis,quam  quidem,vt  in  theoremate,  ofiend 
mus  Apotome»  ejfe, e ique  congruentem  EF,  partes  ^ j 

BC,ad  partes  D E,E  F,  eandem  proportionem  habere 
tofis  AC,DF,Dico  nulla  ratione  DE,Apotomen  eJfe  ord-^ 
eandem  ipfi  ab  . T{jtm  fi  fieri  potejl  ,fit  vtraque  Apotond 
prima  .§)uo pofito,erit  tam  AC,tota,quam  tota  DFy  «ArJ 
yi^titione  yfpotome.  prima  , Rationalt  expofita  eejnmenftM 
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bilis  longitudine  s atque  adeo(^  inter  fe  longitudine  com~ 
menfurabiles  erunt  ACt&  DF.  §luare  cum  Jit  vt  AC  ,ad 
BFiita  AByud  JDEjb  erunt  quoque  AB^^  DE,longituUtne 
comen/urabiles.  ^JitodeJl  abfurdum  . ponitur  enim  DE,ipJi 
AB,  potentia  fotum  commenfurabilis . Tipn  ergo  vtraque 
A S,D  E i Apotome prima  ejl.  Eodem  modo  neque  quarta 
Apotome  erit.Sed  neque  fecunda,  vel  quinta.  Effet  enim  v- 
traque  congruens  B C,  EF,  ex  dejin. longitudine  commenfu- 
rabilis Batiendli  expofita,  atque  adeo  (j*  ipfa  tnter  fe.§lue- 
circa  0»  AB,DE,inter  Je  longitudine  ferent  commenfurabi 
les,quod  non  ponitur. 

SE  M P E R tamen  verum  ejl,fi  AB,eU  Apotome  prima, 
vel  fecunda,vel  tertia,re£lam  DE,qua  ipji  AB,potentia  f$- 
Ium  eJl  commenfurabilis,  effe  quoque  vnam  ex  illis  tribus  , 
licet  ordine  non  eadem  Jit, Nam  hoc  pojito, poter  it  A C,  plus 
quam  BC,  quadrato  re^a  fbi  longitudine  commenfurabi- 
lis.Cum  ergo  Jit  vt  AC,ad  BC,ita  DF,ad  EF,^  poterit  quo- 
que DF,plus  quam  EF, quadrato  re^a  longitudine Jibi  com 
menfurabilis.G^are  ex  defin.erit  DE,  Apotome  prima  , vel 
fecunda,vel  tertia.Eodem  modo Ji  AB , eff  Apotome  quar~ 
ta,vel  quinta,vel  fexta,  ita  vt  AC , pluS  pojjit , quam  BC, 
quadrato  reSa  Jibi  longitudine  incommenfurabilis  ; erit 
quoque  DE,Apotome  quarta, vel  quinta,v»l fexta  , quMuis 
ordine  non  eadem  ipJi  AB:  quia  rurfus , cum  fit  vt  A C,  ad 
BCfita  DE,ad  EF,d  poterit  quoque  DF,plus  quam  EF,qua 
dratoreUa  Jibi  longitudine  incommenfurabilis  .S^uare  ex 
defin.erit  AB,  Apotome  quarta,vel  quinta , vel  fexta. 

I N fequentibus  autem  quatuor  propofitionibus  necejfa- 
rio  erit  DE,  eadem  ordine  ipfi  AB , licet  potentia  folum  illi 
fuerit  commenfurabilis . 

THEOR.  8i.  PROPOS.  105. 


RECTA  linea  Media?  Apotomae  com- 
menrurabilis;&  ipfa  Mediae  Apotome  eft.at 
que  ordine  eadem. 
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S I J Medi*  Apotomequxeunque.  A B > eique  coo“ 
gruens  BC,  ica  vc  AC,  BC,  fmt  Mediat  potentia  folum-j 
commcnfurabiles;  Sit  autem  ipiiAB,  commcnfurabilis 
^ ^ D£,  fiue  longitudine  & poten- 

■ k B ^ tia,  fiue  potentia  tantum.  Dico 

^ ^ & D £)  Medi*  Apotomen  cfle, 

^ I i — i t gf  jpfi  A B , ordine  eandem  . 

r » Fiat  enim  vc  AB  jad  DE,ita_j 

BG,ad  EF,b  Erit  ergo  tota  AG,ad  totam  D F,  vt  A B,  ad 
DE,&  vt  BC,ad  EF.Quoniam  igitur  A B,  DE,  commen- 
furabiles  ponuntur  vd  longiaudine  & potentia,  vel  po-  ' 
tentia  tamumje  erunt  quoque  Bc,EF,&  AC,  DF,  eodem 
modo  commenfurabiles.  Et  quia  A C,  BC,  Medix  funt , 
derunt  quoque  DF,  EF,  illis  commenfurabiles  , Medix . 
Rurfus,quia  eft  vt  AC,ad  DF,ita  B C,  ad  E Fj  & petmu- 
t|indo  yt  AC,ad  BC,ita  DF,ad  EF:Sunc  autem  A C,  b,C  , 

Eotqntia  folumicommenfurabiles, erunt  etiam » ex  fcho- 
o propof  io.hu*us  lib.  D F , B F , folum  potentia  com- 
menfurabiles.Quare  cum  D F,  E F,  Medix  Ant  bHeof* , 
«erit  reliqua  D E,  Medi*  Apotome.  Dico  & eandem  ef 
feordtne  ipii  AB.Quoma  enim  eft  vt  AC,ad  BC,ita  D F, 
ad  E Fj&  vt  AC,ad  BC,ita  eft  quadratum  ex  A C,  ad  re- 
dangulum  fub  AC,BC,ez  lemmate  j.  propof.  19.  huius 
lib.&  vt  D F,  ad  EF,ita  quadratum  ex  D F , ad  reblangu- 
lum  fub  D F , E Fj  erit  quoque  vt  quadratum  ex  AC , ad 
redangulum  fub  AC,BC,  ica  quadratum  ex  D F , ad  re- 
dlangulum  fub  DF,  EFj  Et  pdrmutando  vt  quadratum—, 
ex  AC,ad  quadratum  ex  D F,  ita  redangulum  fub  A C , 
BC,ad  re^angulum  fub  D F,  EF.  Igitur  cum  quadratum 
ex  A C , commenfurabile  fit  quadrato  ex  D F , quod  re- 
jft*  AC, DF,ortenfx  fint  commenfurabiles  j f erit  & re- 
(ftanOTlum  fub  AC,BCjre61angulo  fub  DF,EF,comnren- 
furabile.Quare  fi  re(ftangulum  fub  AC,BC,  fit  Rationa- 
le,ita  vt  A B,  fit  Medix  Apotome  prima ; Erit  etiam  re-| 
(ftangulum  fab  D F,  EF,  Rationale, cum  illi  fit  commen- 
furabileip:  atque  adeo  & D E,  Medix  Apotome  prima—*' 
crit.Si  vero  re(ftangulum  fub  A C,  B C,  fit  Medium  , ita 
yt  ABjfit  Medix  Apotome  fecunda  ierit  quoque  rc^n- 

gulum 
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gulum  fub  DF,  EF,  ci  commcnfurabile , Medium,ex  co- 
roll.propof.«4.  huius  lib.  » Ac  propterea  & D E , Mediae- 
Apotomc  fecundaerit.  Recta  ergo  linea  Mediae  Apoto- 
nri«  commenfurabihs,&c.Quod  eratoftcndendum. 

THEOR.  82.  PROPOS.  io6. 

_ J-  < . . ,r 

RECTA  lineaMinori  commenrurabi- 
lisi&ipfa  Minor  cftj  ' ■ ■ 

SIT  Minor  AB,  ip/ique  congruens  B C , ita  vt,A  C » 
BCjpotentia  /inc  incommenfurabjJeSjfaciemesqnccom 
pofitum  quidim  ex  quadratis  reflJrum  AC,BC,Rationa 
lejr^^ngulu  verofubiifde  AC, BC,Medium.Sit autem 
DEjipfi  ABjCommenfurabilis  iiue  longitudine  & pdten- 
tia,fiue  potentia  tantum.  Dico  & DE, Minorem  eflc.Fiat 
enim  eade^n  qux  fupra.ita  vtjurfus  AB,BC,ad  D Ej  EF, 
eandem  habeant  rationem;qdam  AC,ad£>P.  Erunt  ergo 
rurfusjvt  in  antecedenti  propof.DF,EF,  ip/is  A C , B C , 
commenfurabiles  fiue  longitudine  &ipoteda,fiue  poten- 
tia tantum.  Et  quonia  eft  vt  AC,  ad  DF,ita  BC,  ad  £Fj& 
permutado  vt  AC, ad  BC,ita  DF,ad  £f  icerit  vt  quadratu 
ex  AC,  ad  quadratum  ex  B Q , ita  quadratum  ex  D F,  ad 

3uadratum  ex  EF,&  compon^do  vtcompolitu  ex  qua- 
ratis  redarum  AC,BC,ad  quadratum  exB  C,  ita  com- 
poiitum  ex  quadratis  redarum  D F,  E F , ad  quadratum 
ex  EF:&  permutado  vt  compoiitum  ex  quadratis  reda- 
rum AC,BC,ad  compoiitum  ex  quadratis  redarum  DF, 
EF , ita  quadratu  ex  BC,ad  quadratum  ex.  EF.,£ft  autem 
quadratum  ex  B C , commepfurabile  quadrato  ex  E F j 
quod  redas  BC,  EF,  pftcnderimus  commenfurabi- 
les eiTe.c  Igitur  & coippoiitum  ex  quadratis  redaruip 
AC,BC,compoiito  ex  quadratis  redarum  DF,BF,  com- 
menfurabile  eft,Ed  autem  compoiitum  ex  quadratis  re- 
ctarum AC,BC,ex  hypotheii,Rationale.  Igitur, & com- 
poiitum ex  quadratis  redarum  DF,EF.ex  9.defin. Ratio- 
nale eibRurfus  quoniam , vt  in  antecedenff  propof  dc- 
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monftrabimus  redangulum  fub  AQBC,  reftangulo  fab 
DF, EF, elTe  commenfurabile:ponit.ur  autem  rcdangulum' 
fub  AC, BC, Medium:  Eritquoejue  rectangulum  fub  DF,| 
EF,excoroU3prppc^.24.huius  lib.McdiumsEtquia  eft  vtj 
AC,ad  BCjita  DF,ad  EF,funtque  A C,  BC,  potentia  in- 
commenfurabiles5a  enmtetiani  DF,EF,pptentiaincom 
menfurabiles’.Quam  ob'rem  cum  D F,  E F , potentia  fint 
'injcommenfurabilesjfaciantqu?  comp.ofitum  quidem  ex 
quadratis  redarum  DF,EFrRationale,  redagulum  vero 
lub  iifdem  DF,EF,Mediumjb  eritDE^Minor.Recta  ergo 
linea  Minori  commenfurabilis  \ ^c.  Quod  erat  demon- 
ftrtndum.  ' ‘ i ■ ^ 

PROBL.,83  PROPOS.  107..  . 

RECTA  linea  commenfurabilis  ei^qu? 
cum  Rationali  Medium  totum  efficit;  & ip- 
fi  cum  Rationali  Medium  trotum  efeiens 
eft.  • > ‘ 

SIT  reda  AB, cum  Rationali  Medium  totum  effides , 
& ipfi  congruens  BC,ita  vt  AC,BC,  fins  potentia  incom 
menfurabiles,  faciantque  compofitum  quidem  ex  qua- 
dratis redarum  AC,BC,Mediujat  redanguluni  fub  AC, 
BC,Rationale:Sit  autem  D E , ipfi  AB,  commenfurabilis 
quocunque  modo.Dico  & DE,  elTe,  qu*  cum  RationaL 
Medium  togum  efficit.  Conftrudis  enim  iifdem  , qua 
“ B fupra,oflendemus,vt  in  antece- 

A.I  ■■  ■<" — denti  propof.  compofitum  ej 

,3)  , — I p quadratis  redarum  A C^,  B C j 

commenfurabile  effe  compo- 
fito  ex  quadratis  redarum  DF;EF.Cum  ergo  illud  pona* 
tur  Meaium,  erit  & hoc,  ex  coroll.propofT  24.  huius  lib. 
Medium. Rurfus  vt  in  propof.  lof.  demonftrabimu's  re- 
ctangulum fub  AC, Bc,  commenfurabile  effe  redanguk 
fub  D F , E F.  Cum  ergo  iljud  Rationale  ponatur,crit  & 
hoc  Rationale, ex  defin.9  Sunt  denique  eodem  modo,  vi 
in  procedenti  propof.efl  probatum, recta  DF,  EF.poten» 
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tia  incommenfurabiles.rginir  cum  DF,  eF,  incomraen- 
furabiles  fint  potentia,faciantq,-  compofitum  quidem  ex 
ipfarum  quadratis  Medium,reftangulum  vero  fub  ipffs,  g , 

Quod  demonftrandum  erat.  • • 


THEOR.  84.  PROPOS.  108. 

f . - 

RECTA  linea  commenfurabilis  ei 
I qua?  ettni  Medib- Medium  totiiih  dfidt  j & 
ipfa  cum  .Medio , Medium  totum  efficiens 
eft. 

j . , . , I .:■■■  ■ r 

SIT  recta  AB, cum  Medio  Medium  totum  cfHciens,& 
ipfi  congruens  BCjfta  ita*Vf  AC;BC,/int  pbfcntia  incom 
menfuraoiles.facientesque  compofitum  ex  quadratis  ip 
fanim  Medium, & rectangulum  lub  ipfis  Medium  quoq,- 
& a<&uc  ibcomtnenfurabilc  compofito  ex  ipfarum  qua- 
dratisrSit  autem  Dfi,ipfi  AB,quomodolibet  comnienliira 
bilis.  Dico  & D E , cffejquae  cum  Medio  Medium  totum 
efBcit.Conilructis  enim  iiidem,  quar  fupra, probabimus 
'/imifiter,  vtinpropof  io6.  compo/itum  ex  quadratis 
rectarum  A C , B C , commenfuraDile  effe  compofito.  ex  | 
quadratisrectarum  DF,"£F.Cum  ergo  illud  Medium  po 
natur,erit  &hoc  ex  coroll.propor.24,huius  lib.Medium. 
Rurfus  vt  in  propof  lor . oftendemus , rectangulum  fub 
AC,  BC,  commenfurabilc  efle  rectangulo  fub  D F , e F . 
Cum  ergo  illud  /it  Medium, erh  & hoc  Medium , ex  eo- 
dem coroll.  Item  vt  in  propof.  loa.  erunt  quoque  D F , 

E F , potentia  incommenfurabiles.  Foftremo  quia  com- 
polito  ex  quadratis  rectarum  A C,  BC,  commen/urabi- 
Ic  eft  compo/itum  ex  quadratis  rectarum  D F,1S  F,vt  di* 
:tum  efti&  rectangulo  fub  AC,BC, commenfurabilc  re- 
rtangulum  fub  DF,EFj  Sunt  autem  compo/itu  ex  quadra 
is  rectarum  AC,  BC»  & rectangulum  fub  A c , BC.  per 
»ypote/in , incommerifurabilia ; enint  quoque  ex  ftho- 
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lio  propoi*.i4.huins  lib.conipofitum  ex  quadratis  reda* 
rum  DF,EF,&  reftanguifi  fubDF,£F,incommenfurabi- 
lia.Quocirca  cum  D F,  EF,potenna  fintincoinmenfara- 
biles  j &com politum  ex  ipfarum  quadratis.  Medium  > 
necnon  & redaiiguJum  fub  iplls  Medium?-  incommenlh- 
siyg.Jtc  r^bilequc  compolito  ex  ipfarum  quadraris  ,*  a erit  DE» 

, . ’ ^ quar  cum  Medio  Medium[totumefficit.  Redtatgitiir  li- 
* nea  commerifurabilis  ei,  quae  cum  ^^edlo,&c.QUod  erat 
oftendcndum . . 


^ • •• 
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THEOR.  85i.PROPOS.  109. 

« 

‘MEDIO’ a Rationali  cietrado;  Redla_. 
lineajquse  reliquum  fpatluin  poteft^vna  ex' 
duabus  Irrationalibus  fit>  vel  Apotome,vel! 
Minor,  ' . . ! 


' DITRAHATVR  Rationali  A D , Medium-» 
CD.Dico rectam, quae poteft fpatium reliquum  AB  , ef- 
fe  vel  Apotomen,vcl  Minorem.  Exponatur  enim  Ratio- 
. . nalis  £F,i)  ad  quam ‘applicetur  redranmlum  EG,  aequale 

ab,&  ad  GH, aliud  HI,aEquaIe  if>(iC  D,  ita  vt  totum 
EI,  tori  A D , fitxquale . Quoniatr  igitur  E T,  ^uale_» 
Rationali  AD,  Rationale  cflj  <=•  erit  E K , Rationalis  , 
Rationali  £ F , lot^itudine  commeofurabilis . ' Rurfus 
. quia  H 1>  Medio  C D > aequale  Medium  eft , d erit  H K , 
^ ‘ ' Rationalis , ipfi  E F , longitu- 

A ‘ C ' T*  ' H IC  incommenfurabilis.  Ita 
£— -—j  j .qyg  cufn-E  K , quidem  lii 
I ' I I It  longitudine  commenfurabi- 
1 — LJ  lis  ipli,  E F , at  H K , eiderr 
F G I B F , longitudine  incommen- 
'e I furabilisjc  erunt  E K , H R ) longitudine  incommenfura- 
I biles.*  Sed  & Rationales.-Rationales  ergo  funt  poten- 
. !tia  tantum  commenfurabiles  : fproptereaque  reliqua— 
■ 74.««c,£p[^Apotame  cft,  &ei  congruens  H K«  Aut  igitur  E K , 
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plus*  poteft  quam  H K , quadrato  fibHongitudine 
commenfurabilis  ,aut  incommenfurabilis.Si  plusporeft 
E K.  quam  HK.quadrato  rectas  line*  commenfurabilis  li- 
bi longitudine  jcum  tota  EK,oftenfa  quoque  fit  longitudi 
ne  commenfurabilis  Rationali  feFjeritcx  defin.EH,Apo 
tome  prima  Qiare  refla  potens  fpatium  EG,contcntum 
fub  Rationali  EF,&  Apotoma  prima  iH,  hoc  e(l,  fpatiu 
AB,fibi  arquale,*  Apotome  cft.Si  vero  E K « plus  poteft , 
quam  HK>quadrato  reflas  /ibi  longitudine  incommenfu 
rabilisjen  tota  EK,/it  o/lenfa  cogimenfurabilis  longitudi 
ncRationali  EFjerit  ex  definitione  EH, Apotome  quarta. 
Quapropter  ref/a  potens  fpatium  E G , contentum  fub 
Rationali  EF,  & Apotoma  quarta  E H , hoc  eft , fpatium 
AB,illi  arquale»  b Minor  e|l.  Medio  ergo  a Rationali  de- 
tra^o,&c.Quod  o/lendendum  erat. 

THEOR.  8(5.  PROPOS.  no. 

• R A T I O N A LI  a Medio  detradloialiae 
dux  Irrationales  fiunt  5 vel  Medix  Apoto- 
me prima , vel  cum  Rationali  Medium  to- 
tum efficiens. 

DeTR  AH  ATVR  a Medio  AD  , R ationale  CD.  Dico 
rcflam>que  reliquum  fpatium  AB,potefl,e/Te  vcl  Mediae 
Apotomen  primam  ,vei  eam , quae  cnm  Ratidnali  Mediu 
totueffiicit.Eadcm.n.conllruatur,quaB  fupra.  Etquia  EI, 
MedioAD, aequale, Medium  eHjc  erit  EK,  Rationalis  ip/i 
eF, longitudine  incommenlurabilis.Item  quia  HI, aequa* 
le  Rationali  CD,Rarionale  cftjd  erit  HK,  Rationalis  ip/i 
EFjlbngitudine  commenfurabilis.Itaque  cum  HK,quide 
ip/i  commenfurabilis  longitudine,at  EK,  eide  EF, 
longitudine  ihcommenfurabilisjceiutH  K,  EK,  longitu- 
dine incommenfurabiles.Sed  & Rationales.  Rationales 
ergo  funt  potentia  folum  commenfijrabiles  i f Ac  proin- 
de  rcliqoa  E H,  Apotome  eft , & ei  congruens  H K.  Aut 

. Hh  Igitur 
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igitur  EK,plus  poteft,quam  H K,  quadrato  rectae  fibilon 
gitudine  commenfurabilis,autincommehfurabilis.  Si 
EKjplus  poteft  j quam  H K , quadrato  rectae  fibi  longitu- 
dine conimenfurabilis , cum  congruens  H k , oHenfa£it| 
longitudine  commenfurabilis  Rationali  E F ; erit  cx  de-1 
; , fin.E  H,  Apocome  fecuda.Recta  igitur  potens  jfpatiuilt_»| 

. E G>  contentum  fub  Rationali  E F , & Apotoma  fecun-i 
V da  EHjhoc  ell,fpatium  AB,illi  aequale,»  Mediae  eft  Apo-| 

■'  tome  prima.Si  vero  EK,plus  poteft, quam  H K , quadra-i 

. to  rectae  fibi  longitudine  incommenlurabilis , cumcon-| 
i gruens  H K , fit  oftenfa  commenfurabilis  longitudine-^! 

' Rationali  EF;erit  E H , Apotome  quinta, ex  defin.  Recta! 
igitur  potens  fpatium  £G,conrentum  fub  Rationali  e F,| 

• ^ . & Apotoma  quinta  EH,hoc  eft,fpatiumilli^quale  AB,! 

beft  ea,quae  cum  Rationali  Medium  totum  efficit, (^m  I 
ob  rem  Rationali  a Medio  detracto , &c.  Quod  often-| 
dendum  erat  • . . , ^ , I 

iv!  i 'tHEOR.  87.  PRQPOS.  III. 

M E D I O a Medio  detra<5bo  , quod! 
fit  incommenfurabile  toti  j reliqu»  duae! 
Irrationales  fiunt , vel  Medio?  Apotonve^j 
fecurtdaaVel  cum  Medio  Medium  totum  j 
efficiens.  ■ 1 

. DETRAHATVR  a Medio  AD,  Medium  C D,  1 
quod  incommenfurabile  fit  toti  A D.  Dico  rectam  , quae  I 
- , . reliquum  fpatium  AB,poteft,  effe  vel  Mediae  Apotomen  I 

fecundam, vel  eam,  quae  cum  I 
A C H jc  Medio  Medium  totum  ef^l 

j T — n ^ enim  iifde 

- quae  fuprajquoniam  E j 

. B -D’  ' * Mediis  AD, CD,aequalia__,' 

cxi.dee  . P Gi  I Media  funt,c  erunt  E K,H  K, 
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Rationales  iplj  e F , longitudine  incommenfurabilcs.  Et 
quia  ADjCD.hoc  HI, ponuntur  incommenfurabi 

liaja  erunt  EK,HK,  eandem  cum  illis  habentes  ratione, 
longitudine  incommenrurabiles.Sed  & Rationales  .Ra- 
tionales ergo  funt  potentia  tantum  commenfurabilesi 
b Ac  propterea  reliqua  FH,  A potomecU,&  ei  congrues 
HK.Aut  igitur  EK, plus  poteIl,c|uam  HK,quadrato reft* 
flbi-longitudire  commenfurabilis,aut  incommenfurabi- 
lis.Si  plus  potellEK.quam  HK,quadrato  redae /ibi  longi 
tudine  commen(urabilis,cum  neutra  iplarum  EK,HK,RU 
tionali  EF,  longitudine  commcnAirabiiis  /it  oftenfa ; erit 
ex  defin.EH,  Apotome  tertia. Quocirca  reda  potens  fpa 
tium  EG, contentum  fub  Rationali  EF , & Apotoma  ter- 
tia EHjhod eftjipatium  AB , iJli  aequalej  c Media:  Apoto- 
me ert  Ibeunda.Si  vero  EK,plus  potdhquatn  HK, quadra 
to  redae  hbi  longitudine  incommenfurabi  lis , cum  neu- 
tra ip&rum  EK,  HK,  Rationali  EF , f t longitudine  com- 
menfurabilis,vc  demonftrauimusjerit  ex  defin.EH,  Apo- 
tome fexta.C^am  ob  rem  reda  potens  fpatium  EG,con- 
tentum  fub  Rationali  hF,S:  Apotoma  fexta  EH,hoc  eft, 
fpatium  ABjilliicquale,  d eftea,  qusecum  Medio  Mediu 
totum  efficit.  Medio  ergo  a Medio  detradto , &c.  Quod 
demonlhandtim  erat.  i 

THEOR.  88.  PROPOS.  112. 

APOTOME  non  cfteadeiTijquse  ex  bi- 
nis nominibus . 

SIT  Apotome  A, quarcunoue . Dico  A,  . 

non  efle  eandem, qutc  ex  binis  nominibus.  B 
Sic  enim,fi  fier’  poceft  , A , aliqua  cx  binis 
nominibus. ExpofiVa  autem  Rationali  JJC, 
e applicetur  ad  BC,  redangulum  C D,  ae 
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Cx)., 

Cvj. 
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'quale  quadrato  ex  A.  Quoniam  igitur  A,  Apotome—» 
eft  i f erit  latitudo  b D , Apotome  prima Stt  ergo  J ei 


con- 
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A congruens  DE.  Erunt  igitur  ex  defin.  Apo- 

I tornas  primae  B E,  D E Rationales  potentia 

T I tantum  commenfurabiles , poteritque  BE, 
f pt  _-  1 plus  quam  DE,quadrato  redi»  /ibi  longitu- 

‘ dine  commenfurabilis,&  ipfa  BEjRationa- 

li  BCjCommenfurabilis  erit  longitudine.  Rurfus  quia  A, 
poniturefle  quo<^ueex  binis  nominibus  j^crit  latitudo 
eadem  BD,cx  binis  nominibus  prima.  Sit  ergo  maius  ip- 
fius  nomen  BF.Erunt  igitur  ex  de/in.eius,quas  ex  binis  no 
minibus  prima  eft,BF,'FD,Rationales  potentia  folum  c6 
menfurabiles,poteritque  BF,plusquam  FD, quadrato  re 
dbs  commenftirabilis  /ibi  longitudine, & ip/a  BF,Ratio< 
nali  BC,  longitudine  commenfurabilis  erit . Jitaque  cum 
tam  BE,  quam  BF,  longitudine^/it  commenfurabilis  eide] 
B Cj  b erunt  quoque  B"  E,  B F,  inter  fe  commenfufabilcSj 
longitudine.Igitur  cum  tota  BE,/it  longitudine  commeo 
fqrabilis  parti  BF,erit  & eadem  BE, reliquae  parti  FE,lon 
gitudine  commenfurabilis, ex  coroll.propo/;  i^. huius  li- 
bri; Atque  adeo  cum  B E,  Rationalis /it,  & FE,  Rationalis 
erit.Quoniam  vero  duarum  linearum  BE,FE,  longitudi- 
ne commcnfurabilium,ipfa  BE,  longitudine  incommen- 
furabiiis  ell  ipfi  DE;(quod  BE,DE, Rationales  /Int  pote- 
tia  folum  commenfurabiles)  c erit  quoque  altera  FE,  ei- 
dem DEjincommenfui-abilis  longitudine.Sed  & vtraquej 
FEjDE,  Rationalis  eft  often/a . Rationales  ergo  funt  FE, 
DE,potentia  folum  commenfurabiles . Quare  reliqua_j{ 
FD,'i  Apotome  eft;  Atque  adeo  Irrationalis.  Oftenfa  eft 
!autcm  & Rationalis . Quod  eft  abfurdum  .Non  ergo  aJ 
Apotome  exiftens  eadem  eft, quae  ex  binis  nominibus. 
Quod  demonftra  ndum  erat . 

COROLLARIVM. 

E X dcraonftratis  quoque  facile  colligere  licebit, 'Apotomen, 
csteras  ipfam  confequences  Irrationales  lineas,neque  Medix  , ne- 
que inter  fe  eHe  eafde  m . 

OyADRATV^M  enim  Medix  ad  Rationalem  lineam  applicatu, 
e lacKudinem  efficit  Rationalem,  ipfi  Rationali- longitudine  incom 
IncnrurabUem . 

A T quadratum  Apotomx  ad  Rationalem  applicatum, f latitudi 


nem 
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nem  efficit  Apotomen  ptiMam  i 

ET  quadratum  Medix  Apotomx  pt-imx  ad  rationalem  applica* 
tum,  a latitudinem  efficit  ApOtomen  fecundam  < . 

C^ADRATVM  vero  Medix  Apotomx  fdeund^  ad  Rationalem 
apicatum’,  b latitudinem  efficit  Apotomen  tertiam  t 
QVADRaTVM  deinde  Minoris  ad  Ratioilalem  applicattiiii,c  la 
titudmem  efficit  Apotomen  quartam  i 
A T vero  quadratum  citis,  qux-  cum  Ratidtiali  Mediuni  totuirl 
efficit, ad  Rationalem  applicatum, d latitudinem  efficit  Apotoincn 
'quintam  < . ' ^ ’ 

^ADRATVM  denique  eius, qux  cum  Medio  Mediuni  t6tum  ef 
ficic,ad  Rationalem  applicatum,  c latitudinem  efficit  Apotomcnl» 
fextam  4 , . . , ' . 

ITAQVR  eunl hf  lacitudiAesdiffierant & alatitudine Medix, Hi 
inter  feja  latitudine  quidem  Medix,  quod  hxc  Rationalis  (it , illx 
vero  Irrationales;  inter  fe  autem,quod  ordine  non  fint  exdem  Apo 
tomx  f Manifeftum  e(l  «Apotomen , & reliquas  Irratitniaks  infam 
confcqueftteSjSi  i Media,  & inter  je  ft  differre . 

QJObllAM  vero  in  hoc  theoremate  demoflrauimns,  Apotomen 
eandem  non  effe,  qux  ex  binis  nominibus  : Et  quadrata  Apotomx, 
& exterarum  c^uinque  Irrationalium  enm  confequentium  ^ ad  Ra* 
tionalem  applicata, latitudines  efficiunt  Apotomen  primani, fecun- 
dam,tertiam,quartam,qutntam,&  fextam  : At  vero  quadrata  cids, 
qUx  ex  binis  nominibus  , & reliquarum  quinque  Irrationalium.*, 
qux  ipfam  fequuntur,ad  Rationalem  applicata,latitudine$  efficiut 
ex  binis  nominibus  primam, recundam,terciam, quartam, quintam, 
aC  (extam;liquido  conftat,  latitudines  ApotoMx  , $c  aliarum  Irra- 
tionalium,qux  poffipfam,eafdem  non  efle  latitudinibus  eius,  qux 
ex  binis  nominibus, & reliquarufli  poft  ipfam  Irrationalium;  quan- 
^ doquidem  nulla  Apotdmc  eadem  eft  , qux  ex  binis  nominibus  ali- 
I qua.Igitur  dic  Apotome,  Qc  qux  ipfam  fequuntur , differunt  ab  ea.,, 

' qux  ex  binis  nominibus,  & qux  poft  ipfam  . Quam  ob  rem  cum  & 

I tam  illx,quam4ix  a Media  differant;  efficitur , Rationali  quapiam 
expolita, tredecim  numero  effe  lineas  Irrationales  inter  fc  fe  diffe- 
rentes, de  quibus  hadeous  diiputauimus;  Hx  Icilicet « 


I. 

2* 

4‘ 

5- 


Media. 

Ex  binis  nominibus^  cuius  lex  funt  Ipc 
' cies  inuentsE . ‘ . 

Ex  binis  Mediis  prima . ' ; — * 

Ex  binis  Mediis  fecunda* 

Maior. 

r ! 
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^ Rationale  ac  Melium  potens . - | 

7.  Bina  Media  potens.  j 

8.  Apotomc,  cuius  etiam  fpccies  fex  funt 

repertse . . 

9.  Mediae  Apotome  prima:  ^ 

I o.  Medise  Apowme  fecunda . 

11.  Minor.  . 

12.  Cum  Rationali  Medium  totum  cffi- 

ciens.  ‘ 

13.  Cum  Medio  Medium  totum  efficiens.; 

Cxii.  THEOR.  89.  PROPOS.  115. 

o. 

Oy  A D R A TVM.  Rationalis  ad  eam, 
qi^ae  ex  binis  nominibus,  applicatum,  latitu 
dinem  facit  Apotomen, cuius  nomina  com- 
menfurabilia  lunt  nominibus  eius , quae  eft 
ex  binis  nominibus,&  in  eadem  proportio- 
ne;&  adhuc  Apotome,quae  fit,curidem  ha- 
bet ordinem,  quem  ea,  quae  eft  ex  binis  no- 
minibus. . ■ 


:k 


!B  P 1 H ^ ^ ^ Rationalis  A>  & ex  binis 
. » I nominibus  BC,cuius  maius  nome 

jA  Q > BDj»  &'ad  BC,applicetur  reftan- 

Pi  I I «quale  quadrato  ex  A, 


Digiil/:”;  by  Googie 


. L I B X.  ^93 

hoc  eftjcoca  linea)&  ipd  coi^ruens,  commenfurabilia.^ 
funt  nominibus  BD,DC,  ip/ms  BC,  ex  binis  nominibus* 
& in  eadem  proportione;&  adhuc  ApotomenBF,  efTe_j 
ordine  eandem  ipfi  BC,  ex  binisnominibus . » Applice- 
tur enim  rurfijs  ad  X>C,minus  nomen,  redangulum  CG, 
aequale  eidem  (quadrato  ex  A,acque  adeo  re£langulo  B£> 
latitudinem  faciens  DG;  fitque  ipfi  DG , aequalis  BH . Et 
quoniam  aBqualia  funt  bE,CGj  b erit  vt  BC,  ad  DC,  ita_> 
DGjhoc  efttfibi  aequalis  BH,  ad  BF . Et  diuidendo  vt  BD, 
ad  DC,ita  HF,ad  FB.*Eft  autem  BD, maior, quam  DC.Igi 
tur  & HP,nuioreft,quam  FB.PonaturFI , iph  FB,  aequa- 
lis; c & fiat  vt  HI, ad  IF,ita  F B,  ad  BK.  erit  ergo  compo- 
nendo vt  HF,ad  IF.hoc  eft,ad  fibi  aequalem  BF,ita  FK>adl 
BK.Oftenfum  eft  autem  efle  vt  HF,ad  BF,ita  BD,ad  DC. ! 
Igitur  erit  quoque  vt  B D,  ad  DC,  ita  FK,  ab  BK.  At  BD, 
DC,  ( cum  fint  nomina  ipfius  BC , ex  binis  nominibus  ) 
Rationales  fuht  potentia  tantum  commenfurabiles.d  Igi 
tur  & FK,  BK,  potentia  folum  commenfiirabiles  funt. 

RVRSVS  quia  eft  vt  HF,ad  BF,ita  FK,ad  BK,  « erunt 
quoque  HF,FK,ancecedentes  fimul , nempe  tota  HK , ad 
BF,&  BK,confequentes  fimul,hoc  eft,ad  tota  FK , vt  FK, 
ab  BK.  hc  propterea  FiT , media  proportionalis  eft  inter 
HK,BK.  Quare  vt  HK, prima  ad  BK,  tertiam,  ita  erit,  per 
'coroil.propof.to.lib,6.quadratum  ex  HK,  prima  ad  qua- 
dratum ex  FK,fecunda.Quia  vero  CG,cum  Rationale^ 
fit, (eft  enim  quadrato  Rationalis  A,atquale)  ad  Rationa! 
lem  DC, applicatum  f facit  DG,latitudinem  Rationalem 
ipfi  D C,  longitudine  commenfurabilem  j Erit  quoque 
H B , ipfi  D G , arqualis , Rationalis  & longitudine__>. 

' commenfurabilis  ipfi  DC . Et  quoniam  oftenlum  eft,  ef-' 

' fe.vt  B D , ad  D C , ita  F K , ad  B K ; Vt  autem  F 'JC , ad* 
BK , ita  HK,  ad  FK  ,*  erit  quoque  vt  BD , ad  DC , ita  HK, 
ad  FK . g Igitur  vt  quadratum  ex  B D , ad  quadratum—» 
ex  D C , ita  quadratum  ex  H K , ad  quadratum  ex  F K. 
At  quadratum  ex  B D , commenfurabile  eft  quadrato 
exDC.  (quod  reftaE  BD,  DC,  fint  Rationales  po- 
tentia commenfiirabiles  , cum  fint  nomina  ipfius  B C , 
ex  binis  nominibus . ) h Commenfurabile  igitur  erit 

quoque  * 


4^^  evclid,gbom> 

quoqu(? quadrarum  ex H K , quadr^oTcx  FK.rScd^t 
vt  quadratum  ex  HK,ad  quadraturo  ex  FKj  ita  reGa  HK, 

lib  Oftenfa  eft  autem  BH»RationaUs;-  Igitur  & HK , ilU 

HK  comeufurabilisjRationalis  cxiltit.Cum  cigo  olten- 

r-  <lr  FK»  ipfi  BIC » potentia  folum  commenjUFaDiiK  >ent 

. qVoque FK,Rati0Mlii , Qu«‘ c“n> 

J74  de('}.nz  & potentia  tantum  oftenfae  coromenfurabiles,  b em 
^ rd^quaB^Apotome,^  congruens  B K . <^od  eft 

^OVONI AM  vero  oftenftim eft  efle  reilam HK?  tota 
parn  B K , longitudine  commenfurabilem » c «unt  pro- 
pterea  & longitudine  inter  fe  commenfurabiks. 

ptereaot  r.  i commenfurabilis 


con.menfurabife 
ncIricQttOuue  BK.exfcSoiio  propof-u.  huius  lib., 
iiflem  DC  lonmtudine  commenrurabilis.Rurfus  quia»^ 
cfl-evt  BD.ad  DC.ita  FK,ad  BKi^c  ptr 
^ ad  FK,ita  DC,ad  BK:  Sunt  autem  raoda 

^\o,4t(  nCM  oftenfe  longitudine  commenfurabilesi  <l  Erunt 
^ KO  BKjipfi  DC, longitudine  fit  conjmcn- 

mbus  BotoCdpiius  BC.ex  bmis  nomimbus.  lougitud.- 
„ecommen&rabiUa.C!u^^rtM 

— •*?  fe  vt  BD,ad  DC,ita  FK.ad  BKi  erut 

Q idcirco  Apotoma:  nomina  F^'BK, 

T>  I eadem  ratione  cum  aD,DC»no-< 

- . — ‘ minibusipfiusBCjquseeftex  binis 

. nominibus . <^uod eft  tertium . 

FOSTREMO  vel  BDaplus  poteft,quara  DC>quadra- 

toretlx  fibi  longitudine  commenfurabilis  ? vel  incom- 
menfurabilis.  Si  plus  poteft  B D,  quam  DC, 

fibi  longitudine  commenfurabilis;  curn  lit  vtBP,ad 
fii.dec  DC,ita  FK  , ad  BK;  e poteru  quoque  FK , plus  quam  BK, 
quadrato  re^ae  fibi  longitudine  commenfurabuis : Bt  ii 

— ; ' ' p r,  ‘ 


L I B E R X.  . 


495 


BD,plus  poteft  quam  DC, quadrato  redas  fibi  longitudi- 
ne incommenfurabiiisjpocerit  &FK, plus  quam  BK,qua- 
drato  redae  libi  longitudine  incomenfurabilis.  Et  fi  qui- 
dem BD,  expofitae  Rationali  fiierit  longitudine  commen 
furabilisicrit  & FK,quae  longitudine  oftenfa  eft  comme - 
furabilis  ipli  BC>,comtpenfurabilis  longitudine  cidemuj 
[lationali,pcr  ea,quae  in  fcholio  propofii.huiUs  lib.de- 
nonftrauimus.Si  vero  DC,(it  Rationali  commeniurabi- 
is  longitudinejerit  & eadem  ratione  BK, eidem  Rationa 
i longitudine  comme nfurabilis  Si  denique  neutra  ipfaru ! 
3D,DC,fit  Rationali  longitudine  commefurabilisj  a eritj»*4***^ 
juoque  neutra  ipiarum  FK,  BK,  commen  furabilis  longi- 
udine  Rationali . Igitur  eadem  ordine  eft  Apotome  Bp5 
pii  BC,ex  binis  nominibus , vt  conftat  ex  definitionibus 
'ccundis,atque  tertiis.Quod  eft  quartum  . Quadratum_j 
rrgo  Rationalis  ad  eam , quae  ex  binis  nominibus , &c. 

:^od  demonftrandum  erat . ‘ - 


THEOR,  90.  PROPOS;'ii4. 

QVADRATVM  Rationalis  ad  Apoto 
nen  applicatu,  latitudinefri  facit  eam,  quae 
‘X  binis  nominibus,cuius  nomina  commen 
urabilia  funt  Apotomx  nominibus , in 
adem  proportione;  & adhuc,  quae  ex  binis 
lominibus  fit , eundem  habet  ordinem  ^ 
[uem  ipfa  Apotome-.^ . 

SIT  Rationalis  A, & A potomeBC, cui  j _ 

ongruacCD,  ad  BC  , applicetur  re-  B “ 

rin^ulum'  C£>aEqiiale  quadrato  ex  A,la-  ^ 
tudinem  faciens  BE,  Dico  B£,eflc  bi 
is  nominibus,cuiu$  nomina  commenfu-  J) 
ibilia  funt  nominibus  BD , CD,  Apoto- 
idB  BC>&in  eadem  proportionej&  adhuc  ipfam  BB,cx 

. binis 


n 

T 

Cxiij, 

o. 
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I ■ binis  ndmmibUs,  effe  ipn  BCi  Apotomat 

B — 9 lE  ordine  eandem.»  Applicetur  enim  rurfus 

Q 1 ad  BD, totam,  redangulum  BF , aequalc-j 

eidem  quadrato  ex  A, hoc  eft,  ip/i  C£,la- 
D titudinem  facies  BG. Et  quoniam  BF,  CE, 

aequalia  funtjb  erit  vt  Be,  ad  BG , ita  BD, 
adBCj&percouerfionem  rationis, vt  Be, ad  Ge,  ita  BD, 
ad  CD.Secetur  quoque  EC,ad  H,fecundum  proportione 
B0,adGE,ex  i)s,quaein  fchol.propof.io.lib.6.confcripfi 
mus;vt  Iit  EH,  ad  HG,  quemadmodum  BE,  ad  GE.  Quia 
igitureftvtBE,totaadGE,totam,ita  EH,ex  B^.  ablata 
ad  HG,  ex  GE,  ablatam  j erit  quoque  BH , reliqua  ipfius 
BE.adHE, reliquam  ipfius  GE,vttota  B E , ad  totam  Ge; 
Erat  autem  vtBfi,ad  GE,ita  eH,  ad  HG . Erit  igitur  quo- 
que vt  BH,ad  HE,ita  £H,ad  GHjarque  adeo  H£ , media 
proportionalis  eft  inter  BH,GH.  Quare  erit  vt  BH  , pri- 
ma ad  GH,tertiam,ica  quadratum  ex  BH,  prima  ad  qua- 
dratum, ex  H£,fecunda,percorollpropof.20*lib.6.Quia 
vero  fiiit  vt  BD,ad  CD,ita  BE,ad  GE,hoc  eft,BH,ad  Hf: 
&funtBD,CD,cum  fint  nomina  Apotomac  BC.Rationa- 
les  potentia  tantum  .coramenfurabiles , c £runt  quoque 
BH,HE, potentia  folum  commenfurabiles;  Acpropterea 
quadrata  ex  BH,H£,c6mmenfurabilia.Igitui*  re<fta?  BH, 
GH , eandem  habentes  rationem  cum  quadratis  ex  BH, 
di0.aer,  HE,vt  demonftrauimus , <1  longitudine  liint  commenfu- 
rabilesj  Ac  propterea  tota  BH , longitudine  commenfu- 
rabilis  exiftens  parti  GH,  commeniurabilis  quoque  lon- 
gitudine erit  parti  reliqua:  BG,ex  coroll.  propof.i6.  hu- 
ius lib.  At  vero  cum  B D, Rationalis  fit,nempe  maius  no- 
men Apotomae  BCj&  rc(ftangulum  B F,  quadrato  ex  R„a- 
czt.4tc  tionalilinea  A,afquale,Rationaleic  erit  latitudo  BG,  Ra- 
tionalis commenmrabilis  longitudine  ipfi  BD.  Igitur  ex 
fcholio  propof.i  s. huius  lib.&  KH,eidem  BD,Rationa}i 
commenfurabilis  eft  longitudine,  atque  adeo  Rationalis 
exifiitjquandoquidem  BH.  BG,  longitudinecommenfti- 
rabiles  funt  oftenfj.(^ia  vero  BH,HE,oftenr*  funtcom 
menfurabiles  potentia  tantn,&BH,  Rationalisjcrit  quo- 
que H£,illi  commenfurabilis, Rationalis.Rationales  er- 
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go  funt  BH,H E, potentia  folum^mmenrurabiles;  a Ac 
propterea  B E , ex  binis  nominibus  eil.  ^ 

Quod  eft  primum.  ^ B ""  "" 

QVONIAm  verooftendimus  eiTe  BH,  ^ 
ad  HE,  vt  BD,  ad  Cp,  atque  adeo  pcrmu 
tando  BH,ad BD,vt  HE,  ad  C D;  OllenfaD 


*iiMe 


-*r- 

Fm 

. 

•p  ' 

eft  autem  BH^ip/i  B D,  longitudine  commenfurabilis 
erit  quoque* HB,  ipft  CD,  commenfuiabilis  longimdinBr 
Quare  BH , HE,  nomina  ip/ius  BE,ex  binis  nominibus  > 
commeofurabillifuntlongitudine  nominibus  BOiCDj 
ApotOmae  BC.Quod  eft  fecundum.  . C/  ' * 
IMMO  & in  eadem  proportione, cum  demonftratuj® 
lic  efle  BH,ad  HE,vt  B D,ad  GI>.  Quod  eft  tertium. 

-P  O S TX  EMO  vel  B D , plus  poteft  quam  C I> » 
quadrato  re<ft?  fibi  longitudine  commenfurabilis , vel 
incpmmetrfunlbilis.  Si  pios  poteft  quadrato  rcdtje^fbi 
longitudine  commenfurabilis, c. poterit  quoque  BH, 
pias  quam  HE,  quadrato  reda;  fibi  commenfurabilislon 
g^dine::EcftBD,  plus  poeeft,quan3C  D , quadrato  re- 
1^  £bi  longitudine  incommenlurabilis ,' poterit 
Itiam  B H , pius  quam  H,£  , quadrato -reda:  longitudi- 
,nd  fibi  incotnraenfurabilis.  Et  A quidem  B D , Rationali 
expoficar  longitudine  fit  commeufurabilis ; erit  quoque 
BH,  commenfurabilis  exiftens  longitudine  ipfi  B E)‘,  eis- 
dem Rationali  longitudine  con^menfurabilis,  cx  ftho^ 
lio  propof.  li.huiusflib.  Si  vero  C Dv  longitudine  fit 
commenfiirabiits  Racionaliserit  &cadem  ratione  H E, 
eidem  Rationalilongitudine  commenfurabilis.  Si  vero 
neutra  ipsarum  B D,  C D , commenfurabilis  fit  longitu- 
dine Rationaliexpofitsr,^^rit  quoque  neutra  ipfarfiBHs 
HE,eidem  Rationali  longitudine  commenfurabilis.  Igi- 
tur ex  fccundis,atque  tertiis  definitionibus , ipfa  BE,  cx 
binis  nominibils , ordine  eadem  eft  ipfi  Apotomo*  BC'. 
Quod  eft  quartum.  Quadratum  ergo  Rationalis  ad  Apo 
tomen  applicatum,  latitudinem  facit  eam  , qiio  ex  biniis 
nominibus  , cuius  nomina  commenfurabilia  Uinr  Apo- 
:omq  nominibus , & in  eadem  proportione , &c.  QuOd 
;rat  demonftrandnm.  ‘ 
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caiii.  jhEOR.  91.  PROPOS.  115.  5 

O.  , . 

; - 5^  SI  Tpatium  contineatur  fub  Apotoma3& 

’ ea,que  ex  binis  nominibus , cuius  nomina 

< . . icommenfurabilia  funt  nominibus  Apoto- 

i m^3&  in  eadem  proportione  j Reda  iinea^ 

'fpatium  potcnSjertRationalis, 

CONTlNEATVR  fpatium  AB,fub  Apotoma  A C,  &: 
i fubCB.eX  binis  notninibus,cuius  nomina  CD,DB,coni 
I mcnfurabilia  fint  nominibus  Ce, AB, Apotomas  ACj&  in 


•«T*.  AC  vtCE,ad  AE.  Poflitautemreda_* 
■ |'F»fpxti8mAB.DicoF,effcRationa- 

' C v-4— i tD  nalera.  Expofita  enim  Rationab  G , 

^ a applicetur  ad  CB,qu*  ex  binis  no 

* B H minibus,rcdangalumCH, aequale 
quadrato  ex  G.b  £ric  ergo  latitudo  BH,Apotonie , cuius 
iimi,  nomina  Hi, BI, longitudine  commenfurabilia  funt  nomi 

.jnibusCOjDByB;  in  eadem  ratione , nimirum  HI,  ad  BI» 
cto.qn  vt  CD,adDBjatque  adeo  vt  CE,  ad  AE,&permutado,  vt; 
’ • ' tota  HI,  ad  totam  CE,ita  ablata  BI,ad  ablatam  AB.cErit 
5^,^ 'ergo  Ife  reliqua  BH,ad  reliquam  A C,  vt  tota  H I , ad  to- 
•jtam  CE}d  Commenfurabilis  antem  eft  longitudine  H I , 
• I ipd  CE,  quod  vtraque  H I*  C E , commenfurabilis  fuerit 
«io.*r  longitudine  ipfiGD.c  Imtur  & BH,ipfi  ACjlongitudine 
I commenfurabilis  j ^tque  idcirco  & H C , ipfi  B A , 

^*y**^<  commenfurabile  cric,g  cum  fit  vt  HB,ad  AC,ita  HC,  ad 
|B  A:Sed  H C,  quadrato  Rationalis  G , aquale  Rationale 
efl.fgitur  & BAjiJli  commenrurabile,iR  acionale  erit,pi;o 
ptereaque  & reda  F,ipfum  B A,  potens , Rationalis  erit. 
Quapropter  fi  fpatium  contineatur  fub  Apotoma,  & ea» 
qux  ex  binis  nominibus,cuius  nomina  commenfurabilia 
funt  nominibus  Apotomx,&  in  eadem  proportione^Re 
da  linea  fpatium  ^cens , cll  Rationalis.  Quod  erat  de- 
monflranaum. 


eadem  ratione,neoyfeC,D,  ad  DB,j 
vt  C E , ad  AE.  Poffit  autem  reda_J 


monflrandum. 
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corol;larivm. 

EX  hoc  manifeftom  cft,ficri  po(Tc,vt  rpaciuin  Rationale  concinea 
tur  fub  duabus  rcflis  Irrationalibus  .Nam  fpatium  A B,  contentum 
fub  AC,CE,Apotonta,&  ex  binis  nominibus, quz  Irrationales  funt, 
uAcnfum  cA  Rationale  e(Te.  . ‘ ^ 

- ♦ 

* • »1  ' • » « . f . ^ V • • • . 

. . . : . . . S C H 0 L I V Ai. 

l N\pr9xhn is  *u'iim  iribus  prcpcfitionibus-inteUigendis 
I/mW  'noiuinii  'Apitomk  ni>min$bui eius^UA  ex  binis  uomini^ 
^btis  eommtnfurubiliu  ejje  logitHdme.Inprieribus  euim  3iiu^ 
bus,lonfitudiue  oftekf»  funt  eJJeVemmenfurabili*‘,t n poiie- 
rieri^ero^nempe  in  hdc^ii  'i. nihil  eelligetur^fi nominu  CDi 
D£i»i»ninibus  CEiAEy  petentin  iintum  commenfur»hiii».\ 
ponantufJd-quedfie^e  txdemenJliutiejfibus  hnrum 
ptop$fttionum  dppiir^ • ’ * 


THEO  R.,  9*;  P RO  EOi;  116. 


■■-i* 

. .‘r-'  ; 

. i 

. I i i 


A MEDIA  infinit»  Irrationalem 

nulla  alicui  ahtecedentium  eft' eadem. 

* 

S I T Media  A B.  Dico  ex  illa  fieri  Irrationales  infini-^ 
tas,quarum  nUlla  eadem  fit  aircuiillarmh-tredecintante-i 
cedentium,de  quibus  in  coroll<propof,rx^.buius  lilji.JBx-» 
pofita  eriim  Rationali  AC,contiheat6r'ful)  AB, Media, & 
Rationali  AC, fpatium  AD.  £(1  Irgd  AD/piitium  lubJlft 
'tionali  AC,&  Irrationali  AB,conrentum, Irrationale,  ex 
lemmate  prop6f.'^8.huius  lib.  t^ofiit  ipTiiin  re^a  BE^ 
quae'  ex  defin.i  i.Irrationalis  erit . Dico  B'b  , non 
eandem  alicui tredecim  illaruih-quas  in  coroll.  propofi 
1 1 a.huius  lib.coUegimus.  Nam  cum  quadratum  Mediae 
ad  Rationalem  AC, applicatum,  * latitudinem  faciat  Ra-t 
cionalem  ipfi  A C , longitudine  incommenfurabilem;  Et 
quadrata  reliquarum  duodecim  Irracionaliu,ad  eandem 
Rationalem  A c, applicata,  faciant  latinidines  vel  ex 
binis  n9minibus j vel  Apotomas  , vt confiat  ex  propof.j 
61.  6z.'4^.^4.'55.£6.  98*99.  loo.roi.  102.  & lO^.huiUS 

Ii  X lib. 

MIW  IU  »1  Iii..i  I ■ ■ II  II^** 
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Cvii.; 
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lib.  At  vero  quadratum  huius  Irrationalis  BE,ad  eandem 
Rationalem  AC,  applicatum,  faciat  AB,  laritudjie  Me- 
diamipcrfpicuum  eu,Irrationalem  B E»abomuibus  lUis 
ti-edecim  differre  j quandoquidem,  eius  qua^a.tum  ad 
Rationalem  lineam  applicatum, latitudinem  facit  difre- 
rentem  a latitudinibus,  quas  quadrata  illarum  tredecim 
linearum  ad  eandem  Rationalem  applicata  efficiunt. 

QVOD  fi.com  pleatut  redtangu- 
lum  DE;erit&?  hoc  contentum  lub 
Rationali  BD,&:  irrationali  BE, Ir- 
rationale,ex  dicto  lemmate  propo. 
38.Poflkergo  ipfiim  redilaEF,  quae' 
ex  defin.  ii . Irrationalis  erit.  Dico 


A B E 


0 


Cxviii. 
vii. 


^ ^ ■,  

rurfus  EF,non  efle  eandem  alicui  ill^ura  tredecim  , ve^ 

etiam  ipfi  BE.Hoc  autem  manifeftum  eft,  cum  quadratu 
ipfius  EF,ad  Rationalem. applicatum,  latitudinem  faciat 
bE. At  quadrata ‘illaru  tredecim,  & quadratum  etiam  ip-^ 
fius  BE,latitudines  faciant, fi  ad  eandem 
plicentur,diffcrentes^a.BR,  yt  demohllratuhi  eir.Eodem 
modo  & alix  Irrationales  infinitx  inuenientur  & inter 
fe,&  a didlis  differcntes.Quocirca  a Media  infinitx  Irra 

tionales  fiuiit,&c. Quod  demonftranduni  erat.  ^ . 

. -THEOR.  93-  PROPoi  117- 
PROPOSITVM  fit  nobis  oftencjere , in 
quadratis  figuris  diametrum  lateri  incom- 
menfurabil^m  efTc  longitudine.  

SIT  quadratum  ABC  D,in  quo  diameter  A C • 
Dico  diametrum  AC, -longitudine  incommenfurabi- 
lem  effe  lateri  AB.  Si  enim  non  efl:  tncommenlurabi- 
lis , commenfurabilis  erit  longitudine  j *■  ac  propterea 
A C,  A B,  proportionem  habebunt  , quam  numerus  ac 
numerum.  Habeat  AC,  ad  A B,  proportionem  , quam_j 
numerus  EF,  ad  numerum  Gjfintquciiumeri  E F , & O ♦ 
minimi  omnium  eandem  proportionem  habentium  . 
Quoniam  ergo  etl  vt  AG,ad  AB,  ita  numerus  EF,  ad  nu- 

me-  * 
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mei-urhG',  £rit  qtibque  vt  quadratum.* 
ex  A C , ad  quadrarum  ex  A B , ita  qua- 
dratus numerus  exJB  F,  ad  quadnrum 
numerum  ex  G.*  ( :» Cum  enim  quadra- 
ta habeant  fuonun  laterum  proportio- 
nem duplicaum ; lacera  autem  zqua-  E . . .'H...  F 
les  habeant  proportionesj  erunt  propor  G — --  - 

tiones  quadratorum  zqUale^s  etiam  > cum  /int  asqua» 
lium duplicatae.^  Sed  quadratum  ex  A C, duplum  eft 
quadra»  ex  AB, per  ea,qu*  in  fchoiiorpropof.  47*.  bb.  i. 
oflendimus.  Igitur  & quadrams  numerus  ex  £F,  duplus 
erit  quadrati  numtri  ex  G j Ac  propterea  quadratus  nu- 
merus ex  EF,cum  dimidium  habeat,  atque  adeo  bifaria 
poffit  diuidi , par  erit,ex  defin.  Igitur  & ipie  E F , illum 
producens, par  erit.  ( Si  namqtie  impar  eflet , cum  fe  ip- 
fum  multiplicans  producat  fuum  quadratum  , eflet  & 
quadratus  ipfe  imparj  *>  eo  quod  impar  imparem  multi- 
plicans imparem  procreat.C^od  ellabfurdum.  ollcnius 
eft  enim  par . ) Quia  vero  EF,&  G , in  fua  proportiune 
mininf)i,c inter  le  primi  funt;&  Ef,  oftenfus  eft  par , erit 
G,  impar.  ( Si  enim  par  etiam  effet,  metiretur  vtrumque 
EF,&  G,binariusjatque  adeo  non  cflent  inter  fe  primi . 
Quod  eft  abfurdum.)Diuidaturiam  par  numerus  EF,bi 
fariam  in  H.Quia  igitur  numerus  EF,duplus  eft  numeri 
EH  & quadrati  habet  proportionem  Jaterum  duplica» 

tamjerit  quadratus  ex  E F, quadruplus  quadrati  ex, E H 
f Quadrupla  enim  proportio  duplicata  eft  proportioni» 
duplz,  vtin  his  numeris  apparet , 4.  2.  /. ) Itaque  cum 
quadratus  ex  E F,  duplus  iit  quadrati  ex  G j & quadru-» 
plus  quadrati  ex  EHjoualium  partium  4.eft  quadratas  ex 
EF,taliuni  i.eric  quadratus  ex  Gj&  taliu  r. quadratus  ex 
EH.Quadratus  igitur  ex  G,  duplus  eft  quadrari  ex  E H , 
cum  ulius  ad  hunc  proportio  flt , qua:  2.  ad  i .ac  proin- 
:de,vt  fuprade  numero  £F,diximus,erit  quadratus  ex  G, 
Idimidium  habensipar , &ipfe  quoque  G,par.Sed  &itn* 
par  eft.oftenrul^quod  eft  abfurdum.Non  ergo  longitudi- 
ne cbmmenfttrabiliseftdiameterACjiateri  AB.Igitur  ia- 
commenfur^bilis  longitudine.  ' v 


iZO.ftX 
1 l.e 

taui» 


ni, 

cz 
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merus  quadrmtur  ad nttmerS  ^uadratu.z  Incomenfurahitis  ^9  dee, 
ergo  eif  diameter  longitudine  ipfi  lateri.  §^od  efi  progofitd. 

HOC  etiam  theorema  aliter  dtmonilrauimus  ad  fi. 

I nem  deJin.%.lH.  in  feholio propof.i.likS.et  in  fcholio pro 

pof.^,huius  lihri. 

I CAETEBy M.  in  exemplaribus  Craeis  reperitur  hoe  le- 

I ce  appendix  quadamtcuius  intelligentia  ex  fequentibus  Ste 
reometria  libnspendeh  vt  merito  omitti  pojfet.  Verum  quia 
in  ea  continetur  doSrina  nen  contemnenda  ad  eommifura  ' 
bilitatem  omnium  magnitudinSy  ^ ineemmenfurabilitati  \ 

pertinensivifum  efl  eam  pautis  explicareyaftignando  more 
noflro  felito  in  margine  loca  StereemetrU , qua  ad  demon^- 
Jlratiodem  eorumyqua  hic  dicuntnrj/teceffaria  funt.Ejl  igi- 
tur appendix  hac,  ' 

INVBHT15  lineit  reSis  longitudine  ineemmenfurabili- 
\busyinueniitur  df  alia  quam  plurima  magnitudinetyplana 
fcijicetyatque /olida  ineommenfurabilet  inter/e.  Sint  enim  . 

'■reSa  A yC longitudine  inter  fe  ineommenfurnbiles , inter 
^quas  media  propertionalh  fit  B.§luoniam  igitur  ex  coroll.  • 
propof,xo.lib.6.vtAyadCyitaeflfi-  ^ h ^ ‘ 

gurareHilineaquauisfuperAyCon  i ^ * • 

nituta  ad figurapn  reUilineam fibi  ^ i-  ' i | 

fimilemyfiiniliterqi  pofitamfuperB,  - ■ ■ - ' 

O»  fitnt  A.dsp  Cylongitudine  incom-  C ^ ‘ ' 4 
menjurabiles'y^  erunt  reSilinea  illa  figura  fuper  Ayir  ^lo.deg 

eo  mm  enfurabiles,  f 

KVRSVS  c quoniam  circuliyquorum  diametri  AySypre-  e j», 
portionem  habent  quam  quadrata  ex  A yt^By  defcripta : decimi 
§luadrata  autem  ha  Cycum  fint  figura  reSlHinea fimil et  ,y?-  < 
militerque  pofitayproportionem  habentyquam  reSa  Ay(^  C,  ■ 
ex  coroll,propof.zo  lib.6.d  Habebunt  queque  circuli  diamt  **#• 
trorum  AyByeandem  p>oportionem,quam  reda  AyC.Sed  re 
£la  AyCyineommenfurabilet fiunt  iongitudine.e  Igitur  cir  ^ \o,dee 

culi  diametrorum  AyByincommenfiurabiles  fiunt, 

lAH  vero  fi eonfiituantur  JolidayUempe  pyramidetyVel  i 
prifmatn  eiufidem  nltitudinisyquorum  bafiet  fint  figura  reSi 
linea  fimilesyfimiliterqut  defcripta  fiuper  A yB  y f habebunt 
pjramidesyatqne prijmata  eandem  proportionemyquam  ba 
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fesyhoc  efl,qunm  reililtne/i  ilU  figura,.§luare  cum  re^ilinca. 
illA  figurg,  incommenfurabiles  fint , vt  modo  eil  demonftra- 
tum-yi  tncommenfurubiLid  edum  eruat  ip/a  folidaynimirum 
pyramides,  (j"  prrfmata . 

^VOD  JiconiyVel  cylindri  eque  alti  fabricentur,  quoru 
bafes  circuli  Jsnt  diametrorurn  A,  B,  b habebunt  huiufmodi 
coniy^  cylindri  eandem  proportionem  cum  bafibusyhoc  efl, 
cum  illis  circults.Cum  ergo  circuli  oilenfi fint  incommenfu 
rabiles  , c Erunt  quoque  incommenfurabiles  didi  coni  , ^ 
cylindri.Inuenti  funt  igitur  non  fiolum  Haec  , & fuperficies 
incommenfurabiles, 'verum  etiam  & corpora, fiu*  foHda  ia 
commenfuralilia.  fifiicd  esi  propofitum  . 

EADEM  autem  rattoae,fi redi  A,(y>  Bylongitudine  eo- 
menfurabsles  fint,i  ofi  cademus  earum  figuras  redilineasfi- 
mtlesjfimtltterque  deferiptas,  neenon  ^ ipfarum  eir^ 
culosycommenfurabiles  ejfe,  e atque  adeo 
rundem  pyramides,^  prifmata;  ac  deni- 
que conos, ^ cylindroj‘,fi  modo  ean- 
■ dem  habeant  altitudinem, 

•vt  perfpicuum 
e fi  . 
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E V C L I D I S 

ELEMENTVM 

V N D E C I M VM. 

, Et  Solidorum  primum. 

. rDEFiNiTlON  ES. 


j S O L I D V M eftjquod  longitudinem, 
latitudinem , & craflitudinem  habet ; 


o ST  §iyA  M 'Euclide  t in  prioribus  feid 
libris  abunde  de  ea  Geometria,  parte  dif- 
feruit,quA  cirea  plana  verfatur,jfibtque  no 
men  Geometrititanquam  proprium^  vfur~ 
pauit ; In  fubfsquentibus  vero  tribus  dilU 
_ ^ ^ - genter  ea  de  pajfionibus  numerorum  do- 

ettity  quA  neceffaria  videbantur  ad  intelUgendam  doUrind 
linearum  commenfurabilium,  atque  incommenfurabiliumy 
quas  idcirco  luculentijjime  in  libro  decimo  deinde  expo- 
(uityVt  eonflruBio, atque  natura  quinque  corporum  regUla>~ 
rium  , de  quibus  in  poiiremis  tribus  libris  , nimirum  in  ij* 
i4*6'  i^.fubtilijftme  dijferitur  y perfecHas  pojfet  cognofci; 


' ' c. 


Nunc 


fo6  > BrCL ID.  GBOM. 

Nune  tandtm  aggreditur  in  hoe  libro  vndecimo  e^m^pdrti 
GeometrUiqut  corpor/ijfiue  felida  eo»Jtdtratyf>r0fricqH§  v» 
*i  -Ci$bHlo  Stertometf  ia  eft  Appellata.  . , 

‘ EXPLICAT  autem  prius  f more  fuo , voces  ad  eam  rem 
pefnecejfariasiquarum  prima  elhSclidumjJiue  corpus:ntm 
pe  tertium geaus  quantitatis . Docet  icitur  eam  quautitatii 
qui preter  longitudinem  latitudinemque  fartitaefi  craffttu 
dinem^ftu  profunditatem ^ita  vt  tres  dimenfiones  pejfldeat^ 
vnam  quidem  fecundum  longitudinem , aliam  vere  fecun~ 
dum  latitudinem^^  tertiam  ptcundum  profunditatem  yfeu 
crajptudinemfaltititdinemve  t appellari folidum  ^fiue  cer^ 
pur.quemadmodum  quantitas  longitudinem  tantum  hales, 
lineaiqud vere  longitudini  latitudinem  adqcit^fuperfieies 
voeatur,vt  in  primo  lib.  diximus. 

PORRO  quemadmodum  Mathematici , vt  reBe  intelli» 
gamus  lineam,pracipiunt,vt  imaginemur^  punclum  aliquod 
e loco  in  locum  moueri } hic  enim  defcribit  vejligium  quod- 
dam longum  tantum,  hoc  eif,  lineam,  propterea  quod  pun- 
Sium  omnis  ejl  magnitudinis  expers', vt  autem  percipiamus 
fuperfcii,mbnent,vt  intelUgamus  linea  aliqua  in  tranfuer 
fum  moueri',  hac  enim  defcribet  vejligium  longum  latum 
duntaxatilongum  quidem  propter  longitudinem  linea,  latd 
vero  propter  motunr  illum, qui  in  tranfuer  fum  eJlfxSius',  ea 
rent  autem  profunditate,quod  linea\illius Jtt  experr.Ita 
quoque,  vt  nobis  ob  oculos  ponant  corpus  ,feufolidum  , hoc 
eJl, quantitate  trina  dimenfsone  pr aditans, e onfulunt,vt  ex- 
cipiamus fuperfieiem  aliquam  aqualiter  eleuari  , fiue  in 
tranfuer  fum  moueri ; hac  enim  ratione  deferibetur  veiligid 
quoddam  longum,latum,atqueprofundum',longum  quidem 
latum.ob  fuperficiem.qua  longa  & lataexiftitiprefundu 
vero  feu  era]fum,propter  eleuationem  illam,  feu  motum  fu-  j 
perjtciei . Hac  ergo  quantitas , f olidum fiue  corpus  vocatur. ' 
Neque  vero  alia  quantitas  quarta  diflinSla  a linea,fuper-  \ 
ficie,^  corpore  reperiri  poteSl, propterea  quod  triplex  tantif 
dimenfio  pojftt  afftgnari,vt  perfpicue  in  commentarijs  , quot 
in  fpharam  I oannis  de  Sacro  Bofce  conferipjtmus  , a nobis 
fuit  demonftratum  ex  Ftelemao  in  libello  de  Aneuemmata, 
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: II. 

SOLIDI  autem  extremum^eft  fuper- 
fides. 

! §iy  EMABMOBVM  linea  finita  in  extremita- 
\tibus  funUa  yfuptrficies  vero  lineas  r.ecipie,vt  in  i.lib.  do- 
cuit y ita  nunc  ait  iolidi  finiti  extremum  efie  fuperficiem. 
Cum  enim  /olidum  yfiue  torpus  efficiatur  ex  tllo  motu  ima- 
ginatio fuperficioiiperfpicHum  efi  extremas  partes  illius  ef- 
fe  fuperficies  * ‘ 

III. 

LINEA  reda  eft  ad  planum  reda_» , 
cum  ad  redas  omnes  Jineas  5 a quibus  illa_f 
tangitur  5 quaque  in  propofito  funt  plano, 
redos  angulos  efficit. 

V T linea  reHa  AB, plano  CD,infiflens  , ita  vt  B , pun-^ 
clum  fit  in  fublimt  extra  planum  CD,at  pun^um  Ayinipd 
fo  plano , tum  demum  dicetur  re£la  (eu 
perpendicularis  ad  planum  C D , cum 
rerles  effiecerit  angulos  cum  lineis  AEy 
AF,AD,AG,^  cum  omnibus  alijs,que 
in  code  exi/lentes  plano  ipfam  tangunt 
in  puhflo  A.  Hac  enim  ratione  fiet , vt 
AD,equaLiter  tnfifiat  plano  CD,&  non 
magis  in  unam  partem, ^uam  in  aliam 
inclinet . H a,tn  produQd  re£ia  B A , ad  H , cum  angulus 
BADy  ponatur  reRus  , erit  quoque  deinceps  BAH,  reRusy 
ideoqae  illi  eqttalis  . Eademqtie  ratione  protracta  qualibet 
Itaea  in  plano  CB, faciet  AB, cum  illa  duos  a/igutos  equa- 
les.Ac  propterea  equabiliter  ipfi plano  infiRet.  §^od Ji fieri 
pojfetyVt  AByCum  vna  linea  ex  A,in  plano  CB,eduRa  non 
efficeret  angulum  reRum  , etiamfi  cum  alijs  omnibus  re- 
&um  angulum  eonfiitueret,non  diceretur  A ByteRa  ad  pia- 


♦ 


nnm  • 


num  CD. Itaque  quando  concedituf  linea  aliqua  ad  planiti 
6 reiia,  concedendum  quoque  erit,eam  cum 

Cr— -^QPmnibuiin  eodem  flano  duliis,qu£  ipfam 

tangunt f reUos  condituere  angulos.Et  e co 
P trario^vt  reUe  cocludatuti  lineam  quam~ 

_ f ^^Dpiam  ejfe  ad  planum  daturh  re&a^defmn~ 
H flrandiim  erit  prius  yedm  eum  omnibus  in 

eodem  plano  duSiisy  que.  ipfam  tanguntyteSlift  angulos  con^ 
ficere^  '' 

V T autem  leBa  quaptam  plano  cuiettnque  infiftens  re- 
Bos  conjlifuat  angulos  cum  omnibus  reBis  in  eodem  plano 
duBisyipfamque  tangentibus, fati}  eft  , vt  cum  duabus  non 
efficientibus  lineam  vnam,fedfe  mutuo  f«cantibus,Ji produ 
cantur,reBos  angulps  conficiat . Nam  exioc  toBe  colligi- 
tur , eam  eum  omnibus  alijs  reBos  quoque  angulos  efficere, 
vt  perfpicuum  fiet  expropofj^.  huius  Itb.  Itixveum  dualius 
non  efficientibus  lineam  vnam:  quia  fi  dua  linee,  componat 
vnam  reBam  lineam, non  neceJfaricAffieittfr,  lineam  , quit' 
cum  ipfis  reBos  angulos  confiituit,  cum  omhibtit  alqs  reBas 
conficere  angulos.ReBa  enim  A B,  infiQat  plano  C D,  effi- 
ciat que  reBos  angulos  cum  duabus  in 
C 1®  eodem  plano  duBis  AEyAF,  qua  reBam 

I vnam  lineam  componant.Dico^AB,  noU-\ 

£ F propter  ea  cum  omnibus  alijs  reBos  angu 

ID ' los  confiituere } atque  tdcirco  non  ejfe  re- 

Bam  ad  planum  CD.  Hoc  autem  perfpicuum  eft,  cum  AB, 
circa  EF,ve/uti  axem,circumuerti'queat , ita  vt  punBum, 
B,mcdo  fit  plano  propi}iquius,modo  ab  eodem  remotius^  ni- 
hilominus tamen  ip/h  'ctsm  E F,femper  eofdem  reBos  angtt- 
los,^  eqttales  conficiat . §)uod  fi  eadem  AB , cum  duabus 
angulum  componentibus,quales  funt.AG,  AD,  in  priori  fi- 
gura,reBos  conBituat  angulos  , tum  demum  cum  omnibus 
alijs  reBos  angulos  efficiet,  vt  diximus  . Id  quod  dilucide^ 
demonfirabitur  propofi  4,  huius  lib,  • , . ' ' 

I I I !• 

P L A N V M • ad  -planum  re(Sium  eli  > 
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cum Vo6i:2E  lireje , quie  communi  planorum 
fedioni  ad  ^edos  angulos  in  vno  plano^ 
'rum  ducuntur  3 alteri  plano  adre^os  funt 
angulos,  • . . 

, 1 NS  ISTA  T pUttu  AB,ptAno  CDjta  vt  linea 

fit  in  fublimijioc  eii^extra  planum  fiubielium  CD^at  EB,if$ 
ipfo  eodem piAHC.SirUtitem  hortirii  planorum  communis  jc-. 
hio  EB,quXiVt  demonjlrabitur  propofij.hriUis  lib.reUa  erit 
lincA-lnlac  autem  fumptis  quotcunque:ptn£Hs  Gjl’,ex  tp~. 
fis  in  plano  AB,  ducantur  GFyl  Hi  ^ 
perpendiculares  ad  communem /ir-  . t- A^* 

Bionem  EB.Si  igitur  linea  FG  HI,. 

, ad  planum  alterum  CD,reHafue~  ^ 

rint  f hoc  efi , xeUos.  angulos  effeco-  / y 

. rint  cum^  linejs  GKy  CLy  GM i INy 
lOylPy^  ctemal^s  omnibus  in  pia 

no  CI>,a  punciis  G,c^  I ydu6tis\dieetur  planum  AByxd  pia 
num  CDy  reilumi  quia  hoc  modo  non  magir,in  'Vnam  parti 
inc Unabit yquam  i/^  alteramyfed  aquabiliter  illi  infiilet . Si 
enim  KGypreidsuatur  ad  R,  cum  angulus  FG Kj ponatur  re- 
[flusyerit  ^.a*tgului e.i  deinceps  FGRyr.fclusy  tdeoque  illi  a- 
qualis:  Eademque  rationeyprctraHa  qualibet  alia  lineata 
•plano  CDyfient  vtrobique  a lineis  FG,  Hly  anguli  aquales^ 
^luare  planum  AB, tquabiliter  plano  CD,iafifiet.§luotief- 
\ cunque  i^iur  planum  aliquod  relium  ^ -eo^cedttur  ad 
planum  aliudyconcedeodum  qaoque  erit  ^ lineas  perpendi- 
[cularesin  ’viio eorum  ad  communcvt  jhStiOnem  deduffasy 
'redas  quoque  effis  ad  alterum  planum, . E^contra. , vt  colli- 
gatur  planum  quodpiam  ad  aliud effe  recium,efiendendum 
prius  erit,  lineas  perpendiculares  in  vno  eorum  ad  commu- 
nem fedionem  duHas,redas  effe  ad  reliqttu/n  planum, 

V. 

^ • 

R E C T AE  linens  ad  planum  inclina- 
tio eft  j cum  a fublimi  termino  re(5tae  illius 

1 - . 

. . Imex 

Dk~^  d - ^00<^U 


• 

f 

• 

l 

* 

/ 

i 

tilT.pff, 
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lintx  ad  planum  deducia  fuerit  perpendi- 
cularis, atque  a pundo , quod  perpendicu- 
laris in  ipfo  pia  no  fecerit,  ad  propofita:  il- 
lius linCcT  extremum , quod  in  eodem  eft 
plano,altera  rc^la  linea  fuerit  adiundla;  eft, 
inquam,angulus  acutus  infiftcnre,  linea,  & 
adiunda  comprehenfus  • • , ’ 

INSISTAT  reCla  ABjpUno  CDynon  nd  angulos  r-e 
£ios,ftd  inclinatayita  vt  punHum  Byjit  extra  planum  in  fu 
A u blimi,pun£ium  ucro  Ay  i»  plano.  Deinde  ex 

q / termino  fublimi  reSli  A B , inielUtatur- 

y ad  idem  planum  dedulia  perpendicularis 

E BE  , faciens  in  plano  punUum  E j fotque  ab 

P Eyad  Ay  ddiungatttr  recia  EA  i eritqut  ne~ 
ccjfario  angulus  BAE,dcutusyH  eunt  tn  triangulct  ABEydteo 
anguli  BAEy  BEA.y  duobus  ftnt  reiiis  minores  y ^ angulus^ 
BE  A, re6itis.  Angulus  igitur  acutus  BAE  Icomprehenfus  li-i 
nea  infifiente  AB,0-  adiunUa  AEy  dicitur  tnclinatio  re&a 
AB, ad  dicium  planum  CD  ',  Ita  vt  tanta  dsedtur  o{fe'ineli 
natio  lines.  AByud  planum  CDyquantt»  ejl  di^us  angului 

acutus  BAE,  * 

VI. 

.0  ..  X.  ’ ' 

P L‘ A N I ad  planum  inclinatio,  eft  an*, 
gulus  acutus  redis  lineis  conteiftus , quas 
in  utroque  planorum  ad  idem  communis 
fcdionis  piindum  dudse,  redos  cum  fcdio 
ne  angulos  efficiunt  • ' 

TLANO  namque  AByinfiHat  planum  CD  > ita  vt  pars 
ad  Cyfit  in  fublimi  extra  planum  ABy^  pars  ad  Dy  in  ipfo 
plano  AByfitque  CDyinclinatum  ad  AB  j communis 

rum  feclio  Jit  DE.St  igitur  ad  DEy  communem  feSionem  ex 

eius  1 
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eius  fit£ie  F,  du«,  perpeadiculures  Jucan-  _ • 

tur\FG,  quidem  in  pUno  A B,  ^FH , in  ^ j ~j 

plano  CD  j dicetur  angulus  acutus  GFH,  r / \ /\  / 
diSiisreliis  eemprehtnfuss  inclinatio  pia-  j^V  \/ 
ni  CD , ad  planum  AB , ita  vt  tanta  effe^  \ ^ 

dicatur  inclinatio  plani  ad  planum^guan 
tus  eR  di£ius  angulus  acutus  , 

INTERDVM  Geometra  angulum  GFHydieunt  anguli 
inclinationis  plani  C D y ad  planum  AByfiue  is  acutus  Jit y 
fiue  reRusyobtufusveiquamquam  proprie  fold  angulus  acu- 
tus inclinationem  vnius  plani  ad  alterum  oRendaty  vt  Eu 
alides  docet  hoc  locoiReRus  enim  indicat  potius  aquahilem 
tleuationem  vnius  plani fupra  aliudy  quam  inclinationem 
vnius  ad  alterUyobtufus  vero  recejfum  quodammodo  vnius 
ab  altero,  Veruntamen  quia  quilibet  horum  angulorum 
commonjlrat  Jitumyfeu  eleuationem  unius  plani  fupra  alte 
rumygeneraliter  dici  confueuit  a plerifque  angulus  inclina 
tionis  omnis  ille  y qui  comprehenditur  duabus  reRis  lineisy 
qua  in  vtroque  plano  ad  aliquod  unum  punclum  commu- 
nis illorum  fectionis  ducuntur  perpendicularesy  cuiufmodi 
eR  angulus  GFH.fiue  is  rectus  Jit yjiue  acutusyfiue  obtufus. 

' VII. 

P L A N V M ad  planum  fimiliter  indi 
natum  efle  dicitur , atque  alterum  ad  alte- 
rum 5 cum  didi  inclinationum  anguli  inter 
fe  fuerint  £equales . 

NON  obfcura  ejl  hac  dejinitio  , procedenti  bene  intelle- 
cta. Vnde  planum  ad  planum  magis  inclinatum  ejfe  dice- 
turucuius  angulus  inclinationis  minor  extiterityatque  adeo 
a recto  magis  reeejferit . 

. VIII. 

PARALLELA  plana  funt^quse  inter  fe 
nonconueniunt. 

IN- 

• I 
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> INTELLICt-fin  q$^»mcHUque  pmrttm  , ttumi  ik^nm 


Memre  %m«r  je,j$  aa-partes 
md  fartesKEiIF,produe£iffr^nec  tami 
idcir  co  parallela  di‘fentur,fitm  produ 


Ra  aet partes  Gk^FlT^conneniant  infafti^io  A D.  Vt  igitur 
plana  aliqua  dicantur  parallela  , necejjf  efi , vt  i»  pullam 
partem  produUa  inter  f^cpnueniant.Sicut  autem  linea  itt 
eodtm  plano  exifieptes  , a4  duas  duntaxat  partes  produ- 
ci  poQununempf  a(tfiniHrum^&  tsd  dextrUmi  ita  duo  pla- 
na in  quatuof  partes  inttiligi  pojfunt  ^otraHa^nempe  fini- 
firorfumydextrorfuoiifurftsmyatque  deorfum.Itaque  duc  pia 
na  quacunque  , vel  fuht  pdrdlleUjVel  ad  aliquampartem 
produci  a cotunt\linea  vero  reUor^vel  funt  paralleUt  vel  ad 
alteram  partem  protra^a  conueniunt^fi  nimirum  in  eodem 
exiiiant  planojveltandem.nec  funt  parallela,  nequeun- 
quam  tonueniunt,fi  videlicet  in  diutrfis  fint  planis,  & in- 
tranfuerfumpoftta,Vnde  in  definitione  linearum  parallela», 
rum  in  I .lib.additumfuit:qua  cum  in  eodem  fint  plano:Jiie 
autemjtmpliciter  dscitur.qua  nunquam  conueniunt. 

% ••  l X.  A 

S I M I L E S foVidq  figurc  funr^,  quae 

fimi- 


XT  j y /u 

(imilibus  planis  continentur,  altitudine 
rqualibus,  ' - ....... 

fOJ‘V  ISSET  Ettclidts  ^milts  foiidus  dt/tuififtr 

xngHhi  prc^^rtifjtalitatfm  f^ternm  cires  tqus 

Its  angulot , vti  fecit  infigaris  pUois Jimilibus  definiendis: 
S0(idu  tsmtn  effi  is^iesHit  y w hreuitsti  f oafulens  ess  esi 
Imilibus  pUnis  mufntjedini  s^uslibus  defitrfleret ; preefer- 
'/«» . ^ed  f AT  fifniljtHdi^e  p luner u sn  eenfequaiur 

*ngi^orum.folide^  efc  defist, s,i. patebit , cit 

illos  cehfUtfiant  dnguH  pl/tni  O»  multitudlneyCr  rftagnitu- 
(One  'aquales  i t^  propertlenuli tus  laterum  fireuP»  ungultt 
tqualesyprt^tarplunfrumjtffiilu^^  ^ 

, iAEQVALESs  & firailes  folidaB 
gura?  funt  ',’'^a2*j(iipiHbus  pt^l? 
tiidHe  &.magnitudmc  aequalibus  con^ 


tmentur.  ■ ••  .. a v.\.  v ;..  ;> 

§l^OD  fi  plana  fimiUUyquibus  eerpordfimltia^ex  »fi- 
cedenti  definitione  cireumferibuhturffueriniliqHaUajfingU 
la  fihgultSy  dicentur  eiufmodi  figura  jolidg  non  folumfir»t*> 
(esyVerum  etiam  aquales,  Nam  fi  animo  ccoipiantur  fe  fie  pt 
9etrare  mutuo  huiufmodi  felidayneutrum  alterum  ektedep, 
bropter  aqualitatemyaefitftiiitUdmem  planorum,Ex fimili^ 
tudine  enim  planorum  infertur  angulorum  folidorum  aqua 
litasyost  inpracedenti  definitione  doeuirntis^s^eortlnili  >veta 
equalitateylaterumpiiopertianaiium,  squalitas , ju/  in  lem* 
mate  propof.zt.lib.6.  demonfirauimus  . ^Ijfare  fiUida  illa 
tmni  ex pante fibi  mutuo  congruent : acproptereainter fitfi 
txifient  aqualia  ^ ' ' ’ ' ■ 

\ .XI. 

'SOLIDVSj  angulu  s eft  plurium , quam 
Juaium  linearum»quae  fe  mutuo  contingat» 
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liee  in  catiem'  <tnt  fuperficiiev  ad  omnes 
neas  inclinatio. 

! ‘ • DV in  iodim  exijtihUt plitno‘,quM,  ne»'$m.  dir*- 
Hum  iaetniis  dd^Vnum  punHum  conU€mHntie^eiunt 


itum  taetnties  uavnum  punitum  conit«mH»tiejpaunt 
gulumpUndyVt  Ub:i.expofuiih'ut^  qU/tlis'efl  uri^ulus  SjiC, 
" ' ' •■^"cihteniusdudbus  Hneis  AByACy  in  eodem pi^ 
-A  ’ **  toHfliiutis.Si  iff  iut  nc cedat  tertia  quadam 

yV  ' > > liiied  A qua  npnin  eodem  cum  tlUs  plane 
/ \^  'extftatyfed  puh&iim  Dy/ii  in  fitblimi  extra  il~ 

/ ‘ \\ planumye^cieiur  ad punBum  A.angn 
•/  «-  A ^^lujpelidusyfiue  cotpo)reus.i dem  contingeret  ,Ji 
quarta  lineay  •vel  quihlay  iieVdenique  plure t 
adtungerentuT , i^et  anguli  quantitas  varia^ 
rejur.  OixJt^ateqt  Eutlides\  tineas  angftlssm/oliduqt  eon~ 
Ritumtesesen  AeJeesea  in  eadem  fupar^teyxiRereyqstdniam 
videlicatyft  t^bsifJifa  A By  '^C,.  sm^adem  conjifierent 
fuptrjtcieynen  inceretur  dngulus!joltdus^ad  puniium'  Ayfed 
plantis  dmntaxdi' ex  duobus  pianti' B^^y^ACfCompefitue. 
§luod  fi  ADyfit  in  fublimiyhoc  eftyoxtra  planum^in  que/uhf 
AByAQyiam  non  cpponetur  angulm planus  totus  ex^  BADy 
DACyimmo  circa  punilftm  A y{fes  plOni  confiBent  anguli 


dnguluin.idem  Aicesyfi plures  fuerint  Itheay  t^idcircoplu* 
res  quoque  ahgultjlaniy  , ^ 

'■  a’  : ALITE-R./-  - 

S b L I*D y S angulus  cftjqui  pluribusj 
quam  duobus  planis  angulis  in  eodem  non 


confifteqtibqsplano/c 

conftitutisjcdntinetuf, 

HAEC  defii 


' HAEC  definitio  fecunda  anguli  folidi  facilis  efl , prdce- 
denti  re9e  intelleBa.  Cumenita  faltem  tres  linea  in  eoden 
pon  exifiites  pdaqf.necefidria  fint  ad  ang^iifoUii'^fiitu- 
tionemy  perfpictium  eBycdm' mihtmum  tres  plqhos  angulo. 
fequiriyVt  angulus  folidus  efiibiiaiiKiii^ ex  faperiort  figurs 


B .X:\1l  fij 

»pfmrt4iAkg$iiit»  tp*m  BAD^in  pl»n»  eji^in  qporecl^^  By 
ADy^AUgohis  D.AC}\in  plAtid^in  ^uo  reclt  Al^yAC\il^pgn 
lus^tmque  CABymfhntofin  quo  reBt,  AC,  ABy  atjue  ita 
ex  ipfitAXgmiitpftUdx*  ud  pumBdm  A yeonHitmtur.^>ao'd fi 
triiiWi’plgfff  Mgulrfimni  dd  '<vnum_  pmnBdm  tcnfi fiant 
ine»thm  tamen  pUnoitt^n  caufiituetur  i pfit- angulus 

lidtnr^ fed  tdtus  qmdJf  attguUts  ptanufyVt  fmpra-diximutida 
liatis  i»  emdam  fitftrficit  tseifisinHbusMequiptro  fatis  fithi 
iut  anguli  plain  ■Jtd^effnfiitutadttm  angulum  f»lidus».<^ 
etiatufi  (ndiutrfit  fint  planisMiabit  enisn  fttnper  ex  altera 
Matte.  Vnde  mc^efiy-at.tetumfultemfuperfieief  aeetdat » 
m qua^ertius  angulus  planus  ttnfifl at.  Anguli  Tparrefii  idi 
tXifUphem  eiatifiimuututbisfttient  due  parietes  tstmp»** 
vimtme demuifoel  laqsleariyad ^•tinurn  pitnBum  eoamnitn 
•es  ^ IheoetetstapunStyia  quo  meunfyConfUtsmurat^lut 
'olidtti  eftiiimsaM^iiapJ^aisiVii  mmatfefison  eii',fi  '•titia 
rarum  fuperficietum  tellatuty  defirui  atsgiHtinstfditdindtdt^ 
nanereque  tantum  duas  fuptrfities  ad  inuicem  inclinatas, 
y hiantes,  .1  j ][  X ” ' 

£X  his  vero  perfpicuU  eususs  erit,  illos  angulos  felidos  in 

itne,^  snagnttudute  *qualtpus.T(am  huiufmodi  an^sltji~ 
fmsUHsedongruani^fift fdphnitfiare  ihtelli^aniur  ^uimiid 
nodnrn -autem- in  i .•i^Euelidus^eet  Pmnihusjdn^igfplfit^ 
oluin  reBiiineum  d^uTt»p]tt,itdhic  ex  omnibus  eum  duufd~ 
:at  defiait,quem  plures  linea  reBa  qai  ddt,  'vilpli^i  an>-\ 
uli  finniriBifinoeeontptthendunt.iien  otieni-coimpi^hen^ 
\uuth*edefin.anguiut  e9.ni^qai  VHttafuperfiiie.cMri(a'4fi- 
inetstv^ntqme  is, qui  eesAthemr  duabus  fuperficiehus  , -vna 
'Itidem  plana,altera'vortf  tHtuaiquq^lii  efi,qui fit, fi  conus 
er  vorticem  fecatatt ' . a C ' > , " - - 

PYRAMIS  eft  figura  fdlidajqu^  planis 
ondneturjiJ^.ynOphho  ad  vnum  punduni 
onftituta  . u .r  •, 

VIDE  LICE  Tofigutd.filidt  a planis  ABC,  ABCD, 
■'  Ii  ^ . ABCDE, 


SI6  EVQLjny.  GEOM. 

ABCOE,»d  pun^m  DyEtFiCtm^ 
Jlitutt  appelluntur  pyramides. 
Ptrfpicuu  autem  efly  omuia  pla^ 
C na  , quibus  pyramis  eeutiueturf 
ejfe  triangula  ^ cum  emuiaad 
A B A.  B AB  vnum  puaffum  tendaut}excepte 
ilanOfU  quo  cmnta  tendunt,quedque  punHe  illi  ejl  appefitu, 
Hocjinim  potejl  eJfe  vel  triangulum,vei  quadrangulum^vcl 
ientagonum,  (^c.a  quo  quidem  tota  pyramis  denominatio.- 
nem  fumit\vt  videlicet  dicatur  pyramis  triangula^quadra 
gulafpentagonuybexagonay  (^c.  Tot  enim  triangulis  queli- 
tet  pyramis  comprehenditur, quot  angulos  ,feu  latera  pia 
num  diSum  continet.V nde  ^ planum  huiufmodi,bafit  py 
ramidis  nucupari  folet.V t pyramidis  tridgularit,  preter  ba 
fin,triangula  funt  ABD,  ACDf  BCD:  Quadrangule  vere, 
ABE,ADB,BCE,CDE:  Pentagona  denique  AJBF,  AEF^ 
BCF,CDFtEDF.  - 


XIII. 

V,-  ^ 

PRISMA  cft figura  folida,  quse planis 
continetur^quorum  aducrfa  duo  funt  & ae- 
qualia & fimilia , & parallela,  alia  vero  pa- 
rallelogramma . » 

F I GV  R AF  fiilicet /olide,  quarum  plana  aduerfa  ^ 
\qualia,^  fimilia, d'  parallela  funt  tridgula  ABC,DEF: 
O vel  quadrangula  A BC  O » 
V\  . ' E F G H:  vel  pentagona  A B - 

' CDE,FGHIK,  &c.  Parali*..] 

logrammavero  ACFD,  AB~ 
E D,C  B E F ;vel  A B F E , 
'ADHEyCDHG  , CBFG  ; 
vel  ABGF  , AEKF  , DEKl  , 
tiC  H I ,B'C  HG-,  dicuntur 
prifmata.  Itaque  prifma  nil 
..\aliud  eritiqui  columna  qua- 
dam 


/i 

H / 

V_/ 

>1- 

. • ' 1 

Digitize<}  byKioosIc 


L 1 B B R.  -XI. 


517 


mm 


ibuH  liUtrin^  irMfiifHdims -i  cumt  •fftfit» 

funt  farmlUhifiHt  k*  fim  triMgmtmtfiuB 

^u/tdr*ng»Ujfiut  fent*gtnM,f^e,  Vndt  tot paralltlogrum- 
m*  etntintbil  prifmtt  qutdlibtt^tiHot  lAttr»,fiu$  Anguli,  in 
vno  quoque  oppofitorum  pUaerum  reperiuntur  , <v/  figuru 
indic  AHt,  ' r 

BX  bis  muttifejlum  efl , quKntum  hAlludikentnr  inter 
quot  e/1  C»mp»nus,qm  prifmu  itfteUigunt  e^e  rutu  fyu> 

rum  folidam  dtuitux ut, cuius  duo  plunu  uduttf»  purullelu 
tquAlik^tbiiiuque,  'triungula  funt  ,reUquA  veto  triu  purul 
lele^rumtnu,§luum  quidem  ^utM^oUddets  Cumpunus  ve 
cut  Corpus  ferrAtile.Cum  enim  hec figuru  fit  folum  vnu /pe 
cies pri/mutis,\definitie.utttem  truditA  infinituulim  gener u 
pr  i (mutis  umple(iAiMr,vt  eemftut  ( prefertim  quod  piurimu 
demonftrutionts  ia  hoe  Ub.f^.i  x.fequenti,  ex  equo  omnibus 
prifmutibus  eonueniuntiperfpicuum  eil  eoi  huUueinmri,  qui 
vnum  tuntum  prifmutis  genus  ex  huc  dtfim,xeUigtmt.  Sum 
f ferunt  uutem  fortufiehi  au&otrs  oecAfionem  errAndi,quod 
Euclides  ^ in  prope/vitimu  huius  lib.Cf  in  5.4.  ^ q.  pro. 
pefjib.  I t.folum  de  eo  prifmmte  loquatur , quod  duo  uduerfu 
plunu  hubet  triangulukNon  uutem  unimaduerterunf,/epH- 
mum  propofitionem  lib.ixMlis  aduerfuri , in  quu  Euclides 
loquens  de  prifmate  , mentionem  fueit  duorum  friungule- 
rum  eppofiterum,eo  quod  tuli  prifmuii  folum  dentonfirjstie 
illu  canttenit.^Mod fi folu  eu  figuru,  vt  ipfi  volunt , prtfinu 
Appelluretur  ub  Euclide, frujlru  dixiJfer.Omne  ptifmu  trige 
nam  habent  bufin,Crc.  cum  nullum  aliud pr  ifmu  daretur. 

I / mino  in  cor  ollarie  di&a  prepofiiionis  feptime  infert  Theon 
\PyrAmidem  ejje  tertiam partem'prifmatis  eandem  cum  illa 
^hafin  habentis,  altitudinem  aqualem, licet  duc  plana  prifi 
matis  adnerfa  eton fint  triMguia,fed  qlia  quauis  reUHinea  , 
aqualia  tamen  ^ fimilia,vt  vult  definitio.  Ex  quo  loco  Iu-, 
ce  clarius  ebUigitmr , infinita' efie  prifinutum  genit»  fecun* 
•dum  Theonem,atque  adeo  fecundum  Euclidem, cum  rom* 
muni  omnium  fentetitia  demOnfirathnes  Theoni afcripta  , 
fint  Euclidis.  Accedit  etiam,quod  d Theone  in  deneenftrn-  . 
cient  fropefitienh  jc.libitx.mpertifsime  appellantur  prifi 
mata  omnia  foiida,qua  habent -duo  plana  adnerfa  ^ dqua 
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lia  (^  fimilia^fiae  ea  fint  triangula,  qHadrata,fiHt/nul- 
taagalafreltquavgro  faralUlogramma,'  ^ , 

• ' ' xriii.  - > . ; . .A 

■'" '"i  ' • ■'- . 

S P.H  AE  R A cfl  5 quando,  fcmicirculi 
manente  diametro  circumductus  femi- 
circulus  in  fe  iprum  rurfus  reuoluiturjvnde 
moucri  c^speratjcircumafTumpta  Hgura.  . 

■ i >V.  ' 

SiCyT  linea  recia  cirea  altefum  eiut  extremum  tjuie- 
fcens  reuoluta  Uefcribit  circulum:ita  femicirculus  circa 
alterum  eius  extremuni^hempe  tirca-iitatnetrMmyeircudu- 
cius  figuram  defcribitfCfuam  Geometra  fphtram  appell  ant. 
Vnde  (puemadtnodum  in  circulo  punifum  a/signatur,extra 
ruum  videlicet  illud quiefcens^a  quoomnei  Itnea  re£ta  in  pe 
riphertam  cadentes  funt  aquales  ; prnpterea  quod  omnes  a 
quales  exijlnnt  illi  Itnea  ctrcumunluta\l ta  quoque  in  fpha 
ra  punclum  reperttur^nempe  medium  diametri  quiefeentisi 
hoc  eli, centrum  femicirculi  circumduUi^d  quo  omnes  re&a 
cade^ites  in  periphertam  funt  aquales^eo  quod  emnesfuntfi 
midiametro  di^t  femtctrculi  aqual es.  §^tapropter^ad Jime~ 
Ittudinem  definitionis  ctrcult  ^jphar  a definiri  poterit  hoc 
etiam  modo.  - 

SPHAERA  cfl  fiaura  folida  , vna  fu- 
perficie  comprehenfa,ad  quam  ab  vno  puu 
cto  eorum, qux  intra  figuram  funt  poEtajca 
dentes  recta:  linea:  inter  fe  funt  .^rquales,  ^ 


^ CICERO  in  libro  de  Vniuexfitate  de  mundo  loquens  ele 
'ganter  hanc  definitionem  exprejsit  his  verhis.Ergo globofus 
efi  fabricatus^quod  {r^aufuuHttif  Graci  vocant^  cuius  omtai^  | 
extremitas  paribus  a medio  radt/s  attingitur,- 


AXIS 
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AXIS  autem  fphajrxVeftqutcfcens  illa 
re(ftalinea5circum  quam  femicirculus  con- 
uertitur.  - - . ' . • , ' 

XVL  ^ . 

CENTRV  M fpfi^ra»  efUilemaquod  & fe 
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nus:  Si  vero  minor  , Amblygonius : Si  vero 
nlaiorjOxygonius.  rt.^,  — 

. VTji  triafugHlum  reU/tngulu  ABC,  circa  latMt  quiefcif 
AB^quod ejl  circii  reUS  angulS^circttmdfttatur',  dovec  i»« 
tcgram  reuolutionem  exfltat , deferibetur  foluia  qudiaid 

figura  , qu4k  centint~ 
tur,4uabus  fufcrdcit 
buCf  circulari ‘utM  ac 
flana^  quam  B Cylq^ 
tus  alterum  circa  au- 
gulum  reBum^luo  metu  deferihit,^  curua  alia,eaque  cou-, 
ttexa,quam  l^t  ACtrtSle  ttngHlo  e^fofitum  delineatlHee 
igitur  figura  foU4a%c9uus  nuncufatur . Campanus  autem 
[pjrramideili'retundir/s  appellat.'  ' ’ 

O D fitMHs  quiefeent  AB tUquale  fuerit  tireumdu 
&o  BCiVt  m prima  figuraydieetur  conus  defer iptus  Orthego 
uimsyfeu  rt^angulus^  quia  videlicet  angulus  prepe  yerfiei 
A^ehus  eJt.Cum  enim  latera  AB^BC^  ponantur  aqualia  r 
a erunt  ^ angtdi  SAC , BCA  > aquales  , qui  cutft.aquiua^- 
leant  vni  \e^o^e  quod  ABC^  reatus  efi^trit  angulus  BAC, 
yemireSstt.Efidemque  modo  a/sgulusBADt  ex  parte  oppofi~ 
ta  femire^ut  erit.^luare  totus  angulus  C 'A  re  Usu  erit» 

Si  vero  quiefeent  latus  AB jminur  fuerit  circumduUo  B C , 
vt  tn  fecunda  figura^vecabitur  'deferiptus  conus  Amblygo- 
niusf  feu  obtufangulus  i quoniam  ^ilicei angulus  ad  verti- 
cem  Ayobtnfus  exiJTit.  Cum  enim'B  Cy  latus  latere  A B yfit 
maidiy^  ttit  tortguius  BACymaior  angulo  BCA,§luaro  cum 
hi  duo  SLquipoUeant  vni  re£io  y propter  ea  quod  angulus 
A B Cy  ponitur  re&utyerit  BAC  yfemtreHo  maior.  Similiter 
BADymtsiot  erit femireSOyatque  adeo  totus  CADyreite  ma 
ier  etit. Si  denique  quiefeens  latus  ABymnius  fuerit  cireSdM 
ito  SCyVt  ih  tertia  figura  , appellajsitur  conus  deferiptus 
Oxygonsuty  feu^acutdgulusiquia  nimirum  angulus  ad  verti 
cern  Aya  'cutMt.tR,Cum  enimlatUs  ABymatus fit  latere BCy 
cerif  ^ angulus  BCA^angtdo  JBACymaior.  Quapropter  cu 
l»i  duo  vni  reSlo  tquiualeatyquod  angulus  ABCyrtHus  pena 
tur,etit  BCAyfettotroSo  fUadoryideoqireliqmms  BAC^  Jemire^^ 
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minor . Non  fecus  o^tnipfnr  ^nguiut  B A jy^-minor  o£h 
femireHo.Igitur  totus  CADytefio  §rit  minor . 

-XIX. 

AXIS  autem  coni, qtiiercens  illa  li- 
hea, ‘circa  quam  triangulum  vertitur  * ‘ 

' f^Tjn  t^olibtt  tono fufetiiOs  dtfcrifto  4xis  tfi  U3n  ^uii 
etns  AB,  J’.‘,  • ' ' . . 

X B ASIS  vero  coni  cft  circulus^  qui  a clr- 
cumdu^  linea  re6ta  deferibitur . 

N I M l R VM  cireulusiqui  deferikitur  ab  mtttro  tutori 
circa  reSum  angulumy/junle  eff  BC,  in  fuptriOribus  tonis, 
Ittoqttt  hMisectirtuliJtmtdi/tmeter  ejhpfum  latui  -cireutn* 
duUum . ‘ ' 

G^VONTAM  nsero  BuctiJes  fotum  deftniuit  (onnmri* 
Sum  \ ctiias  videlictt  adii  roSus  'tft  ad  bafn  } Non  autem 
inclinatum , cuius  axis  ad  bafim  rtSus  non  c0 ) placui  ed 
Apollonio  Pergto  adducere  gtneralem  copi  defer iptionem ^ 
que  reifumyct  inclinatum  comfreheHdatiproptered  'quod 
tm  tCjlth  i cadent  fere  demonftrari  pojfunt  de  cono  inclitbatOf 
que  Euclides  de  retlo  cono  oflendityVt  ibi  docebimUtAta  i^ 
tur  frfibit  Apollonius  ad  initium  conicorum  elementorum, 

S I ab  aliquo  pundq  ad  circumferentia 
circuli , qui  non  fit  in  eodem  plano,in  quo 
pundum  5^coniun(S!:a  reiia  linea  in  vtram- 
que partem  producatur manente, pun- 
dojConucrtatur  circa  circuli  circumferen- 
tiam, quoufqj  ad  cuu)  locum  redeat , a quo 
cjepic  moueri : Superficiem  a re<5ia  linea^ 
deferiptam , conftantemque  ex  duabus  fii-| 
jperfitiebus  ad  verticem  inter  fe.fe  aptatis, 
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quarum  vtraque  in  infinitum  augetur  5 ni- 
mirum re<5ia  lineajqu^  eam  deferibit,  in  in- 
finitum produ^a>  voco  'conicam  fuperficie., 
VERTICEM ' ipfiusi manens  pundum, 

. . AXEM,  re<5larq,  Irneam,  qu^  per  pun- 
, 6lum,  & centrum  circuli  ducitur.  . ' 

CONVM  autem  voco  figuram  conten 
tam  circulo,  conica  fuperficie, 'qu^  inter 

verticem , &-  circuli  circumferentiam  ih- 

tcrijdtur.'  ’ . V'  ' r‘-  ' \ •, 

...Verticem  coni,  punctum,  quod 
& fupcrficiei. conicae  vertex eft.  ,, 

. axem,  rectam  lineam,quae  aJicrtice 
ad  circulicentrum  producitur.  - ' , ‘ 

» SIM,  ciixulurn  ipfum . 

. CONO  R VM ,' Rcctosquidemvoco, 
qui  axes  habeiit.ad  rectos  angulbs  iplis  ba- 
fibus. 

S C A L ENOS  'vcrojqui  non  ad  rectos 
angulos  ipfis  bafibus.axes  habent . ’ 

HAEC  autem  omnJa  ita  explicat  Eutocius  itrccmmtn 
tati^Sy  ifirvs  i»  A poiioniuin  fcrtpjit  \ ' ' - 

^'>_SiT  circulus  A Beemus  centrum  C,(5»  punSum  aliquod, 
fublime  D ; iunclaqne  DB  , in  infinitum  ex  vtraque  parte^ 
producatur  ad  pundfa  E t F . Si  icitur  re~£ia  linea  X>B,fera- 
tur  epufque  in  circuli  AB,circum  ferenti ayquoufque pun&u 
Bjfurfus  in  eum  locum  reftituatur,  a quo  capit -mouerii  Ue- 
feritet fiperficiem  quandam  l que  quidem  conflat  ex  dua~ 
fuperficiebus  ad  D,puncium  fe  fe  tangentibut.  Eam  vo^ 
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_r<*/  ^ftelldMffis-  cofiicam  fn^^rfUiem^ffH*.  ^ a.ugttnr  m tnfi- 
tum^cum  rtctu  Vtma  DB  ^ tf[{U7t  Jejcrib?s  in  infinitum  f>r«' 
ducitur.Vetticem  fuperfictti  dich  fkhSium  D » Axem\  rc- 
.ffatnDC.  Q otium  Utro  ayyel*  ' 
lat  figuram  contentam  circulo 
ea /uperficieyijuam  DB 
fola  defcrtbit  .Coni  ufrhietn^' 
ptinHam  D,  Axem  DC.  Ba/Tm 
AB-y  circuluipi  . ^uod-  fiJ^Cy 
■lid cUetitic/Trfiierit' perpendi-  '■ 

(onum\  •*  ' E 

sin  tninuiyS Calenum 

. ■ ‘ XX  i; 

I'N  D R V S eft , 'quando  rectati;; 
^uH 'parallelogramrni  manente  vno  latere 
'eprui^qua:  circa  rectutn  angulumjcircuffi 
‘ductum  parallelogrammum  in  feipfum  rur 
Ius  reu^luitur , vnde  expetat  moueri , dr- 
.cumauumpta  figura,  .■ 

X V.^  {..if  -X i fi  re/f  angulum  paralie- 
legrammum  A B C D,  circa  latus  qtiit- 
\fcens  AB  ycircumuoluatury  donec  iute- 
^tam-expleat  reuoiutionetn  appellabi- 
tur figura  deferipta  cylindrus  , aut  equi- 
dem tribus  Juperficitbus  cetinetur  ,'dna-  - 
bus  videlicet;  planis  circularibus  , quas 
latera  A p,  £C , defcnbutft\ 'aLtera 

cUiuM'‘p  ea'que  conuexa  i quam  lurut  -^  - • ’ ' 

'C  D ydefcrtbh  , inflar^coluni>is..alicHiut  rotiind*^ 

fafiluin  cfiy-vt  Campanus  cylindrum  appel lauerit  colum~ 
nam  roiHnUam. 


C' 


A 


f. 


'Up  ;*  -‘iu 


1 : ! I • 


r • 


■ OeXH,"'*  . .,)■  .. 

A X'I  S^\aujtcm  cyliodrisell.qurercens  Hr 
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la  reda  lineajcircum  quam  parailelogram-: 
mum  conucrtitur  ^ . 

NEMPE  .n£ia  AB , in ftftritri  fignrn  , diettmr  «xif  j 
cylindri.  ' .=  y 


XXIII. 


W . H 

*B-A  S E S vero  cylindri  lunt  circuli  aj 
duobus  aducrfis  lateribus , quse  circuma-j 
guntur,  defcripri . . ’’  ' ^ 


..$i^ALES  funt  circuli  a UttrihifS  AD  ^ BC 
difcripti . 


EVCLIDES  porro  folum  cylindrum  reSlum  hoc  loco  de- 
finitiCUtus  videlicet  axis  reftus  efl  ad  vtramque  bajim^  at- 
que de  hoc  folum  in  lih.  i z.eif  difputaturus . Cum  igitur  noA 
eadem  fere  theoremdtA;ex  alijs  Geometris  fimus  prepefituriX 
in'itodem  1 1. hb.de  cylindro  inclinatOyque,  Euclides  de  cylinX 
dre  feRo  demonjlrauity  vifum  efl  prius  ex  Sereno  AntinfinfiX 
definire  cylindrum  vniuerfe  y Vt  compleRitur  tam  reRumy\ 
quam  inclinatum.Sic  igitur  fcribit  Serenus  ad  initiutn  pri- 
mi  libri  de  feRione  cylindri . v ■ 


i S I duorum  circulorum  a?qualium , & 
scquidiftantium  diametri  femper  inter  fefel 
xquidiftantes&ipf;]e  in  circulorum  planis 
circa  manens  centrum  circumferantur , & 
Emiil  circumferatur  reda  linea  diametroru| 
terminos  ex  eadem  parte  con iunges,  quoul 
que  ruiTus  in  eum  locum  reftituatur,  a quo 
moueri  clepit : Superficiesjquae  a circumla- 
ta reda  linea  defcribitur , cylindrica'  fuper- 


fides 


Digitized  by  GoogU 


L 7^B  E % XI. 

fides  vocetur;  qu2C  quidem  & in  infinitum 
augeri  poteftjinea  ipfa  defcribente  in  infi- 
nitum produda. 

CYLINDR VS  eft  figura , qiLE  circulis 
3cquidiftantibus5&  cylindricafuperficie  in- 
ter ipfos  intericda  continetur . 

‘CYLINDRI  bafcs  funt circuli ipfi . 

AXIS,  reda  linea , qus  per  circulorum 

centra  ducitur . , ' ' ' 

' _ - - *• 

LATVS  autem  cylindri,linca,qu^  cum 
reda  fit,&  in  Tuperficie  ipfius  cylindri','  ba- 
fes  vtrafque contingit;  quam  &circumla- 
tam^cylindri  ruperficicni  deferibere  antea 
diximus,  i* 

C Y L I N D R O R V M,  Redi  quidem 
dicantur, qui  axem  habent  ad  redtos  angu- 
los exiftentemipfis  bafibus. 

.SCALENI  autem, qui  non  ad  redosl 
angulos  exiftentem  ipfis  bafibus  axem  ha- 
bent. 

) • r 

SINT  iuo  circuli 
tquidijlantes  AEtCD^quorum  ctn 
tr*  £,  F , ^ diametri  etfuidi/lan- 
tis  quaque  jfB,  CDxIunUaque  rc- 
Sa  AC  3 in  infinitum  ex  vtraque^ 

>arte  producatur  ad  punUa  G,  H, 

Si  igitur  diametri  AB  , CD  3 circa 
:entra  EjFfin  planis  circuLoru  fetn 
>cr  tquidifiantet , vna  cum  reQa 


5 2 . ...  .F-  F.OF  I D.  ' G E O M. 

mdHcnmmiiip.nje^^  §§lf.s 

gr  C-  \G  ^ locifm^rrJlttt**ntaf  y.v^/iv.f?ioueri 
■ 'c  ' 'clp^efuiritl' defcri^^  a hnea  ^C, 

\\  \ fupsrf.cies  (juidAmxAtuda\,quam 

Y \ V Spteiiui  cflmdrietim  tf.ocat,iqt^tet 
x^~>i  /rugetfir  in  hinnitum  t cuvi.reff  a 

- IA  ^ B ':i  deferthtns  i»  infinifd*th 

- ‘ Ut ^.^uiram  ARDC  » circulis  ABy 

CD,  ^ cylirMricet  ficftrficie  inter  ipfos  interie^a^e^»^  vi 
dtlicet  fnU  ACydefcribitiepmprehtnfatn.  Bafes fijUndpidi- 

it  ejfe  circules  ABC  ii.  A)iem,reaam  EFy.qu*  tirculopHt^ 
/Ctntra  coniungit.Latus  cylindri^  reBAm  AC . §^odfi  axis 
‘EF]^p*rfeHdieHUVis'fuefHad  bufes^  uittm  votdtcylin' 
drnw\S\ntniftHs.^calet>um i . ; -.y 

• ",  ‘'.'r  I;;..  / a-j* 

^ :.S.I  MILES,  cpn^^&  cylindnJun4qu.o- 

rum  & axeSj  & ba,fiuiTi  diafnetn  pr9l^'9^R9r 
i;vales  funt . ..  ;.■  .;i  *4 1 A f O 

^ECTE  EuclideSj^imilltHdinem  eenoMm  ^ atque  cylin-. 

df  orum  ab  tortttSi  axibus^^  ba^um  diartietrif/it^^’ 
tnetrt  enim  bafium  iodieant  corios.  & cyltndres  feettrtdum 
duas  dimenjiones  ejfe fimiles»  longitudioerttfci^ifft’^ 
iudinem-;  Axcs  vero  eefdetn,  fecuhdurh  profdni^rairrri^feu 
aliiiudinem  .fimiles  effe.  demaajltaut  ^ itsifU  dUo  cdni 
ABC,EFGiItem  duo  cylindriii»  conis  aute  axes  AD  , EHy 
^ baJiU  diametri  BCyFG^/tmiliter  & in  cylinclris.ttaque^ 
/ifueritf  vt  axis  ADyad  axem  EHyita  BCy  diam'et(¥  b^Jts 
ad  FCydiametrHm  b^sydieehtur  tam  cmi^qua'*»  -cyltndti 
fimiles  inter  fe  ,•  quia  Siidelicet  hat  ratione  tam  fecundum 
longitudinem  tfS'  l atftudintsn  fimiles  funt , afuamfecursdU 
pr ofundit at eni ,vt  diximus,nempe  omnes  eorum  tresdisnen 
fiones  proportionales  fintiVel  etiam, quia  triangula  ADB, 
EHFytx  quorum  rettoluticne  defcripti  funt  toni',  tuC  siere  re 
Bangula  AByEF,  quorum  ccnuerjiones  cylindros 'e ffeccr St, 
hac  ratione  fimilia  inter  fe  erunt  t Cum  enhrt  fit  yt  AE), 
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t4  EHiirii  BCy 
$4  FG’,  Sit  ante 
bt  BCydd  FG,  a 
tM'dimrdt:*  BD, 

• • 4-  • 

iddimidia  FU: 

•rit  quoque 
4D,  ad  EHyita^ 

OB,ad  HF:&  ftrmutando  ^D^d  DB.ita  EH,ad  HF 
fluare  tam  “in^tiiangulis , qudni  iti.  re S angulis  latera,  cir- 
•,um  aquales  angulos, nempe'  reiios , proportionalia  funt ; ac 
fropterea  triangula,  reiiangula  fimilia  inter  fe  er  ut: 

Triangula  quidem  , b prop/erea  quod  triangula  vnum.an- 
lulurn  vsii  angulo  habentia  aqualem , ty  circum  aquales 
angulos  latera  proportionalia, aquiangula funt,c  ideoque^ 
(atefa  omnia  circa  angulos  aquales  habent  proportionalia, 
atque  adeo  inter  fe  fimiha  exifunt : Reciangula  vero  ,Aeo 
quod  reliqua  duo  laterfi  duoEus  lateribus  dD,  DB,funt  a- 
qu^iia-,oppofita  oppo/itis, ac  propterea  eandem  cum  his  pro- 
portionem habent  . 

^§}VOD  fi  coni.vel  cylindri  fuerint  inclinati,(  dereciis 
enim  duntaxat  Eu 
elides  verba  fecit ) 
dicentur  q tum  de-  • 
tnunsfimil  es, quan- 
do eorum  axes , & 
diametri  bafiu  erut 
prepqrti»nales,angu  £ 
lique  inclinationu, 
quos  axes  efficiunt , 

aquales:qui  quidem  anguli  accipiendi  funt,vt  in  definitio- 
ne quinta  ditium  efl.Sint  enim  coni  inclinati  ,fimtltter  ^ 
efUndri  j4BC,EFG:In  conis  autem  axes  fint  dD , EH,  ^ 
bafium  diametri  BC,FGifimtltter  ^ in  cylindris ..  Itaque  fi 
fuerit  tam  in  conis, quam  in  cylindris,  vt  A D,ad  E H,  ita 
BC\ai FG,extiterintque  anguli  inclinatiohu  ^DB,EHF, 
tam  inconis,quam  in  cylindris,  aquales  inter  fe  idieentur 
coni  inter  fe,^  cylindri  quoque  inter  fe  fefimiles  i quo. 
ttiam  nhniritm  hac  ratione  ^ tres  eorum  dimenfiones  funt 

pro- 


*:S.q,n 


b 6. fex. 

c^.fexti 

dja.pri 

mi. 
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hropnrtionules^  vt  fuprn  diximus  , rurfus  MW  trUnguU 
ADB,EHF,quam  recianguU  AByEFy  tjuerum  sonHtrfio^ 
nes  conos,&  cylindros  effecerunt,inter  fe fimiliafunSyVelu 
ti  in  redis  conts  , cylindrtfjue  demoniirauimus E/7  <»<*» 
'>rorfus  endersi  demondrattOy  cum  anguli  ADB  • EHF , 

nantur  AqHaleSyliceS  rsonfint  rodi  , ..  > 

XXV. 

CVB VS  cft  figura  folida  fub  fex  qua- 
dratis ecqualibus  contenta . 

XXVI. 

TETRAEDRVM  eft  figura  folida 
fub  quatuor  triangulis  eequalibus5&  aequij 

lateris  contenta . ■ . ^ u.i 

XXVII. 

OCTAEDRVM  eft  figura  folid^ 
fub  odo  triangulis  aiqualibus,  & ecquilate- 

ris  contenta.  ' 

XXVI  ir.  ...u 

DODECAEDRYM  cft  figura  fo 
lidafub  duodecim  pentagonis  ecqualibus* 
& iKquilateris,&  xquiangulis  contenta . 

XIX. 

ICOSAEDRVM  eft  figura  folida 
fub  viginti  triangulis  ^rqualibus,  &^acquilaT 
teris  contenta . * *•' 

H AEC  funt  quinejue  corpora, qui,  regulariu  vocamturJ 
quod  omnia  planuyqutbus  continentur yS.quaitafinfs 
tera^f^  equtungulay  ut  ex  eorum  definitionibus  (t/pfiuP., 
nonnullis  corpora  Platonica  dicuntur yfropttr$4/q*t.o4,^t*\ 

t$  im 
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• in  Tymd»  ^uinifug  munit  eorporUfquAfimfUci»  n phiio- 
phis  nuncupitUTynempe  CoetumylgnemyAtremy  Aquam» 
tqut  T*rrnm»qutaqug hijit  eorf  oribus aJJimiUt»vt  tnfpha 
% lonnnit  s fntro^ofco  latius  explitauimus  . Horum  om- 
ium  tonfiru&ie  tradttur  Itb.  I ^.Cubi  quidom  propef.  if. 
‘otrntdri  veropropof.i^.Q&aedri  dtinde propof.14^  Dode~ 
aedri  sutom  propof.  \ j.  Icofatdri  dtntquo  propof,  \6.Vbi 
lanius  ptrftBtufqut  dofinitiones  horum  corporum  intolli- 
entur.I n plano  enim  di0ieillimum  ejl,ea  ita  depingere  , vt 
>eram  eorum  effigie  m»dt  quo  formam  quis  intueatur  . Tta- 
'emtts  tamen  proptqs  in  lotts  praxes  admodum  faciles » 
uibus  ea  quiltbet  fecundum  eorum  foliditatem  poffiieonfi- 
erc^Sequt  vero  altud  corpus  regulare  prater  quinque  Ul» 
lari  poteftyVt  demenftrabimus  ad  finem  lib.i$» 

QVOSIA  M vero  frequens  hoc  lib.  f f fit  mith  Psftralle 
epipedi  f ^ lib.  1 5 . agitur  de  mutua  inftrtptiene  » circum- 
triptieneque  eerporum  regularium } neeejfarium  effe  duxi- 
nus, tribus  definitionibus  explicare,  quidnam  fit  parallele-s^ 
'ipedumyquidque fit  figuram  folidam  in  figura  /olida  inferi 
*i»vel  circa  eandem  defer  ibi. 

XXX. 

PARALLELEPIPEDVM  eftfi- 


5ura  folida  fex  fisuris  quadrilateris  > qua- 
*u,qu«  ex  aduerfo , parallcl®  funt  conecta. 

FE  L VT I folida  figura  comprehenfa  fex  quadrilateris 
ABCD»DEFAyABGF»PCHEjEDCH»HCBG,  quarum  tp 
iofitA  ACyF  Hi  Item  UF,:  l " • : 

CGiltem  AG»DH»funt pa- 
ralleUj  nominantur  paral-"  ^ 

lelepipeda»  quafi parallelis 
f lanis  eomprehifa.qua  qui- 
dem  plana  parallela  oppofi 
t a, funt  aqualia  »(^  fimi 
lia»dy  parallelogramma»vt 
demonfi rabitur  propof  zq,  3 
huius  lib. 
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SV  S T nutem tet farnllelepip»dorumgeaer*,quet pn- 

rttUelegrummoru . Si  enim 
lc,fex  pnrnUelogrammn  fue- 
rint dqutUteray  reliun- 
-yW  V*l*ihec  efiyquudratn,  dice 
C tur  paralleiepipedu  illudy 

j^cubuty  refpendebitque  qun- 

druto  in  pinnis  figuris:  Si 
j nutem  fex  pnrnllehgrnm- 
mn  fuerint  qutdtm  recinn- 
guln^nt  non  omnin  equiln- 
terHyfed  nltern  pnrte  lengiorn  , qunmuis  duo  fint  equilntO’ 

[ rn  ) appellnbitur  pnrnllelepiptdum  nltern  pnrte  longius. 

; §luod  fi  fex  pnrnllelogrnmmn  extiterint,equilntern  quidiy 
fednon  omntn  re£languln  yqunmuis  duo  fint  reSnnguluy 
vocnbitur  pnrnllelepipedum  tlludyRhombus.Si  denique  fex 
pnrnllelogrnmmn  neque reifnnguln  fuerint  omnia^nequej 
omnin  dquilaternyqunmuis  duo  fint  recinngulny^  nquiln- 
ternyvel  reRnnguln  tantum  > vel  equilntern  tnntum  y fue- 
rint tamen  pnrnllelogrnmmnyqun  ex  nduerfoy  nqualin}pn- 
rallelepipedum  tale  Rhomboides  nuncupabitur  . Ceterum 
quodcunque  pnrnllelepipedum  vocari  etiam  poterit  Prifi 
mUyVt  ex  definitione  prifmntis  confiat . 

XXXI. 

SOLIDA  figura  in  folida  figura  dicitur 
infcribijquando  omnes  anguli  figur^  infer 
pt3E  conftituuntur  vel  in  angulis , vel  in  la- 
teribusjvel  denique  in  planis  figurcacui  in- 
feribitur . 

XXXII. 

SOLIDA  figura  folidae  figurae  viciflim 
circumferibi  dicitur , quando  vel  anguli 
vel  latera,  vel  denique  plana  figurj  circum 
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'.fcriptse  tangunt  omnes  angulos  figur^,  cir- 
cum quam  dcfcribitur . 

O N eji  necrffsyVt  »nguli  interioris  flguri  cinflituan- 
tur  in  omnibus  vel  angults,vel  lateribus  , vel  plams  exte- 
rioris figure^cum  interdum  figura  exterior  pluresfinterUum 
pauciores  angulos  contineat  , vel  latera^  vel  plana  , quam 
interior.fed  fatis  eft , vt  omnes  anguli  figura  interioris  tan- 
gant vel  aliquot  angulosyvel  aliquot  latera , vel  denique^ 
aliquot  plana  exterioris  figurtiita  vt  nullus  angulus  figu- 
'ra  interioris  intaffus  relinquatur  vel  ab  angulis,  vel  a la- 
teribus , vel  denique  a plants  figura  exterioris  . 

' V 'E  RV  M.  duA  hs,  pofireme  definitiones  planius  perci- 
pientur ex  lib.i  <i.in  quo  de  infcriptionibus,  circumfcriptio- 
nibufque  mutuis  corporum  regularium  copiofe  agetur, 

I THEOR.  I.  PROPOS.  i. 

R E C T AE  linea?  pars  quadam  non  eft 
in  fubicdo  plano,  quadam  vero  in  fublimi. 

SIT  enim, fi  fieri  potefr,  redlac  lineae  AB , pars  quidem 
ACjin  fubiedo  plano  DE, pars  vero  CB,in  lublimi,ita_» 
vt  omnia  pundla  partis  AC,in  plano  Dn,iaceant,puntta 
vero  omnia  partis  CB , fupra  planum_>  D 
DE,exiftant,vel  infra.Erit  igitur  in  pia-  ^ 
ho  DEjipfi  aC,  redlar  lineae  continua-^ 
quaedam  redla  linea  in  diredumpofita,  ^ 
nempe  CF.Quamobrem  duae  rcdlaz  AB,AF,commune«j 
habent  fegmentum  A C . q^uod  ell  abfurdum  , yt  in  pro- 
nunciatio  ro.lib.i.demonftrauimus.  Redlse  igitur  lineae 
pars  qua?dam  non  efi:  in  fubiedlo  plano,  quaedam  vero  in 
fublimi.Quod  erat  demonftrandum  • 

SCHOLIVM. 

' H AE  C efl  communis  demonftratio  interpreta. Sed  fbr- 
taffe  dicet  aliquis, in  ea  aliquid  defiderari,  nlpe  vtofiend» 
tur,reSlA  AC,e[je  aliquam  reiiam  in  plano  DE,in  direBa, 
continuum  poJitam.S^ui  enim  concedit,reBa  A B,  parte 
quidem  AC,eJe  in  plano  DE,  partem  vero  C B,  in  fublimi, 
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vti^ttt  ntgttbitiTtSlt.  AC,in  fUn»  DE,  d»ri  ulmm  r*- 

r>  fiam  in  continuuWy^  dirt£lum,quando~ 

E quidem  reUam  CB^in  refiumf^  continui 
F pofitam  tffe  fatetur  ipfi  AC.  Ve  runtamen 
ei, qui fic  dubttat^refpondtndum  efi^reBi 
quamlibet  finitam  in  quouit  plane  dati 
pojfe  in  eodem  •vlterius  produci  in  refium  conttnuumy  ci 
ilana  fuper fides  fit  illa , qua  ex  aquali  fuat  interiacet  li^ 
neas.hoc  efi^qua  reSe^  aqualiter  femper  extenditur  , vt 

linea  reda.S^iamobrem  fi  AC, in  plano  DEyproducatur 
vfque  ad  F,erit  CF,  reda  reda  ytC , in  continuum  dire- 
dum  pofita , Verum  demonfiremus  iam  id  ipfum  Geometri- 
ce,in  plano  videlicet  DEyipfi  AC,  dari  pojfe  aliam  redam, 
qua  cum  ipfa  vnam  redam  lineam  eonflituat,quiuis  quit 
dicat,  AB,ejfe  quoque  redam,  eiufque  partem  AC  , in  pla- 
no DEypartem  vero  CB,  in  fublimi  ejfe  pofitam  . a Ducatur 
enim  in  plano  DE,ip/i  AC.perpendicularis  CG  in  eodi 
plano  ipfi  CG, perpendicularis  CF.Dico  CF,eJfe  ipfi  AC,po- 
fitam  in  continuum  redum.Cum  enim  AC,^  FCfin  eo- 
dem plano  D E,  cum  reda  CG,  duos  redot  angulos  confii- 
tuant  ACG,FCG,ex  confirudione',h  erunt  AC,&  FC,in  di 
redd  et  continuum  pofita.  §luamok  rem  etiam  fi  quit  conten 
dat,  AB,  eJfe  redam, cuius  quidem  pars  AC,  in  plano  D E, 
fubiedoypars  autem  CB,in  fublimi  fit  conflituta  ; tamen  in 
eodem  plano  DE,erit  alia  reda , nempe  CF  , qua  cum  AC, 
vnam  redam  conjlituat  lineam\atque  adeo  dua  reda  AB, 
AFyfegmcntu  commune  habebunt  AC.^}uod  efl  abfurdum, 
HINC  fit  omnes  partes  cuiufuis  reda  linea  , hoc  ejl , to- 
tam redam  lineam  , in  vno  txifiere  plano. 

THEOR.  2,  PROPOS:  2. 

SI  duseredta?lineiEre  mutuo fecent , in 

vno  funt  plano.  Atque  triangulum  omne— > 

in  vno  eft  plano . 

RECTAE  lineae  AB,CD,fe  mutuo  fecent  in  E,  & in 
£B,£D,rumptis  pundis  F,&  G,vtcumque,  ducatur  reda 


I 


FG,  I 


Digitizecl  by  G‘ 


l 


LIBER  XI. 


J33 


FG,vt  fiat  triangulum  e F G.  Dico 
rriangulum  EFG,in  vnoe/Te  plano; 

[tcm  redtas  A B , C D,in  vno  quo- 
jue  plano  exiftere . Si  enim  trian- 
juli  E F G,  pars  quaedam, nimirum 
iHlG,in  plano  vno  exiftat„&  pars  qusdam,  nempe  rc- 
iqua  F HI,in  fublimi,vel  contra  j Exilient  quoque  reda- 
*um  EF,GF, partes  quidem  eH,GI,  in,  vno  plano , partes 
rero  HF,lF,in  fublimi,vel  contra.quod  fieri  non  pqflc__j, 
am  fupra  « demonftratum  eft.Quod  fi  eiufdem  triangu- 
i pars  quidem  EFlK,in  vno  plano  credatur  eflespars  au- 
:em  GIiC,in  fubiimi,vei  contra;  erunt  eadem  ratione  re- 
Slarum  EG,FG,partcs  quidem  £iC,FI,in  uno  plano,  par- 
ies vero  KG,IG,in  Tublimi, vel  contra.  Si  denique  eiufde 
irianguli  pars  quidem  FH/cG , in  vno  concedatur  efic^ 
alano,pars  vero  £HK,in  fublimi,vel  contra ; erunt  quo- 
que redarum  Fe,GE,  partes  quidemFH,GiC,in  vno  pla- 
lo, partes  antem  HE,iC£,in  fublimi,vel  contra.  Quat  ora 
liaabfurda  Aint,b  vteft  demonftratum  . Quare  triangu- 
lum EFG,in  uno  plano  exiftit;eadcmque  eft  ratio  in  om- 
li  alio  triangulo . 

QVIA  vero, in  quo  plano  eft  triangulum  EFG,in  eo- 
dem exiftunteius  latera  £F,EG:Inquo  autem funt  reda: 
EF,EG:c  in  eodem  lunt  redae  totae  C D , A B , ne  partes 
quardam  in  plano , partes  vero  aliarin  fublimi  dicantur 
rfle;Erunt  propterea  reda:  AB,CD,in  vno  plano,  in  quo 
aimirum  triangulnm  EFG,  confiftere  demonftrauimus. 
Quocirca  fi  duae  rcaae  linea?  fe  mutuo  fccent,in  vno  funt 
plano . Atque  triangulum  orhne  in  vno  eft  plano.Quod 
u-at  demon ftrandum . 

THEOR.  5.  PROPOS.  3. 

S I duo  plana  fe  mutuo  fccenr,  comnau-. 
nis  eorum  fe^Ho  efl  linea  redla . 

.SECENT  fe  mutuo  plana  AB , CD,  fitque  communis 
eorum  .fedio  EF.Dico  eF,  efte  lineam  rectam  . Si  enim 
«on  credatur  eflTe  recta, ducatur  in  plano  AB, recta  eGF, 


a /.V»- 

decimi. 


decimi. 


c t.vn- 
decimi. 


uj. 
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& in  plano  cDi  recta  EHf.  Hec^ 
igitur  EGF,EHF,  cum  eofdemha-l 
beant  terminos  E,&  F,fuperficiem| 
includent.  Quod  fieri  non  potefiJ 
vc  in  i4.pronunciato  i.lib.oflendi 
mus.Communis  ergo  feiflio  EF^ie 
dia  erit  linea;  Ac  proinde  fi  duo  plana  fe  mutuo  fecent , 
cois  eorum  fectio  eft  linea  recta.  Quod  eratofiendendu. 

ALITER.  Secent  fe  rurfus  plana  AB»  CD,  fintquc 
termini  Tectionis  communis  £,&  F,  puncu^»  quae  conne- 
ctantur  recta  EF.Si  igitur  recta  EF,  in  vtroque  plano  exi 
ftit, confiat  propofitumclpfa  enim  erit  communis  fectio. 
Si  vero  EF,recta  in  neutro  eorum  dicatur  effe,  tunc  fi  in 
alterutro  eorum  recta  ducatur  EGF',  concludent  rurlus 
dux  rectx  EF , EGF>  fuperficiem , cum  eofdem  habeant 
terminos  E,&  F.  Si  denique reaa  EF,  in  altera tatum  pia 
no  efie  credatur,tunc  fi  in  altero  ducatur  recta  EGF ; in- 
cludent iterum  dux  rectx  EF,EGF,  fuperficiem . Quod 
efi  abfurdum  . Efi  ergo  recta  EF , in  vtroque  plano  AB, 
CD  i atque  adeo  communis  eQrum  fectio  efi . 

THEOR. ‘4.  PROPOS.  4.  • ‘ 

S I recta  linea  rectis  duabus  lineis  fc-j» 
mutuo  fecantibusjin  communifectione  ad 
rectos  angulos  infiftat.llla  ductodtiam  per 

ipfas  plano  ad  angulos  rectos  erit . 

'RECTA  linea  AB, infiftat  duabus  rectis  CD,EF, ad  re 
ctbsangulos  in  communi  earum  Tectione  B . Dico  recta’ 
AB,ad angulos  quoque  rectos  efll*'plano,quod  per  ipfa»' 
ducitur,fcu  in  quo  exiftunt . Cum  enim  fe  mutuo  fecent 
in  Bia  erunt  iplx  in  vno  plano,  quod  fit  CEDF . Suman- 
tur inter  fe  atquales  rectx  BG,BHiItem  rectx  BI,  r l^du  i 
canturque  rectx  G K,IH;&  in  eodem  plano  per  B,dnca- ; 
tur recta  LM.fecans  rectas  G K , I H,  in  punctis  L,  & M;  i 
Demittantur  quoque  ex  A,  puncto  in  fublimiad  idera^ 
planum  rectx AG,AL,AJC,AjH,AM,Al  . qiioh ; 
niam.  igitur  latera  B G , B K , trianguli  B G.K » laterLi  1 


bus 


■ w- 


'i 
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3iis  B H,  5 I,  trianguli  BHI , ex 
ronftruccione  funt  xquaJia  i a & c 
inguli  quoq;  ipfis  contenti  GBXt’ 

RBifCumiin:  ad  verticem  fi,op- 
pofiti,arquales;b  Erunt  bafes  GK, 

Hljinterfe,  & anguli  ^KG,  £IH, 
inter  fe  quoque  a?q  uales . 

RVRSVS  c cum  anguli  KSL,lBM,ad  verticem  B,  op 
politi  fint  sequalcsjerunt  duo  anguli  KBL.BKL, trianguli 
BKLyduobus  angulis  l^MjJBlMjtrianguli  BIM  ,a?qualesj 
Suntautem  & latera  BK,Bl,quibusadiacent,  a?qualia_., 
ex  conftrudlione.d  Igitur  & reliqua  latera  KL,  LB,  reli- 
quis lateribus  squalia  erunt . 

PRAETEREA  cum  latera  AB, BG, trianguli  ABG, a;- 
qualia  lint  lateribus  ABjBH,trianguli  ABH,  exconftru- 
ctione;&  anguli  ipfis  contenti  ABG,  ABHjxquales, nem- 
pe recti.ex  hypotnefi,  c erunt  & bafes  AG,  AH, aequales. 
Simili  argumento  aequales  erunt  rectae  lineae  AI,  AK.‘ 

AMPLIVS  quia  latera  AI,IH,  trianguli  AIH,  lateri- 
bus AKjKG, trianguli  AKG, aequalia  funtj&  bafis  AH,  ba 
fi  A G , ex  hactenus  demonflratis  j f erunt  etiam  anguli 
AIH.AKGjdictis  lateribus  comprchenfi,  aequales. 

ITAQVE  cum  latera  AK.KL, trianguli  AKL,  aequalia 
fint  lateribus  AI,IM, trianguli  aIM  ; anguli  ipfis  con- 
tenti AKL,  AIM,aequales  etiam,  vt  hactenus  demonllra- 
uimusjg  erunt  quoque  bafes  AL,  A M, aequales. 

QVONIAM  den»que latera  A B,BL, trianguli  ABL, ae- 
qualia suc  lateribus  AB,BM,triaguli  ABM;  . 

& bafis  AL,bafi  AM,ex  demofiratisjh  crufe  - 
quoque  anguli  ABL,ABM, dictis  lateribus 
compreheii,a?qualesj  qui  cu  fint  deinceps, 
recti erunt,exdefin.io.lib  r. Quare  recta_, 

AB,rectos  angulos  efficit  cu  recta  LM,quc 
in  plano  fubiecto  ipfam  tagit  in  B:  Eadeqj 
ronc  oftendetur,recta  AB,cu  omnibus  rectis,quas  in  co- 
de  plano  ipsa  tanget  inB, angulos  rectos  c6ftituere,etia- 
fi  inter  pueta  G,i,&  K,H,ductar  fint,  dumodo  rect*  GI, 
KH,iugatur.vel  certe  literae  difponatur,vt  prius,qucma^ 
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Wum.Duabus  igitur  rectis  BC,BD,in  uno  plano  FC,  exi- 
ftcncibusjnon  erit  BE,in  fublimi,  fed  in  eodem  cum  ipfIS 
plano. Quocirca /i  reda  linea  redis  tribus  lineis  fe  mu- 
tuo tangentibus, &rc.Quod  erat  oitendendum. 

THEOR.  6.  PROPOS.  6. 

SI  dux  redas  lineic  eidem  plano  ad  re- 
dtos,{inc  angulos  j Parallel^  erunt  illx  red^ 
linex. 

SINT  duarred*  line.T  AB,CD,eidem  plano  EF,adan 
5ulos  redos  in  punctis  B,&  D.Dico  illas  e(fe  parallelas. 
Duda  enim  reda  B D,  in  plano  £ F,  erunt  anguli  A BD, 
CDB, repti, ex  defin.j.huius  lib.Iam  in  eodem  plano  EF, 
ducatur  DG,ad  BD, perpendicularis,  po- 
nanturque  aequales  AB,  DG.Connedan-  A 
tur  deinde  redaeBG.GA,  AD.  Quoniam 
igitur  latera  AB,UD, trianguli  BAD,arqua 

lia. funt  lateribus  GD,DB, trianguli  GDB, 
ex  conllrudione  i & anguli  quoque  ip/is 
contenti  ABD,GDB,jcquaIes,nempe  redi  j a erunt  bafes 
«quales  A D,  G B.  Rurfus  quia  latera  A B,BG,  trianguli 
ABG, «qualia  funt  lateribus  GD,  DA,  trianguli  G D A , 

autem  &bafis  communis  AG,b  erunt  anguli  A B G, 
GDA,acquales;altautem  ABG,  redus,  exderin.^.  huius 

lib.  Igitur  & Gd  a,  redus  erit.  Quoniam  vero  ex  eadem 
defin.angulus  quoque  GDC, redus  dherit  recta  GD,tri 
bus  rectis  DB,D  A,DC,ad  angulos  rectos.cQuare  rectae 
DB,DA,DC,in  vno  criit  plano,  hoc  efl,CD,erit  in  plano 
perfectas  DB,DA,ducto:d  Bif  aure  AB, in  eodem  plano, 
in  quo  DB,DA.  Recta  igitur  CD,in  eodem  erit  cum  AB, 
plano  .Quocirca  cum  anguli  interni  ABD,  CDB,  fint  re- 
ctij«  erunt  redne  AB,CD,  parallele*  Si  duae  itaque  redae 
lineae  eidem  plano  ad  redos  /Int  angulos,&c.  tiuod  erat 
demoailrandum. 

THEOR.  7.  PROPOS.  7. 

S I dux  fint  parallelx  redx  linex  ^ in 
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quarum  vtraquc  fumpta  fint  quaslibet  pun 
da : Illa  linea , qu^  ad  h(jc  punda  adiungi- 
tur^in  eodem  eftcum  parallelis  plano . 


IN’  parallelis  AB, CD, fumantur  vtcunque di^o  ptjnda 
E,&  F,qu5  recta  connectantur  EFDico  rectam  EF,in  eo 
A_  E li  pjano , in  quo  , per  defini- 

— tionem  parallelarum,  funt  parallelae 

AB,CD.Si  enim  recta EF, non  con- 


, cedatur  efle  in  eodem  plano  paralie 
D larum,fed  extra;fecet  iam  aliud  pla- 
num fuperficiem  parallelarum  per 


dteimi'. 


I pancta  E, &F,fitque  communis  fectio  horum  planorum 
" ' EGF,a  quar  recta  jinea  erit. Duae  igitur  rect^  E F,  E G F , 
cum  habeant  eofdem  terminos  E,&  F, fuperficiem  clau- 
dfent.quod  cft  abfiirdum/Non  ergo  extra  planum  paral- 
lelarum AB,CD,erit  recta  EF.Quare  fi  duae  fint  paralle- 
lae rectae  lineae , in  quarum  vtraque  fumpta  fint  quaelibet 
punctacllla  linea,  quae  ad  haec  puncta  adiungitur , in  eo- 
dem efi  cum  parallelisplano.  Quod  erat  demooflrao- 
dum. 

SCHOLIVM.  , 

HAEC  eadtm  fropo/itio  vera,  efl^etianfi  dtta  reHa  ABy 
CDyfarnUtU  non  fint  ydummodt,  in  eodem  flano  oxifhtnty 
vt  manifeiium  eii  ex demonfiratione. 


viil.  THEOR.  8.  PROPOS.  8. 

' S t dua:  fint  parallelte  redas  lineas , qua- 
rum altera  ad  redos  cuidam  plano  fit  an- 
' gulos;&  reliqua  eidem  plano  ad  redos  an- 

I '■  guloserit.  . - • .j 

SINT  parallela?  recta?  AB,CDjfitque C D, plano  EF, 
ad  angulos  rectos.Dico&  AB,  eidem  plano  E F,  efle  ad 
rectos  angulos.Ducta  enim  reaa  BD,in  plano  E F , erit 
bip-^ri  per  defin.5  .huius  lib.  angulus  CDB,  rectus:  b-Sunt  aa- 


h I B E K.  XI, 

rem  duo  C D B,  ABD,  duobus  rectis  arquales.  Igitur  Sc| 


ABD,rcctus  erir.Iam  in  plano  £F,  du- 
catur  BGjpcrpendicuhris  ad  B D;  po-  a,  1 

nancurque  xquaies  b G,  CD.  Conjun-  E. 
gantur deinde  recta?  D G , G C , CB„ 

C^ioriiam  igitur  latera  CD,DB,  trian- 

guU  CDB>a:qualia  fune  lateribus  G B , \Jl1 

BD.  trianguli  G B D , ex  conftructio-  i 

nci&  anguli  quoque  ipfis  contenti,  C D B,  GBD,  jrqua> 
les.nimirum  recrij»  Erunt  bafes  CB,  GD,  atquales  j Rur- 
fusquia  latera  CD,DG, trianguli  CDG,  aequalia fupt  la- 
teribus^GB , BC,  trianguli  G B Ci  Sebalis  eft  communis 
CH;b  Erunt  anguli  CDG,G8C,dictis  lateribus  corapre 
h^bli  ^uales.  Eli  autem  CDG,  rcdlus  ex  defin.  j. huius 
lib.Igitur  & GBC,rectus  eri  t.C^are  recta  G B , duabus  i 
reejis  BD/fiC,  femutuo iecantibus  in  B , ( Si  namqouLs 


producerentur  DB  ,C  B , fecarent  fefe  in  B , ob  angulum 
CBDjad  rectos  angulos  exiftentjcac  proinde  ad  rectos 
angulos  erit  plano 'per  B Di  BC,  ducto;  £ft  autem  in  hoc 
eoSdm  plihcr  recta  AB;<i  propterea  quod  rectae  BD,  BC, 
in  c^dem  lunt  nlano,m  quo  parallcl*  AB,CI>jCum  pun* 
(fJ:a'B,‘GVD,exiftantin  paralleiis  AB,CD.  Igitur  & G B i 
redla  rst\;s  B A,  ad  reflos  erit  angulqs  ex  defin.  3 . huius 
lib.Quare  dum  AB.reila  Iit  ad  recbv  BG,BDjcerit  quo- 


C4.  yn- 
deitmi 
^7.  0/»" 
decimi, 


^4.  t/«- 

ieeimi, 


THEOR.  9.  PROPOS.  9.  } 

OyAEcidemrede  line<^  funt  parallel^, 
fed  non  in  eodem  cum  illa  plano : quo-; 

quciiint  inter  feparaliel^.  ..  ;.v 

-,S  I N T .cedlae  A5,CD,ipli  BF,  para  Ile  loeinon  fint  au- 
tem  in  eodem  cum  BF,pjanQ.pico  A B,  C D , parallelas 


I ' 

•4«  vn- 
dtfimi, 


IbS.v/»- 
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quoque  cfle.  Nam  a quolibet  punfto 
Gj  redae  EF,ad  ipfam  EF,ducatur  duxj 
perpendiculares:  GH.quidem  in  pla- 
‘F  no  parallelarum  AR.EF,at  GI,  in  plar 
no  parallela: um  CD,EF  Quoniam  igi 
tur  E G>redacft  ad  duas  rectas  G H , 
G I*ie  tangentes  mutuo  in  G:a  erit  recta  quoque  ad  pla- 
num per  ipfas  GH,GI,ductum.Quamobrem  cum  fint  pa 
railcl*  AB,EF,&  EF./it  recta  ad  planum  per  GH»G1, du- 
ctum: b erit  quoque  AB>ad  idem  planum  recta.Similiter 
cum  i^nt  parallelae  CD,EF,/it  autem  EF,recta  ad  planum 
per  GHsGIjductumicerit  etiam  C D,  recta  ad  idem  pla- 
num»»!  Atque  proinde  rect*  AB,  C D,  cum  rectae  (?rK  ad 
idem  planum  per  GH,Gl, ductum, parallelae  erunt.  Quarj 
igitur  eidem  rectae  lineae  funt  paraliel^jfed  non  in  eodem 
cum  illa  plano:har  quoque  funt  inter  le  parallelae.  Quod 
erat  demondrandum. 


X. 


SCffOLlVM.  .. 

J3ATA  tper»  Euelidts  v9lmi,duMt  reS»t  AByCDt 
tjft  in  tedtm  fl»n»  eum  rtBm  EFyCui  funt  Tiaf» 

/ifortnt  in  todem  flsno  cum  ipfn  EF\fJfent  AByCDyinttr ft 
fnrnlleUytx  profif.i  lib.SuperHncnHtum  er^^effet  y hic 
idem  dtmenjirnre» 

THEOR.  IO.  PROPOS.  10. 

Srdux  redtsE  lineas  fe  mutuo  tangentes , 
ad  duas  redas  fc  mutuo  tangentes  fint  pa- 
ralleliejnon  autem  in  eodem  plano.-lllas  an- 
gulos «quales  comprehendent. 

• SINT  redae  AB,  AC,  fe  tangentes  in  A, parallelae  re- 
cus  DE,DF,fe  tangentibus  in  Djnon  /int  autem 'AB,  AC, 
in  eodem  plano.in  quo  DE,DF.Dico  angulos  BAC,EDF, 
ab  ipfis  comprehenfos  efle  arquales. Ponantur  cinm  AB, 
D£,intcr  fe  *quales.&  AC,DF,inter  feiducanturquc  re- 
ctae BC,EF,B£,AD,CF.Quoniam  igitur  AB,D£.parallel^ 

• : . fune 


Digilized  by  Google 


L I,  B E R XI. 


funt  & aequalesja  erunt  quoque  BE,  AD,  pa- 
rallela; & sequales.Simili  argumeto  paralle- 
lae erue  & aequales  CF,AD.(^are  ci1  B£,CF 
parallelaE  & aequales  fine  eidem  AD,b  erunt 
etiam  3E,  CFyinter  fe  parallelae, & ^qualesj 
«Ac  propterea  parallelae  & aequales  erunt 
redi?  BC.EF  Quia  ergo  latera  AB,  AC,trian  E F 
guli  ABC,*qu^iafunr  lateribus  DE,DF,trianguli  DEF, 
ex  conilruaione;&  bafis  BC,bafi  EF,  aequalis , vt  modo 
demonftrauimus;d  Erunt  & anguli  BAC,  tDF,  dictis  la- 
teribus comprehenfi,;cquales.Si  igitur  duae  redae  line* 
fe  mutuo  tangentes, &c.  Quod  erat  oftendendum. 
SCHOLIVA1. 

.COSCLVSIO  huius  theoremtuis  veru  etiam  ejl^quando 
prures  dui.  reUt  in  tode  funt  plano  eum  duabus  poiieriori 
ms  Sint  enim  ijuatuor  Itnet  AB.ACyDEiDFyin  eodipla- 
ncyfitque  AByipfi  ACytpfi  DFyparallela.  Dieo  angu 

los  BACy  EDFy  ejft  aquales. Nam  ponantur  aquales  A B y 
DE,©»  ACy  DFyduca  turque  re£ia  BCyEF,  qua  aut  in  vnn 
re^a  Itnea  erunt  coflitutayaut  non.  Sint  prius  ^ ^ 

invnare^a  B F.  §luoniam  igitur  parallela  A A 
funt  AByDEy^ aquales  erunt  anguli  A BCy  / \ / \ 

DEFyinternus  ^ externus,Similiter  aquales^  CEE 
erunt  anguli  ACByDFE.Sunt  enim  ©•  >#C,  DFyparalltU. 
§luare  duo  anguli  ABCiACBytrianguli  ABC, aquales  sut 
duobus  angulis  DEF ,DF Eytriangult  DEF.  i' Igitur  anguli 
quoque  reliqui  B AC,EDF,aquales  eruat. §luod  ell  propofi- 
tum. 

NON  fnt  iam  BC,  EF,  in  vna  reiJa  linea  conflituta. 
DuBis  reffis  AD,BE,CFyCum  AByDEyfint  parallela  ^ a- 
quales-,%  erunt  ©•  AD,BE, parallela  ©»  aqualet.Eadem  ra 
ttone  ADyCFyparallela  erunt  aquale s,eo  quod  AC,DF, 

parallela  ponuntur,(^ aquales.  Satare  BE,  D. 

CFytidtmADyparallela  exilientes  aqua- 
lesftsinter  je  parallela  erunt  ©*  aquales,\  Ac\ 
proinde  parallela  & aquales  quoque  eriit  BC_ 

EF. Itaque  cum  duo  latera  AByACytrianguli^  C 
A BCy  aqualia  fint  duobus  lateribus  D E ,D  F , trianguli 


8.  prL 


wr.m 
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DEFy^  b^fis  ECyb/ifi EF,a.  erunt  anguli  B A C,ED.FjecH>- 
tenti  di£iis  lateribus yAquales.  S^uod  eft  propofitum. 

CAETER.VM  vt  conclufit>  huius  theorematis  reffeeit 
data  hypothefi cblUgaturyneceJfe  eSJy  rcBas  lineas  paralie^ 
las  ita  ejji  poJitaSy(J?ue  omnes  fint  tn  eodem  plano.fiue  noy) 
vt  tres  reP.4,  ADyBE,CF,nulla  ratione  fe  mtmto Jeeenf,  vt 
ex  prima  'vLtima  figura  apparef.t{am  alias  tonclufio  ut 
ra  non  erit,' 

SVNT  enim  reBa  AB,ACyre^Bis  DE, DF, parallela  in 
hae  figura',^  tafhen  anguli BACyEDF,(juos  coprehedunt, 

]R^.j 4 Hon  fuHt  aquales  , cum  ille  fit  acutus^ 

/ » hic  utro  obttifus.  Hoc  autem  ideo  euenit', 

/ '*iuhdADyCF,femutuofecant,Vnde^ 

, , . . - . quamuis  AC,DF,fint  parallela  ^ aqua 

lestni  tamen  prepterea  AD,CF,qua  eas 
coniungunty  parallela  funtfly  aquales, \propterea  quod  eat 
non  contnngunt  ad  ea/dem  partes,  ut  uult  propof,  3 j.  Ifb.  l. 
§luart  demonfiratio  huius  theorematis  locum  no  habet, de- 
fictente  hac  conditione ',qu  a tamen  tn  fuperioribut  figuris  fer 
aatur,  . , . . . . 

- PRQBL,  I.  PROPOS/  II. 

' A~  daro  puncto  in  lublimijad  fiibicctum 
planum  perpendicularem  nectam  lineam 
ducere.  . • ^ 

SIT  a pun(flo  A, in  lublimi  ad  fubiedum  planum  BC, 
ducenda  perpendicularis.Ducatur  in, plano  B C,  ix<rta_f 
. vtcunque  DEjbad  quam  ex  A»dc- 
BT>  ducatur  perpendicularis  A F;  Et 

I plano  BC,per  F,ad  DE,pcrpcn- 
' -*  I dicularis  ducatur  GH  jcadquam 

^ ■>  perpendicularis  demitta- 
tur AI.  Dico  A I,  cfle  perpendicu- 
larem ad  planum  fubiedtum  B,C . d Duda  enim  in  plano 
BCjper  I,ip/i  D£, parallela  K i,  cum  D;F  j ad  redios  an- 
gulos fit  duabus  FA>FH,ex  conftructiooe , f ac  proinde 
recta  ad  planum  per  FA,FH»ductum , g erit  quoque  K X, 
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ad  idem  planum  per  FA,  F H,  ductum  recta.  * Quoniam 
vero  Aljin  eodemjeftcum  rectis  FA,FH,plano,  tagitQue 
redam  KI,in  Ijerit  per  de  finitionem  j.huius  lib.angulus 
K[A;rcctus;atque  adeo  AI, ad  redos  angulos  erit  dua- 
bus KIJF.b  Igitur  AI,  ad  planum  BC,  reda  erit.  A dato 
ergo  pundo  in  fublimi,ad  fubiectum  planum  perpendi- 
cularem rectam  lineam  diximus. Quod  faciendum  erat. 


decimi. 


0 

decimi, 


§iyOD  fi qu»nde  Al^ad  GH^dnUa  perpendicularis  ca 
\t  in  punUum  Pyita  vs  eadem  fit, que.  AVyud  D JE,  du^a 
'Pfa  AT,ab  initio  ad  DEyduffaper- 
BC  i perpendicularis  , 


perpendicularis  ederit  ipfa  AT, 'ab  initio  ad  DEyduffa  per- 
'pendieularisy  ad  fubiedum planum  B C , perpendicularis  , 
cum  perpendicularis  fit  ad  'vtramque  DE,GH. 

PROBL.  2,  PROPOS.  12. 

DATO  plano  a punctOjquod  in  illo  da- 
tum cft  3 ad  rectos  acgulos  rectam  lineam 
excitare. 

SIT  a dato  pudo  A, in  plano  BC,  ducenda  perpedicu 


c^.vn- 

decimi, 


“f  i.vn 
decimi. 


|lela  AF,inplanoGH,per  DEjEAjdu-  / ^ Y 

cto.  Dico  A F , recta  efle  ad  planum  / — 

Jdatum  BC.Cum  enim  DE,AF,paraIIe- 
lai  f nt  j & De  , recta  ad  planum  li  C,  ex  conflructione; 
ferit  quoqi)^  Ap,ad  idem  planum  BC,rccta. Itaque  dato 
plano.a  puncto, quod  in  illo  datum  cft,&c.Quoa  facien* 


8.  vn- 
decimi. 


THEOR.  II.  PROPOS.  15.  • 
DATO  plano,  a puncto,  quod  in_3 


\ -1 

rzi- 

I i 

E/ 
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illo  datum  cft,  duxredot  lineae  ad  redos^ 
angulos  non  excitabuntur,  ad  eafdem  par- 
tes. 

• > SIT  datum  planum  AB.Dico  a dato  cius  puncto  C,ad 
FJDE  eafdem  partes  non  pofle  educi  duas  per- 
pcndiculares  ad planu AB.Ducanturenim 
— -fi  li  poteft  fieri , duat  perpendiculares  C D , 
ax.v»-  J / 'C£,adplanum  AB,&perCD,C£,aqu^in 
dtetmi.  ^ vno , eodemque  plano  funt , ducatur  pla- 

num FG/ecans  planum  AB,perredlam  lineam  GH.  Cu 
igitur  bC.DC,red*  fintad  planum  ABj  erunt  per  defin, 
3. huius  lib.anguli  £CG,DCG,recti,ac  proinde  arquales 
pars>&  totum.C^od  ell  abfurdum.  Dato  igitur  plano  > a 
puncto, quod  in  illo  datum  ell, dux  reflx  line;  ad  rectos 
angulos  non  excitabuntur,ad  eafdem  partes.  Quod  erat 
deraondrandum. 

aliter.  Ducantur,fi  fieri  poteft,cx  C,ad  planun^j 
i ab, du»  perpendiculares  CD,CE.Cum  igitur  dux  DC, 
j ECfTcdx  fint  ad  idem  planum  AB  j erunt  iplse  inter  fc 
pajallelxjcum  umen  couueniant  in  pundio  C.  Quod  ell 
abfurdum. 

s C H o i i V td. 


EODEM  nt0do  » pu»3«  im  fuhlimi  »4  fnhhSS ptanum 
dut  linft  ttd  maculas  reSot  t$Pn  dtmiti0mtur,Dme»n> 
tur  tnim  tx  Aypundo  t»  ftthlitm  nd  JubiiSum  planum  BC^ 
Jt  jieri  fpttjlydut.  perpendiculares  A D yAE  . Ducatur  ptr 
■ ^ADiAEi  c qua  in  vno  plano  funt, planum  F G ^fecans  ples> 

dtcimi,^ ^ ffum  BCyprr  rectam  GH.Cum  i^ttur  ADyAE 

reBtfmt  ad  planum  KCyerMntp9rdejin.i,hu 
V ittt  unguli  ADEyAEDy  reSi  interni  in 

dlj.pri,  .7  ^ tri  tngulo  A DE.^cod  efi  abfurdumtA  cum  fitu 

. duehut  refiit  minores  cpsilAtt  duo  anguli  in  triangule  que^ 


fuii  a^umptt. 

• A\  l Tl 


E R.  Si  A D,  A Ey  rtB*  funt  nd  planum  B C . 


Digitized  by  Googie 


f — f 


LIBER  XI, 


HJ 


Cr 

I»}  .vrn- 

r\- 

decimi. 

[bI 

ci7.fr  i 

erunt  inttr  fe  p^r^lltU  , tum  tntrien  cenueniunt  in 
un£tc  A.§luod  e fi  aifurdHtn, 

^THEOR.  12.  PROPOS.  14. 

AD  ,qux  plana,  eadem  reda  linea  reda 
jftjilla  funt  parallela* 

SIT  reda  AB, ad  plana  CD,  EF,  recta.Dico  parallela 
:fle  plana  CD,  bF.Si  enim  non  credantur  efle  parallela, 
>roducta  interic  conuenient.  Cogueniant  ad.parres  C » 
i ♦ & faciant  connmunem  feftionem 
ectam  lineam  GHjIn  qua  fumpto  pun 
:to  vccunque  I,dqcantur  lA,  Ili, 
n planis  GCD,GeF  Quia  igitur  a B , 

■eda  ponitur  ad^lanaGiCp,  G E F , 
rrunt  per  defin.  ?.nuius  llU  duo  anguli 
> AB,  IB  A, recti, in  triangulo  Sed 

i:  minores  duobus  recCis  funt.  Quod 
;ft  abfurdum.Igitur  plana  CD,  E F , producta  nunquam 
nter  fe  conuenipnt.  I^aralfela  ergo  funt.  Ad  qua  igitur 
?lana,eadem  recta  imea  refta  elt,&c.Quod  erat  demon 
lirandum. 

S C H O L I V M. 

FACILE  etin/n  demonfimri  poterit  eenutrfurn  hu- 
'ms,ytdelicet.  • 

SI  fuerint  duopLina  parallela,reda  linea, 
qua;  ad  vnum  eorum  reda  fuerit,ad  reliquu 
quoque  reda  erit,  J 

* i » ^ 

SINT  duo  plitHit  parxileia  AByC^,dd  quorum  alterum 
AB,reiiu  fit  Itnea  te£I»  EP,Dico  EF^reHam  quoque  ejfe  ad 
planum  reliquuhiCD.  Secet  enim  planum  Miquod  nempt 
3K, plana  AB^CDiper  tineam  reBam  EF finetdeni^faci at- 
que communes  feHiones  e uni  diSPis  planis  re&ds  G H,  I K, 
truntque  anguli  GEP jHEF^re^i  per  defin\  ^\i  f)Uius  Irb.  Ac 
broindt  recli etiam  erunt  Unguli  IFE^KFE.  ( Si  enim  alter 
ierum,uempe  /FEtdicatur  atutusierunt  duo  anguli  GEF^ 


Mm 


IFE, 


*6.  VH- 

decimi. 

xilii. 


. •.-.r 


> 


at.  vn~ 
dedmi. 


jb4.v»- 

dccimij 

i 

XV.  I 


eXt.vn 

decimi, 

«9.  v«- 
decimi. 

g 4.v«- 
decimi. 
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IFE,  duobus  reiiis  minores. <^are  re^t.  EG,Tly 
ad  partes  G,  lyin  plano  G K t conuenient,  nimi- 
rum in  pundo  Lyatque  adeo  & plana  AB,  CD, 
in  qutbus  exijluntyad  eafdem  partes  conuenient 
'ad  pundum  L cum  tota  reda  H G L,fit  i» 
uno  planOyKempe  in  AB,produdo:Ite'tota  reda 
KILyin  vno  quoque  planOynimirum  in  CD,  pro 
trado. G^uod  e(l  abfurditycum  ponantur  parallela.  Redi  er- 
go funt  anguli  IFEyKF  E )Eodem  modo  fi  aliud  planumyVi 
delieet  MN,eadcm  ptapa  fecet  per  EFyfaciens  alias  redas 
communes  cum  ipfis  fediones  MOyPHyerunt  anguli  P F E , 
NFFyredi. Itaque  cum  EF fit  reda  ad  duas  redas  IK.VN, 
reeta^h  quoque  erit  EFyad planum  CD  ,per  ipfas  dudum 
G^od  eii  propofitum. 

THEOR.  13.  PROPOS.  15. 

SI  d\x£  re(5i:Ge  linese  fe  mutuo  tangentes 
ad  duas  re<5las  fe  mutuo  tangentes  Ent  pa- 
rallelae 5 non  in  eodem  confiftcntes  plano: 
Parallela  funt  3 quae  per  illa  ducunturjpla- 
na_,. 

SINT  du2:  reCtx  line*  AB,  AC.fe  tangentes  in  A,pa- 
rallelx  duabus  rectis  lineis  DE,DF,  fe  tangentibus  in  D; 
exiftentibufque  in  alio  cum  illis  plano.  Dico  & plana-» 
BCjEF, per  ipfas  ductajefle  parallela.fcx 
c rt,enim  deducatur  ad  planum  EF,per- 
pendiculans  AG,  occurrens  plano  E F 
in  pundo  G.^  Deinde  in  plano  E F,  per 
Gjducantur  GH,Gl,ipiis  DE,DF,paral 
lelx.Quoniam  igitur  red*  AB,GH,  pa- 
rallcl*  funt  Ipfi  DEjc  erunt  &:  AB, GH, inter  fe  parallel* 

( Ac  proinde  anguli  bAG,  AGH,  duobus  redis  xquales ; 
Eft  autem  AGH, rectus  ex  delin.5  huius  lib.  Rectus  ergo 
erit  & angulus  BA  G.  Simili  argumento  concludes  , an 
gulum  CaG, rectum  cfle. Itaque  cum  reda  GA,fit  recta 
duabus  AB,AC,g  recta  quoque  erit  G A,ad  planum  B C 


per 
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^ ipfas  duftum.Eft  autem  & recta  ad  planum  E F , ex 
onftrudione.a  Igitur  parallela  funt  plana  B C,  E F.  Si 
rgo  duae  rectae  linea!  fc  mutuo  tangentes, &c. Quod  erat 
cmonftrandum. 

SCHOLIVM. 

§iVOD  perpendicularis  ex  A^ud planum  EFfduff*  en 
'at  tn  ipfummet  punUum  DycScludetur  idemy  hoc  excepto, 
•uod  in  plano  EF^non  funt  ducenda  mlie.  pnrttlleU.V t fi li- 
'f/  GHyGlyponantur  pnrnlleU  re^is  AByACyitn  vt  A G y 
>4 planum  Hdyper  GHyGl.duBum  perpendieularis'y  cadat 
n G’yo/lendemuSyVt  priusyGAytJfe  re&am  ad  planum  BCyper 
e^fas  AByACydu£ium,^c. 

EX  hoc  theoremate  non  difiicile  erit  problema fitbfe^uls. 
’’idelicet, 

DATO planOjper datum  puncturajquod 
n eo  non  eftjparalleltim  planum  ducere. 

DATVM  planum  fit  A B ypunUumque  extra  ipfumfit 
Z.perqued  ducendum  fit  planum  plane  AB, parallelum.In 
lano  A B,  ducantur  vtcunqut  due.  reUe.  D B , 

')Ayfie  tangentes  ittDypunffOya  quo  ad  C,  recta^y^ 
'ucatur  D C.  Deinde  in  plano  B C y per  re  as 
~>ByDCyducie,h  agatur  CEyipfi D B,  parallela.  r 
:t  in  plano  ACyper  reilas  D Ay  DCy  du£lo 
uoqueCFyipfi  DAyparallela.Dico  planum  EFy  ^ 

er  rectas  CEyCFyductumyparallelum  ejfe  plano  dato.  AB. 
'.um  enim  dua  reSa  DByDAyfe  tangentes  in  Dyduabus  re- 
tis CEyCFffe  tangentibus  in  Cyexiftentibusque  i»  alio  cum 
Ilis  plano  parallele.  fintyC.  parallela  erunt  plana  A By 
er  ipfas  duQa.f^uod  e fi  propofitum» 

THEOR.  14.  PROPOS/  16. 

S I duo  plana  parallela  plano  quopiam 
bcenturrcommunes  illorum  fe<5doncs  funt 
•arallcla:.. 


*rq.vn 

decimi. 
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decimi, 
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SECENTVR  plana  A B,CD, parallela  plano  EF,pcr  re 
cras  LH.GE.Djco  communes  fectiones  eorum  £ H,  GK, 
cfle  lineas  parallelas  Si  enim  non  fune  para llelz>produ- 
<flz  inier  fe  conuenienr,cum  fint  in  planoEF, 
fecante.Conueniant  igitur  in  pueto  I.aQuia 
^ ergo  tota  recta  HEI, in  vno  eft  plano , nimi- 
rum in  A Bjproductojitem  tota  recta  FGI,  in 
vno  quoqj  eft  plano,  videlicet  in  CD,  produ 
ctojcouenient  etiam  plana  AB,CD,producta 
^ad  I.Qiiod  eftabfurdum,cum  ponantur  paral 
Icia  . Sunt  igitur  rectz  tH , G F , paralld*. 


Quare  /I  duo  plana  parallela  plano  quopiam  lecetur,&c. 
G^od  erat  demonrtranduin. 

S C H O L I y M. 

HOC  theorema  null*  ratione  potejl  eonuerti.  §^uamuit 
enim  communci  fediones  planorum  parallelorum  faHa  ab 


lio  plano  fetante  ftnt  paralleUi  -vt  hic  demonflratum  efl\ 
Non  tamen  omnia  illa  plana  , quorum  communes  feHiones 
fa£i*  ab  alto  plano  fetante  funt  parallela, parallela  fu»t,cu 
fer  duas  Itneas  redas  parallelas  infinita  plana  fojfint  duci 
quorum  duo  tantum  funt  parallela  , alta  vero  in  aliquam, 
partem  produda  tonuentunt. 

POR.ro  ex  hoc  theoremate  colligimus  aliud  fimile  theo- 
remati lo.ltb.i. 

Oy  AE  eidem  plano  parallela5&  inter  fe 
funt  parallela. 

Sl NT  duo  plana  AB,CD,plano  E F,  parallela.  Dico 


AByCD,  parallela  ejfe.  Secentur  enim 
omnia  trsa  plana  plano  G H ,fintqutj 
H communes  eorum  fediones  reda  G I , 
K L , M H.  Secentur  rurfus  alio  plane 
N H,fintque  communes  torum  fsQiones 
reda  NI,  OL,  P H,  hac  tamen  lege,  vt  duo  plana  fecantia 
GH ,N H fi  quoque  mutuo  fecent, quorum  fedie  eommums 


Xb 


^i6.vn  - . . , 

decimi.  P*  reda  HI.Gutia  igitur  parallela  plana  AB,EF,Je- 
^9  vn-  pl^^to  GH,lerunt  communes  fediones  G1,KL, paral 


aecimi.  1*^1^  modo  paralleU  erunt  MH,KL,c  atque  adee  fa 
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rjtlleU  «runt  inter  feGltMH.  Non  niiter  ejlendemusyfn- 
rttllelns  ejfe  N I , P H . ItnqHt  cum  IGy  / N yfe  mutuo 
fungentes  in  l y puralleUfint  rediit  H M i H /*,  fe  tun 
lenttbus  in  H , exiftentibusque  in  nlto  pUno  j ^ erunt 
pUnu  A BjCDyper  ipfat  iuHu  purullelu.  §iuod  eji  pro 
pe/ttnm, 

A L [ T E R.  Sumatur  in  tertio  plano  E F , punUum 
quod  libet  Gyd  quo  in  vtramque  partem  educatur  ad  pla- 
num E F,  Itnea  reila  perf  endicularii  , oc- 
currens plano  AB  y in  pun8o  H y&pUno 
CDyin  punBo  /,  S^oniam  igitur  linea 
H G i reBa  e/l  ad  planum  E F y reBa  quo- 
que erit  ad  planum  AByfibi  parallelum  y 
per  ea  , qua  in  Jicholto  propofitionis  i a^^uius 
lib.demonjlrauimus, Eadem  ratione  GI  > reBa  erit  ad  pla- 
num C D.  §luamobr  em  cum  reBa  Hly  fit  reBa  ad  plana 
AByCDih  parallela  inter  fe  erunt  plana  AByCD.  ^od  efi 
propofitum. 

^OD  fi  duo  plana  fuerint  alteri  plano  parallela,  non 
tamen  inter  fe  , Jed  conuenianty  tunc  idem 
e jfiaunt  planum',  quem  admodum  dug  re- 
Bt,que  alteri  reBe  funt  paralleli , fi con- 
ueniant  y njnam  reBam  confiituunt  li- 
neam y veluti  ad  propflf.  ^o.  lib.  i,  de- 
monBrauimus.Sint  enim  plana  AB  > CD, 
plano  EF, parallela, conueniantque  produ 
Ba  fecundum  reBam  CG.Dico  plana  AB,  CD,  •vnum  pia* 
num  confittuere.  Secet  enim  planum  quodptam  Hfy  omnia 
tria  plana  per  lineas  reBas  HK,LM,MI .^lonia  igitur  pa 
rdllela  funt  plana  AB,EF,  c erunt  (j»  cornmunes  fiBtones 
LMyHK, paralleli  Eadem  ratione  paralleli  er  ut  lM,JiK* 
fpuam  ob  rem  eum  reBi  L AI, I M, paralleli  fint  ipfi  HK,exi 
datque  in  eodem  plano  fecante  conuentant  m Ai}ip 

fa  erunt  in  reBum  continuum  pojtti,per  ea , qui  ad  jo. 
propofilib.\  .oBendimus. Ac  proinde  plana  AB,  CD,  vnum 
planum  excient <1  propterea  quod  reBa  Ll , in  vno  iaeeat 
plano,§)uod  efi  propofitum, 

ITAslX^  plana  , qui  parallela  fint  alteri  plano  , 

Mm  j vel 
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a If.O/» 
decimi. 
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cxa.vn 

decimi. 


d I vn- 
decimi. 
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decimi. 
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vel  inter  fe  parallela  erunt , vel  certe , fi  prodtteta  ccnue* 
niantyVHum  planttm  conficient, 

PORRO  tonuerfum  quo/^ue propofiio.facile  demeitjlrahi- 
miis  hoc  iocoyvidelicct.  . , 

SI  in  planis  parallelis  duo  anguli  /Int*quales,& linea 
una  vmus  anguli  line^  vni  alterius  anguli  parallela:  Eri 
quoque  altera  linea  alteri  linea»  parallela,  Fi  modo  dudtac 
fine  ex  eadem  parte  plani  per  priores  parallelas  duifli.*'- 
A IN  planis  n.  parallelis  fint  anguli 

les  B JCiEDF^fitque  AB^ipfi  D £,  paralie- 
U;  c?»  AC,DF,fint  ad  eafdem  partes  plani 
g per  ADiDE,ducti.Dico  AC^DF ^parallelas 
quoque  ejff.hec  cfi,duHa  recla  AD, planam 
per  AC,  AD,duHum  tranfire  etiam  per  re- 
ctam DF‘,)ta  vt  AC, DF, fint  communes  fe- 
li tones  f ali  e d plano  per  AC,AD,dufio,  in 
planis  parallelis  per  A B,  AC,^  DE,  DF, 
duciis.3  Hinc  enim  efficitur, feciiones  AC, 
DF,  parallelas  ejfe.quod  cfi  propofitum.  Si 
namque  planum  per  AC,  AD,  duHum  non 
Q facit  t»  illis  planis  parallelis  feHiones  AC, 
DF.faciat  felfiones  AC,DC,hque  paralle- 
le erunt.c  r-ntar  angttlus  EDG,angulo  B AC, hoc  efl,angu- 
lo  EDF,eq'^tilit  erit. quod  etl  abjurUum ,cumvnHs  fit  totum, 
alter  pars . 

THEOR.  15.  PROPOS.  17.  , 

S I dua!  recfL^  lincte  parallelis  planis 
fecencur  j In  eafdem  rationes  fecabiin- 
tur. 

RECTAE  linea?  AB,  CD,  ( /iue  cx  paralleli 
in  figura, fiue  non,exirrcnrcs  tamen  in  eodem  plano ; fi- 
ne in  tranfuerfuin  poficx  , in  diuerfis  exillenres  planis) 
fecencur  planis  parallelis  E F,  G H,  IK,in  punctisL 


DigitizecI  by  Go 


LIBER  XI, 


s/n 


(i 


M. 


NT B 

[_ 


MjN,0,P,Q^Cflco  easfecari  pro- 
portionaliter,hoc  eft, Tegmenta  ea 
'rum  inter  dicta  plana  intercepta  ^ 

'eflc  proportionalia , vt  quidem_» ' ^ 

LM,ad  MNjita  cfle  OP,ad  P<^Du 
cantur  enim  rectaj  LO,NQjn  planis  EF,IK,  & coniunga 
|tur  recta  LQ^occurrens  plano  GH,  in  R , puncto, a quo 
ad  puncta  Af,P,rectas  ducantur  R M,RP,in  eodem  plano 
GH,a  Eritq;  triangulii  LNC^in  vno  plano:fimilitcr  trian 
mlum  LOQ^in  vno  plano.  Quoniam  vero  plana  paial 
lela  GH,lK,lecantur  plano  trianguli  LNQJ>  erunt  com- 
munes Tectiones  eorum  MR,NQ^,parallel*.Pari  ratione 
'parallelae  erunt  RP,LO.  c (^lamob  rem  erit  vtLR,  ad 
iRQdta  LM,ad  MNjltem  vt  LR,ad  R^,  ita  OP , ad  P^s 
[Ac  proinde  vt  LM,ad  MN,  ita  Op,  ad  PQi,Si  igitur  duae 
re^ae  lineae  parallelis  planis  feccntur,  &c.  Quod  erat 
dcmonftrandum . 

scffozrvAf. 

§iyODifi  datA  redt  AByCD,/iat  in  vno  eedemque  pla- 
nOieJjicunt  dut,  recta.  RM^RPyvnam  lineam  rectam,  vt  ia 
faperiori  figura  apparet.  Nam  tunc  planum  per  rectas  A B, 
CDyductum  fecabit  tria  plana  parallela  in  punitis  L,0,M, 
R,N,^C^  per  rectas  LO,  qui  inter  fe  parallela 

erunt, puttctumq',R,in  recta  MPicxiiiet,cum  fit  cj*  in  pUno 
per  rectas  AB, CD,ducto(propter  puncta  L,^  i»  eodem  illo 
plano  exiUentia,vt  in  fcholio  prepofiy, huius  Itb.dtximus  ) 

in  plano  GH,atque  adeo  in  MP, communi  eorum  plano 
rum  fectione  ,^are  RM,RP,  vnam  rectam  lineam  Ai  P , 

cfinjiituent,nimirii  communem  fectio~  y/  G f 

nem  planorum  LO^N,GH. 

Sr  uero  dut  recta  AB,CD,no  fint  in 
eode  plano, non  efficient  RM,  RP.vnu 
rectam  lineam,ut  in  hifce  duabus  figu 
ris  apparet : quia  e eum  triangulum 
LO^fit in  uno  plano,  (^triangulum 
LN^inuno  etiam  plano,quod  ab  illo 
diuerfum  tfi,(Si  namque  duo  illa  tria» 

(ula  i»  vno  eodemqi  plano  exiflerent, 
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“ " ejfent  dut  r lBa  ^B,  Ckfj  ikiadi.m  il 

2 plaao  j quod  ex  ipfis  coaftttuirur , quod 
eR  contra  hypotefim. ) erunt  re&a  R Af, 
RPyin  diuerfis  ai  Ut  planis  trianguloruy 
P ac  proinda  vnam  reRmm  na  con&ituetj 
^ a «/ ias  in  vno  ejfent  ftano»qued  e fi  ab* 
^ fur  dum,.  .,'.7'.  4^. 

D EADEM  hac  propcjito  lacum  hahety 
fi  dure  refft  AB  yC  D yin  eodem  plana 
exijlentesynon fint  parallela  , xt  tn  eif 
dem  hifce  duabus  figuris  apparetlfed  tunc  MRP,femper  erit 
vna  linea  refiXyVt  ad  initium  hutus  fcbelq  demonftratutn 
ejlyquando  AByCDyin  vno  plano  ponebantur.Eadem  enim 
demonRratio  hic  adhiberi  pottjl,  ' > 

NON  fecttt  fi  plura  plana  pa  rallela,quam  triuy  raBa$ 
AR.CDyfecetyerunt  earum  partes  proportionales y^  commu 
nesfectiones  medior  ii  planoru  ^ trtdgulorum  LOil,LN§ly 
reflas  lineas  confiituentyfi  reda  AByCDyin  vno  fint  plano  y 
non  redas  autem, fi  no»  fint  i»  vno  plano ; quemadmodum 
derectis  MRyRPy  didum  efl.  • w ? 

EX  demonfirationt  porro  perfpicuu  eftyfi  quotlibet linea 
invno  plano  exidentes  fecentur  quoiuis  Itnets  parallelisfig 
menta  illarum  lineari  inter  parallelas  ejfe  proportionalia. 
Sint  enim  dua  reda  A B,  CD,  in pofirema  figura  quomodo*' 
cunque  in  vno  plano  difpofitay  qua  fecentur  tr  thus  paralie** 
lis  LOy  RPM  y ( Literaenim  Py  nunc  ad interfedionem  re 
darum  CDyRMy  pertineat. )^N. Dico  fegment^  L My  MNj 
eandem  proportionem  habere^quam  fegnienta  OP>  P^/n»- 
da  n,  reda  L^y  b erit  vi  Lii,  ad  tta  tam  OPyad  P^y 
ob  triangulum  LO  quam  L M'>  ngi  M Nyob  triangulum 
LN§l_»Igitur  erityVt  OPyud  P^yita  LMy  ad  M 7^  Eadem* 
que  rntio  eft  de  plurihus,Vt  autem  rade  dtmenftratio  preee- 
datin  quibusuts  duabus  redis  , ducenda  efl  reda  a primo 
puncto  fedionis  vnius  reda  advltimum  fedionis  punftum 
alterius,! ta  videt  m duabus  .A  B,  CDy  dudam  ejfe  redam 
ax  Ly  primo  pundo  reda  AByad  ^vltimum  pundum  reda 
CD.l  demque  Jeruatum  e fi  i»  figuris  huius  propof.  1 7* 
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S I re(5t‘a  linea  plano  cuipiam  ad  /edos 
fit  angulosiEt  omniajqujf  per  ipfam,  plana 

eidem  plano  ad  redos  angulos  erunt. 

SIT  recta  AB, ad  planum  CD,recca.Dico  omnia  pia 
na  per  rectam  AB,  ducta  , efle  recta  a.d  idem  planii  CD‘ 
Ductum  enim  fit  per  AB, pla»um£F,  l A -e- 

fecans  planum  CD,  perrectam  linea  C 
iTG.  Sumpto  deinde  puncto,  H,vtcun-  ^ 
que  in  recta  F G,  a ducatur  in  plano 

1 1 Fjipfi  A B,  parallela  HI.  Quonia  igi-  ^ ■ ^ 

tur  AB,IH,parallelaE  func,&  AB, poni 
tur  recta  ad  planum  CDjb  erit  quoque  IH  • ad  idc  planu 
Cp,recta;ac  proinde  per  defin.j.huius  lib.ad  comunern 
fectionem  FG,perpendicularis.Hadem  ratione  omnes  li 
near,qux  in  plano  EF,ipfi  aB,  ducemur  parallelae , erunt 
ad  planum  CD,  reflx  j ac  proinde  per  defin.j.  huius  lib. 
I ad  communem  fcdionem  FG,pcrpendicularcs.Qiiare_-> 
! redlum  erit  planum  EF,ad  planum'CD,perdefin.4.huius 
libri.Similique  argumento  oflendentur  omnia  alia  plana 
perre<5)-am  Ali,dudla,ad  planum  CD,efl*e  redia.  Si 
redia  linea  planocuipiam  ad  redlos  fit  angulos, &c.Quod 
erat  deinonlhandum  .•  > 

S C H 0 L l V M,' 

J?  X his  Aliud  boc  theoremA  lucebit  dementit  At» , Vid*- 
litet . 

D V O plana  ad  idem  planum  reda,  in 
quo  faciant  communes  fediones  paralle- 
las, parallela  fumrErduofum  planorum  pa 
rallelorum , fi  vnum  cuipiam  plano  adre- 
dos  fit  angulos,  erit  & alterum  ad'idem  re- 
durn . 

SINT  pUna  AB^  CDy  Ad plAnum  EF,retlAifaciinfiA 
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l/iffit9tt  GH\IKifnr(iUclas.Dito  cm  farslltla  tjfe.  In  pUnt^ 

' tnim  EFfducntur  nd  GH^ptrptn^ 

di  cui  aris  LM,<jut  ex  defin.s^Thu 
ius  lib.ad  planum  AByre& a erir, 
a tademqut  perptadieularis  trit 
ad  I K i ac  propserea  tx  dejia.  4. 
huius  Itb.  ad  planu  quoque  C D, 
reUaerit.  ^ia  ignur  L M,ad 
•vtrumqut  planum  CD  , re~ 
Ha  ejly  b ipfa  parallela  erunt . 

5 £ D iam  parallela  /implana  ABy  CD;  fitque  ABy  re- 
Hum  ad  planum  EF.Dico  & CD,  reHum  ejfe  ad  tdem  pla- 
num EF.Stiit  enim  communes  ftHipnes  plani  EFy^ plani- 
rum  AByCDyreHa  GH,  /iCj  c qua  parallela  erunt . DuHa 
quoque  in  plano  EFy  ad  redam  G H y linea  perpendiculari 
LM-ytrit  hac,ex  de/in.q. huius  lib.ad  AByplanum  reSa.lgi- 
tur  txfcholio propof.i^.huius  lib. eadem  LMyad planu  CDy 
reda  quoque  erit.d  e^uare  planum  EFyper  redam  LMydu- 
dum  ad  planum  CD,erit  redum ; ideoque  vitij/im  planum 
GDyad  planum  EFycrit  quoque  redii . ^uod  eff  propojitd. 

'HlliC  etiam  problema  hoc  abfoluetar , 

PER  redlam  in  plano  quouis  datam  pla- 
num duccrc^quod  ad  ipfum  planu  fit  redu. 

SIT  data  recta  F G,  in  plano  C D yVt  in  figura  huius 
Ipropofioporteatque  per  FGy  planum- Uucerey  quod  ad  planU 
CDytectumfit.Ex  quouis  pundo  Byreda  FG,  c erigatur  ad 
planum  CDyperpendieuUris  BAy& per  rectas  AByFGypla 
num  ducatur  EF.lquod  ad  planum  CDyrtdum  ertt,§lHod 
eSl  propofitum. 

THEOR.  17.  PROPOS.  19. 

SI  duo  plana  fe  mutuo  fecantia , plano 
cuidam  ad  rc(5los  fint  angulos,  communis 
etiam  iliorum  Tectio  ad  rectos  eidem  plano 
angulos  erit. 
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SINT  duo  plana  Ali,  CD,  fe  mutuo  fecantia  per  li- 
neam rectam  I- F,  ad  planum  G H,  recta  . Dico  commu- 
nem illorum  fectionem  F F , re- 
leram qiioque  effe  ad  idem  planum  C. 

|GH.  Autenim  EF,  adUF,  DF,  com-^  -q 

[niurnes  Tectiones  planoru  AH , CD, 

Icum  plano  GH,  recta  ell , aut  non.  k hSiIIZISl- 
Si  recta  cft  EF,ad  BF,DF,  a recta__»  ^ ^ 

quoque  erit  ad  planum  GH  , quod  peripfas  ducitur . Si 
ivero  EF, concedatur  recta  ad  alteram  rectarum  BF,  DFf 
tantum j /it  ea  recta  ad  BF.  Quoniam  igitur  planum  AB» 
ad  planum  GH, ponitur  rectuj  erit  EF,  qu®  in  plano  AB, 
ad  BF, communem  pius  fectionem  cum  plano  GH, duci- 
tur perpendicularis,ad  planum'  GH,recta,ex  4.dejfin.hu-  , 
ms  lib.  Idem  concludes , fi  E F,  concedatur  recta  adDF. 

Erit  enim  & tunc  E F,  ad  planum  G;H,  recta  ex  delin.  4* 
huius  lib.cum  perpendicularis  ponatur  ad  DF,  commu- 
nem fectionem  plani  CD, cum  plano  GH,ducaturque^ 
in  plano  C D,  ad  planum  GH,recto . Si  denique  E F , ad 
neutram  BF,DF,e/re  credatur  recta;  l>  ducatur  ex  F,in_j  bj 
; plano  AB, ad  BF,com manem  eius  fectionem  cum  plano 
GH,perpendfcularis  Fljitem  in  plano  CD,ad  DF, com- 
munem eius  fectionem  cum  plano  GH,  perpendicularis 
F/c.  Quoniam  igitur  planum  AB,  rectum  ponitur  ad  pla- 
num GH,  erit  quoque  perpendicularis  I F,  quae  in  plano 
AB,  ad  I3F,  communem  cius  /ectionem  cum  plano  GH, 
ducitur, recta  ad  planum  GH,ex  4,defin.  huius  lib.  Eade 
ratione  erit  KF,ad  idern  planum  G’H,  recta ; Ac  proinde 
a puncto  F , ad  planum  G H , du®  perpendiculares  funt 
excitat®. Quod  fieri  non  po/Te  fupra  «^denionftratum  eft»  « t f 
Quare  EF,recta  erit  ad  planum  GH . Si  duo  igitur  plana  det 
fe  mutuo  fecantia  plano  cuidam  ad  rectos  fint  angulos, 
&c.Quod  erat  demonilrandum . 

THEOR.  i8.  PROPOS.  20. 

SI  fblidus  angulus  tribus  angulis  pla- 
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nis  contineatur : Ex  his  dud  ' quilibet  vt  vq 
aflumpti tertio  funt maiores  . . - -Ja 

CONTI  NEATVR  angulus  folidus ad A»tribas 
angulis  planis  BAC.CADjDAB  Dico  quoslibec  duos  re 
liquo  efle  maiores. Si  enim  omnes  tres  nnc  aequales ,per- 
fpicuum  ell,  quofuis  duos  maiores  efle  reliquo : Si  vero 
duo  tantum  flnt  *qua!es,&  tertius  vtrouis  minor,  coflat 
quoq;  quoslibet  duos  reliquo  maiores  cfTe . Q(Ffi  vnuSj 
videlicet  b AC, fit  maximus,rc liqui  aut  flue  arquales,  flue 
in*quales,manifcflu  etia  eft, quemlibet  horum  cu  maxi« 
mo  illo  B AC, reliquo  efle  maiorem.  Dico  iam  hoc  angu 
Io  maximo  B A C , maiores  quoque  efle  angulos  duos 
BADjDAC.In  plano.n.per  AB,  AC,  ducto  » hat,  angulus 
BAE;anguIoBAD,  atqualisi  &re- 
dla  AE, aequalis  redae.  AD.  Deinde 
in  eodem  plano  per  E , extendatur 
reda  BC,fecans  redas  AB,  AC,  in 
B,&  Cjconiunganturque  red^  BD, 
DC.Quoniam  igitur  latera  AD,AB,triaDguliBAD,aequa 
lia  funt  lateribus  AE.aB,  trianguli  B AE  j & anguli  quo- 
que ipfls  contentijper  conftructionem, aquales  ,•  a eriup 
bafes  BD,BE,arquales.b  Quia  vero  latera  DB,DC,  maio 
ra  funt  latere  bCjli  demamur  asquales  redas  BD.BE,  re- 
linquetur reda  CD,maior  quam  C E . Cum  igitur  latera 
AD,  AC, trianguli  DAC, aequalia  flnt  lateribus  AB  , AC, 
trianguli  E ACi&  bafls  CD,maior  bafc  CE  j ^ erit  angu- 
lus C AD, angulo  cAE,  maior . Additis  ergo  aequalibus 
angulis  BAD,BAE,eriint  duo  anguli  C AD,  BAD,  maio- 
res duobus  angulis  CAE,BAE,hoc  efl,toto  anguloBAC, 
qui  maximusomnium  ponebatur.  Ac  proinde  duo  quilil 
bet  multo  maiores  erunt  reliquo  non  maximo.Quocirca] 
fl  folidus  angulus  tribus  angulis  planis  contineatwi  &c. 
Quod  erat  oftendcndum . 

THEOR.  19.  PROPOS.  21. 
OMNIS  foEdu5  angulus  fub  minori- 
bus. 
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|bus  5 quam  quatuor  redis  angulis  planis 
continetur. 

SIT  angulus  Iblidus  A;Contentus  tribus  planis  angu- 
lis BAC,CAI>,D  AB.  Dico  hos  tres  angulos  minores  efle 
cuatuor  rectis  Duftis  enim  redlis  BC,CD,DB,erunc  c6-^| 

Itituri  tres  anguli  folidi  B,C,D,quorum__»  U 
; quilibet  fub  tribus  angulis  planis  contine 
Itur, nempe  B,fub  CBa,ABD,DBC.  AtC, 

jfub  BCA.ACD,DCB:D,  vero  fub  CD  A,  

I ADB,  BDC.  a Quoniam  vero  duo  an^U  B ^ 

CB  A,  ABD, maiores  sut  angulo  CBDifimiliterq;  duot  an, -ii 
guli  B C A,  A C D,  maiores  angulo  BCD;  & duo  anguli  ywii»#.; 
CD  A,  ADB, maiores  angulo  CDB;  erut  fex  anguli  CBA, 
ABD,BCA,ACD,CDA,ADB,tribus  angulisCBD,BCD, 
CpB,maiores.  bHi  autem  tres  tequales  funt  duobus  re- 
Ais.Illi  ergo  fex  duobus  rectis  erunt  maiores.  Cum  igi- 
tur fex  illi , vna  cum  tribus  ad*A  , xquales  fint  fex  re^is., 
propter  triangula  tria  BAC,G  A D,  DAB  , (efuntenim* 
anguli  cuiuslibet  trianguli  duobus  redlis  aequales.)  fi  aii 
feratur  fex  illi  duobus  redis  maiores, relinquemur  tres  j 
ad  A,fblidu  angulum  confiituences,quatuor  redis  mino 
res.Omnis  ergo  folidus  angulus,  &c.  Quod  erat  demon 
flrandum. 

SCHOLIVM. 

§}VONt  AM  htc  etemonjlratto  ab  wterpretibHS  accem'^ 
modatur  foli  illi  afjgulo  foliUoy  quem  tres  plani  aQguti  con 
Rituunt  I idcirco  nos  eam  ad  omnes  angulos  [otidos  exten- 
demus hoc  modo . 

SIT  angulus  folidus  quicunque  coneentus  quetcunqucji 
angulis  planis . Dico  omnes  tllos  effe  quatuor  re£tis  quoque 
minores.  Nam /t  omnibus  angulis  planis  reiia  fubienddiur 
ordine  tn  eodem 
plano  exifltntes  j 
conflituetur  pyra 
mis,  cuius  vertex 
datus  angulus  fo. 

lidusytot  laterum, angulcfrumvCifab  quot  angulis  planis  fo* 

Iulus 
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yTv  KT — -y<  'Udus  anguLui 

^7\  jT  I \ copreJfcnditur ; 

/ \ — ■ / \ prcindt  /«• 

/ \ \/^\/ ' ' \/  \/  Udtm  triangH- 

^ '*  ^ ^ ^ Iu  pyramidtm 

am  hient  , Vnde  ewnes  anguli  horum  triangulorum  <t 
( a cum  anguli  cuiuslibet  trianguli  duobus  fint  reclis 
aquaUs)  bis  tot  reUis  erunt  aquales  ^ quot  angulos  con~ 
tinetpajis'.  Sed.omnes  anguUbqfis.aquales  funt  quoque  bis 
tot  reUiSfdemptis  quatuoYy  per  euy  qua  ad  } z.propof,  i.  Itb. 
demonflrauimus  ex  froclo.  Igitur  omnes  anguli  diclorum 
triangulorum  fuperabunt  omnes  angulos  bafisy  quatuor  ro- 
dis . iduare  cum  omnes  anguli  horum  triangulorum  prope 
'hafin  maiores  fint  angulis  bafis\  ( proptereuyquod  prope  ba- 
fin  confiituaHtur  anguli  folidi,  quorum  quiUbet  tribus  pla^ 
nis  angulis  eorstinetur  > b ^ horum  quilibet  duo  relujuoy 
nempe  eo , qui  in  bafiyfint  maiores  ) fuperabunt  omnes  an- 
guh horum- triangulorum  angulos  eorundom  prope  bafiuy 
minoribus  quam  quatuor  reffis.Cum  ergo  omnes  anguli  om 
nium  triangnlcrum  fitperent  illos  eorundem , qui  prope  ba- 
fin, angulis  foltdum  angulum  conftitut  nt/bus ierunt  angu- 
tr^quPUKgulum  foltdum  componunt , quatuor  rectis  mino- 
re s.^uod  e ii  propefitum. 

VERVM  vt  res  melius  percipiatur,  fit 
Y gtatin  exempli  angulus  folidus  ^,conten- 

V tus  quinque  angulis  planis  BAC  ,CAD 

D AE,EAF yF A Byqutbus  fubtendantur  er 
^ dine  reda  BCyCD,DEyEFyFByin  xinoyco 
demque  plane  > in  eo  videlicet , qtiod  rcctas  ABy  'ACyADi 
AEyAFyfecat  in  punctis  By  C,  2>,  E,  Fi  itavt  condituatur 
pyramis- pentagonayhabens  videitect  bafin  pentagonamy  ^ 
in  ambitu  quinque  triangulaytet  videlicetyquot  anguli  pU 
ni  componunt  angulum  foltdum  A.c  Quia  vero  omnes  an- 
gftli  quinque  triangulorum  BACyCADyDAEyEAFyFAS, 
'aquales  funp  decem  redis Anguli  autem  quinque  bafis 
BQpEFyqquales  fusu  fex  redis  y nempe  decem  minus  qua- 
tuor ‘y  fuperabunt  anguli  triangulorum  angulos  kafisy  qua- 
tuor redis Cum  igitur  decem  anguli  ttmngulorum  preptj 


L 1 B E R 


559 


bs/in  mniorts  fint  Mngulis  bafit  j ( Cum  nim*uKgulus  foli~ 
dus  Bytribus  planis  angulis  AECyAEF^CEty  eonsintasuri 
2 erunt  duo  CBAyABVyqui  funt  in  triangulis^maiores  an~ 
gulo  CBFf  qui  efisn  baji : Fadtmqut  ratione  maiores  erunt 
reliqui  anguli  triangulorum  prope  hafin  , reliquis  angulii 
in  hafi.)  Maiores  erunt  anguli  triangulorum  iuxta  hafin, 
fex  rectis.Reliqui  igitur  quinque  angulum  /olidum  AiCon~ 
(Utuentes,minores  erunt' quatuor  rectis  i quandoquidem  hi 
cum  illis  aquales  funt  decem  rectis,vt  dictum  eli . Eadem 
demonfiratio  adhtbeda  efl  in  alijs  omnibus  angulis  /olidis, 

THEOR.  20.  PROPOS.  31. 

• ^ 

I 

S I fuerint  tres  anguli  plani  5 quoram-j 
duo  vt  libet  afTumpti  reliquo  fint  maiores;^ 
comprehendant  autem  ipfos  recfix  linece  ae- 
qualesrfi.eri  poteft,vt  ex  lineis  a?quales  illas 
redas  connedentibus  triangulum  cong- 
ruatur. 

• t r r • 

_ ’ . ti  r • 

*t  a ^ ♦ 

SINT  tres  anguli  plani  AjB,  C,  contenti  recti/  «qua- 
libus AD,AEjBF,BGjCH>CI,hac  tame  lege,vt  duoqut- 
libet  reliquo  fint  maiores.Dico  ex  tribus  rectis  DE,  FG, 
HI,quie  rectas  illas  aequales  connectunt,rriangulum  pofl 
fe  conftituijhoc  cft,trium  rectarum  DE,FG,  HI,  quasli-' 
bet  duas  reliqua  efie  maiores.Nam  hoc  pofito,  b ex  ipfis 
triangulum  facile  conficietur.  Quod  enim  duae  Dfi,  FG,[ 
maiores  fint.quam  HI, 
ita  oftendetur.c  Fiat  an 
gulus  DAK  , angulo  B, 

«qualis,  cadatqj  primu 
AK, ad  partes  AD,itavt 
fiat  totus  quidam  angu 
Ius  £ A K,  ex  duobus 

— ^ — ; __ 
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EAD,  DAK , coropofitus 
A ' ^ quod  quidem  continget, 

/ \ / \ 9“2do  duo  anguli  DAE, 

V-^  L A Z A & B , duobus  rectis  funt 

X>  E F G ii  1 minores.Ponamr  AK,ip* 

fi  AD, aequalis, connectanturque  rectae  KD,KE.Quoniam 
igitur  latera  AK,  AD, trianguli  AK-D,  arqualia  funt  lateri- 
bus BFjBGjtriaguli  BFGj  & anguli  iplis  contenti  DAK, 
& B,aequales5»^ erunt  & bafcs  KD,  FG,  aequales  . Rurfus 
quia  latera  AK, , AE,  trianguli  AKE,  aequalia  fune  lateri- 
bus CH,CIj& angulus  E AK,maior  angulo  C;  propterea 
quod  duo  anguli  DA  E,  & B , maiores  ponuntur  angulo 
C;b  erit  & bafis  EK,  liiaior  bafe  HI ; t Sunt  autem  tectae 
£D,  DK,  maiores  recta  E K . Igitur  multo  maiores  erunt 
ED-,DJi,quam  HI  Cum  ergo  DK,  ollenfa  fit  aequalis  re- 
ctae I^Gjerunt  quoque  bE,FG,  maiores  quam  HI  /Quod 
eft  propofirum . - ■ 

-CADAT  deinde  a K > irvrcctum  & continuu  ipfi  AEj 
quod  quidem  accidet, qiiadb  duo  anguli  D AE^&  B,duo- 
bns  r^dtis  funt  aequales.Ponaturque  AK,ipfi  Af),arqualis 

'jurfum  ,&  cpnnectatur  recta 
KD.d  Erit, igitur,  vt  prius,  KDj 
ipfi  FG, aequalis. cQufiriiam  ve^ 
ro  rectae  ED,DK, maiores  funt 
recta  KEi&  KH, aequalis  eft  re- 
ctis CH,  Cl,ex  bvpothcfi,& 
i conftructione;erunt  qu'oque_» 

ED,DJC,maiores  duabus  CH  ^ C I:  f Hae  autem  maiores 
lunr,quam  Hl.Igitur  multo  maiores  erunt  ED*:D.K,  qua 
iHI.Cum  ergo  DK,oftenfa  fit  xqualis  ipfi  FGjeiunt  quo- 
que DE,FG,maiores  quam  HL.  Quodeft  propofitiun. 
cadat  poftremo  AK,ad  partes  AE,  ita  vt  nec^agu 
■fC  > , Ius  totus  componatur  ex  angu 

lis  £ A D , D A K,  nec  recta  fit 
E A Kj  quod  demum  eucniet, 
quando  duo  anguli  DA£,  & B, 
duobus  rectis  lunt  maiores. Po 
natuiquc  rurfum  AK,  ipfi  AD; 

zqualis> 


J uy  Cioogie 
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«qualis,  & ducantur  redae  KD, 

KE.“  Erit  imtur,vt  prius, i^D,ip 
/i FG, «qualis,  b^oniam  vero 
duae  DE,DK,  maiores  funt  dua- 
bus AE,AK,&  aE,A/C, «quales 
duabus  CH,CI>ex  hyporbefi  & 
c6ftrudione;erur  quoqj  DE, DK, maiores 
autem  maiores  funt,  quam  HI.  Igitur  multo  erunt  maio- 
res D£,DK,  qua  HI.  Cu  ergo  D k,  oftenfa  Iit  «qualis  ipli 
FGjcrunt  quoque  D £,  F G,  maiqfes  quam  HI.  quod  eft 
propolitum. Eodem  modo  concludemus  DE,  HI , maio- 
res efTe,quam  FG, fi  angulus  Dak,  angulo  C,  fiat  a:qua- 
lis  il  tem  FG,HI,maiores,  auam  DE,  fi  angulo  C,  ad  F B, 
;confticuatur  angulus  ae aualis , &c.  d Quare  ex  tribus  re- 
dis DE, FG, HI, triangulum  conllitui  pored.Si  igitur  fue 
rinttres  anguli  plani^&c.Quod  eratdemonftrandum. 

Si  trqs  qqguli  A,£,C,func  aequalfis;  « erunt 
quoque  bafes  De,FG,HI,  arquales;  Ac  proinde  quarlibet 
latiae  reliqua  maiores . Si  vero  duo  tantum  anguli  funt  *- 
qwlcs,  BcteixiusuuoQ^sfc-  . B 

runt  quoque  duz' illorum  ba 
fes  zquales , g & bafis  tertij 
I vtraque  minonQ^re  nirfiis 
<juzlibet  duz  maiores  erunt 
reliqua.Quod  fi  unos  corum,ncmpe  A, fit  maximus,  fiuc 
reliqui  B,&  C^fim  interfc  zqnaies,fiueinzqualesih  erit; 
quoque  bafis  D£,omniain  maxima.Quare  D£vFG,maio 
res  erunt  quam  Hliltem  Dfi.HI.maioros,  quam  FG.  Di+ 
co  iam  & redas  FG, Hi,  maiores  efle  DE  « i Fiat*o» 
angulus  DA  K, «qualis  angulo  B,  ponaturqj  AK,  ipfi  AD, 
«qualis. Cadet  ergo  pundu  K, infra  D£>  propterea  quodi 
per  punda  D,K,E,tranfit  circumferentia  circuli  ex  A,  ad 
interuallum  AD,  deferipta, ob  «qualitate  redarum  AD 
A K.AE.Conncdantur  deinde  redz  DK,KE.  Quoniam__» 
igitur  duo  anguli  B,&  C,maiores  ponutur  angulo  DAE; 
& B,«qualis  ell  angulo  DAK , per  conftrudionem  ; erit 
angulus  C, maior  reliquo  angulo  K A E.  Et  quia  latera_< 
AD,  A K, trianguli  A D K,  «qualia  funt  lateribus  BF,BG,| 

- 1 


* ^.pri. 
pri. 


cit.pri. 


hz.pn 


c ^.pri. 


* 4.  pri. 


Nn 


rnan- 


by  Google 


t ^ 

c ip.pri 


xiiCC 


*■  * 

■ ■v\“  ' 


• •< . .i. 


\dz2.vn 

tdSfiifM, 


$6i 


El^CLID.  GEOM. 


trianguli  BFGj  & anguli  ip^ 
fis  contenti  DAK,  & B, aequa 
lesH  erit  bafis  Dic , bafi  FG, 
aequalis . RTurfus  quia  latera 
CH,CI,triaguli  CHI,*qua 
lia  funt  lacerius  A -K  > A £ 
t/ianguli  AKEfS^^ngulus  C,oftenfus  maior  angulo  KAEj 
*>  erit  Sebalis  HI, maior  bafe  KC. Quare  cum  DK,oftenfa 
/It  aequ:tlisipfi  FG.erunt  FG, HI, maiores  quam  DK  >KE: 
c Sed  DK',KH,mai<?res  funt,quam  DK.  Igitur  mulco  maio 
res  erunt  FGjHl,  quam  DE.  Quod  eft  propo/itum. 

■ . PR  QBL.  3.  PROPOS.  23.  :: 

' E X tribus-  angulis  planis , quorum  dup| 
quoniodocunque  afTumpti  reliquo  funt  ma 
iores,  fplidumangulum  conftituerc.  Opoiir 
tet  autcrn  illos  tres  angulos  qu^or  redisj 
minores efle . , 

iSINT  tres  anguli  A,B^C,quaniorreftis  minores,  hac 
condicione, vc  quilibet  diio  /inc  maiores  reliquo . Opor- 
tet iam  ex  tribus  angulis  A,B,C,  anguluth  folidum  cdnfi 
cere,qui  nimirum  contineatur' tribus  angulis  planis,qut 
di^  tribus  angulis  /Iht  zquales.Ponantur  fex  lineae  an- 
gulos didlos  coinprehendentes>nempe  AD,ae,  BF,  BG, 
CH,CI,aEqualesjfubtcndanturquc  bafes  DE,FG,HI.dFic 

' ■ ' ' - ri  ergopoc»  vel 

cx  De  , FG,  HI<! 
triagulil  coftitua 
tur.Coftituatur 
cx  ip/is  igitur  tri 
angulu  KLMj/it- 
que  latus  KL,re- 
^ae  D ■£  } latus 
LM , redsE  F Gj 
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^ latus  KM,re^*  H I , «quale,  e Defcribatur  cir- 
•a  triangulum  KLM, 'circulus , cuius  centrum  N , a quo 
lucanturrcdsE  NK,  NL,  N M . E ntque- qualibet  re^a- 
uiti  angulos  planos  comprehendentium , nempe  AD, 
A E , &c/  maior  qualibet  dudtarum  ex  centro  N.  Quod 
ira  oftendetur . Cadat  primo  centrum  N,  intra  triaugu*» 
Ium  K L M ) quod  quidem  fiet  i quando  triargulum  eil 
oxvgonium,vt  ex  coroll- propof.  5.1ib. 4*  conflat.  Si 
igitur  AD,  AEvmaiores  non  ciedaijtur,  quam  NK‘,NL , 
erunt-  uel- «quales , vel  minores  . Sint  ergo  aequales . 
(■^loriiam  igitur  latera  AD , A E,  trianguli  ADE , aequa- 
lia Tunt  lateribus  ^^iC,7'^L,tria^guli/^^:  I.  ;&bafifD  B, 
bafi  XL,«qualis:b  erit  angulus  A,  angulo  K N L,  «qua-j 
lis.  Eodem  argumento  erit  Sngulus  B,  angulo  LivMi  & 
angulus  C,an^lo  MNX,acquaiis . Cum  igitur  tres  an- 
guli circa  AT,a;quales  fint  quatuor  redis  ex  coroll  pro- 
pof. is.libi.  erunt  quoque  tres  anguli  A,  BvCyquacuqr 
redis  aequales.  Quod  eftabfurdum.ponunturenim  qua» 
tuorVectis  minkires . A^on  igitur  «quales  funt  A DjiA  E^J 
ipfis  NKy  Dico  quod  neque  minores  . Si  enim 
nores  fint  A u,  A E,  quam  N K , N L,  abfeindantur  H ^ 
NP,  ipfis  AD,  Ae,  «quales,  ducaturque  reda  OlV^oi-. 
niam  igitur  efl  vt  NK , ad  NO,  ira  NL , ad  N P , cum  & 
antecedentia  inter  fe,  & confequentia  fint  inter^fu  «- 
qualia  i erunt  latera  NK , N L , trianguli  N K L 
proportionaliter ; c ac  proinde  O P , ipf?  K L , pq^rallHa! 
;erie.  d ^are  anguli  nOP,  NPO  , angulis  NA'L,  N L K,; 
[«quales  erunt , & triangulum  O P , triangulo  K L.| 
«quiangulum  . e Igitur  erit' vt  N X,  ad  K L , ita  N*  O , ad. 
Op.Eft  autem  NK,  maior  quam  NO . f Igitur  & XL,hoq 
eft,  DE,qux  «qualis efl  ipfl  KL,  maior  erit,  quam  OIV 
Quocirca  cum  latera  AD,AE,trianguli  ADE,/int«qua-i 
lia  lateribus  NO,NP»trianguIi  NOp,&  bafisDF,  maipr 
bafe  OP,g  erit  & angulus  A,maiof  angulo  ONP.  Eadem 
ratione  angulus  A,  angulo  LNMj&  angulus  C , anguloi 
MNK, maior  effe  oftendetur.  Ci»  igitur  tres  anguli  ad  nJ 
quatuor finr rectis  «quales,ex  coroll. prop.i  ^Jib.i. erue 
tres  anguli  A,B,C, maiores  quatuor  redis.^cf  eft  abfur- 
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dum. ponuntur  enim  quatuor  redHs  minores . Non  igitur 
minores  fune  AD,AE,quam  NK,NI-ifed  neque  aequales. 
Igitur  maiores . 

CADAT  deinde  centrum  N, in  latus  LMiquod  tum_» 
continget.quando  triangulum  KLM, angulum  L/CM,  ha- 
buerit red:um,vt  cx  eodem  coroll.propof.  5.1ib.4*  mani- 
feftum  eft . Si  igitur  AD,  AE,  dicantur  elTe  aequales  ipfis 

NKjNLjerOcquo- 
A n . V ^ que  BF>BG,*qua 

les  eifde  NiT,NL. 
Cum  ergo  NJ:,ar- 
qualis  ficipfi  NM; 
arquales  erue  BF, 
BG,  redae  LM;Po 
/ita  aute  fuit  LM, 
aequalis  ip/i  F G . 
Igitur  BFjBG, aequales  quoque  funt  reda:  FG.»  Sunt  aute 
& maiores  BF.BG,quam  FG.Quod  cll  abfurdum.Non — » 
igitur  aequales  fune  AD,AE,ipiis  NiC,  NL.  Quod  fi  AD, 
A£,minores  credantur, quam  NK,NLjerunt  quoque  BF, 
BG, minores  quam  NK,NL.Cum  ergo  NK,  aequalis  fit  f|p 
fi  NM;minores  erunt  BF,BG,quam  reda  LM.-polita  aute 
fuit  LM.ipfi  FG»aequalis.Igitur  BF,  BG,  minores  quoque 
funt  reda  FG.  Quod  ell  abfurdum  , b cum  fint  maiores 
Non  ergo  minores  funt  AD,AE,  quam  NK,  NL  j fed  ne- 
que aequales: Igitur  maiores . 

C AD  AT 
pofiremo  ce 
trum  N , ex 
rra  triangulu 
KLM,  infra_j 
latus  LM,q<? 
demum -acci 
det , quando 
angulus  L K 
M,  fuerit  ob- 

jp  ci  tufus  , vt  ex 

coroll.dido  propof.?.lib.4. liquet. Si  igitur  dicantur  AD, 
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AEycfte  aequales  ipfis  NK,  NLj  cum  &bafis  DE,ba^  JCL, 
ponatur  aequalisja  erit  angulus  A angulb  JCNL,  aequalis. 
Eade  ratione  angulus  C, angulo  KNM, aequalis  erit.Qya- 
re  totus  angulus  LNM, angulis  A,&  C,aequalis  erit.  Sed 
hi  duo  maiores  funt  ex  hyporhefi, angulo  B.Igitur&an- 
gulus  LNM, angulo  B,erit  maior.Rurfus  quia  latera  NL, 
NM, trianguli  NLM, aequalia  funt  lateribus  Bf,BG,  trian 
guli  BFG,  & bafis  L M , baf  FG , aequalisj  b erit  angulus 
LNM,angulo  B,rqualis.-  Sed  & maiorem  oftei?dimus  cf- 
fe.Quod  eft  abfUrdum.Nb  igitur  aequales  funt  AD,  AE, 
ipfisNK,  NL.  Quod  fi  AD,AE, credantur efie  minores, 
quam  N/C,NLjfiabfcindantur  nOjNP,  ipfis  AD,  AE,  ae- 
quales,8c  ducatur  rebla  OPjdemonftrabitur,vt  in  primo 
cafu,angulus  A, maior  angulo  ONP;&:  eadem  ratione_j 
angulus  C, maior  angulo  KNM.c  Fiat  angulus  ONQ, an- 
gulo Aj$c  angulus  ONR,angulo  C,aequalis,  ponancurq; 
NQ^NR, aequales  ipfis  AD,  AE,  &connectanturOC^ 
ORj  cadetque  OQ^^infra  OP , propterca  quod  per  pun- 
di  0,P,Q^tranfit  circumferentia  circuli  ex  N,  adinter- 
uallum  NOjdefcnpta.cumarquales  fine  redae  NO , NP, 
NQjl  Quare  cu  angulus  PON,  aequalis  fit  angulo  1 KN, 
externus  interno;  erit  angulus  (^ON  , minor  angulo 
L K N.  Eadem  ratione  oftendetur  angulus  NOR, minor 
angulo  NiCM,fi  ducatur  OS, parallela  ipfi  KM . Cadetn. 
fimiliter  OR,infra  OS.Igitur  totus  angulus  L K M , toto 
angulo  QOR,maior  erit- Quoniam  vero  latera  nO,NQ. 
trianguli  NOQ.xqualia  funt  lateribus  AD,A£,trianguli 
AD£;Efi  autem  &: angulus  ONQ,angulo  A,»qualis,pcr 
conftrudionem;«critOQj^ipfi  Df.hoc  eft,ipfi  KLjxqua-’ 
lis.Eodem  modo  erit  OR,ipfi  KM,xqualis.Connexa  iam 
reda  QR,cum  latera  XL,KM, trianguli  LKM  ,arqualia__» 
fint  lateribus  OQ,OR,trianguli  OQR,-&  angulus  LicM, 
maior  angulo  QpR,vt  ofiendimus.- ferit  bafis  L M , hoc 
eft,FG,maior  bale  QR . Quoniam  igitur  latera  BF , £G, , 
trianguli  BFG,»qualia  (unt  latenbus  NQi^R,  trianguli  i 
NQR;&  bafis  FG,maior4>afe  QR;  g erit  angulus  B,  ma- 
ior angulo  QNR.Rurrus  quia  angulus  ONQ,  angulo  A; ' 
& an^us  ONR,angulo  C,fadus  efi  aequalis, erit  angu- 1 
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Ius  rotus 
T4  R,  duobus 
A,&  C,ae(iU2 
lis:  Sed  A,  &■ 
C , maiores 
ponuntur  an 
gulo  B.  Jgi- 
cur  &r  angu- 
lus QNR,ma 
ior  encangu 
lo  B ^odeft 

abfurdum,cum  B,  ollenfus  llt  maior  angulo  QNK . Non 
ergo  minores  funt  AD, AE.quam  NK,  N'L;  fcd  neque  ac- 
qualcs:!gicur  maiores  . 

l A M vero  , cum  redire  AD , AE,  maiores  linrredlis 
N^',NL,vbiCunque  centrum  N,  exdlat;  poflitredta  AD, 
plus  quam  redla  NiC,  quadrato  linere  T,  per  lemma  pro- 
^pof.  i4.1ib.  IO. ita  vc  quadratum  rectre  AD,a?quale  fit  qua 
j . Idraris  redarum  Ni\',&  T.a  tx  centro  N, exciretur  ad  pia 
Aeetmt.  circuli  KLM, perpendicularis  NV,icdlx  T,  aqualis, 
connedlantuiquc  rcclx  KV,LV,M  V.  QjJonia  igitur  NV, 


an.x-a 


*J47..^ri 
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redia  Cil ad  phnum  circuli  /cLM,  rcdhi  quoque  cadem_> 
crit.ex  defi.j.huius  Lb.ad  redlas  NiC,NL,NM,lr’ ac  proin 
de  quadratum  redia:  VK, quadraris  rectarum  KN,NV,x- 
quale  erit.  Cum  ergo  & quadratum  i ccrx  AD,  aequale_j 
fit  ex  c61lnicnoMe,eirdcm  quadratis  rectarum  KN,  N V; 
aequalia  erunt  inter  fe  quadrara  rectarum  ViC.&  AD.  Ac 
proprerca  aquales  erunt  recta*  V^K,  AD.  Rurfus  quia  la- 
tera VN.NK, trianguli  V'NK.  atqualia  funt  lateribus  VN, 
NL, trianguli  VNL;<^c  anguli  ip^s  contenti  VNX,  VNL, 
rectijc  ent  bafis  '/<<  ,qrquah.s  b.afi  VLj  /\rque  eadem  ra- 
tione rectae  V'M.(^j;:re  tres  reerx  VL,  VM  , arquales 
funt  inter  fe : Ofienia  di aut'm  recta  aequalis  rect* 
AD. Tres  ergo  reet^  V^sV  l.,VM. annales  funt  recte  AD» 
ik  ob  id,  rectis  Al-,liFji>0,C  H,Ci.Quamobrem,cum__*‘ 
jlarera  V K , v L , tnanguh  V , aqualia  fint  Uteribus' 
'AD,  At, trianguli  ADt;N'  bafis  KL,bafi  DEj^erit  angu- 
!lus  kVL, angulo  A,aqualis.Non  lecus demonllrabmms, 
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at^ulum  LVM,anguIo  .Bj  &:  angulum  K V M ^angulo  C, 
efl?  aequalem.  Quars  angulus  foli<ius  V ,continetur'tri- 
bus  angiilis  planis  kvi.,LVM,MVK-, qui  «quales  funtda 
tis  tribus  angulis  planis  A,B,C.  ex  tribus  itaque  angulis 
planisj&c.J^od  erat  faciendum  . *'  • * 

nrHEOR.  21.  PROPOS.  24. 

SI,  folidum  parallelis  planis  continea- 
tur ; aduerfa  illius  plana,  parallelogfamma 
funt  fimilia , &:  arqualia . 

I SIT  paralldepipedum  A B E F,  ('de  hoc  enim  intelli- 
gendaertpropontio)  contentum,  iuxtadefin.  jo.  huius 
llib.fex  figuris  quadrilateris  AC, CF,FH, HA, AF,BE, qua- 
rum' aduerfae  quaslibet  fint  parallela. Dico  quauis  oppo- 
/ita  plana  efle  parallelogramma  fimilia,  & aequalia  . Cu 
enim  parallela  plana  BG,  CF,  fecen  tur 
plano  AC;a  Erunt  communes'  lectiones 
AB,  CD,  parallelae . Similiter  cum  plana 
parallela  A F , B E , feccntur  plano  ACj 
Ierunt  communes  fectiones  A 1) , B G,* 

'parallelae  j Ac  proinde  paiallelogram- 
mum  eft  figura  quadrilaccra  A B C D . 

|Non  aliter  oftendemus  , reliquas  figuras  quadrilatc- 
ras  efle  parallelogramma . Dico  iam  oppo/ita  paraJle- 
ilogramma  efie  fimilia, & «qualia  • Cum  enim  recta?  AB, 
BH, parallelae  fint  rectis  DC,CE,&:  non  in  eodem  plano, 
fedin  oppofitisjb  erunt  anguli  ABH,DCE,  «qualesj  eo- 
demtiue  argumento  reliqui  anguli  parallelogrammi  BG, 
arquales  erunt, reliquis  angulis  parallelogrammi  CF. 
c Quoniam  vero  A B,  ipfi  D C , in  paralielogrammo 
ACi&  BHjipfi  CE, in  paralielogrammo  BE,  arqualiscft; 
erit  vt  A B , ad  B H , ita  D C , ad  C E ,*  Ac  propterea  vt 
B H ,ad  H G ; ita  C £ , ad  E F , &c.  eadem  de  caufa_j : 
Erunt  latera  parallclogrammorum  B G,C  F,  circa_, 
angulos  «quales,  proportionalia ; ac  proinde  parallelo- 
gramma  ipfa  fimilia '.  Ductis  iam  diametris  A H , D E , 
d cum  latera  A B,  B H,  trianguli  ABH,  «qualia  fint  late- 
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ribus  DC,Ce, trianguli  DC  Ej  a & angttius  A^H » &ngqi 
lo  DCE,acqualis,vtoftenfum  eftibcrunt  triangula  ABH| 
D.CE, aequalia  inter  fe.c  Quare  cfi  triangula  ABH,  DC£»i 
dimidia  fint  parallelogrammorum  BG,CF}erunt  paralr 
lelogramma  BG,CF,  inter  fe  aequalia . Similiter  demonn 
ftrabimus  /imilia  & aequalia  -efle  parallelogramma  oppoj 
lita  A C , G£;8(:  AF,BE.Si  Iblidum  ergo  parallelis  planis 
con  tineatur, aduerfa  illius  plana,jparallelugramma  ifun^ 
nmiUai&  aequalia. Quod  erat demonfiron^m.;  r-  - 
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S I folidum  parallelepipedum  plano  fc-' 
cctur  aduerfis  planis  parallelo ; Erit  quem^ 
admodum  bafis  ad  balim,  ita  folidum  ad  fo 
lidum. 

H SeCETVR  parallelepipedum  ABCD,plano  EF,parsii 
lelo  oppofitis  planis  AD,I?C.Dico  vt  eft  balis  AG,"ad  baF 
fin  BG,ita  efle  folidum'AEFD,ad  folidum  ^EFC.Inrelli- 
gatiir  enim  parallelepipedum  A B c D,  produdtum  in_j 
vtramque  partem  quantumlibet,  fumanturque  in  AB, 
protraaa  quotcunque  redae  A JC,KL,ip/i  AEj  & quotcun 
que  red*  BM,M2'Cj7^0,ipfi  EB, aequales. Deinde  per  pu- 
da  K,L,M,N,0,ducantur  plana  KP,Lc^MR.^NS.  OTipa 
rallela  planis  AD*EF,BC,  per  fcholium  propof.  1 5.  hu- 
ius lib.C^oniam  igitur  folidum  AEfD  , corinetur  planis 
parallelis  ex  Jfypoche/ijipsu  parallelcpipedu  erit,  ex  defi 
nitione,d  habebicuj  plana  oppoifita,  parallelograma  fimi 
lia,&xqualia.£oae  modo  erunt  paraUelepipcda  AKpD, 
JtLC^;EBCF,BMRC,MNSR,NOrSi£LQF,EOTF;ha- 
bebuntqi  plana  oppofita, parallelogramma  fimilia,  & 
qualia  c Quonia  vero  parallelograma  AG,KV,LX,cv  fine 
Uiper  squales  bales  AB,  AK,>Kl,  xquaiia  futir;&:  fimili^ 
quoque  ,fcum  anguli  ynius  fine  'atquales  angulis  alio-, 


s 
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•um,&  latera  circa  angulos  vnius  qualia  lateribus  cirCa 
ingulos  aliorum, ideoque  proportionalia.Eademque  ra- 
tione aequalia  &;  limilia  lunt  parallelograma  AY,K2,L<t. 
Cum  igitur  cequal ia  quoque  iint,&:fimilia  paralie logram 
ma  AD,Kt^LQ: Erunt  tna  plana  aG,  AY,AD,rolidi  AE 
FD, «qualia, & limilia  tribus  planis  KV,KZ,KP,folidiAK- 
PD,&  n ibiis  planis  LX,Lct,  LQ^foltdi  KLQt’;  a Sunc  au- 
tem tri:j  in  vnoquoque  folido  aequalia, & limilia  tribus  re 
liquis  oppolitisin  eodem,ncmpc  AG,ipliZFi&  AYiipli 
VFi&  AD,ipli  EFj&rc  Igitur  per  delin.io.Iiuius  lib.sequa 
liafunt  fofida  AEFD,  AKPD,  KLciP.  Eodem  argumento 
aequalia  ollendcncur  folida  E B C F , B MRC , M N S R , 
NOTS.Qua- 

re  quam  mul  P P T>FCRST 
tiplcx  ert  ba- 
lis  L Ci , balis 
AGjtam  mul 
tiplex  erit  Io 
lidum  L E- 

FQ,folidi  AEFD;£f  quam  multiplex  cft  balis  OG,  balis 
BG,cam  multiplex  ent  folidum  ObF  r^folidi  BEFC.Quo 
niam  vero  fi  balis  LG, (multiplex  ba/is  AG,primae  magni 
tudinis,)«qu3lis  ell  bali  OG,  ^multiplici  balis  BC,fecun 
dae  magnitudinis, ) aequale  quoque  ell  folidum  L E F Q, 
(multiplex  folidi  ALFD,tmiae  nulgnitudinis)roIidoOE- 
FT,  (multiplici  folidi  BHFC, quartae  magnitudinis, )pro- 
pterea  quod  bqlibus  LG,OG.equaIibus  exilletibus,5qua 
ha  quoque  funt  & limilia  fex  paraJIelogramma  folidi 
LEFQ,lcx  paralielogrammis  folidi  OEFTiSi  autem  balis 
maior  eft  bafeifohdum  quoque  folido  maius  eili&  li  mi- 
nor, minusi  in  quacunque  hoc  fiat  multiplicatione  : Erit 
per  defin.^dib.j.vt  balis  AG,prima  magnitudo,,  ad  balin 
BG,lecundam  magnitudinem, ita  folidum  A E F D,  tertia 
magnitudo,ad  folidum  B EFC,  quartam  magnitudinem. 
Eadem  ratione  demonltrabitnr  elfe  Iblidum  ad  Iblidum, 
•vc  cft  balis  DY,ad  balin  CY,l^  v:  balis  A V,  ad  l>alin  B Y, 
■&:  vt balis DG, ad  balin  CG.Si  folidum  igitur  parallele- 
pipedunivplaoofecetur,&:c.Qtiod  erat  oiiendcndum  . » 
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S C H O L 'I  V M. 

HJEC  propojitio  nccommoiuri  etiam  peteft  emni  prifina 
ti.Tijtm  fiprijma  quodcnnque  plano  fecetur  aduerfis  planis 
parallelo  : erit  ejutmadmedum  bafis  ad  bafim  j ita  /olidum 
ad  foUdu.Sit  enim  primo  prifma  ABCDEF.  cuius  plana  ad 
uerfa  finnriMgula  ABCyDEF./eceturtji  plano  GHl,aduer 
/is  planis  parallelo. Dico  vt  e fi  bafis  Al^ad  bafin  Flfitae/- 
/e /olidum  ABCI HG^aU/olidum  FED  I HGtlntelligatur 
enim  pri/ma  ABCDEF  , in  vtrAmque  partem  quantumli- 
S P r 3->  V oC  produSfum , 

(^ex  A F i pro~ 
trafia  vtrinque 
^ capiantur  quot- 
cunque  reBe 
' A KyKL,  ipfi 
JiGi^  quot  cunque  re£U  FMy  MTi,  NOy  ipfi  F G,  tquales. 
Deinde  per  punBa  KyL,My  N,  O,  ducantur  plana  K P 
LRSiMTyyNXr,OZa.‘^paralleU planis  ABCyGHfy  FED, 
per /cholinm  propoj  huius  Itb.^oniam  igitur  plana  pa~ 

t alitia  ABC,  GH  1,/ecantur plano  A l erunt  communes 

/eUiones  AC,GI,paraUeU:Sunt  autem  ty  AG,Cl.paralle^ 
ex  hypote/i,ob  parallelcgrammum  AD.  Igitur  parallelo^ 
grammam  efi  AI.Kur/ns  qUia  plana  parallela  ABC,  GUI, 
ftcantur  plano  erunt  communes  feBtones  A B,G  H , 

paralieUiSunt  autem  (y  AG,  BH,  parallelt,ob  parallelo- 
grammum  AE.  Igitur  parallelogrammum  efl  A H.  Eodem 
modo  parallelogrammum  oslenUetur  C H.  ^ontam  •verp 
latera  AC,A B,triangnlt  ABC, aqualia  iunt  lateribus  G I , 
GJdyrsangult  GHIyc  cum  ACapfi  G/,  & AB,ipfiC  H ,fit 
equaleid  ^ anguli  C A B , l GH,  /un:  quoque  equales , eo 
quod  reBs.  CA,AB,patalleU/unt  rtEiis  IG,  GH,  do  non  im 
eodem  plano;^  Erunt  trianguU  ABC,GHI,  aqualia  inter 
fiiCr  aquiangkla.i  ^^are  latera  tirca  aquales  angulos  pro 
portionalia  habebunt:  Atque  i.icirco  jimtUa  erunt. Igitur  /o 
Udum  ABCl  HG,eontenium  auobus  planis  cppofitis  ABC, 
GHl ,*quiiiibus  fy /imilibus,  atque  parallelogrammis  AI, 
1 B,BG,prifma  esi.Eaaem  ane  pn/mata  erunt  Jl  B C^PK, 
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iTp^RL,  FEDfHGy  FEDffl  MiMTVrXJti»  NX7%?0, 
\LRSlHG,OZiil BC.§lMOutam  vero  paralie logramma  Alt 
KCtL^t^ualia /M>7tt(^/itrtilia;>7ec»ca  A Ut  K Lt  'L  P»  & 
CHtS^tSPttrunt  omma  plana  prtjhtaiis  ABClHGtdqHa- 
Hia  f^jimilia  omnibut  planis  pfffmatu  ABC^FK  , RP^IS- 
RL.S^uare,per  Hefi.  \cjkums  i.b.  d^uaha  eriif  prifmata  AB~ 

ratscne  At^ualia  erunt 
^prifmata  FEDi HG  y FEDVT M , MTFT)C^i  , N%Yu.^.O. 
Ulnare  tptt a multiplex  eti  hafisLI tbuhsAlttd  tuul-iplfx  ertt 
prifma  LRSlHGt  prtfmatts  AbCl liGt  & <pttam  multiplex 
eflbafis  Olybajis  FI,  multiplex  erit  prifma  PZalHGt 
\prifmatis  ¥EDIHG.^ia  vero  fi  bafis  Lft(  multiplex  b»- 
fis  Altprimx  ma"'.tuUiati)t6fualis  ejl  bafi  Ul  y^multiplici  ba 
fis  Fltfeediie  magnitudinis.,)  tt^uale  tjuonue  efl  prifma  LR' 
SIHG,  ( multiple  e prifmalis  A BCl  flG,  tertie,  magmtttdi' 
uist ) prifmati  OZuIUGt  ( rnuluplici  pnfmatis  FBDlHGy 
epaartt  tnagnituUini>\)propierea  quod  banbus  L/,  Olt*xi- 
flentibut  .aqualtt/usy  equalta  quoque  ,unt  (^Jtmilia  omni» 
plana  prfmatis  LRSIH  G,  omnibus  planis  pnfmatis  OZa.’ 
IHGiSt  a %rtm  bafis  Liy  maior  efl  baje  O / > prifma  quoquca 
prifmate  maius  efl^fy'  fi  minor tminustin  quacunque  multi 
plicatiene  hoc  fiar.Entyper  defin.S.lib.^  .vt  bafis  Altprhna 
magnitudo  ad  bajin  F I tfecundam  magnitudinefita  prifma 
ABCIHGytfftia  magnitudo  ad  prifma  ¥ E D I fj  _Gt  quar- 
tam tnagnitfidintm.F.odern  modo  oflendefir  ejfe  prifma  ad 
'^prifmayVt  cfi  bafis  Aliyad  bafin  FHt<^  vt  bafis  CHtad  ba- 
^ fin  I)H ,^uod  cji  prcpr.fitum. 

I SIT  .Ueindt  prifna  AUCDEFGHlKtCuius  oppofita  pla- 
na (tt  polygona  t nempe  pentagoyia  , fccetur  que  plano  L M- 
NOP.Dtio  rurfus  vt  efltbafis  Cbftad  bafin  S Gp  ita  effe  fo- 
itdum  ABC  DEL  M N OP,  ad 
folidum  LMN  OP  F G HIK.  Si  ^ 
enim  plana  oppofita  parallela 
refoluantur  in  triangula  j erit 
quoque  prifma  in  toltdern  prif- 
mata  j quorum  plana  oppojiia,^ 
funt  triangula  t refolutum.  sima- 
re" ini  vt  bafis  B P t t*d  bafin 
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MKyitu  frtfmn  ABEPMLynd  prifm*  LM  P KGFy  pt*  en  , 
A-  ^ F funt.  Eodem  mo- 

do erit  vt  bnfit  CPy  ad  bajin  tl  Ky 
ita  prifma  BCEPMN  y ad  prifma 
^^MNPKGH  y & prifma  CDEPNOy 
ad  prifma  NOPKHI Vt  autem 
BPyaU  MKy  & CPyad  N Ky  ita  tfi 
reda  EPyad  redam  PKyhoc  eRy  vt 
CN,ad  NH:(^  vt  CN.ad  NH,ita  efi  C M,ad  N G.  Igitur 
pnfmata  ABEPML.  B CEPM N , CDEPNO  y ad  prifmata 
LMPKGF.Si7irKGllyNOPKHT$eandem  habent  propor- 
tionem ei,(juam  habet  CMyari  N G,  ac  proinde  eandem  in 
ter  fe.  b Vt  aurem  vnum  ad  vnum  , ita  fe  habent  omnia  ad 
omnia.  Igitur  erit  “Vt  prtima  BCEPMT{^yad  prifma  M N P 
KGH  y Ijoc  eR  , ut  bafis  C M y ad  bafin  HGy  ita  prifma 
ji  BC  D E L M N O P : ex  tribus  ccmpofitum  ad  prifma 
LMNOPFGHIKyCX  tribus  conflatum  . §^ed  eR  pro- 
pofitum.Eadem  prorfus  erit  demonflratio  in  quoeunque  alio 
prifma  te. 

POTEST  tamen  hoc  idem  in  omni  prifmate  oRenii  demf 
Rrationcy  qua  vfi fumus  in  prifmate  habite  plana  oppo/ita  y 
triangula  fimilia,  Si  enim  eadem  fiat  conflrudio  , produdo 
prtfmate  in  vtramque  partemycruntomnia  plana  parallel 
fecantiayinter  fe  aqualia, fimilia.cpropterea  quod  latera 
torum  funt  parallela,  nempe  comunes  fediones  parallelorS 
planorum  y dk  ac  proinde  angulos  aquales  comprehendunt  y 
(^c.  Vnde,  vt  pnusycfiendetur  prifmata  ex  vna  parte  inter 
feaqualiaynecnon  ^ prifinata  exalter»  partty  Cre, 

COROLLARIVM. 

EX  his  infertur, fi  prifma  quodcunquefccetur  plano  opificis  pl» 
nis  xquidiAantc,  fcdionem  efle  figuram  arqualcm  Se  fimiiem  pla- 
nis oppoficis:Ve!uti  demonfiratum  efi  in  priori  prit'mate,triangulu 
GHl-iXquale  efic  Se  liinile  triangulo  ABC,  atque  adeo  triangulo 
DEF.Eadem  enim  in  omnibus  cfi  demonfiracio.Idem  dices  de  para 
lelcpipedo. 

PROBL.  -4.  PROPOS.  26.' 
AD  datam  redam  lineam,  ciufquc  pun- 
ctum 
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(5him  angulum  folidum  conftituere  folido 
angulo  dato  aqualem. 

S l T ad  puni3:um  A,in  data  recta  A B,  conftituendus 
angulus  folidus  aequalis  angulo  folido  C , contento  tri- 
bus angulis  planis  DCE,  DCF,  FCE,  non  in  eode  planq 
exiOentibus.a  Ducatur  ex  F,ad  planum  per  CO,CE,  du- 
dlum  perpendicularis  F G,  connectanturque  redlac  D F , 
DG>  EF,  E G,C  G.  Deinde_j  A ^ 
abfeindatur  A H y^qualis  ip-  . /flV 

fi  C D,  b fiatque  angulus 
H A I , angulo  DCE,  aequa- 
lisj&  recta  A I,  redae  C E , ae-  / 
qualis,  liurfus  in  plano  per  ^ 

AH,AI,ductuconftituatur  angulus  HAL,  aequalis  angu- 
lo DCG,qui  in  plano  per  CD,CE,dudo  exiflit ; & recta 
AL,recrae  C G , aequalis.c  Ex  L,  vero  ad  planum, in  quo 
funttres  AH, AL,AI,erigatur  perpendicularis  I.K  ,quae 
ipfi  FG, aequalis  ponatur, & coniungatur  recta  KA.  Dico 
angulum  folidum  A , contentum  tribus  planis  angulis 
HAI,HAK,KAI,xquaIem  elTedato  angulo  folido  C.Con 
nexis  enim  redis  HK,HL,IK,lL,-cum  latera  AH,AL,tria 
guli  AHLjxqualia  finclateribus  Cd,CG, trianguli  CDG, 
&anguli  HAL,DCG,fquales,per  conllrudionemjdErut 
bafes  H L,  D G,xquales.  Rurfus  quia  ablatis  angulis  ae- 
qualibus HAL,nCG,ab  aequalibus  H A I,  DCE,  reliqui 
aequales  funt  LAI,GCe:  Cum  igitur  & latera  A L , A I , 
trianguli  ALI,xqualia  fint  lateribus  C G , CE.  triangu- 
liCGE,  per conflructionemjc aequales  quoque  erunt 
LI,GE.Quia  igitur  latera  LH,  lK,  xqualia  funt  lateribus 
GD,GFj& an^b\HLK,  DGF,  recti  ex  defin.  s.  huius  lib. 
ferunt  & baies_HK,DF,  xquales.  Quare  cum  & latcra_» 
aH,AK, trianguli  AH^C.finr  xqualia  lateribus  C D,  C F, 
trianguli  CDF, ex  conftiuctionc.fcum  enim  AL,LK,  la- 
tera latrribus  CG,GF,ietjualia  fint  ex  coflrudione.copre 
hendantqj  angulos  aequales, nimirfi  rectos, ex  defin.  j.liu- 
ius  libtg  erunt  bafes  AK,CF,xquales.)  h Erunt  quoque__» 
anguli  HAK,DCF,xquales.Denique  quia  latera  L I,  LK, 
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funtaqusilia  larenbus^GE,Gt)&:  anguli  ILK,tGF,refti 
34.  fri‘  defin.5.huius  lib.a  Erunt  bafes  IK,  EF, squales  : Cum 
Igitur  & latera  AI,AK,tnanguli  A IK, lateribus  CE,  CF, 
b ^.pn.  trianguli  CEF,iint  squalia  ex  conftrudlicnc;i>Erurt  quo- 
que anguli  lAK,  eCF, squales.  Sunt  ergo  rrcsangulipla 
111  HAI,HAK,KAl,folklumangi'liim  A ,comp6hcntes, 
squales  tribus  angulis  planis  DCE,DCF.FC  E, nngulum 
, . ' { ^ ‘ "g  ■ folidum  C,  componentibus  i 

Atque  proinde  folidus  angu» 

• ' Ius  a,  lohdo  angulo  C ,squa- 

is.  Ad  datam  ita^qiieredlam  li 
neam, eiufque  punctum,  argu 
V,  ^ . Inm  folidum  conftituimus ibli 
, do  angulo  uato.squaltm. Quod  erat  faciendum. 

S c H O L l ‘v  M. 

‘ \ . ’ t » s 

. O D /i  folr^MS  dat$ts  continea  tnr  plurihus 

ungulis  planis, qttam  tribjts^fubtendeffd*.  trunt  omnibus  an 
gulis  plants  re.it*.  in  •vno  eo  item  que  exitlentes  plano  tn  eo 
fethett  3 quoti  omnes  rectas  lineas  planorum  angulorum  fe 
eei)tta  vt  figuram  planam  folygondm  eonfiituant^pyramif- 
que  quadam  multilatera  efiiciatur.  Si  enim  figura  polygona 
in  triangula  refoluatur,  habebuntur  tot  pyramides  trilate- 
r*,quot  triangula  in  figura  poljgona  continentur  . Si  igitur 
angulis  fioltdis  omntum  pyramidum  triangularium  (quales 
/olidi  anguli  eonflituantur  , querkm  quilbet  tribuf  angulis 
planis  contiaetur,eenSJitutus  erjt  totus  angulus  feltdut  toti 

angulo  folido  aqualis.  i'  . 

h T fi  angulo /olido  Ay  contento  quinque  angulis  planii 

SAC,C  AD,D  .aE  yE  AFy 
fi,  C ■ T AByConHituendtit  fit  /olidus 

- angulus  aqualis  ,/ubtehdond* 

fiant  angulis  planis  reSta  B C y 
' ^ C D y D EyEF,  FByVt  fiat  pen-\ 

. y * ^ ■ y ^ ' tagonum  BCDEFy  quid' in 
C.  DI  JC  trta  triangula  refpluatur  BCFy 

FCDyDEF.  Deinde  folido  angule  A , contento  tribus  planis 
angulis  B AC  y CAPyVAB,  conjhtuendus  foltdus  angulut 

I • 
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tquAlis  G^centetus  tribus  ungulis  planis HGl,lGMyMGH’ 
Et  folitio  ungulo  Ay  contento  tribus  plunis  angulis  CA  F , 
F ADyDACyttjualis  folidus  angulus  Gycontentus  tribus  a» 
lults  planis  IGMyMGK.KGI .Et  demque  angulo  folido  A.^ 
contento  trtbus  anguUs  planis  DAE,  EAF , FADy  tqualis 
(olidus  angulus  G , contentus  tribus  planis  angulis  KG  L. 
LGMyMGKyl  ta  enim  fiet  totus  angulus  folidus  Gytott  angu 
lo  foliUo  Aytquahs.  Atque  in  hunc  modum  cuilibet  angulo 
foltdo  aqualis  angulus  jeltdus  ccnfiituetur.  • 

* PROBL.  5.  PROPOS.  27. 

A D ATA  reda  Hneajdato  folidq  paral- 
lelcpipedo  {imilc  & fimiliter  pofitum  foli- 
dupi  paralJelepipedum  dcfcribcrc. 

S I T a data  recta  A B,  deferibendum  parallelcpipe 
dum  fimile  , /Imiliterqiie  po/Itum  parallclcpipedo  C D 
a Fiaradredla  AB,ciufquc  pundtum  A, angulus  folidus, 
aequalis  angulo  folido  C,  ita  vt  tres  anguli  plani  H A I > 
I A B , B AH,  aequales  fint  tribus  angulis  planis  E C G , 
GC  F,  F C E.  Deinde  vt  eft  C F,  ad  C G,b  fic  fiat  A Ey  ad 
AI,&  vt  C G.  ad  Ce, ita  Al,ad  AH,eritque  ex  arquo , vt 
C F i ad,C  E,  ita  A B,  ad  A H , 

Poft  haec  , perficiatur  paralie-- 
lepipedum  A K , completis  ni- 
mirum parallelogrammis  i>  H, 
pcrl.li.H,  ductis  pia 
nis  IK.BiC.  HK,quac  paralIeJa_, 
fint  parallelogrammis  BH,  Hf, 

IB  Dico  parallelepipedum  AKjparallelepipcdo  CD,  fi- 
mile efle  fimiliterque  pofitum.Cum  enim  anguli  B A H,- 
FCE,  fint  aequales.  &:  latera  circa  ipfos  propoi  tionalia 
nempe  vcBA,ad^AH,it^  FC,ad  Ct,cx  conllructionc_j , 
erunt  parallelogramma  Hli,fcF,fimilia, fimiliterque  pofi- 
ta.Eadcm  ratione  fimiiia  erunt, fimiliterque  pofita  paral- 
lelogramma Hb  EG,  & IB,  GF.  Tria  igitur  plana  B H, 
HI,iB,  folidi  AK,  fimiiia  funt,  fimiliterque  pofita  tribus 
planis  Fe,EG,;GF,  folidi  CD.  c Sunt  autem  tria  cuiusli- 

. bet 
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bet  aequalia  & fimiHa  tribus* reliquis  oppolItis.C^rc Yex 
plana  folidi  AK  , fimilia  fuiit , fimiliterque  polita  fex  pia 
nis  folidi  CDj  Ac  proinde  exdefi.p.huius  lib  fimilia  funt, 
limiliterquc  polita  folida  AK,eD.Adara  ergo  reda  linea 
darofblido  parallelepipedu  llmile,  & limiiiter  politum 
defcri plimus, Quod  erat  faciendunr. 


THEOR.  23.  PROPOS.  28, 

-SI  folidum  parallelcpipedum  plano 
fccetur  per  diagonios  aduerforum  planO” 
rum : Bifariam  fecabitur  folidunl  ab  dpfo 
plano. 


t 


. S I T-  parallelepipedurti  A B,  in  quo  plana  oppoCrjL^ 
fmt  AH,tB,qoorum  diagoni;,feu  diametri,  fintrefiae  Iw 
neae  CG,  DF.Quoniam  igitur  vtraque  CD,  GF,  paralleli 
? 4-  ell.a  & «qualis  ipfi  AE,  cum  lint  parallelogramma  C E , 
l>9.  'un-  G E jb  erunt  & inter  fe  paralleliE,&  ecquales  CD,  GF»dAc 
proinde, quae  ipfas  coniungunt  CG,  DF,  paralidat  eiunt 
c^^.pn  ^ ^ - iJr aequales , idcequc  in yno 

^ ® plano . Dico  pbnuni , qiiod 

per  C G,DF, ducitur, fecare-» 
bifarianr  parallelepipcdum 
AB.d  Cum  enini  plana  AH, 
Eli,  lint  parallelogramma^ 
5quaiia,&  limiliaierunt  dimi 
4ia, nimirum  triangula  AGC,GCH;  EFD,  FDB,  aequalia 
inter  le  : funt  autem  & latera  circa  angulos- aequales 
G AC.  CHG,  FED,  DBF,  proportionalia.e  Igitur  hmila 
quocue  enint  didta  nangula-  f Cum  igitur  & parallelo- 
grainmum  AF,n®quale  Ct  & limile  paralie logrammo  CBj 
h /“.D.ipn  G Bi  & CF,  commune*:  Erunt  duo  trian^Ia_> 
AGC,hFD;&  parallelogramma  A F,  AD,  CF,  .prifmatis 

~ACG- 


ci-fexti 
f ^4.1/« 
4«cnnt, 
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ftCGF£D,*qu4lia  & /imilia  duobus  triangulis  H C G ' 
BPF,&parallelogrammis  CB,  BG,CF,prilmatis  HG  C- 
DBFjpropcercaqi  prifinata  aequalia  cnint,cx  defin.  io.hu 
ius  lib.Quat  cum  (»mponant  paralleiepipcdum  A 6,  fc- 
ftum  erit  parallele pipedum  AB»bifariam  . Itaque  /i  fo- 
lidum  paralleiepipcdum  plano,fecctttr,ficc.Quod  erat  dc 
naooib^dum*  . ■ 

THEORi  24.  PROPOS.  29. 

SOLID  A paralielcpiptda  fuper  eandem 
bafin  coftituta5&  in  eadem  altitudine^quo- 
rum  infiftentes  linex  in  iifdem  collocantur 
rectis  lineis.-funt  inter  fe  aequalia. 

S,ViPE  R' barm  eadem  altirudine « hoc  eft  » 

inter  eadem  plana  parallela,  fint  conilitura  duo  parallc- 
lepipeda  A C D E,  A FG  B,  quorum  infiftenws  llne^  c*j 
quatuor  angulis  bafis  exeuntes  in  iifdem  collocft ntur  li*‘ 
neis, nempe  Al,AJCiEL,BM,in  redia  IMj&  HC,HF»  BD, 
BGjin  redta  CG.Dko  parallelelepeda  ACDE.  AFGE,el^ 
felntcr  (c  atqualia.  i Gu.B.»qualia  /int  * c „E 
parallelogramma  aL,  AM^  fuper  eade  ‘ 
ba(i'AE:,Bc  in  eildem  parallelis  conftRU 
taj erunt,  ablato  cormmmi  trapezio 
A£LK,xqualia  quoque  triangula  AiK, ' 

£ L M b Quoniam  vero  omnia  lacera 


'■tii 


xxtx. 


ziS.fr$ 


bj4.pr< 


trianguli  A I K,  «qualia  fune  omnibus  lateribus  trianguli 
HGFjcrit triangulum  AfK,  triangulo  H C F, xquiangu- 
lum,&  xquale,pcr  ea,qu»  ada.propof.lib.  i .oftendiinusj  ’ ^ . 
cAcpropterta  latera  circa  «quales  angulos  habebunt j ^ 
proportionalia,ideoque  inter  fe  eruruf  limili^*  Badein  ra-a 
tione  triangulum  BlM, triangulo  BDG^aquale  erit  & II-  eas. v» 
mile.d  Rurius  parallclogrammum  AC^quale  eft  & fimi-  dtftai. 
le  paralie  logrammo  tDi  Si  eadem  ratione  parallelo- 
gramm  u AF,parallelogrammo  EGic^ed  U IF»  ipfi  LG,,*'®  Z*? 
Icum  bafes  IK,LM,(Int  «quaies(  ^Nam  cum  redI«,II-,KM,  | .» t*?’’* 

I 'K  - Oo  aequa-  1 


* 
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aequales  Ant  ipii  Af^erunc  qadque  inter  fe  aequalestquixd 
communi  dempta  iCL^aequales  erunt  IK>LM  j firunt  ergol 
omnia  plana  prifmatis  AIXFCH,arqualia  & fimilia  om-d 
nibus  planis  pnimatis  ELMGDB.Igicur  ex  defin.  j o.  hiH 
ius  lib.xqualia  erunt  didla  prifmatajAcpropterea  addito:* 
communi  folido  AHFKLDB£,ac;quaiia  fient  parallelepipe 
da  Tuper  eandem  balin , &c.  Quod  erae  demonflradatimi 


.0 


^ C H.  Q.L  z y Mi  ;• 


H AEC  prepefitio  perfimilisifi pref»fith»i 
enim  ihi  de  p^irdllelogrdmisy  hoc  de  par/tHeleptpodis  demoml 
iiraiur  h!>c^co,eifdem  fere  medijSydHmmodo  loco  tridngu-] 
UtHtn  dJpimAnfuf  'pri/mafdy  vt  ex  demon firAiione ditfuAi 
Vnde  rtli(jui  duo  eaJksyquAodo  aionirum  punUum  Kyinpi^ 
dium  LyCaditivel  vltrn  Lyoodem  modo  demonJlrabunt'ury‘t;t 
ip  his^gkrif  AfpprottSam  infecunda  cafuji  eje  pntAUdi(A 
grnmmfs  cquuithus  ALy  A MyUHfermtur  triangulum  comm 
mune  A L£y  erunt  reliqua  triunguin  AIK « ELMy  equaliai 
Vade  vt.prtusyequalin  erunt prtfmata  AI KFCH  , ELMG^ 
D B,  Addito  ergo  prifmute  commHni  A K EBHD , equnlia. 

. C j / P* ^ fient  pnrnllelepipeda  ACDEy  AFGE,  ll 

1 N tertio  vero  cufu.fi  ex  puruUeloA 
grummis  uquuUlttis  ALy  AJdy  demutuA 


friangulum  commuue  ANEtcrunt  reliA 
trupexiu  Ai  LN JC  ME ,equa!iaa 

^ C *'DF  G meeuiteuo  tm  ^ J ei  mdeum  #«  « JSr  «M  ^Aomtuuoae^^M 


dqMS/$J$Sl 


d 

.L 

KLNytotu  triangula  AlKyELM,  dquum 
liu  fient.Vnde , iit  prius , uquuliu  erum 
prifmota  AlKECHi  ELMGDBy  d quU 
bus  fi  auferatur  prifma  dmuue  KLNO*: 
JDF,  ( Tifsm communis  foQio  plamorttm 
A Fy  D E,  efi  reiia  TUO. )r emanebit  felidkm  comprehenfut 
planis  AlLN,rifiHAyAICH,HCDOyCDLIyDLKQyequu 
le  feltde  contente  planis  ENKMy  MKFG , GFOB  , FKNO, 
EGMEyEBON.Siigitur  addatur  vtrtque prifma  commune 
AENOBHyfi.nt  paraUelepipeda  AQDEy  AFGE,  inter fe  a 
qualta. 
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THEOR.  25..PROPOS.  ^o. 

S O L'  I D A parallclepipeda  fupcr 
eandem  bafin  conRiruta,^  in  eadem  al-, 
titudinejquomm  infiRentes  Jinca:  non  in  iif 
dem  collocamur  redis  lincisrinter  fe  funt 
arqualia. 

S V P’E  R ba/?n  AB  in  eadem  altitudine,  hoc  cft , in- 
ter eadem  plana  parallela , /Jnt  conflituta  parallelepipc- 
da  AIDK,  AiViFiC  , quorum  in/illentcs  linea?  ex  quatuor 
angulis  bafis  exeuntes  AC,  A E,  A'G,  KLj  Hl,  H M , BD, 
BF»non  fint  in  eifdem  redis,hoc  eft, neque  CI,  GD,  pro- 
tra<5li*i  uanfeant  per  punda  W,£,  F,  L,  neque  C'  G , I D , 
produdljfjScc.Dico  parallelepipeda  AIDK,AMFA’,efl^ 
wqualia.Cuni  enim  plana  CD,£F)oppofical3a/i  A B , fint 
in  eodem  plano, ob  eandim  altitudinem  parallelepipedo 
rum; .producantur  in  eo  plano  re^x  C G,  lD,quarum_j 
CG,  Fecet  EM,  LF,protra<ffas  in  pundlis  N , O j Et  I D , 
eafdem  in  pundlis  P , Qj  adiungan- 
turque  redae  AN,  KO.Hi*,  BQ^aQuia 
igitur  redx  PC^,  M F,runr'sequales 
cum  opponantur  in  parallelogrammo 
FPj&  MF.ipfi  H B , eft  atqualis  j erunt 
& PQ.  H B , tcquales ; Sunt  autem  Sc  . 
paralldae,pi  opter  parallelogrammum 
HIDB.b  Igitur  & H P , B Q^,  paiallek  lunt  &:a?quales  j 
idcoque  parallelogrammum  e/l  H P QB.  Eadem  ratio- 
ne parallelogramma  erunt  H P N A , AnOk,  KOQBtbft 
autem  & parallelogrammum  N O Qj’.  Icitur  parailele- 
pipedum  eft  APQR.c  Quamobrem  parallck‘pipedum_j 
A IDK , aequale  ell  parallelepipedo  A P QJ5C,  cum  vtriuf- 
que  eadem  /it  bafis  A B , & in/i/lentes  liceas  fint  in  rcdi.s 
eifdem  C O,  I Qj_Eodem  modo  eidem  parallelcpipe- 
do  APQK,  aequale  erit  parallclepipedum  AMlK,  cum_- 
vtriufque  eadem  fit  bafis  A B , infiftentes  lincar  fint  in 
rectis  eifdem  N M , OF.  Quare  parallepipeda  A I D K > 
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AMFK»inter  fc  funtiqualia.  Solida  igitur  parallelepipc- 
da  fuper  eandem  bafim,  &c.  Quod  erat  demonftrandua». 

S C H 0 L l V M. 

CONVERTE  TVR  hic  prtetdems^m 

hunc  modum. 

SOLIDA  parallelepipeda  sequalia  fuper 
eandem  bafinjfiue  infiftentcs  lineas  in  eifdc 
collocentur  redtisjfiue  nondn  eadem  funt  al 
titudine. 

N A AI  fi  vnum  dicatur  altius  i fi  ab  e»  abfeindatur  pa- 
rallelepipedi  in  eadem  cum  reliquo  altitudine-, erunt  iqua 
lia  abfeijfum,i3'  reliquum.aCum  igitur  totum  huic  reU^ 
quo  ponatur  iqualei  iquale  erit  abfiijfum  toti.§}uod  eti  ah- 
furdum. 

THEOll.  i6.  PROPOS.  31. 
SOLIDA  parallelepipeda  fuper  aequa- 
les bafes  conftituta,&  in  eadem  altitudine : 
aqualia  funt  inter  fe.  , 

SVpER  xquales  bafes  AB,CD,in  eadem  altitudine 
fint  conftituca  parallelepipeda  AEFG,  CH  IK-  Dico  hxc 
parallelepipeda  efle  aequalia  inter  fe-  Sint  enim  primum 
inliftcntes  liuex  AM,GN,LE,BH,adbafin  ABi&  iniiften- 

>f  I fit  tes  CPjKQjOH,  DI» 

adbafinCD,  perpen-j 
diculares.  Quo  pofito, 
erunt  omnes  didi?  per- 
pendiculares inter  fc_^ 
squales , propter  ean’ 
dem  parallclepipedo- 
rum  altitudinem.Produ 
catur  CK,in  re<ffumyiit 
que  K R , xqualis  ipfi  L B , & fiat  angulus  RKS,in  plano 
OK,excenfo  squalis  angulo  BL  A,ponaturque  K S>  aequa- 
lis ipfi  L Aj  &:  perficiatur  parallelogrammum  K T , fuper 

quod 


D 

/ 

\ 
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>N 
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quod , ad  altitudinem  perpendicularis  K Q^,  conilruatur 
parallelepipedum  QSTV.^oniam  igitur  latera  KR,KS, 
arqualia  lunt  lateribus  LB, L A, & anguli  RKS,BLA>arqua- 
les>^runt  paralie logramma  KT,LC,7qualia  & fimilia^i 
Rurfusquia  latera kQ>KS,xqualia  funt  lateribus  LE^LA, 
& anguli  QKSjELA,  redi,per  defin.  j.  huius  lib.  eo  quod 
KQ^LE, redae  ponantur  ad  plana  KT,LG, erunt  & paralie 
logramma  c^S;  EA,  aequalia  8c  fimilia.Eodem  modo  cum 
latera  K R,  XQ,  aequalia  /int  lateribus  1.  B,  I.  E , & anguli 
Oj(R,ELB,redi,ex  eadem  defin.  j.huius  lib.erunc quoque 
parallelogramma  KV,LF,acctualia  & fimilia.»  Quare  cum 
tria  plana, KT,Q$,KV,parallelepipedi  QS T V , «qualia 
fint  & fimiiia;a  tribus  planis  LG,  Ea,  LF,  parallel^idedi 
AEFG,b  tam  autem  illa, quam  haec  aequalia  fint  & iimilia 
tribus  reliquis  oppofitis;Brunt,per  defin.  io.huius  lib.pa- 
rallelepipeda  QSTVjEAGF, inter  fe  aequalia. 

C O N VnE  N I A NT  redat  DK,TS,produdae  in  & 
IQ^XY,  in  tjcompleaturque  parallelepipedum  Q£yV^ 
Item  H I,  J8  V , protrad?  conueniant  in  ; & O D,  ^/R , 
in  Z , perficiaturque  parallelepipedum  IkR  n.  Quoniam 
igitur  paraUelcpipcda  QS  T V,  Q<T>  V.  eandem  habent 
bafin  K V,  funtque  in  eadem  altitudine,  nemp^  inter  ea- 
dem plana  parallela  KV,  J’X,  & infiftentes  ipforum  lineae 
KS,K<T,RT,Ry,QY,Qf,VX,V^, collocantur  in  eifdem  re- 
dis JT,iX,c  ipla  inter  fe  «qualia  erunr.Eft  autem  paral-j 
lepipedum  QSTV,parallelcpipedo  EAGF,sequale:lgitur‘ 
eidem  parallele pipedo  EA  GF,  xquale  erit  paralleTepi- 
pedum  Q/yV. 

d QVON  lAM  vero  parallelogramma  K T,  Ky,  «qua- 
lia funt  inter  fe ; & K T , «quale  eft  ipfi  L G , erit  ScKy, 
ipfi  LG,hoc  eft,ipfi  CD,«qualcjCum  bafes  L G,  C D,  po- 
nantur «quales.  e Quare  erit,  vt  CD,adDRdta  K>,ad 
D R:  f Vt  autem  C D , bafis  ad  bafin  D R,  ita  eft  folidum 
CHIK,ad  folidum  KlaR;  cum  parallelepipedum  CH«R, 
fecetur  plano  I K,  planis  oppofitis  C H , «t  R , paralklo; 
Et  eadem  ratione  vt  K^,ad  DR,ita  eft  folidum  Q/  y V » 
ad  folidum  I K R aj  cum  & parallelepipedum  , fc- 
cetur  plano  K V,  oppofitis  planis  Dtt«Tj3,  parallelo,  g Igi- 
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tur  aequalia  erunt  parallelepipeda  C H I K,  QJ^^V.cum' 
eandem  habeant  proportionem  ad  idem  folidum  IKR.*. 
nimirum  eandem, quam  habent  bafes  aequales  C D , K^» 
ad  eandem  ba/InD  R.  Quare  cura  .parallelepipedum 
<^'^V,fitoftenfum  aequale  parallelepipedo  AEFG.;:pqua 
lia  quoque  erunt  parallelepipeda  AEFG,  CHIiC . Quod 
cft  propofitum . ' 

SINT  iam  neque  in/iftenres  lineJB  AM,  GN,LE,BF, 
ab  bahn  AB, neque  CP,KC^OH,  DI,  ad  bahn  C D , per- 
tii.vn  pendicularcsra  F.t a punctis  fc,  F,M,N, demittantur  E R, 
decimi.  F S , M T,  NV,  ad  planum.in  quo  bafls  A B,  perpcndicu- 
• laresjitem  a punftis,H,T,P,  Q_^ad  planum  , in  quo  bafis 
- • C D , perpendiculares  H X,  I Y,  P Z , Q.r;  Erunt  autem 
omnes  hae  perpendiculares  inter  fe  aequales, cum  /?nt  alci 
tudines  diriorum  paralielepipedorum  aequales . Ducan» 
tur  redar  RS,SV,VT,TR:Itcm  redae  XY,  ZX,  vt 
fiant  parallelepipeda  E T V F,  FTZ^  I,  quae  cum  fine  eiuf- 

E'  F H 1 dem  alrirud inis  ,habeanrqac_-» 

7|V  yly  . yf  infiftentes  lineas  perpendicu- 
. , lares, erunt  inter  fe  ecqualia, 

osp^uet  y vfMV^  ^^^veoftenCum  elb  b Sed  para  lic- 
io, t;»-  ..  \/^  _\A\  \A  l/v  lepipedum£TVF,  sequalecft 
decimi,  -A  T aVC2  K CC  parallelepipedo  A £ F G, cum 

, hoc  eandem  cum  illo  habeat  bafin  HxV,candemque  alti 
rudinem  j Et  parallelepipedum  H Z <t  I , ecquale  eft  ea- 
. . dem  ratione  parallelepipedo  C H I K;  cum  hoc  eandem 
cum  illo  bafiu  HQ^  eandemque'  altitudinem  poflideat-. 
Igitur  & inter  fe  aequalia  fune  parallelepipeda  A E F G j 
C H I Jf.  Idemque  oftendetur  y fi  vnins.'  pAfaUdeprpedi 
, irdiftcntes'lineaefint  perperKliculcres  adba/in  , aUcrhiJ 
..  . yero  non.  Quocirca  fo licia  parallelepipeda  fuper  aqua- 
ies  bafes  cOnftituta,  &c.  Quod  demonllrandum  erat. 

' • • s C H O LJ  V M, 

',P  O T E ST  eum  Camp*ao  txpediti»s  forttejfe  dtmen- 
ftfstiyduo  pitralUlepiped*  jieper  At)nmles  bufes  co»fiiott»jf^ 
itt'e/niem  altifudirteyquorum  infijien^^  iinee  ad  kafet  jttni 
perpendicetlaresyinter  fe  ejfe  eqHaliayS^iinirtfm  tfc.Jolts  i/»- 
Ithusyfine  co^ruciione  tot  purulltltptpedotutfiy  em* 


yv.  r a V C2  K cc 


L I B E ^ XI, 


Jemfitderrionnratio  illius  , quA  nofira.Si»t  enim  duA  hafes 
Aquulfs  iTtemfe  duo  f/trallelcgram-  jsj- 
mA  A B iC  D . Dico  parallelepipe- 
da  fuper  ipfas  conjUtuta  , in  eadem 
altitudine  , quorum  inji/ientes  line  a J—  C 
ad  bafes  A £y  CDy  funt  pexdendicu-  \ 
lares  , inter  fc  tjfe  Aqualia  . Prctra-  \ 
hantur  enim  duo  latera  D T.  y CE  y 


_E' 

1! 

kP 

G MH 

— y — — i 

ad  partes  E.  Deinde  fiat  angulus  F E G,  aquales  angulo  L\ 
O»  re 3 a ES  y re3a  L B y ^ re3a  E G , re3a  LAy  ponatur 
aquaiisiperficiaturqi  parallelrgran,tr:um  E H,quod aqua- 
les erit  y fimile parallelcgramrno  AB.  Couueniat  autem 
H G y predu3a  cum  D E y produ3a  in  l y compleatur 
paralltlogrammum  lK,Iam  vero  intelUgantur  fuper  hafes 
EH yl FyEKyConfiituta  parallelepipeda  etufdem  altitudinis 
cum  parallepipedis  fuper  A C,  C £>,  conftru3is\JiUtque  in- 
fifientes  linea  perpendiculares  ad  dt3as  hafes.  Perfpicuum 
1«/?  igituryfcUdum  fuper  EHyaqualf  ejfe  ac  firmle  (olido  fu~ 
per  AByex  defin.xo.huius  lih.ctim  plana  illius  aqualia  fnt 
(^Jimilia  planis  huiusyper  conftrudionem.z  Sunt  autem 

p^f^delepijpeda  fuper  EUy  I Ey  curn  habeant  bajin 
eademycuius  infimum  latus  EFytreBam  fuper  planum  IK‘, 
Item  plana  bafi cppofitayqiiorum  latera  infima  GHy  IMyin 
\eodem  planoycuius  ir^fimum  latus  I H , atque  injiftentes  li~ 
neas'EGyFHyEIyFMyfis'C.  in  eifdem  re3is  lineis  I H y 
^Igitur  aquale  erit  par aUelepipedum  fuper  IFyparallelepipe- 
do  fuper  AB,^  Quoniam  vero  paraHelcgramma  E H,  I F 
aqualia  futtt  i (^'E  H j aquah  efl  ipfi  C D : aqualia  erunt ^ 
IFy  CD.  c Erit  igitury  ve  IFy  ad  EKy  itaOD,  ad  EKi  A E3 
autem  vt  I F,ad  EK,  i ta  folidum  fuper  I Fy  ad  foitdum  fu- 
per EKyquod  folidum  fuper  IKyfecetur  plano  fuper  E7,  ere- 
3»  parallelo  planis  fuper  DKylMy  . ere3ts.  Et  eadem  ratio- 
vt  CDyad  E Ky  ita  folidum  fuper  C D y ad  folidum  fu- 
per EKyCum  folidum  fuperC^yfecetur  platto  fuper  DEyere- 
3a  parallele  planis  fuper  E X yerb3isf  Quare  erit  vi 
folidum  fuper  t Fy  ad  folidum  fuper  EKy  sta  foltdunt  fupet 
CDtyOd frlidum  fuper  EKytAc  proinde  aqualia  erunLpurai 
sehpipedsa  fuper  ( Fy '4^  C D.  Oft  esofum  ejt  autem  parallele- 
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fiptdnm /nftr  IF^tqualf  paralielepifedo/Hper  jfB.jftqum 
li»  tr£0  erunt  furuUelepipedu /uper  A C,D,^od  efi 

fropofitum. 

C ON  V ER  T ETVR  quoque  h^e prepef^n  in  bmne  me- 
dum, ' 

SOLIDA  parallelepipeda  asqualia  fupcr 
^quales  bafesjin  eadem  funt  altitudine.  Et 
parallelepipeda  aqualia  in  eadem  altitudi- 
iici  fuper  aquales  fuqt  bafcs,  (i  non  habue- 
rint eandem  bafin . 

S T enim  vnurrf  ultere  credutur  ultlus,‘fi  ah  &o  uhfcind»* 
tur  parallelepipedum  in  eadem'' tum  airero 'altttudint^, 
TtV»  a fient'  iqualta  abftiffUm , (5*  alterum  . Cum  ergo  totum 
decimi,  ponatur  aquale  alteri  j aquale  erit  abfcijjitm  toti.  ^uod'efi 
abfurUum, 

' §U^  O O fiin  oadem  fint  altitudine,^  hafit  vniut  ere- 
^ datur  maior  bafe  alterius, fi  ab  e»  abfcindatur  bafis  aqualis 

alteri,(^  fuper  abfcijfdm  intelligatur  paf alleleptpedu  etuf- 
dem  alttfudtnitydemonfirabtmMs  eodem  modo  partem  toti 
ejfe  aqHaltm.  S^oi  efi  ubfurdum, 

xxxlii.  THEOR.  27.  PROPOS.  32. 

SOLIDA  parallelepipeda  fub  eadem  alr 

titudineiinter  fe  funtjvc  bafes . 

5 1 N T duo  parallelepipeda  A B C D , E F G H,  cinf- 
dem  aldcudiais  fuper  bafes  AB,  EF.  Dico  efll*  foliduoaa* 
t»45./ri  ad  folidum , vt eft  baiis  ad  ba/in.  b Super  redlam  enioa^ 
£ K,  conftruacur  parallelogramraun}  IK,  xquale p;^lo 

• lelagramfno  A H » 
C >ss  in  angulo  I JC  , 
9ui  iic  arqualis  anoi 
//  / jC  1 I ' gulo  E N F . ConiHs 

♦ ^ X tuent  autem 'parab 

^ * C , > ielogramma.  B 

ik/m 
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rK,tociim  parallelogrammum  vnum  Ff,vc  in  4f.  propof. 
liU.  I .demoniiratum  eft . Si  igicur  alia  plana  parallelepi- 
pedt  EFGHipro4iicantur  ad  paitcs  EG,perficiaturque-^ 
cotum  vnum  parallclepipedum  IFLHj  » erunt  parallele- 
rpipeda  ABCDtlKLM,asquaiia»  cum  habeant  aequales  ba- 
fes, per  conftrudionem  AB,  I K,  & eandem  alcitudinem, 
lex  hypotIiefi.b  c^uare  ent  vt  folidum  IKLM  , ad  folidum 
'bFGH,ita  folidum  AfiCD,  ad  idem  folidtiEFGH:  c Efl: 
I autem  (blidu/n  IKLM,ad  folidum  EFGH,vt  bafis  IK,hoc 
I eft,iili  xqualis  ba/is  AB, ad  baiin  EF.  Igitur  & folidum__» 
I ABCD.erit  ad  folidum  EFGH,  vt  ba/is  AB , ad  ba/in  EF. 

; Solida  ergo  parallelepipeda/j^  eadem  altitudine  inter 
! fe  fuiu,vt  bafes.  Quoa  erat  demondrandum . 

I SCHOLTVM. 

I ' CO  V E RSO  modo  , fi  folidu  faraUiltpifids  intif 
jy> /inryVt  erunt  fub  eadem  altitudine^i  enim  non 

\ eadem  credatur  alntudo}  ex  maiori  abfeindatur  minori  a- 
quahst^  ducatur  planum  bafi parallelumy  d eritque  vt  ba 
fn  ad  bafinfita  paralteiepipedum  ad patfallelepipedum  ab- 
fcijfum:fed  fic  quoque  erat  ad  totum.e  Abfeiffum  ergo  aqua 
le  etl  toti.^luod  ejl  abfurdum. 

THHOR.  28.  PROPOS.  33. 
SIMILIA  foiida  parallelepipeda-# 
inter  fe  funt  in  triplicata  ratione  homolo 
gorum  latemm.' 

SINT  /imilia  parallelepipeda  ABCD,EFGHj  fupcf 
ba/cs  /imiles  AB,  EF,  in  quibus  la- 
tera homologa  /int  AI , EK  . Dico 
proportionem  parallelepipedi  A- 
l5CD,ad  parallelepipcdum  EFGH» 
e/fe  triplicatam  proportionis  late- 
rum homo, logorum  AI,eK.  Produ- 
catur epim  Al  ,ad  L,&  /it  IL.xqua- 
lis  ipfi  EKjVel  GK,j  Item  DI,  aa  M, 

&£t  IMjxqualis  ip/i  Hk,  vel  GOi 
item  iiX,a4  N>&  fit  IN,ggualis  ip/i  kF,  velGS . Deinde 
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copletis  parallelogrami^  LM, LN,IT, perficiatur  parafti? 
lepipedum  TXIV.  Quoniam  vero  latera  IL,IM,aequalia- 
funt  lateribus  GR , GO  j » & anguli  contenti  aequales, 
cum  angulus  LIM,  fit  aequalis  angulo  AID , qui  ob  fimt-, 
litudinem  paralie lepipedorum  aequalis  ell  angulo  £KH, 
feu  RGOjerunt  parallelograma  IX,GF,fimilia»&  *qua- 
lia . Eadem  ratione  fimilia  erunt , & aequalia  L N , KS  j 
item  IT,  GE . Quare  tria  plana  IX, LN,  lT,parallelcpi-? 
pedi  TXIV , fimilia  funt , & aequalia  tribus  planis  G F, 

c 5L-  RSjGe,  parallelepipedi  EFGH  : ij 

j\  f\  y Sunt  autem  fria  cuiufque  fimilia_j 

• ' \ I & aequalia  tribus  reliquis  oppofi- 

*qualia  funt,  & fimilia 
\ paralielepipeda  TXIV,  EFGH , ex. 

. j defin.  lo.nuius  lib.Rurfiis  comple 

^ tisparallelogrammis  mB,  BL,  LMy 
^ perficiatur  parallelepipedum  MP 

*■  BL ; Item  completis  parallelogra 

mis  lY,  DL,  IQ_,  perficiatur  parallelepipedum  lY^Z . 
Quoniam  igitur  ob  fimilirudinem  parallele pi pedorum 
ABCD,  EFGH,  ert  vt  AI,  ad  eK,  hoc  ell , ad  IL,ita  DI  / 
, adHK,  hoc  ell,  ad  IMj  & BI,  adFK,  hoc  ell, ad  IN.c  Vt! 
autem  AI,  ad  IL,  ita  ell pa ralle logrammum  AD,  ad  Dl 
Et  Vt  DI,  ad  IM , ita  parallelo^ammum  DL  ,ad  lM,*  & 
vt  BI,  ad  IN,  ita  parallelogrammum  BL,  ad  LN  . Igitur 
r erit  vt  AD, ad  DL,  ita  DE, ad  LMj  & BL,ad  LN.  dSed  vt 
r AD,bafis  ad  DL,  bafin,  ita  ell  parallelepidedum  ADCB,' 
ad  parallelepipedum  DLYQ:  vt  bafis  DL , ad  bafia_j 

* LM,  ira  parallelepipedum  DLYQ,  ad  parallelepipedum 
LMBPj&  vt  bafis  BL,ad  bafin  LN,ita  parallelepipedum 
LM3P,ad  parallelepipedum  LNTX.Quare  erit,vt  parai- 
klepipedum  ADCB,  ad  parallelepipedum  DLYQ,  ita_j 
parallelepipedum  DLYQ,  ad  parallelepipedum  LMBP, 
& parallelepipedum  LM£P,  ad  parallclepipedu  LNI  X. 
Ac  proinde  quatqor  quantitates  funt  continue  pro  por  * 
nafes  ADCB,  DLYQ^EAiUP,  ENTX,ideoqj  proporti<» 
primae  ADCB,  ad  quartam  ENTX,hoc  eft,ad  EFGH,«rk 
triplicata  ^portionis  prima:  ADCB,ad  lecand& 


'tl-S.EIl  XI.  ' 

ex  Vcautc  ADCB,ad  DlYQdtaeft  bafij 

AD,adbii/inDi^j^HtvcAD,adDi-,ihieft  refta  AI,ad  It, 
hoc  d>,  ad  tK.Igicur  proporrio  {:mrallelfpipedi  ADCby 
ad  parallebpipcdum  EFGH,  c(l  triplicata  proponionis 
homologorum  latenim, nimirum  A[,ad  EK.  Qyapropccr 
fimilia  folida  paralIeIcpipcda,uKcr  fc  sut  in  triplicata  ra 
tione  homologoiu  laterum.  Quod  erat  dem onftrandum. 
c.  O R O L ,L  A R I V M. 

EX  hoc  pcrfpiciium  cft,  fi  fuerinc  quatupr  linei  rc6tx  continiic 
proportiapalcSjVt  eft  prima  ad  quartam, ita  elTc  parallclcpipcdum 
lupcr  primam  dcfcripejin  ad  parallclcpipcdum  liinile , fiiniliterq; 
dtlcripcum  lupcr  fecundam. t^nia  tam  parallclcpipcdum  ad  paral- 
lclcpiprdum,vc  dcmoiillrarum  cfi  , quam  prima  linea  ad  quartam, 
ex  dcniiitione  l.o.jib  j.h.rbct  proportionem  triplicatam  proportio 
nis  primir  line.trsd  iccutidam, nimirum  literum  homologorum  . 

i,  THEQR.  29.  PROPOS.  34.  . 

( AE  Q\^A  L I VM  fc)Iidorum  parallele- 
pipedorum  bafcsj  & altitudines  rcciprocan 
tunEt  quorum  folidorum  parallclepipedo- 
rum  bafes,^  a-titudines  reciprocantur,'  Illa 
funt  aequalia^ . 

SINT,  «qualia  parallclcpipeda  ADCB.F  HGF,  fnper 
bai:-s  AD,EH.D-co  bjfes  AD,BH,&  .al  ^ ^ 

ticudifieo- par.iiiclcp’pedorum  ADCB,j^-fp.  k 
r:HGF,elTe  reciprocas,  hoc  e(l , e fle  vc 
A D,ad  fcH , ira  altitudinem  fulidi  bH- 
Gr,adaUitUdincni  ADCB.  Sin:  enirn_* 
primam  infiflentes  lineae  AI,Ei^,perpendkuIares  ad  ba- 
fes  AD.EFIjita  vt  AI.Ei^jflnt  perdehii.  4.  lib.6.  altitudi- 
nes parallclcpipedorum  . Si  igitur-  airitudmcs  A I , E k, 
funtaequalesicum  Sc  parailelepipcda  iqual/a  portancurj 
erunt  & bafes  A O,  E H , irqualcs  ■,  per  ea,  quat  ad  finem 
propof.i  r.!iuiu.s  lib.ollendinnis.C^arc  crit,vt  bafis  AD, 
ad  baflu  EH,ita  alritaido  t^,ad  altitudinem  AI;  Ac  prom 
dc  bafes  6c  altitudines  funt  reciproca: . 

Oy  o D fi  altitudines  A I , f ^ , inarauales  fuerint ; 
6t  E^y  maior , ex  qua  abfeindatur  E L,  ipii  A I,  aequalis  j 
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& per  L,  ducatur  planum  LM , parallelum  bafi  EH , pen 

fcholium  propof.  i f . huius  liM^ 

f/]  Quoniam  igirur  a-qUalia  funa 
. . y =^Mfolida ADCBjEHGFjaeritva 

tf- B]  ADCB,adfolidumEHWL,ig| 

[/  yo  ~yn.  EHGF  , ad  idem  folidum  B tf 

ML  :bVt  autem  folidum  A 
CB,ad  folidum  E HML , ita  cfl 
bafis  AD,  ad  ba/in  EH , cum  aequales  ponantur  aJtitudt 
nes  Al,EL.Et  vt  folidum  £HGF,ad  folidu  EHML,ita  efl 
eadem  ratione  ba/is  KM,ad  bafn  LN,cum  hac  ration<^ 
{olida  EHGFjEHML, eandem  habeant  altitudinem,!!  np 
mirum  bafes  ponantur  k)n,LN  j erunt  enim  inter  eadem 
plana  parallela  KN,GH.Igirur  erit  vtba^s  AD,  ad  bafin 
EHjita  bafis  KN,ad  bafin  LN;c  Sed  vt  kN,  ad  LN,  ita  efl 
re£ta  Et:,adredlam  tL,hoc  eft.ad  AI,  ipfi  £L,  aequalem, 
;giiare  ent  vt  bafis  AD,  ad  bafin  EH,  ita  altitudo  EK,  ad 
altitudinem  Ali  Ac  propterea  reciprocae  fune  bafes , Sc 
altitudines,  , , ; 

SINT  iam  bafes  & altitudines  reciprocae.  Dico  pu 
rallclepipeda  effe  aequalia . Si  efiim  altitudines  , Alji 
funt  aequaiesi  cum  fit  bafis  AD , ad  bafin  eH  , vt  altitudo 
Eit, ad  altitudinem  AI,ex  hypotheliicrunr&bafes  AD, 
EH, aequales . d Quare  parallclepipeda  ADCB , EHGF', 
cum  aequales  habeant  bafes,  & altitudinem  eaadem9  ixt 
ter  fe  aequalia  erunt.  « 

' QVOD  fi  altitudo  EK , maior  fuerit\  ablcindatnf  Et* 
ipfi  AI) aequalis.  & per  L,  ducatur  planum  LM , paralle- 
lum bafi  EH.^uia  igitur  ex  hypotnefi  cil,vt  bafis  AD, ad 
bafin  £H,ita  altitudo  £K,ad  altitudinem  A I,  hoc  eft,  ad 
ELfipfi  aI, squalem; « Vt  autem  bafis  AD , ad  bafin  EH, 
ita  ell  folidum  ADCB,ad  folidum  EHML , cum  altitudi- 
nes AI,  E L,  squales  ponantur,  f Et  vt  EK,ad  E L,  ita  cft 
KN,ad  LN>g  Vt  autem  bafis  KN,ad  bafin  LN,  ita  eft  foli- 
^um  EHGF,ad  folidum  EHML,  cum  folida  EHG  F,  £H- 
M L , eandem  habeant  altitudinem , fi  bafes  ponantur 
KN,LN  i erunt  enim  hac  ratione  inter  plana  parallela_»l 
l^N,GH;£rit  vt  {olidum  ADCB,  ad  folidum  EHML  , ita 

folidum 
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folidum  tHGFjad  fdem  folidum  EHMlj » ideoqj  aequa- 
lia eruat  folida  ADCBifHGF. 

S B D proponantur  iam  parallelepipeda  A BCD,  EF- 
GH, aequalia, quorum  itifi- 

ftcntes  linese  Al,KD,  BM,  c m 

LC; EN, OH,  FQ,  PG,non  V 

fint  .pcrpediculares  ad  ba  X\'\ . \ Vr\\^r  \\\  \ 
feS  AB , EF . Demitranrur  \/\\ — 
autem  a pundis  I , D , M, 

C,ad  planu  bafis  AB,  per-  Jn  ^ -S  KX  Ey  O 
pendiculares  IR,DS.MV,CT;  Item  a pundis  N,H,Q^G, 
ad  planum  bafis  EF.perpcndiculares  NX,  HY,  Q«t,  GZi 
connedanturque  redae  RS,TV,RT,SV;  XY,2«,XZ,Ya: 
Eruntque  perpendiculares  Rl,XN,  paralielepipedorum' 
altitudines, ex defin.4.1ib.6.  Dico  rurfus,  vt  bafis  AB,ad'j 
bafin  EF,ita  eflc  altitudinem  XN,ad  altitudinem  RI.FCu 
enim  xqualia  fine  folida  A B C D,  E F G H,ex  hypothcfi,  | 
c fit  autem  ABCi), aequale  folido  RVCD , quod  habeant 
eandem  bafin  CD,eandemq;  altitudinem  RI  j & EFGH, 
eadem  rarione.acquale  folido  X«tGH: Erunt  & parallele- 
pipeda RVCD,  XetGH,  atqualia-  Quare  cu  habeant  infi- 
ftentes  lineas  perpendiculares  ad  bafes  CD,GHjerit,  vt 
iamdemonllratum  ell,vt  bafis  CD,ad  bafin  GH,hoc  cft, 
vt  bafis  AB, ad  bafin  EF,ita  altitudo  X N,  ad  altitudinem 
RI.  Acpropterea  bafes  & altitudines  funt  reciprocae . 

SINT  iam  bafes  atque  altitudines  reciprocae.  Dico 
parallelepipeda  eflc  arqualia.  Conflruda  enim  figura,  vt 
priusjCum  fit  vt  bafis  A B,  ad  bafin  EF , ita  altitudo  XN, 
ad  altitudinem  Rljd  Sit  autem  A B,  ipfi  CD , & EF , ipfi 
GH,afQUalis;erit  quoque  vt  bafis  CD,  Iblidi  R V C D,  ad 
bafin  GHjfolidi  XaGH,  itaaltitudoXN,  ad  altitudinem 
RI. Quare  cum  XN,RI,fint  infiltcntes  hnea-  pcrpcndfcu 
lares  ad  bafes  CD,GH;erunt,vt  iam  oftenfum  efi, aequa- 
lia parallelepipeda  RyCD,X«.GH.  e Sunt  autem  haec  pa 
rallepipcda  parallelepipedis  ABCD,  EFGH,  a?qualia_». 
Igitur  aequalia  quoque  erunt  parallelepipeda  ABCD, 
EFGH.Idcmque  oftendetur,fi  infiftentes  lineae  vnius  pa 
rallelcpipedi  fuerint  perpendiculares  ad  bafin , alterius 
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‘ vero  non  . Qiiam  obrem,  Aequalium  folidorum  paral- 
lelepipedorum  bafes,  & altitudines  reciproca ntm*  > &:c# 
Quod  erat  oflendendum , 

' ; 5'C  H 0'L  T V M. 

OMNr A hic^qut  denicnHrmta.  funt  in  fex  proximis  frc~, 
pofstionibusynimirum  ’•  ? 2..  ? j ^4,  tonueninnf 

quoque  prifmatis  , qus.  hubent  duo  plana^oppofit»  triangU' 
lafi»  pndiiit  /}ypotf;efefferueKSMr . Nnen Js  duobui  pri- 
fmatis eiufmodi  eiafdem  kltitudtxis , & /ffper  tandem  ba- 
fin^vel  fuper  tqualeshafes.cpjsJlttutis^iy.fpouMntur  duo  ali» 
pnfmata  illis  aqualia  ty  fimiltay  co»f  nemur  duo  paralie- 
lepipeda  eiufiem  altitudinis^^  candent^  vel  aquales 
btfes  ekifientia . §fusreaqu,alia  erunt  eiufmodi  paralle- 
la lepipedd  ; ac  proinde  fy  data  pnfmata  ^ eorum  videlicet 
dimidia . i . ,,  t 

1,  ilV2lSK5,  fi  duobus  prifmatis  pradiiiis  eistfdtm  altitudi 
nisfty  fuper  diuerfas  bafes  ecnihtutis  adijeiamur  duo  alsa 
prifmata  illis  tqualta  (y  fimilsa  , confictesiiur  iterum  duo 
parellelepipeda  esufdem  altitudinis  . h ^lare  erstp/fralle- 
. lepipedum  ad parallelepspedismiVtbafis  adbajitti  c Atque 
'[adeo  prifina  ad  prifnia  y nempe  dimidium  vnius  paralie le- 
■ pipediyad  dimidium  alterius , vt  ead em  bafis  ad  bafin  , fi 
prifmatum  bafes  fuerint  parallelogramma  , vel  certe  vt 
triangulum  ad  triangulum,  dimidium  fcilicet  vnius  bafis 
ad  dimidium  alteriut^fi  bafes  prifmatum  fuerint  triMgulm, 
TRAETEREA  , fi  duobus  prifmatis  prefaiis  fimiWous 
addantur  alia  duo  prifmata  illis  equalia  i^  fimiUa,confii 
1^9  tuentur  duo parallelepipeda  fimilsa  qua  inter  fe  habent 
i,  proportionem  triplicatam  proportionis  laterum'  homologe- 
'rum.  Igitur  tfy  prifs>ata,eorum.  nimirum  dimidia,  e cu  eam 
\iiem  habeant  proportionem  cum  parallelepiptdis  , prepor- 
^thnem  habebunt  triplicatam  praporsionis  eorundem  late- 
rum homologorum  , qua  quoqtic  fi*nt  latera  homologa  prif- 
matum , 

DENlQVE  fi diBss  duobus  prifmatis  aqualibus  adiun 
antur  alia  duo  prifmata  illis  aqualia  fimslia  , compo- 
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9tntur  duo  puraUelepipedu  tquulm  eurundem  Mltitudinit 
tum  pnfmutis.^  §^are  cum  bafes , ^ altitudines  paralie- 
Itpipedorum  fint  rtciprocai&  bafes  prifmatum  eadem  finty 
Mei  certe  macula  earum  dimidia  b eandem  habentia  pro. 
pertionem;  Erunt  qtJoque  bafes  prifmatum  eorum  altitu 
dines  reciproce  , 

. ' THEOR.  30.  PROPOS.  35. 

S I fuerint  duo  plani  anguli  aequales, 
quoru  verticibus  fublimes  redae  lineir  infi- 
(lant^quae  cum  lineis  primo  poficis  angulos 
|cont  ineant  aequales,  vtrumque  vtriqucj  In 
rublimibus  autem  lineis  quaelibet  fumpta_j 
fuerint  punda , & ab  his  ad  plana , in  qui- 
bus confiftunt  anguli  primum  pofiti,  dudae 
fuerint  perpedicularesja  pundis  vero,  quae 
in  planis  a perpendicularibus  fiunt,  ad  an- 
gulos primum  pofitos  adiund^  fuerint  re- 
dae lineae:  Hae  cum  fublimibus  aequales  an- 
gulos comprehendent. 

SINT  duo  anguli  plani  «quales  BAC,  eDf  , quorum 
verticibus  A,&  D, 
infiftant  extra  ip- 
forimi  plana,  fubli 
mes  red«  linea? 

AGjDH,  ita  vt  an- 
gulus bAG.  angu- 
lo HUH,&angulus 
C AG,  angulo  FDH,fit  «qualisra  fumptis  autem  punftis 
G.H,in  redis  AG.DH,  demittantur  ad  plana , in  quibus 
anguli  bAC,EDF,exillunt,perpendxcuiares  GI.HK,inci 
dentes  in  punda  I,K,&  adiungantur  redx  I A,kD.  Dico 
angulos  GAI,  HDA',  elfe  «quales  inter  fe . Nam  fi  AG, 


decimi. 

bi 
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DH,  funt  in  arquales  auferatur  a maiori  AG,  ipii  DH»aN 
^ qualis  linea  AL,  8£ 

ex  L,  in  plano  triaw 
AGI.,  ducatur 

L.  paraHeJa»* 

i y~p  • \ Quoniam  igi» 

yTt — , tur  parallelae  > fune 
, . ' ' GI,  LM,  & eft  GI, 

ad  planum  anguli  B Ac,  refla j » erit  quooue  LM,ad  idem 
planum. refla . Ducantur  autem  ex  punflis  M,  X,  id  re» 
flas  AB,AC,DE,DF,perpendiculares  MB,MC,K£,KF,& 
Iconnectantur  rectae  BC,  BL,  LC,  fcF,  tH,  HF . Et  quia 
LM,  recta efl  ad  planum  anguli  BAC,ip/a  rectum  angu^ 
Ium  efficiet  cum  recta  AM,  in  eodem  plano  ducta  per 
defin.  .j.huius  lib.b  Quare  quadratum  recta?  AL,  aeoinfo 
erit  quadratis  rectamm  AlVI,  ML  ,*  c £fl  autem  ‘quadratd 
rectae  AM,  aequale  quadratis  rectarum  AC,  CM,  cum  & 
angulus  ACM,  rectus  fit,  ex  conftructione . Quadratum 
ergo  rectae  AL,  aequale  eft  quadratis  rectarum  AC,CMf 
ML:'d  At  quadratis  rectarum  CM>ML , aequale  eft  qmh 
dracum  rectae  CL,cum  angulus  CML,  rectUs  fit  per  de-* 
fin.  ?, huius  lib.  Igitur  quadratum  rectae  AL , aequale  eft 
quadratis  rectarum  AC,CLie  Ac  proinde  angulus  ACL, 
'rectus  erit,  f Rurfus  quia  quadratum  rectae  AL , aequale 
eft  quadratis  rectarum  AM,ML:  g Bft  autem  quadratum 
rectae  AM, aequale  quadratis  rectarum  AB,  BM,  cum  an- 
gulus ABM,  perconftructioncm  , fit  rectus.  Igitur  qua* 
draturn  rectae  AL,  aequale  eft  quadratis  rectarum  AB, 
BM,  biL;  h At  quadratis  rectarum  BM,  ML  , «quale  eft 

Suadratum  rectae  Bi-,quod  & angulus  BML,  fic rectus  ef 
efin.  j.huius  lib.  Quadratum  ergo  rectae  AL, aequale  eft 
quadratis  rectarum  AB , BLi  * proptercaque  angulw 
ABL,  erit  rectus . Non  aliter’ oftendentur  recti  anguli 
DFH,DEH.  Quoniam  igitur  anguli  ABL,LAB,triangu* 
li*  ABC, aequales  funt  angulis  DEH,HDE,rrianguli  DEH| 
funtque  latera  AL,DH,  Jcqualiajk-Erunt  & reliqua  late- 
ra AB,  BL,  reliquis  lateribus  DE,  EH,  equalia.  todeni^ 
argumento  «quales  erunt  rectae  AC,  CL,rectis  DF,  FFf, ' 
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Quare  cu  latera  AB, 

AC,  trianguli  ABC, 
xqualia  iinc  lateri- 
bus DE,DF,triangu- 
li  DH  F j & anguli 
contenti  BAC,EDF, 
aquales,  ex  hypothe 
li;  “ erunt  & bafes  B C , H F , inter  fe , & anguli  ABC» 
ACBjgngulis  D E F,D  F E,  zquales  .Sunt  autem  & toti 
anguli  A B M,  ACM,  totis  angulis  D E K , D F K , arqua- 
lesjcum  omnes  fint  refti . Igitur  & reliqui  anguli  MBC » 
MCB, reliquis  angulis  KEF,KFE,aEOuales  erunt  j Ac  pro- 
pterea  cum  & latera  BC,EF,fint  oAenfa  aequalia;  b erunt 
latera  BM,CM,lateribus  EK,FK,  xqualia.Quia igitur  la 
tera  AC.CM,  trianguli  ACM,  xqualia  funi  ollela  lateri- 
bus DF,F  K,  trianguli  DFK  , & anguli  ACM,  DFK , fune 
redlijc  erunt  & bafes  AM,DK,mter  fe  zquales.  C«m  au 
tem  xquales  fint  oftenfae  redlae  B L,  eH  , erunt  etiam  ea- 
rum ouadrata  xqualia;d  Quia  vero  quadratuni  re<ftae  BL, 
aequale  eft  quadratis  reftarum  BM,  ML;  & quadratum-» 
redx  EFI,quadratis  redlarum  EK,KH, quod  anguli  BML, 
EKH,re^li  /inc,ex  dcfin.j.huius  lib.Erunt  &«quadrata  re- 
darum BM,ML,aequalia  quadratis  redarum  E K,KH.  Ab- 
latis ergo  quadratis  rectarum  BM,EK,qux«qualia  funt, 
quod  rcctx  BM,£K,oftenfie  lint  xquales;icliqua  quadra- 
ta redarum  LM,HK, xqualia  erum;ac  proinde  red^  LM, 
HK»xquales,Quam  ob  rem  cum  latera  AL,AM,  trianguli 
AlM, aequalia  fint  lateribus  DH,DK,trianguli  DHK,&  ba 
fisLMjbad  HK,atqualis;e  erunt  & anguli  Ly\M,HDK,x- 
quales.  Si  igitur  fuerint  duo  anguU  plani  aequales, quo 
rum  verticibus  fublimes  redae  irnecE  infiilant,  &c.  C^oi 
oltendendum  erat . 

COROLLARlYld. 

ITA  Q_y  E , fi  luerint  duo  anguli  plani  iqualcs  , q|ioruna  ver, 
cicibus  fublimes  rcftx  linex  xquales  infifiant , qui  cum  lineis  pri 
mopofitis  angulos  contineant  xquales  , verumque  vtrique  . Erunt 
a pun£Iis  extremis  lincaruqi  fubliiBum  ad  plana  angulorum  pri- 
mo potitorum  dcmilTx  perpendiculares  inter  fe  ijqualfs  . Nam.» 
prupterpa  qiipd  anguli  plani  BAp,  £DF,  ponuntur  xquales 
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& rublimes  cquales  A L , D H>  confticuunt  angulos  «quales  L AB> 
HDE.Icem  LAC,‘HDF:demonllracum  fuitydemilfas  perpendiculares 
LMiHKiClTe  «quales. 

THEOR.  51.  PROPOS.  36. 

‘ S l tres  redtse  lineae  proportionales  fue- 
rint; Quod  ex  his  tribus  fit  folidum  paralie 
lepipedum>  aequale  eft  deferipto  a media  li 
nea  folido  parallelepipedojquod  ^quilateru 
quidem  ritjaequiangulum  vero  praedicto, 

SINT  continue  proportionales  reft*  A,B,C.C6ftitua 
turque  angulus  folidus  E, ex  tribus  angulis  planis  quibuf 
cunque  DEF,DEG>FEG,ica  vt recta  DE,ipn  A-,&EF,  ip- 
fi  EG,ipfi  C,/it  a»qualis.Completis  autem  parallelo^ 
grammis  DF,FG,GD,perhciaturparallclepipecluni  DH: 
quod  fiib  tribus  redis  A,B>C,dicitur  contineri,  aut  ex  ip 
ns  Heri,  a Deinde  ad  redam  IK,  ciufque  pundum  K , Hat 

folidus  angulus  K.  ,«quaks 
folido  angulo  E , ex  tribus 
angulis  planis  liti , I ic  M, 
LKM.qui  arquales  fint  tribus 
D£F,DEG,FEG,  ita  vt  red? 
1K,KL,  KM,  squales  Hnt  me 
diae  lineae  B.Completis  vero 
parallclogrammis  IL.LM,  MI,  perficiatur  parallelepi^ 
dum  I N,  quod  contineri  dicitur  fub  linea  B,fe  ex  iplk_» 
defer  ibi.  Dico  folidum  DH,aequale  clfe  folido  I N.  Cum 
enim  fit  vt  DE,  adlic,ita  2tM,ad£G,(quodDB,  ipH  A j 
& IiC,KM  ipfi  Bi&  EGjipH  C,fiimpta  ht  aequalis, )£c  angu 
li  D^G,lKM,aequalcs:b  Erunt  parallelogramma  DG,IM 
aqualia, propterea  quod  latera  habent  circa  aquales  aa 
gulos  rcciprPcarQuoniam  vero  anguli  plani  DEG,IKM, 
fune  aequales,  quorum  verticibus  innftunt  fublinoes  lineae 
f quales  E F,  K L,  qux  aequales  angulos  comprehendunt 
cum  lineis  primo  poHcis,ex  collrudione,vtrumquc  vtri 
quejErunt  perpendiculares  ex  F.L, ad  plana  bafium  D G, 
IM  jdemilwe,  nimirum  altitudines paralleiepipedorum. 


DH, 
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DH,IN,fi  bafes  fintDG.IM, inter  fe  x(^uales>per  coroll.  | 
propof.praecedentis.aQuare  parallelepipeda  DH,IN,  cu,*i 
|nabeantbafesDG,IM,afquales,&a:qualcsquoquealtitu  dteimi.  ; 
dines  , inter  fe  squalia  erunt . Si  tres  igitur  reaar  linese  ’ 

proportionales  fuerint>&c. Quod  era:  demonilrandum.  ; 

/ I ' ♦ 
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ViCISStM  quoqutifipMr/tQelepipeJum  0x  trihffs  lineis 
I reiiis  defcripntmitquMle fuerit  purallelepipede fibi  tquiun- 
gul»  tt  medi»  limen  deferipto:er.unt  tres  reSt»  tentinue  pre- 
portiomnles.Sit  enim  fnrmllelepipedum  D H,  defcripium  ex 
''reSis  di&ttm  eR^equmle  fibi  tquimugnlo pmrnlle- 

lepipedo  INideferipto  0 medta  B.Dieo  tres  AtB^C^efie  e»m- 
tinue  prepertiennles.Nmm  veluti  prittSy  fifiendentur  Ufum 
nltitudimet  ex  FiLjdemiJft  ejfe  *qHales.§luMrf  cum  ipf» 
ponuntur  oqumliaierunt  eori  bnjet  DG»/ Mttqumles  per  eu, 
quA  md  finem  prope  fi  j i .huius  iibjdemonftrnuimus.SlH*  i»- 
fes  eum  ungulos  hubeut  equnles  DEO,lKM%ex  confiruRio- 
ne:h  bubebume  lutem  eircu  illos  equules  ungulos  rociproeui 
hee  efiyVt  DE.ud  lK,ita  KM,ud  EG.§luupr opter  cum  DE, 
ipfi  Ai  <j«  IK,  KM,  ipfi  B;  & EG.ipfi  C.fiumptu  fit  equuHti 
Erit  quoquo  vt  A,ud  B^tmB,ud  C.  §lutd  e fi  proppfitum. 

THEOR.  32.  PROPOS.  37. 

. S I . quatuor  redae  linea?  proportionsjes 
fuerint:  & folida  parallelepipeda  quae  ab  ip 
fis  & fimilia^dc  fimillter  deferibuntur , pro- 
portionalia erunt.Et  fi  folida  parallclepipc- 
dajquae  & fimilia,  & fimiliter  deferibuntur , 
fuerint  proportionalia : Et  ipfae  red^  lineaei 
proportiortales  erunt . ‘ 1 
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‘ s I N T 'ou  atuor  reflat  proportionales  A,  B,  C»  D j vi 
quidem  A,ad  B,  ita  C>'  ad  D i conUituanturque  fuper  A , 
& B»duo  parallelepipeda  B,fimilia|/imiliterqidefcfi 
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ptajirem  fupcr  C ,&  D, 
alU  <luo  C,&  Qjfimilia 
fimiliterque  pofica,fiuc 
haec  /Int  illis  fitniliaj  fi-^ 
ue  non.  Dico  efle  quo- 
que folida  A,  B,  C , D ^ 
proportionaliaiVt  qui- 
dem folidum  A,adfoli- 
dum  B , ita  folidum  C . 
ad  folidum  DJnuenian 
turenim  per  fcholium 
_ propof.i  idib.6.duabuf 

rectis  A,  Bjaliat  duae  continue  proportionales  E»  F.  Item 
duabus  C,D,aliz  G,  H.  Quoniam  igitur  funt  quatuor  li- 
neae A,B,E,F,&quatuor  lineae  ali*  C,D,G,  H,  quz  binai 
in  eadem  ratione  fumuturjecit  ex  *quo,vt  A, ad  F«itaCi 
ad  H.Vt  aute  m A, ad  F,ita  eft  folidum  A, ad  folidum  B,Et 
vc  G,ad  Hjita  folidum  C,ad  folidum  D,ex  cqroll.prqpol^ 
jj. huius  lib.Igitur  erit  vc  folidgm  A,ad  folid^im  B,ita  fo 
lidum  C,ad  folidum  D.Quodeft  propofItum.'v4* 

SINT  iam  e contrano  folida  A,  B,  C»  D,proportio- 
Inalia.  Dico  redlas  A,B,  C,  D,efft  quoque  proporriona- 
cis.yjATjles.  » Tribus  enim  rectis  A,  B,  C,  inueniatur  quarta  pro- 
6 3 7.1;» 'portionalis  I,l>rupcr  quam  defcribaturparallelepipeduov 
dciimi.  ipfi  DjVel  C,  fimile,  nmiliterque  pofitum.  Quoniam  igi- 
tur eft,vtredla  A, ad  reftam  B,  ita  reda  C , ad  redam  I i 
erit  quoque,  vt  iam  eft  oftenfum  , vt  folidum  A,  ad  /oli- 
dum B , Ita  folidum  C , ad  folidum  1.  Vt  autem  folidui^ 
Ajad  folidum  B , ita  ponitur  quoque  folidum  C,  ad  foli- 
dum D:  Igitur  erit  vc  folidum  C , ad  folidum  I « ita  idem 
folidum  C,  ad  folidum  D.  c Atque  idcirco  aequalia  erui» 
folida  I , & D.  Qux  cura  fine  fimilia  flmiliterque  deferi- 
wa, continebuntur  planis  xqualibus,  perdefin.  lo.huiu^ 
lib-Sed  plana  xqualia,  & iimilia  habeat  latera  homolo-. 
ga  xqualia , per  lemma  propofs  i.  lib.  6.  Igitur  redae  1 1 
tc  D,  aquales  fune . Ac  propeerea  erit,vt  reda  C » ad  I » 
rectam,  ita  eadem  C , aci  redam  D.  Pofita  eft  autem  C ^ 
ad  1 , vx  recta  A , ad  B. Quare  erit  vt  reda  A > <id  rectan\ 

R,ira 


Digitized  by  Googli 


k 


LIBER  XI. 


197 

jira  recta  rectam  D.  Ttaquc  ii  qUatuor  ttdx  line* 
'proportionales  fuerint.  &c.  Quod  erat  dcmonftrandum. 
i BREVI  VS  tota  h*c  propo/Itio  dcmonftrabitur 
Irum  Theone, hoc  modo.Ponatur  primum  vc  recta  A,  ad 
rectam  B,  ita  recta  C,  ad  rectam  D.  Dico  efle  quoque  vt 
•fokdum  A.ad  folidum  B,  itafolidum  C , ad  folidum  D.  gyj.va 
'«  Cum  enim  Iit  proportio  foluii  A,  ad  folidum  B > tripli- 
rata  proportionis  reet*  A , ad  rectam  Bi  Item  proportio 
folidi  C, ad  folidum  D,  tripbcaca  proportionis  rect*  C > 

.ad  rectam  Dierunt  proportiones  folidi  a,  ad  folidum  B > 

:&r  folidi  C,ad  folMum  D,  atqualesjquandoqmdem  tripli- 
catae fune  proportionum  aequalium,  nempe  reftae  A,ad  re 
ctam  B,&  rectae  C,ad  rectam  D.Qndd  elt  primum.Rur- 
fus  ponatur  fecundo  effe  vt  folidum  A, ad  folidum  B , ita 
folidum  CjadfolidurhD.Dicoeire quoque, Yt rectam  A,  bj^,v9 
ttd  rectam  B,ita  rectam  C , ad  rectam  D.  b Cum  enim  lit  Uecimi. 
proportio  folidi  A,ad  folidum  B, triplicata  proportionis 
rc6tx  A,ad  rciftam  B.Item  proportio  folidi  Cjaa  folidum 
Djtriplicata  proportionis  rei^ae  C , ad  reettam  D i erunt 
proportiones  reftarum  A , ad  B , & C , ad  D , arquales; 
.iquandoquidem  earum  proportiones  triplicat*, nimirum 
.folidi  A, ad  folidum  B;& folidi  C,ad  folidum  D,  aequales 
ponuntur.  QUod  eft  fecundt^. 

S~C  H O L r V M. 

SbDEM  tnoAOiji fuerint  iret  redt.  propertienateSy  erunt 
\ ^ pnraUelepipedn  JimiliM  Jimiliterque  Ueferipta  ex  eiSipro- 
portion  e.Si  enim  media  Unesyeiufjue  folidum  fuma 

,itur  bis^habebuntur  tjHMtuor  reBeproportionalet. Igitur  ^ 
\tpuatuorfoUd»  proportionalittyVt  demonfiratttm  efi.bum  igi 
yur  folidum  fecunda  linea  aquale  fit  /olido  tertia  Itneasf^  li 
'ne»  fecunda  aqualis  tertia  ItaeaipurfpicHum  efi,quoU  propo 
nitur. 

TOTA  vefe  hae  prepofitio  duenit  etiam  prifmatitypuo* 

'^m  duo  plana  adteerfa  aqualia  funt  'triangula^vtiZampa-- 
nns  ait.Nam  additis  prifinatis  $ qua  fingulAfingulis fint  »• 

■qualia,  exurgent  paraSelepipeda^qua  vt  hic  e(i  demonfira 
taum,prepoy/ionalia  itm^S  Cum  igitur  prifmata,eorum  di .'  ^ 
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'midiAitMndem  hahtuHt  cum  iffis  frcpH$icncmipeffftcunM 
cHiqued  froponitur.  * ‘ 

THEOR.  3j.  PROPOS:  - 

S I planum  ad  planum  redlum  fuerit;  a 
ab  aliquo  pun6bo  eorum , qux  in  vno  funt 
planorumjad  alterum  planum  perpendicu- 
laris du6ta  fuerit:  in  communem  fedfioneirt 
cadet  planorum  duda  perpendicularis.  * 

/ P L A N V M enim  AB,  re^m  fit 

/ / ad  planum  A C > ficque  eorum  com- 

munis  fe^lio  re^la;A  D } £t  ab£; 
\ - Mf  puncto  plani  ab  » ad  planum  AC, 
' ^ perpendicularis  demittaturtquam  di- 

co cadere  in  commune  fedlione  A D.Nam  fi  fieri  pocefi» 
cadat  extra  ad  punctum  F,a  & ab,F»in  plano  AC,  ducar 
tur  ad  redam  AD, perpendicularis  F G j connectaturque 
recta  EG,in  plano  AB.Qiioniam  igitur  FG,  perpendicu 
laris  eft  ad  communem  fedionem  A D,  erit  quoque  per 
pendicularis  ad  planum  AB,ex  defin.4.huius  iib.aique^l 
adeo  & ad  rectam  GE,per  5.defin.huius  lib.Eft  autem  dCj 
EF,reda  ad  FG,  per  eandem  5 . defin.  Igitur  in  triangulo 
EFG, duo  anguli  £FG,tsGF»recti  funt,  quod  eftabfurdu, 
b cum  duobus  rectis  fintminores.Perpendicularis  epgo 
ex  Eidemifia  ad  planum  A C,  non  extra  communem  le 
ctione  ADjCadet.crgo  in  ipfam  cadat,nece/fe  eft.  Quam 
obrem , fi  planum  ad  planum, rectum  fuerit,  &c.  Quod 
'erat  demonftrandum. 

SCHOLIVM,-  • V ^ 
HAEC  eR  demonfinuio  Tbccnis^Hog  tumen  idttu  dm^- 
Jlral/imus  breuius^  hoc  mode.Si  expunRo  E , duto  in  plntid. 
' ACidemiffk  pcrpendicularit  ad plannm  A C t utrU  cudit  im 
[cemmuntm  jeRionem  ADtfed  tn  pictum  F,  extru  JeRhuid 
ducatur  ex  Eiud  reRu  A Diperpendieulurii  BGiquaex^^ 
dsj!,huiuf  tib.  reRa  erit  ud  pluHu  A C.  ^nure  ex  puneeEc 
extru  plauu  ACyduR*  funt  ud tpfum plani  AC%  duu  perp 

dien^ 
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\icMimr0s  EFjFG>s^uod fieri  neqaityVt  in  fcholie  profefi  i 
mius  lib.dtmonRr animus, 

THEOR.  34.  PROPOS.  39. 

SI  fblidi  parallelcpipedi  eorum, quaj  ex 
aduerfb , planorum  latera  bifariam  feda_j 
[int;  per  fedliones  autem  plana  fint  extenfa: 
:ommunis  fedio  planorum,&  folidi  paralie 
Lepipedi  diameter  > bifariamfe  mutuo  fe- 
cabunt. 

SINT  paralie lepipedr  A B,  plana  oppofira  AC,  BD, 
:juorum  omnia  lacera  bifariam  reda  /int  in  punctis  I , K, 
L,M,N)0,P,p^per  qu*  extenfa  fint  duo  plana  I N,  K O, 
quorum  fedio  communis  fit  re-g  ^ 
ftaR  S : Ducatur  item  diameter”  ^ ^ 

AB.Dico  redam  RS,&  diametrum 
A B , fc  mutuo  fecare  bifariam—». 

Connexis  enim  redis  K.  fi , R.  D , 

SA,  S C j confiderentur  duo  trian- 
gula A QS , COS. Quoniam  igitur 
lacera  A Q^,  Q S , trianguli  A QS,  * ' 

«qualia  funt  lateribus  C O,  OS,  trianguli  C O Sj  (Sunt 
enim  AQ,CO, dimidia  rectarum  «qualium  A G ,C  H # 
a & QS,OS,duabus  «qualibus  AN,HN, aequales , cum^ 
fintparallelogramma  AS,HS,^b  & angulus  A QS,  aqua-- 
lis  alterno  angulo  COSrc  Erunt  & bales  A 5,  C S , *qua- 
lesi&  anguli  ASQj^CSO,aquales»d  Atqui  anguli  A S Qj 
ASO, aquales  funt  duobus  rectis.  Igitur  &CSO,  A S O, 
duobus  funt  rectis  aequales:  c Ac  propterea  AS,CS,vnam 
rectam  lineam  conftituent.Eodem  modo  oftendentur  ef- 
fc  aquales  BR,  Dr,  & vnam  ex  cis  componi  lineam  re- 
cx^Rurfus  quia  vtraque  AD,BC,parallela  eft , & aqua- 
lis rect*  FHjob  Parallelogramma  AF,FC,  fipfa  quoque 
inter  fc  parallela  erunt,  & aquales . g Quare  &reda 
A C , B O , earum  extrems  coniungentes,  parallela  funt 
& gqualesiAc  proinde  ipfarum  dimidia  A S,  B R , ^qua. 

Pp  4 les 


xxxx* 


c 4.pr»c 


decimi. 


l 


Digft»  by  GooglJ 


»7»vn 

dtcimu 

t f . pri 


I 


e>po 


EFCLID.  GEOM, 


dttimi. 


f t » 

cif.t/» 

dtcimi. 


k ?.;t  £ 


les  func.Quia  vero  AC,UD,  paraUdg  funt;  * erunt  rectae 
AB,R.S,in  eodem  cum  ipfis  plano*ideoque  fe  mutuo  Xe* 
cabunc»  in  puncto  videlicet  T.  ^ Cum  autem  duo  anguli^ 
A S T,  A T S,  trianguli  AST,a!quales  line  duobus  angulis  j 
BR.T^ BTRifriasgoli  BRTj&  latus  AS,  lateri  BR : c ErunCl 
reliqua  latera  T A,  TS, reliquis  lateribus  TB,TR,a»quaiia-i' 
Ac  projjcerea  AB,  RS,  fe  mutuo  fecant  bifariam  in  T.  Si 
igitur  lolkli^arallelepipedi  eoruaiiqttx  ex  aduerfo,  &c< 
C^qd wt  ofteodenduai. . , , . - ^ ; 'u 

jt 

V < r 

i.  c O 'R*  O L 'l  A R I y M. 

HINC  efficicur,in  omni  parallelcjpipedo diametros  oihnes  («mu 
tuo  bifariam  fccarc  in  vno  pun&o, nimirum  in  puncto  T,in  quo  bi- 
fariam di  uidubc,rr  hic  demonllr*tulB<R^eftasB  M>  < 

SCHOLIVU. 

, HyJ  C tht&rtm»ti  »ddi  ff^fi*Uiudnm  d^mUiiUii 
quod  ad  prepoff^j^.  primi 

SI Toiidum parailelepipeduwi  plano  lece 
tur  per  centrumrSifariam  fecabitur  folidiiim 
ab  ipfb  plano . Et  ii  fglickim  patalleiepipc- 
dum  plano  fecetur,bifariam : per  centrum 
tranfibit  ipfum  planum . ' 

SECRTVR  psraMtlepipednm  ABjplsn0  CDf  per  eemtrif\ 
4toe  a/?,  petpuniittm  medium  diumetri  AB^qued fit  G.I>ie» 
purahelepiptdum  bifarium  feesri.  Sit  enim  prima  plmnum 
CDi0pp9jfUis  fUmts  AE,  EF,par»^einmA  Et  quin  fdann  pu, 
rnlleU  BFy'DC,'E'Aifec»nt  reUkt  fuafettmque  prepUreiahU- 
literifeedtm  nutem  BAjinfnriAm  in  G5 
ftcalumtur  qUUqUednteru  mduerfarum^ 
pinnarum  AHiBf^nfqne  ndeo 
AH,B[,l»fkriM.^  Cum  i^itnrfit  vi  Pn- 
fis  KCtdd  bnfim  cHfitnfaliduih  A B, 
nd  (olidum  C»,  ariifUmllaUpipedmm 
AB^fiMum  pifnrimffUno  CD,per  eeiA 


irum  Gyiuifa. 

TRAnSEAT  feiundopUnPmfettnt  AI  B M,  perdin^ 
merras-B  i yAk  i pinnarum  appifit»rum\  quantam  gy/c 


feen~ 


Digitized  I 'y 


pAr»lleU^i^edHm  fer  centrmn  O, 
ifnmc'ptr  totAm  diametrum  ABj,^  eum  AB^ 
» fit  faralleiarum  A HyB  l De- 


a n- 
i c rr,!.. 
b i < .'vii 

decimi* 


en  flMUtjtt  fitralleiarum  tiy  ts  i tje-[  i x 
monfiratum  autem  eB  unteuy  furt^U*l*fip^  1 J 

pedum  ficari  plauo-per  diametres  eff»/uo-  ^ 

rum  piunorumduBe  itifartam  . 

TERTIO  flaaum  fetAHt  AKBM  iUeque fit  adiierfii 
planis  paralUlum,nequa  per  dimmetrts  «pp^herum  plauf^ 
rumAuBum  i fed  tantum  per  angulos  Ay^B  y planorum 
AHyBl.^omam  igitur  piaua  parallela  AHtElyfeeautur 
plano  AKBMyC  eruat  communes  ftBiones  AJAjBK^  paral*\ 


ct  $'.vri'\ 
deetmit^l 


roSa  A B Ky  tnter  Je  eruat  aqstaies*  jr 

^uia  ergalatera  BKiBLytridgali-BKLy 

e^ualia  funt  laterilmt  AMiANttrianguli  AUN'y  & dBngd 
InsKBLyangulo  MAtiyatfuales,( Products  enim  NA.MAf 
ad  0,P,erustt  AOyARireSis  BLi  BKiparalleU;  t ac  proin-i- 
detqualis  angklierunt  OAPitBK.f  Cum  igitur  OAP  y tt^ 
quatis  fit  angulo  MATi^equatet  quoque  erUM  anguli  KBLi 
) g Eruat  bafss  KL  y MN,  inter  fe  j angitis  BKLy\ 
BLK-,aHgalis  A UNy  ASM ioquales'yi^  triangulum  trian-\ 
^lo  equale.^uate  & fimilta  trUni  triangula  BKLiAMSy 
h tum  latera  habeam  circa  aqvot  angulis  proportionalia, 
taeniam  vero  reUa  KL^reBe  angulus  BKLyangU  ■ 

- • a - t i a a n U'T  - >f  ^ f I • 


ero.vm 
detimt, 
i i^.pri 
g ^‘Prl- 


BMifgitttr  quadrilateruin'EKlEy(jf'  aquilaterSy(^  AfutaH 

gftlum 


, * 9*'^»- 
decimi. 
b 7.vn- 
dtcimi. 
cy^.pri 
dl^.pri 
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^ gulum  eff  quadrilattro  AMHFiAt  fre^ 
~ ptergM  tquuU  ^ fimile^cum  Jingulm 
gulis  tonueniunt  > iater»  nimirum 
ribusy^  unguli  ungulis.  Eedem^  medo  u- 
^quuliu  erunt  fimiliu  triugulu  BHMi 
•pAIKy  & quudriluteru  AKLF  , BMNEi 
cum  inter  fefint  ^ uquiluteru  et  uquian 
guU»§luuprtpttrfolidum  contentu  plunit  AKLFiFHMA, 
AKBJdyMHB.BKLiLBHFiUquule  erit  folido  contento  plu 
nis  BMNE^ElKByBMAKyKIAiAMUytiAlEyUr  to.de- 
fin.huius  libri  y cum  bis  plunit  illu  fint  fimiliu  ^ equuUuy 
vt  demonftrutum  efiiPurullelepipedum  ergo  AByft&um  rjf| 
pluno  AKBMyper  centrum  Gy  bifurium . ' 

POSTREMO  plunum  fecuns  CD^neque  uduerfis  pluni^ 
parullelum fitjneque  per  diumetros  plunorttm  oppofitorum\ 
neque  fer  vllos  angulos  eorum  duBum , fed  wcunque  feeet 
plunu  oppofitu  AHyBI,  ORidtmus  autemyvt  priusyplanum 
fecuns  CD,efie  purullelogrammumy 
tum  reUas  CKyDM yqUum  reiius  CMy 
DKycffe  aquales. Ducuntur  in  purulle- 
* hgrammo  CDydiumetri  CDyKM\con 
neBanturque  reUa  A M,BT^.§^onium 
igitur  AF yBEypurullela  ipfi.Llyob  pu*^, 
fullelogrummu  A LyLE  yt.  inter  fcj 
funt  parallela  { b Erunt  A B yC  D$ 
in  eodem  eum  illis  plano  j ue  proptereu  fe  mutue  fecui 
bunt  in  centro  G.ln  folo  enim  centro  GyreBu  AS , per  hppo^ 
tbefimyfeeat plunum  CD  y in  quo  exijiit  reBu  CD.^  Et  quo- 
niam angulus  BDQyangulo  alterno  ACDyaquulit  elhd  Efi 
autem  ^ angulus  BGD,  angulo  AGC , ad  verticem  aqua-; 
lit’i&  latus  BG, lateri  AGyaquale,quhd  ABy  bifarium  feet* 
turin  GyControieErit  latut  DGylateri CGjUquale.  Cum 
ergo  per  ea  y qua  adiprepef  j 4.  lib.  /.  eftendimusy  diametri^ 
CDylLMyfe  mutuo  bifariam  fecent,  tranfibit  KM  y per  pun*'. 
Bum  G , ibique  diametrum  AB  yfecabit . §luia  ergo  latet» 
BGfGDytrianguli  BG  Dy  aqualia  funt  lateribus  AGyC  Ci 
trianguli  AGC  i f angulus  BGD  y aqualis  angule  AGCi 
g Erit  bafis  BDyaqualis  bafi  AG.Eodi  argumento  aqtta* 


let~ 
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ies  reifi  BK  j AM , ^tocirca  cum  trt»  Utcr/t  B D% 

CX^jKB,  trianguli  BDK,  cqualia  jint  trihits  lateribus  A C, 
C Af,  M A , trianguli  A C M\  Erunt , per  ea  , ejUA  aU  ^rp- 
paf.S.  lib.  /.  docuimus^  anguli  illius  angulis  huius  Aqua- 
les : Efl  autem  totus  D B toti  CA^,  a jualis  , oh firtUli 
tudinem  parallelogrammarum  BlyAH.  /gituY  reliquus 
KBL,reliquo  MANyorit  equalis  . §luoniam  igitur  latera 
BKyBLytrtanguli  BK£,  Aqualia  funt  lateribus  A AI,  A N, 
trianguli  AMN  j angulus  \BL,angulo  MAN,  aqualis', 
a Erit  ty  bafis  KL,bafi  reliqui  anguli  reliquit  angu 

lis  aquales  .Si  igitur  aqualibus  angulis  BKL,  A MAJ,  aqua^ 
let  addantur  anguli  BK  D,  AMC%  fient  toti  anguli  D K L, 
CMN,  aquales  . §luare  quadrilaterttm  BDKL , quadrila- 
tero  ACM  aquHaterum  eft , O»  aquiangulum  ',  Ac 

propterea  aquale  fimile,eum  fingula  eonueniant  fin- 
gulis  , nempe  latera  lateribus , (j»  anguli  angulis  . Rurfut 
'quia  tota  Lf, toti  iJH,efi  *qualis,erit  reliqua  IK,retiqua 

HM,aqttalis.Eademque  ratione  reliqua  D E,  reliqua  C T, 
aqualis  erif,  Ac  propterea  quadrilaterum  DEIK,aquilatem 
rum  efl  quadrilatero  CFHM  : Sed  C»  aquiangulum  ; cum 
anguli  D E f ,E  r K,  aquales  fint  angulis  C F H , F H M, 
propter  Jimilitudinem  parallelogrammorum  B I , AH  j ^ 
^anguli  EDKylKD,  angulis  F C M , H M C , aquales  , 
quod  aquales  ofienfi  fint  eorum  anguli  alterni  LKD.BDK^ 
angulis  ^ AI  C,  ACM. Igitur  quadrilatera  DEIK.CFHM, 
aqualia  funt  ty  fitntlta.  Non  aliter  oSIendemus  , aqualia 
effe  i^fimilia  quadrilatera  ACKf,BDMH’,ftem  DENAI, 
C F L K , cum  t^  latera  lateribus , t*r  angult  angulis  cen- 
uenianU'Vt perfpicuum  efi.^uamcbrem  folidum  contentum 
planis  CKLF,  FHMC  , CKl>M  , MHBD , DKLB  , BHFL, 
ferio,  defin.  huius  lib.  aquale  eft  filido  contento  planis 
J>MNE  , EIKD  , DMCK  , KIAC , CAINA,  AlEN  ‘,  cum 
hijceifla  fint  demonflrata  cj’  aqualia  ^ fimilia.  Paralie- 
Itpipedum  igitur  AB,feitum  e fi  per  centrum  G,  plano  CD, 
bifariam  . 

SED  feceturiam  parallelepipedum  AB, plano  CD,hifa 
riam.Dico  planum  CD,per  centrum  parallelepipedi  tran- 
fire,boc  efi,pun£fum  G,in  qus) planum  CD,fecat  diametri 


4.fr$. 
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AB,diftiiiert  diafntnUm  AB,  bifariam  . Si  enim  diamttff 
ABy  in  Cy  non  dtuiditur  bifariamydi 
fii datur  bifariam  in^^vtjfit  Ey  cen- 
trum paralleltpipedi.  Si  igitur  per  E\ 
ducatur  planum  FHyptano  CZ),  pa- 
ra llelnm,  fecabitur  parallelepiptU 
ABybifatiam  plano  FH  , vt  demon 
'Hratum  e/l.  Ponitur  autem  ^ bifariM 
feeari  plane  GDUgitur  folida  CB,FBy  cum  fint  dimidia  pa 
rallelepipedi  AByinter  fe  etjualia  funtyparsf^  totum.^luod 
tfl  ab/urdum.  Non  ergo  altud  punilum  , prtter  G y diutdet 
diametrum  AB, bifariam;  Ac  proinde  G,  centrum  erit  pa^ 
rallelepipedi . §luod  demonflrandum  erat, 

THEOR.  35.  PROPOS.  40. 

. SI  fuerincduoprirmata  aEqualisaltitu- 
dinisjquorum  hoc  quidem  habeat  bafinj 
parallelogrammumdllud  verojtriangulumj 
duplum  autem  fuerit  parallelogrammum 
triangulirAequalia  erunt  ipfa  prifmata . 

SINT  duo  prifmata  arqualis  altitudinis  ABCDRF; 

G H I K LM,auorum  illud  bafim  habeat  paralie  Ingram^ 
mum  AUCDjlioc  vero, triangulum  GHI  j fitque  paralle- 
logrammum ACjtrianguli  GHI, duplum.  Dico  h*c  pnf^ 
mata  elfe  aequalia  .'Perficianturenim  parallelcpipcda_j*’'* 
ANjGQ^Quod  quidem  fiet,  fi  plana  triangulon^cxten 
dantur,perficianturque  parallelogramma  BN,  aOj  GP* 
MQ^Si  enim  conedantur  redae  NO,  PQxqnftituta  erut 

duo  paralldepipeda  AN, 

TL g,  G Q,  eiufdem  altitudinis  c3 


71  m/  pnfiuatis . Nam  plana  horil^ 

folidorum  oppofita  elTe  pa^. 
te/  rallcla , facile  colligetur  ex 

-N/  propof.if.  huius  lib.  *Quck 
**  ^ niam  igitur  parallelogram-j 


mum 


D 


L rs  E ^ xj; 


6o^ 


mum  GP,  duplum' eft  ?rianguli  GHI  j Ponitur  autem  & 
p/irallelogrammum  AC,eiufdem  trianguli  GHI,  duplii: 
aequalia  erunt  parallelogramma  AC,GP.a  Quare  paralie 
Jepipeda  AN.QC^dufdem  altitudinis  fuper  aequales  ba- 
ies  AC, Gp, inter  le  funt  icqualia  ; Atque  propterea  eoru 
dimidia, nimirum  prifinata  ABCDEF,GHlKLM.(b  Nam 
parallelepipeda  A N , GQ^,  per  diametros  CF,  DE,  HI, 
LK,planorum  aduerforum  fecantur  bifariam  , in  bina_> 
fcilicet  prifmata  ) arqu^lia  quoque  funt  inter  fe.Itaque_> 
fi  fuerint  duo  prifmata  aequabo  altitudinis , C^od 

erat  demonllranduni . 

/ 

I S C H (X  l l V M, 

I 

i P E R^S  ? I C y VM  autem  efl  ex  demonfhatieneyfropd 
fitionem  hanc  intelligi  de  illis  duntaxat  prijmatis,  que  due 
\tiangula  habent  oppofit»  ; tum  imperet  parallelepipeds 
eom_pleri\  quod  fieri  non  pojfetyfi  prifma  fuper  paralU- 
grammum  ABCD  , conftttuium  non  haberet 
due  triangula ^nempe  ADE»  BCF.  Ef- 
' fiet  enim  iam  par  alie  lepipe~ 
dum  completum^ 

'lINIS  elementi  VNDECIMI. 


x.vn 

decimi, 

bj  a.xgt 
decimi^ 
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E V C LID  I S 

ELEMENTVM  ' 

D VODECIMVM. 

Et  Solidorum  fecundum, 

THEOR;  i.  PROPOS:  i. 

QJV  AE  in  circulis  .polygona  firailia; 
inter  fe  funt,  vt  a diametris  quadrata 


INT  duo  polygona  f milia  AB  C DE 
FGHIK,defcripca  in  circulis,  quorum 
diametri  AL,FM.Dico  ita  efic  polygo 
num  ABCDE,ad  polygonum  FGHIK, 
vt  quadratum  diametri  AL,  ad  quadra 
tum  diametri  FM.  Subtendantur  enim 
angulis  arqnalibus  ABC  , FGH  , rcdlac 
AC,FH,&  conneftantur  redis  BL,GM.  quoniam  igitur 
ob  /imilitudinem  polygonorum  ell,vt  AB, ad  BC.ita  FG, 
ad  GHjsi  erunt  triangula  ABC  , FGH,  squiangnla , cum 
circa  angulos  squales  ABC , FGH , habeant  latera  pro- 
portionalia:^  F.fl  autem  jngulus  ALB,  angulo  A C B;  & 


angulm 


I 
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xll./er. 

bjs.^ri 


ingulus  F M G , angulo 
FHGjarqualis.  Igitur  & 
anguli  ALB,FMG,equa 
ies  erunt.  Cum  ergo  & 

'anguli  ABL,FGM,sBqua 
Ics  lint,anempe  re<5ti  in 
femicirculis  exiftetesjb 

erunt  & reliqui  BAL.GFM,  aequales,  c Quare  erit  vt  AL, 
ad  AB, ita  FM,ad  FG;&  permutando, vt  AL,ad  FM,  ita_,. 
AB, ad  FG.d  Igitur  cft  vt  quadratum  ex  AL,ad  quadratu  , 
ex  FMjita  polygonum  ABCDE,  fuper  AB,  ad  polygond 
FGHlKjfuper  FGjcum  tam  quadrata , quam  polygona__» 
fint  figuras  fimiles,fimiliterque  deferiptas . Quae  itaque_» 
in  circulis  polygona  fimiliaunter  fe  funt,vt  a diametris 
quadrata.C^od  erat  demonllrandum . 

THEOR.  2.  PROPOS. 


2. 


C I R C V L I inter  fe  funt^quemsidmo- 
dufli  a diametris  quadrata  , 

SINT  duo  circuli  ABCD , EFGH , quorum  diame-* 
tri  AC, EG. Dico  efTe,  vt  quadratu  diametri  A C,  ad  qua- 
dratum diametri  E G,  ita  _ ^ 

circulum  ABCD,  ad  cir- 
culum EFGH . Si  enim_j 
res  non  ita  fe  habet  \ Sit  B 
vt  q^uadratum  diametri 
AC  , ad  quadratum  dia- 
netri  E G , ita  circulus 
fVBCD , ad  aliquam  ma- 
gnitudinem,nempe  ad  I, 
juae  vel  minor  erit,  vel  maior  circulo  eFGK.  Si  enim  ef^ 
er  aequalis,?  haberet  circulus  ABCD,adcirculu  EFGH, 
5cad  I,eandem  proponionem*,ac  propterea  cflet  circu- 
us  ABCD, ad  circulum  E F G H-,vt  quadratum  diametri 
VC,ad  quadratum  diametri  E G,  quod  non  conceditur, 
ic  ergo  primum  I,minor,quam circulus  EFGH,  magni- 
idine  fcilicec  K > ita  vc  circulus  eFGH  , gqualis  fit  ma- 

gnitu- 


\ 
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gnitudinibtn  I,  & K Jte 
nrul . Infcribaturincir- 
iff  EFGH,qu3dratuai 

EFGHjqiwdauiadin^ 
A J dium  ett  quaorati  ciric^ 

' - eundem  cireulutn 

c,— ^ fcripti,  vt  ad  propof^i». 

lib.4  oftendimus,maiu< 
erit,  quam  dimidio  car- 
culi  EFGH.  Secentur  bifariam  peripheri*  EF,  FG  , GH, 
^E,in  pundlis  L,M,N,0,  adiunganjurque  rcdiat  Le,  LF, 
MF,MG,NG,NH, OH, OE. Ducatur  per  L,reda  TV,tan- 
gens  circulum  in  L,qu^  parallela  ent  ipfi  £F,  vc  ad  pro- 
pof.i7.1ib.  j/oftendimus,occurratq;  rcdtis  HE , Gf,  pro^ 
•4i./»r;  dudqs  in  T,  & V.  a ^ia  ergo  triangulum  ELF,  dimidiu 
fcft  parallelogrammiTEFV  i maius  erit  triangulum  ELF, 
qua.m  dimidium  ftgmeiKi  circuli  ELF.  Eadem  ratione-^ 
crpnc  reliqua  friangula  maiora , quam  dimidia  fegrDenr 
torum, in  quibus  ftint . Omnia  igitur  triangula  iimul  ma- 
iora funt,quam  dimidium  omnium  Tegmentorum  iimuL 
Quod  fi  rurfus  peripherrae  EL,LF.&c.fecentur  bifariam, 
diadiungantur  re^*  iinear , conftituentur  eodem  modo 
triangula, quar  maiora  erunt  fimul,  qiam  dimidium  om- 
nium legmeutorum  fimul, in  quibus  funt;&  fic  deinceps* 
Quoniam  vero,  fi  a circulo  EFGH,  auferatur  plus  quam 
dimidium, nempe  quadratum  EFGH;&  a reliquis  fegme 
tis  phisquam  dimidiuinempe  triangula  E LF>  FMG,  &c. 
atque  in  hunc  modunr  femper  fiat  dctrailio  j b relinqui- 
tur tandem  minor  magnitudo, quam  Kjexceifus  inter  cir 
culum  EFGH,  & magmrudincm  I . Sintiam  circulifeg* 
menta  relida  EL,LF,FM,&c.  fimul  fumpta  minora,  qua 
magnitudo  Cum  igitur  circulus  EFG^*qualis  pona- 
tur magnitudinibus  l,Sc  K,fimuU  fi  ex  circulo  detrahan- 
tur di^tafegmenra,  & ex  I,  & K,  ipfa  magnitudo  K,  quac^ 
maior  cft  praefatis  circuli  fegmentisjerit  re|iquum  poly-j 
gonum  ELFMGNHOjinaius  reliqua  magniindine  Lin- 
fcribatur  in  eifculo  ABCD , polygonum  APfiQCROS 
fimilc  polygono  ELFMGNHO . Quod  quidem  facile— 
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fiet,n  femicirculi  ABC, 

ADC , bifariam  fecetur 
in  B,  & Dj  !&  rurfus  cir- 
cumforentix  A B , B C > 

C D , D A i bifa^nam  in 
P» Q^>  K.Sidc  fK  dein-'^ 
ceps , donec  in  tot  par- 
tes squales  diuifa  /ic 
circ  umferencra  ABCD, 
in  quot  diftdbuta  eft  oir  ^ 1 

cumferentia  EFGH-Nam  iun(5l:is  re£tis  AP,TB,  BQ^&:c 
erit  figura  inferipta  fimUk  %ur*  ^FMGNH.O,  vt  pa-| 
tec.a  (^oniam  igitur, eft  polygonum  A P BQPRD  S,ad  * i-Juo 
polygonum  E LFMGNH  O,  vt  quadratum  diametri  AC, 
ad  quadratum  diametri  eH,  hoc  eft,  per  hypothelim , vej 
circulus  ABCD,  ad  I:  Eft  aute  polygonii  APfiQCK.DS,l 
minus  ««tcirculo  ABCD.  b Igitur  & polygonum  ELF-,* 4-^'» 
MGNHO,minus  erit  quam  I.  Oftenfum  autemeft  Bc  ma 
ius.Quod  eft  abfurdum . Non  igitur  minor  eft  magpitu- 
io  I , circulo  EFGH.  xi  ^ • . .. 

QyAMQVAM  autem  in  figura  confertur  maior  cir- 
culus cum  minore  > eodem  tamen  modo  demopftrabi-i 
nus, minorem  circulum  EFGH,nonpoflead  magnrtudir 
iem,qux  minor  fit, quam  maior  circulus  ABCD,  habere 
tandem  proportionem, quam  habet  quadratum  diametri 
ninoris  EG,ad  quadratum  maioris  diametri  A Ci  Ita  vt 
jencraliter  & vniucrfe  demonftratum  fit,nunquam;qua- 
Iracum  diametri  alicuius  circuli  ad  quadratum  diametri 
ilterius  circuli  eandem  habere  pofte  proporrionetuu-,, 
juam  habet  prior  circulus  ad  magnitudinem  pofleriorc 
circulo  minorem;  fiue  prior  circulus  maior  fit  pofterio 
e,fiueminor,  • 

SIT  deinde  magnitudo  I,maior  circulo  EFGI^.Cum 
trgo  ponatur  circulus  ABCD,ad  I,  efiTe  vt  quadratur^ 
liametri  AC,ad  quadratum  diametri  EGj  erit  dcconuer 
erido  l,ad  circulum  ABCD,vt  quadratum  diametri^BG, 
id  quadratura  diametri  A C , Ponatur  vt  I , ad.  circplu»  j 
VBCD,  ita  circulus  EFGH  ,ad  magnitudinem  ahquam  * 


i 
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nempe  ad  K. Et  quia  I, maior  ponitur  circulo  EFGK«a  ma 
ior  quoque  erit  circulus  ABCD , magnitudine  K.  Quare 

erit  vt  quadratum  dia- i 
* metri  EG  j ad  quadra- 
B diametri  A C , ita 

Bv  /ff  *^>''^u!us  EFGH,  ad  ma 

V y gnitudinem  K,qaar  mi- 

. noreft  circulo  ABCD. 


' OHenfiim  enim  eftiain 
in  prie^ri  parte  genera- 
liter « non  poffe  elTe  vt  quadratum  diametri  ad  quadratd 
diametri , ita  circulum  ad  magnitudinem  circulo  mino- 
remifiue  prior  circulus  maior  iit  poilerioro*  fiue  minor. 
Q^muis  autem  circulus  ABCD , maior  eil , & EFGR» 
minor;  eadem  tamen  ratione  oAendemus , quadratum.* 
diametri  circuli  EFGH , ad  quadratum  diametri  circuli 
ABCD,non  pofle  habere  eandem  proportionem  , quam 
habet  circulus  EFGH  > ad  magnitudine  circulo  ABCD» 
maioremiquia  eodem  modo  probabimus, (fi  ilkidconce 
datut)  quadratum  diametri  AC,  ad  quadratum  diametri 
£G, eandem  habere  proportionem, quam  habet  circulus 
ABCD,ad  magnituclincm  circulo  EFGH,  minore . quod 
falfum  eile  lam  in  priori  parte  generaliter  demonitranl 
eiliira  vt  generaliter  & vniuerle  quoque  demonflraturo 
fir,  nunquam  quadratil  diametri  ahcuius  circuli  ad  qua- 
dratum diametri  alterius  circuli  eandem  habere  pofl^ 
proportionem»  quam  habet  prior  circulus  ad  magnitudi 
nem  poBeriore  circulo  maiorem}  fiue  prior  circulus  ina 
ior  fit  pofteriore,fitte  minor,  NOn  c^o  maior  eft  magni- 
tudo (,circnIo£FGH:Sed  neque  minor  eft  oftenfa.xqua 
lis  igitur  eft*Quare  cum  ponatur , vt  quadratum  me- 
tri AC,ad  quaaratum  diametri  EG,  ira  circulus  ABCD, 
ad  I;l>  fit  autem  vt  circulus  ABCD,  ad  I,  ita  idem  circu- 
lus ABCD, ad  circulum  EFGH,  qui  arqualis  eft  magnitu- 
dini I$Bric  qimque  vt  q|uadratUm  dianoetri  AC,ad  qu^ra 
tum  diametri  EG, ita  circulus  ABCD,  ad  circulu  EFGM, 
fine  circulus  ABCDx  circulo  EFGH , maior  fit , fiue  mi- 


» Qwd  eft  abfurdum-j. 
' ^enfiim  enim  eftiain 
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nor.Circsli  igitur  inter  fe  funt,  aucmadmodum  a diame 
fris  quadrata . Quod  erat  oftenaenduiu . 

COROLLARIVM.  , _ 

HINC  eflc  circulum  ad  circulum, vt  pol7gonum  jn  illo 

dclcripcuni  ad  polygonum  llmilcin  hoc  dcfcriptum. Quoniam  tam 
circulus  ad  circulum, quam  polygonum  ad  polygonum  cA,vt  qi«- 
dratum  diantctri  ad<|uadratiiin  diametri » veiuti  dcmonitracu  ciL 

THEOR.  3.  PROPOS.  3. 

OMNIS  pyramis  triangularem  habens 
bafim , diuiciitur  in  duas  pyramides  3?qua* 
lcs,&  fimiles  inter  fcjtri angulares  habentes 
bafes , & fimiles  toti;  Et  in  duo  prifmata  x- 
quaIia,qu3E  duo  prifmata  maiora  iunt  dimi 
dio  totius  pyramidis, 

S IT  pyramis,cuiusbafistriangulum  ABC, vertex D. 
Secentur  omnia  eius  latera  bifariam  in  E;F.G,H,I,K,  co 
ne(flanturque  rc^Iae  £F,FG,G£»HI,IK,KH,HB,El,lF.Di 
uifa  itaque  eft  pyramis  in  duas  pyramides  AeGH  , HI- 
KD, quarum  bales  triangula  AeG,HIK,&  vertices  H,  Di 
nec  no  in  duo  folida  EBFGHI,CFGHIK,quac  mox  often 
demus  efle  prifmata , quorum  illius  balis  eft  paraUelo- 
grammum  eBFG,  & triangula  op- 
polita  EHG,  BIF ; huius  vero  balis 
eft  triangulum  CFG, cui  opponitur 
criangulu  KIH,  habctqj  hstc  prifma 
raterminii  comunem,  parallelogra  c 

mum  fGHIj&  cu  duabus  illis  pyra 
midibus  coponunt  tota  pyramide, vt  conftat,!!  re£Ie  co- 
cipiarur  pyramidis  vertex  D,in  fublimijnecno  eius  tria 
gulacircumiacentia . Dico  igitur  duas  illas  pyramides 
elTe  a:quales,&  limiles  inter  fe,&  limiles  coti;  Item  duo 
hxc  prifmata  efle  inter  le  xqualia,  & maiora  dimidio  to 
tius  pyramidis.Cum  enim  latera  AD,bD,  triaguli  ADB, 


A 
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! A ..  , A feda  /?ntbifariatn,ac  proinde  pro* 

* z.fex,  -pjL « erunt  Hi,  AB.paral 

lelaf.  Eadem  ratione  parallelae  erue 
I ivF^  IK,  k:;&HK,AC}&EG,BC;& 

* EF.  AC;  & FG,,  AB;  & EH,  BD;  & EI,  ADj  8t  IF,DCj& 
i p.vw-  HGjDC.E  Sunt  autem  & redae  FG,  HI,cu  parallel*  fint 
ditimi»  ipfi  AB,inter  (e  parallelx;  Atque  eadem- ratione  parallc- 

ilae  funt  GH,FI,cum  fint  parallelx  ipfi  DC.  Quare  paral- 
• jlelogranjmafuoc  AEIH,HEBI,  IDHe,EBFG,GHKC, 
|CKIF,  fGHI  . Quoniam  vero  redae  HE,  HG,  redis  DB, 
■c  itf.v»,DC,funt  parallel*;  c erunt  anguli  EHG , BDC,  zquales: 
d*(imi,\^c  eadem  ratione  xquales  erunt  anguli  HEG,  DBC ; & 
<1 4t/ix.‘HGE,DCB.d  Proportionalia  igitur  funt  latera  trianguli 
IHeG, lateribus  trianguli  DBC,circa  xquales  angulos;ac 
proinde  fimile  cft  triangulum  HEG, triangulo  DBC . Sut 
autem  & triangula  HAE , HAG,  AEG , triangulis  DAB, 
DAC,  ABCjfimilia per  coroU*propof.4.1ib.<y, Pyramis  er 
go  AEGH.  pyramiai  ABCD*,  firoilis  eft,  per  defin.  9.  lib. 

1 i.Rurfus  quia  redx HI,HK,redis  AB, AC,  lunt  paralie 
e I4.V»  Ixje  erunt  anguli  IHK,BAC, aequales , Eadem  ratione  z- 
d€cimi.\<\nz\ti  erunt  anguli  HIK,ABC;&  HJCljACB.<f  Quare_^ 
latera  trianguli  HIK,  lateribustriangdli  ABC,  circa  z- 
- quales  angulos  funt  proportionalia;  ac  proptcrca  trian- 
gulum HI /f,triaogulo  ABC.fimile  efiiSnnc  autc  & triao 
gula  DHI,DIK,DKH, triangulis  DAB,  DBC,  DCA,fimi 
lia, per  idem  coroU.  propol;  4.  lib.  6.  Pyramis  ergo  HI- 
KD.fimilis  eft  quoque  eidem  pyramidi  ABCD,per  defin. 
p.ltb. 1 1 .Quoniam  autem  triangula  AHE,HDI,  fimiltauj 
funt  triangulo  ADB,vtofteofum  ert  ex  coroil.  propof.  4. 
Z2\.ftx  bb.  <5.  g ipfa  quoque  inter  fe  fimilia  erunt.  ‘Gum  igitur 
fint  fuper  redas.zq,uales  AHjHD;  conftitata ; ipla  erunt 
zqualia,per  lemma  propof.  az; lib. Simili  ai^mento 
i^ualia  erunt  & fimilia  triangula  AHG,HDK,cum  fimi- 
Ita  fint  ofienfa  triangulo  ADC,  & conilituta  fuper  zqua 
les  redas  AH, HD.Pari  ratione  zqualia , 8c  fimiiia  erunt 
triangula  AEG,  HIA,  dmi  fimilia  fint  ofienfa  triangulo 
ABC,&  fuperredas  pofira  A E,  HI,  h quae  zquales  funt, 
pl^  parallclogramcnum  AF.IH  . Nonfccus  zquaiia  erunt 
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triangula  LHGJDiC,cum  fintoftenla/imilia-^ 
triangulo  BDC,&  habeant  redas  He,  D I>  a qu*  *qua-  » 
les  funCjob  parallelogrammum  HtlD.  Pyramides  igitur 
AEGH, HIKD, aequales funt & /imiles,  per  lo.dcfin.lib 
r I. quandoquidem  omnia  triangula  vnius  cqualia  funt&: 
j/imilia  omnibus  triangulis  alterius , vt  demonllratu  eft. 

I RVRSVSjb  quia  redas  EH.HG,  GR,  asquales  funt , & b|4.^rf 
parallelx  redis  FB,  ob  paraljelogramma  E H 1 B» 
FGHl,BFGjE5Crunc  triangula  EHG,  BIF,  sequiangula  in- 
ter rc,&asqualia,percoroll.propofi«.lib.i.  Ac  propterea 
& fimilia.-c  Sunt  autem  & parallellaj  cum  E H,  H G,  perje  r s,vni 
quas  ducitur  planum  E FI  G,  parallelae  ftnt  rtdis  R I,  I dtfimi. 
'per  quas  planum  BIF, ducitur.  Igitur  folidum  BIFCHE,' 
contentum  duobus  triangulis  eHG,  B I F,  ex  aduerfo  *- 
qualibus  & fimilibus  , & parallelis  j & tribus  pVrallelo- 
grammis  EGFB,BEHI,  IFGH,  prilma  ef^cje  defin.Eode 
modo  prifma  oftendetur  folidum  CFGHlK.dCu.n  rcdj 
FC,CG,GF, aequales  /int,&:  parallelae  redis  IX,KFI,  HI , 
ob  parallelograma  CFIx,  CGHKjFGHIjerunctriangtna 
CFG,HlK,aequalia,&  aequiagula  inter  fe,a<^ropterea  fi 
milia:®  Sut  aiit& paralIela,quod  redae  CF,C;G,p)erquas  c iK.vn 
ducitur  planu  CFG, parallelae  fint  redis  K I,KH,per  quas  decimi 
planum  KlH,ducitiir.Igitur  folidum  CFGHXK , conten-' 
tum  duobus  triangulis  CFG.KIH,ex  aduerfo  aequalibus 
& fimilibus,&  parallelisjatque  tribus  paraliclogrammis 
CFlK,A:HGC,lFGH.prifma  elKQiioniam  vero  prifma- 
ta  EBFGHIjCFGHlXjfunteiufdem  altitudinis,nempe_» 
inter  plana  parallela  RCGE,HIk;  & parallelogrammum 
EbFG,  bafis  illius  , duplum  eft  trianguli  CfG  , bafis  hu- 
lius,perrcholiunipropof.4i.lib.  i.  i ipfainterfe  aequa-j ^ 
lia  erunt.  'decimi. 

DeNIQVE  quia  prifma  E B F G H I,  maius  eft  pyra- 
mide eBFI, totum  parte;  Eft  autem  pyramis  EBFI,  aequa 
lis  &finiilis  pyramidi  AEGH,necnon  pyramidi  HIKD, 
vt  perfpicuum  eft  ex  aequalitate  &:  fimilitudine  triangu-' 

Jonim:  Maiora  erunt  prifmata  EBFGHI,CFGHIK,pyra- 
niidibus  aeGH,HIKD.  Ac  proinde  illa  quidem  dimidia 
pyramidis  ABCD,exccdent,hae  vero  a dimidio  eiufdem 
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dcHcienc . Qoando  enim  rorum  in  duas  partes  inaequa- 
les fecatur.  maior  dimidium  eitis  fuperat , ntinor  vero  a 
dimidio  deficit.  Omnis  igitur  pyramis  triangularem  ha^ 
bens  bafin>&c.Quod  erae  ollendendum . 

THEOR,  4.  PROPOS.  4. 

SI  fuerint dua?  pyramides  eiufdcmal- 
titudinisjtriangularcs  habentes  bafesilit  aii 
tem  illarum  vtraque  diuifa  & in  duas  pyra 
mides  xquales  inter  fimiles  toti  i & in 
duo  prifmata  acqualiai  Ac  eodem  modo  di- 
uifa  iit  vtraque  pyram  idum , quae  ex  fupe- 
riore  diuilionc  natje  funt , idque  feni  per 
fiat  i eritvt  vnius' pyramidis  bafisad  alte* 
rius  pyramidis  bafim,  ita  8c  omnia , qux  in 
vna  pyramide , prifmata  ad  omnia , quae  in 
altera  pyramide , prifmata  multitudine.^ 
£quali<L.j. 

SINT  fuper  bafes  trianOTlares  ABC,EFG,duaf  py- 
ramides ABCD,EFGH,eiu{dcm  altitudinis  , quarum  Ia-: 
tera  bifariam  diuidanrutinpundlis  J,  K,L,M,  SS,'0,i\Q4 
R,S,T,V)Connedlanturquefc^I*  IL,  LK,KN,  NOsjO^ 
MN,LM,MI;!>R,RC^Q;r,TV,VS,ST,RS,SI',ua  vrpysaM 
misvrraque  fefta  fitjii  binas  pyramides  a’quales'<iilten 
fe,&  fimiles  toti,nimirum  in  AILM,MNODiOPRS^fd 
VH;&in  bina  prifmata  atqualialBKLMN , CKLMNQJ 
, PPv^RSTjGQ|<  STV;  vt  vult  propofitto  profceden*. : co- 
demque  modo  intelliganturefrediuifacpyramides  fudti? 
AlLM>MNOD;fcPRS'.STVHi&’fic  deinceps. Oico  ua^ 
efle  omnia  prifmata  faci-a  ui  pyramide  ABCD,ad  omota. 
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prifmita  generata  in  pyramide  EFGH,  tUi*  aialciiudinc 
«qualia)Vce(l  bafis  AfiC»  ad  bafin 
EFG.Cum  enim  /it  vt  BC,  ad  Cic, 
ha  FG,ad  GQ,  eo  quod  vtraquc— » 
linea  diuifa  clT  bifariam>  /inc  auce 
triangula  A rC>LKC,  /imiiia  /imi« 
literque  po/irajl^m  triangula..» 

[eFG  , RQG , ex  coroll.  propof.  4 lib.  6.  a Erit  quoque  vt 
triangulum  A B.Q,adttiangii{um  LKQl  ita  triangulum 
EFG^ad  triangulunj  R.C^.Et  permutando , vt  ABC  ,^d 
;EFG«ita  LlcC»ad  RC^.Vt  autem  LKC  i ad  HQG  > tta_» 
eh  prirma  C K L M N 0,ad  prirma  G Cyi  S.TV^.vt  mox 
'o/lendemu$>atq^ite  adeo  ita  prifma  IBKLMN,  ad^prirma, 
P F QR  $ Tjcum  ha-c  illis  fint  arqualia : Et  vt  Vnurt’prir- 
ma.vmeiicct  IBWMN»  ad  vnum  prifma  PF(^ST.  i>  ita 
funt  duo  prifinara  lBKLMN»CKLMNO|ad  duo  prirma- 
ta  P F Q R S T,‘  GC^STV»  Igitur  erunt  quoque,  vt  ba/is 
ABC,  ad  bafin  £ F O,  ita  duo  pri/mata  in  pyramide  AB- 
CD,ad  duo  prifmata*in  pyramid?  E F G ,H.  Simili  argu- 
mento oftendemiis , ita  elTe  bina  prifinara  in  pyramidi- 
bus AlLMjMNOD,  fadlis  in  pyramide  ABCD , bina 
prifinata  in  pyramidibus  tPRS,'’TVH,  fodii  itrpynunt 
de  EFGH,vcluut  bafes  Ali,  MNO,  illarum  pyramidum 
ad  bafes  EPR,  S T V,harum  pyramidum;  & nc  deinceps 
eadem  Temper  faiSla  diui/iohe . Sed  vt  illse  bafes  ad  has, 
ita  cft  I.KC , ba  lis  quae  illis  eft  «qualis  &:  fimilis  > ad  ba- 
6n  RQG,qu«  his  ell  «qualis  , &iimilis,vt  in  prarceden- 
ti  efldefnonllratum,iioc  e/H  ita  etlbafis  A B Ciad  ba/in 
liFG. Igitur  erunt  <moque,.vtbafis  ABC,  ad  bafin  tFG, 
irapriimata  cuiusiibefpyramidis  faft*in  pyramide..^ 
ABGD,ad  prifinata  cuiuslibet  pyramidis  f^«  in  pyra- 
mide fcFGHcAc  proprereSieirune  quoque,  vt  prilmata  py 
ramidis  ABCD,  ad  prifinata  pyramidis  EFGH . itaprif- 
mata  tam  pyramidis  AILM,  ad  prifinata  pyramidis  EP- 
RS.quam  prifinata  pyramidis  M^intOD,  ao  prifmata  pyra 
midis  STVH;&  ita  deinceps.QUare  cQm  fint,  Vt  duo  prifj 
mata  pyramidis  ABCD , ad  duo  prifinata  pyramidis  EF- 
GH, cita  omnia  prifinata  in  pytamidibus  A S C D,  A I- 


4 


LM, 


6l6 


EVCLID.^GEDM, 


LM,MNOD,&c.  fitmil  ad.omnia  prifrnata  in  pyramidi* 
bus  £FGH  ,LPRS,STVH,&c.  iimul,  fi  haec  illis  oiUlatu- 
(dinc  fint  aequalaa;Erunt  quoque,vtbafis  A5C,  adbafin^ 
EFG,fra  omnia  prifmara  in  pyramide  ABCD  * ad  omnia 
pnfmatain  jiyranlide  £FGH  . Quocirca  fi  fuerint du* 
pyramides  eiufciem  altitudinis , triangulares  hibcmci 
baies  j &c.  Quod  erat  demonftrandum » < 

; . L E M-  M A.  - ’ 

■ ^VOD  aut^ Jit  LKQy-adEO^  ^HAprifmA 
CKLMNO,iidprtJ'ma  GQ^STV,  ita  difende- 
mm.lntelU^antur  ex  vertidbm  D,  Ht  ad  bafes 
ABC^EEGydemiJfa  perp^ndiCHi^res,ciu<e  erunt 
altitudines  aquales  pyramidum  ABC  Pt  EE~ 
G H . ^Miniam  igitur  plana  parallela  ABC-, 
^ j ^ MNOlti fecant  duas  reflas^tienipe  D C,  & per- 

dVciZl  pendicuLrem  ex  Didemifdrn  proportionalitery 
[fecatur  autem  DC, bifariam  in  Ojeeabitur  quo- 
que perpendicuiar  is  ex  D^dcmiJJa  bifariam  in — , 
pun5lq-,cut planum  M NOiOeeurrit.  Eadem  ra- 
tionj  perpendicularis  ex  Ii  i cfemijfa  bifariam 
fecahitur.a pUno  STl^,  Quare  cum  tota perpen 
dicuiar.es ponantur  aquales^  erunt  d?*  dimidia  > 
nempe- prifmatU  altitudineSidquales\<Ac  proin- 
de privata  CELLAIN^O > G , cum  ha- 
beant altitudines  aqualesfnter  fe  erunt,  vt  ha^ 
fes  LKCyR^per  ea^qua  adpKQpof  i^lib.  i 
demonfirauimus . 


I 


Y. 


THEOR.  5.  PROPOS.  5. 

SVB  eadem  altitudine  exiftentes  pyra- 


mides  . 


. « 
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midcsj&  triangulares  habentes  bafcsdnter 
fefun.^vt  bales. 

S I'NT  pjramkies  eiuTdwn  altixudinis  ABCD,EFGH, 
quarum  bales  triangula  AliC,uFG.Dico  dfe  pyraxnldeuv 
ad  pyramidem  , vt  dl  bafis  ad,balm.  Si  enim  non  ira  nCi 
ponatur  vc, bafis  ABCjad  baUn,  EFG,  ica  pyramis  ABCDi 
ad  folidmn  Xi  qnod  vel  minus qrrt, . 

vel  maius  pyramide  i 

pominusjUiagnicuuinc  Y.piiildak  . 
tur  pyramis  BFGH>iii quas  pyxami 
des  aequales,&  duo  prirmataarqua- 
liaduxta  propoCj. huius  lib.Rurlus  ^ 
eodem -modo  fadae  p^amidesin^ 
pyram^e  Bt^jHdnbuusjTyrami- 
des  3Equales,&  in  bina  prilmaca  apqualia,  & lic  deincepj. 
Quoniam  igitur  ^ fi  a pyramidc-E  fi  G H , auferatur  plus 
quam  dim.idmm,nempe  duo  psifaiata  P F Q^R  S T, 
RSTViaquae  maiora  fmit  dimidio  pyramidis  HFGH  qlte 
a reliquis  pyramidibus  B P K.  S,  ST VH, plus  quam  dirni- 
dium  , earum  fcilicet  prifinata , & fic  deincepsjb  relin- 
quetur tandem  minor  magnitudo  quam  Y , exceflus  py- 
raa^i4^%tiFGH,rupra  foUdum  X-  Sif  ergo  iam  rcHifVa  n>a- 
guitwdo>,minor.Cum  autempyramis  EFGH,  aequalis  po- 
r^^uxiQlidisXjYierunt  reliqua  prifuiata  in  pyramide  EF- 
GHj^qwoja  folido  X.  Diu^datur  pyramis  ABCD,in  duas 
,pyiiswuidcs,ajquaies  . & duo  priCnata  aequalia , & eodem 
tTiodou^O!. pyramides  AlLM,TdNOD,in  binas  pyraiui-^ 
de*  aequolesi,  bina  priTuiata  aqualia  j Atque  hoc  co.cieA 
fiat,  quoties  id  fa<5lum  fuit  iti  pyiumide  e F G H.  c giio-, 
niam  igitur  funt  omnia  prifmata  in  pyramide  ABCD, 
ad  omnia  priihuta  numero  aequalia  in  pyramide  E F- 
G H,  vt  bafis  ABC,  ad  bafin  £ F G , hoc  eft , vt  pyramis 
aB  C D,  adfolidum  XiSunt autem  omnia  prifmata iau 
pyramide  ABGD  , minora, quam  tota  pyramis  A B C Dj 
d erunt  quoque  omnia  prifmata  in  pyramide  EFGH, 
minora  qua  folidum  X.01lefa  vero  funt  & tnaioia.«Qyod 
cli  abfurdu.1^6  ergo  minus  ell  folidil  X, pyramide  EFGH. 
: __ 


1 


a ^.dut 
decimi 
^l.dec. 


c 

deam 


di4.q« 


L/O.  GFOAf.  \ 

Ium  X , pyramide  E f G H , ma?s-| 
ur  pyramis  A B C D,  ad  folidum  «/ 


6rS  EFC 

SIT  deinde  folidum  . 

Quoniam  igirur  ponirur  py 

X^vt  ba/is  ABC, ad  bafn  tFG;  £rir  conuertendb  foliduiA 
X,ad  pyram  idem  ABCD,vt  ba/is  tFG, ad  bafin  ABC  Po- 
natur ,vt  fobdum  X,ad  pyramidcm  A B C D , ira  pyramis 
EFGH,  ad  folidum  Y.  6r  quia  folidum  X,  maius  ponituf 
pyramide  tFGH,  a enr&  pyramis  ABi  D,  maior  folido 
|Y  Quaieerit.vcLans  tFG, ad  bafin  ABCjita  pyramtsEF- 
G H , ad  folidum  Y , quod  minus  tft  pyramide  A B C D. 
Quod  cfi  abfurdum.  Ofienfum  enim  cfi  iam.non  polTt-/ 
eficjVt  cfijbafis  ad  bafin, ita  pyramidem  ad  folidum  pyr» 
mide  minus.Non  eigo  maius  cft  /olidum  X , pyramide  > 
EFGHjfed  neque  minus  e/lo/lcnfum.  Igitur  «quale  eft. 

; Quare  cum  ponatur  vt  bafis  ABC, ad  bafin  EFGv  ita  pyra 
[b  mis  ABCD,ad  folidum  X j b fitautem  pyramis  ABC  f>^ 
ad  folidum  X,vt  ad  pyramidcm  EFGH,  folido  X , «qua-i 
IcmrEritquoque  yt  bafis  ABC, ad  bafin  EFH,ita'pyramisl 
ABCp,ad  pyramidem  EFGH.  Sub  eadem  e.'‘go  altitudi- 
ne exiltentes  pyramides,&c  Quod  eratofiendcnduin» 

SCHOZ/VM, 

t t 

' COtiVERSO  modo  ifi  pyramides  trianguUrtt  Inttr  fu 

'fintyVt  hafeiiipfe  erunt  fui;  eadem  altitudine.Si  eaim  vnirnt 
altitudo  maior  credatur  ^abscindatur  ab  ea  aqualis  miuorif 
(jp  d punffo  abjcifsienis  ad  omnes  angulos  bafis  ducantur  rt 
Sa  Unea^Eritque  vt  bafis  ad  bafin , isa  pyramis  ad  pyrmmi» 
dem  modo  conJlitutamiSed fic  queque  erat  ad  totam  fyemml 
n a»  ^ conflituta  aqualis  erit  teti  pyramidi» 

I * J part  tots.Sluod  tfi  abfurdum.  * 

COROtLARIVM. 

HINC  fit,|7ramides  eiurdem  altitudinis  fuper  eandem, rei 
Ics  bafes  triangulares  conftitutas  , ellc  inter  fc  xquales  j proptere» 
quod  eandem  jucportiimem  habent  cum  balibus  ,qu«  arquales  po> 
nuntur,  vel  certe  vna  & eadem. 

IT  E M (equitur  e conuerfo,  pyramides  triangulares  zquales  fu- 
*Rn^lcs  bafes  eandem  habere  alcitudineni.E:  pyra- 
mides 
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midcj  triangular«  xquale5  candemque  habentes  aUItudmcm , ba- 
les habere  xquales,  fi  non  eandem  habuerint,  ejux  quidem  duo  tx 
prima  p-irtc  corollarii  eodem  argumento  oftenlemus , quo  in  con- 
uerfopropof.jo.&r  jt.Hb.i  i.demonArando  vli  rumusifi  tam  malci- 
tudinc,qu‘am  in  bali  abfcilfaconftituatur  alia  pyramis, &c. 

THEOR.  6.  PROPOS.  6. 

r 

• SVB  eadem  altitudine  exiftentes  pyra- 
mides,&  polygonas  habentes  bafes,  inter  fc 
funt^vt  bafes. 

SINT  pyramides  ABCDEF,  GHIKLM, quarum  ba- 
fes polyi^onai  ABCDE»  G H I KL,  lacera  multitudine 
qualia  'habentes.Dico  effe  pyramidem  ad  pyramidem,vt 
cft  bafis  ad  baiin . Refolutis  eninibafibus  in  triangula-» 
numero  asqualiaj  erit  quaelibet  pyramis  in  totidem  pyray 
mides  triangulares  diuifa.  a Quia 
vero  ell  » vt  bafis  ABC,  ad  ba- 
fin  A C D , ita  pyramis  A B C F , 
ad  pyramidem  ACDF>  erit  com- 
ponendo vt  ba/is  A B C D,  ad  ba- 
iin  ACDjita  pyramis  ABCDf,  ad 
pyramidem  ACDFibSed  rurfus  eu  . ^ ~ j 

vt  bafis  ACD,ad  baCm  ADE,ita  pyramis  ACDF,ad  pyra- 
pnidem  ADEF.Igitur  ex  ntquo  vt  batis  ABCD,ad  baun_j 
ADB, ita  pyramis  ABCDF, ad  pyramidem  ADEF.Compo 
nendo  ergo  erit  vt  bafis  ABCDE,ad  bafin  A DE, ita  pyra- 
mis ABCDEF,  ad  pyramidem  ApEF.  Simili  argumento 
erit  vt  bafis  G H I K L , ad  bafim  G K L , ita  pyramis 
G H I K L M , ad  ^pyramidem  G K L M ; & conuer- 
tendo  vtbafisGJtEyad  ba/in  GHlKL,ita  pyramis  GKLM, 
ad  pyramidens-^jHlKLM.c  Rurfus  quoniam  eft,  vtbans 
ADE,adbaiinGKJu^tapyrarais  AD 
EF,ad  pyramidem  GxLMjEruntqua 
tuor  bales  ABCDE  ,ADfi,GKL, 

H i K L , in  eifdem  proportionibus 


ABCDE 

ABCDBP  ! 

ADE 

ADEF 

GKL 

GICLM 

GHIKL 

GHIKLM 

VI. 


r t.y«< 
'iec.mi 


b 

dteimi 


c < 

decimi 


cum 


oy 


tUm  quatuor  pyramidibus  ABCDEFi  A D EF 


<jHI^LM,vt  in  hac  formula  vide«,manifeftumque  eft  e* 
demonftratione, Quare  ex  aequo,eric  vt  ba/is  ABCD£,  ad 
bahn  GHIKL,  ita  pyramis  ABCDEF,ad  pyramidern  GH- 


IKLM:  Ac  propterea,fub eadem  altitudine cxi/lentcs  pjr 
ramides,&c;Qiioderatdemoaftranduni. 


. $ C H O L l r Af.* 
huius  frofojtthnis  demonjlruthdt  il 
'»x»t  pyramidibus  0$ufdtm  dl/isudinis  loquaturyfyUi 


I / V -DEF  , GH/Kf  quotum  illsus  bofit  jit 

® f***f*SonOyhuiMs  vM- 
■ 'v  c ro  triangularis.  Dieo  $jfe  p^ramidtm 
ad  pyramidtm , vt  tfl  bajts  md  bajuli 
Refclsito.».  pentagono  in  xriangula,erit  pyramis  in  pyra^ 
midts  numere  aquales  diuifa.*  Sponsam  vpro  ejl , vt  baft 
\^BCyprima  quantitas yud  bajin  GHIy  facundam  quantitas 
‘Um  , ita  pyramis  ABCF  , tertia  quantitas  ad pyramidam 
GHI  K i quartam  quantitatem  ; eodem  medo  , vt  bo- 
jis ACDyquinta  quantitasyod  bafin  GH [ yfecundam  quami 
'tatemyita  pyramis  ACDFy  fexta  quantitasyud  pyramidern 
GHlKyquartam  quantitatem:^  Erit  vt  bafis  A B C D,  pru 
ma  quantitas  eum  quintOyad  bajin  G HI y fecundam  qteami 
fitatein  'yita  pyramis  ABCDF  , tertia  quantitas  eum  fex- 
tOyad  pyramidern  G H I K y quartam  quantitas  em.  RurjHt 
quia  ejlyVtbajisABCDyprima  quantitasyod  bafin  GHlyfe-^ 
eundam  quantitatem,  ita  pyramis  AB  C D F,  teriia.qua»^ 
titas  y ad  pyramidern  GH  l K y quartam  qua»titatatto% 
vt  medo  ejl  ejlenfum  : c vt  bafis  A D E y qtUnid 
quantitas  ad  bafin  G H T y fecundam  quantitatem  y ita 
pyramis  ADEFyfexta  quatit  as  ad  pyramidern  GUI  Kyquat, 
tam  quantitatemyd  Erit  etiam  bafis  ABCDEyprima^quauti 
tas  eum  quintOyad' bajin  GHI, fecundam  quantUatetrt-^ 


a ^.due 
decimi. 


c q.du» 
decimi. 
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fjr»mis  ABQDEFyterti*  quumums  cu  fext»yadfyramidem 
CHJKy quartam  quanutatept.  ^Hod  ejl  propofitum.  Eodtm 
mcdtfemper  procedendum  efi,  fi  plura  fnertnt  triangula  »» 
b*fi polygona. Cum  autentyVt  demontlratum  eilyfit  vt  bafis 
polygona  ABCDEyad  bafin  triangularem  GHlytta  pyramis 
ABCDEF yUd pyramidem  GHIKyErtt  quoque  conuertendoy 
vt  bafis  GHIya/i  bafin  ABCDEyita  pyramis  GHl K,ad  pyra 
midem  ABCDEF.  S^tam  ob  rem  Uua  pyramides  qualibet  , 
quarum  unius  bafis  eJl  pofygonuyalterius  triangularis  ^fuis 
bafibusfunt proportionaleSyVndeeunqut  tncipias.  €>uamuis 
tnim  dtmonflratio  incipiat  d polygono  , eiufque  pyramide  , 
vt  ex  demonftratiene  confiatytamen  conuertendo  licebit  inU 
fium  quoque  fumeri  a triangulo  y eiufque  pyramide  , ut  di- 
Hum  efl. 

SED  iamfint  dui  pyramides  eiufdem  altitudinis  ABC- 
DEF yGHI^QLyquarum  bafesfint  polygoniyfintque  plura  la- 
cera in  una  bafe  quam  in  altera. Dico  rurfus  ejje  pyramidem 
id  pyramidem  , ut  eft  bafis  ad  bafin.Kefoluto  enim  polygono 
dBCDE.in  triangula  ABCyACDy  JF  t, 

ADEyertt  pyramio  eius  in  totidem 
liuifa  pysamides.  §fiiia  uero  y ut 
am  efl  demonfirdtumy  efl  ut  bafis  ^ 

4BC  y triangularis  prima  quanti-  ^ 

as, ad  bafin  GH I Kypolygondyfecu- 
lam  quantitatemyita  pyramis  ABCF , tertia  quantitas  ad 
yramidem  G H I K L y quartam  quantitatem  ; ^ ut  bafis 
dCDyquinta  quantitaSyad  bafin  GUI  Kfecundam  qudnti- 
atetHyita  pyramis  AC  '^F yfexta  quatitas ad  pyramide  GH- 
KL  , quartum  quantitatem\x  Erst  etiam  ut  bafis  ABCDy 
rima  quantitas  cum  quintUy  ad  bafin  G H I Ky  fecundam 
'Montitateyita  pyramis  ABCDFy  tertia  quantitas  cu  fixta 
'd  pyramidem  GH l KLyquartam  quantitatem. Rurfus  quia 
flyUt  bafis  ABCDyprima  quantitaSy  ad  bafin  CHIKyfecun 
'am  quantitatem  , ira  pyramis  ABCDF, tertia  quantitas  , 
d pyramidem  G HIKIf  quartam  quaniitatemyUt  proxime 
emonflratum  efl;Et  eli  quoqueyUt  bafis  ADE, quinta  quan 
taSyud  bafin  GHIK^  fecundam  quantitatem  , ita  pyramis 
(jyEFjfexta  quantitaSyad  pyramidem  GHIKLy  quartam 


f' 
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>^uantitM$m,vt  nnte  efl  cflenfftmi»^  Erit  etiam  vt  h*fit'AB^ 
ODEjpritna  quantitas  cum  quinta^ad  bafim  GHlKtfecun-^ 
iam  quantttatemfitafyramts  ABCDEF , tertia  quantitas 
.nm  fexta^ad pyramidem  GHlKLf  quartam  quantitatem, 
^edejl  propaJttum.Non  aliter  procedendum  erit  Jit  f lura 
rtatigula  fuerint  i»  bafi  ABCDE: 

HAT^CJ  autem  propofitienem  6.  ^ ea, qua  in  hoc  fchoUo 
umoKjirata  funtyCenuirtemus  hoc  medo. 

PYRAMIDES  quarumlibet  bafiumj^xj^ 
inter  fe  funtjVt  bafes : eandem  habent  altitu 
ciinem. 

§l  V OD  nonfecus  efiendemus,ae  ea, qua  infchtlio  /r«- 
pof.^, huius  Itb.dtximusyollenfa  funt, 

. C O R O L L A R I V M.  ' 

• *. 

PPRSPICVVM  quoque  inde  efficitur, pyr:unMesciur<iem  alti» 
iliis  fuper  zquales  bafes  multangulas,vcl  eandem  coo(htotaf,eiI« 
ituerfe  zquales;  cum  eanden;  habeant  proportionem  cum  balibus» 
qux  zquales  ponuntur»  vel  certe  vna  & eadem  • 

RVRSVS  contra  fit, pyramides  multangulas  zquales,  &•  fuper  z- 
qualrs  bafes, vel  fuper  eandem  couRrudas, eandem  habere  aititudi 
neni.fct  pyramides  multangulas  zquales,eandemque  habentes  alti 
tudinem, zquales  habere  bafes,  fi  non  habueriut  eandem  Uxe  au- 
tem duo  demonftrabuntur,vt  in  coroll.y.huius  lib.diximus. 

THEOR.  7.  PROPOS.  7. 

OMNE  prifma  triangnlarhTi  habens 
bafim  ) diuiditur  in  tres  pyramides  aqua- 
les inter  fe  , triangulares  bafes  haben- 
tes. ' ' ' • 

' ^ • .j 

S IT  prifma  ABC  DeFs  cuius  duo  triangula  op.pofita% 
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fimilii  ABF»  DCE.  Dico  iprum  prifma  fecsri 
in  tres  pyramides  trianmlares  inter  fe  asquales.  Ducan- 
tur enim  in  tribus  paralfelogram-nis  tres  diametri,  nem- 
pe AC,in  ABCDjCF, in  BCEFiFD,in  ADtF.  a Quoniam 

igitur  triangula  A B C,  A D C , ar-  a _p 

«jualia  funtjb  eftque  vt  bafis  AB  C, 
jad  bafin  A D C , ita  pyramis  A B- 
■CF,ad  pyramidem  ADCF,cun\_»  fi  C 

ha  pj^ramides  eandem  habeant  altitudinem,  nempe  per 
pendicularem  ei  F, vertice  ad  planum  ABCD,demiffami 
Erunt  & pyramides  ABCF,  ADCf,  inter  fe  aquales.  Ea- 
dem ratione  aquales enioi  pyramides  A D p C,  EF  D C, 
fuper  aquales  bafes  A D F,  EFD,  conftitut* , & fub  ea- 
dem altitudine, nepe  perpendiculari  a vertice  C,adpla» 
«um  ADEFjdemiffa.Eft  autem  p)rramis  ADCF,eadem_» 
pyramidi  A D F C ,cum  illa  contineatur  quatuor  planis, 
nempe  bali  A D C , & triangulis  ADF,  ACF,  DCF  i hac 
vero  eifdem  quatuor  planis, nimirum  baii  ADF,  & trian- 
gulis A D C,  A C F,  6CF.  Igitur  tres  pyramides,  A^QF, 
ADCF>eFDC,  feu  CDEF,  (qua  eadem  eft  pyramidi  EF- 
DC,cum  tam  EFDC,quam  CDEF,  contineatur  planis 
CDE,  EFD,DCF,FCE,)  totum  prifma  componentes , vt 
pcrfpicuum  eft,  aquales  funtinterfejAc  propterea  prif- 
maABCDEFjin  tres  pyramides  aquales  eftdiuifum.Quo 
circa  omne  prifma  triangularem  habens  bafioj&c.Q^od 
eratdemonftranduiQ.  t 

c O o t L A R 1 V M.  J 

HINC  colligitt^r, quamlibet  pyramidem  elTc  tertiam  partem, prif 
tnacis,quod  eandem  cum  illa  iiabet  & balim,&  ahitudiiiem:Siue_» 
pnlina  quqdlibet  triplum  e(Te  pyramidis, qu*  eandem  cum  ipfo  ha- 
oet  & baiin,&  altitudinem. 

S/T  enim  phimum  pjfrnmis.  A B F C,  triang»h»rem  hs- 
^ent  knfin  ABF^  ^ prifmn  ABCOEFyfub  eadem  altitude- 
me  eandem  habens  bajim  triangularem  ASF.  Dieo^pyrami^ 
dem  ejfe  tertiam  partem  prifmatit.  Nam  fi  ducatur  re  ffa 
Z>F , eritprifina  diuifum  in  tres  pyramides  aquales  ABCF, 
ADCF, CDEF,  cut  demonfiratum  e/7j  Ac  propterea  pyra, 
Wfis  ABCF, hae  eft  , pyramis  ABFC,  ( cum  hac  illi  fit  aqua^ 

• - . ' 


^ S.du» 
deeimi. 


c y,duo 
decimi. 
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. . . lir,immq'eadimyqn9dfifd0»fU*ihc4u^ 

frthend»$Hr  jiBFi  FC.Aj  ■AB  C%G  B F-t) 

tertia  ^4«  $rit  prifm^tit  ABC  Ii  E F- 
Cum  igitur  p^ramisA  BB  C i A^Huiis  fit 
(HtcHo^que  'uUtri  pjrumidi  fub  Atkdftn 
■A.  . O altitud}an(^/Mptr  eandtm  b»fi»  ABI » 

-ts  ^ (lonflituts  y tK  cor»U.fropt>fi  ^.^huitu  lib. 

manifiiiumtfl , 'tiuurnUbti  pyrumidtm  ejji  ttrtUm  purttm 
prlfm*m  s ^uod  tandtm  (um  iUu  httbet  bufin  ttiauguUrtm 
ultituiinemfAC  pt6pttreAprifd9ttA(o^i*i^f‘^^fi^PI**^^ 
fiistriplumi  7 'i 


, •SIT\  deinde  pyrumisABCIiB»  ff**f*f  Mf*f^**^**^ 
auedeuntpUe  A BC  D,  qut^tbet^Uterum  i & frif^  ABC- 

PBFGHt/ub  eudem-uititudive  rundem  k4be»s  bufim^P»- 

— y.Gtd‘rarfut  pyif»mdepi.  ejfh  pri^Utit  pturtm 

tertiam.  Rejelttta  enimbafi  ABC  P fla^ 
VoVK  'ffotp pofi^o  BFQH* iayrUitStda ; ifumtra Sr 
' ^ ^ ^ C I>-,.E  H I , ^F  G H . ari* 

prifma  inztMtdem  prifmata',baftt  (habeatm 

' f»,r.  u ->^’i-sHPF^CW;»iUv*-.fkmafiratum.efiypyramit\ 
i-  t„ifma.tit  ABPB.HD  .Uf  PItamts  BC’^ 


APBmadprifrna  ABFEHD  , tt»  py^anns  BCDF.aUprt^ 

'tnaCPH  GF  Bi a Acprppjpraa  vf  vaa pyram*  ad  juum 
priftna  , ita  omnes  pyramides  ad  'omjeia  prefmata  , hoc  efi  , 
ad  prifma  ABCDEFGH.  Igitur  pyramides  A D B HyBC- 
P F yfimul  tertiam  pdrtehi  cinJUtuent  prt^mdiss  ABCD- 
BFCHfSunt  autem  pyfamtdesADBHyBCDIy  equalespy- 
rafiiidi  ABCDEipropterea  quod  pyramides  APBHjAPBEt 
fuper  eandem  bafin  , ^ /uper  eddata  aititsedm , mmtrum 
imter-piaha  par  albe  ia, fu  nt  a^ualei^ex  ccrod.prepof.^ . husus^ 

Ub.Eadomauf  ratione  tquaiecfHnt  pyramtdef  BCDF,  BC‘j 

PE  fuper  eavdemdfofitHt^  fuper,  cadi  altitudine.^HAprOr 
Ptereum  pyeamtdes  ADBEy^CDE^  comfonant totam  pyra 
midem  ABCVEsfri*  6'  pyrafui*  ABflDE  , teryt*  pari^prifi 
matis  ABCJDEFOH-Curv  tgttur  pnarrus  ABGHE,aq^tf 
fit  euicunque  altfri  pyramtdi  lnk Aid fm •adtistedjaq  Cp  fa* 
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per  e*9^em  bafim  jiBCDttfnfiitutMfptr  cvrcU,  >*. 
prepof^.l/ntus  ltb,perfpitHum  efi^^uamlibt/  py-il 
rsmtdem  effe  tertiant  par^n  pnfmatis  , <Jt*od 
eandem  cum  illa  habet  mieltilateratn  j 

eandentcfue  altitudinem, 

flVODfibafis p/ramidittae  prifmatit  plura 
habeat  laterayeedem  modo  oftendetur , pyramidem  effe  prif. 
matis  partem  tertiam.  Nam  diuifis  pelpgonts  in  trangula  , 
je&um  erit  prifma  in  totidem  pri/mata  bafet  habentia  trian 
gularet.Vnde finguU  pyramides  triangulares  horum  prifma 
tum  erunt  tertia  paries  fingulorum  prifmatum . Cum  igitur 
emnes  ha  pyramides  aquales fint  pyramidi  bafim  habeutt  fe 
lygonum  pri/matis  propofitiyeonjlat  prepefitum» 

EODEM  modo  pyramis  tertia  pars  ejl  pnfmatis  habentis 
hafem  baff  & altitudinem  altituaini  pyramidis  aqualem . 
Nam  eiufmodi  pyramis  ^aqualis  efi  pyramidi  illi,  qua  eamdi 
eum  prifmate  habet  ^ bafemy&  altitudinem, per  corell.pre- 
pof.6.  huiut  lib.  §luam  quidem  iam  ofiendtmus  tertiam  effe 
'prifmatit  partem,  ^ 

SCHOLIVM  T, 

EX  diSis  facile  demonilrabimUf  hane  propeJ?tieuem,v; 
de  licet. 

S VB  eadem  altitudine  exiftentia  prifma- 
tajquafcunquc  habeant  bafes,  inter  fe  funt , 
vt  bafes. 

§iy  A My  l s enim  hoe  demenjtratum  fit  in  lib.  1 1.  de 
pnfmatis, quorum  duoplana  oppo/ita, parallela, aqualia, 
funt  triangula, lieet  eorum  bafesjtnt  parallelogramma,ver 
tices  vero  linet  reilainecao  de  paralie  p^K 
fepidadis,qua  nomine  prifmatum  (on~ 
fireeri  diximus  ; Nune  tamen  idipfum  * 
efemonflrabimus  vniuerfe  de  omnibus 
pri/matis,  quorum  duo  plana  aduerfa,  q 

/sue  bafes, funt  polygona,  quduis  plura  ^ Nc  /fN 
fatera,ftu  anguli  sn  ynius  hafe  repe-  JUT^ 

fitantHr,quam  in  bafe  glteriuSfSint  igi» 
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}tur  duo  pYifmutu  tiufdi  altitudiait  jiBCDEFGHlKiLM^ 
NOP^lka  , qitord  ha/es  fint  figurm  multilaters.  Dico  vt  tfl 

bufif  A^CDE  , ud  bufim  ZAfNO, 
it*  effUiKifm*  *d  prifm*  . Si»n.$» 
cmntbus  *ngulis  vtriufq\b*fis  *d  ' 
•vnum  f unctum  fuptrioris  pluni,  > 
^uod  bafi  opponitur,l$9td.  rtS*  du- 
csnturiconfurgeut  du*  pyrumidtt 
fub  eadem  altitudine  eum  prifma^ 
tit  habentes  eafdem  bafesiAc  preim 
\de  per  eeroU.prediBum  huius  propof,  tjualtbet pyramis  ter-^ 
itia  pars  erit  fui  prifmatis»  a S^uam  ob  rem  erit , vt  pyramis 
ad  pyramidem^tta  prifma  ad  prifma:Sed  pyramis  ad  pyra- 
midtm  eflyVt  bajts  ad  bafin.vt  oBenfum  t/l  prepef,  6,  eiuf- 
que  fcholte.  Igitur  erit  quoque  vt  bafis  ad  bajin  , ita  prifmm 
ad  prtfma.§^od  eft  p>'opofitum. 

CONVERSO  modo  ^ fi  prifm ata  quarumeunque  bafium 
inter  fe  fint.,  vt  bafeSy  ipfa  erunt  fub  eadem  altitudine. ^ued 
quidem  eodem  modo  ofiendsmuSfquo  fcholium  prope/,  5.  de-m 
monjlratftm  e/f. 

C 0 R O L L A R I V M.  II. 

VNDE  prirmata  ciufdcnfatticudinis  lupcr  eandem  , vel  equalet 
bafcs  qualcunque, inter  fe  funtiqualia.(^ia  nimirum  eandem  ha« 
bent  propnriioneip,quam  bafcs  , qux  xquales  ponuntur  » Vcl  certe 
vna&  eadem.  • 

E CO^^^RARIO,  Prifmata  «qualia  fuper  «quales  bares,vel  ea« 
dem, in  eadem  funt  altitudine. Kt  prifmata  «qualia  eiufdem  altitudt 
nis,bafes  habent  «quales, fi  non  habuerint  eandem-Quod  quidem.« 
non  aliter  oftendes,ac  conuerfum  propof.  ji.lib.i  1. fuit  demoftrat&. 

S C H O L I y II. 

CAETERVM  tam  ea^quA  in  priori eerollario,quam  iOa 
qu£  in  fcholio  proximo  demonfirata  funt , inselliguutur  tau 
tummodo  de  prifmatistqui  in  vertice  habent  plana  bafi  pa- 
rallela , aqualia  , fimilia,  §luod  dixerim  , ne  hallucims^ 
ris  in  prifmate  cenfiante  duobus  triangulis  parallelis, aqua 
libuSffimilibus , tribus  paraUelogrammis  , quod  videli- 
cet Campanus  eum  alys  putat  tantummodo  prtfma  diei  ah 
Euclide  , vt  in  defin. prifmatis  dtximus.  Nam  fi  in  huiufi 
modi  prifmate  intelligatur  quidem  bafis  vnum  illorum  triM- 
guloruwyerit  necejfario  pyramis  esujdem  altitudinis  , eau- 

dem~ 
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dtmqMt  h»funt  fars  ipfitts  prifmatisf  vfi»  r#* 

roUario  i.dtmonflTst»m  eji.item  ipfum prijfm»  md  qmfdliht 
mliud  prifm»  profortifinem  bajit  *d  bmfin^  vt 

in  fcholio  attendimus.  At  •vere  ft  in  pri[mate  tnli  bafis  cenet 
pintur  vnum  pneallelegrammerum,  i/n  vt  in  vertice  fit  li- 
ne» rettu^nen  erit  pyrnmis  e»nd*m  habens  bafimie»ndemq\ 
altiiMdinemjterti»  eius  parSyfed  dua.  tertia  partes , kee  ett  j 
'prifma  ad  pyramidem  preportienem  habebit  fit f^uialteram , 
quam  •videlieet  habent $.ad  i.  Si entm  hme prtfimati mdda • 
tur  almd  aquale  ^ fiimile , vt  parallelepipedum  efficiatur , 
erit  pyramis  tertia  paris  eoftitute  parallelepipedi^ex  eerella- 
rio  praditte  , cum  parallelepipedum  fit  prifima  eandem  al 

titudinemf  ^ bafin  habens  cum  pyramide . ^are  fi  pyra- 
mis penatur  & erit  paraliele^ipedu,  6.  Ablate  erge  dimidiOf 
erit  reliquum  prifima  prepejttum  ^.Ac  prepterea  ad  pyrami 
dem prepertionem  habebit , quam  ^,ad  z.nimirum fiefiquial 
terdm.Ex  que  effieiturfpyramidem  fiuper  dimidium  paraUe- 
legrammum  cenfiitut am^qua  eandem  eum  taliprijmate  ha 
beat  altitudiniiCum fit  dimidium  frieris  pyramidis,efii  ter- 
tiam partem  prifimatit,§lua  cum  ita  fintiUo  hmbtbit  tale  prif 
ma  ita  centtitutum  ad  aliud  prifma  eiufidem  aliitudinisyta 
dem  prepertionem ^quam  bafis  ad  bafis^nifi hec  aliud  prifima 
'in  vertice  lineam  rettam  habeat  queque^^  bafin  paraOete- 
grammum.lt aque  ea^qua  eftendimus  tn  fchelieyintelligenda 
fiunt  de  prifimatit  eiufidem  altitudiniti  quorum  vertices ^el 
linea  reclafiuntitif  bafies  paraSelograinmStVel  certe^qua  in 
verticibus  plana  habeant  bafibus  parallela , aqualia  atque 
fimilia.Hae  enim  ratienetfi  vertices  prifimatmm  futrint  li- 
nea rettoteruut  pyramides  in  eifidem  bafibus feiu/demque  ai 
titudinistdua  tertia  partes  frifimatumyVt  mede  demenfiraui 
mut^luate  eandem  habebunt  ratienitquam  frifimatoe&e. 

f 

. THEOR.  8.  PROPOS.  8. 

SIMILES  pyramides,  quae  triangulares 
habent  bafes , in  triplicata  funt  homologo- 
rum laterum  ratione. 
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S I N.T  pyramides  fimiles  triangulares  •.« — , — 
GHjtra  vtbafes  ABC,EFG,/int  fimiles  , & reliqua  trian-^ 
gula  vnius  fimilia  rfliquis  triangulis  alterius,  pico  pro* 
portionem  p^ramidu  elFc  triplicaram  proportioais,  qua^ 
f M ^ habent  latera  homoio-| 

ga,  nempe  B C,  F G,* 
Bxeendanrur  cniin_» 
piana  criangulorunL-H 

^ ' c ' F o A B C^  C B P » D A B 

perhciaturqtie  parallelogrammi  BI>BK,  BL.  Deinde  do- 
caimirLM,IM>redisAl,  AL,  parallelae  conueniences  ia| 
W,conneftaturque  re^U  KM.  Erit  igitur  completum  pa-f 
rallelepipedum  BM»  eiufdem  cum  pyramide  altitudinisr 
cum  plana  folidi  BM»ftnt  parallela) vt  ^tcfle  coiligicarexi 

firopof.  1 f .lib.  1 1 .Rurius  eodem  modo  pethciatur  paral-| 
eiepipedum  F Q^Quoniam  igitur  ob  fimilitndinem  py-^ 
ramidum,angiili  plani  AfiC^kFGjfunt  aequales, eflque.^ 
vt  AB,ad  BC,ita  hF,ad  FG;  erunt  paraileiogramma  B 1 , 
FN.limiliawEodem  modo  cum  anguli  ABDtEFH,  fintx* 
quales , /itque  vc  AB,  ad  BD,  ita  hF,  ad  FH;  Irem  ang^iii 
DBC,  HFG,  zqualeS)  & vc  OB,  ad  B C,  ita  HF,  ad  F G: 
erunt  & parallelogrammi  Bb,BK,parallelogrammis  FP» 
FO,/imilia.«Sedtam  tria  BI,BK,BL,paralleiepipedi  BM 
reliquis  tribus  oppo/icis  D M,  A M,  CM,  quam  tria  FN, 
FO,FP.paralldepipedi  FQ.reliquis  oppoAtts  tribus  HQ» 
_ ' B<^GQ,b  funt  aqualia, & fimiliaJgitur  (explana  circum 
dfrievi.  (crioentia  fulidum  B M , fimilia  funt  (ex  planis  foltdum 
FC^ambientibusjAc  propterea  ex  de(in.9.1ib'.i  r.  (imili^ 
funt  parallelepipedaB  M,  FQ.  Quoniam  vero  dnftijs  rei| 
ftis  LI,PN,c  prifmata  DBC  IL A,  HFGNPE, habent  e^nH 
^ jdem  proportione,  quam  parallelcpipeda  BM,FQ,cprum 
jdupia;& pyramides  ABCD,HFGH,eamJem,quam  prifi* 
d 11^0  mata  dicla, earum  tripla  idhabebunc.q^nque  pyrannidei 
e j}.v»!eandem  proportionem, quam  parallelepipeda,*  Cum  igi 
dtcimiJtur  proportio  paralk|epipedi  B M,adparalie|eptpedumj 
FQ,(it  triplicata  proportionis  homologorum  laterum^ 
BCjFGicric  quoque  proportio  pyramidis  ABCD,  ad  pyr^ 
rami4eni  EF^iFf, proportionis  £C,ad  FG,triplicata,Stiftj 
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les  iraqut  pyram  Wes,qux  triangulares  habent  bafes,&:c‘ 
Quod  erat  aemonftrandum.- 


COROLLA  RIV  M. 

SX  hoc  quoque  cft  manifcRum,fimilcs  pyramiaes,  quarum  ba- 

fes  plura  latcra,quam  tria, conticent, habere  proporuonem  homo- 
logorum laterum  triplicatam.  _ 

SINT  pyramides  JimiUstfjuMruffi  b*fes  reSiliMeaJimi^ 
lia  plierium  laterum  X B C D E,GH- 
I K L.  Diee  proportionem  pyramidum 
ej]b  tri_plieatam  proportionis^quam  ha 
bent  latera  homologa  A ByCH.Nam 
fi  ex  angulis  £,  L,  ducantur  ad  angu-/^ 
los  oppofitos  reUa  EB  ECiLH^LI,»^  di- 
uifa  erunt  bafes  fimiles  ia  triangu» 
la  numero  atjualia  , (^fimilia',  ni- 
mirum triangula  ABE^iEBCj  C D E , fimilia  erunt 
triangulis  CHL^  LHl,  IKL.  ironiam  etge  ob  pyramidum 
^fimilttudinemytriangula  ^EF^CLM, fimilia  Junt,(j'  angu- 
lus-FEA^angulo  MLGyaqualir,  erit  vt  FE,ad  EAyita  ML, 
ad  L G:  Vt  autem  EA,  ad  EB,  ita  LG.ad  LH, propter  fimi- 
litudinem  triangulorum  AEB,OLH.Igttur  ex  aauo  erit,vt 
Ffi,ad  EByita  ML,ad  LH,R.urjus  <juia  e fi  vt  E B,ad  B A, 
ita  LU,ad  HG,^b  triangula  fimilia  ABE,GHL\  Et  vt  BA, 
o4  BFfita  H G,  ad  Hh,i,tum  cb  pytamidurh fimilitudinem 
fimiltafint  triangula  ABF yGHMiErit  quoque  ex  equo,  vt 
*^EB,ad  BFyita  LH,ad  HM:Ac  propter  ea  cum  fit, vt  FE.ad 
EBfita  ML,ad  vt  EB  ad  BF,ita  L H,  ad  H M , erit 

etiam  ex  tquo,vt  FF,  ad  F B,  ita  ML,ad  MH.  t>  ^are 
quiangula,atq‘,  adeo  fimilia  funt  triangula  FEB,MLH, 
Sunt  autem  cr  triangula  FEA,F  AB,  A BF.,  triangulis 
MLG,MGH,GHL,fimtlta. Igitur  pyramides  ADEF  , G H- 
L M ,ex  defin.  Itb.  r x.fimtles  funt.Eadem  rattone  fimiles 
erunt  pyramides  EBCF,LHI M',Item  CDEFylKLM.cS^ua 
proprer,vt  demonjlratum  efi,pyramides  ABEF,EBCF,CD- 
EP.ad pyramides  GHLM,LHl M,lKLM,finguU  ad  fingu- 
las  , trtplteatasn  proportionem  habebunt  laterum  homolo 
gorum  A B,BC,CD,ad  GJiy.NI,  IK,fingulorumad  fingula^ 
Cum  igitur  A£,BC,CD,ad  CH,  HI,l K, habeant  vnam 
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eandem  proportionem^ob  fimilitudinem  bafium  A B C D 
GHIKL\habebunt  (juoqne  pyramides  ABEFjEBCFiCDETt 
ad  pyranjiJes  G H Lai,  LHlMt  TKLMy  vnam  eandemquw 
proportionemytnplieatam  fcilicet  iUius’,^ Atque  idcirce  erit 
vt  vna  pyramis  ABEF  y ad  -unam  pyramidem  GHLMy  tta 
omnes  pyramides, nempe  pyramis  ABCDEF,ad  omnes  pyra 
mides, nimirum  ad  pyramidem  GHIKL  M.  ^uam  ob  rem  , 
hcum  pyramis  ABEF,ad pyramidem  GHLMyhabeat  tripli^ 
catam-^reportionem  homvlogorum  laterum  AB,GH\habebit 
quaque  pyramis  ABCDEF,ad  pyramidem  GHIKLM,  tri~ 
plicatam  proportionem  eorundem  laterum  homologorum 
AByGH.^uod  efi propofitum, 

S C H 0 L I V M. 


EADEM  ratione  prifmata  fimilia  habebunt  triplicatam 
proportionem  homologoru  laterum.  S/»f  enim  duo  prifmata 
fimilia  ASCDEFGHrK,LMfipP§lRSTy.Dieo  eorum  pro- 
portionem  e^e  triplieatS  proportionis  homologorum  lateri! , 
Nam  fi  ex  angulis  L, ducantur  rtHt  AC,AD‘,LN,LO, 

ceruntyVt  de  pyramidibus  dicium  efiytriSgulis  ABC,CAD, 
DEAytridgulis  LMN,  TdJ.OyOPLfimtlia.Similtterfs  ex  an 
gulis G,^  Ryducantur  reBt  GT ,GK\RT,KV,  erunt  triangu 
U GHI,!GK,KFG,& triangulis  KST, 
T yV triangulis  ante  didis  , 
[imiltay  cum  omnia  plana  prifinatum 
^ 'nppofit  i fimilia  exiRanty  per  definirio- 
K em  prtfm atis .&lHonixm  vero  ob  fimi- 
P litudinem  prifmatumy  paratlelogram 
c z>  0 ma  CHyNJyfimiUa  funt;  erit  vt  tCysd 
CByifa  TNyad  NM\  Vr  autem  CByad  C A ; ita  quoque  eB 
NM,ad  NL.ob fitr.iWudinem  triangulorum  BCAy  M N L. 
Igitur  ex  equo  erit  ut  IG,ad  CAytta  7 N yaiTfL.Rurfns  quo 
niam  angulus  folidtis  N,*qualis  rfi  folido  angulo  Cyobfimi- 
littidinem  prifinatum;  fi  ille  huic  fuperponatur,  omnia  inter 
fe  conuenienty  nimirum  angulus  M SO,angulo  BCD,(^  an~ 
gulusTliMyangulo  T C By  angulus  TNOyangulo  I C D? 
C'‘iiuenit  autem  ^ reda  N L y reSit  C A y eo  quod  anguli 
MKLyBCAyfunt  equales.Igitur  anguli  ICA,TNLytqual,s 
fitnt;Ac  propierea  curi  latera  cirta  ipfos  ofienfafint  ejfe  pro 
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portioH4iiayer»nt  parallelogrAfnma  CCyN Ryfimil ia.  Atqui 
& furallelogramma  CHyH A,partilltlogrammis  NSySLiet 
triagula  ABCyGHIytriagttlif  LMN ,RS Tyjimilis  iUtAgitur 
prifmat»  ABCIGHyLMNTRS.Jirnilta  s&ty  ex  defi.folidorU' 
fimiliu  * Noh  aliter  oiiendentur  ejfe Jimtlia  priftnata  CDA~ 
GIKy  NOLRTVy  tiec  noa  prifmata  AEDKCF,  LPOVR^» 
iiuaprcpter  pri/mata  ABCIGHyCDAGl  KyABDKGFy  ad 
prifmata  LMNTRSy  NOLRTl^yLPOVR^per  ea  , que.  de~  . 
ntenilrauimus ad prcpof,q^,lib,ii,triplicatam habent  pro»  ' 
pertionemyjingula  ad fingula,  laterum  homologorU  BC,  CD^ 
DEyad  MNyNOy  OP,  fingulorum  ad fingula.  Ac  propttrea 
eodem  modo  demonflrabimus  j pri/mata  A BCDEFGHIK, 
LMNO?§}RSTV. proportionem  habere  homologoruta  iaterd 
BCyMT^triplicatar»yquo  paulo  ante  vf  fumus  ad  idem  de-* 
monUrandum  in  pyramidibus  multangulis, 

E X quibus  omnibus  colligitur,  pyramides  multangulas 
fimiles  diuidi  in  pyramides  triangulares  fimileSyfS'  numero 
aquales , homologas  totis  . Hoc  enim  rnanifeflum  ejl  ex 
demon/lratiene  preeedentis  coroll, 

\ EODEM  modo  infertur yprifmat a multagula  f milia  ditti 
^di  in  pri/mata  fimilia  triangulares  hafes  hahentiay^  nume 
ro  aqualia, homologa  totis.  Vt  apparet  ex  huius  fchelij  de 
monflratione, 

THEOR.  9.  PROPOS.  ^ 9. 
AEQVALIVM  pyramidum3&  triagula- 
fcs  bafes  habcntiumjreciprocantur  bafes  &, 
altitudines.Et  quarum  pyramidum  triangu 
lares  bafes  habentium  reciprocantur  bales 
& altitudinesjill^  funt  ^quales*  > 

S I'N  T aquales  pyramides  triangulares  ABCD , EF- 
GH.Dico  earum  bales  ABCj  EFG,  & altitudines  efle  vc- 
ciprocas.hoc  eft,elTeyt  ABC,ad  EFG, ira  altitudinem  py 
ramidis  EFGH.ad  altitudinem  pyramidis  ABCQ. Si  enim 
pcrficiantur,vt  in  praecedenti  propof.didhl  eft,parallelepi 
peda  fiM^FQ^earundem  altitudinum  cum  pyrilinidibus 
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connedanturque  redla?  ^ » 

P N;  erunt  pnTmataDBCI 
L A,  H F G N P £ , cum  fint 
tripla  pyramidum, qua:  arqua 
ks  ponuntur,  inter  fe  a:qua- 
lia  ; Ac  proinde  parallelepi- 
peda  BMjFQj  cum  fine  prif- 
matu  dupla  xquaha  quoque 
erunt.  » Quare  bafes  eorum 
& altitudines  reciprocabunturjioc  eft,erit  vt  bafis  BI,ad 
jbaftn  F N , ita  altitudo  folidi  F Q^,  ad  altitudinem  folidi 


\ 

* 

BM;b  Vt  autem  ba/is  BI,ad  bafim  F N,iradl  triangulam 
ABC.ad  triangula  tFG  Igitur  erit  quoque  vt  bafis  ABC, 
ad  bafin£FG,ita  altitudo  pyranddis  HFGH,  adalritudi- 
nem  pyramidis  ABCD,  cum  altitudines  pyramidufn  e*- 
dem  fint,quT  parallelepipedorum;  Ac  propterea  bafes  & 
altitiidi  ne.s  pyramidum  apqualitim  reciprocantur# 

SiNI.  iam  bafes  & altitudines  reciproca:.  Dico  pyra- 
mides ede  tequdes.Conflrudta  enim  ngura,vt  priusjc  cu 
fitvt  ABC.  ad  EFG,  ita  paralklogrammum  BI,adparal- 
lelogrammum  F Nj  fintque  eardem  altitudine.s  parallele- 
, 'pipedorum  , & pyramiduin;  erunt  quoque  bafes  paralie- 
lepipedori'i,2<<:  altitudines  eorundem  reciproc*;d  Ac  pro- 
gftmt.  f£g.qualia  erunt  parailclepipedaB  M ,.FQ. 

Quare  & prifmata  DBCILA,riFGNPF.,  eorum  dimidia, 
sequalia  erunt:  .\tque  propterea  pyramides  quoque, prif- 
piatumtertix  panes, xquales  erunt.  Aequalium  igitur  py 
famidum,&  triangulares  bafes  habentium,&c.Quod  erat 
dcnionllrandum. 

SCHOLrVM, 

EADEM  ratione  Aetjualium  pyrarmdHW^quarum  hs- 
fes  non  fint  triangularestreciprocantur  bafes  atijue  nla/nji 
jj  IN  nts.Et  ijuarufn  pyramidum  triM 

gulares  Cafet  noh  habennumrt- 
ciproeantur  bafes  Cr  aiti/udimes, 
ilU  funt  tquales.  Sint  enim  fwi- 
t>,^rn  UatL.  f^Tumtdes  asinales-,  quarum  qusdem  A B C Dj 
bafin  habeat  ersangularemiat  vero  EFGHl , non  triangula 
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rtm^  Fisths/i  apm  irUngHldti  E P Q M t gqi*/tle  trimn-^ 

\gulMtH  K L M t ifuitUm  fiet  yji  b*Jit  H*ulttl*terA 

re$$oc*tttr  md  fmralUlogrAmrnum  , fer  frofr/.  4f 
Ub.t.  Wam  hoe  pdrMllelegraPtmum  ftcile  Ad  triAngHlit/H 
redMcetHriper  e»yifM€  demotitlrAuimus  »d prcf^f  41.  iiht  ti 
Heidde fitfer  ViLM,^At  pprAfnii  Yitidli,  tiufdem  dltitudi^ 
mis  eum  pyrumide  EPQHt*  §luoaiam  ergo  ppratnidti  EP-. 

GH fy^LM'Hji*^Mdltt  huhtnt  bufeti  ^ eddUem  «Uttudt»'e\ 
ipfd  etunt  equdleSifer  eui^ue  ih  fchclio  proprf.  6,  huius  tib» 
eftendimusiPenhut  dUtem  pyrdtnts  EPGH  fte^ualrs  pyru* 
midi  jiSCD^lgitut  ^pyrdmisiiLMN  .pyremidi  ABCD, 
dtfuulsS  tr»t4§ludmebrimteum  hubednt  pyramides  ABC D% 
KLMUt^dfes  tridngularevy  a tbit  vt  bafis  A BCf  ad  bufin-  i ^.4u$ 
KLMihee  efi  t ad  httie  aquale  m bafin  E PGti is*  attUerdb^  deeifuu 
pyrdruidts  KLMUyhec  eB.yAlsit»Jo  pyramidis  EFGH,  ( pe 
uuniuf  enim  ha  altitudines  aqUdles  ) ad  altitudinem  pyrd 
miJii  ABCD,Ae preittde  pyramidum  ABCD  j EFCUlta» 
qualium  bajes  altitudines  reeipretantur . 

SED  reciprocentur  iam  harum  pyramidum  bafes  «/* 
que  alutudines^Dieo  ipfas  tjfe  aquales.  CenfiruSa  enim  fi* 
gurm  eodem  medoicum  bafts  ELM  , aqualis  fit  bafi  EFCff^ 
altitudo  pyramidis  eadtmy  qua  pyramidis  £F- 

GUI sponasur  autem  ejfe  vt  ABCy  ad  EFGH  * ita  dltitkde 
pyramidis  EFGHltdd pyramidis  ABCDialtitudintm'y  erit 
quoque  vt  bafis  ABCtad  bafim  Y.BMy  ita  altitudo  pyramia 
siis  KLAfNyad  altitudinem  pyramidis  ABCD.^filuamolri  . * 

aquales  funt  pyramides  AhCDyKLMtf.Cum  ergo  pyramis 

aqualis  fit  pyramidi  EFGH  l , per  qua  oBtnfa  ^**^*^\* 

funt  infchelio  propof.  6.  huius lib.  Erit  ^ pyramis  ABCD% 
pyramidi  E FQ HI iOqualis.  ^lHed  efi  propofitum. 

,^;-S  I H»T  deinde  pyramides  aquales  ABCDE^FG  H tiiti 
qsutumbafet  fint  multangula.  Fiat  rurfus  triangulum 
M^Oiiquale  bafi  ABCD;(y>  pyramis  AiHOFteiU/dem  ai- 
estadiuis  eum  pyramide  'ABC* 

DE:Eritque  ex/chels9  profcfiS.  I*  E 
hssiustib.pyrqmis  M H O Pi  a* 
qualis  pyramidi  ABCDE  : Sed 
hae  aqualis  ponitur  pyramidi 


i 
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X FGHIKL . If^tur  pyrsmU 

A^2^(OP,47l^/»/^/  eft  pyrmmidi 

V FGHlKL,§luMfyVtHUHe. 

^ ® ^ «X  dtmonftfMHimus  y erit  vt  b»fit 

MNOyhec  tjlybajis  ABC  D.fibt  ttfmMlisyetd  bmfim  FGHIVtg 
it  A mltitude  pyramidit  FCfflKL  > ad  altitudinem  pyramU. 
dis  MiNOP , hoc  eU , ad  altitudinem  pyramidis  ABCDEi 
(ponuntur  enim  he  altitudines  equales, ) Ac  proptereapymi 
ramidum  equalium  ABCDEiFGHllULy  bafes  ^altitudi». 
nes  reciprocantur , 

l'r SED  reciprocentur  iam  bafet haruht  pyramidi atyrnt 
altitudines.Dico  ipfas  ejfe  aquales . Confiituta  enim  eodem 
modo  figuraycum  cajis  MNOyequalisJit  baji  ABCDy  ^ al 
titudo pyramidis  MNOP,  eadem  que.  pyramidis  ABCDEi 
ponatur  autem  vt  ABCDyUd  FGHlYi,  ita  altitudo  fyramb 
dis  FGJ^llLLyad  altitudini  pyramidis  ABCDEi  Erit  que^: 
que  vt  MNO  y ad  FGHlYi  > ita  altitudo  pyramidis  FGHU 
ViLyad  altitudini  pyramidis  MFlOP,§luare  vt  ante  oHen» 
dimusyiquales  erunt  pyramides  MNOPyFGHlViLtEff  ascm 
tem  pyramis  MNOPypyramidi  ABCDE  y aqualis  ex  fch^ 
lio  propeJ.6.huiifs  lib.lgitur  pyramis  ABCDEyPyramidq 
FGHlKLyaqualis  erit.^luod  ejl  propojitum»  j, 

OMNI  A hec  facile  quoque  demonffrabuntur  cesuteni^ 
re  prifmatis  quibufcunque . "Ham Js  prifmata  fuerint  aqua^ 
lia  , erunt  ^ eorum  pyramides  tarundem  altitudinum  rif 
ipjtsyt^  fnper  eafdem  bafesy  aquales ; cum Jint  eorum  tertiMi 
parte Sycx  corolLpropof.p. huius  lib^Vel  certe  dua  tertiisjini 
mirum  prifmatum  bafts  fuerint  par  alit  logrammay  eorB 

vertices  ylinea  reBa , vt  tn  fehelie  eiufdem  propof.  ofenfum 
eH.^uartjVt  modo  demoniirauimusybafes  harum  pyramis 
dum  atque  altitudines  reciprocantur. Cum  ergo  ha  bafes  ^ 
altitudines  eadem  fnt , qua  prifmatum  { reciprecabuntur, 
quoque  bafes  prifmatum  atque  altitudines  , .X  ..  x. 

RVRSVSy  fi  prifmatum  bafes  y (y  altitudines  recipraaesa 
tnryreciprecabuntur  quoque  bafes  y altitudines pyrami* 

dum  eafdem  bafes  altitudines  cum  prifmatis  habetiumi 
S^uareyVt  demonliratum  e fi  y pyramides  aquales  funt  f Aa 
propterea  prifmata , cum  rarum  Jint  tripla  y vel  certa 


qnialm 


L I S XII, 


^Ht^tltera  y tqualia  qnoqut  fnnt  . §ijfod  eft  frofojitum , 

THEOR.  IO.  PROPOS.  lo. 
OMNIS  conus  tertia  pars  cft  cylin- 
dri eandem  cum  ipfo  bafin  habentis3&  alti- 
tudinem aequalem. 

HABEANT  conus  & cylindrus  bafin  eandem  circu- 
lum ABCD,&  altitudinem  eandem  . Dico  conum  cylin- 
dri cfle  lertiam  partem.  Si  enim  conus  non  credatur  eflTe 
tertia  pars  cylindri,  non  erit  cylindrus  coni  triplus  , fed 
vel  maior, vel  minor  triplo  coni . Sit  primum  maior  qua 
triplus  coni , magnitudine  E , ita  vtcyiindrus  fit  aequalis 
triplo  coni  & magnitudini  E,fimuMnfcribatur  in  circu- 
lo quadratum  ABCO,&  circa  eundem , quadratum  FG- 
Hl;>  intelliganturque  fuper  haec  quadrata  fub  altitudine 
coni,&  cyiind|kere(fla  duo  parallelepipeda . Quoniam 
igitiirqiiadratJffi  ABCO , dimidiu  ^ ^y\A  r 

e!t  quadrati  F3HI,vr  ad  propof.p.  

lib.4.  ofiendimus  j a ellque  vt  bafis  o 
adbafiii , ita  parallelepipcdum  ad 
parallelepi pedum  eiufdem  altitudi 
nisj  Erit  & parallelepipeJum  bafis 
A&CD , dimidium  parallelepipecli 
bafis  FGHlj  Ac  proinde  parallele- 
piprduni  bafis  ABCD , maius  erit, 
buam  dimidium  cylindri,  cuius  ba- 


fis circulus  ABCD.Secentur  bifaria  peripheri:e  BC, 
CD, DA, .in  pundis  K,L,M,N,adiunganrurquc  rcflar  /CA, 
KB,LB,LC,MC,MD,ND,NA.Ducatur  quoque  periCire- 
Cta  OPjtan^ens  circulu  in  K,qu*  parallela  erit  ipfi  A B, 
vtadpropor.'l7  lib.j.oftendimus,otcurratqj  redis  DA, 
CB,produdis  in  P,&0;&r  fuper  A/CB,AliOP,intclligan 
tur  prifmata  fub  altitudine  coni  & cylindri,  b Qiua  ergo 
triangulil  AKB.dimidiii  eft  parallelogrammi  ABOPjcrit 
quoque  prifma  bafis  AKB.climidium  prirmaciSjfeu  naral 
lelcpipedi  bafis  ABOl>:cum  fit  prifma  ad  prifma , vt  ba- 
fis ad  bafim,quemadmodri  ad  propof.r. huius  lib.dcmon 
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ftrauimus;  Ac  propterea  priftm  bafis  A k fl , thaius  rtit* 
quam  dimidium  fegmenti  cylindri, cuius  ba/is  Hgura  c6- 
ccnra  linea  redla  AB,  & peripheria  AKb.  Eadem  ratione 
erunt  prifmaca , quorum  bafes  reliqua  'triangula  B L C, 
CM  D,DN  A,&  altitudo  eadem,qu3e  coni  8c  cylindri,ma 
iota,  quam  dimioia  fegmentorum  cylindri , qudruml>a- 
fes  circuli  fegmenra . Omnia  igitur  harc  -pl-irmata  fimiil 
maiora  funt, quam  dimidia  omnium  fcgmcncorum  cylin 
dri  /imul.Quod  ii  lurfus  peripheri*  AKyKB,&c.n  ccotur 
bifariam,&  adiungantur  redse  linef  ,con(lituentur  eode 
modo  prifmata  eiufdem  altitudinis  cum  cono,  & cylio- 
dro,quz  maiora  erunt  /imul,  quam  dimidia  omnium  fcg 
mentorum  cylindri  /Imul, quorum  bafes  circuli  Tegmen- 
ta,&/ic  deinceps  .Quoniam  vero  /i  a cyIindro,cuius  ba- 
/is  circulus  ABCDyaufei  atur  plus  quam  dimidium,  nem 
pe  parallelepipedum  ba/is  ABCDj  & a reliquis  fcgmenf 
tis  plus  quam  dimidium,  nimirum  prifis^  ba/Iu  AKB, 
BIC,&c.atque  in  huc  modum  /emper  ^ detradioja  re 
linauitur  tandem  rftinor  magnitudo, quam  E,exce/Tuscy 
lindrifupra  triplum  coni.-Sinr  iam  Tegmenta  cylindri  re 
li<5/a  ba/ium  A/c,kb,BL.&c  ( quat  quidem  bafes  funt  cir 
culi  Tegmenta j)  fimul  Tumpta,minora  quam  E. Cum  ic?- 
tur  cyhndrus  squalis  ponatur  triplo  coni  & magnitudi- 
ni fjumuli  Si  ex  cylindro  auferantur  Tegmenta  difta , & 
ex  triplo  coni  vna  cum  magnitudine  E , ipTa  magnitudo 
jt  i Biqusmaioreft  diftis  cylindri 

' Tegmentis , erit  reliquum  prifma 

bafis  multangulj  AKBLCMDN, 
^ V . ,'  ; eandenr‘ habens  altitudinem  cu 

^ cono,  & cylindro,  maius  quam 

/j/.  reliquum  triplum  coni ; ideoque 

. conus  minor  erit«Quam  tertia_j 

**  prifmatis.  C^are  cum  didi 

^ ^ prifmatis /it  tertia  pars  pyramis, 

j-myj  g^dc  cum  ip/b  ba/is  &al- 
titudojcx  coroll.prOpof.7.huius  lib.Erit  conus  minor  di- 
da  pyramide^otum  parre.Quod  eft  ab/urdum.Nou  igi- 
tur maior  cU  cylindrUs  triplo  Coni  • 

‘ ■ SIT 
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SIT  deinde  cylindrus  minor  triplo  coni,  ac  proinde 
conus  maior  quam  tertia  pars  cylindri . Sit  ergo  conus 
maior  quam  tertia  pars  cylindri , magnitudine  E •,  ita  vc 
conus  xqualt.<  /it  tertiae  parti  cylindri , &r  magnitudini 
E,  fimul.  Infcribaturrurfus  in  c.rculo  quadratu  ABCD», 
& circa  eundem,  quadratum  FGH/;  inteliiganturque  fuj 
per h*c quadrata, pyiamidesfub altitudine  coni  &cy- 
iindri.Quomam  igitur  quadratum  ABCD, dimidium  e/l 
quadrati  FGH/,  vtad  propof.  9.  lib.^.demonllrauimus, 
aeftque  vtba/is  ad  ba/in.ita  pyramis  ad  pyramidem  eiufj 
dem  altirudinisiErirquoquepvramisfupcr  ABCD,dimi 
dium  pyramidis  fuper  bafin  FGHIj  ac  proinde  pyramis 
fupcrba/in  A BCD,  maior  erit  dimidio  coni,  cuius  bafis 
circulus  ABCO.  Secentiir  peripheriae  AB,BC,CD,DA, 
bifariam  in  K.,L,M,N,adiunganrurque  red*  AK,KB,BL, 
LC,CM>MD,DN,NA.Ducatur  quoque  per  K,  rc^ta  OP, 
tangens  circulum  in  K , qu*  parallela  erit  ip/i  A B,  vt  ad 
propof.17.l1b  ?.demonftrauimus,occurratq;  redhs  DA, 
CB,produ(&is  in  P,&  0.& fuper  AKB,ABOl^  intelligan 
tur  pyramides  fub  altitudine  coni  & cylindri,  b Quiaer- 
go^triangulum  AKB,dimidium  eft  parallelogrammi  AB- 
OP,erit  quoque  pyramis  fuper  ba/in  AKB, dimidium  py- 
ramidis (uper  bann  A B O P , « cum  pyramides  habeant 
proportionem  eandem  .quam  bafesj  ac  proinde  pyramis 
iuper  ba/in  A KB,maior  erit  dimidio  fegmemi  coni,cu-j 
ius  bafis  /igura  contenta  linea  reC^a  AB,  & peripheria..»; 
AKB.I^dem  ratione  erunt  pyramides,  quarum  ba/es  re- 
liqua triangula  BLC,CMD,  DN  A,  & altitudo  eade  cum 
cono  & cylindro, maiores,  quam  dimidia  fegmeiKonini 
poni,  quorum  bafes  circuli  /egmenta . Omnes  igitur  h* 
pyramides  /imui  maiores  furit,  quam  dimidia  omnium 
icgipeotorum  coni  /ImuJ.C^qd  (i  rurfus  perip/ierix  AK, 
l(B,BL,LC,CM,>MD,DN,NA,fecentur  bifaria, & adiun-* 
gancur  re^^linex  in  eodem  circulo, con/fitucnrureodp 
uiodo  pyramides  eiufdem  altitudinis  cum  cjopo  & cylin 
dro,qmz  maiores  erunt  /iniul , quam  dimidia  omnjum_j 
fegtnentnruni  copi  /imul, quorum  h^Ces  circuli  fegmen 
/jc  deinceps . Quoniam  vero  (i  a cono,  cuius  ba/is 

circu/us 
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circulus  ABCD, auferatur  plus  quam  dimidium  « nempe 
' pyramis  fuper  bafin  A B C D, quam  maiorem  e(Te  oflea- 
dimu$,qua  dimidium  coni » cuius  ba/isell circulus  AK- 
CDj& a reliquis  fccmcntis  plus  quam  dimidium  , nimi- 
; rum  pyramicles  bamim  AicD,BLC,CMD,DNA>  atque-» 
iJt.in  hunc  modum  fcmper  fiat  dctraftio ; a relinquitur  tan- 
jdem  minor  magnitudOjquam  E.exceflus  coni  fupra  ter- 
Jtiam  partem  cylindri:  Smt  iam  Tegmenta  coni  relidla  ba 
fium  AK,AB,BLiLC,CMjMD,DN,NAi(quat  quidem-» 
baTes  funt  circuli  Tegmenta, ) fimul  Tumpta  mino^a^  qua 
, E.  Cum  igitur  conus  aequalis  ponatur  tertiae  parti  cylin- 
dri,&  magnitudini  E , fimulifi  ex  cono  detrahantur  leg- 
, menta  piaedidla,  & ex  tertia  parte  cylindri  vna  cum  ma- 
gnitudine EjipTa  magnitudo  E, quae  maior  eft  praeliuis  co 
ni  Tcgmetisicrit  reliqua  pyramis, cuius  bafis  polygonum 
AKBLCMDN , eandem  habens  altitudinem  cum  cono 
& cylindro, maior  quam  tertia  pars  cylindri  reliqua  i ac 
proinde  triplum  didlae  pyramidis  maius  erit  cylindro. 
Quocirca , cum  priTma  eandem  habent  bafim  cum  di^ 
pyra  mide , eanaemque  altitudinem  cum  cono  & cylin- 
dro , triplum  iTtipfius  pyramidis , vtTupra in  corollario 
propofitionis  Teptimae  huius  libri  a nobis  efidemonTtra* 
tum, erit  huiuTcemodi  priTma  maius  cylindro,  pars  toto. 

, Quod  eft  abTurdum  , Non  ergo  cylindrus  minor  eft  tri- 
plo coniiSed  neque  maior  triplo  eft  ofteTus.  Igitur  aequ* 
is  eft  triplo  coni,proptcreaque  conus  tertia  pars  eft  cy- 
indri.Omnis  igitur  conus  tertia  pars  eft  cylindri,  eande 
cum  ipTo  bafim  habentis>&  altitudinem  aequalcnitQuod 
' erat  demonftrandutn.  , 

SCHOL/rM.  ' 

* 

M VIS  fropojtth  hie  felvm  iateBr^nfur  eenh, 

^ tylindris  retiis  , eum  hes  dantaxut  Euclides  definierit'^ 
hb.\i.omnih’4s  tamen  eonit  gj»  cylindris  tam  reiiis,  ijuam, 
fcalenis  eomienit , vt  perfpicuum  eff  eius  demenfirmtie^ 
mm  diligenter  intuentijtaque  frepojitio  vniuerfe  ita  pr#» 
poni  prterit , 

; OM- 
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OMNIS  conus  fiue  rcdtus,  fiue  fcale- 
nus  5 tertia  pars  eft  cuiuslibet  cylindri  fiue 
redi, fiue  fcalenijcandem  cum  ipfo  & bafim 
& altitudinem  habentis , licet  non  fit  idem|l 
axis  coni  & cylindri 

THEOR.  II.  PROPOS.  ii. 

• SVB  eadem  altitudine  exiftentes  coni 
& cylmdri,  inter  fe  funt , vt  bafes . 

SINT  fub  eadem  altitudine  coni  &:  cylindri,  quoru 
bafes  circuli  A B C D,  E F G H, altitudines  vero  aequales 
IiC,LM.  Dico  vt  eft  bafts  ad  ha/im , ira  efle  conum  ad  co- 
num,& cylindrum  ad  cylindrum.  Si  enim  hoc  non  creda 
tur,fit  vt  bafis  ABCD , ad  bafim  EFGH , ita  conus  AbC- 
D K,  ad  aliquam  magnitudinem , nempe  ad  N , quae  vel 
maior  erit , vel  minor 
cono  EFGHM.Si  enim 
eftet  aequalis, a haberet 
conus  ABCDK,  ad  co- 
num E F G H M , &rad  I 
N,  proportionem  ean-®' 
demiac  proptereaeffet  \ 
conus  aa  cond,  vt  bafis  ^ 
ad  bafimquod  non  con 
ceditur.  Sit  ergo  primil 
N , minor  quam  conus 

EFGHM,magnitudine  O,  ita  vt  conus  EFGHM,  aequalis 
fit  magnitudinibus  N,  & O,  fimiil . inferibatur  in  circu- 
lo EFGH,  quadrarum  E F G diuidanturque  periphe- 
riae  EF,FG.GH,H£,bifariam  In  P,  Q,  R,  S,  & adiungan- 
tur  reftar  E P , P F , F &c.  Quoniam  igitur  fi  ex  cono 
EFGHM,  detrahatur  pyramis  fuper  bafin  EFGH,  eiuf- 
dem  alcitudinis,&  a reliquis  fegmentis  auferantur  pyra- 
mides eiufdem  akitudinis  bafium  EPF,  FQG,  Scc.  atque 
in  hunc  modum  femper  fiat  detradlio,femper  plus  dinii* 


xu 


a 7-^». 
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uvet  iD.  0 B 6 rvM  f 

^ xfM  dio  fubtrahitur,  n i«‘^ 

^ %nore  parte  pracede 


/f  / /\\  //7^  tis' propo/ftionis  ofte. 

Jy  l fu(Ti  cftj»  relinquetur  t 

I /jj  'dem  minor  magnitud 

A^L  ' <l“5m  0,e^cefTus  cont 

^ tFGHM»fupcrN,Since? 
Jr>>^  N \ »goiamfegm«3  coni 
^ ^ 'fiiftabafiuni  tPjPFi  Fi 

* &c.  ( qu»  q.uidcm  baA 
funtcircuiifegmenta)  fioml  fumpta,  minor^.ouam  O 
Cum  igitur  coiiu.s  f FGHM, 'ponatur «viualis  ma^nirodi 
nibps  N,&  Ojfimiil.Yiexconodtfrahaturdi^ia  lor.ifi 
menta>&  ex  N>&  0,infa  magnitudo  0«qu«:  pnrdi^'  c 
ni  Tegmentis  maior  elt,erit  reliqua  pvramis , cuius  bal 
polygonum  LpFQGRHS , eiafdem  altitudinis  coin  co^l 
no,inaiorquam  N,reliqua  magnrtudo.Inicribator  inc 
[culo  A BCD, polygonum  ATBVCXDY,  fiipile  polvgono 
itFFQ^RHS.vt  in  propof.z, huius  lib-docuimus.  dpcaiif 
jturque  circulorum  diametri  BDjFH*Quoniam  igitur  pes 
Coroll.propof.i.huius  lib.eftvt  circulus  ABCD,adcircn 
Ium  £FGH,ita polygonum  AlBVCXby,ad polygona 
EPFQGKHS I Vt  autem  circulus  A B C D,  ad  circuluu^ 
EFGH>ita  ponitur  conus  ABCDK,  ad  magnitudinem  N 
lv&  vt  polygonum  ,ad  poJygonuqi,ita  cft  pyram  is  ad  p; 
ramidem  eiiydeip  altitudinis  cum  copisj  Fnt  quoque  v 
pyramis  ATBVCXDYR,  ad  pyramidem  EPFQGRHSM^ 
Vt  conus  ABCDK>ad  N.  Cum  igitur  pyramis  ATBVCX-* 
DYKj minor  fit  cono  ABCDK » pars  fOto , r erit  & pyra 
piis  EPFQGRHSM,minorquam  N ; Oftenfa  autem  fi  ' 
& maior  Quod  efl  abfurdum.  Non  igitur  minor  efi  i 
gnitudo  N.cono  EpGHM.  ^ 

SIT  Secundo  N,maiorcono  E F G H M.Cpm 
ponatur  vt  circulus  ABCD^ad  circulum  EFGH  t ita  c 
pus  ABCDK , ad  A';  Erit  & conuertendo  vt  circulus  E, 
GH, ad  circulum  ABCD>ira  N>ad  conum  ABCDK*  Por 
tur  vt  ^,ad  conum  ABCDK,ita  conus  b FGHM,  ad  m»- 
gnitudinepi  O.Etguia  N,  maior  ponitur  cono  EFCHMj 
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maior  quoque  erijifo 
nus  A BC  D Kiqua  O. 

Quare  erit  vt  circulus 
EF(jH,adcirculu  AB- 
CD,ita  conus  E FGH- 
M,ad  magnitudine  O, 
qu^  minor  eft  co»no  A- 
BCDK,c^odcft*bfur 
du  ■ Oilelum.n.efl  ia> 
no  poflTc  elTe  comi  ad 
magnitudine  minore  alio  cono,  vt  eft  bafts  illius  coni  ad 
baftn  huius. coni..  No  ergo  maior  eft  N, magnitudo  cono 
EFGHM,  Sed  neque  minor  eft  oftefa;  Aequalis  igitur  eft. 
C^apropter  cu  ponatur , vt  bafis  ABCD,ad  baftn  EFGH. 
ita  conus  ABCDK,ad  NiaSitauc,vt  conus  ABCDx,ad  N, 
ita  idem  conus  ABCDK  ad  conum  tFGHM,erit  quoque 
vt  bafis  ABCD,adbafinEFGH,ita  conus  ABCDk, ad  co- 
num EFGHM. 

b QVONI AM  autem, vt  conus  ABCDK,  ad  conum_> 
EFGHM.ita  eft  cylindrus  ABCDK  , ( qui  triplus  eft  co- 
ni ABCDK,)  ad  cylindrum  EFGHM;(qui  triplus  eft  coni 
EFGHM,  ) Erit  quoque  vt  bafis  ALCD,  ad  bafinEpGH, 
ita  cylindrus  ABCDK,ad  cylindrum  EFGHM.  Quod  ta- 
men eodem  modo  confirmari  poteft  , quo  vii  fumus  ip_» 
conis,fi  loco  conorum,  & pyramidum  , concipiantur  cy- 
lindri , & prifmata.Sub  eadem  ergo  altitudine  exiftentes 
coni  & cylindri, inter  fe  funt,vc  bafes.Quod  erat  demon-, 
ftrandum. 

, S C H o L I V M. 

PERSPTCVVM  quoque  efl^hanc  propofitionem^quum  Eu 
elides  de  c^niSfCr  cylindris  folis  redis pnpofuit^eb  rutienem 
/uperifss  trnditum^exteadittium  pojfe  ad  conos^^  cylindros 
fcalenosyvs  eius  demondratio  mantfefle  indieat^is»  vt  fro- 
pofisio  vniuerfe  proponatur  in  hssnc  modum, 

S V3  eadem  altitudine  exiftentes  coni  & 
cy  Iindii,ftue  ambo  re<fti  ftnt,ftue  kalcni^ft- 
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ue  vnus  re(ftus,&  alter  fcalenusiinterfepro 
portionem  habent^quam  bafes*  | 

COHVERTETVR  hi^  proportio  quoque  hoc  modo . 

S I coni  & cylindri  intei*  fe  fintjVt  bafesi 
ipfi  fuh  cadcin  altitudine  erun?. 

^FOO  quidem  demptlrahis  eoymodoiquo  eonutrfum  pro 
pof.ii.hh.ix.ejlendtmus.  ' 

C O R O L L A’  R f V M. 

HXNC  fitjconos  & cylindros  eiurdein  altitudinis  fupcr  eandcivcl 
xr^uales  bafes  confUtutos,iiu.c  ambo  lint  rcfti.vel  fcaieni,  flue  vnus 
reSuSjic  alter  fcalcnus  , clfc  inter  fe  iquales  : proptere»  quod  ean- 
dem proportionem  habent, quam  b»i'es,  quz  «quales  ponuntur,  vel 
certe  vna  & eadem.  i,. 

ITEM  fequi:ur,conos  & cylindros  «quales  fupcr  eandem,  vel  «* 
quales  bafes, in  cadcni  effe  altitudine;  Et  squales  in  eadem  altitudi 
ne, fupcr  «quales  bafes  effe,  fi  non  habuerint;  eandem. Quod  often- 
demus  noa  aliter, ac conuerfum  propof.j  i.lib,ii.demonficacu  fuit. 

THEOR.  11.  PROPOS.  12. 

«' 

SIMILES  coni >&  cylindri  5 in  tri- 
plicata ratione  funt  diamc/troum,  qu(^  in  ba 
fibus. 

sint  /imiles  coni,&  cylindriyquorum  bafes  circuli 
ABCD,LFGH,axes  vero  L K,  L M , & diametri  bafium_. 
BDjFH.jjDico  conum  ad  conum  , & cylindrum  ad  cylin- 
drum,habere  proportionem  triplicatam  diametri  addia- 
metrum.Si  enim  hoc  non  credatur,habeat  conus  ABC- 
DK,ad  aliquam  magnitudinem  N , proportionem  tripli- 
catam diametri  B D,ad  diamerrunt  F H.  F.ritquc  N , vel 
minor, vel  maior  cono  EFGHM.Si  enim  elfet  aequalis  , » 
haberet  conus  ABCDK,ad  conum  EFGHM)&ad  N,pro, 

por- 
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portionem  eademjAc  proinde  proportio  coni  ABCDiC, 
ad  conum  EF6H M,e/Tec  quoque  tripiicaca  proportionis 
diametri  BD,ad  diametrum  FHjquod  non  conceditiir.Sit 
:rgo  primu  N, minor  quam  conus  LFGHMjmagnitudinc 
0;Fiarque*  eade  pror- 
fus  conftruddiofigurc, 
qux  in  prxcedcti  pro 
po/itione,ita  vt  rurfus 
pyramis  fi  P F Q.GR.- 
HSM,  maior  oftenda- 
tur,quam  N;Ducatur 
deinde  reda^  K B,KT, 

MF,MP,vt  hJtbeantur 
duo  triangula  B K T , 
tMP^jyramidum  ATBVCXOYK,EPFQGRHSMi&con 
ncd^anturredlx  TIjPl.  Quoniam  igitur  coni  AB  C DK, 
EFGHM,fimiles  ponururjerit,ex  i4.defin.lib.i  i.vtdiame 
ter  BD,ad  diametrum  FH,aac  propterea  vt  femidiameter 
Bl,ad  fcmidiametrum  FL,ita  axis  IK.  ad  Axem  L M j Ac 
permutando  vt  BI,ad  lK,ita  FL,ad  LM.  Oim  igitur  angu 
ii  liIK,FLM,redH  fint,ex  defin.j.lib.i  i.quod  coni rcdipo 
nantur, proptereaque  axes  redii  ad  eoru  bafesjbErut  rrian 
gula  BII(,FLM,xquiangulaic  Ac  propterea  vtKBi  ad  B I, 
Ita  erit  MF,ad  FL.Vt  autem  BI,ad  BT,ita  FL,ad  I^,ob  fi- 
milrtudinem  triangulorum  BIT,FLP.(  Cum  enim  anguli 
,BIT,FLP,infiilcntes  /imilibus  arcubus  BT,F  P,(int  aequa- 
les,vt  in  fcholio  propof  zz  lib.j.oftefum  clljfitque  vt  BI, 
ad  ITjita  FL,ad  LP,ob  aequalitatem  tam  linearum  BI,IT, 
quam  FL,LPid  erunt  triangula  BIT,FLP,fimilia  ) Igitur 
|cxxquo,vtKB,ad  BT,ica  MF,ad  FP.Rurfus  quia  lateia_» 
KIjlB, trianguli  KIB, aequalia  funt  lateribus  A'I, IT,  trian- 
guli KIT,  & anguli  didtis  lateribus  compiehenfi , redii  j 
‘CX  defin.3.1ib.i  i.cum  axis  I K , redlus  pouatur  ad  circu- 
lum ABCD,e  erunt  bafes  KB,KT,  aequales.  Eodem  modo 
ixquales  erunt  redi*  Mf,MP;Ac  propterea  rcdlac  KB,KT, 
redlis  M F,  MP,  proportionales  erunt , cum  vtrobiquc-_> 
fit  proportio  xqualitatis  . f Quoniam  vero  vt  KB,  ad 
• B T , ica  K T j ad  eandem  Ii  T ; Itetn  vt  M F , ad  F P , 
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ka MI’,  ad  eandem 
FP:crat  autem  vtK  B, 
ad  B T,  ita  MF,ad  FP: 
11^  Erit  quoque  vtkT,  ad 
BTjita  MP,adFPj  Et 
conuertendo vt  BT, 
ad  TK,ita  F P,ad  P M. 
Quare  cum  fit  vt  T K, 
adKBjita  PN,  ad  MF, 
&vtKB,adBT,ita_ 
MF,ad  FPiEc  vt  BT,ad  TK  !ta  F?,ad  PM,veluti  oftenfum 


clkhabebunt  triangula  BK  r,FM iMatera  proportionalia 
a ideoque  aequianguia  erunt}  A c proinde  fimrlia , ex  defi- 
nitione.Non  aliter  ollendentur  reliqua  triangula  ambic* 
tia  pyramides  ATB VCXDYK,fcPF(^RHSM, inter  fe  fi- 
miUa  drc:Qu3e  cum  fint  multitudine  a?qualia,erunt  didla 
pyramides  ii;niles,ex  derin.p.lib.i  i.Quocirca  in  triplici 
ta  proportione  erunt  homologorum  laterum  BT,  FP,  e: 
coroIl.propoCs.huiuslib.Vt  autem  BT,ad  FP,itaeftB  I 
‘ad  FL.ob  fimilitudinem  triangulorum  B£  T,  FLP}  bEtv 
BI,  ad  FL,  Ita  BD,  ad  FH.  Igitur  pyramis  ad  pyramiden 
habebit  quoque  proportionem  triplicatam  diametrorun 
BO,  F Fi:  Ponebatur  autem  &:  proportio  coni  ABCDK 
ad  N,earundem  diametrorum  triplicata.  Igitur  erit  vt  p 
ramis  ATBVCXDYK,ad  pyramidem  EPFQGRHSM.it 
conus  ABCDK>ad  N.Quare  cum  pyramis  A T b V Q X 
DYK, minor  fit  cono  ABCDAT.pars  totO}9erit  & pyrami 
BPFQGRHS.Vl,rninorquam  N.Ollenfa  autem  ell&r  ma 
ior.Qubddlabfurduin-Non  igi?ur  maior  eft  magnicud 
N^conotFGHM* 

SIT  deinde  maior  cono  EFGHM.Cum  ergo  pc 

natur  conus  ABCD  /C , ad  N , habere  proportionem  tr 
plicatam  diametri  BD,ad  diametrum  FH}  Habeat  autei 
& pyramis  ATByCXDYK,ad  pyramidem  E P F QJj  P 
H S M , triplicatam  proportionem  earundem  diametr< 
rum,vt  proxime  oftendimus.-Erit  vt  conus  ABC  t)  K , a 
27, ita  pyramis  ATBVCXDYK  , ad  pyramidem  E P F C 
G R.  ti  S M}  & conuertendo  vt  N , ad  conum  A B C D 1 
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ita  pyrtmis  ePFQGRHSM,ad  pjrramidcm  A T B V C X- 
D Y K.  Quare  cum  cx  coroll.  propof.  s.  huius  lib.  pyra- 
mis EPFQGRHSM,  ad  pyramidcm  ATBVCXDYjST, 
fiabeat  proportionem  triplicatam  homologorum  late- 
rum PF,ad  TB, hoc efl, diametri  FH,  ad  diarrctrum  B D; 
habebit  quoque  N,ad  conum  A B CD  K,proportionem_* 
rrrpiipatam  diametri  FH,ad  diametru  Bt) . Ponatur  vt  N, 
ad  conum  ABCD/T,ita  conus  EFGHlVi,ad  magnitudinem 
O.  Habebit  icitur  & conus  EFGHM,ad  O, proportionem 
triplicatam  diametri  FH,ad  diametrum  B D . Et  quia  N , 
maior  ponitur  quam  conus  EFGHK,»  erit  quoque  conus 
A BCDK, maior  quam  O.  Quapropter  conus  EFGHM,ad 
magnitudinem  O.minorem  cono  A B C O Ki  proportio- 
nem habet  triplicatam  diametri  FH,ad  diametrum  B D , 

Quod  eft  abfurdum,Oftenfum  enim  e(l,non  pofle  conum 
ad  magnitudinem  alio  cono  minorem , proportionem_j  {! 
habere  triplicatam  eius , quam  habent  bafium  diametri. 

Non  ergo  maior  eft  magnitudo  N,cono  p F G H M : Sed  ' , 

neque  minor  eft oftenfa. Aequalis  igitur  eftj  b ac  proinde  b 
conus  A B C D K,  eandem  habet  proportione  ad  conum  ' ' 
,EFGHM,&  ad  N^Cu  ergo  ponatur  conus  ABCDK,  ad  Ny 
in  triplicata  proportione  diametrorum  B D,  & F H j erit 

3'  uoque  conus  ABCDKiad  conum  EFGHM, in earundem  ^ 

iametrorum  proportione  triplicata.  , ^ 

I «QVONIAM  vero,  quam  proportionem  habent co-  j 

ni,eandemquoqueobtinentcylindri,eorumtripli;habe-  , | 

bit  quoque  cylindrus  ad  cylindrum  proportionem  dia-  ' 
metrorum  in  baffbus  triplicatam.<yiod  tamen  eodem  mo  ' | 
do  demonftrabitur,quo  vfi  fumus  in  conis , fi  modo  loco 
conorum, & pyramidum  afTumantur  cylindri.atque  priP 
mata.  Similes  igitur  coni  ,&  cylindri  in  triplicata  ratio- 
ne funt  diametrorum.quat  in  bafibus.QBod  oftendendum 
erat. 

s C H O L r r M. 

s I 

§1^0  D fi  maier  eonus,  cylindrus  eum  minore  eonfs-  I 

rMtur  y ptrfficuum  efi  y in /eeundu  parte  huius  fropef.Eu^  j 

elidem  ajfumere  , demenfiratum  eJJeprepej.Z. huius  Ub.  mim  I 

f*  'i 
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permutMndt^Vt  GHiAii  I KtitsGL^d  Itd.Vt  niftMxisG  Hi 

*4Axem  lK.it»  eft  AC.dU^tter  ndDFydf^etrttm;  quod 

coni  cylindri /caleni  ponuntur fimilet,  IgUur^tjy  GL,»xit 

»d  l MiUxom  eritf  vt  diumoter  ACyud  DF ydiutnctrum  \ Et 
proinde  coni  dp  cyltndri  reSi  ABCLy  DEF Myfimilts  erunt 
ex  definitione . a ^uure  proportionem  huhebunt  diurnet  ro~  tii.Jao 
rnm  triplicutum.^uiu  vero  tum  coaut  cylindrus  A B~  decimi, 
CLyCono  cylindro  ABCH,( cum  eundem  hubeunt  tafim  , 

(5*  ultitudinem^)  quum  conus  cylindrus  t)EF SlyCono  ^ 
cyUndro  UEFiC,  ( ob  eundem  rutionemy)^e{l  equulis,vt  eom 
fiut  ex  coroll.prtpef.il.  huius  lib.  b Erit  vt  cenui  & cylit^ 
drus  ABCL , ud conum  cylindrum  DEFM.itu  conut  (y 
cy/indruc  ABfHy  ud  conum  & cylindrum  DEFk,  ideoque 
proportio  coni  ^ cylindri  ABCHyud  conum  t^_cylindrum 
DEF Kytripiicutu  quoque  erit  diumetri  ACy  ud  dturnetrum 
DF.§luod  efl  propofitum, 

THEOR.  ij*<PROPOS.  13.  ij. 

■ SI  cylindrus  plano  fecctur  aduerfis  pla- 
nis parallelo:  Etit  ut  cylindrus  ad  cylindru* 
ita  axis  ad  axem . 

S E C E T V R.  cylindvus  ABCD, plano  GH,paralleIo 
aduerAis  planis  AB,CD,quod  quidem  fecet  axem  E F,  in 
I.Dico  vceft  cylindrus  ABHG»  ad  cylindrum  G H C D» 
ita  effeaxem  E^^ad  a#  iF.IntelJigamr.n.  cylindrus  AB- 
CD.inytrainquc  parie,vna  cii  cius 
axe  & red^agulo  £C»  ad  cuius  reuo 
lutionem  deferiptus  eft  cylindrus, 
protra^us  quanculibectSumacurq; 
in  axe  produfto  quotcunque  red* 

£K,KL, aequales  ip/i  EIj  Irem  ouot- 
cfiqj  reft*  FM,MN,NOj*quaIes  Ipd  FLDeindc  perpun 

I,  K,  L,  M,  N,  O,  ducantur  recta?  IH,  KP,  L<^M  T , 

NV , O X , parallelx , & aequales  redlis  E B , F C ; quae 
quidem'  ad  reuolucionem  re^anguli  £C,defcriBent  cir 
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culos  G H»  P Q,  QS,  Ta,  V Z,  X Y,  parallelos  & aequa- 
les  circulis  A B , C D , ob .«qualitatem  femidiainetro- 
rum,  qu*  femper  inter  fe  apquidiftantcs  circumferuntur* 

Ac  propterea  cylindri  erunt  SP, 
P A,  A H,  H D,  O T,  T 2, 2 X,  ex 
deffnitione , componentes  totum 
cylindrum  SQXY,  Quoniam  ve- 
ro tam  cylindri  S P,  p A,  A H,  fu- 
per  bafes  «quales  Q S,  P R,  B A , 
& fub  altitudinibus  aequalibus  i:L,EK,  Ifi,  «quales  funt , 
quam  cylindri  X2,2T,TD,DH,luper  quales  bafes  XY, 
V2,T«,CD,&r  fub  altitudinibus  «qualibus  NO,MN,FM, 
lF,ex  coroll.propof.  1 1.  huius  lib.  Erit  tam  multiplex  cy- 
lindrus SHjCyljndri  AH,quam  multiplex  cft  axis  I L,  ip- 
fius  axis  1 E ; Item  tam  multiplex  cylindrus  XG, cylindri 
CG,quam  multiplex  eft  axis  IO>ipnus  axis  IF. Quoniam 
autem /i  axis  I L, (multiplex  IE,prim«  magnitudinis  j«- 
quahseft  axi  IO, (multiplici  axis  IF,  fecund«magnitudi 
nis  ) «qualis  quoque  eft  cylindrus  SH,  ( multiplex  cylin- 
dri AH,terti« magnitudinis)  cylindro  XG,  (multiplici 
cylindri  CG»  quart«  magnitudinis  ) vt  ex  propof.  1 1*  hu- 
ius lib.  liquet.  Si  vero  axis  maior  eft  axe,cylindrus  quo- 
que cylindro  maior  eft ; Et  ft  minor,minor,in  quacunque 
hoc  contingat  mulriplic.atione  j Erit,  per defin.  6.  lib.y. 
ita  axis  lE, prima  magnitudo  ad  axem  IF, fecunda  magni 
tudinem  , vt  cylindrus  A H , tertia  magnitudo  ad  cylin- 
drum C G , quartam  magnitudinem.  Si  cylindrus  igitur 
plano  fecetur  aduerfts  planis  pailhleloieritvt  cylindrus 
ad  cylindru , ita  axis  ad  axifm.  Quod  erat  demoniftrandu. 
s C H O L / V M. 

ETSI  hsne  profojitionem  Euclides  de  fele  cylindre  r#- 
Ho  demenflrnt^tum  en  eius  demonlirntioni  cylindre  fcnlene 
fseile  necemodnhis  medfi  adhibens  deferiptionem  cylin- 
dri fteltni  ficus  in  demen- 
Btatiene  Euclidis 
pt*  fuis  cylindri  reSt  de- 
feriptie  j is»  vs  ejuemndmo- 
dum  in  cenis  re&is  reSnn- 

' gulum 
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\gulum  tire»  '<}HhfcettS  lAtus  iiteiimftrikr  i Ji€ 

fonis  [cAUnis  circumferAmtmr  ftmidiAmttri  L S t K Rt 

EA,(^.c'femper  tquitiijlanfes  cire»  eentrd  LyKiEtd^e.tin» 

cum  rea*  SY.fttnidiamttrtt  fniungentt.  Hac  taim  rAite- 
ne  femptr  cylindri  defctibtntur^  vt  cettfi»t  eX  ^uiferibit 

Serenits  i»  tilm  t ,de  feBiexe  (yliniri « 

THEoR.  14.  PROPOS.  14* 

SVPER  aequalibus ‘bafibus  exiften* 
tes  coni , & cylindri  i inter  fe  funt,  vt  alti- 
tudines. . . 

S l N r fuj>er bales  ai^tiates  AB, CD,  do6 c6ftt  ABe^ 
CDR&  duo  cylindri  ABGH,CDiK.quorum  axcs,feu  al 
ritudines  . ( Nam  in  conis  & cylindris  redis  axes  ipfi 
funt  alti  wdmes  ) Ln.MF.  Dico  efle  conum  ABfi , ad  co- 
num CDF,&  cylindrum  ABGH.ad  cylindrum  CDIK,  VC  ' 
cft  altitudo  L / ,ad  altitudinem  MR  txtendatWemm  cy- 
littdrus  ABGM, ad  partes  GH,vna  cum  ciusaXcLE,&re 
daiigulo  rtGiabfcindaturq;  axis  fiN,  atqualis  axi  M F,& 
circa  centrum  N intelligatur  circulus  OP,acquali$  & pa- 
rallelius circulo  GHjVtliat  cylin- 
drUsGttOP,  eiu<dcm altitudinis 
cum  cylindro  COiK.QUonia  igi- 
turcyiindU  HPjCljCUm  habeant  • ^ \ 

«quales  bafes&  a Ititudines.squa 

Ics  funt,cx  coroll*  propof.  1 1.  hu- 

iuslib.a  cylindrus  A G ,adiplos  ® a 

eandem  habebit  proportionem  .bEft  autem  cylindrus jbij../» 
AG,  ad  cylhidrum  ttP,vt  axU,feu  altitudo  LE,  ad  axem,  deam 
feu  altitudinem  EN,hoc  eft,  ad  altitudinem  M F,  fibi  *- 
qualem.  Igitur  & Cylindrus  A G,  ad  cylindrum  C I,  erit 
quoque ,vc altitudo  LB, ad  altitudinem  MF. 

c QVIA  vero  coni  A6H,CDF,  funt  tertia  partes  cy-  c\dJt 
lindf^m  AG,  CI ; <l  ipli  habebunt  eandem  cum  cylin*  decin. 

drisproportioncmjAc  proinde  erit  quoque  conus  AbE, 

ad  conum  GDF,  VC  altitudo  LE,  ad  alritudinem  M F,  Su* 
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per  aequalibus  igitur  bafibus  exiftentes  coni  & cylindri» 
inter  fe  funt,vt  alcitudincs.Quod oftendendum  erae.' 

. S C H O L [ V M. 

HOC  idem  conuenire  conis  fcnlenis^  hoc  modo  dtmon- 

flrnbimus.  Sint 
ft*ptr  bnjestqua 
les  jiByCDy  co- 
^ ni  ABEi  ODFy 
dS'  tylindrt  A- 
BGHyCD  l Ky 
fc  alent  yquorum 
altitudines  LM,NO. Dico  conum  A B E y ad  conum  CDFf 
& cylindrum  ABGH,ad  cylindrum  CDIKyeffbyVt  ejl  alti- 
tudo LMyud  altitudinem  N O.  Super  baftn  entm  A B,  con- 
^ jlruatur  cylindrus  re^us  A BV^fub  altitudine  ZA/j  Item 
\fuper  hafin  CD,eylindrus  CDRSyfub  altitudine  NO.^  Ao- 
niam igitur  ejl  cylindrus  relius  ABP^  ad  cylmdru  reflit 
CDRSyVt  altitudo  LM,aU  altitudinem  NO:  ER  autem  cy- 
lindro ABP§)^cylindrus  ABGHxltem  cylindro  CDRS,  cy- 
lindrus CDn^yAqualuyex  coroll.propof  W.huius  lib.Ertt 
cjrioejue  cylindrus  ABGHyad  cylindrum  CDIKyVt  altitudo 
LMyod  altitudinem  NO.  ^uod  eR  propofitum  . 

'O  NIAM  autem  coniy  t>  cum  fint  tertis,  partes  cylin 
' drorumyC  eandem  babet  proportionem, ^uam  cylindri.  Erit 
■itueque  conus  ABE,ad  conum  CDF,vt  altitudo  LMy  ad  al 
titudinem  T{p  6^od  tamen  eodem  argumentOy  quo  'ufi  fu- 
mus in  cylindrisyconfirrnari potejl,  vt  perfpicuum  ejl  yfifu- 
per  bafes  AB,CD  fiant  coni  reRi  ABMyCDO,carundem  al 
titudinum  cum  eyltndris  ABPo)^  CDRS. 

I DE  M concludetur,quamuis  unus  conorum  , ^ cylin- 
drorur;^aempe  conus  ALE,(^  cylindrus  ABGH,fuertt  fca 
lentis, alter  \.cro, nimirum  conus  C D O,  ^ lyLinUrus  C D- 
RS,reRus.Nam  cum  cylindrus  fcalet.us  ABGHySqualtsJit 
cylindro  rtRo  A BPQ^it  autem  cylindrus  rtilus  ABP§l,ad 
tyliadrurn  rcclum  CDRS,  ut  altitudo  LM,  ad  altitudinem 
demonftrauitxErit  quoque  cylindrus  fcale 

nus 


Digitized  by  Google 


— 


-'1 


LIBER  XIL 


nus  ABGKtad  cylindrum  re£ium  CORS^  vt  atntudo  Z A/, 
altitudinem  NO.^^uod  eil  propojitum  . 

“ §iyObl  lAM  vero  coni  eandem  h ah  en  t proportionem  j 
quam  cylindri^^  cum  illi  horum  fint  ter ti  t partesiErit  etia 
conus  fcaienus  ABEy  ad  conum  relhim  CDO  , vt  altitudo 
LM,ad  altitudinem  NO.j^tod  nihilominus  ofiendetur  ea-» 
dem  rationcjqua  vfi fumus  t»  cylindris^  vt  ttjanifejlum  eil. 

EADEM  quoque  htc  propojiiio  conuenit  prifmatis , p'a~ 
rallelepipedis,{^  pyramidibus  fuper  enuales  bafes  conti  itu 
tis.Sint  enim  fuper  hafes  tquales  ABC,  DEFG,  prifmata 
ABCHl KjDEFGLMNO,  (jy  pyramides  fub  eifdem  altitu- 
dinibus.JDtco  effe  prifma  ad  prtfma,^  pjramidem  ad  pyra- 
midem,vt efl  altitudo  ad  altitudtnem.Stni  namque  infifle- 
tes  linee  A f,CH,BK, prifmatis  ABCHIK , ad  bafin  ABC, 
perpendiculares  , ita,  vt  B K,Jit  altitudo  prifmatis'ABCH~ 
IK^FroduBis autem  reciis  Al,CH,E^,fumintur 
KP,tquales  altitudini  prifmatis  EL  ; Qe  duilts  reiiss 
^R,RP,  compleatur  prifma  Hl)s,P §lK,eiufdem  altitudtnts 
ttem  prtfmate  EL  . Eruntquc-i 
prifmata  HlKP^lR, 
habeant  bafes,t^  altitudt-^ 
nes  equales  , inter fe  equalia, 
fX  cordi  l.z.propofj.  huius  lib 
cAcpropterea  prtfmaABC- 
H [ K , ai  vtrumque  eandem 
habebit  proportionem , ^tia 
vero  ex  fchoiio  propof  lib. 


l/i'».  ucr 
decin.i. 


,q.n, 


1 T prifma  ABCHIK,  ad  prifma  HIKPQR,  ef!  vt  planum  . 
BT,ad  planum  \i  <i  Et  vt  planum  B I , ad  planum 
K ita  e/l  recta  B li.  , ad  Kp-,  erit  prifma  ABCHIK, 
ad  prifma  HI  K P §^R  , hoc  efl  , ad  prifma  E L , vt  Ii  K , 
altitudo  prifmatis  A BC  H I K,  ad  K P, altitudinem  prif- 
matis H [ K P ^IR,  hos  ejl,  prifmatis  EL  . ^luod  ejl propo- 
jitum . 

^OD  fi infiiientes  linee  Ar,CH,RK,  non  fini  perpen- 
diculares ad  bafinA  B C , confituendum  erit  fuper  bafin 
ABC,ahud prifma,  cuius  infiflentes fint  petpedtcularcs  ad 
bafin,iy  equales  altitudini  prifmatis  ABCHIK  . Ham  cu 


ex  e. 
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' tx  a.eerell.pfcpof.j.  hxius  lib. 

hac  duo prifmmt»  txadtm  itM~ 
^ t ^ btntia  ultitudintm  bofip», 

^ \.  fint  deiuAltMjfitijuefriftmuon- 

^ ^ jUtutum  »d prifmm  iL^vt  ilhu$ 

//  ultitudo  ud  huius  ultirudi>* 

\ utmitrit  ^prifntujlSCHIKj 

u C E C md  prifmm  EL,vt  mhitudo  il- 

lius t md  mltiludinem  huius . 

• 1 /. f » a §iy  O a ^ A hi  vero  pyrmmidts  eundem  hmbent  pre- 

hie,  duo  portionem  cum  prifmmtis,^  quod  tlU  fint  horum  tertie  pur- 
deetmi,  tes:Ferfpicuum  ejl  ^ itm  quoque ejfe  pyrmmidem  md pyrmmi- 
dem^vt  efl  mltitudo  md  mltitudinem . 

"EADEM  prorfus  eft  ratio  habendm  it  pmrmlleltpip  e- 
disceum  fmrmlltleptpedm  comprehenduntur  etiam  nomine 
prifmmtum  , vt  diffum  eft  j mtque  ob  id  emdem  illis  dtmon- 
ftrmtio  pojftt  accommodari , 

H AE  C omnia  eodem  fore  modo  demonftruhuntur  de^ 
' conis  cyltndriSynec  non  de  pyramidibus^^ prifmatis  emn 
dem  habentibus  bafem . 

OMNIA  quoque  hee  facile  couuerti  fojfunt  hoc  medo. 

CONI  & cylindri  tam  redi,  quam  fca-! 
Icniiltem  pnfmata,  paralJelepipeda , & py-| 
ramides , proportionem  habentes  eandem, 

' . quam  altitudinesjbafes habebunt sequal es. I 

Ti^A  M alioquist  pars  aqualis  foret  toti  fV/  im  cemuerfo 
prepof.i  i.lib,  1 1 . oflen/um  eft,  < 


THEOR:  15.  PRGPOS.  IJ, 

AE  oy A L I V M conorum , & cylin- 
drorum reciprocantur  bafes  & altitudines; 
Sz  quorum  conorum , & cylindrorum  reci- 
procantur bales  & aItitudines,iJlifunt  ae- 
quales • 

— - sint 
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SINT  aEt]uales  coni  ABCD,DF.F:&  aequales  cylin- 
dri ABGH,DtIK, quorum  bafes  A B,D  Ii;  .ixes,altitudi- 
ncsve  LC,MF.Dico  bafcs  &:  altirudincs  cflb  reciprocas, 
hoc  eft,  cfle  vc  AB,  ad  Dfc,ira 
MF,ad  LC.  In  cylindris  quide 
Rc  propolirum  oftendctur.  Si 
altitudines  LC,MF,  /Int  a?qua- 
les,cum  cylindri  ponatur  quo- 
que aequalesj  erunt  & bafes  ae- 
qualcs,ex  coroll  propof.  i r. huius  lib.Quare  erit  vt  baiis 
AB,ad  bafin  «qualem  DE,ita  altitudoMF.ad  altitudinem 
aequalem  LC.  Ac  proinde  baics  atque  altitudines  funere 
ciprocae . 

QVOD  fi  altitudines  LCy*MF , inxquales  fuerint , fit 
MF,maior,exquaabfcindaturM  N,  ipfi  LC,  «quali?  ;& 
per  N.ducatur  planu  ON,bafi  DE,parallelum,vt  in  fcho 
lio  propof  1 5 lib.  i r. docuimus, vt  fiant  duo  cylindr i DO, 
OK-Quoniam  igitur  «quales  ponuntur  cylindri  ABGH, 
DBIK;a  ent  vt  cylindrus  ABGH,ad  cylindrum  D O,  ita 
[cylindrus  DEIK,ad  eundem  cylindrum  DO.b  Eft  autem 
j VI  cylindus  A BGH,ad cylindrum  DO,ita  bafis  A5,ad  ba 
/in  L)6,cum  aequales  fint  altitudines:^:  Item  vt  cylindrus 
DEl  jT»ad  cylindrum  DO,ita  altitudo  MF.ad  altitudinem 
MNjCum  bafes  fine  aequales, immo  vna  & eadem  DE.Igi 
tur  ent  quoque  vt  bafis  A B , ad  bafin  D E , ita  altitudo 
ME'  ,.ad  altitudinem  MN , hoc  eft,  ad  huic  «qualem  LCj 
Ac  propterea  reciprocz  funt  bafes  & altitudines . 

I N conis  vero  ita  concludemus  propofitUm . Si  coni 
ABC,»EF,fint  «qualesjerunt  & cylindri  ABGH,  PEIK, 
zqu^les.d  cum  coni  fint  cylindrorum  terti*  partes  .Qua 
re  vtofttnfura  eft,  ex  «qualitate  cylindrorum  fequetur, 
baf^  & altitudines  cfte  reciprocas  s Ac  proptei  ea,ex  ae- 
qualtcate  conorum  etiam  fequetur , bafes  & altitudines 
rec/proc^  effie . Quod  tamen  eodem  prorlus  modo  de- 
monftwri  poteft,quo  vfi  fumus  in  cylindris,  fi  modo  fub 
altitudinibus  A1N,NF,conftiruatur  duo  coni,vt  in  figura. 

SE.D  iara  bafes  atque  altitudines  reciprocentur.  Di*- 
co  CQaos  Sc  cylindros  effe  «quales.Quod  quidem  in  cy- 

Imdiis 
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'lindris  cofirmabitur  hac  ratione.  Si  altitudines  LC  iMF» 
/int  arqiiales,cutn  fit  vt  ba/is  AB,ad  bafin  ITE,ua  altitudo 
MF,ad  altitudinem  xqualem  LC^erut  & bafes  AB,  DE< 
aequales:  Ac  proptcrea  cylindri  fupe«:«qualesi>ares  AB, 
De,&  fub  altitudinibus  aequalibus  LC,  MF,  aequales  c- 
runt-ex  coroll.propof.  1 1.  huius lib, 

QVOD  H altitudines  fuerint  inaequales,  fiat  conftni- 
(£Ho,vt  prius.Quia  /gitur  ponitur, vt  ba/is  AB, ad  bafin_> 
De, ita  altitudp  wF,ad  altitudinem  L C , hoc  eft,  ad  huic 
'aequalem  M Nja  Eft  autem  vt  ba/is  AB.ad  bafin  D£ « ita.^ 
cylindrus  ABGH,ad  cylindrum  DO,cum  altitudines  fine 
|aequales:b  Item  vt  altitudo  Mf,  ad  altitudinem  MN  , ita 
icylindrus  bElK, ad  cylindrum  DO,  cum  bafes  /intaequa 
les  erit  vt  cylindrus  ABGH,ad  cylindrum  DO,  ita  cylin' 
drus  DEI  K, ad  eundem  cylindrum  DOj  e Ideoque  cylin- 
drus ABGH, cylindro  DElK,^l]uaIis  erit.  « • 

- . AT  vero  rti  conis  haec  enc  demonftratiO,  Si  conorum 
' ' ABC,  DEF, bafes  & altitudines 

■ reciprocentur,  reciprocabutur 

O quoque  bafes, & altitudines  cy 

lindrorum  ABGHjDHlK,  cum 
eaedem fint bafes, altitudinefq» 
* conorum, & cylindroium.Qua 

ob  rem,vt  oftenfum  fuit,  cylindri,  ideoque  coni,  eorum 
tei ti:!E  partes , aquales  erunt . Demonftrari  tamen  poteft 
eodem  modo  conos  efle  i'quales,quo  oftendimus  cylin- 
dros aequales  efle . Aequalium  igitur  conorum  & cylin- 
drorum reciprocantur  bafes  & altitudines,  &c. Quod 
erat  demonftrandiim . “ 

‘ ' S C H '0  L T V M,  ^ 

- KOK  iiijffcilt  erit  tUcm  ojlendtre  de  conis  , cylindris 
fcalenis.Si  enim  equales fint  coni  ^ cylinttri  fctsleni^erustt 
que^ue  re£li  eafdem  cum  illis  Ifufes^Cl'  ultitudines  hnbetesy 
mqcialeS)  exltoro/i.  propef.  i/.  huius  Itb.^uarevt  efienfum 
eil^bafes-i^  altitudines  reciprocabuntur  . S^uodfi  bafis  , 
altitudines  conorum  ^ cylindrorum  fcalenorum  recipr»~ 
ccTituTyreciprocabuntur  quoque  bafes  altitudines  coneru 
cylindrorum  reitoriim,  fi  eidem  fint  bafes  , ^ altitudi^ 
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tefiorum  fcalenorm»>k§lu»reyVt  demonftratum  tfiyco 
ni  ejf.iindri  recii  tequaLos  irunt\Ac propterea  coni  cy. 
lindri  fcaleniycumfint  reiiis  ttjUMltSyex  corpU.  propof,  i r. 
butHJ  lil/.inttr ft  cyioque  erunt  equults  . 

/ DEM  facile  concludetur ylicet  vnus  conorum  ^ cylin 
drorum  fit  re£lHSy&  ulter  fcalenusyVt  perfpicuum  efitx  qs, 
quA  in fcholip propof,!^  buius  lib.  docuimus. ^ 

PROBL.  I.  PROPOS. 

D V OB V S circulis  circa  idem  centrum 
exiftentibus,  in  maiori  circulo  polygonum 
a^quilaterum^dc  parium  laterum  infcrihere, 
quod  non  tangat  minoi‘em  circulum  . 

SINT  duo  circuli  ABC,  DE, circa  idem  centrum  F». 
(^orteatque  in  maiori  ABC,inlcribcre  polygonum  squi 
laterum,  cuius  latera  nume 
ro  pari  continentur,non  ca^ 
gens  minorem  DE.Extcn-^ 
datur  per  centrum  F , reda 
ACjfecans  circulum  Df  ,in 
E,pundo,  & per  E,  ducatur- 
GH,  ad  aC,  perpendicula-  A 
ris,quaf  tanget  circulu  De, 
ir>£, ex  coroll.  propof.  i6^ 
lib.i. Quoniam  igitur  arcus 
AGC , maior  eft  arcu  GJC, 
fi  ex  AGC,  auferatur  dimi- 
dium AB,&  ex  rc/iduo  BC,  dimidium  B I,  & ex  refiduo 
IC, dimidium  I^,&  fic  deincepsja  relinquetur  cande  m i- 
nor  arcu^qua  CG.Sic  igitur  iam-arcus  CiC,arcu  CG,mi 
aor,.&rubtedaturreda  CK.  Dko-reda  CK>efie  vnifla-! 
tus  polygoni  infcribendi.Si.n.arcus  BI,diuidatur  in  par- 
tes numero  & magnitudine  aequales  partibus  arcus  C I, 
& quadrans  AB  ,in  toerdem  partes  aequales  diuidatur,iu 
quot  diuifils  ell  quadrans  £ C ; necnon  femicirculus 
A H C,  in  totidem  parces, quot  comitiet  femicirculus 

ABC; 


xuj. 


a i,dec. 


iiB<i:jdcin4e  omnibus  arcu 
bus  redae  lineae  fubcendan- 
tur , a Q^uae  aequales  quidem 
eriic  jpn  redae  CiC,co  quod 
arcus  arcui  CK,  aequales 
fubtendanc ; Defcriptum_j 
erit  polygonum  in  circulo 
A BC,&  iequilaterum,&r  pa 
riurp  lateium  . Quodquidc 
non  tangere  cirfulum  mi- 
noreq^  l5  E,  itaollendetur. 
Ex  K > ad  A C , demirrarur 


perpendicularis  JCijfecans  jpfain  AC,jn  M.  Quoniam_-» 
igftur  anguli  GEVf,^f ME,  redi, funt  i b erunt  reda?  G H, 
KLjpar^llel^^Qyare  cum  leda  GH, tangat  circulum  DE, 
in  folo  pundo  E}redaKL>crit  tota  extra  didum  circulu, 
nec  vnquam  ipfum  continget, quod  nunquam  cum  reda 
GH,conueniat,MuIfo  igitur  minus  reda  CK,  quje  logius 
a circulo  DE,abe/hquarn  KLrCirculum  De,  tanget  • Ac 
propt^rea-neque  alia  latera  polygoni  inferipti,  cum  ae- 
qualia/Tnc  lateri  C'K,  cideoque  aequaliter  cum  CK,a  cen 
tro  E, diilent, circulum  DE,connngent.Duobus  itaque-j 
circulis  circa  idem  centrum  exil^entibus,  iu  maion  cir- 
pulo,&c. quod  erat  faciendum . 

CO  ROLLARIVM. 

H I N"C  eft  miinifdlum  , fi  ab  cxtrcmiiace  Jaieris  polygoni  in- 
fcripti,quod  cum  4'amccro  conucnic , ad  diametrum  ducatur  per- 
pcndicuUris  , hanc  nullo  m.nlo  circuluin  minorem  pofle  continge- 
re,ied  cota  extra  ipfum  cadere. Huiufinodi  enim  efi  linea  K L,  quz 
cum  ducatur  ab  extremo  puncto  K, lateris  C K,  cum  diametro  A C, 
ponueiiientis,ad  AC,diametrum  perpendicularis,  uficnfa  cll  non_t 
pargere  circulum  IJH , 

PKOBL.  2.  PROPOS.  17. 
DVABVS  fphiieris  cirea  idem  centrum 
exiftentibus , in  maiori  fphjcra  fulidum  po- 
Jyedrum  infcribercsquod  non  tangat  mino 
ris  fphaercE  ruperficicin , 


Di. 


'I 


t 
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SINT  du2c  fphaeraf  ABCD,  EFGH , circa  idem  cen- 
rum  Ijoporteatque  in  maiori  ABCD,infcribere  folidum 
olycdrum,(eu  muIcilarerum,quod  non  tangat  minorem 
jhzram  EFGH.Secentur  ambae  fphaerae  plano  aliquo  per 
cntrum  ,/Intque  communes  fediones  fartae  in  Iphaeris 
lana  ABCD,EFGH,  quae  circuli  erunt , ex  defcriptione 
f>h3Era: , habentes  idem  centrum  fphaerarum  I.  Nam  fe- 
iicirculi,ad  quorum  circumuolutionem  fphaer^  defcri- 
untur^ircumdurti  congruent  fertionibus  ABCP,  E F- 
JH.Quarc  dirti  fertiones  circuli  erunt. Vel  certe , quia 
mncs  line*  rert*  cadentes  ex  I,ad  peripherias  fertionu 
iht  aequales ,cum  ducantur  ex  centro  fph*rarum  ad  ea- 
um  fuperficiemjeruni  ipf*  fertiones  , circuli , ex  defini* 
ione  ckcuii.Ducantur  in  his  circulis  diamatri  AC,  B D, 
j in  centro  I,  fecantes  ad  angulos  rertos , yc  fint  qua- 
rantes  AB,BC,CD,  DA,  &c.a  Deinde  in  maiori  circulo 
L B C D,  inferibatur  polygonum  non  tangens  minorem 
irculum  EFGH.Quod  quidem  vt  facilius  omnia  demon 
:rentur,jn  hunc  modum  efficiatur.  Ex  G , ad  E G,  duca- 
ur  perpendicularis  Cy,  ad  circumferentia  vique  circuli 
vBCD,qu*  circulum  EFGH, tanget  in  G,ex  coroll.  pio- 
ofi  i6.1ib.  ?.Ec  rert*  G>',b  applicetur  in  circulo  ABCD, 
erta  «qualis  A|.  Quia  vero  ii  arcui  Cy » iotclligatur  fub 
:ndi  rerta,vt  fiat  trianguium  GCy»c  latus  Cy,  oppofitq 
laiori  angulo, nempe  p^rto,maius  eftlateta  Gy,quod  mi 
ori  angulo  opponitur, nimirum  acutoierit  quoque  rerta 
^^,maiorrerta  Afjac  jwoinde arcus  C>.,arcu  A*,  maior 
rit,  vt  confiat  ex  fcholiopropof.  z8.  lib.  j.  Abfeindatur 
rgo  arcus  CJ', arcui  Ae, «qualis.  Quod  ii  ex  quadrante 
^D,dimidium  auferatur  DL,&  ex  reliquo  CL,dimidium 
.K,&  fic  deincepsj  ^ relinquetur  tande  arcus  minor  arcu 
feu  arcu  A*.  Sit  ergo  iam  arcus  CK,  minor;  Eritque 
erta  CK,fubtenfa  minor  quam  rerta  A»  ,hoc  efi , quam 
ry,  ex  fcholio  propof.ap.iib.  Dico  igitur,  rertam  CK, 
(ie  vuum  latus  polygoni  «quilateri  inferibendi.  Nam__» 
um  ferta  fubtendens  arcum  C , minorem  arcu  Cy  , 
on  tangat  circulum  E FG  H,  vt  ex  demonftratione  pr«- 
“dentis  propof.  patet ; multo  minus  rerta  C K. , fubten 

■ dens 


3i6.Ju0 

deemi. 


n.qtmr 

fri 


X ud*s. 
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dens  arcum  mi 
norem  arcu  C«T, 
eundem  circu- 
lum tanget.  Rur 
fus  dufladiame 
tro  iC  N , a eri- 
gatur ex  centro 
Cl,ad  plana  circu 
lorum  A B CD , 
EFGH,  perpen* 
dicularis  ic5,  oc 
currens  fuperfi- 
ciei  fphatrjE  ma- 
ioris in  O j £t 
per  rectas  O 1 , 
bi  8.V»  AC,  & OI,  KN,  plana  ducantur, b qu*  ad  circulum  AB- 
decimi,  CD, recta  erunt, efficientqj  comunes  fectiones,circulos, 
veia  dictum  ell,  quoru  femicirculiiint  A OC,  NOX.  Quia 
c febel.  \cro anguli  OIC,  OIK, recti  funt,ex  defin.j.lib.i  i.c  qua- 
21.  ter.  drantes  erunt  OC,OKjatque  adeo  cum  circuli  A B C D , 
AOC,  NOK,  jcqualesiintjquod  eorum  diametri  lint  & 
fphaerae  ma‘oris  diametri, erunt  quoque  quadrantes  CD, 
OC,OK,xquales.Si  igitur  arcus  D L,  in  tot  partes  xqua- 
les  di(lribuatur,in  quot  diuifus  fuit  arcus  CLj  & quadra 
tes  OC,OK,in  arcus  numero  & magnitudine  aequales  ar- 
dip.ter  cubus  quadrantis  CDjdEruntrectx  his  omnibus  arcubus 
xqualibus  llibtenfas,  nimirum  C K,  k L,Lm,MDjCP, 
p Q,  QR,  R.  Oj  kS,  st,  TV,  V O,  aequales.  Coniunctis 
^ autem  rectis  PS,QT,RV,demittanturex  P,  & S , ad  pla- 
*?*•'*''*! num  circuli  ABCD,  perpendiculares  PX,S  Y,equaein_» 
decimi.  fectiones  AC,NK,cadent;f  eruntqunter  feparallel*. 

f 6.'vn~\  oyONlAM  igiturtriangulorumPCX,SKY,angu- 
j[  p X C , SYk,  recti  funt,  exdefin.  j.lib.  Ii.g&  an- 
HT.ter  guii  p C X,  S K Y,  *quales,quod  & aequales  fint  periphe- 

Iriae  AOP, NOS, quibus  iniifl:unt;(  Nam  li  ex  femicirculis 
AOC.NOK,aequalibusdemanturarcusaequalesC  P,  HS, 
reliqui  arcus  aOp,  NOS,  aequales  quoque  erunt,  j Erunt 
duo  anguli  PCX,PXC,triangult  PCX.aeguales  duobus  an 

^ ' ^lis 
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Z K>  aequalia;  Ac 
proinde  dempco 
comuni  quadra* 
to  1 2 , reliqua_j^ 
quadrata  reaaru 
ZC,  ZK,  aequalia 
erunt, ideoque  & 


il2.fec. 


hl.fex. 


’l7.fex 


, quae  ex 
Z,adPS,  ducen* 
tur,  aequales  effe 
& inter  fe  & re- 
plis 2C,2K.  Qua 
'rc circulus  ex  2, ad  interuallum  ZC,defcriptus  per  qua« 
tuor  punfla  C,iC,S,P,tranfibit.Eademque  ratione  circa  r( 
liqua  quadrilatera  PSTQ,QTVR,&  triangulum  RVO,ci, 
culos  defcribi  poflc;dembnftrabimus.Q^oniam  vero,  y 
poftca  oft  edemus,  angulus  CZK,obtufus  eft;*  erit  quadri 
tum  reftac  CK, maius  quadratis  redarum  ZC,  ZK;  ideoq 
cum  h^c  quadrata  aequalia  fint, maius  erit  quadratum  re 
dx  CK, duplo  quadrati  red*  ZC. 

DVCATVR'  ex  K,ad  rectam  AC,  perpendicularis  k« 
Cum  igitur  A C , dupla  iit  ipiius  A I , & A ct , maior  fit 
quam  AI,eric  AC,  minor  duplo  ipfius  Aa.-  Quam  ob  ren 
cum  fit,»  vt  AC,ad  A«t,ita  redangulum  fub  AC,»C,ad  r« 
dangulum  fub  A«t,  <tC,quod  bafes  horum  rectangulori 
fint  AC,A<t,&  eadem  altirudo  <tC;erit  quoq;  redanpli 
fub  AC, «tC, minus  duplo  redanguli  fub  A*,*C>  tlt  au 
tem  redangulum  fub  AC,ctC,aequale  quadrato  rectq  Clj 
& rectangulum  fub  A«.,*C,  aequale  quadrato  redae  K<i 
quod  reda  CK, inter  AC,<tC,fit  media  proportionalis;  £ 
recta  ,inter  A<t,«,C,ex  coroll.propof,8.1ib.6.(  fi  enir 
connederetur  reda  A K , fieret  triangulum  redangului 
A C K .)  Igitur  & quadratum  rectx  CK,minus  erit  du 
pio  quadrati  redae  K*.  Ac  propterea  cum  quadratum  rc 
da  C K , oltenfum  fit  maius  effe  duplo  quadrati  recti 


ZC, 
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Z C,  erit  quadratu  rect®  K « , maius  quadrato  recta?  Z C.l 
» Quoniam  vero  quadratum  rc<S*  IC, aequale  eft  quadra-  *47-i^ 
:is  rectarum’ 12, ZC,&  quadratum  rectae  IK.quadratis  re 
flarum  U,<e  j^iSuiitque  aequalia  quadrata  rectarum  aequa 
lium  IC,lK,Brunt  & quadrata  rectarum  IZ,ZC,  aequalia 
ouadratis  recrarum  1«,  ctK.  Si  ergo  ex  his  dematur  qua- 
oratum  maius, o^pe  re^ae  «t-Kj&.ex  illis  minus , videli- 
cet redae  ZCferit  reliquum  quadratum  redae  I Z ,maitis 
quadrato  reliquo  rectae  1«;  ideoque  recta  1 Z>  maior 
quam  recta  1««  Quapropter  cum  punctum  <t,  non  tan- 
gat fphaeram  minore  fiFoH,  quod  per  coroU.  propoliprac 
cedentis  recta  X*,tota  lit  extra  dictam  fphaeram  i multo 
minus  punctum  Z»  longius  di(lans,eandem  fphaeram  con  \ 
tinget.  Ac  proinde  cum  omnia  alia  punda  plani  C K S P, 
longius  abfint  a/phaeia  £FGH,quam  punctum  Z,  vtmox 
oftendemus,non  tanget  planum  CKSP,lpha?ram  EFGH. 

S E D & expeditius  ex  ipfa  fere  conftrudione  figur* 
oftendemus , planum  C K S P,  non  tangere  Iphaeram  mi-  j 

norem  E F G H,  fi  prius  ducatur  recta  I ^ , hoc  modo. 
Quoniam  ex  conftructione  ofienfum  fuit , rectam  C K , 
minorem  elTe  reda  G>:  b Eft autem  C K , maior  quam_>  hip.pri 
Z C,  quodangulqs  eZK,oJbtufus  fit , vcmoxdemonftra 
biturjMulto  maior  erit  G^:quam  ZCj  Ac  propterea  qua-  ^ . 

dratum  rectae  Gy,  maius  quadrato  redae  2 C.  e Quia  Ve- 
ro  quadratum  redae  I aequale  eil  quadratis  rectarumLjf 
IG,G>J&  quadratum  rectx  IC, quadratis  rectarum  I Z> 

ZC } funt  autem  quadrata  redarum  I C , aequaliuni 
aequalia;  erunt  & quadrata  rectarum  1 G , G y , quadra-  * 
tis  rectarum  IZ,  2 C,  aequalia;  Dempto  ergo  illinc  qua- 
drato redaeG^,  & hinc  quadrato  redae  Z C;  relin-  • 
quetur  quadratum  rectae  I G , mirius  quadrato  rectae 
JZ  i Ac  propterea  recta  I G , minor,  quam  1 Z . Quam 
ob  rem , cum  IG , fit  fphaerae  minoris  EFGH,  femidia- 
meter , exiftet  pundum  2 , extra  eandem  fphaeram  j Et 
proinde , vt  prius , planum  CKSP, fphaeram  EFGH , ne- 
quaquam continget. 

D V C A T V R rurfus  ex  I , ad  planum  P S T Q,  per- 
pendicularis Ifi  jcritque  0 , centrum  circuli  circa  P S- 
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, TQ,defcripti , vt  demon/lratum  j Connexis  autcm_ 

. ' . reftis  jSP,  IPjCum  angulus  l0P,rectus  iit , ex  ?.defin.  Iib 
■47*^”  1 1.  a erit  quadratum  rectae  IP, aquale  quadratis  rectarutr 
iS.SP.Quia  vero  & quadratum  regiae  I C,  (quod  aequale 
. eft  quadrato  redle  IP,ob  aequalitatem  rectarum  IC ,IP,] 
aequale  eft  quadratis  rectarum  I Z , Z Cj  erunt  quadrat; 
rectarum  (3P,quadratis  rectarum  1 Z , Z C ; aequalia 
Eft  autem  quadratum  rectae  Z C, maius  quadrato rect; 
, jgp,  quod  & linea  ZC,maiorfit , quam  linea  ^P»vt.pofte; 
oftendemus . Reliquu  igitur  quadratum  rectae  10jreliqu< 
quadrato  rectae  IZ, maius  erit;  ideoque  & linea4iS)tnaio 
quam  linea  iZ;  Ac  proinde  multo  magis  punctum  |8,  ex 
tra  fphaeram  EFGH,exiftct,quam  punctum  Zjpropterea 
que  multo  minus  planum  P S T Q>  quam  C K S P,  tange 
fphaeram  maiore  EFGH. Eodem  modo  demonftrabimiis 
quod  neque  reliqua  plana  fpharam  dictam 'contingere». 
poffint.Quocirca, duabus  fpliaeris  circa  idem  centrum  ex 
, ftentibusyin  maiori  fphaei^a  folidum  polyedrum  inicripfi 

mus, quod  non  tangat  minoris  fphaerae  fuperftciem.Quoi 
erat  faciendum. ' > * ' 


C O R O L L A R I V M. 


EX  ijs,  qoa  demonftrata  funt,msuiife(him  eft,  fi  Jn  quauis  ali 
fphxra  delcribatur  folidDin  polyedrum  fimile  prxdido  iblido  p< 
Jyedro, proportionem  polyedri  in  vna  Iphxra  ad  polycdrum  in  alc< 
tera  fphxra  elTe  triplicatam  eius  , quam  habent  iphararum  djanv 
tri  . Nam  fi  cx  centris  fph^rarum  ad  omnes  angulos  bafium  difli 
ram  polyedroruin  redi  iincf  ducantur , difiribuenxur  polyedr: 
ia  pyramide^  numero  iquaies,&:  fimile$,qnarum  homologa  latei 
funt  femidiametri  fpherarum;vtcpnfiat,fi  intelligatur  harum  ipl' 
rarum  minor  intra  maiorem  circa  idem  centrum  deferipta  . Co 
gtuent.n.fibi  muiuu  linez  redti  ducti  a c€tris  ad  baiium  angul'i 
ob  fimilitudinem  bafium  : Ac  propierea  pyramides  efficientur  fiin 
Ics. Quare  cum  finguli  pyramides  in  vna  iphxra  ad  lingulas  pyrat 
des  illis  limiles  in  altera  Iphxra  habeant  proportionem  triplicata 
laterum  homologorum  , hoc  eft,  Icmidiametrorum  fphxra.ruin, 
cx  coroll.  prOpof.  8.  huiijs  lib.  Sint  autem  , vt'Vnapvrair 
ad  vnam  pyramidem  , ita  omnes  pyramides, hoc  eft,(«>lidiim'poly 
dtum  ex  ipfis  compofitum  , ad  omnes  pyramides  , id  eft,  ad  lnli.4u 
polvxdriiin  ex  iplis  confitiutum  : Habebit  quoque  polyedruiB  vnii 


fphas'- 
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fphxrz  ftdpolyedrum  alterius  fphzrx  proportionem  triplicatam.» 
femidiametrorum  , aeque  adeo  diametrorum  fphzraruni , a cum.» 
fenudiametri  atque  diametri  eandem  habeant  proportionem . 

S e H O 'L  I y M , u, 

S^ONIAM  Vif0  Kf  nimis  loHgn  demonflrdtio  fieret» 
nonnulla  in  ea ajfumpta  fuerunt^yt  vera^  qut  tamen  non- 
dum fiunt  demonSrata } ideirco  eaoune  brekiter  a nebit 
erunt dementirauda  . ' 

PRIMVM  itaque  offendendum  eff,funffum  Z , cadere 
entra  quadrilaterum  CRSP»^  angulum  CZK.in  quadrila 
tero  CKSPjeJfie  cbtufium.  S^ed  vt  commodius  fiat , defieri- 
batur  circa  diffum  quadrilaterum  ex  centro  Z , cirett- 
lus  , S^eniam  igitur  in  figura  fiu- 
peribrt  'y  efi  vt  l K , ad  K C , ita 
'7¥,  ad  YX , ( quod  per  corelLprotofi 4. 

\lib.6.  triangula  l CK,  I XY ,fimilia 
fint. ) Eft  autem  IK.maier  quam  I T» 
b erit  , maior  quam  T X.  Cum 

igitur  IfiXifqualisfit  efiefia  ipfi  SP^  erit 
fqueq\  KC^maior  qua  SP,Ac  propterea  in  hac  figura»  arcus 
CK»ma/or  erit  arcu  SP»ex  fichelio  propofi.iS.  lib,  j.  c §fiuare 
eum  arcus  C P , K S,  arcui  CKfint  (quales , quod  ^ linea 
'CP,K5,  ipfi  KCy  linea  fint  aquales  Uemonfilrata ; ( fiub  ten- 
duntur enim  arcubus' circulorum  aquali b/tt » vt  ex  cen- 
Jhuffiene  figura  fiuperiarit  confiat  ) erunt  quoque  arcus 
C P,  JC  5,  arcuPS»  maiOreSyAtque  idcirco  quilibet  arcum 
C »CP,KS»quadrantem  circuli  CKSPytxcedet\atque  d fie- 
micireuto  fiuperabituriac  proinde  multo  magis  fiegmentum 
SP»minHi  ertt  fiemicirculo.  Ex  quo  fit»  centrum  Z » non  ejfie 
in  illis  fiegmentis»fied  extra»nirnirum  intra  quadrilaterum 
C K S P,  Eadem  ratione  ofiendemus»  perpendiculares  exi  » 
ad  plana  aliorum  quadrilaterorum  demijfias  » qualis  eff 
^^»cadere  intra  quadrilatera;  necnon  perpendicularem 
ex  I » ad  triangulum  O R V » ductam  » cadere  intra 
ipfiitm  . §iuia  igitur  artus  C K » quadrante  maior  efi  ; 
angulus  C Z K »ebtufius  erit,  , nempe  reffo  maior,  cum 
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Mtfgnh  rcBo  iit  centro  fubtendatHr  quadrnnt  circHliyve  po 
fficuHm  efiex  fcholio  propof.zj.lib,^. 

SECV  H D O domonjirsndum  eft  y omnia  alia  punUt 

quadrilateri  CKS  P y longiki 
' a centro  I « abe^e  , quam  puni 
£lum  Z . Sumatur  enim  quod' 
cunque  aliud  punSum  '$  , ii 
quadrilattro  C KS  P y f^  ad 
iungantur  reffc  I Q y Z B 
§luomiam  ergo  angulus  I Z By  reclu^  e/l  ,ex  defin.^Mb.tt.i 
Ertt  latus  ilU  oppojstum  iS  , maius  lAtere  I Z,  quod  minor, 
angulo  I BZ y nimirum  acuto  , opponitur  i Ac  propttrOA 
punUum  9 ) longius  a centro  I y diiiat , quam  pundumZ, 
simili  argumento  concludemus  y omnia  alia  pun^a  longiui 
diRare, 

T E RT  IO  t ac  vltimo  probandum  oJlyreRam  ZCy  mk 
iorem  ejft  reSa  /3  P • S^od.Vt  aptius  fiat,  demonfirandmm 
prius  erit  > rtRam  PSy  maiorem  ejfe  reQa  . Defer  ibth 

tur  igiturpars  fuperioris  figura, 
ea  videlicet^  qua  continetur 
femidiametris  ICylK\  1 0.<^ 
quadrantibus  O C , OK  y 
Demittantur  deinde  ex  O 
T y ad  planum  circuli  A B- 
C D y in  quo  eft  triangulum 
IC  K y perpendiculares  ^ ^ j 
T ^ > 1>  qua  in  communes  f^ 
Riones  / C , / JC  , cadent , e #- 
tuntque  inter fe  fe  parallela  i 
Vt  de  redis  PXy  ST,  diduen 
eft  , §^uod  fi  aUiungatur  r#- 
Rafa^i  erunt  §IT  y (a^s  aquales^quernadmom 

dum  oftenfum  fuit  parallelas  ejje  equales  P S y XT  , 
§luia  vero  (a^ftpfiC  Ky  parallela  e8  i quod  latera  I C y 
^Ky  preportionahter  fint/ed*  *n  y^^  y veluti  diximus 
de  reda  X Ti^  erunt  quoque  pt  ^yXT  yparalleU  . §^arau 
erit  ex  eoroll,  propof.  4.  lib,6.  it, ad  TXy  ita  /5,  ad  ^pty 


ER  autem  IT  y maior  quam  figitur  ^TX  y mater  erit 
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quam  ^u\Ac  proindt  ©*  PS,  qui  dqualit  tii  ipji  X Ti  ma* 

ior  erit  quam  S^Tiqun  Aqualts  eii  tpfi^tjt.  ^ ’ 

HOC  er£0  demanfiratOiU^fcTibaotur  eX  centris  Z,C,  ctr- 
la  quadrilatera  CKSP  , VSTQ^  circuli , egrediantur  que  e 
centrtsreae.  ZCsZY^,ZS^Z?\C,f  jSr,  |S^.  5*  igitur  ZC, 
non  credatur  maior, quam  erit  vel  equalis , vel  minor. 
Sii  primum  'e  qua  lis. ^}u  i a ergo  latera  ZKy^Cyequalia  po- 
niituf  lateribus  bafis  KCytnaior  ejl  bafe  P5ja  erit 

angulus  KZCymAtor  angulo  S^PiEadem  ratione  maior  erit 
angulus  SZ  Vyangulo  T^^At  quoniam  bafes  KS,CPy  baJi^ 
hus  STyP§lyfunt  aquales',^  erunt  anguli  KZ^yCZPi  ahgu-i 
Jit  S $Ti?p^iquales* Igitur  quatuor  anguli  ad  Zy  maiores 
Ierunt  quatuot  angulis  ad /3  : Sunt  autem  aquales  , eum 
\tam  hiyquam  ilii  quatuor  re^is  fint  equalesyex  eeroU.a.pro 
'pof.i  ^jib.t.quod  ea  abfutdum  i Non  igitur  iqualis  e/7  re 

Ha  ZC  yreBa  CP. 

i 5 / T deinde  ZC,minoryquam  |3P*  ahfcihdaniHf 
0P)^eH^PyipjitZC)ZKyZSfZ  Pf  «j 
'iqualetycenneaanturq\  re^a 
j*rfjpQ),w9,iT»  <:  qui  paralleli 
ferunt  re  ais  PS»  ST.  SlPy 
^eo  quod  reAi  eX  centris  fe^i 
funt  ptoportionalitersac froin 
dtytx  eoroll.prdpof.qjtb.6.erit  vt^Sy  ad  SPy  itaBfi  tttl  pot. 
Cum  er^o  /2-S,  rriaiorjit  quam  /3^  , ‘l  erit  S Py  maior  quam 
pX  .^ad'e'mq’y  ratione  maiores  erunt  STyT§)y  ^>fy  re^it  {>«* 
-o  ^ipHyAc  proplerea  cum  P 5,  minir  fity  quam  C K,  STy 
p^iquales  reais  Y.SyCP^y& T§lymiaor  quam  PSyerunt  re 
ai  vpyPoeyeefy^TiMinores  reais  CKs^^ySPyPC.^are  cum 
'reai  g>Ti  ^py  y tKy  ZSy  ZPyfintiqualesi 

c 'erunt  anguli  ad  Z y maiores  angulis  ad^  : Sunt  autem 
iquales  i quod  tam  illi  y quam  hi  fint  quatuor  reais  iqua- 
leSyex  coroll.itpropof.  t ^.lib.  i §^od  ejl  abjurdum.  Non  igi 
fur  minot  ejl  rea  a ZCyquam  ^PiSed  neque  iquaUs  ejl  ojlen 
‘faiMaiot  igitur  tJl>^*od  erat  ofiendendum  t 
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. SPHAERAE  inter fefunt 
ta  ratione  fuarum  diametrorum  • 

SINT  duae  fphaerx  ABC,DEF,  quarum  diametri  AC| 
DF.Dico  fphxram  ABC,  adfphseram  DEF , habere  pro- 
portionem triplicatam  diametri  A C , ad  diametri!  DF. 
Si  enim  hoc  non  concedatur , habebit  iphasra  A B C , ad 

aliam  fphxram  G- 
H I , minorem,  vel 
’ KLM , maiore,  qua 
DeF,  triplicatam^j 
proportionem  dia- 
metri AC,ad-dianM 
tri  A-6 , ad  diame- 
trum DF.  Habeat 
primum  fphera  A- 
BC,ad  fpharram  G- 
HI,minorem  fphz- 
ra  DEF,  proportio- 
nem triplicatam__i 
diametri  AC,ad  dia 
metrum  DFjintelli- 
pturquefphjfraGHIjConcentrica  Tphaer*  DEF.a  Inltri 
batur  in  fpnxra  maiori  DEF,  pplyedrum  DNEOFPQR, 
non  tangens  minorem  fphxram  GHIiAtque  huic  limile 
polyedrum  A S B TC  V X Y,infcribatur in  fphxra  ABC. 
Quoniam  igitur  ponitur  proportio  fpha-rx  A B C,  ad 
^nxram  GHI,  triplicata  proportionis  diametri  AC,  ad 
diametrum  DF:  Eft  autem , per  coroll.  procedentis  pro- 
pof  & proportio  polyedri  ASBTCVXY , ad  polyedrum 
DNEOFPQR,  triplicata  proponionis  diametri  A C,  ad 

• • dia- 
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diamemim  PFiErit  vt  fnhaEra  A B C,  ad  fphaeram  G H I» 
ita  polyedrum  ASBTCVXY,  ad  polyedrum  DftlECiFP»- 
QR.  Quare  cum  fphacra  ABC , maior  Htipolyedro  ASB* 
‘TCVXY,a  Alc&lphjeraGHI,  nriaf<)r  polyedro  DNEO- 
FP.QB^jP^rs toto  . Quod  crt  abfurdum.Non  igirur  ha- 
bebit  ^hxra  ABC. ad  fpba?ram  Gril.minorem  lphirri_» 
DEF,prpportioiicm  triplicatam  diametri  AC,  ad‘3iame 
trum  D F.  ■ > ' 

' HABEAT  fetUndo  rphaBra'ABC;itdfpha?ram  KL  M, 
maiorem  fph*ra  DEFjproportionem  triplicatam  diame’ 
tri  AC,addianf«|trumDF.',Cum  igitur,  ex  coroll. pra?-! 
cedentis  propof.  & polyedrum  ASBTCVXY^adpolye-i 
drum^/^l£0£^Q£L.*iiab^at  proporciofiem  )tciplicatam' 
diarticm  KCiiadiaiirtetlm7h'DFjT'ritTrrt^cifra'ABC , ad' 
fphaeram  KLM , ira  polyedrum  ASBTCVXY,  ad  polye- 
drum DNEOFPQR:|t  conuertendo,  vt  fphaera  KLM,ad 
fphaeram  ABC,  it%pmyed*um  DNfeOFPQR , ad  polye4 
drum  ASBTCVXY.Eft  autem  erdi(5h>  coroll  pracedeni 
tispropofitioni^^lyedrum  DNEOFPilliR.,  ad  polyedrd 
I ASBTCVXY,  in  ttiphcara.propoitiope  diametri  L>F,  ad 
|diametrum  AC . igitur "S:  fphxra  k £ M , ad  fphaerantL-*' 

! ABC  erit  in  triplicata  proportione  diametri  DF,ad  dia», 
metru  AC.Ponatur  vt  fphxra  /CLM,ad  fphaera  ABC  ,'it» 
fphaera  D£F,ad  alia  fphaera  Z«d/S.Habebit  igitur  & fphjc- 
Ira  D£F,ad  fphaeram  ZfijS,proportioncm  triplicatam  dia-* 
[metri  DF,ad  diametrum  AC.  Et  quia  fphaera  kLM  , ma-j 
ior  ponitur,quam  fphaera  DEF,crit  quoQue  fphxra  ABCrf 
maior.quam  fphaera  Z«j8.  Quapropter  Iphaera  D E F,  aa 
fph^ram  Z<t^,  minorem  fph.era  ABC, proportionem  hqr 
^bet  triplicatam  diametri  DF,  ad  diametrum  A C . Quod 
cft  abiurdum.  Oftenfum  enim  eli  non  polTe  fphaeram  ad 
fphaeram  alia  fphaera  minorem,  proportionem  habere_J 
triplicatam  diametrorum.  Non  ergo  habebit  fphzra-J 
ABC;adfphyram  KlM,  maiorem  fphacra  DtF , propor-| 
tionem  triplicatam  diametri  AC,ad  diametrum  DF:  Sed 
neque  ad  minorem  habet,  vt  demonllratum  elhigitur  ha^ 
bebit  ad  fphaeram  D E F,  proportionem  triplicatam  dia-i 
metri  Ac,ad  diametrum  DF.Sphaerae  itaque  inter  fe  fut^ 
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in  triplicata  ratione  ruarum  diametronim . Quod  erat 
oftendendum.  ^ . 

I * 

COROLLARIVM. 

H I N C fit , iu  efl*e  fphatfam  ad  rphatrapi,  vt  polyedro»  ia  illa 
d^rcriptum  ad  polyedrum  fitnile  in  hac  defcriptunij. 

Y . ipbiira  ad  Q>h«ram,quam  polyctinuii 

ad  polyedrum  habec  triplicacam  dia* 

' metrorum  proportionem , Tt 

dcmonftratum  tft  . 

' • * * * 

^ *- 
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T~  T 

.‘^"  .■  Et  Solidorum  tertium. 

THEOR,  I.  PROPOS;  i. 

S I re(5la  linea  fecundum  extremam  & 
'mediam  rationem  fecetur;  maius  fegmen- 
[tum  aflumens  dimidiam  totius  , quincu- 
plum poteft  eiusjquod  a dimidia  totius  de- 
fcribitur,  quadrati . 

E C E T V R refta  AB, in  C,extrema_» 
ac  media  ratione, fitque  maius  fcgme- 
tum  AC.Produfta  autem  BA,  ad  D,  fit 
AD, dimidia  totius  AB. Dico  quadratu 
reda»CD,quintuplum  efle  quadrati 
re^le  AD.Defcribatur  enim  fuper  CD, 
quadratum  CE, in  quo  dufia  diametro 
DF,ducatur  AG.ipfi  DE,  parallela,  fecans  diametrum  in 
H,pua(5to,per  quod  ducatur  I^,parallela  ipfi  CD.Produ 

^a 
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(f^deinde  G A, perficiatur  quadratum  AM,pr6trahattif- 
<queFC,ad  N.erutnque  excoroll.propof.4.1ib.i.  AI,KG, 
quadrata  reddar um  A D,  A C..a  Quia  ergo  eft  vt  A B , ad 
ACjita  AC, ad  CBjb erit  rc<ftangulum  CM,  fub  AB , C B,; 
aequale  ip/i  /CG,  quadrato  Veda?  AC  .'Deinde  cum  pona- 
tuivAB,  dupla ipnus  AD,jjtque  A^ipfl  ABi&  aH,  ipfi 
AD,aequalis;erit  quoque  AL,ip/Ius  AH,dupIa.-  c tft  aute 
vt  AL, ad  AH, ita  re£laftguliMn  AN, ad  AK,  redangulum. 
X Q F Duplum  igitux  eft  AN,ipfius  AK.«Quo- 
niam  autem  AK,  ip/iIG,'eft aequale  jerit 
1 ^ 1^-  K AN,aeqOale  duobus  AKjIG.  Additis  igitur 
, c » 3^qualibu^,Ciyi,',KGrerit  quadratum  AM, 
I>  ^ ^ j gnomoni  O PQ^quale.  ^are  cum  qua- 

dratum A M,quadruplum  fit  quadrati  AI, 

J 1 X fcholio  Propof.4.1ib.2.  quod  linea  AB,, 

^ -N  ™duplapqnaturlifleje.AD,  erit  & gnomon 
QPQ,eiufdem quadrati  AI, quadruplus;  Ac  propterea,fi 
gnomoni  O P addaturipfum  quadratum  Al,quintu- 
plum  excietur  quadratum  CE, quadrati  AT  * 

ALITER.  Ex  fcholio  prdpoT.  4*  lib.i.  quadratum  re- 
ifla  A B, quadruplum  ellquadrati  rcftae  A D,quod  Un^a_» 
ab, dupla  line«  AD,pOnatur.c  Eft  autem  quadratum  re- 
flat AB,  aequale  reftangulis  fub  A B,  A fub  AB , BC, 
^ comprehenfis ; Et  rurfus,  quod  fub 
X) ) I A B , A C , aequale  eft  ei , quod  («b 

, . . , ADiAC,bis;  (Ticut  enim  AB.ipfius 

AD,eft  dupla, f ita  quoque  erit  redlangulu  fub  AB , AC, 
re^ngulifub  AD,  AC, duplum', cum  vtriufque  rc^Iangu 
li  "dem  fit  altitudo  AC.  Acpropterea  reftangulum  fub 
A D j A C , bis  fumptum  :^quale  erit  re6languk>  fub 
AB,  AC  ) g Quod  vero  fub  AB,  BC,  xquale  eft  quadrato 
redsc  A C , cum  fit  vt  AB . ad  AC , ita  AC»  ad  CB.Igitur 
quadratum  reftae  AC,vna  cum  rectangulo  fub  AD , AC, 
DIS  quadruplu  qudque  erit  quadrati  rectx  AD;  Ac  proin 
de  quadrata  rectarum  AC,  AD,‘  vna  cumifectangulo  fub 
A by  A C , bis,  quintupla  erunt  quadrati  eiufdem  rectae 
■\  D.  h.  Quocirca  cum  quadratum  rect^  C D , squale  fit 
quadratis  rettarUn»  A C,  A D , vna  cum  rectangulo  (ub 
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AD,  AC,bisjErit  & quadratum  rectasC  D , quadrati  rc- 
ctar  A D.  quintuplum . Si  recta  igitur  liuea  fecundum 
extremam  & mediam  rationem  fece  tur,  &c.Quoderat 
iemooflrandum . 

THEOR.  2.  PROPOS.  2. 

SI  1 cfta  linea  fu  j/pEusTegmenti  quin- 
uplum  pofsit;  Dupl^  prxdidi  fegmenti 
extrema  ac  media  ratione  fetflar,  maius  feg 
nentum  reliqua  pars  eft  eius  > quse  a prin- 
:ipio  jre^teX. 


A C 


H. 


K 


Tf 


I V I S A /It  recta  AB,tn  C,  po/Ctque  quintuplum” 
egmenti  ACj  fumatur  autem  ip/ius  AC,dupla  CD,qu?» 
t poft  oftendemu5,maior  erit  reliquo  fegmento  BG.Di 
o /i  CDjfecetur  extrenna  ac  media  ra- 
rone,maius  fegmentum  e/Te  CB,reli- 
fuam  partem  prioris  lineas . Defcriba- 
ur  enim  fuper  AB, quadratum  RF,in_j 
>uo  ducta  diametro  aE,  ex  C,  ducatur 
p/i  AF,parallela  CG,  fecans  diametru 
1 puncto  H.per  quod  agatur  IiC,paral 
tla  ipfi  AB.Produeta  deinde  GC,  perfi 
iatur  quadratum  CM,protrahaturqj  EB,ad  N.Eruntque 
X coroll.propof.4.1ib.2.C/,AcG,quadratarectaiwm  AC,. 
TB.^ia  igitur  quadratum  BF,quintuplum  ponitur  quad- 
rati CI,Si  tollatur  quadratum  CI, relinquetur  gnomon 
>PQ>eiufdem  quadrati  Cr>quadriipkis:Eft  aute  &qua- 
ratum  C M,  quadruplum  quadrati  CI , ex  fcholio  pro- 
of.4.1ib.2,  quod  recta  C li,  dupla  /It  r«cwe  A C . Igitur 
nomon  OP  quadrato  C M , squalis  erit.  Ruffus. 
uoniam  CD, ponitur ip/ius  AC,  dupla  j e/lque  L C>ip/I 
IDj&CH,ipfi  AC,a?qualisjerit&LC,ip/ius  CH,du- 
la.  a Cum  igitur  /it  vt  LC,  adCH,  ita  rectangulum  LB, 
ircccangurumCjC>cn;quoque  illudlmius  duplum» 

£Jk 
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a Eft  autem  CK,ipfi  HF,arquaIe./ 
le  igitur  eft  LB,ip/is  CK,HFjAc  p 
de  & reliquum  quadratu  KG  , re 
redlangulo  BM.  (^onia  ergoTun 
redl.ir  CD>CB,  BDj  eftque  rcdag 

BM, fub  <^D,BDjComprehenfum 
le  ip/i  KG, quadrato  redlas  CBib  £ 

CD, ad  CB,ica  CB,ad  BD.Quam  < 
ex  defirit'one,re^la  CDjfcifta  eft  in  B., extrema  ac  r 
ratione,  eftque  inaius  fegmentum  CB. 

ALITER.  Quoniam  quadratum  reiftaz  AB,  quin 
ponitur  quadrari  redae  A C i c eftque  quadratum 

AB,  arquale  quadratis  redarum  CB,AC,vna  cum  re 
gulo  fub  AC , CB,  Lis  } Erunt  & quadrata  redarurt 
ACjvna  cum  redangulo  lub  AC,CB,  bis,  quintupl 
quadrati  redae  A C.  Dempto  igitur  quadrato  redas 
relinquetur  quadratum  redae  C B , & redangulur 

AC, CB,bis,quadrupIum  ciufdem  quadrati  redg  A' 
autem  & quadratum  reda:  C D,  eiufdcm  quadrati 
AC,q^uadruplum,exfcholio  propof.4.Ub.2.  Aequal 
tur  eft  quadratum  redx  CB,&  rcdangulu  fub  AC, 
bis,quadrato  redae  CD.  Cum  ergo  redagulum  fub 

CB,  bis,  tequale  ut  rcdagul 
/l  C B ' D (i*cut  enim  reda 

<■ — 1 dupla  eft  redae  AC,d  ita  qu 

duplum  erit  redangulu  fub 


ex 


CB,redanguli  fub  AC,CBicum  vtriufque  redangu 
dem  ftt  altitudo  CB;Ac  propterea  redanguluro  lub 
CB,*quale  erit  redangulo  fub  AC,CB,bis.)Erit  & 
dratum  redx  CB,&  r^dangulum  fub  CD.Cb,  qua< 
redae  CD,aequale;c  At  quadratum  redx  CD,  xqua 
redangulis  lub  CD,CB,&fub  CD,BD.  Igitur  quai 
redx  CB,&  redangulum  fub'C  D,  C B , xquale  er 
danguiis  fub  CD,CB,&fubCD,B  D j Ac  proinde  t 
pto  communi  redangulo  fub  CD,  CJi,  relinquetur 
dratum  redx  CB, aquale  redangulo  fub  CD,BD;f  i 
que  erit  vt  CD,ad  CB,ita  CB,ad  DB.Quare  ex  ftefir 
da  CD,fcda  eft  in  B,  extrema  ac  media  ratione , e; 
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fegmentum  maius  CB.Si  igitur  recta  linea  fuijp/ius  Teg- 
menti quintuplutn  poflit,  &c.  Quod  erat  demonftrandu. 

' LEMMA. 

autem  reEia  CD^maior  Jit  necejjario 
quam  CByita  ofiendemus  ex  hypotbeft.Quia  qua 
dratum reEia  QD^quadruplum  eJLexfihollopro^ 
pof.^lib,2.quadrati  reEia  ACy  Addito  quadrato 
reEia  ACyerut  duo  quadrata  reEiarum  CDt^AC, 
quintupla  eiufdem  quadrati  reEia  AC.  Ejl  aui^ 
quadratum  reEia  ADymaius  quadratis  reEiarU  ^ 
ACf  CD,»  eum  aquale  Jit  quadratis  reEiarum^ 
ACyCDyVna  cum  r^eEiangulo fub  A C>  CD^  bis. 

Igitur  quadratum  reEia  A Dymaius  quoque  erit 
^uintuplo  quadrati  reEia  AC:  Ac  propterea  ma.. 

\us  quadrato  reEia  A By  quod  quintuplum  poni- 
mur eiufdE  quadrati  reEia  AC. Quare  reEia  A D, 
maior  erityquam  reEia  AB^ideoque  dempta  com.. 
muni  A C ytnaior  erit  reliqua  CD>  quam  reliqua 
'^B.QuodelipropoJitum, 

THEOR.  5.  PROPbS.  '5-  iij. 

S I re^a  linea  fecundum  extremam-» 
k mediam  rationem  fecetur  minus  feg- 
nentum  afTumens  dimidiam  maioris  feg- 
nenti , quintuplum  poteft  eius  , quod  a ‘ 

1 1 midia  maioris  Tegmenti  dcfcribitur , qua- 
Irati.  ' . 

s E c E T V R recta  AB,  in  C , extrema  ac  media  ra- 
one , cuius  maius  Tegmentum  A C , bi&riam  dhiidatur 
I D.  Dico  quadratum  rectae  BD,quadrupIu  efle  d]uadrati 

' u u rectae 
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ergo  linea  fecundnm  extremam  & mediam  rationem  fe- 
ccturjminus  fegmentum  aflumens  dimidiam  maioris  feg 
mentijouintuplu  potefteius,quod  a dimidia  maioris  feg-  , 
menti  aefcribitur, quadrati.  Quod  erat  oftendendum. 

''  S C H O L I V M. 

CONVERSVM  huius  tht»r»mutis  demonfirubimus  quo~  ' 
que  cumC»mpano'adhuuewt>dum,  ^ 

SI  re(5fca  inaequaliter  fecctur;&  minus  feg 
mentum  affumens  dimidiu  maioris  fegmen 
ti  quintiiplu  poflxt  eiuSjquod  a! dimidia  ma- 
ioris fegmenti  defcribiturjquadratirfReiStail 
la  linea  feda  erit  extrema  & media  ratione. 


STT  re  SI  A uiCydiuifa  in^quali/er  ia  C, cuius  maius  feg^ 
mentum  A C,  bifariam  feBum  fit  ia  D ifitque  quadratum 
reBa  B D i quintuplum  quadrati  reBa  C'D,  Dico  reBam 
AB  i dhiifam  ejfe  ia  C,  extrema  ac  media  ratione.  Repetita 
enim  figura  priore  huius  prope  ferit  quadratum  LG  y reBe.  , 

ACiquadrttplum  quadrati  B^^reBe.  CD,  ex  fcholie  propefi 
4.  libt  i.Efi  autem  gaomo»  R STt  eiufdem  quadrati 
P§li  quadruplus,  (cum enim  quadratum  DO  i reBe,  B D , 
quintuplum  ponatur  quadrati  P§i^,ex  reBa  C D > dempto 
quadrato  P§1^  relinquetur  gnomon  RSTfiiufdem  quadrati 
P ^ quadruplus. Igitur  gnomon  RST^equalis  erit  quadra-  ■ 
to  LGi  At  gnomoni  RSTj  equale  eft  reBangulutn  CE^vt  fu- 
pra  eSlefum  efl.  Ergo  quadrato  LG^reBe  AC,  equale  erit 
idem  reBangulum  CE,fub  AB,BC,eomprehenfum:^Ac  pro-  a i j.fex 
inde  erit,vt  AB,  ad  AC, it  a AC^ad  CB.§iuocirca,ex  defini 
ticne,feBa  eritAB,in  C,  extrema  ac  media  ratione,  i^od  ' 
efipropofitum, 

ALITER.  Cum  AC , diutfa  fit  bifariam  inD,  ^ ei 
addita  GB  , b erit  reBangulum  fub  AB,  BC,  vna  cum  qua-  ^ 
drdto  reBe  C D,  equale  quadrato  reBe  B D i Ac  propterea  *•' 
cum  quadratum  ex  reBa  linea  BD,defcriptum  quintuplum  , *>  ^ 
ponatur  quadrati  ex  reBa  CD,defcriptiyerit  reBangulu'  > 

' • - uuz  fub 
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fub  rtSis  liuiit  AB^BCt  dtfcriftHtnyVH»  cum  quudruto  re^ 
St.  C Di  <juiutuplum  eiufdem  quudruti  teS*  C D.  Huurc^ 
ubluto  qmudrato  rtS*  CDirtS»n£ulum  fub  ABfBCi  qu», 
druplum  erit  qutdrati  reS/i  C D : ES  uutem  eiufdem  quu- 
druti  teSt.  CDyquudruplum  quudratum  reSe.  ACy  ex fcho~ 
\lio propof/^Jib.i.  Igitur  quudrute  re&u  A C > ttquule  efi  re- 
ttj.fix  Sangulumfub  AByBC.*^  ^uumobrem  erityVt  AByUd  ACy 
itu  ACy  ud  CBy  Ae  proinde  feSu  erit  A Byin  Cy  extremu  uc 
, mediu  ruthnty  ex  definitione, 

^ V THEOR;  4.  PROPOS.  4. 

SI  redia  linea  fecundum  extremam  & 

mediam  rationem  fecetur ; Quod  a tota_., 

quodque  a minore  fegmentodimul  vtraque 

quadrata, tripla  funt  eius,  quod  a maiore.^ 

legmento  defcribitur  quadrati, 

S E c E T V R recta  Ab,  in  C , extrema  ac  media  ra- 
tione,fit<iue  fegmentum  maius  A C,  & minus  C B.  Dico 
quadrata  rectarum  AB,BC,fimul  tripla  efle  quadrati  re- 
ct*  AC.Defcribatur  enim  fuper  AB,quadratu  AD, in  quo 
ducta  diametro  B E , ducatur  ex  C . ipfi 
x;  ■ F XI  BD  , parallela  C F ,fecans  diametrum  in 

H puncto  G,per  quod  agatur  H I , paralle- 

la  ipfi  AB.Eruntque  CH,IF,quadrata  re- 
, ctarum  B C , A C , ex  coroll» propof.  4. 
. » lib.  s.  Quoniam  igitur  eft,vt  AB, ad 

^ ^ AC , ita  A C,ad  C B j b erit  rectangulum 

fub  AB,  BC,  nempe  A H,  aequale  ipfi  I F,  quadrato  rectas 
A C,  Cum  ergo  A H , aequale  fit  ipfi  C D j erit  gnomon 
kLM , vna  cum  quadrato  C H , duplus  quadrati  1 F > Ac 
proinde,  addito  quadrato  IF,  erit  quadratum  AD,  recta 
AB,  vna  cum  quadrato  CH^  rectae  B C,  eiufdem  quadrati 
^ JF,rectae  AC, triplum. 

ALITER.  Quoniam  eft , vt  A B , ad  A C , ita  A C, 
cilftif  jid  CBj  c erit  rcctanOTlum  fub  AB,  BC,  aequale  quadrate 
rectae  AC  y At:que  adeo  rectangulum  fub  AB,BC,bis,  vna 

cum 
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cum  quadrato  rectae  A C,  triplum  quadrati  rectae  A C . a 
Sunt  autem  quadrata  rectarum  A B , B C , fimul  aequalia 
quadrato  rectae  A C , vna  cum  rectangulo  fub  AB , B C , 
bis.  Igitur  & quadrata  rectarum  AB,BC,  tripla  fant  qua- 
drati rectae  A C.  Quocirca  fi  recta  fecundum  extremam 
& mediam  rationem  leceturjQuod  a tota,quodque  a mi- 
nore fegmento  , fimul  vtraque  quadrata,  tripla  lunt  eius, 
quod  a maiori  fegmento  deicribitur, quadrati.  Quod  erat 
demonftrandum. 

SCHOLIVM. 

CONf^ERSVAf  etUm  huius  verum  e/7,  videliett , 

SI  recta  linea  in^qualiterfecetur,fitque 
quadratum  totiuSjVna  cum  quadrato  mino 
ris  fegmeti,  triplum  quadrati  ex  maiore  feg 
mento  dcfcripti ; Recta  illa  extrema  ac  me- 
dia ratione  fecabitur. 

SECTA  fit  re£lu  ABfiruqualiter  in  Cfita  vt  quadra- 
tum totius  AB,&  quadratum  minoris  fegmenti  BC,  vtraq; 
fimul  tripla  fint  quadrati  maioris  fegmenti  AC.  Dico  reffa 
ABjfelfam  effe  extrema  ac  media  ratione.  ConfiruUa  enim 
figura, vtprtusi  cum  quadrata  A D , C H , tripla  fint  qua- 
drati IF, dempto  quadrato  IF,erit gnomen  Ki  tJtyvna  cum 
quadrato  CH, duplus  eiufdem  quadrati  I F:Ejl  autem  gno- 
men KLM,vna  cum  quadrato  CH,  aqualis  duobus  reH an- 
gulis AH  ,CD.  Igitur  reffangula  AH,CD,dufrlafunt 
quadrati  I F ; Ac  proinde  cum  aqualia  fint  A H , C D , 

erit  A H , ipfi I F , aquale . §luapropter  cum  reBahgulum 
A H ,fub  AB,BC  , aquale  fit  quadrato  I F,reHa  A Cj  b 
erit  vt  AB,ad  AC,ita  AC,adCB;Ac  propterea  AB,diuifa 
erit  in  C.extrema  ^ media  ratione  . 

ALITER,  eum  quadrata  redarum  AB,BC,triplafint 
quadrati  reda  AC',^  Sint  vero  quadrata  redarum  AB,BC, 
aqualia  quadrato  reda  AC,  redangulefub  AB,BC,  bis', 
erit  quadratum  reda  AC, vna 

eum  redangulo  fub  A B,  BC , bis,  _ C ' « 

triplum  quadrati  reda  AC,  Dem  ^ ® 

pto 
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V pto  ergo  quadrato  reB*  AC  ,r*- 

A y C linquetur  reBangulum  fub  A B, 

^ B C ,bis  duplum  quadrati  reQt 
i^tj.fex  jiC.  E^roinde  reBangulumfuk  AByBCsfemelyequale  qua- 
drato reB*  AC.a.^are  vt  prius  erit  vt  AB^ad  AC, ita  AC, 
ad  CB',ideoq,AB,in  C,feBa  erit  extrema  ac  media  'ratione, 
EX  F rancifco  Maurolyco  demonflr abimus  quoque  theere 
ma,quod/equitur,' 

SI  reda  linea  fecundum  extrema  & me- 
diam ratione  feceturjtota  linea  aflumens  mi 
nus  fegmentum , quintuplum  poteft  eius , 
quod  a maiori  Tegmento  defcribiturquadt'a 
ti;Et  fi  reda  linea  in^qualiter  feceturjtotaq; 
affumens  minus  fegmentum  pofsit  quintu- 
, pium  eius,  quod  a maiori  Tegmento  deTcri- 
bitur,quadrati;Reda  illa  linea  fecundum  ex 
i tremam  & mediam  rationem  feda  eft. 

I S lTi  primum  reBa  A B ,feB a in  C , extrema  ac  media 

i ratione , cui  addatur  reBa  B D , minori  figmento  B C , 

AC  qualis.  Dico  quadratu 

“Hp  ex  AD, quintuplum  ejji 
'■*  * quadrati  ex  AC,maiorefegmento.^§luoniam  enim  qu.idru- 
^ tum  ex  A D, Aquale  eft  reBangttlo  fub  A B,B  C,  quater  con- 

tento,'vna  cum  quadrato  ex  AC:c  ReBangulum  autrm  fub 
AB,Bd,iquale  eU  quadrato  ex  AC',(  quod  A B,  A C,C  B , 
■* : fint  continue  proportionales.')  erit  rcBangulum  fub  AB,  BC, 

quater  , quadruplum  quadrati  ex  A C',atque  adeo  reiidgu- 
lum  fub  AB,BC,quater  vna  cum  quadrato  ex  AC, quincu- 
plum quadrati  ex  AC. Igitur  quadratum  ex  AD,  (quod 

equale  oftenfum  eft  reBangulo  fub  A B , B C,  quater  , •vna' 
cum  quadrato,  ex  AC,)  eiufiem  quadrati  ex  AC  , quintu- 
plum erit, quod  eB  propojitum. 

SIT  deinde  reBa  AB,feBa  imqualiter  in  C,cui  addatur 
reBa  HD, minori  fegmento  B C,  Aqualis , fitque  quadratum 

ex  AD» 
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[e*  'ADj  (fuadrati  ex  A Cy  maiori fegmento  quintuflum.Di-  * ' ■ j 
ce  AByinCyfsSidejfe extrema  ac medtaratwne,*^onid.n.  * sjec. 
quadratam  ex  AD, aquale  efl  refiangule  fub  AS,BC,  qua- 
ter,vna  cum  quadrato  ex  AC’,erit  quoque  reUangulum  fuh 
ACyBC, quater, vna  cum  quadrato  ex  AC,quintuplum  qua 
drati  ex  AC-,  ac  prepterea  reUangulum  /ut  A B,BC  t qujt-i  i | 
ter , quadruplum  quadrati  ex  AC  \ hoc  eil , re&angulutfi  ' i 
fub  AB,BC,equale  quadrate  ex  AC.\>  Igitur  erit  vt  AB, ad  biq.fex 
ACfita  AC,ad  CB:  A e proinde  AB,i»  C yfeS^  eft  etftrema 
^ media  ratione.S^ed  eft  propofttum,  — 

THEOR.  5.  PROPOS.  5.  iiij- 
SI  redia  linea  fecudaha  extremam  & me- 
diam rationem  fecetur,apponaturque  ei  ae- 
qualis maiori  fegmento:Tota  rc(5ia  linea  fc- 
cCidum  extremam  & mediant  rationem  fe- 
catur  5 & maius  fegmentum  eft>qu9  a prin- 
cipio reda  linea . - 

S E c E T V R recta  AB, in  C, extrema  ac  media  ratio- 
ne . iitque  maius  fegmentum  A C , & 
adiiciatur  ei  in  rectum  A'D,  a?qualis  !F  <t  B 

maiori  fegmento  A.C.  Dico  rectam 
B D , fecariin  A , extrema  ac  media_»  , 

ratione  , effeque  maius ' fegmentum  1/  _‘J 

A B . Deferibatur  enim  fi^er  AB,  I>  A C B. 
quadratum  B F , in  quo  dudta  diame- 
tro A E,  ducatur  ex  C,ipfi  BE,paralIela  CG,  fecans  dia- 
metrum in  H,puncto,  per  quod  agatur  ipfi  B D , paralle- 
la IK,&  ex  D, ducatur  ipfi  AF,  parallela  D L,  occurrens 
ipfi  IKjproduibc  in  L.  Eruntque  ex  coroll.  propoC4.  lib. 
r.C^c,IG,quadrata  rectarum  AC.BC.Quoniam  igitur  eft 
vt  AB,ad  AC, ita  AC,ad  CBjc  Erit  rectangulum  IF,contc  e jq.fe, 
:um  fob  AB,BC,*quale  quadrato  CK, recta?  AC.dEft  autc  d g^.pt 
CKjipfi  AL,*quale.Igitur  IF,  aequale  erit  ipfi  A Lj  addi- 
■oque  communi  B K , erit  rectangulum  B L , contentura 

u u 4 fub 
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fub  BDjDA,  asquale  quadrato  BF, recta*  A Bj  a Ac  proin- 
de erit  vt  B D,ad  AB,  ita  AB, ad  i3a.  Quare  B D.  fecatur 
in  A, extrema  ac  media  ratione , ellque  maius  Tegmen- 
tum AB. 

ALITER.  Quoniam  eft  vt  AB,ad  AC , hoc  eft , ad 
AD, ita  AC, ad  CBjErit  conuertendo  vt  DA , ad  A B , ita 
BC,ad  CAi&  componendo  vt  DB,ad  AB, ita  AB,ad  C A , 

hoc  eft,  ad  AD.  Secta  igitur  eft  BD, 
in  A, extrema  ac  media  ratione.Ita- 
queli  recta  linea  fecundum  extre- 
mam & mediam  rationem  fece- 
tur , appona  turque  ei  aequalis  ma- 
iori fegmento:tota  recta  linea , &c.  Qitod  erat  demon- 
ftrandum. 

S C H O L I V M, 

SIMILITER,  cum  Campuno  hoc  demonfiruhimm  , 


SI  recta  linea  fecetur  extrema  ac  media 
ronejdetrahaturque  ex  maiori  fegmeto  feg 
mentum  minus  j erit  maius  fegmentum  fe- 
(5iu  extrema  ac  media  ratione, & maius  feg-| 
mentum  eft  illa  linea, quse  prioris  linese  mi- 
nus fegmentum  erat. 


^17. fex 

<^3  6 pri 

<i  I y.ftx 
! i 


R E CT  A enim  linea  BD, extrema  ae  media  ratione  fe- 
tetur in  A, cuius  maius  fegmentum  AB, minus  autem  fegmt 
tum  AD,^  ex  maiori  fegmente  AB, detrahatur  i^eBa  A C , 
aqualis  minori  fegmento  AD, Dico  maius  fegmentum  A B , 
diuifum  effe  in  C,extrema  ac  media  ratiene,(^  maius  fegml 
tum  effe  re&am  A C,  qua  aqualis  efi  minori  fegmento  A D. 
FaBa  enim  prioris  figura  cofiruSsone,cum  fit  •vtBD.ad  AB, 
ita  AB,ad  AD,^  erit  reBangulum  BL,contentum  fub  B D, 
AD,aquale  quadrato  BF,reBa  AB}(^  ablato  comunt  B K , 
erit  AL,  aquale  ipfi  IF',  c Efi  autem  A ipfiC  k , aquale. 
Aequale  igitur  efi  I F,  contentum  fub  AB,C  B , quadrato 
CK,reBa  ACi  d Ac  proinde  erit  vt  A B t ad  A C,  sta  A C t 

ad 


\ Digilizedbv  Gooj^le 


L I B B XIII.  6St\ 
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nd  CB»§^4re  A Byfiiia  ePin  C y $xtrama  mc  medi^  ' 

necemus  fegmentum  maius  efl  AC^  minus  vero  fegmentum 
reBA  CBi  ^od  eft  fropojitum . 

ALITER.,  pensam  eR  vt  tota  B D,ad  totam  A JB,  ita 
ABydetraRU  ex  BD,ad  AD»  hoc  ejij  ad  ACy  detraRam  ex 
ABit^  erit  quoque  ita  ADtreliqua  iffius  BDihoe  eRiACyUd  i. 

CBf  reliquam  iffius  AByVt  iota  DBjUd  totam  A By  hoc  eRy 
vt  AS,ad  ACyAe  frofterea  diuifa  erit  ABy  in  Cy  extrema 
media  ratitne.  §ljtod  efi  fropofitum  t 
B.VRSVS  ^ hoc  demonfir Mimus  y quod /equitur  i 

S 1 linea  feeetur  extrema  ac  media  ra- 
tione, atque  ex  dimidio  illius  auferatur  di- 
midia maioris  fegmenti.-Eritquoque  dimi- 
dia totius  diuifa  extrema  ac  media  ratio- 
ne^maiufque  fegmentum  erit  dimidium  ma 
ioris  fegmenti  totius  linese*  i 


I>IV  IDATVR  enim  ABy  extrema  A^  media  ratsositj 
in  Cfitque  DEydimidium  totiuty^  DF,  dimidium  maioris 
fegmenti  AC. Dico  DEy  ^ 

in  Eyfecdri  ektrema  ac  , /^1  ' • ' ' ' 

media  rationtymaiufq\  ^ 

fegmentum  ejfe  DP.  Cu  t)  i . 7 

enim  fit  vt  ABy  tota  ad 

DE  totamyita  ACyablata  ad  DPyahlaiamf  eum  iiirobique 
fit  proportio  dupla^  b erit  quoque  reliqua  C B y ad  reliquam 
F Ey  vt  tota  ad  totam  j Ac  proinde  CB,  dupla  erit  ipfius 
FE.c  ^toniam  vero  efiyvt  AByUd  ACyita  DE^dimidia  il- 
liusyssd  FEydimidiam  huius^ER  autem  ex  defin.linet  feQt, 
extrema  ac  media  rationOyAByad  ACyVt  ACy  ad  CB\  erit 
quoque  DEyUd  D Fy  vt  DF,  ad  FE  j Ac  proinde  ex  eadem 
iefin.DEfeRa  erit  in  Fyextrema  ac  media  ratione , ^od 
efi  fropofitum . 

'THEOR.  6.  PROPOS.  6. 

S I rc(5ta  linea  Rationalis  mretna  ac 

itiedii 
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media  ratione  feceturj  Vtrumque  fegmeri- 

torum  Irrationalis  linea  eftaquae  vocatur 

Apotome,  i 

• 

SECETVR.  redla  Rationalis  AB,in  C.extwma  & me- 
dia ratione.Difco  vtrumque  fegmentum  AC,  CB,  eflc  li- 
neam Irrationalem,qua?  Apotome  dicitur.  Addatur  enim 
'■maiori  fegmento  AC,  reda  AD,  arqualis  dimidias:  totius 
Quoniam  igitur  quadratum  redae  cD,quintuplum 
tijdtc,  quadrati  redae  A Djnabebit  quadratum  redae  CD,  ad 

^ quadratum  redae  AD,  proportionem—-,: 
I i quam  numerus  ad  numerum.  bQuare_j! 
j S A.  d:  B commenfurabilia  erunt  quadrata  reda-| 

rum  CD,  A D ; proptereaque  ipfae  redas, 
CD,  AD,commenfurabiles  quoque  exiftent , faltem  po- 
tentia:Eft  autem  AD,  Rationalis  ,"cum  fit  dimidia  lineae' 
iRationalis  AB, Igitur  & CD,Ra«onalis  erit . Quia  vero 
I quadrata  redarum  CD,AD,  non  habent  proportionem,! 
quam  numerus  quadratus  ad  numerum  quadratum,  (vt 
jconftatex  coroli.propof.24.1ib.8.  Habent  enim  propor- 
c^.</rf.,tionem  quam  f.ad  r.vel  2j.ad  f.)c  erunt  redae  CD,AD, 
•longitudine  incommenfurabiles;  Ac  proinde  Rationa- 
les potentia  tantum  commenlurabiles  . Quare  fi  ex  CD, 
iRationali  detrahatur  AD,  Rationalis  potentia  tantum__» 
j , 'commenfurabilisjd  erit  reliqua  ACiIrrationalis,quae  ap- 
‘‘^^•^^""ipellatur  Apotome. 

RVRSVS  applicato  ad  Ab,  redangulo  AE,  contento 
, fub  AB,CB;cum  fit  vt  AB,ad  AC,ita  AC,ad  CBjCericre- 
c 7-Jfx  ]£  ^ aequale  quadrato  redae  A C . C^am  ob 

' rem  'quadratum  Apotomae  Ac,  nimirum  redangulu  A E, 

applicatum  fecundum  lineam  Rationalem  AB,f facit  al- 
terum latus  BE,hoc  cft,redam  CB,illi aequalem,  Apoto- 
men  primam  . Si  reda  ergo  linea  Rationalis  extrema  ac 
media  ratione  fecetur,  &c.  Quod  erae  demonftrandum. 

SCHOLIVM, 

SED  ^ hoc  theorema  cum  Campano  ofiendemus. 


r- 
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S I reda  linea  fecundum  extremam  & 
mediam  rationem  fecctur5fitque  maius  feg 
mentum  linea  Rationalis  i erit  mmus  Teg- 
mentum 3 Apotome . ^ 

SIT  re^a  ABj  txtrema  ac  meii»  ratione  diuifa  in  C, 
Jitque  maius  fegmentum  ACjinea  Rationalis,Dico  minus 
figmentum  CB^effe  Apotomen.  Diuifa  enim  A C,  bifariam 
in  Dierit  CD^dimidia  ipfius  Rationalis  AC, Ratio nalisicM 
fit  ipfi  AC,commenfurabiUs.2.  §luoniam  autem  quadratum  a 
reiia  B D , quintuplum  eli  quadrati  re^a  C D ; habebunt  f 
quadrata  redarum  BD,CD,propor~  . 5.S— 

tionem, quam  numerus  ad  numerumi  A|-  i ■ — 1 

b ac  propterea  commenjurabilia  exiftent.€fuare  tp/a  re-  i 
da  BD,CD,commenfurabilit  erunt, faltem  potentia  . Cum 
igitur  CD, fit  rationalis, erit  quoqke  BD,  Rationalis,  ^ui* 
vero  quadrata  reBarum  BD,  CD,  non  habent  proportipne, 
quam  numerus  quadratus  ad  numerum  quadratum ; ( vt 
confiat  ex  coroU.propof.i^.lib.Z.  Habent  enim  proportione  , 
quam  ^,ad  \.vel  i^.ad  5.)  erunt  reBa.  BD,CD,  longitudi- 
ne incommenfurabiles',Ac  prointfefi d Rationali  BD,detra 
hatur  C D,  Rationalis  potentia  tantum  commenfurabilis‘, 
c erit  re  liqua  CB,Irrationalis,  que.  vocatur  Apotome,  < 

THEOR.  7.  PROPOS..7. 

SI  pentagoni  aequilateri  tres  anguli,  fl- 
ue qui  deinceps,flue  qui  non  deinceps  fint, 
xquales  fuerint:  Aequiangulum  erit  ip- 
fum  pentagonum . 

SINT  in  pentagono  sequilatero  ABCDE, tres  anguli, 
qui  primum  deinceps  fint, aequales  A,B>C.Dico  ipfum_j 
pentagonum  efle  aequiangulum . Subtendantur  enim  di- 
<5lis angulis  «qualibus  reaae  BE,  AC  , B Dj.&  ex  pun6lo 
F,vbt^  interfecat  redlae  BB,AC,redla  ducatur  ED.Quo- 
niam  igitur  latera  A B , A E , trianguli  AbE,equalia  lunt 
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lateribus  C B , C D , trianguli  CBDs 
& anguli  quoque  ip/is  cocenti  aequaJ 
les,ex  hypothe/i;a  erunt  & bafes  BE| 
B D,  & anguli  A E B,CDB,  atqualeii 
b Sunt  autem  & anguli  BED>  BDE,*-' 
quales,  cum  aequaba  fint  ofienfa  late^ 
ra  BE,  BDj  Toti  igitur  anguli  A E 
CDE, aequales  erunt.Rurfus  quia  latera  AB,  AE, triangu- 
li ABE,aequalia  funt  lateribus  BA,BC,trianguliBAQ  & 
anguli  quooue  ipfis  conteti  aequales, ex  hypothefi:  « Erit 
& bafis  BE,Dafi  AC,aequalis,&  anguli  ABE,AEB,angulis' 
B AC,BCA,acquales.Cum  ergo  aequales  fint  anguli  ABE, 
B AC, trianguli  ABFjd  erunt  quoque  latera  BF,AF,aequa- 
lia  j Ac  propterea.fi  ipfa  demantur  ex  reftis  aequalibus 
BE,  AC,erunt  reliquae  lineae  F£,FC,a^uales.Itaque  cura 
latera  FE,ED,trianguli  F E D,  aequalia  fint  lateribus  FC, 
CD,trianguli  FCDj&  bSfis  communis  FD;^  erunt  & an 
guli  diftis  lateribus  contenti  F E D,  F C D,aequales:Sui«j 
autem  & anguli  AEB,BCA,oftenfi  aequales.  Aequales  igi' 
tur  funt  toti  anguli  AED,  BCDj  Ac  proinde  cum  angulo 
AED,oftefus  fit  aequalis  angulus  CDE,&  angulo  BCD, 
aequales  ponantur  anguli  ABC,B  AE;  erunt  omnes  angu 
li  pentagoni  aequales , ideoque  aequiangulum  erit  ipfunii 
pentagonum . | 

SINT  fecundo  tres  anguli  non  deinceps  aequales  A, 
C,D.Quoniam  igitur  latera  AB,AE,trianguli  AB£,aequa| 
lia  filht  lateribus  CB,CD, trianguli  CBD;&  anguli  quo- 
que ipfis  contenti,aequales,  ex  hypothefi  j f Erunt  & ba- 
les BE,J?Dj&  anguli  A£B,CDB,aequales;  g Sunt  autem_» 
& anguli  BED,bDE,  aequales,  quod  aequalia  oftenfa  fint 
latera  BE , BD . Igitur  toti  anguli  AED , CDE  , aequales 
erunt.Quare  cum  aequales  ponantur  anguli  BAE,  CDE; 
erunt  tres  anguli  deinceps  aequales  A,E,Dj  Ac  proinde, 
vt  iam  demonftratum  eft , pentagonum  aequiangulum-* 
erit.Si  pentagoni  igitur  arquilatcri  tres  anguli, &c.Quod 
erat  demonllrandum . 
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THEOR.  8.  PROPOS.  8. 

S I peniagoni  asquilatcri3&  aequiangu- 
li  duos  angulos,  qui  deinceps  fint , fubten- 
dant  redtas  lineae ; hae  extrema  & media  ra- 
rione  fe  mutuo  fecant , & maiora  ipfarum 
fegmenta  aequalia  funt  pentagoni  lateri  • 

SVBTENDAN  TV  R in  pentagono  aequilatero  & 
aequiangulo  ABCDE , duobus  angu- 
lis,qui  uint  deinceps  C,  D,  red:?  DB, 

CE,  fe  mutuo  fecantes  in  F.  Dico  ip- 
fas  fecari  extrema  ac  media  ratione, 
maioraque  earum  fegmenta  FB , FE, 
aequalia  eife  lateri  cuilibet  pentago- 
ni. a Defcripto  enim  circulo  circa_> 
pentagonumi  b erut  quinque  arcus  AB,BC,CD,DE,EA, 
aequales.Quia  vero  latera  CD,CB,trianguli  CDB,  aequa 
Ha  funt  lateribus  DC,DE, trianguli  DCEj&  anguli  quo- 
Ique  ipfis  contenti  aequales,  ex  hypothefi » c Erunt  & ba- 
lles DB,CE,& anguli  CDB, DCE, aequales;  Ac  proinde_j 
cum  in  triangulo  CDF,duo  anguli  FCD,FDC,lint  aequa. 
les,d  & ipfis  aequalis  /it  externus  angulus  BFCzerit  angu- 
lus BFCjduplus  anguli  DCe:c  Eft  aute  & angulus  BCe, 
eiufdem  anguli  DCE,duplus,  quod  & arcus  BAE  , arcus 
De  , fit  duplus . Igitur  anguli  BFC,  B C F,  aequales  funt; 
f Ideoque  reda  BF, lateri  pentagoni  BC,aequalis.  g Quo- 
niam autem  anguli  DBC,eCD  , arcubus  aequalibus  infi- 
ftentes  aequales  funt, -erunt  duo  anguli  DBC,CdB, trian- 
guli BCD,aequales  duobus  angulis  DCF,FDC,  trianguli 
C F D.  h Ac  proinde  aequiangula  erunt  triangula  B C D, 
CFD.i  Quare  erit  vt  BD,ad  DC,hoc  ell:,ad  BF,  aequaleln 
ipfi  DCjita  CD,hoc  eft,fibi  aequalis  BF,  ad  FD  j Ac  pror- 
pterea  BD,fcda  eft  in  F,extrema  ac  media  ratione, eftqj 
maius  fegmentumBF,lateri  pentagoni  aequale,vt  often- 
fum  eft.Similiratioae  oftendemus,  redam  CE,  fecari  in 
F,cxtrema  ac  media  ratione,  maiufque  illius  fegmetum 
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IX, 


EFjCquale  efle  lateri  pentagoni  DE.  Itaque  Ci  pentagoni 
^quilateri  & ^quianguli  duos  angulos  , &c.  Quod  erat 
oftendendum . 

SCHOLIVM. 

FACILE  etiam  demonnrabimus,reffam,qHi.  angulum 
pentagoni  tquiUteri  s,quianguli  fubtendit,  parallelam 
ejje  oppojito  lateriihcc  parallelam  ejfe  lateri  jiEy 

CE‘ilatert  A E . De/cripto  tmm  ctrculo  circa  pentagonunty 
.ter  a j^oniam  tam  duo  anguli  A^  B C Ey  quam  duo  ABCy 
\\AECyduobus  reUis  Aquales  funt:Sunt  autem  Ay&  A B C, 
inter fe  Aquales  in  pentagono  Aquiangulo ; erunt  ^ reliqui 
anguti  BCEyAECyAquales.Cum  ergo  A,  & BC  lzy  duobus 
fint  regiis  aquales, erunt  etiam  A y (S'  AECy  duobus  reUis 
Aqualesih  ac  proinde  AByCEjparalleU  erunt. ^od  ejl  pro- 
' pojitum » 

cTHEOR.  9.  PllOPOS.  9. 

S I hexagoni  latus , & decagoni,  in  eo- 
xlem  circulo  dcrcriptorum , componantur : 
Tota  re6la  linea  extrema  ac  media  ratione 
fecatur,  & maius  eius  fegmentum  eft  hexa- 
goni latus. 

I N circulo  ABC, /it  latus  decagoni  A B,  cui  in  redu 
addatur  BE,£quaIis  /emidiametro  circuli,ac  proinde  la- 
teri hexagoni  eidem  circulo  infcripti.Dico  e A,  rectam 


^31.  fex 


fedtam  e/Te  in  B, extrema  ac  media  ra- 
tione.maiulque  fegmentum  elTe  EB.l: 
tus  hexagoni. Ducatur  enim  ex  A , pei 
ccntrum  Djdiameter  AC,coniungan- 
1 A turque  ted^  DB,  De  . Quoniam  igitui 
AB,arcus,eft  decima  pars  totius  Peri- 
pherie circuli:  continebit  arcus  femi- 
circuli  arcum  AB, quinquies : Ac  proii 
de  arcus  BC, quadruplus  erit  arcus  AB.  c Quare  & angi 
Ius  BDC  , anguli  A D B,  quadruplus  erit , Rurfus  quia_ 


.r*  -J.-  — 

latera  BD,BE,funt  equalia,  nempe  latera  hexagoni:( el 


enim 


Diaiz, 
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enim  BEjlatus  hexagoni  femidiamctro  Bo.equale.ex  co 
roil.propof.  1 5.Iib.4-)  ^ enyit  & anguli  BD£,BED,aequa7 
les:b  quibus  cum  5 qualis  iit  externus  ABD;  erit  angulus^ 
ABD, duplus  anguli  BeD:c  Eft  aurem  angulo  ABDj^qua 
lis  angulus  B AD, ob  aequalitatem  laterum  DA,  DB  /igi- 
tur & angulus  BAD,duplus  erit  anguli  BED  : ac  proinde 
duo  angmi  D AB,DBA,/Imul  quadrupli  erdc  anguli  BED. 
d Cum  ergo  angulis  D A B , D B A , ^qualis  fit  externus 
BDC,erit  angulus  BDC.quadruphis  eiufde  anguli  BED; 
Atqui  idem  angulus  BDC , oflenfus  fuit  quadruplus  an- 
guli ADB. Igitur  equales  funt  ftnguli  AED,ADB.Quocir 
ca  cum  duo  anguli  AED,D  AE,trianguli  A D E,  equales 
lint  duobus  angulis  ADB, B AD,  trianguli  A B D,"c  erunt 
triangula  A D£,ABD,^quiangula.  figitur  erit  vt  E A,  ad 
AD, hoc  eft,ad  EB,ipfi  AD,equalem,ita’AD,hoc  e/l,  EB, 
fibi  ^qualis  ad  BA:  Atque  idcirco  redla  EA,fecta  eft  in_> 
B,extrema&  media  ratione,  eftque  maius  fegmentum_j 
EBjlatus  hexagoni.  Itaque  fi  hexagoni  latus , & decago- 
ni,in  eodem  circulo  defcriptorum , tomponantur : To- 
ta recta  linea  extrema  ac  media  ratione  fecatur , & ma- 
ius eiux  fegmentum  eld  hexagoni  lacus.Quoderatde- 
monflrandum. 
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i I A verodemonJlrauimusadprafof\.^.  httifisUy.fi 

minus  figmentum  linet  diuift,  extrema  ac  media  ratione^ 
ex  maiori  figmenta  detrahatur  ^ maius  fegmentum  fecari 
quoque  extrema  media  ratione yeiufque figmentum  ma, 

iusejfi  minus  figmentum  detraHum  . Hic  autem  ojlenfum 
efi, latus  hexagoni  eomfofiium  cum  latere  de  c agant,  fi  cari 
extrema  ac  media  ratione  ;'F it , fi  latus  hexagoni  ficetur,  • 

extrema  ej?  media  ratione,  maius  illius  figmentum  ejfe  lar 
tus  decagani . Nam  fi  hoc  detrahatur  ex  latere  hexagoni , 
quod  efi  maius  figmentum,  diuifum  erit  hexagoni  latus  ex 
trema  ac  media  ratione , vt  ad  prcpof  y.  huius  lib.  oftendi- 
^mus.Hoc  tamen  aliter  demonftrabimus  lib.it^,propof^. 

CO  N VER  S VM  quoque  huius  theorematis  facile  f «W 
\Campane demonfirabimus.Vtdelicet . | 
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exiflettidtoque  , 

ripfjtria  cire.uli  decu-  , 
p/i»  erit-  arcus 
propter  re£pA  ECy  latus 
eji  dtcagoai; 

SIT  deinde  CBy  mi- 
nus [egmentum^  latus 
'decagon  i clrcuii  BCD». 
t)t€o  maius fegmentum 

iACyfJfe  eiujdem  circuli  latus  hexagoni.Ceaptetur  enim  rur 
jfus  BC,t»  circulo  BCDyducaturtjue  diameter  BED, Deinde 
tnteruallo  AC ydejcrib at ur  circulus  CFGy  cuius  diameter 
'CAG)efittjue  ex  coroll.prepof.i^.lib.  4.  ACy  latus  hexagoni 
'circuli  CF.^lyonjam  igitur  A 5,  feiia  efl  in  C , extrema  ae 
medta  ratione, ejlijue  maius  fegmentum  AC,  latus  hexagoni 
circuli  CFC',ent,vt  iam  niienfum  eR, minus  fegmentu  C B, 
latus  dtcagoni  eiufdem  circuli  CFC.Defcrihatur  ergo  in  cir 
culo  CFGydecagonum  aquilfi-terum  aquiangulum  CFG', 
item  in  circulo  BCD,decagonum  tqteilaterum,^  aquiangu 
Ium  BOD',eruntque  later a-hCyCF, inter  fe  aqualta.^luemM 
•verOffi  conneRantur  rtRe  CD,FG,anguli  CDB , F GC,funt 
aqualeSyVtinfchclio  propof.  2l,lib,3,oRendihfus,quod  inji- 
Rdt  arcubus  jimilibtcs  BC,CF,  nempe  decimis  partibus  peri 
pheriarum',^  funt  quoque  anguli  BCD,CFG,  in  Jemicircu- 
Its  aquales,^  nimirum  reRi',h  Erunt  quoque  latera  BD,CG, 
inter  fe  Aqualia»§lHatn  ob-rem  cum  diUinetriBD,CG\fint  e~ 
qn ale s,tqti ales  quoque  erunt  circuli  BCD,  QPG>Ac  proin- 
\de,cum  reBa  AC^fit  latus  hexagoni  circuli  CF  G ^erit  quo^ 
'que  eadem  reRa  AC,latus  hexagoni  circuh  BCDf^od  eR 
propojttum.  p,. 


THEOR.  IO/PROPOS.  lo. 
i S I in  circulo  pentagonum  ^quilatcrum 
defcribatur;  Pentagoni  latus  poteft  & latus 
hexagoni5&  latus  decagonijin  eodem  circu 
lo  defcriptorum . 
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I N circulo  ABCDe»  cuius  cencruthPi  dcfcriptuniui  ; 
fit  pentagonum  azquiiateru.Dico  quadratum  lateris  A B , i 
aequale  effe  quadrato  lateris  hexagoni)  vna  cum  quadra*  ' 
to  lateris  decagoni  eiufdem  citculi.Ducatur  enim  diame  ; 
ter  A F G , & connedlatur  redla  F B.  Diuifo  deinde' arcu 
AB)bifariam  in  H,conne^anturfedte  AH,BH,&FH,fe-  \ 
cans  reftam  AB,in  Ijeritque  reiTta  AH,latus  decagoni,8?  | 
BF,Iatfls  hexagoni.Rurfusdiuifoarcu  AHjbifariam  in  Ki  * 
iadiungatur  reda  FK, fecans  redam' A H , in  L,  & redam  ; 
AB,:n  M jpund6,adqd'' reda  ducatur  HM.Q^onia  igitur  . 
arcus  A H,BH,se^ljales  funtj^  erUnt  8?  an;^rfipfis  inaften  j 
tes' A FHvBFHice.iuales.Quare  cum  latera  A F,  FI,  trian*- 
^li  AFl, aequalia  flnt  lateribus  BF, FI, trianguli  BFI,&  ari 


• \ I > 


^U.fex 
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que  ratione  aequales  erunt 
red?  ALjHL^&anguli  ALP, 
HLF,rcdi  E>einde  fi  ex  femi^ 
circulis  arqualibus  A C G, 
AE  D G,  demantur  aequales 
arcus  ABCjAEDjrelinquen] 
tur  arcus  CG,DG,interfefe 
aequales , ideoque  erit  arcus 
C G , dimidium  arcus  C D.' 
Eft  autem  & arcus  A H , di- 
midiu  arcus  AB.  Igitur cumj 
arcus  A B,  CD,  aequales  fint;  erunt  quoque  eorum  dimi?^ 
dij  arcus  C G,  A H ,aequales  j Ac  proinde  cum  arcusf 
AH, duplus  fit  arcus  HK , erit  & arcus  C G,  duplus  eiuP-f 
dem  arcus  HK.Eodem  modo,  quia  arcus  xqua- 

lesfuntj&eftarctfs  A BjduplurafcusJSH,  erit  etiam_f 
arcjus  BGjeiuIdem  arcus  Bl^dupliiS,. (^are arcus  C G 
6C,aequcmuItipHces  funt,nempe  dupH,arcuum  HK,BHi 
e Ac  propter^totus  arcus  B G , duplus  quoque  erit  to-^ 
dus  arcus^B^jd  & idcirco  angulus  quoque  B F G,duplus 
4nguliBFX:f  Sedquiaidem  angulus  B F G;ad centrum 

4u£luscft£uoque  anguli  FABieruneidcirco  anguli  BFM, 
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FAB,aequales;aAc  propterea  tribula  ABFjFBM,  cum.ha 
beat  angulos  FAB,MFB,»quaIes,&angulum  ABF, com- 
munem , «quiangula  erunt.b  Quocirca  erit  vt  AB, ad  Bf, 
ica  BF  ad  BMjc  ideoque  reftangulum  fub  AB,BM,£quale 
erit  quadrato  redlae  BF. 

RVRSVS  quia  latera  AL,LM,  trianguli  A LM, aequalia 
funt  lateribus  trianguli  HbMj  & anguli  quoque 

ipfis  contenti  aquales, nempe  rediid  erunt  & bafcs  A M, 
HM,&  anguli  LAM,iHM,  aquales  :c  Eft  autem  angulus 
L A M,  angulo  H B A,  ^qualis , quod  latera.H  A , H B , 
:aequalia  finr.Igitur  &:  angulus  LHM, eidem  angulo  hIjA, 
aquals  erits^  Ac  propterea  triangiria  A B H , AHM , cum 
habeant  angulofABH,AHM,^quaIes,&:  angulum  HaM, 
co'mmunem,aquiangula  erunt- g Quam  obrem  eritvt 
AB,ad  AH  ,ita  AH,ad  AM»-Mdeoquare61anguIum  fub 
AB,  A M,  aequale  efit  quadraro  regiae  AH:Oftenfiim  cft  au 
tem  &redtangalum  flib  AB,BM,  trquale  qiiadrapo  redx 
BF.Igiturrectangulafub  Ab,BM,&  fub  aB,AM, Timui  ae- 
qualia funt  quqdratis  redarum  BF,  AH.  1 At  vero  redan- 
gula  fub  AB,BM,&fub  A B;  AM,  xqualia  funt  quadrato 
redae  AB.Quadratum  ergo  re,d3c  A B, nempe  lateris  pcn- 
tagonij^quale  eft  quadratis  rectarumBF,  AH,latcris  vide 
licet  hexagoni,,  & Isteria  4^cagoni.  :Si  igitur  in  circulo 
pentagonura  acquilaterum  deh^rib3tur,&;c-c;^iod  erat  de- 
mqqurandum.  , 

‘ COROLLARIVMI. 

, « 

■ HINC  fcquitur,  lineam  redam. qu^  ex  centro  diuidit  arcurt^ 

qiiempia  bifaria, diuidere  quoque  reda  illi  arcui  fubtefam  bifaria, 
& ad  angulos  redos.  OAcnfam  enim  cft, redam  FH, propterea  quod 
arcum  AB,diui<lit  bifariam,diuidcrc  quoque  redam  AB,  bifarianu  j 
in  I,&  ad  angulos  redQ5.  Eademque  in  catteris  cftdcmonftratio.  I 

COROLLARIVMII. 

PERSPICyVM  quoque  eft,  diametrum  circuli  ex  angulo 
quouis  pentagoni  dudam  diuidere  & arcum  , quem  latos  pen 
tagoni  illi  angulo  oppofttum  ftibtendit  , & latus  ipfum-* 
oppofitum  bifariam , & ad  angulos  redos;  Dcmonftratura  enim  cft 
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aummum  AG,  ex  punfto  A, ductam  diuidere  arcum'CD,quemh- 
tus  oppofitum  C D , rubtendit,bifariaml  Quare  ex  praefato  coroll. 
cum  cranfeac  per  centrum, iecabit  quoque  latus  CD, bifariam, & ad 
angulos  rc61os.Hadcm  dcmonftratio^erit  in  omni  polygono  zquilace. 
ro  in  circulo  deferipto, ii  numerus  laterum  fuerit  impar,  vt  cooilat.{ 

S C H O L I V M,  , Vi#r 

ON I A M ad  finem\lib.  4.  fraximi qkondam"ex 
Ptolemeo  tradtdimus^qua  vna  eademque  opera  in  dato  cir 
culo  ^pentagonum^  decagonum  aquilateru  deferibitur^ 
eiufque  demonftrationem  in  hunc  locum  dijlulimus  i paucis 
nunc  a nebis  ea  demonfi%anda  efi.Sit  igitur  datus  circulus 
'ABC,euius' centrum  D.  Duffa  autem  diametro BC  y eriga-, 
tur  DA, perpendicularis  ad  BC.  Dein- 

@de  dtuifa  femidiametro  C 2>,  bifariam 
in  "E  i ducatur  rtBa  EA  y cui  dqualis , 
Q ^ ab/(  indatur  E F,  adiungaturque  rcBa 
' AF.  DicoreBam  A F y ejji  latus  petita 
‘ goniy  ^ DFylatus' dee  agoni.  Cum  en  im ' 
CDyfeBa Jit  bifariam  in  E,eique  addita  DFy  a erit  reUan- 
g^ulum  fub  'CF,D  F,  vna  cum  quadrato  reBe.  D F,  aquale^ 

. quadrato  reBa  EFyideoque  quadrato  reB*\EAyqua  ipji  EF, 

' fji  aqualis.^  Ejl  autem  quadratum  reBa  EA,  aquale  qua- 
dratis reBarum  ADyDE.lgitur  reBangulum  fub  CFyDF, 
vna  cum  quadrato  reBa  DEy  aquale  eB  quadratis  reBaru 
ADyDEiAe  proindeydempto  communi  quadrato  reBa  DE, 
relinquetur  reBangulum  fub  CF , DFy  aquale  quadrato  re» 

■ Ba  ADyl/oc  eJl,  quadrato  reBa  C D,  c §^am  ob  rem  erit  vt 
CFyad  CD,ita  CD,ad  DF,  proptereaque  reBa  C F , diuifa 
erit  in  D,  extrema  ac  media  ratione.Cum  igitur  maius  feg- 
mentum  CD,fit  latus  hexagoni  circuli  ABC,ex  coroll.  pro- 
pof.iq.lib^q.erit  minus fegmentum  DF,  latus  /(ecagoni  eiuf- 
• dem  circuliyVt  demonflrauimus  ad  propof.q. huius  libARur 
. fus  queniam  quadrato  lateris  hexagoni  AD,vnd ckm  qua- 
drato lateris  decagoni  DF,aquale  eji  quadrqtum  latoris  pe 
tagoni  eiufdem  circuli;  c Ejl  auTern  eifdem  quadratis  reBa- 
‘rum  ADyDF yaquale  quadratum  reBaAF;erit  quadratum 
lateris'  Hnte.goni  aquale  quadrato  reBa  AF ; ac  propterea 
reBa  AF  flat  er  i pentagoni  aqualis,§lupd  eB  propofitum^r. 
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THEOR..  II.  PROPOS.  II. 

>( 

• SI  in  circulo  Rationalem  habente  diame 
trum  5 pentagonuin  aequilatcrum  deferiba- 
tur.-Pentagoni  latus  Irrationalis  eft  linea_» , 
qua?  vocatur  Minor. 

liN  circulo  A B C D E,  habente  diametrum  Rationa- 
lemidefcribatur  penragonum  ajquilaterum  ABCDE.  Di- 
co eius  latus  A B , efle  lineam  Irrationalem , qua:  dicitur 
Minor.  Ducaptur  enim  per,  centrum 
Fjdiamctri  AG,BHjfecetque  AG>  la- 
tus CD,  in  I , connedanturque  redbe 
AC, AH , quarum  AC,  fecet  diame- 
trum B H , m JC.  Abfcindatur  quoque 
ex  femidiametro  F H , quarti  eius 
pars  F I:  Item  ex  recla  A C,  quarra_j 
eius  pars  C M.  Quia  igitur  diameter 
BH, ponitur  Rationalis;erunt  quoque 
FL,BF,illi  commenfurabiles,cum  fint  eius  partes  aliquo- 
tae,Rationales; Atque  idcirco  tota  BL,compo/ita,acum 
/it  commenfurabilis  vtrique  FL,BF,  Rationalis  erit. 

R V R S V S quoniam  redia  FB,  ex  centro  dudla  fecat 
arcum  AC,bifariam  in  Bjfecabit  quoque  redlam  ACjbifa 
riam  in  L,  & ad  angulos  redlos, ex coroll.i. procedentis 
propof.Secat  autem  & redta  AGjredlam  C D , in  I , bifa- 
riam , & ad  angulos  redlos,ex  coroll.  i.  eiuldem  propof. 
Triangula  ergo  ACI,  AFK,  cum  habeant  angulos  A I C , 
AKF,redlos,& angulum  CAI, communem,  boquiangula 
inter  fe  erunt.cQuamobrcm  erit,  vt  CI,ad  CA,ita  FiC,ad 
FAj&  permutando  vtCI,ad  FK,ira  CA,ad  FA,/iue  ad  FH, 
ipfi  FAjOqualem.dVt autem  CA,ad  FH,ita  e/l  CM, quar- 
ta pars  ipflus  CA,ad  FL,  quartam  partem  ip/ius  F H.  Erit 
igitur  vt  CI,ad  FK,ita  CM,ad  FL;&  permutando , vt  Cl, 
ad  CM,  hoc  e/i,vt  CD,dupla  ip/ius  CI,ad  C K,  duplam_. 
ip/ius  CM,ita  FK , ad  F Ls  Atque  compone.ndo , vtCD  , 
C K,  /imul  ad  C K,  ita  F k,  FL,  /imul , nimirum  redtaK  L , 

XX?  ad 


xu« 


cj./ex. 

dis.fp 


BVCLl^.  QEOM,  ' 


- •-  1 ^dFLi  a Ac  propterea  ^ric,vt  ijuadra 

tumre«5l2Compo/it«exCD,  CK,  ad 
w, ' fluadratum  reftse  CK,ita  quadratu<-c, 

quadratu  redf  FL.Quia  ve  j 
ij\/i  ro  fiAG.fecetur  extrema  ac  media  rol 
' \\  M videlicet  recta  BD  Jb  ma- 

\\/  f <j/  ius  eius  fcgmenturn  xqUale  eft  lateri 
pentagoni, nimiru  ip/i  'c  CI>;  i-rit  qua 

' N dratum  refte  copoiitae ex  CD, maiori 

' ' . fegmento,&  CiC, dimidia  totius,quin 

tuplum  quadrati  redx  C K?  dimidiar  fcilicet  totius.  Qua- 
re & quadratum  refl-ar  K L , quincuplum  erit  quadrati  re- 
6lx  FL,d  ideoque  quadratum  re<5l®  K i,  commenfurabile 
erit  quadrato  reCix  FL;Ac  proinde  rediae  K L,  F L , com- 
menfiirabiles  quoque  erunt , faltem  potentia  : Eft  autem 
FLjOllenfa  RationaJis.fgitur  &KL,4<ationalis  erit.  _ 
DEINDE  quia  qualium  partium  4»eftEF,  talium  i.eft 
FLjac propterea qualium  f.eft  BL,  talium  i.  eft  F I.  .•  erit 
quadratum  reflat B L , talium  partium  qualium  r.  cft 
quadratum  rct\x  FL , ( vt  in  his  numeris  patet  i,  f , 2 <r. « 
habent  enim '.quadrata  proportionem  laterum  duplica* 
tam.)  Qualium  vero  partium  i .eft  quadratum  reftrc  F L> 
talium  5. oftenfumeft  quadratum  reclar  KL. Qualium  igi- 
tur zf.  eft  quadratum  redas  BL,  t.ilium  tft  quadrarum 
reda:  KL;ac  proinde  quadratu  redae  BL,quintuplum  erit 
quadrari  redae /C  L.  (^ia  ergo  quadrata  rectarum  BL, 
KL,  proportionem  non  habent, quam  numerus  quadratus 
ad  numerum  quadratu,  ( vc  patet  ex  coroll.propof.24.1ib.j 
s.Ell  enim  eorum  proportio , quae  ad  5.  vel  f,  ati  u) 
f Erunt  redae  B L,  K L,  longitudine  incommcnfurabiles: 
ideoque, cum  ollefae  lintRationales.erunrRationalcspo 
tentia  tantum  commenfurabiles  . Quare  ii  cx  Rationali 
bL, dematur  Rationalis  KL,' potentia  tantum  commenfu- 
rabilis  ; ^ erit  reliqua  BX,  Irrationalis,  quccdiciturApo- 
j tome, ei  vero  congruens  erit  KL. 

I AM  vero  reda  BL,poflit  plus,quam  reda  JTL, quadra 
to  redae  N.Quoniam  igitur  qiiad  11? tum  rectae  B L,  aequa* 
le  ell  quadratis  redarum  K L',  & N ; Qualium  autcuLj 


partium 
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partium  y.  fuit  quadratum  redb?  B L.,  talium  i . fuit 
quadratum  rcdlae  KL, Erit  reliquum  quadratum  redlae  N , 
talium  partium  4-qualium  f.eft  quadratum  re(2iBLj  Ac 
propterca  quadrata  rectarum  B l , & N > proportionem 
nabebunt,quam  numerus  ad  numerum. a, Quiua:  comme 
furabilia  eruntj proptereaque redlx  ipfe  B L,  , com- 

men Curabiles, faltem  potentiaiEft  autem. BL,oftenfa  Ea- 
tionalis.Rationalis  igitur  erit  & N . Quia  vero  quadra- 
ta redlarum  bL,&  N,proportionem  non  habent, quam  nu 
merus  quadratus  ad. numerum  quadnturrt ; ( vt  perfpi- 
cuum  eft  cx  coroll.  propof.  24.1ib.  8.quod  proportio  eo- 
rum fit,  qux  V ad  4.  jl>  Erunt  redae  BL,  & N , longitudine 
incommenfurabilesj  Ac  proinde  Rationales^otetiatan 
tum  commenfurabiles.  (^apropter  cum  tota  recta  B L , 
Rationalis  longitudine  fit  commenfurabilis  Rationali 
BH;  (Qualium  enim  partium  8. eft  BH,talium  ^.eft  BL, ) 
pofiitque  p!us,quam  congrues  KL,quadrato  redae  N,fibi 
longitudine  incommenfurabilis,vt  oftenfum  eftjErit  BK> 
Apotome  quarta , ex  definitione  . 

POSTRfiMO  quia  recta  A B , eft  media  proportiona- 
lis inter  BH,BK,ex  coroll. propof.S.lib. <5.  ( quod  triangu- 
lum ABH,  c habeat  angulum  B AH,  redum,  a quo  ducta 
eft  A K , ad  bafin  perpendicularis ) d erit  quadratum  re- 
dx  AB,*quale  redagulo  fub  BH, BiC  .Quocirca  cil  fuper 
ficiem  contentam  fub  Rationali  B H , & Apotoma  quar- 
ta BK,poflit  recta  linea  AB;c  Erit  A B, linea  Minor , &c 
Si  igitur  in  circulo  Rationalem  habente  diametrp|m,&c. 
Quod  erat  demonfirandum. 

THEOR.  12.  PROPOS.  'lU 
SI  in  circulo  triangulum  xquilatcrum 
defcribatunTrianguli  latus,  potentia  triplu 
eft  eius  Jinece  , ex  centro  circuli  du- 
citur. ^ 

I N circulo  ABC,  cuius  centrum  D » triangulum  ?- 
quilaterum  inferibatur  A B C-  Dico  quadratum  lateris 

^ abT 


i6,dec. 


b9.  dec. 


ejuter 
dir.Jix 


cpj.deg 


Yiij. 
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AB,  triplum  efle , quUPffiTex  femidiametro.  Du6ta  enim 
_ • diamerra  A E,  quas  fecer,ex  coroll.  j. 

propof.io.hurus  lib.arcum  B C,  bifa- 
reii^am  BC, bifariam  quo 
/ / ]>\  \ que,&  ad  angulos  redtos  in  pundo  Fi 
• cum  arcus  BCjih- tertia  pars  totius 
peripheri^;erit  arcus  BE,ciufdem  pe- 
^ ripherias  fexta  pars,  idcoque  coniun- 


> %■  da  reda BE,  latus  erit  hexagoni  ,& 

aeaualis  femidiametro  circuli , ex  cproll.  propof.  i y , lib. 


4.Quod  etiam  ita  probabitur.  Semicirculus  A BE , conti- 
net tres  fextas  parces  totius  circuliiarcus  vero  A B , cum 
iit  tertia  p*rs  totius  circuli  j duas  fextas  comprehendit 
eiufdem  circuli. Igiturarcus  BE,  fexta  pars  eft  eiufdem  , 


ac  proinde  rtda  BE, latus  eft  hexagoni, & aequalis  femt- 
diametroDE,ex  coroll.propof.iT.lib.  4. » Quoniam  igi- 


prt  quadratum  rede  A E , aequale eft  quadratis  redarum 
V A B,B  E,  b quod  angulus  A B E , in  femicirculo  redus  iit ; 


quadratum  redae  AE,  quadruplum  quadrati 
redae  BE,ex  fcholio  propof.4-  lib.  i.  quod  linea  A E , du« 
. nb  (ir  lfne«BE;erunt  quadrata  redarum  AB,  Bfi,  fimul 


pia  fit  lineae  BEjerunt  quadrata  redarum  AB,  Bfi,  fimul , 
quadrupla  quoque  quadrati  eiufdem  redae  B E ; Ac  pro- 
pcerea  qualium  pamum  4*  funt  quadrata  redarum  A B : 
BE, talium  partium  i.  erit  quadratum  redae  b Ej  & idcir- 
co talium  partium  j.  erit  quadratum  red*  A B.  Quare_ 
quadratum  redse  AB,triplum  eft  quadrati  red*  B E,  qua 
iquaTw^ft  femidiametro.Si  igitur  in  circulo  triangulun 
«quilaterum  defcribatur,  &c.  Quod  erat  oftendendum 
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■SEQVITVR  ex  his,diamctrujn  circuli  potcntia^l 
fc  rclquitcrtiam  lateris  trianguli  equilatcri  in  eo  ci 
culo  dcfcripti.Nam  cum  latus  AB,clteiifum  Iit  poceti 
triplum  femidiamctri  AD,*pt^»to  quadrato  ex  AB,; 
erit  quadratum  ex  A D,  i.  atque  adeo  quadratum  e 
aE,  quod  ex  fcholio  propof.  4., lib.  2.  quadruplum  c 


quadrati  ex  AD,erit  4-C^are  quadratum  ex,  AE,C]u: 
dMti  ex'AB,fefquitertiura  eft  , hotf  eft,  proporcionci 
habet , quam  4.  ad  3 . 


. , L I B E XIII.  ‘ /97  I 

E T quia  cx  corol  J.propo(.8.1ib.tf.vt‘cft  AE,ad  A B,  iea  Te  habet  i 

AB,ad  AFjent  quoque  latus  trianguli  acqutlaccii  A B,  prrpeudicu-  ; 

laris  A F , ex  vno  angulo  ad  bafim  demifl*  potentia  fcrquitertium: 
quod  tamen  aliter  demonUrabitur  ab  Euclide  lib.  14.  prop61*.  12.  ; 

C O R O L L A R I V M I I. 

* •'/»**'.  * ' . 

HINC  facile  ctiaai  colligi  poteft,fcnudiametrum  D E,  bifariam 
fccari  in  F,a  latere  trianguli  BC  . Cura  enim  quadratum  r^ftas  AB,  » 

triplum  Iit 'quadrati  reda;JBE;li  ponatur  quadratum  re£tse  AB,  par*  ‘ ‘ ‘ ' 
tium  ta.erit  quadratum  rc^«  B E j talium  partium  4.  a Eft  auccm_i  j 
quadratura  reft*  EE,  arqualc  quadratis  rcitarum  BF  , FE.  Igitur  & 
calLam  partium  4.erunt  quadrata  redarum  BF,  FE  . EA  autem taliu  ^ 
partium  5. quadratum  red*  BF,  (quod  quadratum  redae  AB,  qua- 
druplum fit  quadrati  reda:  BF,ex  rcholioprQpof.4.1ib.2.EA  enim_» 

AB,dupla  ipfius  BF.)  Igitur  talium  i. erit  quadratum  redae  FEjAc 
proinde  quadratura  red*  BE,hoc  e(l, quadratum  redae  DE,  fibi  ae- 
qua^c, quadruplum  erit  quadrati  reda;  FE.Igitur  ex  Icholio  propo.  i 

4.1ib.2.reda  DE, dupla  erit  ipfius  FE. Quocirca  DE,  bifariam  feca- 
tur  in  F.  , 

' " ' ' . -..v.  ■ ^ 

|.  ; SCHOLIFM.  w ~ 

I " 

UOC^f^fneoroUAriHm^aUtttdetitonfir/ibhurhoctheo 
remate  propojtio . 

S Lm  circulo  triangulum  sequi Iatei;u.m' 
defjcrlbatur;  Diameter  ex  vno  angulo  du- 
da  diuidet  8c  angulum  bifariam  > & latus 
joppofitumjac  infuperiad  angulos  redos; 
Semidiameter  quoque  vicifsim  bifariam^dc 
ad  angulos  redos  fecabitur  a latere  op' 
polito, 

ITi  circulo  ABCtCuius  centrum  'D^triangulum  Aquila” 
terum  infeributur  ABC.  Dico  redam  AE , per  centrum  Di 
dudam^  hoc  ejl , diametrum  , fecare  bifartam  O*  angulum 
BACii^  latus  BCi»ecnon  ad  angulos  reciosySemidiamettu 
quoque  DE, fe  e an  a latere  BCybifanamy  ^aU  angulos  re~ 
dos . Dudis  enim  redis  BpfiDiBE-yCum  latera  AB  > ADy 


S.fri, 
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Aqualia  fint  lateribus  AC,  AD,trian~ 
guli  CAD  ; f^hafes  BD  , CO,  Aquales 
quoque',  i Erunt  anguli  BAD  , CAD, 
aquales,  ^ttod  eii  primum  , 

V JOE  IN  de,  eum  latera  A B,  A F, 

trianguli  BAF,  aqualia  fint  lateribus 
- ■—  ~^C,AF, trianguli  CAF,^  anguli  it. 

fn  contenti  aquales  oftenfi:  b Erunt  & bafes  BF,  CF,<^  an~ 
gulo  ad  F,Aquales,ideoq'{e  reHi . §luod  ejl  fecundum. 

BOSTREMO,  cum  anguli  BAE,CAE,  demorftratinnt 
ejfe  aqualesic  erunt  & arcus  BE,CE, aquales  . ^are  cum 
BEC,arcus pteria  pars  circumferentUyerh  BEjexta  pars 
etufdem;Ac  propterea  reaa  BE,latus  hexagoni,  atque  fimi 
diametro  proinde  B D,  aqualis  , ex  coroU. propofi  , eMb.a. 
d Igitur  anguli  BDE,BED, aquales  erunt . Quoniam  ere, 
anguli  BDF,  B F D,. trianguli  DBF,  aquales  fiunt  angulis 
BEF,BFE,trianguli  EBF,  & latus  BF,  commune  5 c Erunt 
latera  DF,EF ,^qualia , quod  efil  tertium , 

PROBL.-I;  PROPOS.  15. 

PYRAM  IDEM  conftituere;  & data 
p)harra  coinplcaij  & demonftrare  , quod 
iphtpr^  diiimeter  potentia,  fit  fefbiiialtera 
lateris  ipfiuspyramidis. 

. ? ^ I /ph5Tr.T  diameter  A B,  circa  quam  femicir- 
culus  defcnbatiir  A B Q&:  cx  A B,  auferatur  tert*a 

1 n A B,  eiufdem  DB, 

nin!r'  ^ Ap/cfquialrera.Oeinde ducn  DC,  per- 
pendiculari ad  AB, conncctantur recta?  AC,BC,  Adin- 

S is£Fr'r,!?n 

CIKUIUS  EFG, CUIUS  centrum  H,in  quo  tiiansulum  a-oui 
laterum  tnlcnbatur  EFG,adiunganturq;  recta?  HF  HG 
[qu^  lingul;  squales  erunt ipfi  dc,  cum  a=auales  ffArlpt; 


llE  , 
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H£,  ad  Clius  interualluni  defcriptus  eft  circulus.  Eriga-^ 
tur  deinde  ex  H,  ad  planum  c ^ 

circuli  perpendicularis  H I, 
qu:txqualis  ponatur  recre  | \\  { 

Ap,&  ex  I,  demittantur  re-  \ ■/ 

cccelBjIFjIG.  Dico  folidum 

concentum  quacuor  triangulis  FEG,IEF,IFG,lEG.efie_j 
PyramidemdiueTetracdrum.Quoniam  enim  lacera  DA, 
DCjti^ianguli  ADC, aqualia  fiint  lateribus  HI,HE,trian- 
guli  IHf,&  anguli  ipfis  concenti,recti,  ex  hypothe/I , & 
j.dcfin.lib.ii.aeritba/is  AC, bafi  IE,xqualis. Non  aliter  a4.fr* 
oftendemus  eandem  rectam  AC.scqualem  efle  rectis  IF, 
iG.ilurfus  quia  tres  linee  AD,DC,  DB , proportionales  ' 
fune  ex  coroll.propof.8.1ib.<J.eric,  excoroll.  propof.ao. 
lib.<J  vt  AD, ad  DB,ita  quadratum  rect£  AD,  ad  quadra- 
tum rectat  DC;&  componendo, vt  AB, ad  DB,:ta  quadra 
ta  rectarum  ADiDC,fimUl  ad  quadratu  recta:  DC;1>  Sunt  l*47-f »' 
autem  quadrata  rectarum  AD,  DC,aequalia  quadrato  re 
ct^  AC.Igitur  erit  quoque  vt  AB,  ad  DB,  itaquadrarum  '' 
I rects  AC, ad  quadratnni  rectat  D C ,*  Ac  proinde  cii  AB, 
fit  ipfjus  DB,tripla,cric  quoque  quadratum  recte  AC,  tri 
pium  quadrati  recte  H H,  cum  H fi , equilis  ficip/i  D C:  ' 

c Atqui  &:  quadratum  rect£  hF, triplum  quoque  eft  eiuf-  c r 
dem  quadrati  rcctf  HE.Quadratum  ergo  recte  AC,qua-  'ry.u-c/ 
dratn  rect?  EF,aEquale  entjSt  proprerea recta  AC,  recte 
EF.Quare  ciim  recta  A C,  cflenfa  quoque  /it  ^qualis  re- 
ctis Ib;IF,IGicrunc  quatuor  triangula  EFG  , EFI , FGI, 

G t l,xquilatera  & aequalia  inter  fe^Gonflituca  igitur  iam 
ell  pyramis, fcu  Tecraedrum, cuius  balis  EFG, vertex  ve- 
ro I.  Dico  pyramide  m hanc 'comprehendi  fphaera  data, 
cuius  diameter  A B;& diametrum  /phxras  AB,potcntia_j 
fe/quiakeram  c/Te  laceris  EF,vcl  AC. 

E X T E N DATVR  perpendicularis  IH,  vfque  ad  K, 
vt  /Tc ’HK,ipli  DB,  & cora  IK,  toti  AB,  xqualis . Quia  er- 
go tr^s  rectx  AD,  DC,  DB,  proportionales  fune,  quibus 
asqu.ales  exilVunttres  I H , H £ , H Kj  erunt  quoque  I H, 
HE,HK,  proportionales . Quare  cum He, /it adi  K.perr 
pcndicularis,&  media  proportionalis  inter  IH , HK,!ile- 

micir-  _ . 
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micirculus  circa  I K,  defcriprus  in  plano  redarum  I K, 
HE.tran/Ibit  per  F,  vt  mox  oftendetur  5 Eodemque  argu- 
mento tam  fcmicirculus  circa  eandem  redam  IK,  defcri 
ptus  in  plano  redarum  IK,HF,tranfibit  per  F,quam  femi 
circulus  circa  eandem  I K,  defcriprus  in  plano  redarum 
I^C,HG,per  G.  Igitur  quilibet  horum  femicirculorum_-» 
icircumdudus, manente  fixa  diametro , fphseram  deferi- 
bet,quaE  conflitetum  Tetraedrum  compleditur,cum  per 
[omnes  illius  angulos  E,F^  G,I,  incedat . Cum  ergo  haec 
I fphaera  deferipta  xqualis  fir  fphjcrae  datx,quod  diameter 
I IK,xqualis  ponatur  diametro  AB,comprenendetur  idem 
Tetraedrum  fphasra  data . 

QyONl  AM  ' vero  tres  reda»  AB, AC,  AD, proportio- 
nales funtjcx  ccroll.propof.8.1ib.<y,eritvt  AB,ad  AD,iti 
quadratum  redx  AB,ad  quadratum  redae  ACsCX  cofoll. 
propof  ao.  lib.  6.  Eft  Wem  reda  AB,  fefquialtera  redx 
AD,  quod  qualium  partium  3.  cft  A B , talium  2.  iit  A D* 
Igitur  & quadratum  rectx  A B , fcfquialterum  erit 
quadrati  redae  A C ; Ac  proptbra  cum  A B , fit  diameter 
iphaerx,&  AC, reda  lateri  pyramidis  EF,  aqualisiperfpi 
cuum  eft, diametrum  fphxrae  potentia  fefquialteram  efle 
lateris  Tetraedri,feu  pyramidis. Pyramidem  ergoconfti- 
tuimus.&  data  fphaera  complexi  fumus , &c.  (^od  erat 
faciendum. 

‘ LEMMA. 

< 

§V0  D autem ft  micirculus  cire  a I /C,  in  pia 
no  rediarum  JYLjHEtdefcriptus^tranfeat per  Et 
facile  demonfirabitur  hoc  propojito  theoremate. 

S I ad  lineam  re(5tam  perpendicularis 
ducatur^quse  fit  media  proportionalis  inter 
Tegmenta  linea: ; fcmicirculus  circa  illam 
lineam  re(5lam  deferiptus  tranfibit  per  ex- 
[tremum  punedum. linea?  perpendicularis, 

“ , ' SIT 
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SIT  enim  ad  jtB->perpendicularis  C D, 
media  proporti(^aHs  inter  & CB.Dico  fe- 

\ mtcirculum  circa  A de/criptum  e 
iranjire per  D.  Nam  fi  tranfeat  ci-  : 

tra  D^elvltra-,nimirumper pun^  i/  ^ 

6iuE;erit quoqueC E imediapro  ■ b c a j 
portionalis  inter  A Cf  S'  C B tex  coroil.propof  ‘ 
i^.hb.e.Qaare  tam  quadratum r e 6i a CDiqua] 
quadrat  umreHaC  aquale  erit  re  Ii  angulo 

J}^  ACyCB)  Ac proinae  quadrata  reliaru  C D, 
CEiinterfe aqualhy  &ipjare6la  CD,  CE,  d- 
quales  eruhtypars  ^ totum.Quod  eji  abfurdum,  ■ 
Trdnjlbit  ergo  femicir culus  per  D. 

HINC  manifeflum  e fi  ,femicirculum  in  : 
fttperiori figura  de/criptum  circa  I K , in  plano  ' 
redarum  TKyHEdranfireper  E,r«w_H  Ly,  fit  \ 
ad  /k»  perpendicularis,  media  proportionalis  * 

interlH,HK,  . > 

. . . • .»  1 

• ■ c O R O L L A R I V M I.  ' 

- ' - • ' n • 

HINC  facile  colligemus  i diametrum  Tphirat  efle  potentia  qua- 
druplan»  fefquialtcram  felnidiamctri  circuli  circa  bafim  pyrami-  • 
dis  deferipti . Cum  enim  diameter  Tphter*  AB,o/lenfa  fit  pi.tentia.»  ; 
felquialtera  lateris  pyramidis  hF,cric  quadratumrcdl*  EF, talium  ‘ 
partium  fi.  qualium  <?. elt quadra-  ^ . . . ! 

tunfi  refla:  AB:  A;  qualium  parciu  ,■  ^ B i 

fi.eft  quadratum  re&e  E F,  talium  • • 

partium  zT.  cft 'quadratum  rcfl«  \ ' 

HE,b  quod  quadratum  refla;EF,tri  \\  f 

plttm^kquadratirefljc^E.  C^a-  A.  i>  EI 

iium  igitur  partium  p.  cft  quadra-  ^ ^ 

tum  reflf  A B , talium  partiunVz.  , ' ‘ 

erit  quadratum  refla:  HE;Ac  propterca  diameter  fphatr*  AB,jKJten  ' 
tia"ert'quadrupla  lcfquialtera'ftmidiirmicrt  H E , cum  prbpdrtio 

quadratorum  Ut. qu*  9*ad  2.  . I 

C O R O L i A‘R  I V M 1 I.  \' 

,RVR!sVS  perp.cndirularis  ejt centro  fphxr*  ad  planum  bafis  pyL 

. -JJ 1..  . ramidis^  _ » 


i>  BI' 


- EVCLID.  iaEOMr  ^ . j 

xamidis  dcmilfa,fexta  paTs  et-it  diametri  fpKars  , & tertia  pars  fc- 
midiametri.  Sit  enim  L, centrum  iemicirculi  ACB,  cricque  L , cen- 
trum quoque  fphsrx.  Dico  redam  L D , { qui  nimirum  cx  centro 
fphira;  ad  bafin  EFG, ducitur  pcrpcndiculanSjcum  AD,  iqualis  fit 
jpn  IH,&  ideo  pundum  D,idem  quod  H, quemadmodum  & L,  ide 
cfi,  quod  centriim  fph^ri  ) efle  iextam  partem  diametri  iphiri , 
nempe  redi  A B,  d tertiam  partem  femidiametri  A L Quoniain_>' 
enim  AD, dupla  cft  iplius  DB;  Qualium  partium  4.eft  AD, talium  2. 
erit  DB:ac  proinde  talium  6.  tota  A B,  & femidiameter  AL,  talium 
j. Quare  fi  AD,eft  4.  & A L,  3.  erir  LD,  i,&-  idcirco  I.D,  fexta  pars 
erit  redi  AB  , qut  fuit  partium  earuncem  6.  & tertia  pars  reS* 
A L,  qui  fuit  carundem  partium 

SIMILITER.,  altitudo  pyramidis  H 1,  duas  tertias  partes  conti- 
nebit ipfius  diametn'.f  fi  enim  HI, eadem,  quj  AD,  continens  duas 
ttreias  diametri,  cx  conflrufticnOll  ' ~ 

RVRSVo,  qualium  partium  9. ponetur  quadratum  diametri,  ta-| 
l.um  4.cnt  quadratum  altitudinis  pyramidis.  Nam  proportio  9.  ad 
4.efi  duplicata  proportionis  3.ad  a.vt  hic  apparet  9.  C.  4. 

"i  - -v  ' ■ • V . 

S C H O L I V M.  ^ 

0 * • 

§iyOD  fi  ex  materi*  aliqua  conficiantur  quatuer  trian 
gula  AquilateraAqualiaydifponan/urqueiVt  hiC  figura  in- 
dicat , facile  cx  ipfis  rite  inter  Je  compli- 
\ /\  /\  eatis  eemponetur  Tetraedrum  i fecunda 

\/  \/  \ tetam  foliditatem,Hanc  vere  praxim^0> 

fiquentes  quatuor  , quibus  reUqua  qua- 
tucrfolida  regularia  i»  materia  quauis  fenfibili  (onficiun 
tur,  defumpfimus  exAlberto  Durero  non  ignobili  feriptere, 

PROBL.  2.  PROPOS.'  14.. 

OCT AEDRVM  conflitucre,  & fphocra 
compledijqua  & pyramidemj&.demondra 
re , quod  fph^rae  diameter  potentia  £it  du- 
pla lateris  ipfius  odaedri . 

• • • ' f - - . 

SIT  fphcBrsB , qu*  coodicutam  pyramidem  compre- 
henditjdiameter  AB,  circa  quatn  femicirculus  deferiba- 
lur  ACB,&  ex  centro  D,‘  ad  A B,  perpendicularis  duca- 
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cur  DGjConnecranturque  rect^  AC,  B C,  a (juaj  aecjualcs 
mrer  fe  erunr.  Sumpta  lam  recta  n F,  quse  aequalis  /it  /pfi 
ACjVel  BCjdefcribatur  fupeream  quadratum  eFGH-,  fn 
QUO  ducantur  diametri  EG  , FH , fe  mutuo  fecantes  in  I: 
erunrquerect*  IE,IF,IG,TH,acqualcs,ciim  /int  femidia- 
metri  circuli  circa  quadratu  defcripn,vt  in  4-Hb.demon- 
flratu  cfl.Dcinde  ex  I,in  vtramqjparie  ad  phnii  quadrati 
erigatur  perpendicularis  KE,ponanrurque  1K,IL, aequa- 
les ipfi  IE;Et  denique  ex  K,  & r,,  deducantur  ad  angulos 
quadrati  rects  iCE,KF,icG,XH,LF,LE,EH,LG,  Dico  fo- 
hdum  contentum  octo  triangulis  KEF,KFG,KGFL 
K E H;  L F E,  L E H,  LHG,  JLFG,  clTcoctaedrnm , quod 
quaeritur. Quoniam  enim  latera  FI,IK,  trianguli  EDc, ae- 
qualia funt  lateribus  EI,lH,trianguli  EIH ; & anguli  ip- 
hs  contenti,  rectu  ( ipfc  quidem  E IK,  cx  defin.^"lib.  i r. 
At  vero  EIG,b  eo  quod  iit  aequalis  angulo  GIH,iibi  dein 
ceps,ob  aequalitatem  laterum  £l,  IH,  GI,  IH,  & ha/iuml 
EH,GH.}  ‘‘Erit  &bails  EK,baii  EH.jrqualisj  Eodemque 
modo  eidem  EH,  aequalis  erit  K H ; ideoque  triangulum 
oequilaterum  critKEH.  Simili  argumento  conclude- 
mus,reliqua  triangula  efle  xquilaterajatqueadeo  aequ?,- 
lia  triangulo  KEh  , cum  illorum  latera  aequalia  /int  late- 
ribus quadrati EFGH,/ingula/ingpHs  . Conllitutum  igi- 
tur iam  eftoctaedrum  ex  octo  triangulis  equilateris& 
aequalibus . Quodoctaedrum  dico  comprehendi  fpbaera, 
diametri  AB  , qua  nimirum  &'pyramis  conllriicta  com- 
prchenditurj&:  diametrumfpiixrae  AB,  potentia  duplam 
c/Te  lateris  EF,  vel  AC. 

QyONIAM  enim  I E, perpendicularis  efl  ad  K L,  ex 
^.deh'n.Jib.ii,& media  proportionalis  inter  fcgmenta_* 
KI,ILj(  quod  tres  rectae  KIjIE.IL.cequalcs  /int,  ideoque 
eandem  habeant  proportionem . ) Semicirculus  cirpa  . 
KL,  in  plano  rectarum  Jv  L , I E,  deferiptus  tran/Ibit  per 
punctum  E,  ex  lemmate  prqcedentis  propof.  Eadem  ra- 
tione femicirculus  de/criptus  circa  eandem  KL,in  plano 
rectarum  KL,lF.incedet  per  punctum  F.Idemqiie  dicen- 
dum e/l  de  pundlis  G,  H.  Igitur  quilibet  horum  femicir- 
culorum  circumductus,  manente  fixa  diametro  K L,  de- 


L ■ 

f 4-Irt 


b 

4.  fr/. 


feribet 
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\ \ fcribet  fphairarnyquar  complebitur  odlaedrum  cpnftitu- 
tum,  cum  per  omnes  illius  angulos  incedat . Cum  ergc 
haec  fphaera  asqualis  /it  datae  fphjcrae,  cuius  diameter,  h Ii; 
( Nam  cum  rebsu  AC, HF, aequales  /int,  ideoque  ip/arum 
Quadrata  aqualia;  Sit  autem  cam  quadratum  rebae  A C, 
duplum  quadrati  reba?  A D,  quam  quadratum  rcbae  FE, 
. quadrati  rebx  EIjErunt  &reb-j8  AD,El,hoc  eft . KI,fe- 
midiametri  «quales.C^arc  Sc  totx  diametri  AB,  KL , se- 
Quales  erunt ; ac  proinde  fphxrx  ipfarurrt  xquales  exi- 
/tent.)  comprehendetur  idem  octaqdrum  data  fphxra. 
j . . QVIA  vero  quadratum  recra^ABjaxtjualeell  quadra 
^ * tisrebarum  AC,  liC,quxxqualiafunt;  erit  quadratum 

reba:  A 5, duplum  quadrati  rect*  AC.C^iamobrem  cum 
A B , /it  diameter  qihxrx  , SsT  A C , recta  xqualis  laten 
octacJti  EFjmanife/lum  eft , diametrum  fphxrae  poten-i 
- . riadiiplamc/relaterisoaacdri.Itaqueoctaedrumcon- 
lhtaimus,i?cl'phxracompIexirumus,qUji&pyrami- 
dein,&c.  Quod  erat  fqcienduni'.  ' . . . 

!-■  • ' f 

, C O R O L L A R I V M.  I.  ..  ' 

i 

, E X'di£tis  manircftuin  efV,  fn  oSaedro  tres  diametros  fe  mutuo 

ad  angulos  redos  fecare  ia  centro  fph»r^:qualc^  funtKL,EG,FH,  i 
fecantes  fele  in  l.Omnes  enim  anguli  ad  IjOltcnIUiint  refti . Atque 
■ prointle,cum  KI,rcsi:a  fit  ad  lineas  tG,HF:  b reda  quoque  erit  ad 

4.VW-  planum  £FGH, per  ipfasdudtum;c  Ideoque  & plana  KF1-H,EI,GK,[ 
luctmt.  per  KI,duda,icda  erunt  ad  planum  KFGH.  Immo  eadem  ratione, 
•iH.un  '"i'.  ' |<r  ’ vt  paucis  rem  compJedar, tria  pla- 

d^CWti.  -•  ‘ ^ na  EFGH,  KFLH,  ELGK,  fe  mutuo 

I E V^FIad  angulos,  redos  fecabunc  : Qu* 

\\  V>Fv  quidem  plana  funt  quadrata  , cum 
' \\  omnia  corii  lattfra  fini  iplius  odae- 

53  iR  /,A^  /^_drilatcra,acproinde?;qualiaexi- 
x*  Aaut  inter  fc,comprchcndantquc_j ! 

• ia  angulos  redos, eo  quod  ( cum  qua-' 

drstum  diametri  Iphxrj:  dnplum  fit  quadrati  lateris  odaedri  , vt 
cfiendimuSjIquadratuin  diametri  HF,*qualc  exiliit  quadratis  la- 
, . tcrum  odaedri  FkjkH.  d Jta  enim  efficitur,  vt  jingulus  F k.  H,  rc-| 

48*^r;  dus  fit.  Eademque  cll  ratio  de  cjtcris  angulis  , 

coroelari  v‘m  II.  ' 

OCTAEDRVM  diuiditur  induas  pyramides  fimile$<&  «qua- 
les,quarum  bafis  commuiws,eft  quadratum  E F G H,  vertices  vero 

K& 
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K,&  L;alti^udines  denique, fcmidiamctri  IK,lL:cuiufmo<li  funt  py- 
ramides £ F G H k .E  F G H L . Nam  plana  vnius  fune  iimilia  &: 
zqualia  planis  alterius, vt  conilae, cum  lint  triangula  zquilacera,& 
xqualia , procer  balin  communem  , quz  cll  quadratum  fubduplum 
quadrati  diametri  iphzrz,  vt  eft  demonftratum. 

C O R O L L A 11  I V M.  III. 

SI  tctraedru,&  odlaedrum  in  eadem  fphira  defcribantur,erit  te 
traedri  Iratus  potentia  fcfquitertium  lateris  odaedri.  Ponatur  enim 
quadratum  diametri  fphzrz  diuifum  in  fex  partes,  a Quoniam  igi- 
tur diameter  fphxrz  eft  potentia  fefquialtera  lateris  tetraedri,  erit 
quadratum  lateris  tetraedri  talium  partiun\^.qiialium  «S.cft  quadra 
tum  diametri  fphzrz.  b Rurfus  quia  diameter  fphzrz  eft  potentia 
dupla  latcris.odacdri,eiit  quadratum  lateris  odaedri  talium  par- 
tium }. qualium  quadratum  diametri  fphzrz. Igitur  cum  talium 
partium  4.fit  quadratum  lateris  tetraedri  , qualium  3.  eft  quadra- 
tum lateris  odacdri;perfpicuum  eft, latus  tetraedri  potentia  fefqui 
tertium  e£Te  lateris  odaedri. 

COROLLARIVM  IIII. 

DENIQVE,quia  in  quadrato  EFGH,xeda  EH, parallela  cll  redz 
FG;&  in  quadrato  ELGK, reda  EK,rcd*  GL;c  Eritplanum  E H k, 
per  Eli, EK, ductum  plano  FGL,per  FG,GL,dudo  parallelum. Cum 
'igitur  eadem  /it  ratio  de  exteris  balibus  odaedri , efilcitur  > bafes 
odaedri  oppofitas  inter  fc  parallelas  c0e. 


‘ijUec. 

l5i4.r«r 
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' §iy  o D Jt  ex  tnMteria  aliqu» 
conficiantur  oBo  triangula  aqui- 
latera  inter  fe  aqualia , difponan~ 
turque , vt  hac  figura  indicat , fa- 
cile ex  ipfis  rite  tnter  fefe  compli- 
catis componetur  oiiaedrum  fe- 
cundum totam  foliditatem  yVt  ait 
Albertus  Durerus. 

P ROBL.  3.  PR  OPOS.  15. 

I • 

CVBVM  conftituerc  : & rpharracom- 
3 qua  & priores  figuras  ; & demon- 
ftrarcjquod  rpli^nr  diameter  potentia  iit  tri 
pia  lateris  ipiius  cubi . 


yy 


SIT 
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duimi. 
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cj4.^ri 


di4.v»; 

decimi. 

eif.v» 

decimi. 
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SIT  fphafr*,quaEprardiilas  figuras  comprehcndtr, 
diameter  AB, circa  quam  femicirculus  deferibatur  ACB : 
& ex  A B , auferatur  tertia  pars  B D , vt  fit  A B , ipfius 
BD.tripla.Deinde  dufta  DC,perpendiculari  ad  AB,  con 
nectantur  rectae  A C , B C . Super  rectam  E F,  quae  reibat 
BC, fit  a?qualis,quadratum  coftituatur  EFGH,fupex'  quod 
erigantur  perpendiculares  £ I,  FK,  G L,  H M,  aequales 
quoque  ipfi  B C , quarum  extrema  coniungantur,  rectis 
IK,kJL,LM,MI.  C^oniam  ergo  rectae  E I,  F K,  ad  planum 
[e  F G H , rcdaBiunt  i a erunt  rectae  E I , F K , parallelae ; 

Sunt  autem  & aequales, 
quod  vtraque  arqualis  po- 
fita  fit  fpfi  BC , hoc  ettjipfi 
EF.b  Igitur  & E F,  I K,  pa- 
rallelae funt  & aequales  j 
& ideo  parallelogrammum 
eft  E Fk  I ; In  quo , cum  li- 
neae EI,  IK , JSC  F,  aequales 
fint  ipfi  EFjOmncs  quatuor  line?  aequales  exiftunt:  c Sunt 
autem  & omnes  quatuor  anguli  redi , cum  E I K , F x I , 
aequales  fintoppofitis  angulis  rectis  XFE,lEF.Igitur  EF- 
XI,quadratum  eft.Eadem  ratione 'quadrata  erunt  FkL  G, 
GLMH,  HMlE  j Atque  idcirco  & I K L M,  quadratum_j 
critjd  cum  fimile  fit  & aequale  quadrato  oppofito  EFGH. 
Eft  enim  EL,folidum  parallelepipedum.c  quod  cius  pla- 
na oppofitafint  parallela , nimirum  per  lineas  parallelas 
fe  mutuo  tangentes  ducta.Quare  cubus  erit  £L.  C^enrL_>' 
dico  comprehendi  fph?ra  diametri  A B.  Sibt  enim  pla-j 
norum  oppofitorum  EFkl,  G H M L,  diametri  E X , F I , 
G M , H L , per  quas  ducantur  plana  EkLH,FIMG. 
f Quii  igitur  tam  planu  EXLH , qua  FIMG,  cubu  bifaria 
fecatj  vtrumque  per  centrum  cubi  tranfibit , ex  fcholio 
prOpof.?p.lib.i  I. per  punctum  videlicet  P,  in  quo  ex  co- 
roll.ciufdem  propof.fe  mutuo  quoque  bifariam  diuidenr 
omnes  diametri  cubijAc  propterea  communis  planorum 
fectio,reda  fcilicet  N O,  per  idem  punctum  P , incedet. 
Quia  vero  plana  E K L H,  FIMG,,rectangula  funt,(Cum 
emm  H E , perpendicularis  fit  duabus  redis  E I , b F , 

olt 
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oh  quadrata  E M , E K;  ^perpendicularis  quoque  erit  ad 
planum  EK,ideoque  & ad  rectam  EK,  ex  defin.  lib.  1 1. 1 
Rectus  ergo  angulus  eft  HE  K.Eadcm  ratione  recti  erunt 
reliqui  anguli  in  plano  EK  L H,  necnon  & anguli  in  pla- 
no FIMG  Rectangula  ergo  funt  plana  EKLH,  FI  M G , ) 
& aequalia,quod  lacera  vnius  xqualia  finc  lateribus  alte- 
riusjcrunc  quoque  eorum  diametri  EL,HK,  F M,  G I,  ar- 
qualeSjVtconftat  ex  fcholio  pfopoi:z4«lib.  i.  Ac  proin- 
•de  & femidiametri  PE,PL,  PH,  PJTj  PF,  PM,  PG,  PI.  ae- 
quales erunt.  Quare  femicirculi\s  circa  E L , ex  centro 
■p,  deferiptus , & circumduftus , fixa  manente  diametro 
ELjfphceram  deferibet  per  omnes  cubi  angulos  tranfeunj 
tem^quam  quidem  aequalem  elTe  fphxrae  diametri  AB,  itaj 
detnonft  rabitur. 

CVM  quadratum  reilae  EK,**  aequale  fit  quadratis  «-I 
qualibusrectarurn  aequalium  EF,FK,ac  proinde  duplum! 
quadrati  rectae  EF.lioc  ell,quadrati  rectae  KL:£runt  qua- 
drata recarum  Ek,  KL, tripla  quadrati  redae  KL.cEft  autc 
quadratis  rectarum  E K,  K L , aequale  quadratum  rectae 
EL,quod  angulus  EKL  , fit  rectus  in  rectangulo  e K LH.i 
Igitur  & quadratum  redae  EL, triplum  erit  quadrati  re- 
ctae KL,hoc  efi,  quadrati  rectae  B C ; At  ¥cro  eiufdem_j 
quadrati  rectae  BC, triplum  eft  quadratum  rectae  AB. (Na 
tres  redae  A B,  B C,  B D , proponionales  funt  ex  coroll. 
propofi  8.iib.6.  Ac  proinde  ex  coroll. propof.  io.lib.  vc 
eft  AB, ad  BD,  ita  erit  quadratum  rectae  A B , ad  quadra- 
tum rectae  B C . Cum  ergo  A B , ipfius  B D , fit  tripla_i 
erit  quoque  quadratum  rectae  AB, quadrati  reetse  BC, tri- 
plum. ('Igitur  quadrata  reetarum  £L,  Ab, aequalia  fu;i^j  ac 
propterea  ipfae  rect*EL»AB>diametri  nimirum  fphaera- 
rum,ideoque  & ipfarumrphaeraeaequales  exiftunc. 

QVI A vero  oftenfum  eft  quadratum  diametri  BL,  tri- 
plum elTe  quadrati  lateris  cubi  icL,manifeftum  eft,diame 
trum  fphaer?  potenjia  triplam  efle  lateris  cubi . Quocir- 
ca cubum  conftituimusj&fphaera  complexi  fumus , &c. 
Quod  erat  faciendum . ' ' 
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EX  demonftratione  huius  problematis  manifeftum  efl,omnes  dia 
metros  cubi  inter  Te  efle  xqu9^1cs,reiequc  mutuo  bifariam  in  centro 
fphir*  fecare.  Atque  eadem  ratione  redas, quz  centra  quadrato- 
rum oppoiitorum  coniungunt, bifariam  diuidi  in  eodem  centro.  De 
monftratutn  enim  eif, diametros  cubi  £L,HK,FM,CI,  xquales  ciTe, 
feieque  mutuo  bifariam  fecare  in  centro  P.C^md  vero  & reda  NO, 
coniungens  centra  N,&  O,  quadratorum  oppoiltorum  CHML:  £F- 
kl,in  eodem  centro  P,bifarian\diuidaturr  nac  ratione  oftendetur . 
Duo  anguli  OFP,OPF,trianguli  OFP,xquales  funt  duobus  angulis 
NMP,NPM, trianguli  NMP:Xa  Nam  angulus  OFP, squalis  e/f  aker 
naNMP,imer  lineas  Fl,GM,b  qux  parallelz  funt,ctm  iint  commu 
nes  fediones  planorum  parallelorum  E F k I,  GHML,  c Sc  angulus 
OPFfSquaiis  eftoppofito  ad  verticem  NPM.^Sunt  autem  & latera 
PF,PM,  quibus  adiacent, aqualia,  cum  fint  femidiametri.  Igitur  & 
latera  PO,PN, aqualia  erunt;ac  proinde  reda  NO, bifariam  fccabi- 
tur  in  P.Eademque  ell  ratio  de  careris  lineis  coniungemibus  ccotia 
aliorum  quadratorum  oppofltorum. 

COROLLA.RIVMII.  I 

RVRSVS  potentia  diametri  rphara,feu  cubi , aqualis  eft  poten-j 
ciis  lacerum  tetraedri  &cubi  fimul  fumptis.  d Nam  qualium  par- 
tiam p.eft quadratum  diametri, talium  tf,e(l  quadratu  lateris  cetrae- 
drke  Qualium  vero  partium  p.eft  idem  quadratum  diametri, talili 
|.e(l  quadratum  lateris  cubi.Tgitur  quadratam  lateris  tetraedri, d 
quadratum  lateris  cubi  nmiiffunt  partium'^,  quemadmodum  & 
quadratum  diametri  . Ac  proinde  quadratum  diametri  «quale  e(l 
quadratis  didoruin  laterum  . Hoe  etiam  manifcduin  efl  ex  femicir 
culo  circa  diametru  fphxri  defcripto.in  quo  latus  tetraedri  e A AC, 
cubi  vero  BC.f  Perlptcuunyiutem  cA,diametrum  fphxre  A B,  polTc 
& rectam  AC,  & redam  BQcum  angulus  ACB,fi'c  redus. 

. SCHOLjrM, 
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§iy  OD  Jtix  sliju»  m/tteris  coxficUntHr  /ex  qusdra~ 
t»  inier  fe  cqu»lisi  , difponttmur-  ^ 
queyVthdc  figur»  indicat , faci- ^ 
le  compenetur  cubus  fecundum  ic- 
tam fiiiditanm  ,(i  diUa  quadra, 
ta  rite  complicentur  inter  je , Effi- 
cietur enim  ex  illis  figura  quadam 
falida  cHo.  anguUs  folidos  centi- 
nens  inilar  tejfara  cuiujpium  , vt 
confiat, 
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! PROB  L.  4.  PROPOSTTiT 

! . 

I ICOS^DRVM  conftituere:&:  fph^ra 
comple^t^qua  & ante  di(5las  fig  uras;  S>c  de- 
monftrare,quod  Icofaedri  latus  Irrationalis 
'cR  lineajqusB  vocatur  Minor. 

I Sit  fphaer*, quae  praedictas  figufas  comprehendit, dia- 
meter ABjCircaquam  fcm^circulus  defcribatur  ACB;  Et 
ex  AB,ai>fcindatur  quinta  pars  B D , vt  A B , ipfius  B D , 
iit  quintupla;  & ip/ius  AD,  feiquiquarta;  Ac  vero  AD,ip- 
iius  BO, quadrupla  • Deinde  du^a  DC , perpendiculari 
ad  AB,connectantnrrcilae  AC,  B C.  Ad  interuallum  re- 
giae £F,  quae  ipii  B C , fit  aequalis,circulus  defcribatur  ex 
centro  E;«  in  quo  pentagonum  a?quilaterum  infcribatur  • ^ 
FGHIK.  Poft  hsBC  diui/is  arcubus  FG,  GH,  HI,  I/c,  KF , quArti. 
bifariam  in  punilis  L,M,N,0,P,conneCtantur  rectae  FL, 

LG, GM,MH,&c.nempe  latera  decagoni.Deinde  ex  cen- 
;tro  E,  & punctis  t,M,N,0,  P,  ad  planum  circuli  F G H- 
I K,  perpendiculares  erigantur  E^,  LR,  MS,  NT,  O V , 

PX,  quae  aiquales  ponantur  femidiametro  E F , feU  rect» 
BC.Eruncque  omnes  inter  fe  aequales  ;b  fed  & parallelae 
funt. Igitur  rectae , quae  illas  coniungunt, nempe  EL,  QR,  Utcimi 
EM,QSiEN,  QTj  EO,  QVj  EP,QX.  ( quas  tamen  om- 
nes, vt  vitaremus  confufionem,non  duximus. ) c binae  in-  eaa.W. 
ter  fe  aequales  erunt : Ac  proinde'cum  aequales  iint  E L , 

E M,  &c.  femidiametro  EF;aequiles  quoque  erunt  , 
QSjOjjQy,  QX,  & inter  fe,8<:  femidiametro  EF,  feu  re- 
<5Ix  BC,  d ^ia  vero  planum  per  rectas  QR,QS,  ductum 
parallelum  eft  plano  FGHIX, per  rectas  EL, EM,  ductor 
eademque  ratione  planum  per  rectas  QS,QT,ductum  pa 
rallelum  eft  plano  eidem  FGHIK, per  rectas  EM,EN,du- 
cto,c6uenic  autem  planum  per  rectas  <^,QS,  cum  pla- 
no per  QS,CiJ,in  recta  Q^.  Igitur  efficient  haec  duo  pla- 
na vmim  planum  perca,  quae  ad  propof.  itJ.iib.i  i.often- 
dimus.Non  aliter  oftendemus  planum  per  QT,  QV,ciim  v 
boc  plano  efficere  vnum  planum  jnccnon  planum  per  ; 
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Qy,QXj&  planum  per  Q^X,  QJl . Sunt  ergo  quinque  U 
near  QR.jQS,QT,Qy,  QX,  in  eodem' plano  j Ac  proinde 
fi  ex  Q,ad  interqallum  QJl,  in  eoplano  circulus  defcri- 
batur,is  per  reliqua  puncta  S,T,  V,  X,  tranfibic,  eritque^ 
aequalis  circulo  FGHIK.Coniungantur  punda  R , S , T , 
a6.T>»-!V,  X, rectis  AS, St, TV,VX,XR.  a C^ia  igitur  L px, 
decimi,  aequales  funt,&  parallelarjfi  concipiatur  duci  recta  L P ; 

L P,  R X.  aequales  & parallelaej  c Ac  pro- 
cx8./<r(]nde  in  circulis  aequalibus  aequales  arcus  auferent : Au- 
fert auteni  L P,  quintam  partem  circuli  FGHIA',  nempe 
duas  decimas  partes  FL,FP.  Igitur  & R X , quintam  par- 
tem auferet  circuli 
RSTVX, . Simili  pror 
fus  argumento  con- 
cludemus, reliquas 
rectas  RS,ST , T V , 

V X , quintas  partes 
auferre.  Quamob- 
rem  pentagonum  ae- 
qtiilaterum  eft  RST- 

V X,  omnia  latera^ 
aiqualia  habens  late- 
ribus pentagoni  FG- 
H I K . Demittantur 
ex  angulis  pentago- 
ni R S T V X,  ad  an- 
gulos petagonif  G- 
H I K,  redtar  R F, 
RG,SG,SH,TH, 

TT,yr,  VyjXKjXF.  C^ia  igitur  perpendicularis  L R , a:- 
qualis  ponitur  lemidiametro  E F,  hoc  efi , Jateri  hexago- 
Aio.ter  ni  circuli  FGHIK,& eft  Lf, latus  decagonijd  erit  quadra- 
tijdeci-  tum  laceris  pentagoni  emfdcm  circuli  ajquale  quadfa- 
mi,  tis  rectarum  LR,LF;  c Eft  aurem  eifdem  quadratis  aequa- 
c^y.pri  le  quadratum  rectae  FR;quod  angulus  F L R,  rectus  fit  ex 
j.defin.lib.  i i. Igitur  quadratum  rectae  FR, aequale  eft  qua 
drato lateris  pentagoni,  ideoque  recta  F R, lateri  pen- 
tagoni  LP,  feu  FG,hoc  eft,ipfi  RX, aequalis  erir.£ademqi 
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ratione  erunt  reliquar  linea:  RG.SG,SH,&c.  reliquis  latej 
ribus  vrriufque  pentagoni  jcqualesj  Ac  propcerea  decem 
triangula  RFX,RFG,RGS,  SGH,  SHT,  THI,  TIV,  VlK , 
VKX,  XKF,  a:quilatera  erunt, & inter  ie  arqualiaicum  eo- 
rum omnia  latera  aequalia  /int  lateribus  pentagoni  arqui* 
lateri.  Poft  ha:c,  perpendicularis  E in  vtramque  par-! 

cem  extendatur , fintque  rectae  QY,  EZ,  aequales  lingulae 
llateridecagonicirculiFGHtiC,  velRST  VX;  &connc-l 
aantur  redae  VQiVYjXQ,  XY,GE,GZ,HE,HZ.Quonia 
jergo  QX,femidiameter  eft  circuli  RSTVX,  hoc  eft,latus 
jhexagonij&QYjlatus  eft  decagoni  eiulclem  circulija  erit 
:quadr«um  lateris  pentagoni  X V , aequale  quadratis  rc- 
'ctarum  QX,  QY  j b Eft  autem  eifdem  quadraris  aequale--» 
quadratum  rectae  XY,  quod  angulus  X QJf , rectus  ftt  ex 
defin.  j.lib.i  i.(Nam  cum  plana  circulorum  FGHl2ir,RS- 
TVX, parallela  lint  oftenla,litque  EQ,  ad  illius  planum_j 
recta,  ex  conftructione , erit  quoque  E Q,  ad  huius  pla- 
num reda,ex  fcholio  propof.l4.1ib.i/.ideoque  perpen- 
dicularis ad  rectam  QX , in  eodem  plano . ) Igitur  qua- 
dratum redae  XY, aequale  eft  quadrato  redae  XV,  propte-j 
reaque  recta  X Y , recte  XV,  aequalis.  Eodemque  modo 
eidem  X V , aequalis  oftendetur  V Y j Ac  proinde  trian- 
gulum VYX,  aequilaterum  eft . Non  aliter  demonftrabi-! 
mus  , fi  ducantur  rectae  R Y , S Y , T Y , f quas  tamen 
vt  vitaremus  confufionem  linearum,  non  diximus.)  qua- 
tuor  triangula  RYX,  RYS,  SYT,  TYV,  aequi- 
latcra  eflTe , 8c  aequalia  triangulo  VYX,  hoc  eft , priori-| 
bus  decem , cum  omnium  latera  aequalia  fint  lateribus 
pentagoni . Simili  argumento  aequilaterum  erit  trian- 
gulum G Z H , ( cum  E G , fit  larus  hexagoni , nempe_> 
femidiameter , & EZ,  latus  decagoni,  angulufque  GEZ, 
redus,ex  j.defin.  lib.  ii.  ) nec  non  quatuor  triangu- 
la H Z I,IZK,KZF,  FZG,(  quorum  tamen  lineas, 
ne  pareremus  confufionem  , non  duximus  , ) quae 
omnia  prioribus  xjuindecim  aequalia  erunt , eandem  ob 
caufam.  Cum  igitur  omnia  heee  triangula  viginti  aequila- 
tera  fint,  & aequalia , copulenturq;  fingula  finguUs per 
lineas  rectas , nempe  per  eorum  laterai  conftitutum  erit! 
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exipfis  Icofaedrum.Quod.dicp  comprehendi  fph^ra  dia 
metri  AB.  — 

DIVISA  enim  recra  E^biforiam  in  *, ducantur  reccaE 
F,  «fc  X,  <t  V.  Quoniam  igitur  latera'»  §iy  > trian- 
guli «t  Q V , aequalia  funt  lateribus  aQj  Qj^ » trianguli 
rtQ^X , cum  Q_y , QX , fint  femidiametri  circuli  R'S  T- 
VX;  Sunt  autem  & anguli  «QV , «QX, aequales , nempe 
recti , ex  defin.  j-lib.  1 1 .a  Erunt  & bafes  «V ,atX,JBquales. 
Eademqueratione>li  ducantur  rectas  ex  Q,adK.,  S,  T, 
oftendentur  reftae  «eR  > «eS,  «tT,  «quales  & inter  ip- 
iis  etVt  aX.  Rurfus  quia  latera  a Q^itrianguli  «tQX, 
asqualia  funt  lateribu»*  E,  EF,trianguli  a B F>  cum  C^, 
E F , fint  femidiamecri  circulorum  acqualium,&  E Q»  di- 

uifa  fit  birariam_» 
^ in  «t : Sunt  autem 

& anguli  A , 
yT  \ flt  E F > aequales , ni- 

[ ^ mirum  recti  , ex 

j defin*  ?r  bb.  /i. 

, A ^ B - Erunt  quoque^ 

eafes  fit  X , «t  F , as- 

buales;  .eodemque 
modo  fi  tx  at.  E, 

' adG  jFIjIjK, re- 
<flae  ducantur  , o- 
ftendentur  * g , 

, fitFI  ,fitI>fitK,atqua-| 
'les  ipfi  A X j Ac 
proinde  decem_j 
line®  ductas  ad  dc- 
y ir  ' cem  angulos  F , 

' ' G,H,I,K;R,S, 

T,  V , X , aquales  funt.  Quoniam  vero  Q^ , femidiamc- 
ter  eftjhoc  eft,  larus  hexagoni  cirrali  F GHI  Kj  & EZ,  h' 

’ tus  decagoni  eiufdem  circulii^  erit  Q2,diuifa  in  E,exrrc 
ma  ac  media  ratione  > maiufijue  fegmentum  eritQE  . 
iQuare  minus  fegmentum  ^ E , affumens  E a , dimidium 
jmaioris  fegmenti,hoc  eft , recta  aZ,^  quintuplum  poteft 
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eius, quod  ex  E«t,  defcribitur , quadran : Poreft  autem  & 
reifla  6tF,quinrupIum  eiiifdem  quadrati  redbx  fi*.  ( Nam 
cum  quadratum  rcila?  EF, quadruplum  <ic  quadrati  re(fi? 
aEjcx  fcholio  propof.4.1ib.i.quod  redla  £F,  dupla  fit  ip- 
fius  E «t*, erunt  quadrata  redarum  EFjEit,  fimul  quintupla 
quadrati  redae  fia  • a Cum  ergo  quadratis  redarum  hF, 
E*,aequale  fit  quadratum  redai  AFi  erit  quoque  quadra- 
tum redae  *F, quincuplum  quadrati  redx  Ea.. ) i"itur  ae- 
qualia funt  quadrata  redarum,!tZ,  <*F,  ac  proinde  redae 
ipfk  iiZ;<tF, aequales  erunt . Cum  igitur  ZY,  bifariam  fe- 
cetur  in  ct,(  propterea  quod  fi  aequalibus  aE^  tiQj  ecqua- 
les redae  addantur  EZ,QY,totrc  Z«t,  Y«t,  aequales  fiunt.). 
Erunt  omnes  redae  duda:  ex  «t;ad  omnes  angulos  Icofaej 
dri  aequales. Quocirca fphira  de/cripta  circardiamemT 
ZY,ex  centro  a, per  omnes  angulos  Icofaedri  conftituti 
tranfibit.  Hanc  ergo  fpheeram  uico  aequalem  efife  fphaerae 
diametri  AB. 

b C V M enim  fit  vt  a Z,  ad  «tE , ita  Y Z , dupla  ipfiusi 
rtZ,ad  Q§, duplam  ipfias  ecEi^  Ac  propterea  n quadratu 
red*  O.Z , ad  quadratum  red*  et£ , ita  quadratum  redae 
YZ,ad  quadratum  redx  QE;  fit  autem  quadratum  redae 
ceZ, oftenfum  quintuplum  quadrati  redae  aErerit  quoque 
quadratum  redg  YZ.quintuplum  quadrati  red?  QE,hoc 
eft, quadrati  redae  BCjquod  reda  QE , aequalis  fit  pofira 
femidiametro  EF,hoc  efi, redae  B C : Eli  autem  & eiufde 
quadrati  redae  BC , quintuplum  quadratum  redae  A B; 
( Nam  cum  > ex  coroll.propof  8.  lib.6.  fit  vt  A B,  ad  BC, 
ita  BC,  ad  BD  j erit  vt  AB , ad  B i) , ita  quadratum  redae 
AB,  ad  quadrarum  redae  BC,excoroIl.  propof.io.  lib.6. 
Ac  proinde  exiftente  AB,  quincupla  ipfius  BD,erit  etiam 
quadratum  redae  A B , quintuplum  quadrati  redae  B C.) 
^ladrata  igitur  redarum  YZ,  AB,  icqualu  funt,ideoque 
& red*  YZjAB;  Ac  propterea  & fipliicr*  circa  iplas , ae- 
quales erunt. 

QJ/  O N I A M denique  diameter  IphaeraeA  B.Ra- 
tionalis  poniturj  (Nam  comparatione  ipiiusoftendendu 
cft,  latus  Icofaedri  elfe  lineam  IrrationaIem,qua:  Minor 
vocatur.)  j^oteflque quintuplum  quadrati  red*BC,  hoc 
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iSl^FP  V erit  quoque  femidiametcr  EF, 

A f p . ( Nam  quadrata  rcftarum_. 

iiabeant  proportionem,quam  numerus^' 
jnumerum,nempe  quam  y.ad  i.vel  lo.ad  i.  aerunt?om  l 
menfurabiljaj  Ac  propterea  & rea*  A3,EF,  commenfu- 
frabiles  erunt,  faltem  potentia.Cum  ergo  AB,/Ic  Rationa 

[ i FOT«Snr'“-^  Quare  &.ol  ““ 

. i.«ar  goni.hoc  eft,  latus  IcofaedriA  Snafot  t iS 
>»*«.  au*  vocatur  Minor.  Icofaedrum  igitur  conftimim 

fpharra  fumus  complexi.qua  & antediflas  fimras7&  df 
monlltanirans . quod  Icofaedri  latus  ItratiSnaUs  X Ii' 
nea,  quat  vocatur  Miuor.quod  erat  facienXn”  ’ 


COROLLARIVM  I. 

E X diftis  infercur,  fph*r»  diametrum  cflTe  potentia  auintuoU-, 
Jfem>tiiametri  circuli  quinque  latera  Icofaeari 
fdllce.  leofiedru™  & q„ 'p” 

«ngulps  incedit.pftenfum  cnin.  cll  qusdratum  dISer! 
tdpium  effe  qpsdr.ti  reU.  bC.  hoc  eft,  femidismcTrrEk  ’ 

, ^ V^^OLLARIVMTT 
* ^ ^ ^ rtJflnifcftum  cft  j A^hscrx  disnictrum  ^ r 

latere  hexagoni, hoc  ell,ex  femidiametro , & duo^usrterfburde’' 
cagoni  «uldcm  circuli ; Naniyz,diamcterfDh,r,!«  • 

EQ,^,  latere  hexagoni  ,&  exQ  Y , EZ  lateri^nc  « 

F GlU  K . * > « cx  lateribus  decagoni  circuli 

' COROLLARIVMIII 

CONS  TAT  denique  latera  Icofaedri  ouuofira  « t-  /■ 
RX,HI,elTc  parallela  . Nam  reda  R X , 5"* 

qux  ex  L,m  P.duceretur.Cum  igitur  eidem  refl*  LP 
'parallela  reda  Hl.vt  in  fcholio  propof^,  lib  , i? 

(eo  quod  «quales  funt  arcus  H L , I P;  continet’e^m°"^'^““‘’”“®’ 
^decimas  partes  totius  circumferentia,)  perfpicuumTft 
|HI.cft.p.rdlcl..^dc»q,cft„ti„J^^^^^^^ 
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triangula  Aijuilatera  inter 
fe  ^’fponanturquej 

vt  heefignrn  indicaty  cem  - 
ponetur  Icofaedrum  fecun- 
dum totam  foliditatemJiri 

te  inter  fefe  aptemur , 
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\ , PROBL.  5.  PROPOS.  17. 

» l 

< . 

I DODECAEDItVM  conftitucrcs  . 

& fphaera  cpmpledbi,  qua  & praedi<5i:as  figu- 
ras ; & demonftrare , quod  Dodccaedri  la- 
tus Irrationalis  efl  lineajqu^e  vocatur  Apo- 
tome--»  > 

♦ ‘ ^ . 'n 

SIT  vna  bafis  cubi  data  fphscra  comprehenii, quadra 
tum  ABCDjCuiinfiftacaliua  aequale  ad  redos  angulos 
ADEF.vt  /it  communis  horum  fcdlio  redla  AD,(  In/iftuc 
enim  omnes  bafes  cubi /ibi  mutuo  ad  angulos  re£tos. 

Nam  in  prajcedentibus,  vt  cubus  con/litueretur , eredae 
funt  ex  angulis  ba/is  EFGH,quatuor  lineae  £ F K,  GL> 

HMjip/i  ba/I  EFGH,perpendiculares.Id  quod  facile  ap-[  ztg.vn 
parere  poteft  ex  figura  propofitionis  ly.huius  lib.»  Quai^rciwi. 
re  Sf  bafes  cubi  per  ipfas  duiiae,  redae  erunt  ad  eandem 
bafin  EFGH  • ) Diui/is  itaque  eundis  lateribus  bifariam 
in  pundis  G,  H,  I,  K,  L,  M,  N , quae  redis  connedantur 
fecantibus  fefe  in  0,P,  centris  quadratorum,  vt  con- 
flat ex  demonftrationeodaui  problematis  lib.  4.  Secen- 
tur  O K,  P L,  P N , extrema  ac  media  ratione  in  pun- 
dis Q')  R , S , ex  quibus  ad  plana  quadratorum  edu- 
cantur extra  cubum  perpendiculares  QT,RV,SX, aequa- 
les fegmentis  maioribus  OQ,PR,PS.  Coniundis  deinde 
redis  AT,  AX,DT,DV,VXjDico  ATDyX,e/Te  vnum  ex 
duodecim  pentagonis  a?quilateris^&  aequiangulis  Dode 
caedri  con/lituendi . Quod  enim  pentagonum  ATDVX, 

/it  in-vno  plano,ita  oftendetur.Cum  RV,SX,fint  ad  qua-  ^ 
dratum  ADHF,redof,b  ipfae  erunt  parallelxjAc  proinde,  ^fcifau 
cum /int aequales, (qui^gmenta  maiora  PR,PS, qui- 
bus aequales  funt  po/it*i  «qualia  funt,  cum  & lineae  ^^,pr$ 
/cd*  P L , P N , aequales /int  .c  ( erunt  quoque  cootin- - 
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gentes  reftje  R.S,  V X,  aequales  & parallelae:  * Eft  aut« 
& A D j eidem  R S , fiue  L N , parallela , eo  quod  A ] 
DL,  parallelae  funt  &«quales.b'lgitur&  AD,VX,pan 
lelx  funtjc  Ac  propcerea  redae  coniungentes  AX,DV, 
eodem  cum ipfis  erunt  plano ; ideoque  trapezium  Ai 
VXjin  vno  exiftet  plano:Eft  autem  & triangulum  AT 
in  vno  plano . Dico  qu  od  & in  eodem  plano  cum  trap 
zio  ADVX.Ex  P, namque  ducatur  PY, parallela  ipfi  R 
d qu*  erit  reda  ad  quadratum  ADBF , qnod  ad  idem  j 
da  Ik  RV:Et  connedantur  redae  KT,  KY.  Quoniam  ij 
tur-eft  vt  OiC,ad  OQJta  OQ^ad  QK,ob  fedionem  re< 
OK:Eft  autem  kP,ipfi  OK,  aequalis  i (funteaita  dimic 
latera  cubi;)  & PY,ipfi  OQ_(cu  aequalis  (it  ipfi  RV,q' 
pofiea  fuit  aequalis  ipfi  OQjnaiori  fegmerito;}  Erit  qu 
que  vt  KP,ad  PXj  ita  O Q^hoc  eft,  C^,  rllis  aequalis, 
QK. Quare  cum  triangula  PKY,QTK^uo  latera  habea 
duobus  lateribus  proportionalia, lintque  ad  vnum  ang 
Ium  K,compofita,c  ita  vt  homologa  latera  fint  paralie 
nempe  PK,&  QT, inter  fe  , quod  vtrumque  redtura  fit 
quadratum  ABCDi&  PY,QK, inter  fe,  quod  vtrumqu< 
redum  fit  ad  quadratum  ADEF : f Erunt  reliqua  lat€ 
XY,KT,  in  redam  lineam  collocata ; g Ac  propterea  i 
da  TYjin  vno  erit  plano,  ideoque  planum  ATD , & pl 
num  ADVX , vnum  planum  conftituent , per  redas  T 
AD,ductum.Quocircapentagonum  ATDVX,inv 
cxiftit  plano. 

QJ/OD  vero  fit  aequilaterum , ita  docebitur . Ci 
latera  A N , N S , trianguli  A N S,  aequalia  fint  laterib 
AKjKQ^trianguli  AKQj  (Sunt  enim  AN,  AK,  dimidia 
'latera  cubi,&  NS,K^,  fegmenta  minora  rectarum  aeq 
liura  lectarum  .)  & anguli  ANS,Ak  6^,  recti;  fi  ducat 
recta  A^,herunt  bafes  AS,AQ^aequaleJ'.Rurfuscum 
latera  A S , S X , trianguli  A S X , fint  aequalia  laterib 
.trianguli  : f Nam  rectae  AS,  A^ofte 
fr  funt  aequales,  & S X,  Q T , funt  fegmenta.maiora  r 
ctarum  aequalium  fectarum  ) & anguli  ASX.  A^T,r«c 
ex  defin.j.  lib.  1 1.  i Erunt  quoque  bafes  AX , A T,aequ 
eT.  Quod  fi  ducatur  recta  D Q,  offendemus  eodem 
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argumento , rectam  DT , rectae  AT ; fi  vero  ducatur  re- 
cta DR , rectam  D V,rect*  D T,  effe  aequalem . Sunt  igi- 
tur pentagoni  quacuor  latera  XA,  AT,T D,DV> aequalia : 
quibus  etiam  aequale  oftendemus  reliquum  V X>  nac  ra** 
tione . a Quadrafta  rectarum  P N , n S , fimul  tripla  funt 
quadrati  rectae  PS , hoc  eft , quadrati  rectae  S X ••  Eft  au- 
tem quadrato  rectae  P N , aequale  quadratum  rect*  A N. 
Igitur  & quadrata  rectarum  A N , n S , fimul  tripla  funt 
quadrati  rectae  S X»  b Cum  ergo  quadratis  rectarum-» 
AN,  NS , aequale  fit  quadratum  rectae  AS  j erit  quoque.-» 
quadratum  rectae  AS,  triplum  quadrari  recta;  SXj  Ac 
proinde  quadrata  rectarum  A S,SX , fimul , quadrupla.,» 
eiufdem  quadrati  rectae 
S X.  c Eft  aute  quadratis 
reftarum  AS,SX,  aequale 

3uadratu  rectae  AX.Qua 
ratum  ergo  rectae  A X, 
quadruplu  quoque  erit 
quadrati  rectae  S X , hoc 
eft, quadrati  rectae  PS, 


1 


a 

tijdtci. 
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hoc  eft , quadrati-  rectae  , 

X Y ; d Sunt  enim  rectae  5 
PS,XY,aequales . Cum__» 
igitur  & quadratum_» 
rectae  VX , quadruplum 
fit  eiufdem  quadrati  re-  ~ 
ctae  X Y,ex  fcholio  pro- 
pof.  4.  lib.  -e.  quod  V X, dupla  fieipfius  XYjErunt 
quadrata  rectarum  A X , V X , aequalia  j Ac  proinde  re- 
ctae ipfae  aequales . ^uare  cum  & XA  , A T , T D , D V , 
oftenfx  fint  cfle  aequales  j asquilaterum  eft  pentagonum. 
ATDVX. 

QVOD  autem  &aequiangulum  fit , ita  perfpicuunuj 
ftec-Ducus  rectis  AR,  A Vi  cum  PN,  lecta  fit  in  S,  extre-- 
ma  ac  media  ratione , eique  addita  P R , aequalis  maiori 
fegmento  PSj  c erit  quoque  N R;  fecta  in  P , extrema  ac; 
media ratione,roaiufque  fegmentum  erit  N P.  f|>uadra- 
taigitur rectarum NR,RP,  fimul  trip4  funt  quadrati 
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reftsE  MPjhoc  eft, quadrati  redisc  AN:  Eft  autem  quadra- 
tum reftae  K.V,  xqualc  quadrato  recta:  RP . Ergo  & qua- 
drata rectarum  NR,  RV,  tripla  funt  quadrari  rectae  ANj 
Ac  proinde  quadrata  rectarum  NR,RV,  AN,  quadrupla 
funt  eiufdem  quadrati  rectae  AN.a  Suncautem  quadi-ata 
rectarum  NR,AN,sequalia  quadrato  rectae  AR.  Igitur  & 
quadrata  rectarum  RV,  AR,  quadrupla  funt  quadrati  re- 
ctae AN.b  Cum  ergo  quadraris  rectarum  AR,RV,arqua- 
le  fft  quadratum  rect*  AV;Eric  quoque  quadratum  recte 
A V,€iufdem  quadrati  rectae  AN,  quadruplum  . At  vero 
eiufdem  quadrati  rectae  AN,quadruplum  eft  quadratum 
rect»  AD, ex  fcholio  propof.4.  lib.  =.  quod  AD,  dupla  fit 
ipfius  AN.  Aequalia  igiturfuntquadrata  rectarum  A V, 
A D,ideoquc  & rectae  AVjAD.^quales.Simili  argum«o, 
ductis  rectis  DS,DX,oftendemus  DX,D  A,arquales  effe; 
ac  propterea  tres  rectas  aD,  AV,DX,inter  fe  efle  aequa-j 
les.C^uoniam  igitur  latera  TA,TD, trianguli  TAD,aequa-! 
lia  funt  lateribus  DV,  VX,  trianguli  DXV  j & bafes  AD, 
DX,aequales  quoquete  Erunt  & anguli  ATD,DVX,aBqua 
les.Non  fccus  oftendetur  angulus  DVX,  aequalisangulo 
AXV,  Ac  proinde , cum  in  pentagono  aequilatero  ATD- 
VX,tres  habeantur  anguli  aequales  ATD,DVX,  AXV,‘iip 
fum  erit  aequiangulum . 

QV  O D fi  fumantur  alia  duo  cubi  quadrata  C<*^D, 
B>J'A,recta  ad  quadratum  A B C D,  in  communibus  le- 
ctionibus CD,  AB, quorum  fingula  latera  bifariam  fecen 
turin  pundis , quae  rectis  iunganturfe 

mutuo  fecantibus  in  quadratorum  centris  p,  <r.  Secentur 
deinde  6, extrema  ac  media  ratione  in  pun 

diis  (p>Q,;,4.ex  quibus  ad  plana  quadratorum  educantur 
ad  partes  cubi  exteriores , perpendiculares  x,  QT,  57, 
48,a?quales  fegmentis  maioribus  ^0,QO,  jp,46,coniun- 
ganturque  rect*  T2,iC,C7,7D,DT,  TA,A8, 8B,Bz,  de- 
monftrabimus  eadem  rone, pentagona  T2C7D,  T 2B8  A, 
«quilatera  effe  & aequiangula , & aequalia  priori  ATD- 
VX,ob  communia  latera  TD,TA.  Conftructa  igitur  iam 
funt.tfia  pentagona  tangentia  cubi  tria  latera  AD , DC, 
A B,  & fibi  mutuo  cohaerentia  lateribus  communibus 
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TD,  TA-Si  igitur  eadem 
methodo  fabricetur  alia 
nouemfmilia  petagona 
tangentiareliquanouem 
cubi  latera;  conftitutum 
erit  Dodecaedrii,  Quod 
quidem  Iphaera  compre- 
hendi, qua  & cubus',  & 
pratcedentes  figur^  com 
prehenduntur, hac  arte 
demonftrabimus . 


INTELLIGANTVR  plana  cubi  oppolita  fecari  pla- 
nis , quas  per  rectas  planorum  latera  bifariam  fecantes 
ducuiitur.ncmpe  planum  ADEF,&eius  oppo/itum,pla* 
nis  ductis  per  rectas  kM,  LN.Item  planum  A B C D , & 
eius  oppoutu, planis  per  rectas  GI,HK, ductis,  &c.  Quo- 
niam igitur  plana  fecantia  recta  funt  ad  dicta  plana  cii- 
bi,quod  parallela  fint  bafibus  cubi,quae  rect*  funt  ad  pia 
na  ADEF , ABCD ; a Erunt  & communes  eorum  fcctio- 
nes  ad  eadem  cubi  plana  rectae. Quare  cum  Y P,  recta  fit 
ad  planum  A DE  F,ipfa  producta  verfus  Z,  erit  commu- 
nis fectio  planorum  per  rectas  JCM,LN, ductorum. Eode 
pacto  fi  ex  0,ad  planum  ABCD,  erigatur  perpendicula 
ris  90Z;erit  ipfa  , communis  fectio  planorum  , qua;  per 
rectas  GI,  HK>  ducuntur,  b Quia  vero  dictae  communes 
fectiones  & diametri  cubi  fe  mutuo  bifariam  fecant;  fe- 
cenr  fe  mutuo  bifariam  in  Z:Secant  aurem  fefe  diametri 
cubi  bifariam  in  centro  fphaerae  cabum  complectentis, 
excoroll.  r.propof.  15. huius  lib  Fundum  igitur  Z , cen- 
trum erit  fpnaerae  circa  cubum  deferiptae ; Ac  proinde_j 
omnes  rectae  ex  Z , ad  omnes  angulos  cubi  ductae  inter 
fe  aequales  erunt:  Quibus  omnibus  aequales  quoque  efle 
omnes  rectas  ex  Z , ad  omnes  angulos  Dodccaedri  du- 
ctas,fic  fiet  perfpicuum, ducta  recta  Z X.c  Quoniam  pa- 
rallela: funt  /CPjOZ,  quod  vtraque  recta  fit  ad  planum_j 
ABCD; Item  parallelae  funt  OK,ZP,  quod  vtraque  recta 
ficaci  planu  ADEF;erit  PKOZ,(dcbenr.n.dno  puncta  Z, 
incelligi  efle  coniucta)parallelogrammu,  d ac  propterea 
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PZ,  ajqualis  erit  ipii  KO  , hoc  efl,  ipfi  NP,  dimidio  lateri 
cubi :Efl;  autem  & PY,ipfi  PR.squalis.Tota  ergo  ZYyo- 
ri  NR, aequalis  crit.a  Quare  cum  quadrata  rectarum  JsR. 
PRjiimui  tripla  fint  quadrati  rect*  NP,  quod  NR  , in  P, 
lecta  Iit  extrema  & media  rarionejerunt  quoque  tquadra 
ta  rectaru  ZY,PY,hoc  ell, quadrata  rectarum  ZY,YXj/i- 
mul  tripla  quadrati  reda:  PZ.  (Ell.n.  XY,  a^qualis.ipfi  PS, 
hoc  cftjipfi  PY:)b  Eft  aut  quadratis  rectaru  ZYjY^jJcqua 
le  quadratum  recta?  ZX. Igitur  & quadratu  recta:  ZX,tri- 
plum  erit  quadrati  rectae  ZPjhoc  eft, quadrati  dimidij  la- 
teris cubi.  At  quia  eiufdem  quadrati  dimidij  lateris  cubii 
triplum  eft  quoque  quadratum  femidiametri  fphasraB  cu- 
bum comprehendentis: (c  Nam  vt  diameter  ad  latus  cu- 
bi,ita  cftlemidiameter  ad  dimidium  laterisjdAc  proinde 
vt  quadratum'diamctri  ad  quadratum  lateris,  ita  quadra- 
tum femi.iiamctri  ad  quadratum  dimidij  lateris,  e Cum  er 
go  quadratum  diametri  triplum  /It  quadrati  lateris , erit 
quoque  quadratum  femidiametri  triplum  quadrati  di- 
midij lateris.  ) Aequale  igitur  eft  quadratum  redtae  ZX, 
quadrato  femidiametri  fphaera: , fcu  cubi ; Ac  propterea 
ZX, aequalis  femidiametro  . Eadem  rationej  enc  du- 
£la  redla  ZV,  femidiametro  aequalis.  Vel  certe  quia  cum 
latera  ZY,YX, trianguli  ZYX,arqualia  ftnt  lateribus  Z Y 
YV,  trianguli  ZYY,&  anguli  contenti  recti.(  Cum  enim' 
PYjftt perpendicularis  ad  LN, erit  quoque  eadem_ji 
ad  /ibi  parallelam  V X , jjerpendicularis .')  f Erunt  ba(e^ 
Z X , Z V , aequales ; Sunt  autem  & Z A , Z D , ad  an-' 
gulos  cubi , femidiametro  fphxrae  jcquales , vt  ^dturiM 
|eft.  Sunt  ergo iam quatuor  recta? dufia:  ex  Zjcemrc^ 
fphaer^  ad  quatuor  angulos  pentagoni  A,D,V,X, 
aequales  fe'midiametro  fpha?rae.  V't  autem  oftendatur  &re 
cta  dudaZT,ad  quintum  angulum  T, femidiametro  arqua 
-lis , deferibatur  circa  pentagonum , cum  fit  ^quilatc- 
rum  &r  atquiangulum  , ‘circulus  ATDVX,&  in  planum  ip 
fius  ex  Z,centro  fphxrae  perpendicularis  demittatur  Z®, 
conncctanturque  rectf  <a  A,  «T  , a>D  , ®V  , . g Quo- 

nia  igitur  quadratum  rectae  Z A,jequale  eft  quadratis  rc* 
ctaium  Z w,  a A i & quadratum  rectae  Z X,  quadratisr«| 

ctarum  i 
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5larum,  Za» , «X : Sunt  autem' 
quadrata  reftarum Z X» 
rqualia  , quod  rect*  Z A , 

Z X , oftenfas  flnt  3E<3jual«s  j ■ 

[gitur  & quadrata  redarum 
Z a»,  «A , quadratis  rectarum' 

J a» , « X,  ^qualia»  Ac  proin-  . 
ie  dempto  communi  qua- 
irato  rectx  2«,  a:qualia_>  i 
-clinquentur  quadrata  re-  ^ 
rtarum  a>  A,  «"5^,  idfedqj  redas  • ‘ ‘ 
pfas  a»A,aX,asquale5  erunuNon  aliter  oftendehtur  redas 
» V,»D,&  inter  fej,  & ipfis  a»A,a>Xja!quales,qudd,&  rect^ 
ZVjZC), aequales  fintoftenfas redis  Z A,  ZX-  C^arecum 
sx  a», cadant  in ‘circumferentiam  plures  rectas  lineae  aequa 
les,quam  duas, a punctum  a*, centrum  eritcirculijAc  pro- 
inde a»T, reliquis  ex  centro  ductis  aequalisi  ideoque  qua- 
irata  rectarum  Za»,  a»Aj  aequalia  erunt  quadratis  re^draru! 
Z'a))<»T,^,Cum  ergo  illis  duobus  aequale  lit  quadraitC  redai 
ZAjhis  vero  quadratu  rectas  ZtiErunt  aequalia  quadrata 
"ectarum  Z A}ZT;proptcreaq>&  redas  Z A,  ZT,  squales. 
Quare  fphasra  complectes  cubum  ex  centro  Zjdefcripta 
:omprehendetpentagonum  quoque  ATDVX;Eodemque 
■nodo  & reliqua  pentagona  DodecaedrirAc  propterea_» 
sadem  fphasra  comprehendetur  Dodecaedrum  , qua_i 

cubus.  ’ r'?  < ' ■ ‘ 

POSTREMO  cum  fit  vt  NP,  ad  PS,ita  PS,ad  SN: 

: erit  quoque  vt  NL,  dupla  ipfius  N P,  ad  RS, duplam  ip*-  ! 
flus  PSjita  RSjdupla  ipfius  P S , ad  rectam  cortipofitamLj 
sx  SN,  RLjtiimirum  ad  duplam  ipfius  S N , Si  igitur  cubi 
ia  tus  NLjfecetur  extrema  ac  media  ratione  , maius  feg- 
TJentum  erit  S R ; Sed  N L , tota  ita  fecta, Rationalis  eft. 

''  Nam  eius  quadratum  commenfurabile  eft  quadrato  dia 
Tietri  fpjueras,  quas  Rationalis  ponitur  i cum  fit  illud  ter- 
na pars  huius.)  d Igitur  maius  fegmentum  S K , hoc  eft , 
ioaecaedri  latus  XV, illi  asquale, Irrationalis  eft  linea_», 
qu*  vocatur^  Apotome  . Dodecaedrum  ergo  conftitui- 
Tius  > & fphsra  compkxi  fumus , qua  & pradictas  figu» 
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tas3&  demoflrauimuSjquodjDodecaedri  latus  I^rstiona- 
iis  eft  linea^quf  wcatur  ApQtofne^Qa®d  eratfocifidum.i 

( ^ ,/  \ ^ .1  } !■  f-J  , . J I 

; / ' ^ c 0^0  L l:^  8ii  V m,.i»  - / | 

' I / ' > -.if  ,!'li  , 1 ! 

CVM  ergo  demonftratum  fit;r^£la  LN,  cjftreraa  ac,  media  ratio- 
ne fcaa,maius  fegmentum  efle  riftaih  RS;Sit  autem  L N ^ ^qualis 
jaceri  cabi,  & RS,lateri-Dodecaedn:Periplciid"eflf,fi  latus  cubt  (e- 
I cetur  excrema  ac  media  ratione, maius  rcgsaBSCum  e(Te  'latus  J>odc 

caedri  iit  eadem  fphxradcfcripti^  -(p--  ^ •, 

* '■?  f.  ’ r ' I 

C O R O L L A R I V M M. 

- ‘ ‘ ' f,'  ^ 

SIC  quoque liitus  cubi  «quale  eRlinex.reftv  mbtendenti  angu- 
Idm  ptcagbni  Dodecaedri  eadem  i|di'zra  copreheaii.Nam  AD^atus 
cubi  fubcendit  angulum  T,  pentagoni  » tsfiqne  oAeurum  «quale  re- 
dis AV»DX,  fubtendentibus  angulos  X,&  V,  eiul(lcm  pentagoni. 
0‘N  lAM  vero  rcdafubreridcns  didura  ahgulurtl  pentagoni 
*8,tfr-  Teda  extrema  ac  media  ricione , a Facit  maius  tegmentum  latus 
tiidtei  pentagonirb  ac  propterea  reda  edpofita  ex  dicta  reda  fql»:endence 
be  r-  P**^8®“‘>b«c  eft)CX  latete  cubi,  & ex  maiori  iegmentol, 

^ ^ , id  e(^, ex. fatere  Dodecaedri, limUiccr  diuiditur,facicque  minus  fcg- 

inchtuni  latus  dodecaedri, &•  ipaius  fegmetum  latus  ciibiiEffieitur, 
ii  reda  linea  fecetur  extrema  aC  media  ratione  /culus  minus  feg- 
mentum  fit  latus  Dodecaedri, maius  fegmentbiu  eflc  littus  qqbi  eiuf 
4em  Fpbajrx»^  ^ ; » ■ . v ^ . j 

. Q Q L L A R I V M Ii;i.  ' 


CONSTAT  etiam  ex  didis,!ni»decaedroefrc  fex  latera, quoru 
bina  oppofita  funt  parallela, bi^rtamque  ftcanru<,dC  ad  angulos  re 
dos  d tribas  lineis  rectis  «qualibus  Feie  in  centro  Dodecaedri  bifi 
riam  quoque, & ad  angulos  redos  fccantlbus.Nam  duo  ex  didis  U 
teribus  funt  VX,Ta,qu«  vJdcHccc  parallela  funt  lateribus  cubiEF, 
AB:aliaq;  quatuor  rc^eriuiftiif  ^fiiper  reliquiis  quatiior  balHdubi, 
^u6rum,quz  fuper  bafcs  cubi  opppfitas  exiftunt.parallela.hint , cu' 
parallela  fint  cubi  lateribus  parallelis  & oppoficis,fecanturque,ex 
demonftratis, bifariam  & ad  rectos  'angulos.a  lineis  rectis, quz  cen 
tra  bafinm  cubioppofitarum  coniungunt ; qual^funt  rectz  TZ, 
9X,drc.quz  vt  demonftratum  cft,  fe  mutuo  inter  ftciint  in  centro  Z. 
Dicofe  mutuo  fccare  bifariam  & ad  angulo^rtctos  r bi&riom  qui- 
dem,quoniam  cum  redz  PZ,  OZ,  iqvales^fint^imidio  lateri  eubi ; 
tc  YP,<?0, «quales  maioribus  Tegmentis  «qualibus  PS,OChErunt  to 
YZ,yZ,«quaIcs:Eadcmqiie  ratione relfqdz  lincz- ex  zTsrd  feetio- 
nes  oppbfitorum  latctu  dudat  aqualies  topx.tres  linez 

i V ' aequales  1 
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*nuales  Tunc  , fequc  bifariam  in  centro  Z,,mutoo  feoaac:Ad  angu- 
los rc&os- vero, quia  iripa^^aljclogramnio  1^0ZP,angulus  OZP  , rc- 
'ftuS  <ft,  <rum  qpponarnr  refto  OkP.  Non  aHcer'oftendenfuf  reliqux 
'}incx'  redx  centra  balJu^n'  coniungentef  clficer?  an^gulos  refios  .) 
Omnes  enim  paraiid A fuiuJatcribiiscubi  parallelw  reaos  angu- 
los conllituc4tibu$^  vt  pcrlpi^um  cft . j 5 ; ■ 

’ co‘R  O t'ix,Ri'vy  ' 

DENIQVE  <T>nftat,fi  reda  dmitlens  oj^polltajaieral^eca^dri, 
bifariam, '&  id  anguldsixctoSyVt  diaum^^eexur  fcxtrema  ac^c. 
dia  rftione,  maius  <fegmeMi4ni  efle  latu^xtcbi  ’ 

Dodecaedti  eadem  fptuErx  c.onmr^hcniT  ^Chm  Irnirtr^quadrata  Te-' 
darum  ZY,  Y P,  fripld  bnffhfdmf  quadrati  rea?  P Z : erit  Z Y , 
feda  in  P, extrema  ac  media  ratione,  mail*|dtJk{^cnrtfntrte  PZ, 
«t  fcholio  propOf.  4.  huios  lib.  Ac  proinde-erit yt  Z Y;*  ^ Z P » 
ita  ZP,ad  PY:a  ideoque  vt  dujj^a  ipfius  Z Y , t^pc  JC,^4iuidens 
latera  oppolita  l)odccae>lti  b^^atialn,ad  duplam  ip/Ip*  Zj^*^ * bi 
ad  lAtus  cubijiii  cadcin.dupi^iblius  ZP|Hd  dupla  ipntjs  PY^tioc  cftj 
ad  latus  Dodeca«dr»,<>uare  redi  diuidens  tatttra  oppoftta  Dodecae 
dribifariam,fcaa  externa  ac  media  ratitwfs  facit  maiMs  fegmen- 
cuno, latus  cubi^inutS  vero, latus  DodecaedfK^^^^f*^,®*?^  fpli*r*. 


^iri* 
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§iyOD  fitx  alifUM 
mattrin  coT^iantttr  duo 
decim  pentagona  aquila 
tetUi  & aqumagula^sin» 
tfir  fe  aqualia , 4ifppna»- 
tmqut , vt 

fh^atitomponttur 
caedrum  fec ii dfim  totam 
fo  Uditatem^fi  rite  inter  fp  , , , 
cpmplicentur.  • 
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• ^ LATERA  quinque  figurarum  txpone-i 

^ O • A.  ' T*  ' ' **I  :j«  * .0»  lIlL  Vinti 

rC5&  inter  le  comparare,  rv- 

, _ S I T fphxc^  dometer; A B » qu*  in  C , %cetur  ^ ^ 

riam ; In  D,  vero  ica.vt  iplius  pars  cernailn  E,,  de-r  ; 

pique  ita.vt  BE,  fit  quirita  pars  ejufdein.  pe(cripto  dein*l  ‘ 
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EVC  Li B-  Beom.  ~ 

<^e  circa  AB,  fcmicirculo, ducantur  ad  eius  circumferen- 
tiam ex  C,D,  E,  ipfi  AB,perpendiculares  C F,  DG,  EH;j 
conneccanturque  rectae  AF,  B F,  A G,  B G,  AH,  BH.  Poft 

hate  ex  H A , abfeindatur  H I,i 
aequalis  lateri  Decagoni  in  eo 
j circulo  defcripii , cuius  femi- 
diamefer , feu  latus  Hexagoni 
efl  BH , connectaturque  recta 
B I.Portremo  B G,  fecetur  ex- 
trema ac  media  ratione  in  K j 
fitque  maius  fegmentumBK.  . 

QV  O D Igitur  attinet  ad  expolitionem  laterum  prac-l 
dictarum  figurarum, dico  A G , eflTe  latus  Pyramidis , feu 
Tetraednj  A F,  latus  Octaedrii  BG,  latus  cubii  BI,  latus 
IcofaedrijBK, denique  latus  D^decdedri.  Qyoniam  eoim 
AG,media  proportionalis  eft  inter  BA,  AD.ex  coroll.-proi 
pof.S.lib.^.Erit  eJe  coroll  propof  io.eiufdem  lib.  vt  B A , 
ad  AD, ita  quadratum  rectae  B A,ad  quadratum  rectarjAG: 
Eft  aut  BA,ipfius‘  Ab,fcfquialtcra:cum  talium  partiu  i.fit 
AD,qualium  j. eft  B A. Igitur  & quadratum  rectae  BA,fc{ 
quialterum  eft  quadrati  rectae  AGj  * Ac  proinde  cum  dia 
meter  fehaerae  fit  potentia  fefquialtera  lateris  Tetraedrij 
erit  A Ci, latus  Tetraedri, 

RVRSVS  quoniam  A F,  eft  media  proportionalis  in- 
ter BA,AC,ex  eodem  coroll  propof.s.lib.  6.  Ac  proinde 
vt  BA.ad  AC, ita  quadratum  rect*  B A,ad  quadratum  re- 
ftae  AF,ex  adducto  coroll.propof.io  lib.tf.Eft  autem  BA, 
ipfius  AC,dupla:Erit  quadratum  rcct«  B A,  duplum  qua- 
drati rectae  AF>  Quare  cum  diameter  fphacr*  ^tentia_, 
fit  dupla  lateris  Octaedrijerit  AF, latus  0^aeari.£odetn 
modo  frit  BF,latus  Octaedri. 

P N DE  cum  B G,fit  media  proportionalis  interi 
AB,BD,ideoque  vt  AB,  ad  BD,ita  quadi-atum  rectae  A B J 
ad  quadratum  re<fta;  B G , ex  praefatis  duobus  coroUariisi 
lib.6.Sit  aurem  AB»  ipfius  B D,  tripla , ex  conftructione: 
Erit  quadratum  rectae  AB , triplum  quadrati  rectae  B G.  c 
Quocirca  cum  fphaerae  diameter  potentia  fit  tripla  lateris 
cubijErit  BG, latos  cubi.  

PRAE- 
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' PRAETEREA  quia , cx‘  eifiiem  corollariis , B H , eft 
media  proportionalis  inar  A B,  B E , atque  idcirco  vt 
A B,ad  BE,  ita  quadratum  rea*  A B,  ad  quadratum' rea* 
BHtEilautemyex  conib-uctionc  ABjipilus  B£,quintupla: 
Erit  quadratum  red*  A B s Qumtupltun  quadrati  rea* 
B H.  Cum  igitur  diameter  fpn^r*  potentia  Iit  quintupla 
femidiametri  circuli  quinque  latera  Icofaedri  ambientis 
ex  coroll.i.propor.  i6.  hwus  lib.Erit  BH>remidiameceT> 
hoc  eftjlatus  hexagoni  dicti  circuli jEft  autem  H X,  latus 
decagonieiuidem  circuli,  ex  conftructione.*  Igitur  latus 
pentagoni  poterit  & BH,  & HI,fimuli  Ac  proinde  b cum 
quadratum  rect*  BX,*quale  fit  quadratis  rectarum  B H > 
HI;erit  B I,  latus  pentagoni  circuli  eiufdem.c  Qium  ob 
rem  BI,iacuseft  Icofaedri.  . . 

t)ENIC^fi  cum  BG,  latus  cubi  Tectum  iit  in  K,extre- 
ma  & media  ratione,erit  BiC, maius  Tegmentum  latus  Do 
decaedri  in  eadc  fph*ra  defcripti,ex  coroll.  i .propoT  r ?• 
huius  lib.Expofin  erra  funt  latera  quinque  figuraram  re 
gularium  in  eadem  fph*ra  defcriptarum . 

! QVOD  vero  ad  comparationem  lacerum  iam  inuen- 
torum  fpectac ; cum  demonflratum  fit  diametrum  Tph*'- 
r*  efTe  potentia  fefquialteram  lateris  pyramidis  j poten 
tia  vero  duplam  lateris  Odaedri,&  potentia  trigam  la- 
6,  teriscubi$perrpicuumefl,qualium  par- 
Tttrmtd,  4. . tium  d.fuerit  quadratum  diametri , ta- 
OSMtd.  3«  iium  4*  efTe  quadraram  latens  Tecrae- 
Cub.  ■>.  dri  i talium  vero  ?.  quadratum  lateris 

Occaedri ; & denique  quadratum  lateris  cubi  talium  z. 
Ac  poptcrealatus  pyramidis  , feu  Tetraedri,efle  poten- 
tia icTquitertium  laceris  Oi^aedri,  potentia  vero  duplum 
laceris  cubi.Itcm  latus  Occaedri  potentia  tfle  fcTquialte- 
rum  laceris  cubi  Quapropter  quadrata  ex  lateribus  haru 
xrium  figurarum,  Tecraedri  nimirum ,Octaedri,  & cubi 
I nec  non  ex  Tp*r*  diametro  deferipta,  proportionem  in- 
ter fe  habent, quam  numerus  ad  numerum  * d Ac  propte- 
rca  diameter  latera  dictarum  figurarum  line* 

fune  commenfarabiles ; atque  adeo  cum  diameter  fphx  * 
r*  pdnacuf  elTc  Racioualis , erunt  quoque  prxdicta  late . 
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I -p  G'  • ’ • ni  Rationalia  - Quia  ve  ro  liBi^ 

' * quidraca  non  habent  proportiQ 

nem  , quam’ numerus  quadrat 
/ ^ ' tusad  numerum. quadracum,vt 

ip.dic.  ' coDftatcxcoroll.prQj>of. 

B 8.a  Erunt  huiufmwi  linex,  ni- 
n:'  ,p/.:  ' mirum  diameter  fphairac  ,‘latus 

Tetraedriilatus  Odaedri,&  latus  cubiilongitudine  incd% 
menfurabdeSrac  proinde  Ridonalcs  potentia  tantumLa' 
: commenfiirabilesi . ' : >'  • 

'“AT  vero  latera  Icofaedri  i & Dodecaedri , quoniaih 
' ■ , funt  line®  Irrationales , illud  quidem , Minor  j noc  vero 
Apotome>vtdemonftratura  eil,nuUo  modo , hoc  eft,  nec 
longitudine , nec  potentia  commenfurabilia  funt  laterit 
bus  pr^di^is.Si  enim  commenfurabilia  effent  latera  ha- 
rum pqfteriorum  figurarum  lateribus  priorum  , cum  la- 
tera priorum  fint  diametro fphjEr* commenfurabilia—»} 
elTent  quoque  latera  pqlleriorum  eidem  diametro  coui- 
menfurabiiia ; Ac  proinde , exifteate  diametro  Radpr 
nali  , forent  quoque  ipfa  latera  Rationalia  . , Quod 
eft  abfurdum  ".'oftenfumentm  eft  > ipfa  efte  Irratio* 
naiia.  ■ 

Sed  neque  inter  le  vUo  pacto  commenfuraoilia  funt 
dicta  latera  Icofaedri»  & Dodecaedri.Si  namque  credao 
tur  eife  commenfurabilia  longitudine  inter  fe  >cum.U- 
hifi±  ' tus  Dodecaedri  fit  Apotome,b  erit  quoque  lacus  Xcofae- 
Apocome.  Item  cum  latus  Icofaedri  fit  linea  Mi- 
nor , c erit  & latus  Dodecaedn  linea  Minor.  Quod  fi  di- 
cantur commmenfiirabilia  efte  potentia  cancumifeqoetdr 
eodem  modo » lacus  Dodecaedri  efte  lineam  Minorem» 
dtS.tir  eo.dquod  latus  Icolaedri Minor.. eft.  Qjiod  eft  ab- 
tydte.  lurdum . Nam  ex  fcholio  propof.i  r-z  lib.  10.  Apocome» 
& Minor  funt  . line»  Irrationales  prorfus  inter  fe  dififettn 
cesyita  vt  neutra  fit  eadem  alteri.  I u , i f, » • -trrTr^r 
- - ITAQVE  quamuis^exlaceribus  expofitis  quinque  ib’ 

gurarum  regulacium,  tria  , quidem  priora  fine  commeu- 
torabilia  & inter  fe,&  dianierro  fphf j».}  ideoque  RacicH 
naiia  exiftanr,  duo  vero  pofteriora  incommoniurabilia_j 


&in- 
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& iritcr  ft*,&djlmecr6  i relitjuift^iue  lateribus  T^c  prdih-* 
dc  Ir^atidftalfti  fint : Cernitur  tamen  inter  omnia  latera 
prardicta  hic  ‘dtdo , vt  latus  Tetraedri  maius  iit  latcre> 
Oftaedrfj  Oftaedri latus  trtaius  latere  cubi ; Latus  cubi 
maius  latere  l€ofaedrijLatus  dent|que  Icofaedri  maius  la 
tere  Dqdecaedri ; hoc  eft , eo  ordine  fe  mutuo  excedunt 
di^  latcra>quo  prasfttas  figuras  tonftruximus.C^®  for- 
te caufa  fuit,  cur  Euclides  non  eodem  ordine  huinfmodi 
figuras  fuerit  fabricatus, quo  eas  definiuir.  • 

NAM  'latus  TetraedrimaiuselTe  latere  Oftaedri,per* 
fpicuum  cftiCum  enim  A G , latus  Tetraedri  fubtendat 
maiorem  arcum, quam  AF, latus  Odfaedri ; maioi'eritre- 
^a  AG,quam  AI^,ex  fcholio  prdpof.aS.Iib.^. 

' EODEM  modo  offendemus  latus  Gdaedriuttiusc/Te 
I latere  cubi.Nam  BF,latuS  Odaedri  maiorem  arcum  fub- 
►tendi«,qua«fi  1|G,cubi  latus.  ■ * . 

autem  cubi  BG  ,tAaius  efle  laterelcofae- 
driB^^^uraite  demonffrabimus  . Quoniam  AB, ‘tri- 
pla ponimur  ipfiusB  D i «jUadrata  habeut  propor-  9.zfi.f€x 
tionem  laterum  dupHcatam  rerit  quadracunrre^tx  A B , 
noticiiplumqfuadraci  reft?  BD,  cum  noncupll  proportio 
fit  dtipUcata  proportionis  triplz , vt  hic  apparet  i. 
Ac.propterca’ qualium  partium  9.  ponetur  quadratum 
reCt^  AB, talium  I .erit  quadratum  reffarBD.^alinofi-» 
autem -partium  p*eft  quadratum  re^ae  A B 1 talium  j.  efti 
quadratum  re^fa?  B Gj  b quod  illud  huius  cfiplum  fit}  Aci 


B p,  cum  atqualia  fint  quadraro  redhe  B G.  fgitur  fi  aufe* 
ratur  quadratum  re^x  B D , talium  partium  u relinque- 
tur talium  partium  quadratum  reiW  G D.  Quoniam.^ 
■vero  quadratum  re&x  A B , quintuplum  eft  quadrati  re- 
B H,  erit  quadrarum  red^  BH,minus  quam  taliumJj 
partium  u Nam  cum  9.  ad  *,  minorem  habeant  propor- 
tionem quintupla,  quod  10. ad  z.quintuplam  proportio-  * 
nem ‘babeantjc  erit  numcrus,ad  quem  ^.habent  propor— 
tionemouinntpla,minorqua  a.Quare  quadratu  red^GD, 
maius  eft  quadrato  red^  BH,ideoqj  reda  GD,maior  qua 
recta BH.Riirfus  quia-  diameter  fph^r;  aB,  componitu  . 


BrCLimQMOM. 

1 ex  BfTjfe midiaraetro  circup/ex  gifp  Ic^pdr^  coHfti- 
tuicur>&  ex  linea  dupla  laceris  detf^goni  Iiii,,jetuldem  cir 
jcuji,  f><?r  cp^plU.  prppof.  &.coiQj.ap  J^tus  4cca 
• goni  I,  maius  eue  rertia  parte  recc;  AQ.  Ji^oc  eRitff^ns 
^ D . Nam  fi  Hi,re(S^ ^quali^ credaisur  terp^ip^ti 
f eft.ae  A B j «rk  dupla  ilUq^s , a?qu^lki  4 pabus  teritijs  parti- 
bus , nempe  ipfi  AD;  Ac.prppcerea  BH>reUqu?s  tert^ 
tierit  jpqua|is>nimiru  ipU  BD;  Atque  adeo  cii  quadracun^ 
reft?  A B , nopcuplum  fic  oftenfuuj  quadrati  redlar  B JD, 
erk  i^era  quadratum  redx  AB  ,npncuplum  quadrati 
repes  BH.Qgpd  ell  ab^urduti).  quintupium  enim  eft  de- 
rupftrawn  Np  ergo  Hljtertia  par?  eft  ipfius  AB--  $ed  ne-, 
que  maior  cercia  parte,  ^nuim  recta  HI , dicaturtnaior 
tertia.psarce.rpd*  AB»  & proinde  d,upla  ip/jus  H I,  maior 
quam  tertiae, Jh^)c  eftjquam  AD, erit  B9»0mnor  quam 

tertia  pars  BD.Quare  quadratum  rect*  A p j maius  erit , 
^m  oopcuplum  quadwu.rpfff?  §H.^od  magis  eftab- 
Uirdum.Npa,igttur  maior  eft  HI,  tertia  paite  ipl^  A B : 
^ ; Sed  oe^e  squalis.cpitke  parti,  vc  oAenuimus , 

gp  eft  quam  cercia  pars,  hoc  eft , quam  B D . Xtaqae  ciitri; 
rect*  GD,OB,maiores  fint  reccis  $ H,  HiuVjC  tkmPnftra- 
cuiq  eft,  erunt  quoque  .quadrata  illarum  quadratis  harum 
maiora ; a Eft  autem  quadratum  reft?  B G , «quale  qua- 
*47-/ri  dmtrs rectarum  GD.DBiB?  quadratum xed«JBI,  quama-' 
tis  rectarum  ?H,HJ.  Quadratum  ergp  red*  B G^  maius 
quoque .e;rit-  quadrato  xeet*  B 1;  Ac  proinde  recta, B G , 
nempe  lacus  cubi , maior  erit  quam  recta  BI,  latus  fcili-| 
cec  Icoiaedfi.  ' — 

M AI VS  denique  efte  lacus  Icofaedri  BI,  latere  Doderj 
caedri  B iT,  huc  ratione  patefiet  Cura  reccarfi  G>  diuifaej 
e&cremaac  media  ratione,  maius  regmoncum  ficBK, 
& minus  G K ; «ric  rectangulum  fub  B G » B K , maius 
reccangulo  fub  B G,  GK;  atque  adeo  rcctangula  fub  B G , 
B/C,  & lub  B G,  G K,  fimul  maiora  duplo  rectanguli  fub 
- ’ BG,GK:bBft autem  reccangulis  fub  BG,  6K,  &fu6B.G  , 

«quale quadratum  rect«  B G » Et  duobus  rectangu- 
liis  ftib  JB  G ,.G  K » «qualia  fune dup.quadraca  re6tx  B K , 
zM.ftx  { Nam  cum  G, ad BK,ica B K , gd.G Kjvf.cm.qua- 

^ dratum 
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aequale  cecwogyiofyb  , 5k,.idecM 
quc.ciuo  quadrata  rectae  B K , aequalia  dupbus  rectangu* 
4is  fui>BG>GK.)  Maius  igitur  quoque  eft  quadratum  re-r 
ccae  AO^iiuobus  quadratts  rcaae  B Ki  Atque  idcirco  ma'- 
ioraerunctria  quadrata  .rectas  B G , fex  quadratis  rectae 
BKi  Atqui  tribus  quadratis  rectae  BG«  aequalia  fune  quin- 
que-quadrata  rectae  B Cmn  enim  quadratum  rectae 

A-.B  ..triplum  iit  quadrati  rectae  BGi  & quintuplum.qua- 
drati  rect?  BHjerunt  tam  tria  quadrata  rectf  BG,quam 
Ltpiinque  quadrata  reet?  BHi^qualia  eidem  quadrato  re- 
[ct^  AR,ideoque  tria  illatis  quinque  fquaba. ) Igitur  & 
bquioquoquadrata  rectf  B H»  maiora  erunt  fex  quadratis 
Ac  proinde  vnum  quadratum  rectf  B H,  maius 
erit  uno  quadrato  rectae  B K . ( Si  namque  fqtiale  eilet 
.quadratum  rectf  BH, quadrato  .ripctae  BK,  vel  minusj  fo- 


;i;cnt  quinquq  quadrata  re.qtje  B H , minora  fex  quadratis 
^rect*  BX-quodeft  abfurdum,  cum  illa  quinque  hifce  fex 


^maiora, fiht  deraonftra'ta . ) Quam  ob  rem  & recta  B H 
imaiorjefitquam  fectaBKjAc  propterea  cum  B.I»  maior 
Jit  quam  BH, multo  maior  erit  Bl,latus  uidelicet  Itofae- 
2ri,qiiam  latus  Dodecaedri.  Latera  igitur  quinqueLJ 
'figurarum  expofuimus,&  inter  fe  comparauimus.Quod 
^ac  faciendum « 


S C H O L I V M, 


.I^TJERPR^T^S  hoc  Uco  demeaffrantfprAtcr 
quinque  figuras,  non  pejfe  aliam  conftitui  figuram  folidamj 
^SLt  planis  & aquilaf eris  JtquiangUlis  contineatuf  i»~ 

ter  fe  Aqualibus,  hac  fere  ratione  . 

EX  duobus  triangulis,  vel  ex  duabus  figuris  alqt , foli- 
dus  angulus  confiitui  non  potefl , cum  falfcm  tres  anguli 
'plani  requirantJV  ad  folidi  anguli  confiitutionem, 

E X ^ribus  autern  triangulis  aquilatens , confiat pyra^ 

midis  angulus  f 

£X  quaimti  09 Atdri angulus*, 

^ EX  quinqMgyUngulus  Icpfaedrt  ; 

, .£  X fex  autem  huiufmpdi  triangulis  ad  idtm  punQum 


cotun- 
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I t!09m»ibKs  fieri  nen  petefi  enegulus  folkiM.Citmitetimifi»» 
! guli  tqtiilaterl  Angulus  eUitreut  duas  teftids  pMr^ir  •uttiui 
i reBi^excoroU. },prop«f.  ^ zMhl.  Erunt  tiufmedi anguli fex^ 
) Muodeeim  iertii,  farte s'  vniut  efi^unt  fusuuor  re- 

' Bis  k quales*,  ^are  ex  tffit  huBus  angtUus  felidus  venffi- 
a zo.vn  tuetur.tL  Nam  /olidus  dtnnit  angulus  minoribus  qtsam  qua- 
dteimr*  'fdor  reBis  anguli s~ceHti imeur  .'httel te  ergo  tmnut  est  ' plssri- 

* husyquamfex  flauis  eiufmodi angulisyfoliduf  ssnguius  ion- 

•flabit,^  ■ ' V. 

I - > EX  tribus  deinde  qustdratis/eubi  unguitis  eeftjuitur^x 
I quattior  autem  quadratis  nullus  'angulus /olidus  conjlimi 
■ i foteW.Kur/us  enim  reBiquamor  erunt  .^Muieo  ergo  iminus^ 
I extfluriiusyquam  quatuor  eiu/medi  angulis tjolidus  atsgu- 
1 luseonfiabit.  ' > t 

EX  tribus  denique  fentagonis  kquilaterisytir  equiangu- 
ii's,  Dodecaedri  angulus  eofonitur.  Cum  enim  quinque  an- 
i guli  pitagoni  squales /int  fex  teBisy  vi  oflendimus  ad  pro^ 

• p6/.^  i.lib.  \.Ae proinde  vnus  angulus'eontinedi'’vnum  re- 
' j Bum, ac  preterea  quintam  partem  •vniusYeffi\tfontinebunt, 

*'  tres  eiu/modi  dnguti  tres  reBes,^  infuper  tres  quintas  far-\ 

• res  vnius  rtBi.§luare  minores  erunt  quatuor  reBis  , ideoq, 
i ek  ipfis  'angitlui /olidus  confliruetur.Sed  ex  quatuor  huiu/-\ 

^ 1 modi  angulis, nullus /olidus  angulus  confidputefi.Cd  enim 

* vnus.vt  dilium  eBymaior fit  reBo,,  eo  quod  continet  vnum 
V reBum,^  in/upefreBi  quintam  pkrtemierunt  quatuor  m» 

iores  quatuor  reBis . Q^uare  nullus  angulus  ^/olidus  ex  hfis 
I cohfiitMturl  Ac  proptirea  mulio  minus  tx  pluribus  yt/Sam. 
\ quXtsiot  eiafmodt  anguli Sy  foUdUs  angitlus  conflabit.  'NfC 
; /ahe'ex  ai^i  figdris  dquilaterss  f(^'equian^is  conJliiH  fe^\ 
terit  angulus  /olidus.Nam  cum  fex  anguli  hexagoni  aqua- 
V \l.'ki'finl'^'Bo  reBisyVt  ad prepr/^ z.fib.  i .efl  demo^raturnyac 

^proinde  vnus  angulus' contineat  vnum  reBunty  ac  praierea 
; duas  partes /extas  vnius  reBr,conrinebunrtreT dnguli  eiuj- 
ihodi  tres  reBoSyt^/ex fextes partes  reBi , hot  efi /quatuor 
' reBos.§lttare  ex  ipfis  nuUo  modo  componetur^-langulus  /oli- 

dus ; Atque  idcirco  multo  mintts  eX  pluribus  iiti/modi  qn- 
gultsy  quam  tribus  , angulutfalidks  confiiUlUrynequefro- 
pterea  ek alqspolygoXu\  €pufHh'henim  ttes'rndioret'fknt 


' 'L  I B E-%  Xlir.  7ji  . 

^u(ttnorrf{Uti§^am  ob-r^  pg^f^icuA  efliprtterdiSas 
qut  figuras,alid  figufd  foliad  non  pt>Jf«  confiitui^  qut,  pianti 
gqnUaterit,f^  Aquiangulis  inter  fe  Aqualibus  contineatnn 
N ji  Af  fi  tria  triangula  Aquilateta  (jft  tqualia  coeant 
in  vnum  punftum  ad  confiituttonem  anguli  [olidi,  conjli* 
tuetur  Ppr amis  tomenta  quatuor  huiujmodi  trtangulis, 

SI  vero  quatuor  eiufmodi  triangula  ccnueniant  ad  an-" 
gulum  [olidum  componendum , ejjicietur  OSaedrum  oiio 
itriangulis  eiufmodi  comprehenfum  » c 

I St  denique  ajfumantur  quinque  talia  triangula  ad  ef- 
ifirmandum  angulum  [olidum,  conficietur  Icojaedrum  vi~ 
ginti  triangulis  eiufmodi  contentum 

§lVOD  fi  tria  quadrata  aqualia  coeant  in  vnum  pun» 
£lum,vt  conftituant  angulum  [olidum,  fabricabitur  cubus 
ex  fex  huiufinodi  quadratis  . 

POSTREMO,  fi  tria  pentagona  Aqailatera,  equian- 

gulafinter /r aqualia,  conuentant  ad  confittutionem  angtt- 
U faltdi, componetur  Dodecaedruns  duodecim  eiufmodi  pon^ 
tagona  continens , . * , 

j-  HOC  etiam  loco  apponere  libet  modum  quendam  ex 
Hypficle  Alexandrino,quo  expedite  numerus  laterum  , Q* 
angulorum  cuiuslibet  figura  regularis  habeatur. 

I 51  enim  quis  interrogatierit , qitotnam  latera  quodais 
Regularium  Solidorum  habeat'.  Multiplicanda  funt omnes 
bafes  in  vnius  bafis  latera  , vt  habeantur  omnium  bafiuqs 
faterai^luia  vero  bina  femper  latera  bafium  in  vnum  con- 
ueniutst , ad  eoniiitutionem  vnius  lateris  Kegularis  folidi, 
[umendum  eli  dimidium  omnium  laterum, vt  numerus  la- 
terum Regularts  folids  appareat , 

r BXEMPLKM;^ Si  quatuor  triangula  Pyramidis-^fiut^  v 
Tetraedri,  multiplicentur  in  numeru  laterum  v/rius  irian 
■guli,vt. in  i. fiunt  i i.quorum dimidium  efi  6.  numerus  fei- 
Ustt  laterum  Pyramidis  . Ad  eundem  modum  [y  inMli- 
quis , Si  enim  fex  quadrata  cubum  componentia  multipli- 
tentur  in  vnius  quadrati  latera,  nempe  in  q.  fiunt  zq.  quo- 
rum dimidium  efi  iz.  numerus  videlicet  laterum  cubi  . Si 
ututi  oHo  ttiangula  OSaedrimuUtplicenttir  iiqj.  n timeri^ 
laterum  vnius  trianguli, fiUnt  z4.  quorum  dimtdtu  eilWJfi 
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fus  t i.ftum$rus  O^atdri . Si  rttrfus  i o.  triangula 

tcof»edri  multiplic$ntur  in  %,num$rum  Inierum  vniui 
trinngulh  Jiunt  6o.  qutrum  dimidium  e fi  jo.  numtrus  lu~  ' 
ttrum  Icc/dtdri  * Si  dtniqut  li.  pentugonu  Dtdtcutdrum 
eonjlitutntjn  multipiietntur  in  numerum  luterum  vnius 
pemugoniijSunt  6o,  quorum  dimidium  eB  rurfut  ;o.  nume^ 
rut  luterum  Bodeeuedri » - 

§iy  OD  fi  quis  rurfut  inttrregi/uinril^uttuum  ungulos 
folidos  quoduis  Regulurium  Solidorum  hubeut’,Multipli^ 
eundo  Junt  omnes  bufos  in  vnius  bufit  ungulos  y Vt  hubeun- 
tur  omnium  bufium  unguli : §luiu  voro  tres ) quutuor  > vel 
quinque  Jemper  unguli  bufium  in  vnum  conueniunt  ^ ud 
eenRitutienem  vnius  unguli  /olidi » diuidendt  funt  omnes 
unguli  in  numerum  ungulorum^qui fimul  eoeunt  ud  ungu^ 
Ium  folidum  eenftituendumyVt  numerus  ungulorum  folido» 
rum  Regularis  folidt  uppureut . 

EX.EMPLVM,  Si  quutuor  triungulu  Pyramidis  multi- 
f licentur  in  ^.numerum  ungulorum  vnius  trianguli , fiunt 
1 z.anguUtqui fi diuiduntur  in  ^.  ( Tot  enim  anguli  eonjii- 
fuunt  vnum  folidum  angulum  Pyramtdis  ) faciunt  4.  an- 
gulos folidos  Pyramidis.Si  vero  S.quadrata  cubi  multipli- 
centur in  4,  numerum  angulorum  vnius  quadrati  j fiunt 
zqutnguUiqui  diuifi in  ^.(Tet  enim  anguli  conficiunt  vnu 
angulum  folidum  cubi  /faciunt  8.  ungulos  folidos  cubi . 
quoque  oRe  triangula  ORuedri  multiplicentur  in  q.  nume- 
rum angulorum  vntut  triungulifiunt  Z4.anguliy  qui  diui- 
fi in  4.(  Tot  enim  unguli  componunt  folidum  ungula  OQut- 
dtpi ) conficiunt  6.  ungulos  folidos  OBuedri  . Si  rurfut  20. 
triungulu  l eefuedri  multiplicentur  in  numerum  angu- 
: lorum  vniut  trianguli,  fiunt  6o.unguli.qui  dtuifi in  ^.(Tot 
< enim  anguli  conRituunt  ungulum  folidum  I eefuedri)  pro- 
' ducunt  1 x.unfulot  folidos  tcofuedri.  Si  denique  le,  penta- 
gona Dodteaedri  multiplicentur  in  s , numerum  anguloru 
vnius  pentugonifiunt  6ojtnguli,qui  diuifi  in  3.  ( Tot  enim 
' anguli  conueniunt  ad  couRituendum  angulum  folidum 
Dodeeuedri)  efiieiunt  20.  angulos  folidos  Dodeeaedti  » 
DESIDE  confiderationo  etiam  dignum  eRyCubum  ^ 
O&aedrum  reciproca  efie,  quod  ud  bafet  attinet  t(^ad  an- 

> ■ ^ gulot 
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I/m/aj  folido$.Ntnn  quet  hmf$i  in  vno  eentintntur,  tot  angu- 
li fo  Udi  in  nitore  reforiuntUTif^  eontra,tt  eubus  habet  fex 
bafes , odo.  anguUt  sfolubtxo^aedrum  verooSo  continet 
b^os  , dr  fejeangulos  felidot.  Sic  etiam  reciproca  funt  Uo- 
faedrum.  Dode caedrum. Nam  Icbfaedrum  habet  Vigin^ 

ti  bafes  duodecim  felidot  angulos ^ at  Qodccaedrd 

duodecim  bafes  poffidety  ^ viginti  anguloc folin 
"^dot  * Solum  Turaedrum , ( Hfoe  eff  Ppra» 

^ . ■ mis ')  eum  nullo  reciprocatftr^i  - 

ficum feipfo  .Habet mim 

^uatuortafesyt0t$m 

demqyfoUdot 

angulos.^ 

* ■ ^ . » 

finis  elementi. tertiidecimi. 
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Et  Solidorum  quartum, 

■ .I  r.:  T • ' .i  1 T J ; ; T . 

■ Vt  quidanri  arbitrantur ; vt  alij  verOj 

■ clis  Alexandrini  de  quinque-^ 


Hypfi- 


i ' corporibus.'- 
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PROOEMTVM  HYPSICLIS 
Alexandrini  ad  Protarclium  • 
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\ . . 

ptorumjquam  htec  inttrfe  kabeantrationenfiCen 
fuerunt  td  no  re6ie  tradidijfe  Apollonium ; qu(» 
a/e^emendataiVtpqUr  meus  dicebaU  Hterisfro- 
diderunt  ^ Ego  autem  pofiea  imidi  in  alterum 
librum  ab  Apollonio  editum,  qui  demondlraUo^ 
nem  accurate  compleBebatur  de  re  propofitit^^ 
ex  eiufque prohlemath  tnddgatione  magna  dqui 
dem  cepi^  voluptatem  Illud  certe  _ ab  omnibus 
perfpici  pote  fi, quod  feriat  Apollonius^  cs^mfit 
in  omnium  manibus k^od  aut^diligenti^quqn  ■ 
tum  conijeere  licet, Jiudid  riospdjdea  fcrtpfijfe  vi- 
d emur,i^  monimehtix,  cdrifignatum  tibi  de  dic  an 
dum  duximus ; vt  quffeJkiter  cum  inanibus 
difciplinis , tum  vel  maxime  in  Geometria  ver^. 
fatusifeite  ac  prudenter  i u dices  ea,  qua  di  6i  uri 
fumusiOb  eam  vero,  qua  Ubicum  patre  fuit, 
ta  confuetudinem , quaque  nos  compkSieris^i^ 
neuoleUtid,  traffattonernipfdm  libenter  audias, 
Sed  iom  tempus  efi,vt prooemio finem  impOfun- 
tes  idid^odpropofitum  eji,  aggrediamur  ^ 


quidimpTornnter  fe  co^^prrahtHr  7UraedrM,n^  (flOUr- 
cAedrum,ta,nJecundum[up^ficies,quap^f^liditafe 
fierior»  vero  expdnMtttHr-def&riptlonet  re 

gtilariupf  vniuy  intra  alUrnivt-hi  djt^libripat  itffi(Ux  ap-^ 
paa4icis  cUiHjdnm  elementoruWEucltdts.^^^^^  'quUpdu  • 
rima  omittuntur  ub  Ifyppele  fcftd>i(ln^nif^Hddd;^» 
fisru.Urd  comp»r(U,ionts dirorum  q¥ip.q»f[cerpcru^ffiut\ 
lfrittm,eorumque  mHtuaphfixiptiffitk  vnms  in  ajioi  qu^ 
tuor  'enim  ''p^epoptioniBUi  ddKfaieai  liber  hic  qudriit^ftiA 
mus,  quinque  vtroproblfri/0tikus  dcjcimut qn imus, 1 

t' 
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tHtiVipti»  tS.t  Vi  /tliqtium  lucem  huictt^HAtieni  mff^rr 
must^ulo  vberius  df  dtabJiHrU  rigulatibusin  yu^ef 
fufn  differ ere^  proponendo '0/irut  theoremtU»  , afqueproBh- 
mdtald^ilffts  &.pridt^a^^^  reguUtm  i^br/e  cetnp»- 
rdntdi\  & fibi  muine  infcribunut^  . -^uk  ih  rb  mMximo  ne- 
hi  ddiumifUfuiffe-ChynpMd  , Franafcu.Fldftti  Cnn- 
daUiydtti.dtbgete  opir\^fei^d:in  hoc  a^gef{o  coUo»^it, 
^ i%tr^nu^nt^s  Jud3<  lihro. 


nonf^eg^tpds  • Hic  >»ir» 

■n  ^:^r.  ^Lgffrg^^ftlfns^problematfbi4j<fue  locupleta- 

■y\tnJitha  'Hi r itn i£ t/ii y- tit 


a uarn plurimi)  ^^7"-  - 

litivertithhiam  ihtegrit  o rdih^  dectmtesfextu 

ffitaiiunxii)  incano  froprteiaiel  tlluftrit  de.dmbeofpert 

^asprvpowuCeterumprAclpttumfHiJkHypfi^itinfiitutum 

UhfcUb.  l^.difputar^  fU((^^p^t^tion<  mniur^  Icofaedr 

et  dodeikedrifacileiTtUlltgipoteJl  tx  etusproaw^^  ad  ?r<i. 

tarehHmfqHodpiptriutefipf^^^^  , , 

QyOT^AM^viro  ihliijee  ddbbut  hlrtt  Hypjicles 
■CJ^pknksJam  in  numero  'propeft.iienumiqHamin  earuv- 
dem  ordine,& interfe.&a  Fr^ocifio  Fiufdtej  itfeeque  d 
s JMbts  difcrepant;  artnotauirpHS  i»  margine  ordt.np  vtnu/ 
qu^duoiUs  numeris  f quorum  fuperior  ordiU}^  H^pjiHts 
[infirior  viro  CampaHi  Jerhm  autem  h 

•^argino'  Unicus  tantum  numerus  r.eperitdr » nt*H*m  ejfez 
^ fUtt  fi  d’ fer  in/tam  inter  pampanum  ify-  Hypficiem  ,Jigntf 

I /*  I* J ^ KMOeij^te  § f AfifiAFlMtM 


catun^aod  fi  aliquando  lofiofuperioris  numeb  apponmu 
hic  nola  Ofintelltgendum  ef,h*  ^ypfirU  di3am  prfifOfittO 


nem  defiderari . Idemque  tn  Campanotuttfhge  > fi  forte  b 
affiumen  inferioris  eadem  nota  pofitafuerii  . Scando  de 
%iqFi  ‘ni^il  in  margine  deprehenditur, tn  fich^ 
Hypfiflem , quam  apud  Campanum,  illam  propofittoneit 

^‘ffuEOV^Zi-  PROPOS".'  'i 

* « • • • r 


•ifOyAE  ex  centro  circuli  cuifpiam  ii 
l^t^ohi  eidem  circiib  inferi pti latus  per 
■pendicularis  durciruTj  dimidia  eft  vtriui<ju 
j ^ &Vl2leris  hexagoni , ^ lateri 

1 ieca^oni  eidem  circulo  inferipti , 


EX 


\r 
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£ X centro  A,circub‘  B C D/i  ucatur  A£,perpendicu 
laris  ad  B C , latus  pentagoni  in  difto  circulo  defcripti 
Dico  AB, dimidium  effe  lineae  compo/itae  ex  latere  hexa- 
goni & decagoni  epUfdem  circuli.Extenfa  enim  AE,iii_j 
vtramque  partem  , vt  perficiatur  tota  diameter  DF,fum- 
ptaque  £G, aequali  ipfi  EFiConned^antur  redae  AC,  C G, 
CF,BF.  aQnoniam  igitur  perpendicularis  A E,  lecat  re- 
ctam B Cjbifariamjerunt  latera  BE,EF, trianguli  B E F, 
aequalia  lateribus  CE, 3iF,triaiiguli  C E FjCum  igitur  & 
angulicontentifint  aequales , nempe  recti;  b erunt  bales 

CF, BF,aequales;c  ideoque  & arcus  CF,  BF,  aequales » Ac 
proinde  exiftente  arcu  B C , quinta  'parte  totius  circum 
ferentiae,  erit  CF,  eiufdem  pars  decima  ^ atque  adeo  xc 
cta  CFjlatuseritdecagoni.Rurfus 

quia  latera  CE,EF,trianguli  C EF, 
aequalia  funt  lateribus  C E , E G , 
trianguli  C E G , funtque  anguli 
contenti  rectijd  erint  & oafes  C F , 

CG,  & anguli  C F G,  C G F,  «qua- 
les. Quia  vero  arcus  CF,  quinta-, 
parscft  lemicircumferentiae  DCF, 
cum  fit  totius  circumferentiae  de- 
cima pars  i Erit  talium  partium  i. 
arcus  CF,qualium  4.ell  arcus  D C 

hoc  ell,arcus  D C,  quadruplus  erit  arcus  C F.  e Quarc-.* 
j&r  angulus  D AC,quadruplus  erit  anguli  C A F:  f Elf  au- 
tem angui  us  C F D,  dimidium  anguli  D A C , cum  illius 
ad  circumferentiam,  & huius  ad  centrum  eadem  fit  ba- 
(is  D C.  Igitur  angulus  CFD,  atque  adeo  illi  aequalis  b» 
ilenfus  CG  F,  duplus  erit  anguli  C A F;  g Atqui  angulus 
CG  F,  externus , arqualis  eft  internis  G A C , G C A , in 
triangulo  G A C.  Cum  igitur  G A C,  fit  dimidium  angu- 
li CGF,  vt  oftenfum  eft , erit  GC  A , reliquum  dimidium 
eiiifdem  anguli  C GF,  ideoque  aequales  erunt  anguli 
G AC,  GCAih  ac  proinde  & latera  AG , CG , aequalia-.. 
Eft  autem  CG,  recta  oftenfa  «qualis  rcifbeCF.  Igitur  & 
AG,  repta  «qualis  erit  eidem  CF.  Quare  additis  «quali- 
bus GE,EF,  het  AE , gqualjs  duabus  EF,  FG,  fimul;  Ac 
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proinde  tres  fimul  A E,  EF,  Fp,  hoc  cft , du*  /imul  A F » 
FCjduplac  erunt  ip/ius  AE, atque  idcirco  e contrario  erit! 
AEjdufta  videlicet  perpendicularis  in  pentagoni  latus, 
dimidia  duarum  fimul  AF,FC, nempe  lateris  hexagoni, & 
decagoni.Qiix  ergo  ex  centro  circuli  cuiufpiam  in  penta 
goni  eidem  circulo  inferipti  latus, &c.Quod  erat  demon 
Arandum.  i 


I. 


COROLLARIVM 

EX  his  fequitur, lineam  perpendicularem  duSameic  centro  cir> 
culi  ad  lineam  redam  in  eodem  circulo  aptatam, focare  arcum, que 
didahate  linea  reda  fubtendit , bifariam.  Demonftratum  enim  eft 
redam  AR,quac  ex  centro  perpendicularis  ell  ad  B C,  diuidere  ar- 
cum BC, bifariam  in  F.  ! 


C OROLLARIVM  II. 

HINC  quoque  fit, perpendiculare  ex  centro  ad  latus  pentagoni 
dudrm  aqualem  elTc  vtrique  linea  fimul,& ei,qaicx  centro  adli 
tus  trianguli  aquilatcri  eidem  circulo  inferipti  ducitur,  perpendi- 
culari,* dimidia  lateris  decagoni . Quoniam  enim  vt  in  hac  pro- 
pof  oftenfum  eA, perpendicularis  ad  latus  pentagoni  aqualis  eA  di- 
midio lateris  hexagoni,  & dimidio  lateris  decagoni  fimul  : EA  au- 
tem perpendicularis  ad  latus  trianguli  aquilatcri, ex  coroil.propof 
la.liB.  I aqualis  dimidio  femidiametri,feu  lateris  hexagoni':  per- 
fpicu^im  eA  eandem  perpendicularem  ad  latus  pentagoni  elleaqui 
lem  perpendiculari  ad  latus  trianguli,*  dimidio  lateris  decagiuii 
fimul  . 

THEOR.  2.  PROPOS.  2. 


— - f - — — — w m m 

SI  binae  redae  lineae  extrema  ac  m edia_ 
ratione  fecenturiipfae  UmiliterfecabutuTjiE 
cafdem  fcilicet  proportiones 


SeCENTVR  binae  refta?  A B , C D , extrenta  ac 
media  ratione  in  b,&  F.Dico  ipfas  in  cafdem  proportio- 
nes  fecan,hoc  eft,  effe  vt  AB, ad  CD,  ita  A E,  ad  C F , & 
EB,  ad  FDjItem  vt  Ae  , ad  eB,  ita  CF,  ad  FD , &c.  Cum 
cnim  /itiVt  aB,  ad  AE,  ita  AE , ad  E B j &:  vt  CD , ad  CF: 

ita  CF,  ad  FD  j a erit  reftangulum 
•A)^"  r ,iP  fub  AB,  E B , aequale  quadrato  re- 


dia»  AEj  & rectangulum  fub  C D , 
F D , aequale  quadrato  redla 


CK 


Di;:;iz'ed  by  (ioogle 


LIBER  XI III.  7^9 

CF.  Quam  ob  rem  erit  vt  rectangulum  fub  A B , E Bi  ad 
quadratum  rect*  A£,ita  rectangulum  fub  CD  ,.F  D , ad 
quadratum  rcftdf  C F , f eft  enim  vtrobique  atuualitatis 
proportio)  Ac  prppterea , per  ea , quae  demonftrauimus  \ 

in  fcholio  propof.  xa.lib.y .vt  quadruplum/edlanguli  fub 
AB>  EB,ad  quadratum  rectae  A E , ita  quadruplum  re(5lan- 
guli  fub  C D,  F D , ad  quadratum  reaae  C F : & compo- 
nendo, vt  quadruplum  rectanguli  fub  AB,  eB,&  quadra-  * 
tum  redae  AE,ad  quadratum  redae  A E,  ita  quadruplum  . - 
rectanguli  fub  CD,FD,&  quadratum  rectae  C F,  ad  qua- 
dratum rectae  CF : a Sed  quod  quater  continetur  fub  AB,  ^Z.fteU 
EB,vna  cum  quadrato  redae  A E,  aequale  eft  quadrato  li- 
nex  compo/itx  ex  A B , E B j Et  quod  quater  continetur 
fub  CD,Fp,vna  cum  quadrato  rectx  CF,xquale  eft  qua. 
drato  linex  compo/itx  ex  C D,  FP»  Igitur.erit  quoque_j 
vt  quadratum  }inex  cpippontx  ex  AB,EB,ad  quadratum 
redx  AE,ita  quadratum  linex  compo/itx  cx  C P , F P , , 
ad  quadratum  rectae  CF,  b ac  proinde,vt  recta  compo/i-  ^ 
ta  ex, AB » EB,  ad  rectam  AE,ita  recta  compo/ita  ex  CP, 

FD,  ad  rectam  C F : Et  componendo  vt  compo/ita  recta 
cx  AB,  EB,  & recta  AE , hoc  eft , dupla  ip/ius  AB,  ad  re  • . 
ctam  AE,ita  recta  compoftta  cx  CP,FP,&:‘ recta  CF,  id 
e ft,dupla  ip/ius  CP,ad  rectam  CFjEt  permutando, vt  du- 
pla ip/ius  AB, ad  duplafn  ip/iqs  CP,  ita  A e,  ad  C F ; c Vt  e i j. 
autem  dupla  ip/ius  AB  ,Vd  duplam  ip/ius  CP,ita  eft  AB, 
ad  CP.Erit  ergo  vt  AB,  ad  CP,  ita  A E,  ad  G F;  Ac  pro- 
pterea,cum  /it  vt  tota  AB, ad  totani  CP,ita  A E,  ablata», 
ad  CF, ablatam  jd  erit  quoque  reliqua  E B,  ad  reliquam 
, F P,  vt  tota  ad  totam.  Quare  vt  Ae,  ad  C F , ita  erit  e B , 

^d  FPjCum  vtraque  proportio  eadem  /it  proportioni  AB, 
ad  CP:Et  permutando,erit  vt  AE,ad  EB,/ic  C F,  ad  F P, 

& /ic  denique  iuxta  ontnes  modos  arguendi  ex  propor- 
tionalitate.oftendemus  & totas  lineas,  ^ earundem  pafr 
%es  e/Ie  proportionales  inter  fe.  Si  binx  itaque  rectx  ti- 
nex  extrema  ac  media  ratioqe  fccentur  > &c.  Quod  erat 
pftendendum* 

s q o I I y M, 

FACILE  hos  loco  dtmonjlrabimus  hoefe^uh  thooritUM 
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LATVS  hexagoni  ad  latus  dccagoni  in 
eodem  circulo  deferiptoru  eandem  propor 
tionem  habet»  quam  re(5la  fubtendens  angu 
Ium  pentagoni  xquilateri  8c  stquianguii  ad 
latus  ipfius  pentagoni. 

I §lfONf  A hi  enim  a Intut  heXMgeni  eum  latere  dee  agoni 

'ijdee.  effies/  lis/eam  media  ^ extrema  ratione [eUam  j b re3a 
> Z.ter-  fubtendent  pentagom  angulum fe&a extrema  ac  media  ra- 
9 dee  . tiene  faeit  maius  fegmentumtlatus  ipfum  pentagenr.c  fit  vt 
■z,quar  eadem  fit  proportio  lateris  hexagom  ad  latus  decageni,  ma 
idee»  ierit  fegmenti  ad  maius^que  maioris fegmenti  reShi  anguli 
pentagoni /ubtendeatis  ad  minus.Cum  ergo  fi/^W  maius  ftg 
mentum  ad minusjita  tota  ad  maius  ftgatnutum\erit  ^uc^i 
latus  hexagoni  ad  latus  deeagoni , vt  re  a fubtendens  an- 
gulum pentagoni  aquilateri  ^aquianguti  ad  latus  penta- 
geni.quod  ejl  propofitum . 

EX  hae  quoque  prepofitiene  procedenti  inferemus  hoc 

alterum  theorema^ 

SI  linea  perpendicularis  e»  centro  circu 
li  ad  latus  pentagoni  in  eodem  circulo  de- 
feripti  duiSla  fecetur  extrema  ac  media  ratio 
ne, maius  fegmentum  aequale  eft  perpendi- 
culari ex  eode  c^tro  ad  latus  triaguli  aquila 
teri  du(51^, minus  vero  aquale  eft  dimidio  la 
teris  decagoni  eidem  circulo  inferiptorum. 

• • I 

E X centro  enim  eireuli  S C,  duBa  perpendicularis 

ADfOd  latus  B O,  pentagoni  eidem  cirettlo  tnferipti , fece- 
tur in  Etcxtrema  ac  media  ratione.  Dico  maius  fegmentum 
AEy  ejfe  aquale  perpendiculari  ex  A y sed  latus  trianguli 
aquilateri  eiufdem  circuli  duBa  3 minus  yere  fegmentum 
ED, aquale  effi  dimidio’ lateris  deeagomi  eiafdi  circuli.Exte 
(a  nmqireBa  APsad  connexa  reBa  BCyerit  FC,  latus 


deca- 


£ / a E:  R XrriT.  Tfl\ 


'de^itgniteumex ccrolhi,pr«pof,  r.»«- 
ixs  lib*  xreus  B C , nempe  tjuint»  fnr^ 

tetins  eirenmfrrtntiA  y be^Mn*  f*ee*Mf  E \ 

inFttAepeoind^treH^f^tfff^J»*^  1,  i 1 
‘ AF  y Utere  hexngemy^  FCy  Utere  de-  \-  I 
cageniy  fe£i»  erit  extrern», nt  medf»'  ■ 

tionejtmHS  mmiut fegmeMxm  A Fy  lx^ 

tus  hexngoniyminus  vere  /egmentum  FCy  Jutus  deexgetu». 
§luttre  vt  in  hac propef.oftenfum  eftytrit  vt  tota  ADydiuifa 
fecundum  extremam  ac  mediam  rationemyad  totam  compe 
fitam  ex  AFyFCyf  militer  diuifam , ita  AEymaius  fegmen- 
tum  ad  ^Fy  maius fegmentumi& E D , mUut  figmentum 
adFCy  minus  figmentum : b E/l  autem  tata  A D , dimi- 
dium tetius,  eompefita  ex  AFyFC.Igitur  ^ ipfiut  AF , 
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•propof.io.Jib.ij.diuidar&arcuCD» 
■&  lacus  C'D,bifaria  ih  G,&.H,eric  ar- 
t ®/T  / ‘cus  CG, decima  pars  totius  clrcfifcre 

l\  / ^ n ideo^ue  reda  fubtenfa  CG,Iatas 

n i/  ^^ecagooi.Qttoniam  igitur  lecra  AG, 
dupla  eft  rc<fl^  F G > erit  ex  fcholio 
G.  propor4.lib.i.quadratumrec;tat  AGj 

»47.^ri  quadruplum  ijuadrati  rectae  F G « Sunt  autem  quadrato 
reda;  AG,«qualiJquadrata  redarum  AC,CG.  Jgitur  & 
quadrata  rectarum  A C,CG, quadrupla  funt quadrari  re- 
CT®  FG;  Atque  adeo  tria  quadrara’rectarum  A C / G G i 
“*^^^'',FG, quincupla  quadrati  eiufdem  red*  F G : l^sCum-ergo 
jquadratis  rectarum  FG,CG, nempe  lateris  hexagoni , & 
•'  * = , lateris  decagoBi,afcq«ale  Ut  quadratum  red*  CD, lateris . 
videlicet  pentagbni;  Erunt  quoque  quadrata  redarum__* 
AC, CD, quincupla  quadrati  redof  FG,  nimirum  femidia-  , 
metri; Si  in  circulo  igitur  pentagqnum  iquilaterum  de-  : 
fcribaturjquod  ex  latere  pentagoni  ',  & quodex  ea , qua* 
binis'Jatei‘ibus  pentagoni  fubtehditur , recta  lirfea  , vrra- 
que  quadrata, quincupla  funt  eius, quod  ex  femidiamctro 
defcribitur,quadraci.Qaod  erat  demonflrandum. 

; . • ^ t’  , I 

; : C O R O L L A 'il  I V 'M. 

INFERTVR  ex  his  theorema  hui ufinodi.  ^ , • 

SI  m rphcera  eadem’ cubliS3&>  dodecaedfQ 
1 infcribanturjquadraturri  lateris  cu  bi  & qua 
dratum  lateris  Dodec^iedrbvtraque  fiipul , 
quintirpj  a: funt  quadrati  femidiametri  cir- 
culi pentas^onum  DodetaedrLcircumfcri- 
bcntis.' 

CIRCVMSCRTBAT  enim  circulus  ABCD  E , pcnragohum  Vnum 
Dodecardx.i  in  quapfam  fphira  defcripri:  eritquc  ex  toroll.z.pro- 
poCiy.lib.i^.iecta  AC, fubtendcns pentagoni  angulum B, latus  cubi 
..  c in  eadem  fphcra  «'crcripti.cPerrpicuum  cft  autem  quadrata  refta- 

qu»rti‘  AC,CD,  lateris  fcilicet  cubi,  & lateris  Dodecaedri,quintup]8 
'd*ctmt  quadrati  femidiametri  FG,&c. 


Digitized  by  C- — .-(h 


L I B . E R XII JI. 


o. 

iij. 


quurtt- 

decimi. 


.THEOR;  4.  RROPOS.  ^: 

>.  S I Jatus  hexagoni^icuius  circuli  fete- 
tur extrema  ac  mtdia  ratione  j maius  illius 
fegmentum  erit  latus  decagonieiufdeiiL^ 

circuli.  » - • • ' 

SECETVa.  enim  AB,  larasTiexagoni  alicuius  circuli 
extrema  ac  media  ratione  in  C,fitque  maius  fegmentum 

AC. Dico  AC,efle  latus  decaguni  eiufdem  circuli.Sit  .n. 

AD, latus  decagoni  eiufdem  circuli , adiungaturque  in-> 

fcctum  ipfi  AB;a  eritque  tota  compofita  BD,  ex  latcrc-*j 
hexagoni  , & latere  decagoni , diuifa  in  A , extrema  ac^ 
media ratione,cuius  maius  fegmentum  B A:  Ponitur  au> 
cem  & AB,fecta  in  C,fi-  , ' 

militer  . b Igitur  erit  vt  ‘ ^ A-y  . 

B D , tota  ad  maius  fui  fcg-  .. 

mentum  A B,  ita  A B , tbta_j  ' , ■ 

ad  ma  ius  fui  fegmentum  AC:Sed  eft  quotpjc  vt  B D , to- 
ta ad  maius  fui  legmentum  AB, ira  AB.mams  fegmentum 
ad  AD,  fegmentum  minus,  per  definitionem  liheac  fectas 
extrema  ac  media  ratione.Igimr  erit  vt  AB,ad  AC,ira_* 
eadem  AB,ad  ADjAc  propterea  AC,AD,a!qualcscmnt. 

Cum  ergo  AD,ponarur  latus  decagoni  illius  circuli,  cu- 
ius lafus  Hexagoni  eft  ABjerit  & AC, eiufdem  circuli  la- 
tus decagoni.  ‘ • 

, aliter.  Adiungatur  ipfi  A b,  in  rectum  recta  a d , 
aequalis  maiori  fegmento  A C,-  c eritque  tota  fccta  B D , 
diuifa  in  A , extrema  ac  media  ratione.  Cum  igitur  AB,  tydee, 
maius  fegmentum  ipfius , ponatur  latus  hexagoni  alicu-^ 

ius  circuli,erit  per  ea,qusc  demonftrauiinus  ad  propof.^.| 
lib.i^  AD, minus  fegmentum  eiufdem  circuli  latus  deca 

foni ; Ac  propterea  & A C , aequalis  ipfi  A D , lanis  erit 
ecagoni  in  eodem  circulo  deferipti,  cuius  AB,latus  he- 
xagoni ponitur.Si  ergo  latus  hexagoni  alicuius  circuli* 
&c.Quod  erat  oftendendum,  ‘ ‘ ' 
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THEOR.  5.  RROROS.  5. 
IDEM  circiilus  comprehendit  & Dode- 
caedri  pentagonum  Icofaedri  triangu- 
lum>eidem  fphaeras  infcriptorum.  - 

IN  fphacra,cuius  diameter  A,intelligatur defdripnim 
8c  Dodecaedrum , cuius  vnum  pentagonum  JBCDEf,  & 
Icofaedrum,cuius  vnum  triangulum  GHI.Dico  eundem 
circulum  circumfcribere  & pentagonum  B C D E F , & 
triangulum  GHI,hoc  e ft, circulos  BCDEF,GHI,ipfa  cir 
cumlcribcntes  cllc  aeqiiales.Circumfcribatenim  circulus 
KLMNO, pentagonum  KLMNO,»  ex  quo  IcoIaedrum_j 
fphsr*  inicribitur,  ita  vt  quinque  latera  huius  pentago-: 
hm  latera  Icofacdri,idcoque  quodlibet  ipforum  sequij 
le  cuiuis  lateri  trianguli  G R I.  Deinde  ex  centris  P,  Q.I 
R , ducantur  rect*  p E , Q_H  , R Mj  Seceturque  RM,e^| 
• media  ratione  in  S ; t>  crftque  maius  fegmcntuml 

5 *";R  Sjlatus  Decagoni  in  circulo  KLMNO,  in  quo  R M , eR 

tetmt,  latus  hexagoni, Subtendat  quoque  recta  CF,  angulum  B, 
pentagoni  Dodecaedri,qu5  erit  percorolI.i.propoH  17. 
lib.  I j. latus  cubi  in  eadem  Iphccra  deleri pti . Quoniam  , 
igitur  ex  coroll.i.ciiirdem  propof.B  F,  latus  Dodecaedri 
cll  maius  fegmenrum  latens  cubi  C F , fedi  extrema  ac 
media  rationeje  erit  vt  tota  C F,  ad  totam  R M , ita^, 
jmaius  legmentum  ad  R S , maius  Tegmentum  ; Acpro- 

pterea  vt  quadratum  rc<a*  C F , ad 
quadratum  reftae  RM',ita  quadratu 
redae  BF,  ad  quadrarum  reda?  R S j 
Atque  adeo, per  ea,qu*  demonftra- 
ta  Tunc  in  fcholio  propof.zi.Iib.j.vt 
triplum  quadrati  reda?  CF,ad  quin- 
tuplum  quadrati  reda?RM,ita  tri- 
plum quadrati  redae  BF.ad  quintu- 
plum  quadrati  rectae  KS:Eft  autem 
triplum  quadrati  redae  CF,  aequale 
quintuplo  quadrati  redf  RM,rquia 
tam  triplum  quadrati  lateris  cubi  C F,  ex  propof.  is.  hb. 

ij.  «Juam 
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I j.quam^UHKupIum  quadrati fcmidiamctri  RM>ex  co* 
r9ll.r.propof.i6  Jib  i^. aequale  eft  quadrato  ex  A,diame- 
tro  fph*ra?.)  It»!fur  & triplum  q^iadrati  reft*  BF*  atqua- 
l6  erit  quthuplo  quadrati  reStx  RS:  a guia  veraquadra- 
ciint  reiia?  MN, lateris  pcntagonij*quale  cft  quadrato  la- 
teris  RM,hexagoni,&  quadraro  reCii  RS,  lateris  defcago 
ni  ierunt  quoque  quinque  quadrata  reda*  M N , aequa- 
lia quinque  quadratis  redae  RM,&  quinque  quadratis  re 
diae  RS.  Igitur  & quinque  quadrata  redae  MN,aeqU3lia_» 
funt  tribus  quadratis  red*  CF,  (' cum  haec  oftenfa  Hnt  a*- 
qualia  quinque  quadratis  redx  R ) & tribus  quadra- 
tis red*  B F,  quae  aequalia  faerunt  quinque  quadratis  re- 
dae RS>Sed  quoniam, cum  quadrata  redarum  CF,BF, 
quinquequadratis  femidiametri  PE,fint  aequale; ) tria^-j 
quadrata  redae  CF,&  tria  quadrata  reda*  BF , aequalia-.^' 
/unC  nuindecim  quadratis  redae  PE ; & quinque  quadra- 
ta reaae  MN,  aequalia  funt  quindecim  quadratis  Icmidia 
rtiecri  ^FTi(Nam  cum  MN,aequalis  Iit  oftenfa  inii  GH,Ia 
ter^  Icolaedri,feu  trianguli  aequilateri  j c ftt  autem  qua» 
dratum  ip/ius  GH, aequale  tribus  quadratis  femidiametri 
; Erunt  quinque  quadrata  redae  G H , hoc  eft , redae 
M'  N , aequalia  quindecim  quadratis  redae  erunt 

quoque  quindecim  quadrata  redae  P E,  aequalia  quinde 
cim  quadratis  redat  ac  |>ropcerea  vnum  quadratum 
redae  PE,vni  quadraro  red.T  QH,&  idcirco  fem id iame- 
terP  B,  femidiametro  Q^H , aqualis  ent . Quare  circuli 
BCDEFjGHIjaequaies  ftint.  Idem  ergo  circulus  cOmi 
prehendit , Quod  erae  demonftrandum « 
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THEOR.  6.  PROPOS;  6. 

\ 

S I cx  centro  circuli  pentagonum  Dode 
caedri  circumferibentis  ^ perpendicularis 
ducatur  ad  vnum  laruspccagonijEiitjquod 
fub  di(5lo  latere,  & perpcnidiculari  compre- 
henditur 


Ji;. 
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hcnditur,  redbangulum  trigefies  fumptum, 
Dodecaedri  fuperficiei  sequale  : 

E X centro  F,  circuli  circumlcri- 
bentis  petagonum  Dodecaedri  A B- 
CD  E, ducatur  ad  latus  C D,  perpen- 
dicularis FG.  Dico  rectangulum  fub 
FG,&  CDjtrigefies  fumptum , eflt^ 
atquale  toti  fuperficiei  Dodecaedri. 
Ductis. n.rectis  ex  F,  ad  oes  angulos 
pentagonijrefoluetur  pentagonum  in  quinque  triangula 
jequalia.excoroll.propof.S.  lib.  i.cum  bina  lacera  vnius 
xqualia  lint  binis  lateribus  aliorum  balis  quoque^ 
vnius  bafibiis  aliorum  sequalis.Ducatur  quoque  per  F,  re 
cta  HI,parallelaipfi  CD,  occurrens  duabus  perpendicu 
laribus  CH,DI,ductis  ex  C,D,ad  CD,in  punctis  H,&  I. 
Eritque  rectangulum  C I,  contentum  lub  H C , hoc  eft» 
fub  FG,&  CD.  a Quoniam  vero  rectangulum  C I,duplu 
eft  trianguli  F C D , atc^ue  adeo  cuiuslibet  rcliquorum__» 
quatuor  triangulorum  ipli  FCD,  aequalium } erit  rectan- 
gulum CI,quinquies  fumptum, aequale  decem  huiufmo- 
di  triangulisjhoc  eft, duobus  pentagonis  Dodecaedri, cu 
quinque  triangula 'aequalia  lint  vni  pentagono ; Atqu^ 
adeo  fextuplum  rectanguli  Cl,quinquicsYumpti,nimiru 
rectangulum  CI,fumptum  trigefies,  aequale  quoque  erit 
fextuplo  duorum  pentagonorum,  »d  eft,  duodecim  pen. 
tagonisjhoc  eft,toci  fuperficiei  Dodecaedri . Si  igitur  ex 
centro  circuli  pentagonum  Dodecaedri,&c.  ^od  erat 
demonftrandum . i 

ALITER . Facta  eadem  figurae  conftructione,  b cum 
rectangulum  CI,duplum  fit  trianguli  FCD,hoc  eft, aequa 
le  triangulo  FCD,bis  lumptOjErit rectangulum  CI , tri- 

fefies  fumptum  aequale  triangulo  FCD,bis  fumpto  trige 
es , hoc  eft,  fumpto  fexagefies ; ac  proinde  toti  fiipeifr 
ciei  Dodecaedri . Cum  enim  vnum  pentagonum  Dodl^ 
caedri  conftet  quinque  huiufmodi  triangulis , conftabuC 
duodecim  pentagona , nempe  rota  fuperficies  Dodecac- 
dri,fexaginta  huiufmodi  triangulis.Atque  idcirco  tria&i 

gulum 


j ^ L J B E %^  ’'X1JIL  74; 

[gttium  FCIxrumptum  fexagelies  squale  em  fuperticiei 

lUodecacdri.  ' 

THEOR.  7*'PR0P0S.  7., 

. SI  ex  centro  circuli  triariguium  Icofae 
dri  circumferibentis , perpendicularis  du- 
catur ad  vnum  latus  trianguli ; Erifj  quod 
fub  di(Sbolatefe5'&  perpendiculari  compre- 
henditur, rectangulum  trigefles  fumptum 
Icofaedri  ‘fuperficiei  2Equale_^ . 

. E X centro  D,  circuli  circumferibentis  triangulum-» 
Icofaedri  ABC, ducatur  ad  latus  perpendiculari  DE.Di 
co  rectangiilum  contentu  fub.pE,‘&  B C,  trigenes  fum- 
peum,*  aequale  effe  toti  fuperficiei  Icqfae-  ' 'A.  -r 
dri. Ductis  namque  rectis  ex  D,ad  omnes 
trianguli  angulos , refoluctur  triangulu  in  ^ 

tria  triagula  arqualia,  ex  toroll.propof  8. 
lib.i.&unttnim  bina  latera  vnius  buiisla* 
teribus  aliorum  squaiia,  & balis  vnius  ba 
fibus  aliorum  squalis , Ducatur  quoquc_J  ‘ ^ . 

per  P, recta  FG, parallela  ip/i  CC,  occurrens  in  iP , & G, 
duabus' perpendicularibus  BF.  CG,  ex  B , C , d.uctis  ad 
UCjericque  rectangulum  B G , concentum  fub  F B , hoc 
eftjfub  Db,&  BC.aQuoniarh  vero  rectangulum  BG, du- 
plum eft  trianguli  BDCjatque  adeo  cuiuslibet  reliquoru 
duorum  triangulorum  ip/i  DBC, squalium  : EriffeCt^n- 
guluin  B G,  ter  fumptum  squale  fex  huiufmodi  triango- 
liSjhoc  eft, duobus  triangulis  Icofaedri , cum  tria  talia_# 
triangula  aequalia  fine  vni  triangulo  Icofaedri  j Atquc-j 
adcoidemTeftangiilum  rrigefies  fumptunn,nempe  decu 
pium  rcftanguli  BG,  terfumpti,squale  eritviginti  trian 
gulis Icolaedri, hoc  eft,  toti  luperficiei  Icofaedri,  nimi- 
rum decuplo  duorum  triangulorum  Icofaedri . Si  ergo 
ex  centro  circuli  triangulum  Icofaedri , &c.  Quod  erat 
oftendendum . . 
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A L I TE  R.  Fada  eadem  conftruAione  firane»*  cUm 
re^angulum  BG>duplum  i?c  trianguli  DBCyid  efi>aequa 
le  diifto  triangulo  bis  fumpto>Erit  redlangulum  B Gj  tri- 
gefies  funiptum,^uale  triangulo  DBC,  fumpto  fexage* 
lies;  At^ui  fexaginta  huiulinodi  rriai^la  conficiunt  vi-| 
ginci  triangula  Icofaedri,  eo  quod  tria  conEeiunc  vnum. 
Igitur  re^angulum  BG^rigefies  fumptum  zqualie  elb  to 
tiluperficicilcofacdri  , - 

COROLLARIVM'. 

^ ITAQ^VE  (uperHcics  cuiasHbetDodreaedri-adfu^itcieiiLJ 
jcuiulcunque  Icofaedrit  cciamn  non  defcnbantur  amb{  ngurc  ioj 

eadem  rphsra,  elt  licut  re  Aangulmn 
contentum  fub  latere  Dodecae^i, 
& perpendiculari  dndaex  cctro  ]^en 
tagoni  Dodecaedri  in  lacus  ^Aumi 
- ad  reftaneulum  contentum  utb  late 
. re  Icofaem-i  > & perpendiculari  du> 
&a  ex  centro  trianguli  Icolaedri  in 
didum  latus.b  Cum  enim  Aiperficiet 
Dodecaedri  «qualis  Ht  illi  refiangu 
!lqerigenesTiinipco;cTtem  (liperficies  Icofaedri  «qualis  huic  re> 
ifiangulo  crigeues  quoque  fumpto ; Erit  tam  illud  redangulum  eri» 
eiimaparsfoperficiei  Dodecaedri,  quam  hoc  redangulum,fuper> 
ciei  Icofaedri . d Quare  erit  fuperficies  Dodecaedri  ad  fuperheie 
IcofaedriyVt  rrftangulum  illud,^  trigefima  videlicet  pars  Dcdecae* 
dri , ad  re&anguium  hoc  f trigefiaaam  fcilicet  partem  Icofaedri. 
Qiiod  eft  propoficum  • 


s c ir  o L i r M . 
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NOtT  dijpmili  srgMmfHtc  fnftrjicits  re- 

pqnorum  trium  ^orppr.um  tegulurfu , Tttfueiiri  vidclicftt 
pUuedrif^  cHbi.,,Num'fi  tx  tentro  cireuli triungulum  T«- 
truedriy^vel  O&uedrijiue  qusdrat$tm  eubif  circumfer it*»~ 
tis  ferpendiculurh  ducatur  ud  vnum  aliquod  eorum  lu- 
tus } £rs>  3 quod fub  diUo  latere  perpendiculari  romrme- 

Htr  reffaugulsMUyin  Tetraedro  qutdem  fumptum  foxios»fu- 
p*rficieiTetrafdrt‘yln  o&aedro  vero,  (^f  cubo  duodocios  fum 
ptumy  fuperficiei  OSaedri , ^ eubi  nquale . Sit  enim  primo 
iriangulutn  Tetraedri  ABC,eircumJeriptum  a eiroulo^cm- 
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ALITER.  Cum  duo  re£ta»guU  IPy  conficiant  quadra-^ 
tum  HlKLf  {fujtt  enim  IPyPHyiqualiayCum  re8aO l ,fit 
dimidium  Uterit  HI, nempe  cqualis  ipfiMN  ) conUituent 
duodecim  talia  re8angula  fex  quadrata  eiuftitediyhoc  ejly 
totam  fuper fidem  cubi.  • 

THEOR.  8.  PROPOS.  8. 
RECTANGVLVM  contentum  fiib  rri 
bus  quartis  partibus  diametri  alicuius  cir- 
culi, & quinque  fextis  partibus  linciB  fubte 
cientis  angulum  pentagoni  aequilateri  io-» 
eodem  circulo  deferipti  j kquale  eft  dido 
pentagono. 

I N circ\ilo, cuius  centrum  F « deferibatur  pentagonu 
jcquilaterum  ABCDEj&  dui^a  diameter  A G,  diuidatur 
in  quatuor  aequales  partes, quarum  tres  fint  AH:Angulu 
vero  A,fubtendens  redla  B£,  fccetur  in  fex  partes  arqua- 
''  les, quarum  quinque  fint  BI,&  vna  IE,ita  vt  quin 

tupla  ip/ius  lE.Dico  rcdangulum  c6- 
prehenfum  fub  AH,  B I,  aequale  efle^ 

^ pentagono  ABCDE . Dudla  enim  rc- 

BFjquoniam  AH,  cociner  tres  quar 
• tas  partes  diametri,  &AF,  duas,  cum 

M ' ” U ^ ip/ius  A F, 

fefquialtera.Quia  vero  refta  FA,diui- 
<i  dens  arcum  B A E , bifariam  , diuidit 

quaque  redlam  BE,bifanam,per  coroll.r.propofio.  lib. 
i^.inpundlo  Kjcontinebit  tam  KB,  qUam  KE,  tres  fextas 
rcifla?  B£;atquc  adeo  cum  BljContineat  quinque, contine 
bit  KI.duas:Ac  proinde  & KB,ip/ius  erit  feftjuialte- 
6.fex  ra.quamobrem  erit  vt  AH, ad  AF,  ita  KB,  ad  KI;  a atque 
, idcirco  redlangulum  fub  extremis  AH, KI, aequale  erit  re 

i.^ri  «ilangulo  fub  medijs  AF,KB.  b Efl  autemredlanguluni-» 
fub  AF,icB,duplum  trianguli  A B F,‘cum  re<Sangulum_>, 
& triangulum  eandem  habeant  bafin  A F,  & eandem  al» 
titudinem  BK,hoc  eft,  inter  eafdera  fine  parallelas  conili 


J 
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.-uta.Igirar  & reftangulum  fub  AH,KI,dup!s.ti  cnt  eiun 
^em  trianguli  ABF: » Eft  autem  & rc^ngulum  fub  A^, 
fCf,duplum  re^languli  fub  AH,IE>  propterea  quod  & b;?i 
7s  Kljdupli  cft  bafis  IE,(continet  enim  K I,  duas  fextas 
partes  ipfius  BE,&  lE,  vnatn.)  eademque  femper  altitu; 
io  AH.Igitur  aequalia  funt  triangulum  ABF,&re(^angd 
Ium  fub  AFI,  lEj  ideoque  & eorum  quintupla  aEqualia_J 
erunt.  At  vero  pentaganum  ABCDE,quintuplu  eft  trian* 
Tuli  ABF^quou  pentagonum  in  quinque  huiul^oditria- 
gula  refoluatur,dudtis  rc^lts  e centro  F,vt  propof.$.  hu- 
ius lib.docuimus.bRe^langulum  vero  fub  AH,BI,quin- 
cuplum  eft  re^nguli  liib  AH,lEjquod  & ba^is  BI,quin- 
rupla  fjt  bafis  lE,  eademque  femper  altitudo  A H . Igitur 
pentagonum  ABCDE,&  reftangulura  fub  AH,BI,aequa 
lia  funt . Redangulum  ergo  contentam  fub  tribus , &<;. 
Quod  eratdemonftrandum . 

COROLLARIVM. 

OyONIAM  vero, (i  pentagonum  ABCDE,  Ratuacur  bafts  Dode- 
caedri  in  aliqua  fphxra  defcripci,RE,eft  latus  cubi  in  eadem  fphe- 
ra  defcriptiicx  coroll.a.propor.17.  lib.i;.  Sc  vnum  latus  trianguli 
Icoiaedri  in  eadem  fphxra  conftituti,(c  comprehenii  videlicet  eo-, 
dem  circulo,quo  & pentagonum  Dodecaedri , ) fecat  diamerrum^ 
AG,in  H,(cum  ex  coroll.propof.ia.lib.  i j-fecet  femidiametru  FG, 


bifariam,quemadmodum  &j>un£lum  H,  eandem  femidiamecruiio 
dit)  Manifeftura  eft,refiansulum  C( 
fub  perpendiculari  ab  angulo  trianguli  IcoUedriad 
tus  duda  , nempe  fub  A H , & fub  quinque  ibxtis  parilibus  lateris 
cubi  eidem  fphxrx,in  qua  Icolaedrum,  mferipti,  nimirum  fub  BI, 
xquale  effe  pentagono  Dodecaedri  in  eadem  fphxra  conllituti . 

THEOR.  9.  PROPOS.  9. 
SVPERFICIES  .Dodecaedri ad  fuper- 
ficiem  Icofaedri  in  eadem  fphxra  deferipti, 
eandem  proportionem  habet,  quam (atus 

cubi  ad  latus  Icofaedri . 

IN  circulo  ABCD,dcir(;amfcribente'&  pentagonum 
Dodecaedri,&  triagulum  Icofaedrf,  fit  latus  pentagoni 
BD,&triaguli  AD;&excctroE,ducaturad  AD,BD, per- 
pendiculares EF.EGjSit  denique  H,  latus  cubi  in  eadem 
fphaera  cum  Dodecaedro,&  Icofaedro  defcripti.Dico  ef 

■ »''!  "»  ■ '■  ■ ' 

;,4  .K . . I? vt 


FG, bifariam  diuidit)  Manifeftura  eft,redangulum  coipprehenfum 

vnum  eius  la 
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latus  cubi>ad  AD,  iatus  Icofac 
^ri,ita  fupfxficiem  Dodcraedri  adfii' 
perficiem  Icoftedri.  j^uoni  im  enim  la 
teris  cubi  H , fedii  extrema  ac  media  ra 
tione,  maius  Tegmentum  eft  B D , latus 
Dodecaedn,ex  coroll.  ^.ptopo^,  1 7.  lib. 
I j.Keiftap  autem  t G , quoque  ex- 
trema ac  media  ratione  ij-.aius  fegmca- 
tum  eft  EF,ex  fcholio  propof.a.huius  lib.a  Erit  vc  H,  to. 
ad  BD, maius  fui  fegmentum.ua  LG,  tora  ad  EF , ma- 
^ ■ ius  fui  Tegmentumib  Ac  proinde  reftangulum  fub  extre- 

I mis  H EF;  xquale  erit  redlangulo  fub  mtdns  B D , E G. 

, bi6Jex  ^ H,ad  A D,ita  re^angulum  fub  H,  EF, 

' ^ redlangulum  fub  AD,EF.cum  bales  /int  H,  Ap,almo- 

do  vero  fcmper  eadem  EF;  Erit  quoque  vt  H,  ad^AO,  Ka 
r exanguium  fub  BD , eG,  ( quod  eft  atquale  rcdangulo 
fub  H.EF,)  ad  idem  rectangulum  pb  AD , E F.  C^ar^ 
cum  excoroll.propof./.huius  lib.fic,vt  rectangulum  fub 
BD  EG  ad  re^angulum  fub  AD,EF,ita  (iipeincies  Oode 
caedri  ad  fuperficiem  IcofaedriiErit  quoque,  vr  H,latus 
cubi,ad  AD,latus  Icofaedri , ita  fuperficies  Dodcca.  mi 
ad  fuperficiem  Icofaedri  Superficies  itaque  Dodeca-edn 
ad  fuperficiem  lcofaedrf,&rc.  Qiiod  oftendendum  erat . 

AUTER.  d Circumfcribat  penragonum  Uodecae- 
dri  ABCDE,8c  triangulum  Icolaedri  AFG,  circulus  ide, 
icuiui  centrum  H-Ducaturdcindeex  A .per  centrum  H. 
rccla  AI,qu*  per  coroll  jr  propof.  10.  lib.  ij.diuideua- 
tus  IGMiriamA-  ad  angmos  rectos.Connectatur  dem 
• que  recta  BE,  qua?  latus  erit  cubi, ex 

coroll  2.  propof.  »7-  lib-  ‘i-  cuius 
quinque  Textae  partes  fint  B K Dico 
rurfus  efle,  vt  BE , latus  cubi  ad  FG, 
latus  Icofaedri , ira  fuperficiem  Do- 
caedri  ad  fuperficie  Icofaedri  Quo- 
niam enim  rectangulum  fub  AI^BK, 
scquale  eft  pentagono  A B C D E,cx 
coroILpropof-g.huius  lib.Item  rectangulum  fub  AI,  IF, 
squale  eft  triangulo  A F G , ex  fcholio  propof.4 1 • lib.i. 
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cum  F Gi  bafis  trianguli  dupla  /It  ip- 
/ius  IF,  ba/is  rectaguli:«ritvt  rectan- 
gulum  fub  AI,  B R',  ad  redlangulum 
fub  Al,IF,ita  peniragonum  ABCDE, 
ad  triangulum  A F G : a Eft  autem  vt 
reftangulu  iub  AI,  BK , ad  redlagulu 


>1.  «X* 


fub  Al,IF,ita  BK,ad  I F,  cu  bafcs  /inc 
Bic,lF,&  altitudo  cade  scpcr  AI.  Erit 
igitur  quoque  vt  pcntagonu  ABCDE,ad  triangulii  AFG, 
ita  BK,ad  iFjAc  proioder  ^ fi  primum,  & cenium , nimi- 
rum  pencagonam  ABCD^&  recta  B K,  «que  multipli» 
centurper  numerum  ia.  Item' fecundum,  & quartum, 
nempe  triangulu  AFG%  & reda  IF , ^quc  multiplicentur  |b  /chol, 
pernumerum  ao.  b eric  quoque  vt  pentagonum  A B C •>  g«] 

DEjduodecies  fumptum,  hoc  cft , fuperncics  Dodccae  * * 
dri,  ad  triangulum  AFG, vige/tcs  fumptum, nempe  ad  fu 
perficiem  Icofaedri,  ita  recta  B K , duodecies  lumpta_j 
ad  rectam  I F,vigeHes  fumptam:  Atqui  recta  B K,  duode- 
cies fumpra  asquiualet  laceri  cubi  B E,  decies  fnmpto  j 
( Nam  cu  BK, contineat  quinque  fextas  partes  ip/ius^BJB, 
•continebit  eadem B/c,duodecies fumpta  fexaginta  p4f> 
tes  fextas  eiufdem  BE,  quae  efficiunt  decem  integras  re*- 
^as  BE.j  Recta  vero  IF,vigcfies  fumpta  «qualis  cft’  la- 
teri Icofaedri  FG, decies  fumpto;(eo  quod  FG,cftipfius 
IF, dupla. ) Eric  igitur  fuperficies  Dodccaedri  ad  fuper- 
ficiem  Icofaedri, vt  latus  cubi  BE,decies  fumptum  ad  la- 
tus Icofaedri  FG, decies  fumptum;  Ac  propterea,  « cum 
eandem  proportionem  habeat  decem  latera  cubi  ad  de- 
<cm  lacera  Icofaedri , quam  vnum  larus  cubi  ad  vnum_^ 
lacus  Icofaedrijperfpicuum  eft,  ita  effe  fuperficiem  Do- 
decaedri  ad  fuperficiem  Icofaedri,  vt  latus  cubi  ad  latus 
IcofaedruQuod  eft  propoficum. 

THEOR.  IO.  PROPOS.  lo. 

SI  rc(5ta  linea  fecetur  extrema  ac  media 
ratione  j Erit  vt  reda  potens  id,  quod  a to- 
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ta,&  id  quod  a maiori  fc^cntOj  ad  reftam 
potentem  id,quod  a tota5&id,quod  a mino 
ri  fegmento  5 ita  latus  cubi  ad  latiis  Icofae- 

dri  eidem  fpharse  cum  cubo" inferipti 
SE.CBT.va  recca  A B j in  C , extrema  ac  media  ratio- 
ne,fitque  maius  fegmeriturri  AC.Sitxjuoque  D,  latus 
b ii& 'B, latus  Icolaedri infpharra  eadem  cum  cubo  de^ 
fcripti.Ex  A > centro  > ad  inte  mallum 
AB, circulus  deferibatur , in  quo  con- 
ftituatur  & pentagonum  aequtlatcnim 
B F G H 1,  & triangulum  arquilateruo 
B ic  L.  SligiturBF.ponatur  latus  Do- 
decaedri  alicuius  fphi*r* , erit  duda 
recta  B O . latus  cubi  in  eadem  fpb*- 
ra  deferipti  ,ex  coroll.  s.  propof.  17- 
lib.  I Quoniam  vero  AC , maius  fegmentum  femidia- 
metri  AB,fect*  extrema  ac  media  ratione,»  eft  lacus  De 


DEW.i- 


^xi.ur 
tifdec.  j 
d4.rfr-« 
tydec,  ‘ 


. cagoni  in  circulo  BFGHE  in  quo  nimirum  A B,  lacus  eft 
dtctmt,  Hexagonjib  poterit  BF, latus  pentagoni  & toum  AB,  la- 
*..^'^"',nrs  videlicet  hexagoni, & maius  fegmentum  A G , latus 
i iciliccc  Decagoni  in  eodem  circulo.  Poflit  iam  & recta 
M,totam’AB,"&  minus  legmctum  BC,per  ea,quae  ad  pro- 
pof.47.1ib.i.dcmonftrauimus.Dico  licefleD, latus  propo 
fitum  cubi  adEjlatuspropofitum  Icofaedri,vt  eft  BF, po- 
tens totam  AB,&  maius  fegmentum  AC, ad  M,potcnccm 
totam  AB,  & minus  fegmentum  B C.  c Quoniam  enim_j 
quadratum  lateris  trianguli  «quilatcri  B K , triplum  eft 
quadrati  femidiametri  A B ; d Item  quadrata  rectarum^ 
AB, BC, tripla  fune  quadrati  rectae  ACjtrit  vc  quadratum 
rectae  BAT,ad  quadratum  rectae  AB, ita  quadrata  rectarum 
j A B , B C , hoc  eft , quadratum  rectae  M , ipfis  ®quale_>, 
' ad  qpadratum  reftae  A C . Vtrobique  enim  propor- 
tio eft  tripla . Permutando  ergo  erit , vc  quadratum_» 
reti*  B iC , ad  quadratum  rectae  M , ita  quadratum  rect* 
AB, acf  quadratum  rectae  ACiEft  autem  vt quadratam  re- 
ctas A B,  ad  quadratum  rectae  A C , ita  quadratum  rectas 
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G.ad  quadratum  reot^^JBF^C  Nam  cum  rect^  B G,  fectne 
Ktremaac  media xatione^maius  Tegmentum  /irBF,exco 
3li.  /^propof.  1 7dib*  i ?:£o  qd*^  BG,eft  Jatus  cUbi>&BF,la 
is  liodedecaedneiuTdem  fphaera?j^  Erit  vt  tota  A B,  ad 
laitts  fegmentuni)AC,ita  tota  BGjad  maius  Tegmentum 
Fpb  Ac  proinde ,vt<juadratum  rect*  AB,  ad  quadratum 
ect^  AC,ita  quadratum  rectae  BG,  ad  quadratum  rectae^ 
F.)  Igitur  erit  quoqucsVt  quadratum  rect*  B G,  ad  qua- 
ratum  recta:  BF,itaquadj'acu  rectae  £Ky  ad  quadratu  re- 
tae M:Et  pcrmutado,vc  quadratu  redlae  BG^ad  quadratu 
iCt«  BKjita  quadratum  recta?  B F ,a4  quadtatum  rectae 
U c Ac  pro pterea  erit. vt  recta  BG,ad  rectam  B/C,ita  re- 
ta BF,potens  totam  AB,Sc  maiu«  Tegmentum  AC,ad  re- 
tam.M, potentem  totam  A B,  &:  minus  Tegmentum  B C. 
:um  igitur  propoiitaiatcra  0,E,cubi  & IcoTaedri,eande 
abeant  proportionem, quam  reda:  BG,BK,vt  mox  ollen 
emusjperTpicuum  dijV.tfe .habet  recta  BF, potens  totam. 
I-  B,  & maius  fegmejjtum  A.  C,  ad  rectam  M ,,potcnt'em 
acam  AB,  Sc  minus  Tegnientum  B C , ita  Te  habere  pro^ 
ofimmeubi  latus  D,ad  IcoTaedri  propofitura  latus  £.  Si 
sctaitaque  linea  Tccetur  extrema  ac  media  lationcaScc. 
^od  erat  ollendendum,  . . 

; .-S  c if  O B / Af. 

§iyOD  verc,p/.9p(^ta-latera  cubi  ^ Icofaedri  Z)>  G-  £, 
%u(dem [fhtrA  eandem  habeant  proportionem^  quarn  reUa 
'GyBKydemoniirabtmus  hoc  propojito  theoremate.  , 

QVAM  proportionem  habenrlatera  cu- 
>i3&  Icofaedri  ciufdem  fpha:nr5candem  ha 
lent  latera  eubi  & Icofaedri  in  quauis  alia 
ph^ra  defcriptoruml  ‘ V* 

SIT  enim  A-latus  c^tbijG  BC,  latus  Icofaedri  eiufdem 
ih&r&.Item  Delatus  cubiyGEfi  latus  Icojaedrijn  quduts 
lia  fphsLta.  DtcoleJfejvt  Ai*d  BC,it\^^  ad  E F.  PerfeHis 
amque  triangulis'' I eo faedr orum  BCo,  EE'H  \ ^ cir~ 
a ipfa  deferiptis  circulis  , deferibantur  in  his  circulis 
ent  agona  tquilatera  BI  KL  M yE  N O P conntHan- 


quarti- 

decims, 

bzZ.fex 
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turque 
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turqm  rtSd  £ X,  C JC  , £ O * 
E ro»  » Qm^sm  €rg^  idtwm 
ttttmlmi  c*mfrth»*dit  !>*- 

—fi  /i  \ /NjT^  <^^**A*- 

\\//  vi  u / iri trimmptli tiufii 

<^T  ~ ' ‘ ^mit$tr  BCG^mm^S  £g0fm* 

■«  driimgmdem/fiurA  dgfeHfti, 

' • '•  ^ M yw#  r«i»i  Uutri*  A ; £rtf 

BtKLhiifntmfmmm  "DtdiCAtdri  im  tmdem  eum  iffis  ffht 
rd dtferifthAc  ffgftgrtM^x  ctrgU.x.frgp^.jj.lib.i^.rtS» 
BKylxtus  *TU  ctdn  tmfdem f^MrSyidttifiu  iffi  A,  Mfut^ . 
Simiii  xrgmmtmtp  Afumiit  erit  ttS»  £0,  imteti  cmtri  J>,Rmr- 
fui  qmU  »remt  BiKyEfip,fimHes fimry(if*m  vter^tu  euai- 
mt  du0t  ^Ht0S  pmrtet [ha  eireumfrremtiA . ) Item  xrcut 
BGCy  EHFi  ( werfMA  emim  dmttt  tenist  pMet  teeiut  eir~ 
tmmferentU  cemfrehemdU,)  Ermmt  M»  Mngmii  BCKy  £F0, 
$x  defimitiene  fegmenterxm  fimUimmigefusUt  imter  fiytfUMm 
Mngxli  BICCyEOFyimter  fiycmm  tmm  illi,  efXdm  hiyUt  figxte» 
tis  eireulermm  fimilUxt  exiBmxtiAc  peeixdty  ex  etrell,  i. 
pr0f9f.1x.lib. t.reliqunt  mnpmlmt  CBK^nxmguii  BCKyftli- 
que  mnguU  FEOytrixxguli  EFOyAqxmlis  tetmm  trii 

gulum  BCKyteti  trimxgule  EFOyAqxixngmluxAh^lxMTA  ttii 
vt  SKyhee  effyreB»  A , illi  Aquxlis  , nempe  Intus  cubi » nd 
BCylntus  Teefntdriyitn  EOyhee  efiyreMnDyiili  nqunlisylMMS 
fctlicet  nlteriut  cubiyOdEFy  Utut  Itefaedri.  ^od  efi  fr». 
efitum.  ~ 

PEXyF/CrrAf  efi  igitur  idyqued  in  demtuRrntiom  nf- 
fmmebntmrynimirum  enniem  hnberefrepertionem  2>,(j*£, 
Inttrn  cubi  fjr  tcefnedri  in  vn»  f^hAra,qunm  hnbtnt  B 'C , 
BKyUtern  cubi  ^ Ictfntdri  in  niin./phtern0 

EX  hoc  quoque  elicitur.  Superficiem  Dodecnedri  ud/n- 
ftrfieiem  idofnedri  nonfolum  habere  eandem  proportione» 
quam  latus  cubi  ad  latus" leefaedri  in  eadem fphprn  cum  if 
fisy^Jt  vult  propof.g.  huius  lib.  Sed  etiam,  qdam  obtinet  U 
tus  cubi  ad  latus  Icffaedri  in  quacunque  atiafphara. 


LEM- 
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lemma  /. 

SI  fphsera  plano  quopiam  fecetur , com- 
munis fe^lio  circulus  erit . 

SECETF%/phara  ABCiCuius  centrum  D, 
pjano  aliquo  faciente  communem feSlionem  pla- 
num BEFGC.DicoBEFCGye/e  circulum,  Tra 
fe  at  enim  primo  pla- 
num fecans  per  cen- 
trumfpbara , ita  vt  q 
eentrum  Dfit  in  pia 
no  yfeu  communi  fe- 
SUone  BEECG\du- 
canturque  ex  Dy  centro  fphara  ad  extremitatem 
communis JeBionisylineee  reBa  quotcunque  DE^ 
D FyDG, Quoniam  igitur  omnes  ha  linea  duBa 
quotcunque  fuerintyaquales  funty  ex  definitione 
(pbaraycum  ex  eius  centro  ad  fuperfictem  cadat ; 
erit  ex  defin.circuli  figura  plana  BEFCGyVni- 
ea  linea  contenta , circulus , eiufque  centrum  D, 
idem  eum  centro  fphara, 

TE^ANSEATJecundo planum  fecans  no  per 
eentru  fpharaiDucatur  autem  ex  Dycentro  fpha 
ra  ad  planum fecans  perpendicularis  DHy  emit- 
tanturque  ex  H,  reBa  vtcunque  HEyH  F,ad 
extremitatem  vfque  communis  feBionis\  & con- 
neBanturreBa  DLyDF. Quoniam  igitur  angu 
li  tDH£  DWFyCX defin,\Aib, / 1 xeBi funt\9.  erit 
tam  quadratu  reBa  DEyquadratis  rt Barii  DH> 
HEyquam  quadratum  reBa  D Fy  quadratis  re- 
Barum  DWyMFt  aquale: Sunt  autem  quadrata 


bbb  I 
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reBarum  DE,  DF,  aq^ualiitm  ex  centro  fpbar^e 
ad  eiusfiep&rfiiiem  cadentiumiccq^alfa.t^if^  et 
quadrata  reBarum  D\l,HEiqi^firatii  reBaru 
D\\,y{F, aqualia  erunt\^proinde,dempto  com- 
muni quadrato  reBa  DY^^reliquimimadratnm 
rcBa  HE,reliquo  quadrato reBa'HF,  aquakjj 
erit. Quare  et  reBa  HEMF^a quale' erunt. Eodi 
argumento  ofiedemus,omneS lineas etc¥L,  ad  ex- 
tremitatem xomunis  feBionif cadentes  ejpe  'dqua\ 
le%  ^ inter  fe,fy  diBis  duabus  Fi'gurd\ 

igitur  plana  BEF  C G,  vnita  linea  content'a,'ex\ 
d^n.circuli,circulus  erit;emfque  centrun2,pun- 
Bum  H , in  quod  perpendicularis  !D  H > cadit, 

QuodeB propofitum.  ■ 

c 6'R  O L L A R * M **  - - • ' 

JTAQVE  n planumiecans  tranlkritpcr  centrum  rphcrviefficie* 

, tur  circulus  idem  centrum  habcnJiquoo  fpKira  Si  veto  palarium  fe* 
cans  per  fphxrai  centrum  nan  traclxetit,ef)icictur  cirquius  habens 
aliua  centrum, quam  fphxra:  illud  vidcUcct  punctum, in  qu.od  ca- 
dit perpendicularis  ex  centro  fphjrric  ad  planum  fccairt  dudta.Nam 
femper  demonRrabuncur  linfcx  rectx  cadentes  ex  hocpundo.in  cir 
cumfcrcnciam  circuli  elTc  xquales ; vt  peri^cuum  eil . 

' L E M xM 

'CIRCVLr'in  fphojra^^qplesj^qu^lto 
diftant  a centro  fph3eri;&  circuli  xqualiter 
diftantcs  a centro fpherr,  ^quales  fune..” 

/AT  fphara  ABCD,cuiuicehtrum  E,Jmttif 
tuli  aquales  AB,DC,  Dicotpfos.aqualiter  accn 
tro  E, diii are.  Ducantur  enimex  E,ad  eorUplA^ 
na  perpendiculares  EF ,EG,quaper  corolLpract 
dentis  lemmatis  in  ip^rum  cBra  cadent,  ex  qui' 
bus  ducantur  reBa  FB,QC,'ud  circumferentias 

-4  ,t  j i cireu^ 
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circulorum  vtcunqiiCi  conneilan- 
turque  reSia  EByEC.Quoniam  igi 
tur  anguli  EFB,EQCirc£iifunt , 
ex defin.^.lih,  1 1 . » Erit  tam  qua- 
dratum reB<z  EB^quadratis  re6ia 
rti  EFyFBt  qua  quadratum  rcBa 
ECyquadratts  reSiarum  EGyGCtaquale : Sunt 
autem  quadrata  reBarum  EB,ECt  aqualium , 
cum  cadant  ex  centro  fphara  ad  eius  fuperfici^  y 
aqualia.Igitur  eb*  quadrata  rcBarum  EF  iFB, 
^quadratis  reBarum  EGyGCitequalia^runU  Et 
protnde  demptis  qu^tdratis  aqualibus  reBarum 
aqualium  F ByGCyCum  Jint femidiametri  circu- 
lorum aqualiumyerit  reliquum  quadratum  re 
Ba  E Fyr eliquo  quadrato reBa  EGyaqualex  At- 
que adeo  aquales  erunt  reBa  perpendicuJares 
EFyEG.Quam  ob  rem  circuli  AByDCy  a^ali- 
ter  difiant  a centro  E.  ^ 

. SED  iam  aqualiter  difient  circuli  ABjDCya 
centrofphardE,  Dico  ipfosejfe  aquales.Conflru 
Ba  enimfigurayVtpriuSy ofiendemus  eodem  mo- 
doyquadrata  rellarum  EFyFByaqualia  ejfe  qua 
dratis  reBaruEGyGC;Ac  proinde  ydemptis  qua» 
draiis  aqualibus  reBarum  aqualium  EFy  EG  t 
cum  circuli  aqualiter  ponantur  diflhr e a c^tro , 
reliquum  quadratum  reBa  FByr eliquo  quadra 
to  reBa  GCy  aquale  erit ;at  que  adeo  aquales  er  ut 
reBa  FByGCy femidiametri fcilicet  circulorum 
AB  i DC. Circuli  igitur  A By  DCy  aquales funt . 
Cluod  e fi  propojitum. 
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THEOR.  II.  PROPOS. 

DODECAEDRVM  ad  Icofaedmm  in 
eadem  cum  ipfo  rph^radefcripmm,eft  vteu 
bi  Jatus  ad  latus  Icofacdrijin  vna  eademque 
fph^ra. 

I N fphscra  A B C D , cuius  centrum  E , infcriptunLj 
fit  Dodecaedrum , cuius  vnum  pentagonum  F G H I/C ; 
Item  Icofaedrum , cuius  vnum  triangulum  L M N . Di- 
co elTe  Dodecaedrum  ad  Icofaedrum , vt  latus  cubi  ad 
latus  Icofaedri , in  vna  eademque  fphacra  , fiue  h*c  ea- 
dem fit , quae  fphsera  A B C D , fiue  non . Quoniam  om- 
nes anguli  tam  pentagoni » quam  trianguli , fuperfi- 
ciem  fpheerae  tangunt  j (i  per  pentagonum , & triangu- 
lum plana  ducantur,  efficientur  , per  lemma  r.  praece- 
dens y duo  circuli  in  fphaera  FG  H I i:  ,LM  N,cora 
prehendentes  pentagonum,  & triangulum.  *Quia  ve- 
ro idem  circulus  comprehendit  Sc  Dodecaedri  penta- 

gohum  , & Icofaedri 


triangulum  ; arquales 
erunt  idcirco  circuli 
F GH  I K , IM  N; 
Ac  propterea,per  lem- 
ma 1 . praecedens  , *• 
qualiter  ab  £ , centro 
Iphaerae  diftabunt,ideo- 
que  perpendiculares 
cx  E y in  plana  circu 
lorum  deductae  y & io| 
eorum  centra , pereo-’ 
roll.lemmatis  i.caden- 


res, quales  funt  EO,EP, aequales  erunt.  Non  aliter  often 
'dentur' perpendiculares  ex  E,ad  omnia  pentagona  Dode 
|cacdrii&  ad  omnia  triangula  Icofaedri  deduiflae  a:quales. 
Quare  fi  cx  omnibus  angulis  Dodecaedri  ad  E , du- 
lcantur redlat  lineae , refoluetur  Dodecaedrum  in  duo- 
•decim  pyramides  «qualium  altitudinumj‘Acproinde»j 


cum 
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6.  duo 
itcimu 


cum  fcbafes  ipfiru  a^atei  fine  f i^mp^e  penratfarrtDo- 
decacclri, aequales  crut  inter  fe,ex  cbroILprOpoT-fi  fil^  i - i 
EotJemque  modoj  & fx  orfi'm'blis  afi^lis  I cofac^  ^ E, 
lijie»  re^».ducantur<refplaeturlc^ju:tlrum  r®‘,pyf^7 
mides inter fe aequalesj quarum  altKUcfinessqdalas  crut 
altitudinibus  pyraniidum  DndecaedrL.  • Quortlam  auee 
eft  ,vt  bafis  FGHIK , ad  bafin  LMN,ita  pyramis  FQHI- 
KB,ad  pyramidemXMNfikCtun  ytviufqud  eadem  fit; a Iti- 
cudoiErunc  quoque^per  ea,quz  in  fcholio  propoLtadib^ 
f .demonlkauinuiSyVcdoc^cirn  bafies  Dodecaedri>  tota 
videiicet  fupt^ficies  Dodecacdri,ad  bafin  lMN, ita  duo- 
decim pyrafnides  Dodecaedri^  Jboc  totum  folidum-i 
Dodecaedri^ad  pyramide  LMN£«R.urfus  quia  efi»  ficuc 
modo  diximus  ) vt  tota  Tuperficies  Dodecadri » ad  Ico- 
{aedri  bafin  iMN,ita  Dodecaedrum  ad  f^yramidem  LM- 
Nfiieriijper  idem  fcholium.vt  tota  fiipwficies  Dodccac- 
dri  ad-M>4^&s  Icofaedri , id  e(l»  ad  totam  fuperfici^nL^ 
Iopraedri>ita  Dodecaedrumad  20  pyramides  Icofaedrii 
nempe  ad  cotum  folidum  icofaedri : b Atqui  iu  ell  Dd-» 
decaedri  raperficies  adiepiaedri  Aiperficiem^vc  cubi  la- 
tus ad  Uojfaedri  latus  eiufilem  cuna  ipfis  fphxrat ; atque 
adeote*  fcbolip  propoT.  10.  huius  lib.  vt  latos  cubiad la- 
tus Uofaedri  cuiufcuoqOe  alterius  Tphatrae  vnius  . Igitur 
ericqpoqo^  Dodecaedrum  ad  Xcofaedrum)  vt  latos  cubi 
ad  latu;  Icplaedfi  cuiufcunque  fphaerse  quapropter  Do> 
decaedrumad  lco{aeclru,&c.  Qgoderatderaonfiraotdii. 

-c  o a O L L A R i y M. 

veto  oflenfurb  c/l  quocjue,c  ita  efle  fuperflci^in  ttd- 
decsiedri  adiupcrficicin  Icofafcdri  eiurdttrt  fpfrxrx  , vc  latus  cubi 
ad~lMut  Icedxedti  in  eadem  cuiU  ip(is  Iphietfi  d Item  ita  e(ftf  Cubi  decittii, 
lacus  ad  lat^is  vptus  ciuld^mquc.ipbzrx , vceimne^-po- 1 d 

tens  totam  diuilamquamcunquc  excrema  ac  media  rationC,  & taa-  \au^ 
lusTcgmentum  Uliu»,  ad  Hneam  potemeititotahft  cHmfam  eandem,  ^ 
ar  ihirtdf  liniis  f^mentumr  e Ttem  ita  e(Te  tibdecaedrufn  ad  Icafac 
drtun  eiardem  , velatus  cubi  ad  latus  ICoTacdri iri  Vna  ei- 

dentqtiC  ^hkraiPerfpicuum  eft, has  quatuor  proportiones, nimiftrn» 
laceris  Cooi  ad  latus  Icoraedri:&  fuperfictei  Dqdccaedrt  ad  fuj.terfi 
ciens  Icofaedriidi  line»- potentis  totam  quamcnnqnc  feftam  c)ctre- 
tna  a«' media  ratione, dr  eius  fegmentum  itiaius,ad  potentem  totattt 
pa«idem,dt  minus  fomentum  illius  ; Hi  DodecacdVi  a Jflcoiucdrunl 
tiufdcm  fphxrx,  efle  inter  fc  xquales  . 

r 'i  . . L A-  ' 
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’-i‘L=AT  V S - trianguli,  aequilateri  poten- 
tia fefquitertium  'eft  lineas  perpendicula- 
ris ab  vno  angulo  ad  latus,  oppolitum  de- 
.du<ftaP'i  ' I V,'  , 

‘ IN  trian^loscquilatero  ABCjducararejtangulo  A,l 
•ad  latus  oppolitum  BC, perpendicularis  AD.  Dico  qua- 
•dratum  lateris  A B,  fefquitertiurti  efTe'quadraci  perpen-' 
' 'i  : / A dicularis  AD.(^qniamenim_» 

r • . j afqiJaJitatem  laterij  AB , AC,  I 

a^.prt.  / \ B anguli  B,&^C^»qi^al6sfunK  & 

/ \ anguli  ad  D,reiftirErtinr  duo  an' 

‘ / V guliB,&  D,triah'guli  ADB,a*qua. 

L — — -1 A ^ ' fej  <3uobus  anOT' is  C,&  D,tria-' 

, . ‘ guli  ADCJhabe^raufem&:la- 

a6.pi'l  tus  AD, commune, vel  AB,  AC,  aequalia.  Igitur  Srreli- 
' tjUa  latera  BD,  CD,  aequalia  funrnc  propterea  latus  BC, 
hoc  eft, latus  AB,daplum  rect*  BD;  &-idcffCO  quadratu 
latcfis' A B,  quadruplum  quadrati  rectafe  B D , ex  kholio 
c47./»r;  propof4.1ib.a.c  Cum  igitur  quadrato  redb?  AB,  iiqualia 
lint  qua^ata  reftaru  AD,BDjcruc  quoqjquadi-ata  tefta- 
rfi  AD,BD,quadrupla  quadrati  redle  BD;A'c  pWind^qua 
litJ  partili  4.  eft  quadratu  redde  AB , vel  quadrata  redaru 
AD, BD, talium  i.erit  quadratum  redae  B’0,  ideoque  ta- 
lium 3. quadratum  rfeliquum  tedae  A D Quare  quadrati! 
rectae  AB,  partium  4.  refquitertiu  eft  quadrati  rcdas 'AD, 
partium  3.  Latus  igitur  trianguli  Kquilacerl  potentia^ 
fefquitertium  eft, &c.Quodoftendendnm  erat. 

' ' C O R P L L A R I V M... 

HINC  manifeftum  eft , lineam  perpendicularem  ex  rno  angulo 
trianguli  .^quilaceri  ad  latus  tmpofteum  demilTam,  recare  & angu. 
Ium  Ik  latus  L>ifariani.Dcmonftratum.n.eft£D,&  CD,  redas  xqua 
Ics  cfl*c,hoc  eft, latus  BC,fccari  bifaria  a perpendiculari  AD.  Qua- 
re  cum  latera  AB,AD, trianguli  A B D,  xqualia  fint  lateribus.  A C, 
d Z.fri.  AD, trianguli  ACD:<Sc  bafis  BDjbafi  CDjStqualis:  d Erunt  & anguli 
BAL>,CAD,xquales,id  eft, angulus  BAC,  bifariam  fccabitut  .*b  ea- 
dem perpendiculari  AD . 
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THEOR.  15.  PROPOS.  15. 

SI  fphxra;  diamcrcr fuerit  Rationalis; 
•Erit  tam  fapcrficies  Tetracdrijquain  0<5tac 
dri  in  ca  fJdiscrajMcdia . 

SiT  fphaeras  diameter  Rationalis  A.Dico  tam  fuperfi 
.ciem  Tctraedrijquam  Oclaedri  indi(fUfphxra,  cflc  Me- 
diam.Sit  enim  liCD,vnum  triagulum  Tctiacdri,  dc  lFG, 
Otlaedri  illius  fpharrar,  ducantur- 
que  ex  anguhs  B,  & E,  ad  latera__» 
oppofita  CDjFG,  perpendiculares 
BHjEI.  a Quoniam  igitur  quadra- 
tum, diametri  A,  fefquialterum  eft 
quadrati  lateris  Tetrae dri  B C,  & duplum  quadrati  la-  ^ 
teris  OdaedriE  Fi  habebunt  quadrata  reftarum  A,B  C,j 
£F,proportionem,quam  numeri  6.4.;. c ideoque  comme 
furabilia  erunt;Quare  lineas  ipfae  A,BC,EF,  commenfu- 
rabiles  exiftentfaltem  potcntia>Atquc  adeo,  cum  A, po- 
natur Rationalis, erunt  quoque  Rationales  BC,EF,Sc  id- 
circo & earum  dimidiae  Rationales  erunt  CH,  FI. 

RVRSVSjtl  quia  tam  quadratum  reculae  B C,  quadrati 
re£lac  BM,quam  quadratum  rect*  £F,  quadrati  rcctx  Ff, 
fefquitertium  eftjhabebunt  tam  quadrata  rectarum  B C, 
BH,qiiam  quadrata  rectarum  E F,  E ^ proportionem  in- 
ter fe, quam  numeri  4 ?.c  ideoque  tam  illa, quam  h^c  in- 
ter Ic  commenfurabilia  erunt . Quare  & tam  linea:  ipfas 
BCjBH,quam  linex  EF,  E I,  commenfurabiles  exiftent. 
Eli  autem  &tam  CH,ipfiBC,quam  FI,ipIiHF,dimidia_» 
videlicet  totijCommenfiirabilio.f  Igitur  ^ tam 
Quam  ELFijCommenfurabiles  inter  fe  erunt  i Ac  proin-l 
ae,cum  CH,5c  FI .oftenfae  lint  Rationales , erunt  quoque 
BHi^.Rationales.g  Qiioniam  vero  tam  CH,  BH,  quam 
F l,  £ 1}  lo'ngitudinc  funt  incommenfurabiles , quod  ea- 
rum quadrata  non  habeant  proportionem  , quam  nume- 
rus quadrdtus  ad  numerum  quadratum  ; (vtconftat  ex 
coroll  propof.  z4.1ib.  8.  Habent  enim  proportionem—», 

^ - quam 


o. 

xiij. 


d Ii. 

quarti- 

® 6. ilee. 


f ti.de 
cimi . 

g $.d*c 
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quam  i.ad  a cum  oftenHim  talium  partium  i.  e(7L^ 
tam  quadratum  CH»quam  quadratum  FI,  qualium'  j.eft 
tam  quadratum  BH,quam  quadratum  EI.)  Erunt  tam_« 
CH,BH,quam  Fl , EI,  Rationales  potentia  tantum  com- 
menfurabiles ; b Ac  proinde  tam  redlangulum  fub  C H, 
BH,  Rationalibus  potentia  tantum  commenfurabilibus,l 
quam  re^angulum  fub  FI,EI, Rationalibus  potentia  tan 
tum  commenfurabilibus  contentum.  Medium  erit ; Sunt 
autem  triangula  BCD,EFG,atqualia  re^angulis  fub  CH, 
6H,&  fub  Fl,EI,ex  Tcholio  propof.4i*  lib.  i.  cum  bafes^ 
triangulorum  CD,FG,  duplat  /int  bafium  rediangulorum" 
CH,FI.Igitur  & triangula  BCD,EFG,Media  crut. Quo- 
circa cum  tota  fuper/icies  Tetraedri  triangulo  B C D,fic 
commenfurabilis;(  ell  enim  triangulum  BCD,totius  Ai- 
perfifciei  quarta  pars.)Ite  tota  fupcrficics  Odaedri  trian 
gulo  £FG,commenrurabiIi$;(Eft  enim  triangulum  EFG,  1 
totius  fuperficiei  oftaua  pars.)  Erunt  quoque,  ex  cqroll. ! 
propof.i4.1ib.io.fuperficies  Tetraedri , & Odacdri.Me-' 
dix.Si  igitur fphasrx  diameter  fuerit  RationalisjErit  tam< 
fuperficics  Tetraedri,  quam  Odaedri  in  ea  fphafra , Me- 
dia. Quod  erat  oflendendum . ^ > 

C o R o L l;a  r i V m. 

SEQVITVR  «X  dcmonftrationc  buius  propontionts,omne  trian- 
gulum xquilaterum,  cuius  latus  fiicric  Rationale,  elTc  fuperiiciein 
Mediam. Nam  ex  eo, quod  latera  BC,  EF  , & ob  id  eorum  dimidia^ 
CH, FI, Rationalia  funt  oftenra,clemonftratuni  rft , tam  redas  C H, 
BH,quam  FI , EI,  elTe  Rationales  potentia  tantum  commenfurabl- 
les:Ac  propierea  redangula  fub  fub  FI, EI, hoc  eft,trian 

gula  2CD,EFQ,ipfIs  cqualia,elTe  Media.  Cum  igitur  eadem  fit  ra- 
tio de  omni  triangulo  xquilatero,  cuius  vnum  latus  fit  Rationale: 
perfpicuum  eft,  quod  iiuertur . 

THEOR.  14.  PROPOS.  14. 

SI  Tetracdmm 5 atque  Odaedrum  ei- 
dem Iphajraeinfcribanturjcrit  bafis  Tetrae- 
dri fcfquitertia  bafis  Odaedri ; Superficies 


qunrtu\ 

decimi. 

h iz.de 
cimi . 


autem 
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ySs 


uoniam  B .. 
i A , fe  A A E/\ 

erisTe-  /\  7\ 

ro  qua-  /_  > 


autem  Odtaedrifefquialtera  fuperficici  Tc 
traedri . 

SIT  fphaerac  diameter  A , in  qua  defcripti  Tetracdri 
bafis  fit  triangulum  BCD;  0(f>aedri  vero  bafis  triangula 
EFG.Dico  triangulum  BCD,  fefquitcrtium  efle  trianguli 
EFGj  At  vero  fuperficiem  Oftaedri  cfie  fcrquialterana-» 
fuperficici  Tetraedri . a Quoniam  B 
enim  quadratum  diametri  A , feO- 
quialteru  efi  quadrati  lateris 
traedri  CD  j b duplum  vero 
drati  lateris  OAaedri  F G j I 
qualium  partium  6.fucrit  quadratum  diametri  A,  talium 
4.fit  quadratum  lateris  CDj&  talium  j.quadratum  late- 
tcris  FG.Quare  quadratum  redx  C D,  fcfquiteitiumeft 
quadrati  redlas  F G:  Vt  autem  quadratum  redlat  C D ,ad 
quadratum  redlat  FG,ita  eft  triangulum  BCD,ad  triangu 
Ium  EFG.(  c quia  tam  quadrata, quam  triangula  propor- 
tionem inter  fe  habent  laterum  CD,  FG,  duplicatam , cu 
fint  fimilia.)  Igitur  & triangulum  bCD,  fefquitertium_j 
eft  trianguli  EFG. 

R V H.  S VS,  quoniam  ofienfum  eft  triangulum  BCD, 
fefquitertium  efle  trianguli  EFGj  Ac  propterea  qualium 
>artium  4-fiierit  triangulum  BCD,talium  efle  triangu 
um  EFG;Ffficitur,vc  triangulum  EFG,  odlies  fumptum, 
loc  eft,tota  fuperficies  Oaaedri , fit  earundem  partium 
X45  At  triangulam  BCD,quater  fumptum , id  eft,  tota  fu- 
perficies Tetraedri,earudem  partium  i6.  Quam  ob  rem 
fuperficies  Odaedri  fefquialtera  eft  fuperficici  Tetrae- 
dri eiufdem  fphaerae.Si  igitur  Tetraedrum,  atque  Odae- 
drum  eidem  fph^rx  inferibantur , &c.  Quod  erat  often- 
dendum_» . 

THEOR.  15.  PROPOS.  15. 

RECTA  linea  ex  angulo  quouis  Te 
traedri  in  fphxra  deferipti  per  centp  fphx 

rx 


bi4./<r 

ftjiitc. 
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o. 
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m du(5la , cadit  in  centrum’ bafis  oppofitx, 
dtque  perpendicularis  ad  didam  baiim. 

SIT  Tetraedrum  ABCD  i contentum  quatuortrran- 
L»  gulis  a-quilareris  , & aequalibus  ABC, 
DABjDBCjDCAjin  fphxra,  cuiuscen 
tium  t ;ducarurque  ex  angqlo  P,  per 
EjCentrum  fphaeia’  recta  DtF , incidens 
in  bafim  ABC,  circulo  inferiptam  ad 
punctum  F . Dico  F , elle  centrum  bafis 
A B C,&  D F,  perpendicularem  efle  ad 
eandem  ba/in . Ductis'enim  ex  e,  &:  F,  ad  angulo^  dictae 
ba/is  rectis  EA,bB,hC}FA,  FB,  FC  j quoniam  rect*  EA, 
liB,tC,ductae  ex  centro  fphaera*  ad  eius  fuperficic  aqua- 
les funticruntduolatera  Fa,  ED,  rrianguli  EAD,aequa* 
Ita  duobus  latenbus-EC,ED, trianguli  CbDiSqnt  autem 
i&  bales  AD,CD,nrqiiales,  cum  fint  latera  triangulorum 
• I ‘aequilaterorum  a?qualium.'i  Igitur  anguli  A£D,CHp,x- 
‘quales  erunt  j Ac  proinde  & reliqui  AtF,  CEF,  xquales 
eriinr,beoquodtam  AED,AEF,quam  CbD,  CEF,  duo- 
bus rectis  xquiualcnr.  Eadem  ratione  aequales  erunt  an- 
jguli  BbFjCfcF,  liconliderentur triangula  BE  D,  C eD. 

■ iQuoniam  igitur  latera  EA,bF,  trianguli  eAF,  aequalia__» 

(funt  lateribus  EC,bF,crianguli  ECF.&  anguli  ipfis  con- 
!tenci,oftenfi  xquaksjc  Erunt  bales  FA,FC,  arquales  . Sic 
jqnoque  aequales  erunt  FB,FC,  fi  confidercntur  triangula 
jEBFjtCF.Quare  cum  tres  rectae  FA,FB,  FC,  ex  F,  in  cir- 
■I9  ier.  cumferentiam  circulicadcntes  finr  aequales;^  erit  F,cen 
trum  bafis  ABC,feu  circuli  eam  circumferibentis.  , 
OyiA  vero  ex  coroll.  lemmatis  i.  propof.  10.  huius 
lib. linea  perpendicularis  ex  E , centro  fphaerae  ad  planu 
cuculi  ABCjdcmifTa  in  centrum  circuli  cadit;  efficitur, 
vt  rcdla  OE,per  centrum  djicca,  & in  centrum  circuli  F, 
cadens , perpendicularis  fit  ad  planum  circuli , feu  bafis 
Terracdri  ABC.  Nam  fi  alia  duceretur  perpendicularis, 
caderet  ea  in  centrum  circuli,  per  dictum  coroll.  Quare 
cum  F, quoque  iit  demonfiratum  centrum  eiufdem  circu 
li,  haberet  vnus  idemque  circulus  duo  centra . quod  cft 

- ' ■ - »b(ur  ~^| 
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dectmi. 
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abfurdum . Recta  igitur  lineat:*' angulo  qnouis  *&rv 
Quod  demonftrandum  erat.  • ^ '>^>'  5 . . r/. , . 

/ ,.THEOR.  i5i  PROPOS.  ‘ 
j:76CTAEDRVM  in  rphasradefcriptuttt 
diuiditur  in  duas  pyramides  aequales,  & fi- 
ipiics  aqualium  altitudinum  i bafis  yerq 
vtriuique  eft  quadratura  fubduplum  qua- 
drati diame^^^^ 

Octaedrum  ABCDEF,  contentum  octo  triangu- 
lis atqmlareris  Be  squalibus  EAD,EAB,EBC,ECDjfFBC, 
FB  A,FAD,FDC»&  in  fphsra  de&riptum,cuius  ecnmigi  | 
<5.  Dico  ipfnm'  diuidi  in  duas  pyramides  aequales  & /Imi 
'lei  sqUahUm-akitudinum , quanitn  baiis  comnounis  eU 
quadratum  fubduplum  qoac»ati'diametri  fyh^r£.^<^is 
enim  et  G , 'centro  fphsra?  Jd-ortines  angulos  rectisli- 
‘]  neifrG  A,GB,GC,GD,6B,GF,  qu*  aequales  funt>'cum_» 
iint  femidiametri  fphxrae,  ductx  videlicet  c ceatroad  fu 
pefficiem  fphaerat*  quoniam  quadratum  dia-  - ^ 
metri  fph»r^  doplireft  quadrari  lateris  Oetae 
dri  AB  ; & quadruplum  quadrati  fcmidiamcr  - . 
tri,AGiex  fcholio  propof.4.  lib.a.  Qualium_j 
partium  4.ponetur quadratum  diamctrilph* 
rs,talium  partium  i.erit  quadratum  reets  AB,&  talium 
partium  {.quadratum  reces  AGiAc  proinde  quadratum 
rectz'A'B,duplum  eritquadratirccts  AG.Cu  ei^oqu^., 
jdratum  rect*  A G , squale  /it  quadrato  recwe  B G ; erit 
quadratum  rqcix  A B , squale  duobus  quadratisr  reCta? 

' ram  AG,BGjl»  Ac  propcerca angulus  A GB,rectus.erit. 
Non  aliter  o&ndentur  reliqui  anguli  AGD,BGC,CGD, 
recti,  c Qpam  ob  Pcni'AG>  C Gi  i^B  Gj  D G,  in  rectum 
erunt conianccKid  atqtie  adeo  rects  AC,BD,fe  (qfccan- 
tes  fn  G,in  vnoexiftent  planos  s Ac  propter^jrccts  ea- 
rum ebttremaconnectentes  AB>BCjCO,DA,ia  eodepla 
no  erunt  cunripfis.Quase  quadrilaterum  ACGD,  in  vho 
' ino  eH;  iitum.Diuifum  eft  ergo  Octaedrum  in  duas,  py; 


i --ii’,  ratpid.es 
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iramides  ABCDE,ABCPF><iU»rumbaH$  cpmmums  AB^ 
CD, vertices  vero  E,&  Fjqu*  pyramides  stquales  funt  & 
/inulcsex  dcfin.joilibb  ntxuraquaflibet  conftet  ex  qua-l 
tqor  triangulis  gequilateris' o^aedrr,qux'ar'qUaliaTunt& 
fimilia,&  Bafi  commimj  ABCD.  Dico  iam  earum  afritu- 
dtnes  efle  lequaleStBcbaBn- AB^Oi  eife  q^U^dratdm 
duplum  quadrati  dianwtr i fphrrac.Quoniam  enim  oHen 
futn  elf,quadrarutT]r  lateris  Odbedri  AB,equaleefltf  doo- 
bui' c^uadratis  rcn)idianit?crprtim  ericqUpouc.^ 

quadratum  lateris  A E , squale  duobus  quadfatis  femi- 
diametrorum  AG.EGja  At  propterea  angdius*A^B, re- 
•-  £ . i dus  erit , Eadem  ratione  rea  u$  erit  aiJM- 
: his  DG  e.Quoniam  igitur  retia  £Oj>duaotis 

redia  AG,DGofe mutuo  fecaotibus in  G^ad 
retlos  angulos  infiftit',  b jp&  retia,  erit  ad 
planum  ABCD.pcr  retUa  AG>PG«dudlunl> 

' nempead  balia  pyramidum.  Quare  £G,  al- 

ii r;r,'v.  fitudo  ^ft  pyramidis  A B C D fl . Similiter 
Dilendcmus  FG, altitudinem  efle  pyramidis  ABCDF.Cu 
fcrgo  l«G,FG.  fint  femidiametri  fph»r*  sequales , perfpi- 
cuum  efl ) didas  pj^amides  efte  xqualiumaltteudinuo^^ 
Rurfus  quia  AC, eft diameter  fph«nci  « elit  eius  quaiklh 
jtum  duplum  quadrati  lateris  A D»  Ac  pro^erca  xquafc; 
duobus  quadratis  laterum  A D » D C . d.Qyare  angulus 
ADC,  redus  ^(l;Eodem  modo  redi  erunt  anguli  D A Bf 
ABC,BCD.Qoare quadrilaterum  ABGD,.redangulum 
efttSed  8c  xqiTilaterum^cumeius  lacera  (Inc  latera  Odae 
dri;  Igitur  ouadratum  efliquod  cum  fit  deferiptum  ex  la- 
tere odaeari  A3;e  conflat  ipfum  efTe  Tubduplum  quadra 
ci  diametri  fpiiarrx . Odaedrum  ergo  itt^bitra  dcfcrih. 
piwn?5(c.  Quod  erat  oUcndendum.  ^ 

• - 
<“•<  ' scHaLiVM, 

* MVItXQ  hr$mut  hunp  prfp0fitiot$em  ittu^uBruuimut 
i»  fOf$U,z.propof}^  tu.  1 1.  0X  tp/4  vitlelic*t c0ofiruBi»nt' 
0(ta*dri,  VtrHnti^m0n  bif  demoHBrxtur  0 Csmp^may 
b^biea  r0tio00  00ffJiri$ffi0nis  0&M0dri , vifmm  iji  tiuf 
diwittfirmf$otf0nt  b9t  *ti4m  hc0  cifnfcribtr0.  » 
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THEOR.  17.  PROPOS.  17. 

^ T E T R A EDRVM  Tpharx  impofitum  , 
atl  Odaedrum  in  eadem  fpha?ra  cTeferiptum  ! 
fe  habet , vt  redtangulum  iublinea  potente 
yigintifeptera  fcxageflnjafquartas  partes 
quadratilatetis  Tetraedrij&fublinea  con-  1 
tinente  nonas  partes  eiiifdem.l^ris,  ’ 
cpmprehcnfum , ad  quadratum 'diametri 
fphjerje,  i.  <•••  ■■ 

' I VEL,  vtCamp»»*is  loqitiii»¥„ 

I TETRAEDRVM  Iphcera^impoEtiiiti 
iid  Odaedrum  in  eadem  i ph(^ra  deferiptum 
ie  habet, yt  re(i^angulum  fiib  linea  5 qu^  po- 
tentia eft.fqbielquitertia  trium  quartarum 
partium  lateris  tetra  edri  A ^inea  fu  per-* 
q^uintupartierite  vigefimasfeptiipas  paitcs 
eaiunderitrmm  quartarum  partium  late- 
ris  tetraedn  cpttfcntumaad  quadratum  dia- 
metri fphxr^. 

SIT  Tetfaecihim  A B C D ,'Sc  oftafedrum  EFGHIK» 
in  vna  fph*ra  , cuius  centrum  L.  Ducatur 

ex  angulo  D , per  deijcrum  L , diameter  fpharrat  DM,  in- 
cidens in  bafio>*A  B'  G t ad  pundum  N • a Erit  igitur  N # 
centrum bads  ABC,;&r  D N>  perpendicularis  ad  eandem!^ 

haiin.  Onia  v<»rr»  nare  diamprri  LM-  intpr  cffnrrum  inhar». 


rx  & balin  tetraedfi,  efl  fexta  pars  diametri»  &.  tertia:  fe« 
midiameri,per  corbll.  2.  propor.i^.lib>r^rErit  DL^fev 
midiameter  taii^m:  partium  qualium  r.  etl  X N 5 Aci 
propterea  O tx4ram  4.  Ducatur  deinde.,  ex  fcbdlio^ 
propof.  I y.  lib.tT;per  centrum  L,  planum  OPQ,  paralie- 
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Ium  plano  ABCia£runc<)Ue  redae  QOjOPjPQjparallcl^ 

5 • ‘ redis  AB,  BC,  C Ai  Ac 

" ijJlkl  '*  ‘ triangula  P, 

A\  apquianguluni;  erit  trian- 

i o/  m\t>  VIrV  ‘ aequilatero  ABC# 

• / ShkV:  A"r a ^ iin^li  illiiis  squa- 

ang^ulis  huius , lin- 
' gulilinguhs;  At  ABC,eft 
• acquiar^ulum  ' cx  coroll 
y/ T \ : propolf.f.  lib.\i.  Igitur  & 

• X xs.Y  "r  ’ , QO P , asquiapgulum  erit ; 
Ac  proptcrea  & asquilaterum,ex  coroll.  prbpof^.  lib.  i. 
Ideoque  /imile  ipli  ABC:Sunt  autem  & triangula  DQO* 
D O P,  DQPjXtiangulis  D A B,  PBCyDAC,  atguilateris 
/imilia,'  ex  corpllqjr(^oC4.  lib.  6.  Igitur  pyramides  A B- 
CD,QOPD,  hmiles  Uintex  defin.  9.1ib.  ii.  cRurfus  quia 
plana  parallelk  ABC,Qpp,fecanc  redas  D N,  DC,  pro-» 
pprtioqliter  i erit  vt  O N , ad  D L,  ita D C,  ad  D P:  Erae 
autem  DN,ad  DL.  vt  4*ad  3.  ( cum  oftenfum  fit  D N , ef- 
fe  talium  partium  4.  qualium  5.  eft  Di; ) Igitur  & D C , 
ad  D P,  erit  vt  4-ad  j.A  c proinde, d ciun  pyramides  fimi-i 
les  habeant  proportionem  laterum  triplicatam  ,,crit  py,- 
ramis  ABCD,aa  pyramidem  QO  P 'O , vt’d4.  ad  = 7.  haec 
enim  .proportio  triplicata  eft  proportionis  4^d  j.vt  con- 
fiat in  his  numeris  64. 48. 3d.47.Nam  hi  numeri  funt  mi- 
nimi in  proportione  4.ad  j.  vt  confiat  ex  propof.s.lib.8. 
Rurfuse  quia  quadrata  habent  laterum  proportionem 
duplicatami  erit  quadratum  reda;  J>C«ad  quadratum  re- 
dae DPjVt  64.ad  3d.vt  in  iifdem  numeris  jconfiat » ; 

- r.  SIT  iam  triangulum  atquilaterum  R.ST,  arquale  trian- 
gulo DC^demittaturque  ex  R,ad  S^T , perpendicularis 
' RV.f  Eri tque latus  RT,  hoc  eft,  DP^  atquale*  potentia 
■ lefquitcrtium  perpendicularis  RV.  Ac  proinde  qualium 
’ partium  .3Afuit<)uadratum  red?  DP,taKum  27-erit qua- 
dratum redae  RV.Erat  autem  carundem  partium  64.qua 
dratum  red*  D C.  Igitur  linea  RV,-  efi potens  vigintife- 
pte  fexagefiraalquartas  partes  quadrki  lateris  tetraedri. 
R V,  R S V S-  extenfa  T S , fiat  TX,.ajdrTS,vt  d4.ad  ar 


• *«« . 4 
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ex  coroll  propof.6.1ib. lo.diuidaturquc  T X , bifariam  in  ' 
Y,vt/ic  TYjUliam  partium  js. qualium  Z7.eft  TS,feu  illi  . 
aequalis  DP.Quuniam  vero  proportio D.C, ad  DP,erat,vt 
4.ad  5-nempe  fefqoitertia,  eritD  C,  talium  partium  3^* 
qualium  DP>eft  27.(proportio  enim  jtf.ad  2 7.eftfefqui- 
tcrtia  ) ac  propterea  qualium  TY^  ja.Quare  linea  TYi  . 
continet  oflo  ponas  partes  kteris  tetraedri  DC.Dico  igi 
tur  ita  efle  tetraedrum  ABCD»  ad  odbaedru  EFGHIK,vt  ^ 
rcdlangulum  contentum  fub refla  Ry,(quae  potcft vigin  | 
tifepte  i^agcfimafquartas  partes  quadrati  lateris  D C,j  • 

&r  uib  refla  TY,f  quae  cocinct  oflo  nonas  partes  ciufdcm  ■ 
laterisj  ad  quadratum  diametri  fpharr®.^  - ' 

CVM  enim  ductis  rectis;RX,RY,a  triangulum  R.TX,  .* 
ciuplum  Iit  trianguli  RT-Y,quod  & balis  TXjdupla  Iit  ba- 
fis  TY:  b Eft  autem  & reflangulom  fub  RV,  TY,  duplum 
eiuidem  trianguli  RTYjErit  triangulum  RTX,aequaItv  : 
reflangulo  fub  R V , TY.  c Ac  propterea  erit  vt  tnaogu-  ' ^** 

Ium  RTX,ad  triangulum  RST>ita  rectangulum  fub  R V , 

TY,ad  idem  triangulum  R ST:  d Eft  autem  triangulum-»  i,i.fex. 
rTX  ad  triangUliim  RST,vt  balis  T X , ad  baliii  S -T’,  ni-  I 
mirum  vr64.ad  z7.Igitur'&  reflSgulum  fub  RV,  TY,  ad 
triangulum  RST,hoc  eft,ad  triangulum  DQP,fiue  QGP,  " ' ■’ 
libi  aequale, erit  vt6^.  ad  17.  FiiitaUtem  & pyramis  AB-  > 
CD,ad  pyrimidem  QOPD,  vt  64; ad  17.  Erit  er^  vt  fe*-'  • 

flangulum  fiib  RV,TY,ad  triangulum  QpP,it^  py*iamw 
ABCD , ad  pyramidem  Q^PD:  At  vero  vt  triangulum 
OpP,  ad  quadratum  diametri  Iphaerae  D M , ita  eft  pyrii- 
nlis  C^PD,adoflaedrum  EFGHrK.(Nam  cuttf  DN,  re- 
fla Iit  ad  planum  ABC, refla  ouoque  erit  ad  pla^nu  QOP, 
exfcholiopropof.i4.1ib.ri.ideoq;fpharr«femrdiameter  e t6, 
D L ,a  Ititudoerit  pyramidis  leu  tetraedri  Q^P_D;  e O-  quarti- 
flaedrum  afttem  EPGHIK  , diuiditur  in  duas  pyramides 
aequales  EPGHI,  EFGHK,  oiiaruiri  bafis  c6» 

EFGH, dimidium  quadrati  diametri  Tph^rfiSe  altitudines 
aeqnalds  femidiametri  fpharra:  X,  I , L K.  Pyramidcs^ergo  = 
QPPD,  E F^GH  1,  aequales  habentaltitudine?.  Qujirc  ex  v t 
fcholip  ^p.t'Iib.i2.erit  vt  b^fts  Q6p,ad  baljn  E t6H,itJ^ 
pyramis  <^PD,ad  pyramidi  EFGHIj  Ac  proptferea~per 
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ca»quas  in  fcholio  propof iz.Iib.  5.  oftendimus , vt  baiis 
QpP,ad  duplum  bafis  EFGH.hoc  elhad  quadratu  diame 
tri  fpharrae  DA1 , iu  pyramis  <^PD,ad  duplum  pyrami- 
dis E F G H I , hoc  cft,  ad 
O^aedrum  E F GH  IK.)  Ex 
jcquo  Igitur  erit , vt  rcftan- 
gulum  fub  K.  V f potente  vi- 
ginti  fepte  fexagehmas  quar 
tas  partes  quadrati  lateris 
tetraedri  D C , & fub'  T Y , 
o6io  nonis  eiufdem  lateris 
D C,  contentum  ad  quadra- 
tum diametri  fphaer*  D M , 
ita  pyramis  , feu  tetraedrum 
ARCD,ad  o^^aedrum  EFGHIK.  Tetraedium  ergo  iph*- 
ras  impolitum  ad  Odaedrum,&c.Quod  erat  demonftran 
dum. 

SCHOLIVM, 

f I 

vtro  DC,t»littm  partium  ^fuhy  qualium 
q.DPieontiaebit  DP,/euilli  aqualii  R Tytrts  quartas par^ 
tts  lateris  tetraedri  DClAe  preinJey  > cum  reiia  RTyfit  fo- 
tentiafefquitertta  re£la  RVyerit  RV, potentia  fubfefquitertia 
ipfius  RTynempe  trium  quartarum  parttu  lateris  tetraedri. 
Rurfus  quia  TXyfuit  talium  partium  qualium  17.  5 T y 
feu  D P y ( tres  'videlicet  qua/ttt  partes  lateris  tetraedri  ) 
eritTTy/uperquimtupartiens  vigefimas  feptimas  partes  ip- 
fius  S Ty  nimirum  trium  quartarum  partium  lateris  tetrae 
dri.^^are  eonfiatyejje  quoque  tetraedrum  ABCD,ad  odae 
drum  EFGHlKyVt  red angulum  fub  qua  potentia  fub~ 
fefquitertia  eii  trium  quartarum  partium  lateristetraedrty 
fub  TTy  que  fuperquintupart iens  efl  vigejimas  feptimas 
partes  earundem  trium  quartarum  parttum  lieris  tetrae- 
tirifVtvelebat  Campanus. 

THEOR.  iS.^PROPOS.-^iS. 

' LINEA  perpendicularis,  ex  quoli- 
bet-angulo  trianguli' aquilateri  ad^bafin 

oppo- 
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,ttiidiameter  fphser^  potentia  tripla  eiils  per- 
pendiculari?,quas  ex  centro  fphxrae  in.bafin 
quamcunque  b*^aedri  ducitur . . . 

SIT  ba/is  aliqua  odaedri  in  fph*ra,cuius  centrum  D, 
deferipri , triangulum  asquilaterum  ABC,  in  quod  e cen- 
tro fphaEi^  D,perpendkularis  demittatur  D E » ducatur- 
qu  e femidiameter  fphirne  D B . Dico  femidiametrum 
. DB, potentia  triplam  efle  perpcndicula- 
A ris  Dfi.Cum  cmm  ex  corolLlemroatis  i. 

/X  \ • propof. IO. huius  lib.perpedicularis  DE, 

/Ox:\  »u  centrum  circuli  Iphaerac , qui  triangu- 
' . .A  Ium  ABC,  circumferibit, cadat , eritB, 

j,  I?  ' ^ centrum  trianguli.  Du<^la  igitur  recta_j 

BE;a  quoniam  quadratum  diametri  fph*r*  duplum  eft 
^ quadrati  lateris  OilaedriABj&  quadruplum  quadray, 

femidiametri  fpliaeraB  DB.ex  fcholio  propof.4»lib.i.Si  po 
natur  quadratum  diametri  partium  erit  quadratum 
hi  1 ter  &<|uadratum  femidiametri  fphaerac  Db,j. 

ti/ee,  ^ vero  ^uaaratum  lateris  AB,triplum  eft  auadrati 
“ * femidiametri  circuli  triangulum  ambientis , reaae  fcili- 


cet  B£ ; Erit  quadratum  reax  Be,  talium  partium  z.qua- 
lium  6.fuit  quadratum  lateris  A B.  Quare  e cum  quadra- 
tum redlx  DB,xquale  ftt  quadratis  redarum  B E,  D Ei  ftt 
autem  quadratum. redas  DB,oftenfum  partium  Erit  re 
liquum  quadratum  perpendicularis  DE, talium  partium 
I .Ac  proinde  quadratum  redx  DB,  triplum  eft  quadrati 
redx  DE.Si 'igitur  odaedrum  fpharrac  infcribatur,&c. 
Qjjoderat  oftendendum  . 

THEOR.  20.  PROPOS.'2o.;  ' 

DVPLVM  auadrati  ex  diametro  cu- 
; iuslibet  fph^  r^  defcripti,iequale  eft  Aipcrfi- 
■ ciei  cubi  in  illa  fphaeira  collocati:  Perpendi- 
. cularis  autem  a centro  fphsra?  in  aliquam 

• “ - ’ baftn 
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bafin  cubi  demifTa , cqualis  cft  dimidio  la- 
teris cubi. 

SIT  cubus  ABCDEFGH,in  fphsera  defcriptus,  cuius 
centrum  I y ex  quo  IK, perpendicularis  ducatur  ad  vnam 
ba/in  cubi, nempe  ad  ADeF.  Dico  duplum  quadrati  dia- 
metri fphaerac  ajquale  efle  fuperficiei  cubi;  & ^ - 

perpendicularem  IK, aquale  cffb  dimidio 
teris  cubi . * Cum  enim  quadratum  diametri  j ^ •*** 

fpha:rae  triplum  fit  quadrati  lateris  cubi,hoc 
eft , aequale  tribus  quadratis  cubi : Erit  du- 
pium  eiufdem  quadrati  ex  diametro  fphasrae  deferipti  ar- 
quale  fex  quadratis  cubi>id  eft, toti  fuperficiei  cubi. 

PRODVCTA  autem  ic  I , ad  bafin  oppofitam—» 

BCHG,  vfque  in  punftum  L j cum  K L,  reifta  fit  ad  pia- 
num  A E,  reda  quoque  erit  ad  planum  B H , iUi  paralle- 
lum,per  fcholium  propof./4.  lib.  r r.Rurfus,  bquia  AB,  h6.vm- 
KL,parallelaB  funt,quod  rediaefint  ad  planum  A E,  duca-  dteimi, 
tur  per  ipfas  planum  faciens  in  planis  oppofitis  paralle- 
lis Ae,BH, communes  fectiones , lineas  redlas  A K,  B L , 
c quae  parallelas  quoque  erunt  inter  fe  ,*  Ac  propterea_,  ci6»vn 
parallelogrammum  erit  A B L K;  atque  adeo  recta  K L,  decimi, 
aequalis  lateri  cubi  A B . Quoniam  vero  perpendicularis 
KL,e  centro  fphaerae  I, cadit  inbafes  AE,BH,ad  puncta  K, 

& L, erunt  K.&  L,  cetra  circuloru  dictas  bafes  ambientiu 
in  fphaera,per  coroll  lematis  i.propof.io.huius  lib.Qua- 
re  KLjin  centro  I, bifaria  fecabitur  a dicta  diametrq  C F, 
vt  in  coroll.i.propof.  i y .lib.  r g.oftendimusj  Ac  propterea 
cum  KLjoftenfa  fit  aqualis  lateri  cubi , erit  lK,dimidium 
eiufdem  lateris  cubi.Duplum  igitur  quadrati  ex  diame- 
tro cuiuslibet  fphar*  deferipti , &:c.  Quod  oftenden 
dum  erat. 


COROLLARIVM. 

EX  didis  colligitur,{bli<ium,quo(I  fit  cx  dimidio  lateris  cubi  in 
duas  tertias  partes  quadrati  diametri  fphzrz  didum  cubum  com- 

!>rehendentis , zquale  clTe  cubo,  d Cum  enim  quadrjitum  diametri 
phxrz  triplum  m quadrati  lateris  cubi,  efunt  duo  quadrata  A E, 
BH,dus  certis  partes  quadrati  diametri  fphxrx:  c Pcrfpicuum  au- 

tem  I 
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tem  eft,rolidmn,quod  fic  cx  IK, dimidio  lateri*  cubi  in  AE,  tertiam 
partem  quadrati  diamei  ri  fph^ri,*qua!c  efle  folido.quod  fit  exIL, 
dimidio  lateris  cubi  in  £H,tcTcijiii  partem  quadrati  diametri  1'phz 
ri,  eo  quo<i  dida  folida  habeant  «r  bafes  , & altitudines  xquales'. 
Itaque  cum  dida  duo  folida  compleant  totum  culum  , manifeftura 
e(l,id,qu<id  fit  ex  dimidio  lateris  cubi,  in  duas  tertias  partes  qua* 
tlrati  diaireiri  fph*rp,iqullc  elTc  toti  cubo.  Quod  eft  piopofjtum. 

ALIThR  proponi  poceft  hoc  corollarium, vt  dicamus,  lolidum  , 
quod  fit  ex  latere  cubi  in  tertiam  partem  quadrati  diametri  fphi- 
rx.iquak  efle  cubo.Nam  cubus  BF, producitur  ex  B A,  latere  cubi 
in  quadratum  AE,quodell  tertia  pars  quadrari  diametri  fphjerciVt 
perfpicuum  cA. 


H 
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VNTVERSE  autem  fit  ex  ferptdieulari ex 

eentro  cuiufiunque  corporis  regularis  ad  aliqui  tius  hafim 
duUa  I»  tertiam  p**tem  Jitpgrficieiipfihs  corperiSy*quale  eft 
fropafite  eerpari  rtg**^*ri^^,f  corpus  regulare  queUcum 
que  ABCDs  contentum  pUnis  ABC,ABD,ACD,BCDyfoU 

^um  autem  EFGHyContltum  fub  E /> 
tertta  parte  fu  perfici  e i corporis  A B- 
CD,(^  fub  altitudine  FG,  qua  aqua- 
lis  fit  perpidiculart  YiLyduSt.  ex  cen- 
fTo  K s ad  baftn  ABC,  Dicofoli^ 
dum  E F G H f equule  ejfe  dato  cor- 
pptt  regulari  A B C D . T{am  duFlit 
§x  centro  K,re£lis  KAyKByKCyKDy  ad  omnes  angulos  cor- 
porityrefoluetur  corpus  regulare  in  pyrami  ttes  equaleSy  cum 
aquales  habeant  bafes  altitudines  Cum  enim  circuli  di~ 
Has  bafes  ambient  eSytqiialts  fintJf/i  aqua  liter  a centro  di- 
ftabuntyper  lemma  ^.prop(if.hl*UlS  hb.  Ac  propterea  perpen- 
diculares ex  K, centro  ad  tpforum  plana  UuHtynempe  altitn 
dines  pyramtdUy  aquales  erunt,  v^uoniam  vere  pri/ma  con- 
tentum fubbafi  ABC,(^  ahitudine  KLytnplu  ejl  pyramidis 
ABCKyper  coroll.i.propof  6.  lib.  li.  Arque  eadem  ratione 
prifmata  contenta  fub  reliquis  baftbusy^  eadem  altitudine 
KL, tripla  funt  fuarum  pyramtdunryErit  prtfma  contentum 
fub  tota  fuperfiiic  corporu  regularis y(^  altitudine  K Ly(nimi 

tum 
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rutn  ftmpefituvt  ex  omnibus  iliis  prifmuti})  triplum  corpo- 
ris regulnrts  A B C D.  ^am  ob  rem  cum  sdcm  pri/mu  ni- 
\flum  fit  prifinatis  BFGHi  quod  illius  bafis  tnpl»  pona- 
tur bafis  huius  , per  ea , qux  ad  propoj.j.lih.  i z.detntnlJra- 
uimuSf  erunt Joiida  EFUti^A bCDA‘i***^i*  efi  pro* 

fofitum  t 

THEOR.  21.  PROPOS.  21. 

IDEM  circulus  comprehendit  & cubi 
quadratum  octaedri  triangulum  > eiuf- 

dem  fphtEra? « ' 

I N fphjtraj  cuius  diameter  A,inte!ligarur  defcriptiis 
cubus, CUIUS  vnum  quadratum  bCDE.&oiflaedrum, cu- 
ius viium  triangulum  FGH.  Dico  eilndcm  circulum  cir- 
cumscribere & quadratum  BCDE  , & triangulum  FGH, 
hoc  eU, circulos  BCDt.FGHdpfa  arcumfcribehtcs , ef- 
fe  azquales  Sint  enim  reCtx  ex  cetris  IBjKF.a  Quia  igiturjai  f./fr 
quadratum  diametri  A , triplum  ell  quadrati  latens  cubi'/,yj<f, 
BC,&  quadrarum  lateris  BQduplum  quadrati  reite  BIj . 

(Nam  duiiia  reda  lC,fiet  angulus  BlC,redus»cum  ful> 
tendat  quadrancem  ; b Ac  proinde  quadratum  red;r  1^^'* 
arquale  erif  quddratis  redarum  B IjlC.Quare  cum  reda- 
rum aiqualium  Bl,IC, aqualia  fint  quadrata:  duplum  eric 

Quadratum  redae  D G * qUa* 
rati  redae  Bi.)  qualium  par 
tium  6.  ponetur  quadratum 
diametri  A i talium  2.  erit 
quadratum  lateris  BCj  &:  ra 
lium  i.quatlratum  redae  BI. 

Kuifus  c quia  quadratum_»  ci4,frr 

diametri  A, duplum  eft  quadrati  lateris  odaedri  FGi<!  &r  t^aec. 
quadratum  lateris  FG, triplum  quadrati  redie  FK,  ex  ct  n dt  z.ier 
tro  dudafjqualium  partium  tf.ponetur  quadratum  diame 
tri  A, talium  j.eric  quadratum  lateris  FG , &talii1  i.qya- 
dratum  redae  FK.Cum.igitur  Si  tal'um  partium  i.  ollen- 
fum  fit  quadratum  redae  B I j aequalia  erunt  quadrata  re-i 
dai  um  BIjFiCj  Ac  proptcrca  & redae  ipfa? , & circuli  ex 
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ipfis  defcripti  BCDE,FGH, «quales  erunt.Idcm  ergo  cir 
cuius  comprehendit]  &c,Quod  erat  oAendehdum . 
COROLLARIVM. 

HINC  fit  lineas  perpendiculares  coniungentes  centra  circulo- 


rum,qui  bafes  oppoficas  tam  cubi^  quam  oSaedri  circumferibunt, 
«quales  efie  . Si  enim  ex  centro  fphzrs  ad  bafes  cubi  & odaedri 
perpendiculares  ducantur , cadent  hz  in  centra  circulorum  ipfas 
* circumfcrlbetium,ex  corolLlemmatis  r.propof.io.httius  lib.a  qui 

qUMrti-  cum  fint  «quales  oftenfi , «qualiter  diftabunt  d centro  fphere , ex 
dteimu  lemmate  z.eiulHem  propof.Ac  proinde  «quales  erunt  difi{  perpen 
diculares.Quz  cum  lint  dimidiatz  partes  redarum, quz  centra op- 
pofitarum  bafium  connedunt.(Nam  fi  producantur,perpendicula- 
res  quoque  erunt  ad  oppofitas  bafes,  ex  fcholio  propof.  14.  lib.  ti. 
propterea  quod  parallelz  funt  oppofitz  bafes  in  odaedro , ex  co> 
roli^.. propof.  14.  lib.  13.  quemadmodum  &oppofir«  bafes  cubi  pa> 

, rallelx  liint. ) «quales  erunt  perpendiculares  centra  oppofitarum 
bafium  coniungentes  tam  in  cubo , quam  in  odaedro  . quod  eft 
propofitum . 

THEOR.  22.  PROPOS.  J2. 

> ' 

S I Oif^aedrumjatque  tetraedrum  eidem 
, fphxrse  infcribantur;Erit  odaedmm  ad  tri- 
plum tetraedri,yt  latus  0(!;taedri  ad  latus  ^ 
tetraedri.  , ' ^ 

IN  eadem  fph«ra  inferiptum  fit  & o^laednim  ABC- 
, D^^F,  & tetraedrum  GHI^: . Dico  ita  effe  odiaedrum.-» 

' ad  triplum  tetraedri , vt  latus  B F , ad  latus  HI . DudhL^ 
^ enim  in  odaedro  diametro  AD, 

A / \ < diuidetur  odaedrum  in  quanior 

K * pyramides,  quarum  latus  commu- 

^ ne  eft  i pfa  diameter  AD,  & vertex 

communis  A ,ncmpeinBCDA, 

* /l\  cuius  bafis  B C Dj  in  B D F A , cu- 

c/J  iusbafisBDFjinC  DE  AaCuius 

^ bafisCDEj&inDEFAjCuiusba- 
~ 1/- \ V \1  ' fisDEFjqua?  quidem  omnes  ba- 

. o -pv  ?c  . fes  infra  quadratum  B C £ F , exi- 

ftunt  ^ 
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ftunt  continentes  cum  ipfo  diftiididtara  partetrf^ctae* 
dri . Quoniam  vero  quslibet  harum  pyramidum  con« 
lUt duobus  triangulis  arquilatcris' octaedri, &duObus 
‘alijs  triangulis , quae  quoniam  latus  ipforum  commu-^ 
ne  eft  A b> diameter, & reliqua  latera , ip/Ius  octac* 
dri  latera  eaillunt , » inter  fe  aqUaliaTunt  i efficitul*  has 
quatuor  pyramides  atquales  efld  inter  fe,cum  cotinean* 
tur  planis  & multitudine,  & magnitudine  aqualibus.CA 
ftituatur  fuper  GHI,bafin  tetraedri,prifma  G H I K LM» 
eiufdem  cum  tetraedro  altitudinis  i quod  ip/Ius  tetraedi 
triplum  erit,per  corqlhi.propof.y.Iib.  i r.  Rurfus,  fuper 
bafin  octaedri  NOP,'&TVX,bafi  tetraedri  acqualem,c6- 
Rituantur  duo  pri/mata  NOPQRS , T VXYZ» , piufdem] 
cura  octaedrojfcu  pyramide  ACDE,altitudinis.  b 
niam  igitur  GHI,hoc  eft,TVX,bafis  tetraedri  fefquitcr* 
tia  eft  ip/ius  NOP,  ba/Is  octaedri  r Eritquoqiie  prifma-j 
TVXYZ«£,pri/matis  NOPQRS, fefQuitcrtium,  cum  prif* 
mata  eiu/dem  altitudinis  /inc,vt  bales, ex  i;s, qu*  ad  pro* 
pof.7.  lib.  1 1.  demonftrauimus . Eft  aurem  & octaedrum 
ABCDhF,  eiufmodi  prifmatis  NOPQRS, fefquttertiumy 
(Nam  pcifmaxquale  eft  tribus  pyramidibus  et  cofbll.  i. 
propol.7.1ib.i  i.qualiu  quatuor  continere  diximus  octae‘ 
drum.)  Igitur  »qualc  eft  ocuedrum  priftnatiTVXyZcf.- 

Quia  vero  prifma  TVXYZ* , adprifnia  GHIKyi.,  pro-, 
portione  habet,qua altitudo  illiiis  ad  altitiidineth  huius,, 
ex  fcholio  propoftr4.lib.1a.  Eft  xutem  altitudo  prifina* 
tis  TVXYZrt,quqd  octaedro  asquale  eft,  eade  qu*  octae 
dri, ex  conftructione:  Erit  quoque  octaedrum  ad  prifina 
CHIKLM,  hoc  eft  ,'ad  rriplu  tetraedri  GHIK,vt  altitudo^ 
ctaedn  ad  altitudinem  tctraedri:Eft  autealtitudo  qctae 
dri,  nempe  perpendicularis  centra  baftum  oppoftrarum 
conjungens, aequalis  lateri  cubi, 'nimirum  perpehdicula- 
|ri  centra 'ba/ium  oppo/Itarum  _cpnncctenti , per  corolli 
propof  i I .huius  lib..‘\tque  vt  latus  cubi  ad  altitudini  te- 
traedri,ita  eft  latus  octaedri  ad  lathS  tetraedri.  ( Na  tam 
quadratum-Iateris  cubi  ad  quadrarum  altitudinis  tetrae 
dri,quam  quadratum  lateris  octaedri  ad  quadratum  late 
ris  tetraedri,  eft,  vt  ad  4.  Pofito.  n.  quadrato  diamett/ 

,.Iph*ras 
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fphaene  9.  eric  quadratum  laceris  cubi  t.ex  propof.  it* 
iib.  I quadratum  alcjrudinis  retracdri  4.  ex  cproll.  i. 
propof  r j.lib.  i ^.ideoqj  quadratu  lateris  cubi  ad  quadra 
tum  altitudinis  tetraedjri»eft  vt^.ad  4*Rurfus  polito qua^ 
dra  to  diametri  fphaeraB  6.  a erit  quadratum  laceris  odtae- 
dri  i.  & quadratum  lateris  tctraedri  4.  &c. ) Eft  igitur 
odtaedrum  ad  triplum  Tctraedri,  vc  lacus  o£laedi  i ad  la- 
tus Tetraedri . Si  itaque  oftaedrum,atque  Tetraedrum_» 
eidem  Iphaerx  iuTcrioaotur , &c.  quod  demonUraudum 


erat. 


COROLI,ARIVM. 

E X didrit  infertur, ita  e(Tc  alcicudinem  odaedri  ad  altitudinem 
cetraedriyrt  latus  n&aedri,ad  latus  tectacdri  • OilenAim  enim  cA, 
ita  elTe  lauis  cubi,  qgodquidcin  aquale  cA  altitudini  o&aedrt  y ad 
^ lalcitudinem  tetraedri,  velatus  odaedri  ad  latut  tetraedri . Iteiru» 

colligitur , ita  elTc  diametrum  fphzrx  ad  latus  tetraedri , vt  latus 
t i.ttr  o^ACdri  ad  latus  cubi,  a Nam  & quadratum  diametri  ad  quadra- 
>*  tum  laceris  Tetraedri  ,&  quadratum  lateris  odaedrt  adquadra- 
****  tum  laccis  cubi,  proportionem  habet  refquialtcram , 

THEOR.  23.  PROPOS.  23. 

• 'S  I • rcdla  linea  propofita  potuerit  totam 
aliquam  lineam  fedtam  extrema  ac  media 
rationcyde  maius  eius  fegmentum;  Item  to- 
tam “aliam  (irnilirer  fei^am , & minus  eius 
legmentum : Erit  maius  Tegmentum  prioris 
lineae  latus  Icofaedri;  minus  autem  Tegmen 
tum  poflerioris  line?  latus  Dodecaedri 
cius  Iphaerae , cuius  redz,  linea  propofita_* 
diameter  exiftit.  . 

, POSSIT  reda  AB,  redam  CD,  & eius  fegmentumu* 
maius  C Ej  Item  redam  F G , & eius  Tegmentum  minus 
HG.Dico  CE,efle  latus  Icofaedri, & HG, lacus  Dodccac 
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dri(cius  rph*rar,cuius  AB,diameter  exiftit . Inrelligarur 
enim  in  rphatra,cuiusdiameter  A B»  deicriprum  Icofae- 
drum  AlBK,&Dodecaedrum  ANBO.Latera  deinde  Ico 
faedri  oppoilta  Af,BK, connedancur  reda  IB , quf  fiib- 
tenJec  vnum  anguium  penragoniex  Icofaedri  lateribus 
compoliri,vtc6ltac  ex  propoli /6.1ib,  13.  ( Nam  in  ca  figu 
raiducta  redla  ZF,erit  RSH2F,penragonum,ob  quinque 
lacera  Icofaedri  aequalia  GR,GS,GH,G2,GF,cadecia  in 
fupcrficie  fphaer»,  in  quo  reda  RH,  latera  oppofica  RX, 
HI»coniungens  angulum  RSH»  fubtendit)  clariulqi;e_» 
patcb*‘t  ex  conftrudtione  Icofaedri,^qua  ad  finem  lib  16. 
ex  Pappo  afferemus  • quod  etiam  videre  licet  in  aliquo 

Icofaedro  materiali»Quia  vero  AI,BA',lj<era  Oppofita > 

parallela  funt,per  coroll.5 .propof.i  6.1ib.  r > erunt  an 
^uliAlB,  IBK,arquales  duo- 
'Us  redisj  Ac  proinde,  cum 
lint  inter  fe  «quales,  ( Du(‘-U 
enim  alia  diametro  1 K;  cum 
latera  AI,  IB,  trianguli  AIB, 
aqualia  fint  lateribus  KB,BIi 
&bafes  quoque  AB, IK, equa 
lesjb  Erunt  angult  aiBjIBK, 
zquales ) redi  erumje  ideo- 

<^ue  quadratum  red«  propofitar  AB,  «quale  erit  quadra-, 
tis  redarum  AI,  IB;  Erat  autem  idem  quadratum  redccl 
A B, «quale,  ex  hypothefi , quadratis  redlarum  CD , CE; 

Igitur  quadrata  redarum  IB,I  A,  «qualia  funtquadratis 
redarum  CD,CE;  ^c  propterea  cum  C £,  /it  maius  feg- 
mentum  ipliusCD,  diuif«  extrema  ac  media  ratione_j; 

Item  I A . maius  fegmentum  ipfius  I B,  fitnihter  diuife; 

(Nam  I B,  fubtendit  angulum  pentagoni , cuius  larus  eft 
IA,  latus  Icofaedri . Condat  autem , redae  fubtendentis  ' 
angulum  pentagoni,  fi  fecetur  extrema  ac  media.  ratio4ds  /tr- 
ne,  d mams  fegmentum  efiTe  «quale,  lateri  eiufdem  petiJ^c 
tagoni  ) «quale entCE.maius  legmeacum  ipfi  I A,Iateri^  c t ' 
Icofaedri.c  Cum  enim.lic  vt  C D,,sd  C:fi;  ira  I Bj  iddArL»^rf(. 
t ent  quoque  vt  quadratum  rect«  CD,  ad  quadrarum  re 
d«  Ce, ita  quadratum  redae  I B,  ad  quadratu  red«  I A. 

■■■m  »1^1  II  I.  , I I— ,,  , ,,  , , j 
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Ac  componendo, vt  quadrata  rectarum  CD,GE,  ad  qua- 
dratum recta?  CE, ita  quadrata  rectarum  iBil  A', ad  qua- 
dratum recta?  I A ! Oftcfifa  funt  aufcm  qiiadratis  rectaru 
CD,CE,*qualia  quadrata  reaariim  1 B‘,  l Ai» Igitur  &. 
quadraro  rcct*  C£,arquak  efl  quadranrrcctfefAMaeo-, 
que  rect*  CE,I A,*quales  funt.C^od  eft  propofitum.  j 

RYRSVS  latera  Dodccac- 
. c f P f dtioppofira  AN,BO,  fecentur' 

j— A.  > bifariam  in  t y & M , punctis* 

/ quae  recta  LM„&ippiilatera—» 
^^/iVx7\  y - recta  NB,couiunga6t»r. 

niam  igitur  NLrfiMi aequales* 

, ^ ^ O * parallela:  funt,  per  coroll.  J» 

■ ; • pronnf.t  r.lib.  rj>  erunt  quo^ 
que  LM,NB, squales  & paral- 
ie!» : Eft  autem  recta  L.M , fecans  latera  oppofita  bifa- 


prOITUie 'JU4U1  AI  u 1-  , • 

dra^is  rectarum  NB , NA . Quare  cum  ideni  quadratum 
recta:  AB, «quale  fit  pofitum  quadrtatis  rectaru  FG.HOi 
«qualia  erunt  quadrata  rectarum  NB.NA,  quadratis  re- 
ctarum FG,HG.  Ac  propterea,cum  HG,fit  mmus  legme- 
tunl  ipfius  FGi  fect*  extrema  ac  media  ratione:  Ite  NA. 
minus  legmentum  ipfius  NB,hoceft,ipfiU'5  LM,  limili^r 
diuirae,'percoroll.4-propor,  i7*lib-  r j.aJQualeericHG, 
mimis  fegmetum  ipH  NA,lateri  Dodecaedn.  ^od qui- 
dem non  aliter  oftendemus , ac  fupra  demonlcrauimiis* 
GK,maius  Tegmentum  «quale  effe  ipfi  I A*lateri  Icolae- 
dri  .Si  recta  ergo  linea  propofita  potueritiotam  aliquam 
lineam  fectam  extrema  ac  media  ratione  maius  eius 

feamentumiltera  totam  aliam  fimiliter  fe<tam,&  minus 
eius  fcgmentiimiEck  matus  fegmentum  prioris  Ime*  Ja-. 
tus  IcoYaedriiminus  autem  Tegmentum  poftenoris  line^ 
latus  Dodecaedrteius  Tph«r«,cuius  re^a  linea  propoU 
ta  diameter  cxiliic.Q«od  erat  oftendendum . * .. 
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THEOR.  24.  PROPOS.  24. 

* 

, S I latus  odaedri  potuerit  maius  & mi- 
nus fegmetum  reda?  linese  extrema  ac  me- 
dia ratione  ; Poterit  latus  Icofaedri  in 
eadem  fphaera  deferipti  duplum  minoris 
fegmenti.  - « : ^ • 


w. 


P os  s IT  latus  AB,octaedri  ABC,&  maius  Tegmen- 
tum DE,&  minus  EF,recrae  DF,  Tectae  extrema  ac  media 
ratione.  Sit  quoque  eidem  Tpharrae  inTcriptum  IcoTaedru 
GHIjCuius  latus  GH,&  Tubcendens  angulum  pentagoni 
ex  lateribus  IcoTaedri  compo/iti  GI,  & diameter  HI.Di- 
co  quadratrum  lateris  GH.dupliim  efle 'quadrati  minoris 
Tegmenti  EF.  Cum  enim  G H,  /it  latus  pentagoni , cuius, 
vnum  angulum  Tubtendit  recta  GI;a  erit  GH, maius  Teg- 
mentum ip/ius  G I,  diui/ie  extrema  ac  media  rationC-» ; 
b Ac  proinde  compo/ita  re- 
cta ex  GI,GH,TecaDitur/Imi 
liter  in  G, puncto  extrema__» 
ac  media  ratione,  c Quia  vc 
ro  quadratum  diametri  H I> 
aequale  eft  quadratis  recta- 
rum GI , GH,  quod  angulus 
IGH, rectus  iit,  vt  in  praece- 
denti propoT.  oftenTum  eft  ;& quadratum  lateris  A B,  ae- 
quale quadratis  rectarum  DE,EF,ponituriErunt,vt  qua,- 
drarum  diametri- HI,  ad  quadratum  lateris  A B , ira  qua- 
drata rectarum  GI,GH,ad  quadrata  rcctaru  DE,EF:d  Eft 
autem  quadratum  diametri  HI,  duplum  quadrari  latem 
octaedri  AB . Igitur  & quadrata  rectarum  GI  ,GH,  du- 
pla Tunt  quadratorum  rectarum  D E , EF . Atqui  vt  qua- 
drata  rectarum  GI,GH,ad  quadrata  rectarum  D E , E F^ 


a 8.r#r- 
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maioris  fegmenti  BC.<^adratum  igitur  diametri  fphat* 
r*  arqualeerit  quadratis  rectarum  AB, AD,hoceftj  qua- 
drato redae  BDj  Ac  proinde  i-eda  BD,diameter  eft  fphae- 
rae.  a Qiiare  cum  diameter  fphacrae  potentia  iit  dupla  late 
ris  OdaedriiPoflit  aute  reda  BD,duplum  recta?  E,  quod  i 
reda  b, ponatur  potentia  fubdupla  ipiius  BO;£ric  £,latus  - 
Octaedri  eiufdem  rpha*rae,cuius  A D,  latus  Oodecaedri 
ponatur.  Si  igitur  recta  linea  diuila , &c.  Quod  erat  de- 
monftrandum. 

C O R O L L A R I V M . 

b OyONIAM  vero  larus  Odaedri  E , potentia  felqaialtetttm  eft  bi  Z.ttr 
lateris  cubi  BC, cuius  maius  Tegmentum  eft  AD, latus  Dodecaedri , 
vt  conftat  ex  iis,qu2  oftendimus  ad  propuf.4.1ib.ij.cum  BC,  fit  ma  " * 

ius  Tegmentum, & AD, minus  redx  AB, extrema  ac  media  ratione_> 
diuifcPerTpicuum  eft, fi  linea  quxuis  reda(  nimirum  BC,^fecetur 
excrema  ac  media  ratione, & alia  linea  (verbi  gratia  £,')pute;itia  hu 
ius  TeTquialcera  fit  latus  Odaedri, maius  Tegnicntum(nimirum  AD,) 
efTc  latus  Dodecaedri  eiuTdem  fphxrx  , in  qua  Odaedrum  dcTcri 
ptum  fuerit. 

THEOR.  26.  PROPOS.  26. 

SI  latus  Tetraedripolfit  maius  & minus 
Tegmentum  lineas  re(ftae  extrema  ac  media.^ 
ratione  fed^ ; latus  Icofaedri  eidem  fphae- 
r^inferipti  potentia  fefquialterum  eR  mi- 
noris Tegmenti. 

POSSIT  Tetraedri  A B C D,  latus  BC,  maius 
mentum  EF,&  minus  FG,  rcdse  E G , diuifa;  excrema  ac 
media  racione:Sit  quoque  H 1>  latus  Icolaedri 
iufdem  lpha;r2.  Dico  HI. 
reda  potentia  cfle  fcfqui- 
alteram  minoris  Tegmenti  / j\ 

FG.Subcendat  enim  reda 
HK,vnum  anulum  penta 

foni  ex  Ico^edri  lateri-  r « 

us  compofiti,  connecta-  ^ ~ ^ ^ 

turqj  recta  IK , diameter. 

,*■  *"ddd  QuTa* 
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aQuia  igitur  H I,  eft  maius  fcgmentum  rect»  H K , dmiT 
f»  octrcma  ac  media  rationej  b Erit  quoque  oompofita_» 
icHI,  diuifa  eodem  modo  in  H,  maiu,fque  fegmentum_* 
HK,  & minus  HI.c  Fiatexreftis  BC,EF,FG,  triangulum 
|BCL,ita  vc  BL.  recta  ipfi  CLjip/I  F G,  iit  aequalis  j 
d Eritque  angulus  L , rectus, quod  recta  BC, ponatur  pof. 
fe  rectas  BL,CL,hoc  eft,  rectas  EF,FG:Eft  autem  & an- 
gulus IHiC,  rectus,  vtpropof.  i huius  lib.  oftendimus  i 
e Eftque  vt  Bl, ad  LC,  ita  KH,  ad  HI.  figitur  triangula.^ 
BLC,KHI,aequiangula  funt.  g Ac  propterea  vt  Kl,ad  IH, 
ita  BC,ad  CLj&  permutando,vt  KI,ad  BC,ita  HI,ad  CL. 
h Atqui  IlC.diameter  eft  potentia  fcfquialtera  lateris  Te- 
traedri  BC.  Ergo&H  T,  latus  Icofaedrieritpotentia__> 
fefquialtenim  ipfius  C L,  hoc  eft, minoris  fegmenti  F G 
Si  latas  itaque  Tetraedri  poilit  maius,  & minus  fegmen 

Cttm,&c.Q^od  ofteodenaum  erat.  . . 

♦ 

THEOR.  iy.  PROPOS.  27. 


. - > 


CVBVS  ad  Oftaedrum  in  eadem  cum  ip 
fofphisra  defcriptum  > eft,  vt  fuperficies  cu 
bi  ad  Odaedri  fuperficiemJtem  vt  latus  cu 
bi  ad  femidiametrum  fph^erse.  J 

SINT  in  eadem fphxrx cubus  ABCDEFGH,& 
Octaedrum  IKLMNO,quorum  centra  P,&  Q^Dico  eam 
cffe  proportionem  cubi  ad  Odlaedrum , quam  habet  fu- 
perficies cubi  ad  fuperficiem_» 
j Oiftaedri;  nec  non , quam  habet 
cubi  latus  ad  femidiamctrum_i 
iphaer*  . Ductis  enim  ex  cen- 
tri? P , & Q,  ad  omnes  angulos 
tam  cubi  , quam  Odlaedri , rc- 
Ais  lineis,  refoluetur  cubus  in  fex  pyramides  atquales, 
quod  habeant  & bafes  aequales  , & altitudines.  ( Cum 
enim  circuli  defcripti  circa  pyramidum , feu  cubi  bafes 
squales, fint  ^quales  , ac  propterea  aequaliter  a oeo-^ 


I 
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t ro  rphirae  diftcntj  erunt  lineae  perpendiculares  ex  cen* 
tro  P > ad  plana  >circuIorum  > feu  ba/ium  didtarum  du- 
Hx , nempe  altitudines  pyramidum , aequales  per  lem» 
ma  a.propof.  lo.  lib.  14. ) Atque  Odlaedrum  in  ofto  pyr 
ramides  aequales, eandem  0 b caufam,  “ Quoniam  autem  * lu 
idem  circulus  complebitur  & cubi  quadratum, &:  obae-  tju»rti~ 
dri  trianguliim;aequaliter  diilabunt  bafes  pyramidum  cu  d«eimi. 
bi,&  obaedri  a centro  fphxrae , per  lemma  prxfatum:  Ac 
propterea  xquales  erunt  altitudines  pyramidum  cub»,&  - ‘ 

Obaedri  .'-Quam  ob  rem  erit , vt  vna  pyramis  cubi  ad 
vnam  pyranudem  Obaedri , ita  baiis  pyramidis  cubi  ad  - . • 
bafim  pyramidis  Obaedri , ex  fcholio  propoE^.lib.  1 
Ac  proinde , ex  iis,qux  in  fcholio  propof.  a z.  lib.  . de* 
monftrauimus,  fcxtuplum  pyramidis  cubi , nempe  cu- 
bus ipfe,  ad  pyramidem  Obj^dri,ka  icxtuplum  bafis 
pyramidis  cubi  j fuperficies  videlicet  tota  cuoi , ad  ba- 
iim  pyramidis  Obaedri  j Ideoque  rurfus , ex  eodem_i 
fcholio , vt  cubus  ad  obuplum  Pyramidis  Obaedri , ni- 
mirum ad  ipfum  Obaedrum,  ita  fuperficies  cubi  ad  obu 
pium  bafis  pyramidis  Obaedri » ad  ipfam  fcilicetfuper-  ^ 

ficiem  Obaedri . Quod  primo  loco  oftendendum  pro- 
ponebatur. 

SINT  rurfus  in  eadem  fphxra  cubus  ABCD,&  oba^- 
drum  £ F G H IJC,  fitque  diameter  fphxrx,  feu  Obaedri 
E G , centrum  L.  Auferatur  autem  ex  A B,  latere  cubi 
tertia  pars  A M } Item  ex  femidiametro  L L , tertia  pars 
E N.  Quoniam  vero quadratum.1  F XH,  lateris  Obae- 
dri,balisexiftens  duarum  pyramidum,  in  quas  Obaedru  . 
fecari  diximus  propof  16.  huius  lib.  B iefquialterum  cft  *®*'*’' 
quadrati  BD, lateris  cubi  BCiEft  autem  & reba  A B,  re- 
bx  BM,fefquialtera,ex  conftrubione  s reciprocabuntur  * 
bafes  IFKH,  BD,&  altitudines  A B,  BM:  c Ac  propterea  c 
parallelepipedum  fuper  bafim  IFKH,  & fub  altitudine.^  dttimii 
BM,xquale  erit  parallelepipedo  fuper  bafim  B D , & fub 
altitudine  A B , nimirum  cubo  A B C D.  Rurfus  quia  re- 
ba EL,rebx  EN,triph  e(l  i erit  & parallelepipedum  f»>- 
per  bafim  1FKH.&  fub  altitudine  E L , triplnm  paralie- 
lepipedi  fuper  eandem  bafim  > & fub  altitudine  £ N , vt 

' ^ ddd“  s 
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in  fcholio  proponi4>lib.f<2.oftendinius:  Sed  &idem  pa- 
rallelcpipedum  fupcr  bafim  IF/cH,&  fub altitudine  fcLt 
triplum  cft  pyramidis  IFKHE,  ex  corollario  i.  propof.7. 
lib./  a.fgicur  pyramis  IFKH£,ac^ualis  erit  parallelepipe* 
do  fuper  bafim  IFi:H»&  fub  altitudine  B N:  Atqui  nuius 
parallelepipedi  duplum  efl  paralie  lepipcdum  fuper  ean 
dem  ba/im , & fub  altitudine  IN,  ex  fcholio  propof.  14.  | 

lib.  la.  quod  & altitudo  L N , 
dupla  fit  altitudinis  E N.  a Item 
Odlaedrum  EFGHIK , duplum 
efl  pyramidis  IFKH  £ . Aequale 
igiturerit  paraUelepipedum  lu- 
per  bafim  IFKH,&  fub  altitudine  l N , Oftaedro  tFG- 
HIK.  Cafterum  quia  parallelepipedum  fuper  bafim  IF- 
J:H,&fub  altitudine  BM.ell  ad  parallelepipedum  fuper 
eandem  bafim , & fub  altitudine  LN,vt  altitudo  B M,  ad 
altitudinem  LN.ex  fcholio  propof  i4>  lib.  la.  Vt  autem 
BM,ad  LN,ita  efi  AB,  «d  eL.  ( Cum  enim  fit  vt  A M , ad 
MB.ita  EN, ad  NL:&  componendo , vt  AB, ad  BM,  ira_, 
EL,ad  LNjerit  quoque  permutando,  vt  AB,  ad  EL,  ita__» 
BM,ad  LN.  ) Ec  parallelepipedum  fuper  bafim  IFKH, 
& fub  altitudine  B M,  aquale  cft  oftenfum  cubo  ABCD; 
Et  parallelepipedum  fupei;  eandem  bafim, & fub  altitiidi 
ne  LN,arqualecftOaaedro  EFGHIK.  Igiturerit  quoque 
vt  cubus  AECD,ad  Octaedrum  EFGHIK,  ita  A B,  latus 
cubi  ad  EL,femidiametmm  fphsr*.  Quod  fecundo  loco 
demonftrandf!  proponebatur.Quocirca  cubus  ad  O^ae 
drum  in  eadem  cum  ipfo  fphxra  deferiptum,  &c.  Quod 
erat  oftendendum* 

S C H O L I r Mi  i. 

§IVIA  dtm0nlirmtum  ejl  ^idiametrttm  qu»  om 

nia  quinque  corpora  regularia  dej'cribStur,eJfe  fefquialttrM 
potentia  laterit  Tettaedriyita  vtyfi  quadratum  diametri  pe 
natur  q, partium, earundem  x.fit  quadratum  laterit  Tetrao 
driiperfpieuum  eft,fi ex  quadrato  diametri  data  auferatur 
quadratum  duas  tertias  illiut  partes  continens,  vt  in  fche 
lio  propof,^  ^ ltb.6.ofiidimut,latut  huiufce  quadrati  eJfeTe 

ttae- 
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trmtdri  iatHt.  Vtl  diamnri  €tnftitu»ntUT 

dH»jquadr»t»  A(iuali»i^ut.  frop0rtionem  hah»at  d$tpUm, 

*x  0odemfcholio  ,•  m*ipris  quadrati  UtMS  tjfe  latus  Tttrat^ 
dri.  Namjssfxquardmtfi  dismatrt  j.  partium  datrahatur 
quadratum  lattris  Tatratdri  a.partium,raliuqMatur  naeajf*[ 
efi  quadratum  i.parthtud quod  duplam haht  prop»r(i». 
aamiquadratum  lateris  Tatratdri, 

Vt  fi  diameter  fphart,  ponatur  jiB»  -^D  C — 

ex  eums  quadrato  detrahatur  qua^  _ 

dratitm  reSa  AC  ^ continens  duas- 
tertiat  partes  , quadrati  diametri , 

A B>  Vel  fi  eenfiituantur  due  qua, 
dratareBarum  AC, BCi  quadrate  A,  ^ 

jdiametriA B,equalia , . ita  vt  qua- 
dratum reBa  AC,duplum  fit  quadrati  reBa  BC}  Erit  uBa 
ACylatut  Tetraedri, 

acum  efienfum fit, diametrum  fphara  potentia  ojAjtr 
dupla  ejfe  lateris  OBaedrr,Tit,(i ex  quadrato  diametri  AB,  tudee, 
dematur  quadratum  reBa  AD, quod  dimidium  fit  quadra-  ^ 
ti  diametri  AB',  Vel  fi  cefiituantur  duo  quadrata  reBarum 
AD, BD, quadrato  diametri  AB,tqualia,(^  inter  feprafot 
tionem  habentia  aqualitat  is  , fecundum  doBrinam  fcholq 
propof.^  q.lihA.reBam  AD,latus  eJfeOBaedri, 

DEINDE,  b quoniam  docuimus, diametrum /pharapo  hjq, ter 

tentia  ejfa  triplam  lateris  cubi'.  Efficitur,  fi  ex  quadrato  dia  tijdec, 
metri  AB,auferatur  quadratum  reBa  BC,quod  tertia  pars 
fit  quadrati  diametri  AB',  Vel  fi  quadratoMiametri  A B, 
eonflruantur  duo  quadrata  aqualia  reBarum  AC,  BC,ita 
yt  quadratum  reBa  A C , duplum  fit  quadrati  reBa  B C, 
iuxta  doBrinam  eiufdem  fcholq propofij q.lib.6.  Lineam  re-  * 

Bam  BC,eubi  latus  exifiere,Vel  certe  cum  diameter  JsB,poJ 
fit  latus  Tetraedri,tii>  latus  cubi,ex  cerolLi.prepof.  t $. 
lib,  1 i.manifeftum  efi, fi  ex  quadrato  diametri  AB,aufera- 
tur  quadratum  lateris  Tetraedri  AC,  relinqui  quadratum 
lattris  cubi  BCi^emadmodam  e contrarie,fi ex  quadrata 
diametri  AB,tollatur  quadratum  lateris  cubi BC, remanet 
quadratum  lateris  Tetraedri  AC.  ' 

' REA,  quia  fi  reBa  aliqua  potuerit  tetdk 
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* reH»m  tx$t»ma  ac  nudi»  ratitnt  m» 

* ^3»  tMsipfins  figmentum  *’^M»iut fegmentum  efi  l»ms  Icof»$dri 
quarti-  illius  fpher  e y cuius  diameter  eli  reffa  frier  line»i  Confiat 
decimi,  fi qundrato  diametri  jiBtexhibeanturjiuxta  ea, qua  in  fche 
lio  fropof  siMb,  6.  demenfirata  fune  a nebisjduo  quadrata 
aqualia  redarum  AE  , BE,frefortienem  habentium, quam 
reda  quauis  extrema  ac  medin  ratione  diuift  ad  maius 
fegmentum\Ridam  minorem  BE,efie Icefaedri  latus, 
BOST REMO,  quoniam  fi  reda  quapiam  potuerit  totam 
aliquam  redam  diuifam  extrema  ac  media  raiiene,ily>  mu 
b 2^.  f*f*t  illius  fegmentumi^Minus fegmentum  latus  efi Dodeeao 
auartu  fphara,cuius  diameter  frier  linea : Liquet, Ji  qua- 

decimi.  diametri  AB,  eonfiituAtur  due  quadrata  aqnklia  re 
darum  AF,BF, proportionem  habentium, quam  quacunque 
reda  linea  extrema  ac  media  ratione  diuifa  ad  minus  fig- 
mentum',Minerem  lineam  BF, latus  ejfe  Dodecaedri. 

. HACTENFS  ergoHypficles, Campanus,  (^Franeifcus 

Candalla  de  comparatione folidorum  regularium  eide  fpha 
ra  impefiterum  fcripferunt.  Sequetes  autem  quinque  propof. 
ad  idem  negotium  pertinentes  collegi  ex  Car  dane  lib.^. de 
Proportionibus, ad  hunc,  qui  feqnitur, modum.  Ad  finem  de- 
inde Itb.  1 6. nonnulla  alia  adqciemus,qua  ad  eorunde  quin- 
que corporum  Regularium  in  fpbara  defcripfienem,  eorun- 
' demque  comparationem  fpedant, 

• . • • • 

THEOR.  28.  PROPOS.  28. 

S I {int  quatuor  lineae  redlae  continue—» 

' proportionales , nec  non  & alix  quatuor,' 
ita  vt  fit  eadem  antecedens  omnium  • Erit 
proportio  tertiae  ad  tertiam  proportionis 
fccundxad  fecundam  duplicata_,i  &pro- 
portio  quartiE  ad  quartam  eiufdem  pro- 
I portionis  fecundse  ad  fecundam  tripi ica- 


tau*. 


SINT 
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SINT  qratuor  redas  A,B,C,D,  continue  proportio- 
nalesjnecnon  qiianior  A,t,F,G,  kavcA",re«a  antece- 
dens Iit  omniutn.  Dico  proportionem  C , ad  F,tertiat  ad 
tertiam,eflTe  duplicatani  proportionis  B.ad  E, fecundas  ad 
fecundam,  & proportionem  D,  ad  G,quarta:  ad  quartam 
efle  triplicatam  eiufdenf  proportionis  B,  ad  E , fecundas  ‘ 
ad  freundam.  Cum  enim  reda  C,ad  redam  A ,ex  defin. 
lo.  lib-  f . proportionem  Aabeat  duplicatam  proportio-  * 
nis  reda:  B'>  ad  redam  A j * habeat  autem  & quadratum 
redas  B,  ad  quadratum  redas  A,du-  A*-« 

plicatam  proportionem  eiufdem  ' 

proportionis  redas  B, ad  redam  A:  ^ 

Erit  vt  reda  C,ad  redam  A,  ita  qua 
dratumredxB,  adquadratum  redas  A. Eadem  ration?L-» 
critjvc  reda  F , ad  redam  A , ita  quadratum  redas  E , ad 
auadratum  redas  A;  Et  conuertendo,  vt  reda  A , ad  re- 
dam F , ita  quadratum  redx  A , ad  quadratum  redx  E. 
Quoniam  igitur  eft  quadratum  reda:  B , ad  quadra- 
tum redas  A , vt  reda  C , ad  ' 

redam  A j & quadratum  re-  quadr.  B,  BtB*  C. 

das  A, ad  quadratum  redas  quadr.  A,  BeSin  A.  . 

E,  vt  reda  A , ad  redam  F j quAdr.  E.  RtB»  F. 

Erit  ex  xquo  quadratum  redas  B , ad  quadratum  redx 
E;vt  reda  C,  ad  redam  F;  b Eft  autem  proportio  quadra-  hxt.fix 
ti  redx  B , ad  quadratum  redas  E , duplicata  proportio- 
nis  reda:  B,  ad  redam  E.  Igitur  & proportio  red*  C,  ad 
redam  F , duplicata  eft  proportionis  redx  B,id  re^m 
E.Qu^od  eft  primum.  ’ 

RVRSVS  cum  reda  D,ad  redam  A,  ex  defin.  lo.  lib. 
f.  proportionem  habeat  triplicatam  proportionis  redas 
B,ad  redam  A;  c habeat  autem  & cubus  redas  B , adeu-  ej  j.v» 
bum  redx  A , triplicatam  proportionem  eiuIHcm  pro-  dteimi. 
portionis  redas  B,ad  redam  AjErit  vt  reda  D,ad  redam 
A,  ita  cubus  redas  B , ad  cu- 


bura  redas  A.  Eadem  ratione 
erit  vt  reda  G,ad redam  A, 
ita  cubus  redx  E , ad  cubum 
reda:  A j £t  conuertendo 


Cuhut  B.  Rtiim  P 
Cubus  A,  Rt&s  'A. 
Cubus  B,  ReSu  G. 
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vt  re^la  A, ad  rectam  G , ita  cubus  rcflia:  A , ad  cubuiTL_» 
rect*  E-Quia  ergo  eft  cubus  recta:  B,  ad  cubum  rectae  A, 
vc  recta  D»ad  rectam  A>&  cubus  rects  A,  ad  cubu  rei^lx 
E,vt  recta  A,  ad  recta  GjErit  ex  aequo, cubus  rect*  B,ad 
'cubum rectae  B,vt  recta  D, ad  rectam  G;a  Eftautem  pro- 
4tc$mi.' portio  cubi  rectae  B,ad  cubum  rectae  £, triplicata  propor 
‘tionis  rectae  B,ad  rectam  E.Igitur  & proportio  rectas  D, 
ad  rectam  G , triplicata  eil  proportionis  rectae  B,  ad  re- 
ctam E.  Quod  efl  fecundum.  Itaque  (i  Gac  quatuor  linex 
rectae, &c.Quod  demonllrandum  erat. 

SCHOZ/VM, 

HOC  idem  dememfir*t$$mus  sd  prope/,  xojib.^.de  ^not 
eunqne  numeris  continue  proportionulibus  duorum  ordinum 
sb  vmo  »lifuo,eodemfue  numere  incipiemsum, 

THEOR.  29.  PROPOS.  29 
Oy ADRATV M lateris  trianguli  asqui 
lateri  ad  ipfum  triangulum  habet  propor- 
tionem ■ duplicatam  proportionis  lateris 
trianguli  ad  lineam  medio  loco  proportio- 
nalem inter  perpendicularem  ab  vno  angu- 
lo ad  latus  oppofitum  du6tam,  & dimidium 
ipfius  lateris. 

I N triangulo  aequilatero  ABC,  ducatur  e*  angulo 
A, ad  latus  oppoiltom  BC,recta  perpendicularis  AD,quae 
bi^riam  fecabit  latus  BC,vt  in  coroll.  propof.  1 1.  huius 
X lib.demonftratum  eft  j Ac  propterca  B D / dimi 


M.fex 


dium  eft  lateris  AB>  Inueniantur  ei|fo  recta  E;, 
•7  I \ med ia  prpportionalis  inter  A D , & B D . Dico 
hoc  quadratum  lateris  AB»ad  triangulum  ABC , ha- 
^rc4)ro}^rtionem  duplicatam  lateris  AB,  adredlam  a. 
<^m  enim  rectangulo  fub  A d,  B O,  aequale  /it  trian^- 
Ium  A B C,  vt  per/picuum  eft  ex  fcholio  propo/l4i.  lib. 
i.c  Sit  autem  eidem  rectangulo  fub  A D,  B D,  zquale__»| 


qua- 
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quadratum  red*  EjAequalia  erunt  triangulum  ABC,  &| 
quadratum  rcdlzE  • * Quoniam  vero  quadratum  lateris 
AB.ad  quadratum  redl*£iproportionem  habet  duplica- 
tam latens  AB, ad  redam  E i Conllat,  quadratum  lateris 
AB,ad  trian§uium  ABC,  proportionem  habere  quoque 
duplicatam  lateris  AB, ad  redam  B,  Quam  ob  rem,'^ua- 
dratum  lateris  trianguli  atquilateri  > B^c.  Quod  erat  de- 
monllranduin . 

COROLLARtVM. 

ITAQJ/E,  fi  in  cri«ngulo*quilat€ro  perpendicularis  ducatur 

ex  vno  angulo  ad  lacus  oppolitumjquadratum  redjc,qux  medio  lo 
co  proportionalis  eft  inter  di£lam  pcijendicularem,  tic  dimidin  la- 
tcrisiiquale  eft  tpfi  triangulo.OftenUim  enim  eft, quadratum  refl? 
E,qux  media  proportionalis  eft  inter  AD,  DB,  xquale  efle  triangu- 

^"""tHEOR.  30.  PROPOS.  30. 

S I cubus>&:  Tetraedrum  in  cadem  fph^ 
ra  deferibanturrerit  quadratu  cubi  ad  trian 
gulum  Tetraedri , vt  latus  Tctracdri  ad  li- 
neam perpendicularem,  qux  ex  vno  angu- 
lo trianguli  Tetraedri  ad  latus  oppoRtum 
deducitur. 

SIT  quadratum  cubi  cuiufuis  ABCD,  & Tetraedri  in 
eadem  fphaera  dcfcripti  triangulum  EFG,  in  quo  perpen 
dicularis  EH,  ex  angulo  F.,ad  latus  oppofitum  FG,dedu- 
itadiuidens  FG, lacus  bifariam, exeo-  ^ - 

roll.propof  1 ^.huius  lib.Dico,  efle  qua  «Ai  l|/K 

dratum  AC,ad  triangulum  hFG,  vt  la-  | 7 1 \ 

'tus  trianguli  fi  F,  ad  perpendicularem  CP  tl  a 

EH,  Polita  enim  inter  bH,FH,  me4ia  proportionali  IXj 
b cum  quadratum  lateris  Tetraedri  t F , duplum  fit  qua- 
drati lateris  cubi  A B j c flt  aurem  Br  duplum  rectanguli 
fub  latere  eF,  & dimidio  eius  F H,  t o quod  diilum  qua- 
dratum, &rcdangulum  eandem  habeant  altitudinem—», 
nempe  EFiBrit  rectangulum  fub  EF,FH,  aJquale  quadra 
to  lateris  AB^  d Ac  propterca  AB,  media  proportionali 

erit 
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erit  inter  EF,FH,hoc  eft,tres  rc^as  FH,  AB,eF,  cott^^ie 
erunt  proportionalcsrSunt  autem  & tres  rectae  F H , 1K> 
EFI, continue  proportionales , ex  conftruftione . Igitur 
a %g.  cum  omnium  antecedens  fit  FH,  a erit  proportio  redhe 

iF,ad  rectam  e H,  tertiae  ad  tertiam_», 
decimi.  FH.  proportionis  redlae  A B,  ad  redlam  I K, 
AB.  IK.  fecundae  ad  fecundam  duplicata.Quare 

'■  EF,  EH.  cum  & quadratum  A C , rectae  A B,  ad 
t quadratum  rcctz  IK,  hocefi,  ad  trian- 

gulum E F G,  ( eft  enim  cx  coroll.  propof.  29.  huius  lib. 
hio.ftx  quadratum  rectz  IK,aEquale  triangulo  E F G, ) b propor- 
tionem habeat  duplicatam  proportionis  rectae  AB, ad  rc 
(51am  IK;£rit  quadratum  cuoi  AC.ad  triangulum  Tetrae 
dri  EFG,vt  latus  EF, ad  perpendicularem  EH.  C^ocirca 
fi  cubus  & Tetraedrum  in  eadem  Iphzra  deferibantur, 
&c.  Quod  erat  demonilrandum . 

THEOR.  31.  PROPOS.  31. 

. 

L A T V S,  Tetracdri potentia  fefquial- 
teium  eft  axis , feu  altitudinis  ipfius ; Axis, 
vero  5 ftu  e altitudo  Terraedri  potentia  fet- 
quitertia  eft  lateris  cubi  in  eadem  fphasra-» 
dcfcripii. 

SIT  Tetraedri  triangulum  ABC,  & altitud  o,  leu  axis 
Tetraedri  De‘,  latufque  cubi  eiufdem  fphzrat  F.Dico  la- 
tus T etraedri  A B,  cfle  potentia  lelqui^terum  axis  D E: 
Axem  vero  DE,potentia  fefquitertium  lateris  cubi  F.Na 
. circa  triangulum  c deferipto  circulo  ABC; 
ad  centrum  D , in  quod  videlicet  cadit  axis 
DE,vc  confiat  ex  propof. r y. huius  lib.  duca- 
tur  AD,  femidiameter,  & A E,  latus  Tetrae- 
d47.fr/  dri . Quia  igitur  quadratum  lateris  A E,  hoc 

ti2  ter  eft, lateris  A B,  d jequale  eft  (Quadratis  recta- 

t^dec,  rnm  AD,De,c&  triplum  quadrati  femidiametri  ADiFit» 
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vt  pofito  qnadraco  lateris  AB,feu  AE, partium  5.quadra- 
tum  rectae  AD,fit  earundem  partium  i.  Ac  proinde  reli- 
quum quadratum  axis  Dfc, talium  partium  4.Quaproptcr 
quadratum  laceris  Tetracdri  fefquialterum  cft  quadrati 
axis  Tetraedri . - ‘ ^ . 

QVONI AM  vero  latus  Tetraedri  A B,  a potentadu- 
. pium  eft  lateris  cubi  F;  Erk  quadratum  lateris  F ,jalium 
partium  ^.qualium  6.pofitum  eft  quadratum  lateris  AB; 
Oftenfum  cft  autem  earundem’4.efle  quadratum ‘axis 
DE.Igitur  quadratum  axis  DF:,fcfquieettium  eft  quadra- 
ti lateris  cubi  RLatus  itaque  Tetraedri  potentia  feiquial 
tcrum  ell>&c.  Quod  erat  oftendendum . 

C O R O L L A R I VM  I. 

QVIA  verotpoHto  quadrato  Idceris  AB, pardum  6.  quadratonu 
diametri  ipherx  talium  partium  eflp.  b quod  diameter  patcntia_i' 
lic  fefquialcera  laccris*Tetraedri;£arunJcm  vero  partium  4.  oAeii*! 
Ium  eft  quadratum  axii  DEiperfpicuum  eft, diametrum  fphxrx  po- 
tentia effe  duplam  fcrquiquartauraxis  Tetraedri:  Ac  proinde,  c cu 
quadrata  habeant  proportionem  laterum  duplicatam,  manifeiluni 
ell , diametrum  e(Te  ferquialteram  axis  Tccrae<{ri . Seiquiahcrx.n. 
proportionis  duplicata  ell  proportio  dupla  ferquiquarta  , vt  in  his 
numeris4.<(.^. apparet. Id  quod  etiam  docuimus  in  coroll.a.propof. 
ij.lib.  ij.  ' 

C O R O L L A R 1 V M 1 1.  ? 

CONSTAT  quoque, ita  c(Te  axcm,rcu  altitudinem  Tetraedri  ad 
latiis  cubi  eidem  fphxrx  inferipti , vt  latus  Tetraedri  ad  perpendi* 
cularem  ex  vnoangulo  balis  ad  latus  oppofitum  dudam.  Quia  vi* 
delicetd  tam  latus  trianguli  xquilateri,  hoc  ell,  latus  Tetraedri, 
potentia  fefquitcrtium  cA  perpendicularis  ex  vno  angulo  ad  latus 
oppolitum  deduce , quam  cx  hac  propof.  ipfe  axis  Tctjaedri  late-i 
ru  cubi . - ' 

f 

THEOR.  32.  PROPOS.  32. 

C V B VS,  triplas  eft  Tetrj^dri  eidem-»’ 
fphserse  inferipti.  r * 

DESCrIBANTVR  in  eadem  fphsera  cubus 
A B C,  & Tetraedrum  D E F G . Dico  cubum  Tetraedri 
efle  triplum . Conftituatur  fuper  DEF , bafim  Tetraedri 
prifma  D E F G H I , eandem  habens  cum  Tetraedro  al*. 


I alS.  ttt 
1 t^dec. 


hlf.tet 

tijdec. 

cio./ex 


d is, 
qUAfti- 
dttimi, 


tltU- 


t 30» 

quurti- 

decimi. 
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titudinem.a  Quoniam  igitur  cft  bafis  prifmatis,feu  cubi 
« ABC,  ad  baiim  prifmatis , fcu  Tctraedti 

iA  D£F,  vt  latus  Tetracdri  ad  pcrpcndicu- 
* J larem  dudtam  ex  angulo  quouisbafis 

^ni  oppofitum . Vt  autem  la- 

• U-4/  tus  Tetraedri  ad  perpendicularem  di- 

X ftam,ita  eft,pcrcoroll.a.propoli3  i.hu 
ius  lib.altitudo  Tetraedri,  ac  proindu_j 
prifmatis  DEFGHI,ad  latus  cubi,  ideoque  ad  altitudine 
cubi,feu  prifmatis  A B Ci  Erit  bafis  prifmatis  A B C ,ad 
bafim  prifmatis  p E F G H I , vt  huius  altitudo  ad  illius 
altituainem.Quare,pcr  ea,quar  ad  propof.  9. lib.  i dc- 
monftrauimus,arqualia  erunt  prifmata  ABC,  DEFgHI, 
eum  ipforum  bafes  & altitudines  reciprocentur . Atqui 
prifma  DEFGHI , triplum  eft  pyramidis , feu  Tetraedri 
DEFG,ex  coroll.r.propofy.lib./z.Cubus  ergo  ABC,tri 
plus  quoque  erit  eiufdem  tetraedri  DEFG . Qpapropter 
cubus  triplus  efl  Tetraedri  eidem  fphaera;  infcripti.Quod 
ollendendum  erat . 

COROLLA  RIVM. 

« 

VNDE  prifnia  eandem  habens  & ba(Im,&  altitudinem  cnmTc» 
traedro, squale  eft  cubo  in  eadem  (phcra,in  qua  Tetracdrum,  de- 
fcnpto . diftenAim  enim  eft  ,cubum  A B C,  «qualem  cftc  priftuau 
DEFGHI , &c. 

* / 

FINIS  ELEMENTI  DECLMIQVARTI. 

V 

\ 
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ELEMENTVM 

QVINTVMDECIMVM. 

ET  SOLIDORVM  QVINTVM 
vt  nonnulli  putant.  Vt  vero  alijjHyp- 
fidis  Alexandrini  de  quinque 
corporibus . 

LIBER  SECVNDyS. 

PROBL.  I.  PROPOS.  I.  ' 
.IN*  dato  cubo  pyramidem  deferibere, . 


N cubo  dato  ABCDEFGH,  oporteat 
deferibere  pyramidem  > feu  cetraedru. 
Ab  vno  eius  angulo , nempe  ab  £ , du- 
cantur in  ba/ibus  tribus  ipfum  conlH- 
tuentibus  tres  diametri  £ A>EC>EC»ex 
quarum  extremitatibus  A,Q,C,  /Imili- 
ter  diametri  ducantur  AG>  GC,  CA,in 
reliquis  tribus  ba/Ibus^quat  extrema  priorum  trium  dia^ 
jnictrorum  conncctaDt.Quoniam  igiturdiametriquadra- 

. torum 


! 
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torum  aequalium  aequales  fuUt^  quod 
^ potentia  duplae  fine  laterum  aequaliu 

\ quadratorum, vt  in  kholio  prepor.47 

A lib. i.dtmonlltauimus, perlpicuu eft, 
^ V\  q«.'itunr  triangula  AC£>GAC,  GAE, 

' \\j  GCfi,  ex  didlis  diametris  comporta, 

\ a-qiiilarera  eiTe.  & inrer  fe  a-qualia—.; 

3 Ac  propterea  pyramidemifeu  tetrae- 
drum  coni^itui  cx  ip/Is.  Quia  vcid  omnes  anguli  tetrae- 
dri  in  angulis  cubi  coIlocanrur;inanifeilum  ek,iprum  in 
eubo  efle  infcriptumjcx  defin-^  i lib  i i.Quare  in  dato  cu 
bo  pyramidem  delcrip/imus.  Quod  faciendum  erat . 

PROBL.  2.  PROPOS.  2. 

I N data^  pyiamide  occaedrum  deferi- 
bcre_^ . 

SIT  in  pyramide, feu  tetraedro  ABCD.dcfcnbendum 
oftaedrnm  . Diuifis  omnibus  lateribus  bifariam  in  H , F, 
G,H,J,K,8' ductis  duodecim  rectis  EF,  FG,  GE,  III,  IK, 
KH,Kl,iF,FK,KG,GH,HB,conlHtuentur  octo  triangula, 
quorum  quidem  quatuor  EHI,IHK,kHG.  GHE,  fupra._. 
planum  ElA'Gjquatuor  autem  IFE,EFG,GFK,KFI,  infra 
, idem  planum  confidunt . Quoniam_j 

/|\  vero  latera  AE, AH, trianguli  ALH,  x- 

qualia  fune  lateribus  AG,AH,triangu- 
AGH,  quod  fint  dimidia  rectarum—» 
SQualium  AB,AD,ACi  Item  & anguli 
^ f C contenti  E AH . GAH , aequale*,  quod 

fint  anguli  triangulorum  xquilateroru 
ABD,ACD:  a aquales  erunt  bafes  EH,GH.  Eademque.^ 
ratione  lequales  erunt  rcctce  E H,  HI,  & rcliqu*  eodem 
modo.Quare  dicta  octo  triangula  acquilacera  funt , &:  ae- 
qualia inter  fc  j ideoque  cctaedrum  componunt  ElKG- 
HFiquod  quidem  ex  aefin. j i .lib.  1 1 . intra  tetraedrum_i 
dekriptum  efl;  cum  omnes  eius  anguli  tangant  omnia_j 
latera  tetraedri,ex  conftructione.In  daca  igitur  pyrami- 
de octacdrum^dcrip/imus.Quod  erat  faciendum . 

• . co- 
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QVONIAM  vero  tria  plana  EIKG,GH1F,FKHE,  quadrata  fune 
atqualia,fele  mutuo  ad  angulos  reSos  fccantia.vt  in  coroll.  i.  pro- 

p^^.i4.1tb.  i3.demonftrauimus:quorum  quodlibet  pyramidem  AB 
Cp.fecat  bifariam. (Nam  quadjatura  EIKG.ipfamVl^iuidit  in  pyra- 
niidem  HIkD,&  prifina  HIKGAE;necnon  in  pyramidem  E B F I Sc 
pifma  EFCGKI;  Conftat  autem  pyramidem  pyramidi  efle  iqualc, 

CLUC  J*  modo  reliqua  quadrata  G H 1 F, 

FkHEjdiuidunt  bifariam  eandem  pyramidem  ABCD.)  Manifeftum 
eltjh  in  tetraedro  oSaedrum  mferibatur,  terraedrum  bifariam fe- 

PROBL.  3.  PROPOS.  3. 

IN  dato  cubo  odaedrumdeferibere. 

DESCRIBENDVM  /Itoctae 
drum  in  cubo  dato  AH.  Diuidan  A fr' 

tur  latera  balis  ABCD,  bifariam  - 

in  punctis  I,K,L,  M,  quae  conne-  w. 

ctantur  rectis  IL,KM,fecantibus  ^ 
fefe  in  N,puncto  , quod  quidem 
centrum  eft  quadrati  ABCD , vt  ; 
conftat  ex  demonftratione  pro- 
pof.8.1ib.4.Deinde  eadem  ratio- 
ne inueniantur  teliquarum  bafttl 
centra  0,P,  Q,R,S . Erunt  igitur 
onines  rect^  ex  dictis  centris  ductae  ad  media  puncta_» 
baftum,ciiiufmodi  funt  N I,RI,NK,SK,  &c.asquales  dimi 
diis  lateribus  cubi,  feu  quadratorum  , vt  perlpicuum  eft 
ex  praedicta  demonftratione  propof  8.  Jib.4.  Poftremo  /i 
praefata  centra  coniungantur  duodecim  rectis  NO,  OP, 
PQ,QR,RS,SN.NP,PK.,RN,  SO,  OQ,  qSi  conllituta_, 
erunt  octo  triangula,  quorum  quidem  quatuorNSR> 
IRS^QSO,  OSN,  fupfa  planum  N O Q^R;quatiiorau- 
tem  O P Q P R , R P N,  NPO,  infra  idem  planum_, 
con/Illunt . ^oniam  vero  latera  I N , I R , trianguli 
I N R , aequalia  funt  lateribus  K N , kS  , triangu- 
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li  iCNS,  quod  omnia  fint  dimidia 
A 5*  laterum  cubi  afquajium,  vt  diftu 

\ ' S.  ert  j Item  & anguli  contenti , 

y \ quaiesi  propterea  quod  , cu  N J, 

\ X'^  IR»parallel«fintredlisBA,  AFi 

V ^ angulus  NIR,  aequalis  eftredlo 

• angulo  K A F , in  quadrato  A G» 
aecffMh  cademq;  ratione  angulus  N iT  S, 

X o X angulo  recto  I A F,  in  quadrato 

h ^.prif  ^ Q ■ "jj  AEj’>  Erunt  bafes  NR,NS,a:qua- 

Ics.Non  aliter  oflendemus,.reli- 
quas  lineas  omnes  & inter  fe , & his  duabus  aequales  ef- 
lejfi  nimirum  e centris  ducantur  rectae  ad  dimidia  late- 
FUm>hac  lege,vt  quaelibet  du«  ducantur  ad  dimidium  il- 
lius lateris » quod  commune  efl  duobus  cubi  quadraciS) 
quorum  duo  illa  puncta , e quibus  videlicet  reftae  egre- 
diuntur,centra  exillunt.  Ita  enim  vides  duas  reflas  N I, 
Rljdudlaseflead  I, dimidium  lateris  AD, quod  commu- 
ne eft  quadratis  AC,  AE,  quorum  centra  funt  punda  N, 
& R:Ita  quoque  duae  reiflae  N /c,SK,dudae  funt  ad  K, dimi- 
dium lateris  AB,  quod  commune  eft  quadratis  AC , AG, 
quorum  centra  exiftunt  punfta  N,&  S,  &c.  Quam  ob  re 
conftituta  octo  triangula  & aequilatera  funt , & aequalia 
inter  fe  ,•  ideoque  Odaedrum  conftituunt  N O Q R S Pj 
Quod  quidem  ex  defin.?  rdib.i  r. intra  cubum  eft  deferi- 
ptum  , cum  omnes  eius  fex  anguli  tangant  cubi  omnes 
fex  bafes  in  earum  centris . Quam  ob  rem  in  dato  cubo 
odaedrum  infcripfimus,Quod  faciendum  erat . 
cr.quiff  AtlJER-c  In  cubo  dato  inferibatur  pyramis;  <fln—» 
ft4rct.  jhac  deinde  pyramide  Odaedrum  figuretur,fadumque_j 
dt.quiff  erit,  quod  proponitur.  Cum  enim  ex  demonftratione_j 
propof.2.huius  lib.  anguli  Octaedri  tangant  latera  pyra- 
midis; Latera  vero  pyramidis  , ex  demonftratione  pro- 
pof.i.  huius  lib-  exiltant  in  planis  balium  cubi  ,cum  fint 
narum  bafium  diametri;  pcrfpicuum  eft,anguIos  Oetae- 
dri  tangere  quoque  bafes  cubi ; atque  adeo  Odaedriioi 
fubo  dfe  inferiptum . 7 
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QVTAvcro  diatnecri  Odacdri  incubo  defcripti  NQ^O,(fi  duce 
retur,)ft  mutuo  fecat  ad  angulos  rcftos,cx  coroll.i.^p.i4.1jb.i  j. 
qu*  quidem  coniungunc  centra  bafiuni  cubi  oppufitarum:  Manifc- 
ftum  eft>re^as  lineas  centra  balluni  cubi  oppolitarutn  connedentes 
non  folum  fefe  mutuo  bifariam, vc  docuimus  coroll.i.propol,i5.1ib. 
ij.fed  etiam  ad  angulos  redos,vt  hic  cAcndimus-dmidere. 

PROBL.  4.  PKOPOS.  4. 

I N dato  odaedro  cubum  inferibere. 

D A T V M oftaedrum  fit  A B C D E F,  in  quo  opor 
teat  deferibere  cubum.  Quomiam  in  o<fbae- 
dro  fex  pyramides  quadrangulae  continen- 
tur , quarum  videlicet  vertices  funt  fex  an- 
guli odaedri , & quaelibet  duae  odaedrum 
conftituunt  i fit  vna  carum  pyramis  A B- 
CD£,cuius  bafis  AB  C D> quadratumjtrian- 
gula  vero  aequilatera  A B £ , E B C > 

C E D,  D E A , fintque horum  triangulo- 
rum centra  G , H , 1 , K , perquar  ducantur 
redae  LM,  MN,  NO,  OL,  parallela?  lateribus  A B , B C , 
CD,  DA.  Erunt  igitur  & triangula  LME>  EMN,  N E 
OEL , aequilatera,  cum  fimilia  fint triangulis  arquilateris 
ABE,EBC;CED,DEA,ex  CQroll.propof.4.1ib.6.  atque^ 
adeo  inter  fe  aBqualia,proptereaquod  latera  habent  com 
munia.Efl:  enim  EM,latus  comune  triangulis  LME,eMN; 
£t  EN, commune  triangulis  E MN,N  EOj&  denique  EO 
commune  triangulis  NEO,OEL.Hinc  enim  fit,  triangulu 
LMEjtriagulo  EMNjhoc  veroipfi  NEOj&  hoc  ipfi  OEL, 
aequale  efle.Conueniunt  enim  redae  LM,MN,NO,OL,in 
indis  L,M,N,0,vt  mox  oftendemus.Quocirca  & qua- 
tuor  redae  LM,mN,NO,OL,  inter  fe  xquales  uint. 
a Quia  vero  duda  reda  EK  P,  tripla  cft  red*  iC  P , b Eft 
autem  vt  E P,  ad  KP , ita  E A , ad  L A j Erit  quoque  EA, 
tripla  redae  LA.  Eademque  ratione  EB,  E C,  E D,  triplae 
erunt  redarum  M B , N C , O D . Quocirca  rt  d«  L M , 
MN,  NO,  OL,  conuenientin  pundis  L,M,N,0,  in  qui- 
bus latera  ea  proportione  fecantur,  quadnlarcrumQut-» 
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conftituent  LM  N O.  Rurfus  quia  LO; 
LM, parallela?  funtreftis  AD,  AB,  non 
in  eodem  cum  ipHs  exifteneibus  plano; 
a squalis  eric  angulus  M L O , angulo 
, B AD,qut  rcdus  eft , cum  ABCD , qua- 

dratum fit , vtoftendimus  in  coroll,  i. 


^VwyC  dratiimfic , vtoftendimus  in  coroll,  i. 

propoC  14.  lib.  I j . & in  propof!  1 6.  lib. 

• • • ^ 14.  Ac  propterea&  anulus  MLO.re- 

dhis  crit.Non  fecus  demonftrabimus  & 
reliquos  angulos  LMN,MNO,NOL,redlos  efle.  Quonia 
;vero  tam  planu  per  LO,'LM,  quam  per  NM,NO,duftu, 
^ j • b pa-allrlum  eft  plano  ABCD,  c ipia,cum  conueniant  in 

dteirni  M,&  O.  vinim  phnum  efficient, ex  fcholio  pro- 

e i<  v«  ^ i-Qpocirca  LM  NO, quadratum  erit, cum  ha 

dtclmt  • ^ latera  squalia,&  angulos  redos.Dcinde,cum  la- 

* tera  EL,  EK,trianguli  ELK , zqiialia  fint  lateribus  EO, 
I EK, trianguli  EO^,&  anguli  quoque  ipfis  contenti,squa 
jles,quod  refta  £K,ex  angulo  E,per  centrum  K , triangu- 
' li  aequilateri  £ A D,  du^ta  bifariam  fecet  angulum  AE  O, 
d per  corollpropof  i x.lib.  1 Erunt  & bafcs  KL,KO,zqua 

ies.hoc  eft,redla  LO,bifariam  fecabitur  in  K.  Eadem  ra- 
tione LM,MN,NO, bifariam  fecabuntur  in  G , H , 1.  Ac 
propterea  redz  GL,GM,HM,HN,lN,IO,  KO./CL,  cum 
fint  laterum  quadrati  LN, dimidia, squales  inrer  feerunr; 
Ideoquc,cum'&  angulos  contineant  *quales,nimirum  rc 
C4. /ri.  ^los  t c squales  erunt  & re^s  GH,H1,1K^  K G,  centra—» 
G,  H.  I,  K i conn edentes  . Quia  vero  hz  redz  in  plano 
exiftunt quadrati  L N , angulofque  comprehendunt  re- 
f iri  fcum  enim  anguli  LKG,G  K I,  IKO,  duobus  fint 

redis  squales;  Sint  autem  L K G,  IK  O,  per  corollarium 
z.propof.j4.1ib.i.femirecti;reduseritanguIusG  KI; 
Eademque  ratione  redi  erunt  anguli  ^:GH,GH1,  HIK.) 

■ quadratum  erit  GHI  K,  cum  habeat  & latera  zqualia,& 

• ' angulos  rectos. Quod  fi  eadem  arce  in  reliquis  quinque.^ 

• pyramidibus  Odaedri  centra  triangulorum  redis  con- 

• ■ . - lungantur , deferibentur  fimiliter  quadratatquz  cum  la- 

tera habeant  communia,zqualia  inter  fe  erunt.  Quare^ 
fex  huiufmodi  quadrata  cubum  component:  qui  quidem 
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ex  defin.}  i.lib.ri.incra  Odaedrum  dcfcriptus  erir,  cum 
odo  eius  ai^uli  tangat  odioOdaedri  bafes  in  earum  cen 
tris.Quare  indatoOdaedro  cubum  dercripfimus.Quod 
faciendum  erat.  - ^ k 

PROBL, -5.  PROBOS.  5.  vi 
I N dato  Icofaedro  5 Dodccaedrum  in- 
' ieribere. ' - 

* S I T ex  duodecim  pyramidi**  ■ " ^ 
bus  pentagonis,  quz  in  icofaedro  -A^ 

, continetur,  quirum  videlicet  ba- 
fes  funt  petagona  ex  quinque  Ico 
faedri  lateribus  compoiita,  verti- 
ces  vero, duodecim  anguli  Icofae 
drf,vna  pyramis  ABCDEF,  cuius 
bafispentagonum  ABCDE,trian-  ^ 

^laveroxquilatera  ABF,  BCF,  ^ 

CDF,  DeF  , eAF,  fintque  horum  triangulorum  centra»» 
G,H,I,^:,L,qu*  redis  connedantur  lineis  GH,  . 

xLjLG.Rurfus  ex  vertice  F, per  centra  triangulorum  re- 
da? demittantur  FM.FN,FO,FP,FQ5qu2E  ex  fcholio  pro-  ^ ^ 
j pof.iz.lib.r  j.bifariam  fecabunt  latera  AB,BC,  CD,DE, 

. E A , in  M , N , O , P , Qj,  ita  vt  decem,  redas  M A , 
•^B.‘,N  B,NC,0C,0  D,  PD,  PE,QE,QA,asqua- 
les  fint,qua»  cum  angulos  comprehendant  arqu^cs.nera- 
pe  angulos  pentagoni,  a aequales  quoqi  erunt  redas  MN, 

N O , OP,  PQj  (^,  punda  M,  N, O,  P,  Q^conneden- 
tes;  Ij  Ac  proinde  & anguli  MFN,  NFO,OFP,  PFQ,  bg.^ri. 
QFM, aequales  erunt , quod  & latera  F M,F  N,  FO,  F P , 
'FQj^xqualia  fint,  nempe  perpendiculares  ex  angulis 
triangulorum  asquilaterorum  aequalium  ad  bafes  oppo- 
ficas  demil^;.  Dum  enim  latera  FB,BM;  trianguli  F B M, 

^ lateribus  F B,  BM,  trianguli  F B M , arquaUa  lint,  conti, 
neantque  angulos  aequales  » nempe  triangulorutti  aequi, 
laccrorumi  c erunt  bafes  FM,  FN,  atquales  j & fic  de  rc.  «4,  fri. 
liquis.Quoniam  vero  & redas  FG,FH,FI»  FK,  FL,  nimi- 

Irum  femidiametri  circulorum  xqualium  triangula  asqui. 
latera  aequalia  circum&ribdiu, aequales  fune,  & angulos 

cec  9 com- 
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^ comprehendunt  afqualeSjVt  (I^onftnl 

tum  eftj  * Erunt  &rc(flaeGH,  HI,  iXj 
, b Rurfus  quia  tam  an 

guli  AMQjC^N,  NMB,quam  aneu- 
^Abr'  li  BNM,  MN  0,0  NC,  «quales  fune 

**  ^ VV^Jrx^  duobus  rc^is . « Sunt  autem  anguli 
\AJ<V  AM(^NMB,angulisBNM,  ONC,a^ 
C 9 9 quales  i Erunt  reliqui  anguli  Q^M 

MNO,aequaIes,'  Eademque  ratione  reliqui  anguli  NOP, 
OPQ^PQM,&  inter  Ie,&  hifcc  ^quales  erunt.Quare  pen 
tagonum  erit  «quilaterum  & «quiangulum  MNOPC^in 
plano  pentagoni  ABCDe,  exiftens.  Denique  cum  red* 
FM,FN,FO,FP,FQ,«quales  proportionaltcer  {ecentur  in 
G,H,I,K,L,quod  & FG,FH.FI,FK,FL,ex  centris,aequales 
fintjVel  certe  quia  FG,FH,FI,FK,FLjdnpl*  funt  ipiarura 
j - GM,HN,iO,KP,LQ^x  coroll.propof.is.lih.i4*dparalle 
1*  erunt  GH, HI,  IK,  kU  LO,  ipfis  M N,  N O,  OP,  PQ, 
e QMi®  Ac  propterea  anguli  LGH,GHI,  HIK,  IKL,  KLG^ 
/ angulis  aequalibus  QJd  N,  M N O , NOP,  OP  Q^^PQM, 

F & inter  fc  aequales  erunt.f  Quia  vero  plana  per 

, . f redas *G  H,  HI,  & per  HI,IK,duda  parallela  funt  plano 
if$mK  pentagoni  M N O P per  redas  M N,  N O,  O P , du- 
do  conueniuntque  in  reda  H I , ipfa  vnum  planum 
heiene,  ex  fchoho propof.  i6.  lib.  ii.  Eodemque  modo 
oftendemus  plana  per  IK , iCL,  & per  jKL  , L G,  necnon 
per  LG,  GH,  duda  idem  planum  conftituere  cum  plano 
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per  GH,  H I,  I K,  ducto . Quocirca  GHIKL,  pentago- 
num  efl  aequilaterum  & zqmangulum  , cum  & latera  na- 
beat  aequalia  & angulos.  C^od  li  eadem  arte  in  reliquis 


vndecim’  pyramidibus  Icolaedri  centra  triangulorum__» 
redis  connedantur  lineis  , delcribentur  /Imiliter  pen- 
tagona atquilatera  & zquiangula : quae  cum  latera  ha-; 
beant  communia , «qualia  inter  fe  erunt-  Quamobrem_j' 
duodecim  huiufmodi  pentagona  Dodecaedrum  conRi- 
tueut : quod  quidem  cxdefin.j  i.lib.ii-in  Icofaedro  erit 
deferiptum, cum  vigintianguli  dodecaedri  in  centris  vi 

Einti  ballum  Icolaedri  connlbnt.Quapropter  in  dato  Ico 
ledro  Dodecaedrum  defcriplimus.  C^od  erat  faciendu. 
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ITAQVE  cum  omnes  refia  i centro  Icofacdri  ad  centra  bafiuni, 
hoc  efl.ad  angulos  Dodecaedri  libi  infcriptifllnc  zquales;(Cii  enim 
Cx  coroll. lemmatis  i.propof.io.lib. 14. perpendiculares  lintad  plana 
circuloru  xqualium  bafcs  Ilcofacdri  circuCcribcmium, atque  adeo 
eorundem  diflantix  exiftant  a centro  Iphir^jlcu  Icofacdri ; aqua- 
les cruntdnter  re,cx  lemra.  2.  eiufdem  propol.iu.lib,i4.)ldcm  erit 
centrum  Icofacdri, atque  libi  inferipti  Dodecaedri . 

PROBL.  6.  PROPOS.  6. 

I N dato  odaedro  pyramidem  deferi- 
bere. 

PYRAM  IS  deferibenda  /it  in  oilaedro  AB  C D- 
EP.  In  pyraTiide  odlacdri  fuperiori  AliCD  E,fumantuf 
G,&  H,  centra  triangulorum  ex  aduerfo  fibi  refponden- 
tium  AED,  B£  C;  Item  in  pyramide  inferiori  ARCDF, 
capiantur  I , & K , centra  triangulorum  ex  aduerfo  quo- 
que fibi  correfpondcntium  CFD,  AFB:  quae  quidem  cen- 
tra conjungantur  fex  redis  GH,  GI,  GK,  HI,  HK,  IK,  vt 
fiat  pyramis  Hlit  G.  Deinde  ex  A,  demittantur  per  cen- 
tra G,K', redae  A L,  A M,  Iccantes  latera  oppofita  odae- 
dri  De,  B F , bifariam  in  L , & M , 
per  fcholium  propof.  /2.  lib. 
coniungaturque  reda  L M , a qu« 
ipfi  B£ , vel  FD,  xqualis  & paral- 
lela erirreum  EL,  B M ; Item  D L , 

FM,reda?  aequales  fint,  & paralle- 
lae , nimirum  dimidia  laterum  DE, 

B F.  oppofitorum  in  quadrato  E F. 

Quoniam  vero  red*  A L,  A M, 
fcd.e  funt  proportionaliterin  G,&  K,pundis,quod  AG, 
AK,  duplae  fint  ipfarum  GL , K M,  cx  coroll.  propof.  18. 
lib.  1 4.  ^ Erunt  GK,  LM,  parallelaej  Ac  proptcrea,per  co- 
roll propof.  4.1ib.6.triangula  ALM,  AGK,fimilia.c  Qiia- 
re  erit  vt  AL,  ad  L M,  ita  A G , ad  G K j & permutando . 


o. 

V. 


ce  e 


vt 


b2.yi*. 

C4.jex. 


* i8. 
quarti- 
decimi. 
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9.  vn- 
decimi. 
e I J.*v» 
decimi 


vt  AL,  ad  AG,  ita  Lm,  ad  GK.Eft  au 
te  ALjiplTus  AG,fefquialteraiaquod 
G L,fit  tertia  pars  ipfius  A L,  idecque 
AG,eiufdem  ALjduscterriae.  Igitur 
& LM,hoc  eftjipfi  aequalis  DFjlefqui 
altera  erit  ipiius  GK.Hac  eadem  ar- 
te oftendemus,&  reliquarum  linea- 
ni  cetra  G>H,IiC,c6iungentiu  fefqui 
altera  elTe  latera  oftaedri;  Acproin 
de  reftas  pvramidem  HIA'  G,  componentes  inter  Ic  efle 
aquales,  hoc  eft,triangula  aquilatera  aqualia  ex  ip/is 
confici, ideoqueTetraedrum  conftitui:  quod, cum  habeat 
angulos  omnes  in  centris  quatuor  bafium  odtaedri , dc- 
fcriptum  erit, 'ex  defin. ? i-lib.  / 1.  in  odlaedro. Quocirca 
in  dato  odlaedro  pyramidcrn  dcfcripfimus.Quod  erat  ra- 
icrendum. 

ALITER,  b In  oftacdro  dato  infcribatur  cubus,  c & 
in  cubo  pyramis, faftumque  erit, quod  proponitur.  Cum 
enim  cubi  anguli  confifiant  in  centris  bafium  odlaedri  j 
& in  angulis  cubi  collocentur  quoque  anguli  pyramidisj 
perfpicuum  eft, pyramidis  angulos  tangere  bales.oftae- 
dri  in  earum  ccntrisj  Ac  propterea  pyraraidem  ipfi  odlae 
dro  elTe  in  (criptam. 

COROLLARIVM  L 

Q V I A vero  oftenrum  cft  , vtramque  G K , D F , paral  lelamj 
efle  ipfi  L M , d ac  6roptcrea  & G K , if  fi  D F , ^t^uc  adeo  ipli 
B £ , parallelam  tfle  :c  Atque  cadcni  ratione  K H,  ipli?  F C j H A , 
parallelum  elTe  :d  Atque  idcirco  planum  G K H , per  G K , K H , 
diidlum  , parallelum  efle  plano  D F C i per  DF,  FC,nccnon  & 
plano  B H A , per  B E , E A , duft»^  Hodeniquc  modo  reliqua  man 
gula  pyramidiSTclio^uis  triangulis  oSaedri  cfTc  parailcias,bims  ni 
mirum  lingula  : Confiat , li  tetraedrum  o3acdrcrinfcribacur,qua- 
tuor  bales  tetracdri,odo  bafibus  o^aedri  parallelas  elle, lingulas 
videlicet  binis  oppofitis. 

COROLLARIVM  IT; 

PRAE  TEREA  cum  odaedrum  circumferibat  & cubum  , & 

~ tetrae- 


f 
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tecracdrum  in  cubo  dcfcriptum  , quod  cetraedrl  anguli  in  angulis 
cubi , & huius  anguli  in  centris  bafium  o6aedn  conllitu^tui  : Ae- 
que adeo  reda  coniungens  centra  bafium  odaedri  oppol:ta,fit  dia 
meter  cubi , hoc  eft  , iphatrar  circumfcribcntis  &:  cubum,  & «trae 
drum  in  cubo.dcfcripiu,vt  conftat  ex  4.propof.huius  lib.Sit  aut  dia 
meter  iphire  fefquialtcra  axb  tetraedri  in  ea  )ph*ra  dckripti  per 
coroll.i.propof.  ji.lib.  i4.vel  per  coroll.z.propof.  ij.lib.i  j.Mani- 
fefium  crt,  fi  in  odaedro  tecraedruminferibatur,  redam, qu*  cen- 
tra balium  odaedri  oppolitarum  cc  niungiMefquialtcram  ejlc  axU 
tetraedri,  hoc  eft , perpendicularis  ab  angulo  tetraedn  ad  baun_. 
uppofitain  dedudx. 


PROBL.  7.  PROPOS.  7. 

. • r t i 

• TN  * dato  dodecaedro  Icofaedrum  defcri 

SIT  dimidium Dodecaedri  , in  quo  deferibendum 
eft  Icofaedrum  , contentum  fex  pentagonis  A B L P K , 
PKlHO , OHGFN  , NFEDM,  MDCBL,  LMNOP,  quo. 
rum  centra^,  Rj  S,T,V,  X»  ^ ^ 

quaelibet  duo  proxima'  reiftis 
iungantur  Q^R , R S , S T , T V ^ 

VQ, QX, R X,  S X,  TX,  V X:  Et 
ex  angulis  K,.D,quos  fubten- 
dantre^lar  AP,  CM,percentra-j 
Q^,  R t reiftae  ducantur  K Y* 

DY,  quae  per  coroll.  s.  propof, 
lo.lib.  13.  bifariam  diuident  la- 
tus oppofttum  B L , & ad  angu- 
los reftos,ideoque  in  pundlo  Y , 
conuenient;  Diuidunt  autem  & redae  e»clem  YK  , Yd, 
redas  AP,  CM,bifariam  , & ad  angulos  redos  in  ct,^,ex 
I . coroll.  eiufdem  pi  opofitionis , quod  & arcus  A K P , 
C D M,  circulorum  circa  pentagona  deferiptorum  bifa- 
riam diuidant,(a  conftat  enim  redas  AK.PiC;  Item  C D, 
M D,  arcus  fubtenderc  aequales.^  h Igitur  A«t,  C/3, paralie 

lae  funt 


o. 

vii. 
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\x  fant  re<5hr  BY,  * acqueadeo  & inter  fe  paraI^^:Sunt 
autem  & aequales . nempe  dimidia  redarum  A P,.C  M * 

. bquae  aquales  funt , cum  lacera 
A KA,KP,lateribiw  DC,DM,aequa> 

«lia  fint , angulofque  contincanc 

a?quales.'c  Redae  ergo  ipfas  c6n- 
X , nedentes  A C»at|S, aequales  erunc 
& parallelae , Non  aliter  often- 
demus, /iexangnIisB  jF,  quos 
fubtendant  redi  C L , E N , per 
^ centra  R,S,  redae  ducantur  B Z,  j 
^ connedanturque redae  C £,l 

yJ' >acquales  efle  ipfas  C E , y > 

id  Sunt  autem  A C , C £ , inter  fe  aequales  , cum__» 
•ContineapLt  angulos  aw^uales  _a»qualibu£  linpiy  com- 
ipr^^frifos;  ( quia  tam  latera  dodecaedri  A B,'  B C,  quam 
CD,  D E , anulum  pentagoni  aequiangulicontitoentv^t 
conftat  ex  aliquo  Dodecaedro  materiali  . Hiautem_» 
anguli  non  vergunt  verfos- X ^ vt  figuri^mohftra re  vi- 
detur, fed  extrorfum  , vt  ex  eodem  materiali  Dodecae- 
dt»  pateo,  j Igitur  & <tj3,><f,*qualcs  etuni;  Quapropter 
tum  & redae  Y«t,Y|8,Z7',Z«r>aequales  /int,(Nam  YQjYRi 
Z R , Z S,  perpendiculares , diftanti*  funtatqualium  ro- 
darum BL,  DM,a  centris  Qi  R,S, circulorum  squalium» 
qui  nirnirum  pentagonssqualia  circumferibunr , e^at- 
qiie  adeo  squales.  Item  Q«}RjS,R^»Scr^illancis  funt  r® 
darum  squalium  AP»  CMiC  L , E N » a centris  eorun- 
dem* circulorum  squalium',  fideoque  squales  ‘r  Ac  pro- 
inde & tot?  Yot,Y|«,Zy,ZJ', squales  erunt»)  g Erunt  quo^ 
que  anguli  squales;  Ac  proptcrea,'cum  & re- 

d*  YQ^R,  ZR,  ZS,  squales  lint ; KsqUales  quoque  e-  * 
runt  red*  Q!<>RSj centra  QsRjSj  connedentes  Eadem 
pforfus  arte  «quales  demo^rabunrur  orniies  reds  cen 
tra  pentagonorum  copulantes.  X^are  triangula  Q X R , 

R X S ,'S  X T , T X V , V X fub  quinque  angulis  fo- 
lidis  Dodecaedri  L,M,N,0,P,c6ftituta,sqoilai'era  erunt . 
& «qualia.  Quod  fi  fimili  modo  fub' reliquis  quindecim  ; 
angulis  folidis  Dodecaedri , fimilia  triangula  Conftrtian- 
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tur.f  Habet  enim  dodecaedrum  viginci  angulos  folidos')[ 
quae  quidem  latera  habent  communia , delcriptum  erit 
Icofaedrum  intra  Dodecaedrum  j cum  duodecim  anguli 
folidi  Icoiaedri  confiftant  in  centris  duodecim  bahum 
dt^ecaedri.  In  dato  ergo  Dodecaedro  Icofaedrum  dc- 
fcripfimiis'.  Quod  faciendum  erat» 


PROBL."  8.  PROPOS.  8, 


»i  I 


datQ.podecaedrb  ciibura  deferi- 

bcre.^'; 


• < • I ' r 


0. 

‘Viij* 


PROPONANTVR  quatuor  pccagona  Dodecaedn, 
cui  inferibendus  fit  cubus , A.BCDB , JtFGHA,  AHIKB, 
BKLMCjConUenientia  ad  latus  ABjduo  quide  ABCDE, 
ABKIH, fecundum  iatus  idem  commune  ABi  alia  auteift 
duo  AEFGHjBCMLK, fecundum  angulos  EAH,CBK.In 
his  vero  pentagonis  fubtendantur  angulis  A*  B,  D,  I>  re- 
dx  EH,  CK,  ce,  HK,  quadrilaterum  efficientes  EHKC 
quod  aequilatcrum  erit.Cum  enim  omnia  latera  AE,AH, 
DE,DC,BC,BK.  IH.  IK,  ajqualia  fintj  angulofque  conti- 
neant aequales,  ex  hypotlieli  j a aequales  erunt  bales  E H, 
,HK,KCic'E.b'  Quoniam  iaitur  ictlx  A E, BC, aequales, au 
ferunt  ex  circulo  pentagonum  ABCDE,  circumfenb^* 
te  arcus  aequa Icsj Erunt  ex  fcholio  propof.2  7dib.}.rect* 
AB,C£,paralIclaB . Eademqj  ratione  parallel*  erunt  AB, 

• HK.C  Quare‘&  EC,  HiC, inter  fe  paraU 
Icl*  erunti  d Ac  propterea  re<fl»  E H , . 

C K , quae  ipfas  conneftunt , parallelae 
erunt,  c incodemque  cum  ipfis  plano  i 
, idcoque  parallelogrammum  erit  EH-  ' ^ 

K G;  quod  oftedimus  effe  aequilaterum. 

Quia  vero  planum  eCKH,  produdium 
communem  fedtionem  in  fphaera  facit 
circulum, per  lemma  i.propof./o.lib.iq.  circa  quadrila- 
tcrum  £K,dercriptum;  f Erunt  tam  anguli  oppofiti  E , K, 

- quaiu 


a 4.ffi 


ateitnt. 
dJJ.p" 
c 7.M«- 
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duodecim  recta»  fiibtcndentes  duodecim  angulos  rectos 
NTP,  PTO,  OTQiQTN,  NTR,  RTP,  PTS,  STQ,QJR, 
RTO,Ol  S,STN,qu2les  fune  NP,PO,OQ.QN,NR,  KP. 
PSjSQ^QRjROjOi^SNjaECjUalcs  erunt,  cum  dicd  anguli 
«qualibus  leccisxontindatur ; Ac  proinde  octo  triagula 
NKP,PR.O,ORQ^QRN,OSP,PSN,NSQ,i^O,aequila- 
'terd,&*®qualia  crut,c6ihtucntqi  OctAcdrum  intra  Dode 
caedru  deferiptu , efi  fex  anguli  octaedri  tangat  fex  late- 
ra.Dodecaedrioppo/ka,ex-t61lructione . In  dato  igitur 
Dodecaedro  octaedru  defcrip/imus.  Quodfaciedirerat^ 

PROSL.  lo/PROPOS.  IO. 

IN  dato  Dodecaedro  pyramidem  de- 
feribere . 

SIT  Dodecaedrum  contentum  duodecim  pentagonis 
ABCNL,CDEPN.  EFGRP,GH:TR,  IKALT;  MO^Vj 

bcdom,defqp,fghsq,hikvs,kabmv,lnprt; 

in  quo  deferibenda  fic  pyramis, /iue  terraedrum.  Suman- 
tur ma  pentagona  ABCNL,LA^IT,  TLNPR,  angulum 
foliduin  L, componentia, in  quibus 
tres  anguli  C,  R,k,  ( quorum  quide 
C,  opponitur  lateri  A L, communi 
pentagonis  CAL,  ALI;  At  vero  K,  C 
jjateri  LTjCoi  peragonis  2CLT,LTP; 

Denique  R,lateri  LN .coi  pentago 
■nis  RLNjLNB,)  rectis connectan-3> 
twrCX,CR,Kli;8f  ex  puetis  C,  K, 

R, ad  angulum  C^ipfi  L,  oppofituiji 
rectz  ducantur  CQJ«^R,^vt  llc 
pyeamis  conllructa  CKRQj:)uctis  autem  tribus  diame 
tris  Dodecaedri , feu  fphasr*  C.HrKE,  RM  , & connexis 
rectis  kH,  RH,  RE,  a quoniam  dodecae- 

drum  in  fph*ra  defcribitur ; (i  planum  trianguli  C H iC, 
extendatur,  fiec communis  eius  fectio  cum  fphatra  circu 
Ius  per  lemma  i.propof.  10.lib.14-**  Ac  proptereaangu* 
Ius  CiCHjin  femicirciilo  cxiflcns, rectus  erit.  Non  fecus 
oftendemus  rectos  efle  angulos  C R H , iC  R E , Q_E, 
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RQM , CQH.  a Quocirca  cum  in 
omni  triangulo  reftangulo  qua- 
dratum lateris  rcdlo  angulo  oppo 
fici  aequale  iit  quadratis laterum_» 
circa  redum  angulum;  fint  autem 
quadrata  diametrorum  atqualium 
CH,KE,RM, aequalia:  Aequalia^ 
erunt  quadrata  redarum  CK,KH, 
quadratis  redarum  C l<  , R H , 

& quadratis  redarum  KR,  R E,  & 
quadratis  rectarum  kQj  Q E , & 
quadratis  redarum  RQ,  QjVI,  nec  non  & quadratis  re- 
darum C QiQH  . Ablatis  ergo  quadratis^aequalibus  re- 
darum aequalium  KH,RH,REjQEjQ^1,  & QH»  (Hae.n.\ 
redae  cum  fubtendantangulos  pentagonorum  aequalesj 
aequalibus  redis  comprehenfos,b  aequales  iiint.)  aequalia 
remanebunt  quadrata  redarum  CK,CR,RKjKQ,  RQJSc 
CQj  Ac  proinde  Sripfereda:  aequales  erunt..  Quare_> 
quatuor  triangula  CKR,CrQ^-KR.Q,  RCQ^aequilatera 
funt,&  aequalia, ideoque  tetraedrum  componut  CKRQj, 
quod  cum  habeat  quatuor  angulos  C,K,R,Q,  in  quatuor 
angulis  Dodecaedri , inferiprum  erit  intra  Dodecaedru. 

ALITER,  cinpropofito  Dodecaedro  cubus  deferi- 
batur  j d &:  in  hoc  cubo  py  ramis , fadumque  erit , quod 
proponitur . Cum  enim  anguli  pyramidis  in  angulis  cu- 
bi, nec  non  & anguli  cubi  in  angulis  Dodecaedri  refi- 
deantjperfpicuum  eft,  angulos  pyramidis  fedem  habere 
in  angulis  Dodecaedri . Qu.are  pvramis  in  Dodecaedro 
deferipta  erit.Itaque  in  dato  Dodecaedro  pyramidem_» 
deicrip/imus  . Quod  faciendum  erat.  I 

PROBL.  II.  PROPOS.  II.  I 
IN  dato Icofaedro  cubum  deferibere. 

eDESCRlBATVR  in  dato  Icofaedro  Dodecaedru; 
f & in  hoc  Dodecaedro  cubus, fadumq;  erit,  quod  pro- 
ponitur.Cum  enim  anguli  cubi  refideant  in  angulis  Do- 
decaedrijanguli  vero  Dodecaedri  in  centris  bafium  Ico- 

(aedri 
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Taedri  collocentur;  tangent  anguli  cubi  eadem  centra_»  i 
bafium  Icofaedri ; Ac  propterea  cubus  in  Icofaedro  de-j 
fcriptus  erit.  Quam  ob  rem  in  dato  Icofaedro  cubum_>; 
deferip/imus . Quod  faciendum  erat. 

PROBL.  12.  PROPOS.  21, 

1 N dato  Icofaedro  Pyramidem  deferi- 
bere_^ . 

I 

I N dato  Icofaedro  a cubus  deferibatur , b & in  hoc 
cubo  pyramtsjfadlumquc  erit , quod  proponitur.c  Cum 
enim  anguli  cubi  tangant  centra  bafium  lcofaedrij&  an- 
guli pyramidis  angulis  cubi  congruant , manifeflum  eft,j 
angulos  pyramidis  attingere  centra  carundem  bafiurrL_>j 
Icofaedri ; Ac  proinde  pyramidem  in  Icofaedro  effe-#' 
defcriptam.In  dato  igitur  Icofaedro  pyramidem  deferi- 
pfimus . Quod  erat  faciendum . 

PROBL.  15.  PROPOS.  ij. 

I N dato  cubo  Dodecaedrum  deferi- 
bere_-^. 

SIT  incubopropofito 
AF,  deferibendum  Dode 
caedrum.  Secenturfingu 
ia  latera  bifariam  in  I,  K, 

L,M,N,0,  P,  R,  x,?,Z, 
jY, coniunilis reftis  IL, 
jYZ,$0,Mr,fcP,NR, 

«nufquam. inter  fe  coeun- 
ticus , ita  vt  duftas  in  ba. 

/Ibus  oppofitis  fine  inter 
fe  paralleli , & a nullo  E 

pundlo  dua:  lineae  ducan 

tUo 


o 

xii. 


tiliae- 
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tidec. 
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,tur,  fed  vna  duntaxat  ,qu* 
rurfus  bifariam  fecentut  in 
S,V,T,fjQ>X,  connexis  re- 
ctis ST.VXjfQjqux  fe  mu- 
tuo in  centro  «t » bifariam 
fecac,&  ad  angulos  rectos, 
vc  in  coioll.propofj. huius 

lib.  docuimus , fuiitque  la- 
teribus cubi » ficut  '&  prio- 
res lex,2Equales.Iam  dimi- 
dia rectaru  YZ.Vl  sjfecen- 
tm*  extrema  dc  media  ratio 
ne  in  ^ it>vt  fint  maiora  fegmenta,Y0jZ^,M 
ctis  rectis  Yp,Ya>/S9,/?;c*  Quomam  ergo  Yf,  Y\/,dimidio 
latens  cubi  funt  aEquaI^5;&  fegmenta  minora  le- 

ctarum aequalium  YV,p^j  sequalia  quoque;»  J>unt  autem 
quadrata  rectarum  YV,fi  V,tnpla  quadrati  rectae  YfjBrut 
& quadrata  rectarum  Yp.fXj  tripla  eiufdemquadraci  re- 
ctae Y|S. Quare, ^ cum  quadratis  rectarum  Yp , p/.,  icquale 
fic  quadratum  recta?  Yk  , quod  angulus  Y^x,  rectus 
Erit  ^ quadratum  rectx  Yk  , triplum  quadrati  rectae 
Rurfus,quia  VY,  perpendicularis  ad  A Y,  Yf  > recta  elt 
ad  planum  AE,perrecras  AY,Yf, -ductum, rectus  ent an- 
gulus ^Yx, ex  defin.j.  lib-  1 1.  ^ Ac  propterea quadratum 

rectae  Cx, «quale  quadratis  rectarum  Yx,YC,exides,q^ua- 
druplum  erit  quadrati  rectr  YiS,  (quia  nimirum  qua^^ra- 
ta  rectarum.  Yx , Yjg,  quadrupla  etiam  funt  quadrati  re- 
cta: Y Cy  cum  quadrarum  reccx  Yit , triplum  fit  ollerifum 
quadrati  rectar  Yfi.)Ideoque  f cum  quadrata  ° 

nem  habeant  laterum  duplicatam , dupla  erit  recta  Cx* 
rectae  Yi8 . C^adrupla  enim  proportio  duplicata  ell  du- 
pl*  proportionisjVtinhisnumeris  i.z.4.apparct:EftaU’ 
tem  &9x»dupla  ipfius  fxi  quod  minora  Tegmenta  9f , xf 
rectarum  aqualium  IVlp,:rf'  aeqbalia  fint . jj  Erit  igitur  vt 
Y,3,ad  f X, ita ;Sx, dupla  ipfius  Y/2,  adfix, duplam  ipfius  px; 
Eli  autem  Y]S , maius  fegmentum  ad  fx  >'rectam  minori 
Tegmento 0 V,equalem,vc  tota  qd  maius  fegmentum.  Er.l 
go  & /Sx»ad  Gxjcnt  vt  tota  aduVaiUS  fegmentum;Ac  pro-l 

— in  dT  • 


jole 
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inde  djt,erit  maius  fcgmentum  rect*  ^jc»fcctaf  excrema^ 
ac  media  ratione.  Eadem  ratione  oftendemus  Bk  j maius 
eflfe  Tegmentum  rectae  ^9 , extrema  ac  media  ratione  Te- 
ctae,fi  nimirum  ducatur  recta  Yd.  Quare  aequales  erunt 
C9,|3x,conftitiientes  triangulum  iTolceles  CS«,fimiJe  illi» 
quod  ab  Euclide  conftructum  cft  propoT.  to.lib.4.vt  po- 
ftea  demonftrabimus;  Ac  proinde  , erit  latus  pentago- 

ni in  circulo  triangulum  jS9x»circumfcribcntc  defcripti, 
vt  perlpicuum  crt  ex  i i.propoT.  lih.4. 

INTELLIGATVR  iam  planum  trianguli  exten- 
di,(ducta  per /3, hecta  C(p,ipfi  M«-,parallela,)  per  paralle- 
las io.  vt  iit  planum  extenllim  pT,  occurrens  dia- 
metro AC»quadrati  ABCD,  in  puncto  5.  cubi  vero  dia- 
metro AF,in puncto 4.& per 3. ducatur  j7.rectaipfiA^ 
parallela, connecraturqu e M S,  a qu»  parallela  eft  vtriq;! 


A9,7j.Quonia  igitur  per  coroU.propoC4  iib.<5. triangula  b r 
A 7?.fimile  eft  triagulo  AMS,-b  ac  proinde  vt  AM»ad  MS, 
ita  eft  A ?ad  73.  Sunt  aut  AM,MS,aequales,nempc  dimi- 
dia cubi  latera; Erunt  quoque  A7.75-afquales.  Eadem  ra- 
tione erit  vt  M A,ad  A^,ita  M7.ad  73 .Eft  autem  Ap , ma- 
ius Tegmentum  rectae  M A . diuifx  extrema  ac  media  ra-  c 74 
:iqne.(  c quod  aequales  /int  A(p,YC,necnon  & MA,  YV,di 
midia  cubi  latera.)  Igitur  & y^.hoc  eft , 7A,  maius  Teg- 
mentum erit  rectae  M 7-extrema  ac  media  ratione  fect*j 
d Ac  proptcrea  tota  MA,diuiTa  erit  extrema  ac  media_, 
ratione  in  7.  maiuTque  Tegmentum  erit  M 7.  ejVtqui  vt  • 

Vl7.ad  7A,ita  eft  S3.ad  3 A. Secta  eft  ergo  & SA,extrenu!  ^ 33*;ri 
ic  media  ratione  in  3-maiuTque  fegmecum  eft  S3.  f Quia 
reroSctT, parallela  eftip/i  M quod  & recta  ducrairi 
equalis  & parallela  fit  ipfi  MS;fi  per S<tT, planum  duca-, 

‘ur  pajallelum  pI.ano  ^x,dueto  p^r  IV]7r,g  lecabuntur re-  S 17-«» 
::ar  AS,  A«t,in  eaTdem  rationes,  in  punctis  3.  & 4.  cum_» 
daiiiim  <pa-,rectas  AS>A<t,Tecet  in  3.  & 4.  at  planum  per 
Ict  r,rlucriim  plano  9T,parallelum  caTdein  Teeet  in  S , 

-..Atque  idcirco,  cum  AS,  Tcerafic  103.  extrema  ac  me- 
liaratione.fccta  erit  eodem  modo  A«t,(emidiamccercu 

ii.in  4.uiaiuTquc  Tegmentum  erica4.  . - 

IISDEM 
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IISDEM  ai  gumentis  oftendcmus , duda.diamctro 
HF>qiiadrati  tFGH,  &diamctro  cubi  HC  ,femidiamc- 

Cium  cubi  fecari  in  9 
pundlo  extrema  ac  rae 
dia  ratione  a plano 
vt  perfpicuum  eft,fi  cu- 
bus inuertatur , vtin_j 
hac  figura  fecuda  appa- 
rer. Sunt  enim  lineame- 
ta  omnino  fimilia  linea- 
mentis prioris  figurae, Ii 
cet  bafes  cubi  fcdes  jnu 
tauerintjita  vt  quadratu 
AC,  locu  quadrari  H Fj 
quadratum  HF,  locum  quadrati  A C , obtineat  irj  hac 
lecunda  figura, Quod  tamen  in  prima  figura  , fine  hac  in- 
uerfione  probabitur  criam  hoc  modo  . Duila  diametro 
cubi  KCjin  ca  figuraj(H;rc  deefi  in  figura , quam  tamen 
quihbct  ducere  potent)  qua  planum  ^a^,(ecet  in  9,  pro- 
pe pundum  Hiintciiigaturque  perrectam  AH  , planum 
plano  (ps,  paraUelum.Quonia  igitur  reda:  A«,  H«t,  in_» 
centro  «jCcnucniunt,  fecanturque  planis  parallelis  in__> 
pundis  AjHioC  4.9;  ( Nam  planum  qx,eas  fecar  ii  4.  ^ 

^ H.r»  19. planum  vero  per  AH,  dudlum  plano  (?t,  paraUelum_» 
4fctvn.  cafdem  1'ecat  in  A,&  H;)  “erit  vt  £t,4,ad  4 A,ita  9,ad  9 
H.Cum  ergo  a A, leda  lic  in  4>extrcma  media  ratione, 
eric  quoque  etll.fimiiirer  feda , qutc  quidem  demonftra- 
tio  locum  etiam  habet  in  hac  cubi  inuerfione  in  fecun- 
da figura.Oftendamus  nunc, fi  red*  iiinganrur  4»/29- 

/t9uedilincum  plano  <px,exiflens,pentagonum 

cflezquilaterum,&  atquiangulum  . 

INVERTATVK.  rurfum  cubus , vt  quadrata  ADEH, 
ADGH  , qua:  nimirum  continent  triangulum  (i^K  > fiuc—* 
planum  qxjhuncfitum  habcanr,quem  monllat  tertia  hec 
figura, Deinde  in  plano  e^,reda  coniunda  S 4.  extenda- 
tur vique  ad  redtam  9 to.in  pundum  i j •Quoniam  igitui 
btf  «s  dudaredta  KP,$c  lundlis rectis  MK,  w P.b  planum  M P, 
4ecimt  parallelum  ell  plano  AG,(  quod  !k  recta:  PiC,KM,paraI- 
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Iclac  /intrcftis  GB,BA,)^  fecarque  cubum  bifariamiideo 
que  per  centrum  <t , tran/It  > per  ea  quae  in  fchol.  propoC 
j9*  lib.  1 1 oftenfa  funt  3 fi  per  redas  ^ 4 A,  ^4  ij.  pla- 
num extendatur, h^ent  a9,A  r^. communes  fediones  pia 
norum  MP,AG,paraUela?iAc  proinde  tria  gula 
aequiangula  eruncjc  Eritque  vt  <44  ad  4 A , ita  84.  ad  4 1 
Quare  cum  aA,tn  4.  feda  fit  extrema  ac  media  ratione , 
yt  ollendimus;  eodem  modo  erit  feda  j.  in  4.  Rurfus 
plano  NZjper  centrum  a, tranfeunti,parallelum  ducatur 
planum  per  pundum  4.ex  fchol. propolis. lib.  11. fecans 
9 «r , reda  4 14.  d Eft  autem  eidem  plano  N2,  parallelum 
planum  DB.e  Redae  igitur  <t  A,  f M,in  eafdem  rationes  fe 
cabunturin  pundis  4.&  i4.Quocirca  &f  M,  in  i^.feda 
erit  extrema  ac  media  ratione,  minufque  eritfegmentura 
14  Mjideoque  aequale  minori  f&,ipfius  Mf. Quare  cum  ex 
fi  4*maiori  fegmento  ipfius  />M,  auferatur  f>>,  minus  feg- 
mentumiEritjVcdemonftrauiinus  ad  propof.y  .Ub.  13.fl  4« 
diuifa  in  0,extrema  ac  me- 
dia ratione, maiufquefegme  z Q 

tum  eritfd  Poftremo  acta_# 
per  I ?.  recta  i ?.  i f . i-ed*  4.  ‘ 

1 4.p2rallela,  f fecabuntur  rc  ^ 
dxfll3..^if.  proportiona  - ^ 
fcrjAc  proinde  & j.  fecta 
erit  in  /4.cxtrema  ac  media 
ratione, maiufque  fegmetum 
erit  ^14.  g Quapropter  e-  ^ 
rit  vt  p 3 , maius  fegmentum 
ad  ^ 14., minus, ita  0 14- ma-  _ „ ^ 

iusad  14.  ly.  minus : Vtait-  ^ K 

tem^i4.ad  r4-  ly.ita  eft  tota  i&i  y.  ad  914.  maius  feg* 
fuentum . Igitur  erit  vt  f d,ad  9 14.  ita  i y.ad  eandcm_, 
^ /4.  Ac  propterea  rect*  f9,  vel  px.&  y.aequales  erunt 
Quoniam  verp  planum  NZ,&  planura  ifti  parallelum  per 
4.M'ductum , fecantur  plano  4 t,** erunt  communes  fe. 
eponesiSf,  4.  14*  parallelae, ideoque&  ij.f  y.^f  jp^rallc- 
l*cninr,i  angulufque  externus  /3/>  »,  interno  ij.  15^.  *- 

- ■■  - ^ f f f qualiiT' 
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qualis.  Cum  igitur  & latera  |3f  jfxjlatcribus  i i y.  i 

iint  aequalia.a  aequales  erunt 
quoque  rectae  13  9.  Ac 
proinde  & earum  Tegmen- 
ta maiora  0x,  fl4,(Oftenfum 
enim  eft  9x,  efle  maius  Teg- 
mentum ipAus  |3xj)  *qualia 
erunt.Eadem  arte  & C4.  ipfil 
(S^jin  prima  figura  oftende- 
tur  aequalis, fi  nmili  fitu  triaj 
gulum  Ifofceles  formetur 
fuper  bafim|3‘^,cuiusverrex 
confiftat  in  punTlo  , quod 
rectam  lS,diuidit  extrema  ac  media  ratione.  Eodemque 
modo  cifdem  9 x>  ^ , aequales  erunt  X9.  Cg-  Aequilate- 

rum  ergo  eft  pentagonum /84  9 ^ 9, quandoquidem /3^, 
9x,re6t3B  aequales  funt , cum  componantur  ex  minoribus 
Tegmentis  linearum  aequalium  exfrema  ac  media  ratione 
Tectaru,quales  Tunt  YV,ZV,a-f,Mf.Sed  & aEquiangulii,Yt 
mox  oftedemus.Si  igitur  hac  arte  duodecim  triangula,ni 
mirum  ad  fingulas  redlas  M^,YZ,NR.lL,^O.KP>bina  ip 
fi  |39x,fimilia,&  aequalia  conftruantun(  Ita  enim  ad  M^r, 
duo  huiufmodi  triangula  vides  ^9x,J'0x,J&  ipToru  bene 
ficio  duodecim  pentagona  ipfi  (340xp,  fimilia  & sequalia 
fabricentur, conftituetur  Dodecaedrum, cuius  duodecim 
quidem  anguli  in  fex  rectis  lineis  Mt,YZ,  NR>  |0, 
KP,bini  nimirum  in  fingulis,odlo  vero  reliqui  in  oftojTe- 
midiametris  cubi  confiftunt, nempe  in  pun£lis,quaei^Tas 
extrema  ac  media  ratione  diuidunt,  qualia  Tunt  punaa__» 
4.&9.in  Temidiametris  A<*,&  Hct,Tecundae  figuraej  Ac  pro 
pterea  quodammodo  inferiptum  efte  dicetur  cubo  hu- 
luTmodi  Dodecaedrum, quamuis  non  proprie  , cum  non 
omnes  eius  anguli  vel  in  angulis,vel  lateribus,vel  deniq*, 
in  planis  cubiconftituantur,Ted  duodecim  quidem  in  Tex 
planis  cubi,  o<fto  vero  in  pTidis.qux  odio  Temidiametros 
cubi  extrema  ac  media  ratione  fecant , refideant . Quo- 
circa  in  dato  cubo  Dodecaedrum  defcripfimus , Quod 
jerat  faciendum . 
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• QVOD  autem  triangulum  ^h.cuius  hajh  Sk 
matus  Tegmentum  exijiat  vtriufque  lateris 
extrema  ac  medick  ratione  \ 
dxuifi  fimile  Jit  illi , quod 
"Euclides  conjiruxit propof,  ® 
loJib.  4.  ita  demonflrabi- 
mus . Defcribatur  circa^ 
triangulu  Ifofceles  ABC , 
quale  Euclides  anjiruere  docet propof.  i cjib.  4. 
circulus  A DBCE-idiuiJifqj  angulis  ABCfACBt 
bifariam  reSlis  BEjCDyperJiciatur  pentagonum 
aquilaterum  ^ eequiangulum  ADBCEyVt pro., 
pofi  I . lib,  4,  t^adidimuSi Jecentque fe  miituo  re- 
6i(t  ABiCDjin  F.z  Quoniam  ergo  ABtin  FJeca^  s./<r- 
tur  extrema  ac  media  ratidneimaiufque  eius  feg 
mentu  ei}  AF^aquak  lateri BC:^Er it  vt  oi  B, 
tota  ad  maius  fuumjegmentum  B C,  ita  jg  0,  tota 
ad  maius fuum  fegmentum  ^x.\Eodemque  modoy 
\vt  tota  ACyad  maius fegmentum  CBjita  Mota 
ad  maius  fegmentum  x 9;  ETi  autem  quoque  vt 
AB^ad  AC  iit  a /S9,  ad  ^K>vtrobique  enim  efl  pro. 
portio aqualitatis.Frianguld igitur AB  C) 
proportionalia  habietia  latera)  aquiangula  funti 
dqualefq-)  eriit anguli  ^iB;Item  mCtS'  ^iAipro. 
\piereaque  vterq;  angulorum  ^,K)duplus  erit  an- 
guli eb*  triangula  ABCiJimilia. 

P ENTAGONV M vero  /3  4 8 , aquilate- 

rutUiCfie  quoque  aquiangulumy  bac  ratione  oil^- 
demus. Defcribatur  circa  triangulu  circulus 


Jff 


tijdec, 
b i. 
quarti- 
decimi. 
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A & K B 'i  qui  fi  tranfeat  perpun 
Ba  4,c^r  9,per/picuum  e/i ext/Sfqua 
adpropof.  1 6./tb.^.docuimus,penU- 
I®  gonii  aquiangulu  eJfe.Si  vero  no  in- 
cedatperpuBa^t^  9.  Defcribatur 
in  circulo  diBoduxta  doBrinapro- 
pofi  \Jib.4^pent agonum  aquilaterum  ^ aqui- 
angulum  9>A^x-B.^luoniam  igitur  tam  reBa  A^, 
ACyqudreBa  4^»  4/3,  aquales  funt  reBa  flx,  cu  & 
fid^K9,  (fy  pentagonum  Jit  aquilaterum\ 

Erunt  tam  dua  reBa  &A,^^iquam  dua  CAj^jC 
aquales . quod Jieri  non  pojfe  demon/iratum  eft^ 
propof.y.lib,  /.  Tranfit  ergo  circulus  triangulo 
09k,  circumfcriptus  perpunBa  9.  Ac  proin- 

de pentagonum9>^^^9  -iaquiangulum  e/i  „ 
s c H o L I V M. 

EZ  bii  eelligtre  licebit  ftquentes  frofojttionts, 

I. 

DIAMETER  Dddecaedri  duoIatera_j 
poteft,ipfius  fcilicet  DodecaedrijiSc  cubUn 
quo  Dodecaedrum  defcribitur. 

D V c ATV  R enim  in 
frima  figura  diameter  De- 
decaeUrt  C i,  intelligaturque 
^ coniunSitreSay  i aqua~ 
lis  exifiens  & parallela  la- 
teri cubi  VX  y quod  eb*  ^ y > 
XiitquaUs  fint-dS'  paralU- 
^ l*  • §luoniam  igitur  azt^U' 
Ius  X y recius  efi  'y  b re 
eius  quoque  ertt , angulu 
P>y  tyudyy  confiitutusy^  Sd 
proinde  quadratur»  dtami 


trt 
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tri  trU  quadrMM  Uterum  iy,yt^emf*  Dedecat 

drixCr  e**bi, 

II. 

SI  latus  cubi  fecetur  extrema  ac  media  ra 
ition  caminus  Tegmentum  latus  eft  dodecac- 
;dri  in  cubo  deferipti : Maius  vero  fegmentu 
ilatus  cubi  in  hoc  dodecaedro  deferipti . 


I N-  eudem  tnim  frim»  figuru,*^  cumfitvt  rX,ud 
\it*  YZidupl»  ipfius  TV^ud  ^yydupium  ipfiut  CViSituuteM 
CVymUus  fegmtntum  ipjius  Yf^yfeB^  extrema  ac  media  ra- 
'tione.Erit  C^yfomus/egmentum  Uteris  cubi  TZy/eSi  ex- 
'trema  ac  media  ramne\compofita  vere  ex  T$y  yZ,  hee  eliy 
reUa  Ce.y(  que  dupla  fuit  ejlenfa  ipfius  TC,ideeque  cempofi- 
*ts  cx  YCy-yZiSqualis  ) maius  figmentum,Cenftat  autem  ex 
cenflruiiieue  Cy»cjfe  Utut  Dedeeaedriyh  CKyfeu  CBy  cjfe  ^S^quim 
, Urus  eubi  i»  di^e  Dedecaedre  deferiptiycum fubtendat  an-  tidec 
guUm  fe»tagetsi^9KiVel^^$. 


III.  . 

LATVS  cubi  aequale  eft  duobus  lateri- 
|bus;Dodecaedri  videlicet  in  ipfo  deferipti , 
j&  Dodecaedri  circa  eunde  cubu  deferipti. 


KAM  in  prima  rurfus figurajatus  cubi  rz^eempenitur 
ex  Utere  Dod ecaedri  ^y^in  ipfo  deferipti^  ex  reUa  cempe 

fita  ex  T^yyZyquam  eenfat  «jfe  latus  Dodecaedri  ndem  est 
bo  citeumferipti.  Cum  enim  T Z,  cubi  latus  fubtendat  angu-  \ 
'Um  pentagoni  Dodecaedri  circa  cubum  deferipti,  •vt.perff>i  \ 
; cuum  eft  ex  $ propof. huius  lib.c  Sit  autem  latus  illius  pen-  \ 
tageni  maius  figmentum  Uteris  T Zyfidi  extrema  ac  media ! 
ratione'.  Erit  jS9,  exifiens  quoque  maius  figmentum  eiufdem  | 
Uteris  TZ,(^  aqualis  duabus  T^yyZifimulyVt  iam  demoK-\ 
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Jir/n*imu$^lstus  Dodemedri  cubo  luttris  TZ^circumfcripti, 

IlIL 

R E CT  A duos  angulos  pentagonorum 
Dodecaedri  communi  lateri  oppofitos  con- 
nedens  eft  ^qualis  lateri  cubijcui  Dodecae 
drum  inflribitur.  • 

'i  N frima  enim  jiguru  re5u  conne^ent  punitu  j3,  cT,  in 
quibus  conflituuntur  duo  unguli pentugonerum  communitu 
. teri^HyOppofitif^Aquulis  eflreS*VXy{quod  (^^f^jS'X,tquu 
. ^ • les fittt , & purulleU ) hac  efi,  luteri  cubi , in  quo  Dodecae- 

drum  defcribitur. 

PROBL.  14.  PROPOS.  14. 

! ‘IN  dato  cubo Icofaedrumdefcribere. 

CVBVS  datus, in  quo  defcribendum  fit  Icofaedrum  , 
fit  AB, per  cuius  bafium  centra  C,D,E.F,G,  H,  lateribus 
cubi  re<fl*  lineas  parallelr  agantur  nufquam  inter  fe  con- 
uenientes,&  harum  medietates  extrema  ac  media  ratio- 
ne Tecen  tu  r , Ita  vt  maiora  fegmenta  prope  centra  fint  in 
[ punftis  I,  KjL,  Mj  N,  Oi  P,QiR,SjT,Vjquorum  quodli- 

bet cum  quatuor  vicinioribus  connc61atur,vt  L,  cum  I . 
K,  T,  & R:  R,  cum  L,  M,  I,  & N,&c.yt  conftituantur  vi- 
ginti  triangula  IK£,  IKQ^LMR,  LMT,  NOM,  N O P , 
pQV,  PQS,  RSI,  RSN,  TVk,  TVO,  ILR,  I S Q^,  iC  T L , 
. KQV,  OPV,  OTM,  NSP,  NMRj  ouorum  priora  duode- 
cim fubtenduntur  duodecim  cubi  lateribus,pofteriora__j 
vero  odo  eiufde  cubi  odo  angulis  fubfternuntur.  Con- 
nedantur  iam  reda?  XC,XI,  XK.  Quoniam  igitur  latera 
XC,C [«trianguli XCr,a?qualufunt  lateribus  XCjC  JC 
trLingirfiXCK;b  & anguli  contenti, redi, quod  X C,-  pa 
.'rallefa  fit  ipfi  AYjc  Erunt  Sjbafes  XI,XiT,acquales.  Ctein 
de  quia  linea  LX,reda  eft  ad  planum  AZ,per  defin.  +.  lib 
'4*  pf>>  , i.reda quoque eritad  lineas XI,XKj Ac propterea,cun 
I latera  LX, XI, trianguli  L X I,  «qualia  fint  lateribus  L X 
d 4 f^i-  X/C, trianguli  I.XK,&anguli  contenti, redii  d jcquales  e 
i-i7-pri  runt  bafes  L I,  L JC.  Rurlus  e quoniam  quadratum  redh 

^ --  - 
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Lljjequaleefl:  quadraris  rectaruoiLX,XIj  Et  quadratum 
reftae  LX, quadrato  recta:  lY;  quadratum  vero  rectar  XI, 
quadratis  rectarum  XC,Cl,eft  aequale:  Aequale  erit  qua- 
dratum rectae  LI, tribus  quadratis  rectarum  XC,  GI,  lY: 
Sunt  autem  & quadrata  rectarum  XC,CY, aequalia, quod 
eorum  latera  fint  dimidia  cubi  latera.  Igitur  quadratum 
re<5Ias  LI,  aequale eft  tribus  quadratis  rectarum  C Y,C  I, 
lY.-Sed  haec  tria  quadrata  quadrupla  funt  quadrati  reftae 
CI,('aCum  enim  quadrata  redarum  CY,IY,totius,&  mi 
noris  fegmenti, tripla  fint  quadrati  redae  CI,maioris  feg- 
nientij  Addito  quadrato  reda:  C[,  illis  duobus,erunt  tria 
quadrata  redarum  CY,  CI,  lY,  y 

quadrupla  eiufdcm  quadrati  re- 
dae Cl.)Quadratum  ergo  redae 
LI, quadruplum  eft  quoque  qua- 
drati rectae  CIj  Ac  propterea,  cu 
eiufdem  quadrati  rectx  CI, qua- 
druplum m quadratum  red*  KI, 
ex  fcholio  propof.4.Iib.2.  Aequa 
lia  erunt  quadrata  redarum  L I, 

I^C,  i deoque  8c  recta:  ipfs  aequales : Aequilaterum  igitur 
efttriangulum  IJCL,  lateri  cubi  AG,lubllratum. 

NON  aliter  oftendemus, reliqua  vndecim  triangula 
vndecim  reliquis  lateribus  cubi  fuppohta.cffe  aequilate 
ra ; Atque  adeo  inter  fe  aequalia , cum  eorum  latera  l K, 
LM, NO,PQJlS,TV, aequalia  fint.  Qjaonram  vero  Iatcra_, 
reliquorum  odo  triangulorum,  odo  angulis  cubi  fuppo- 
htorum,communia  funt  didis  duodecim  triangulisjvt  in 
itriangulo  KTL,latus  iCL, commune  eft  triangulo  IK  t;  & 
datus  KTjtriagulo  TyiCi&  latus  TL,triagulo,LMTjperfpi 
cuu  eft,  ea  ouoqj  elTe  ai^alia  & inter  fc}&  didis  duode- 
cim triangulis. C^are  omnia  vigintihuiufmodi  triangula 
Icoficdrum  component  cubo  infcriptum,cum  eius  angu 
li  oes  duodecim  in  fextrobi  baftbus  confiftant,  bini  nimi-* 
rum  in  iingulis.ltaque  in  dato  cubo  Icofaedrum  deferi- 
pftmus.  Quod  erat  faciendum. 

-S'  C H O L I V/M*  'i" 

COLLIGI MVS  tx  hot  propafiti$ne$  fequtnut, 


fff 


DIA- 


tijdte. 


.V-J 


(.  .oogk 


^2+  EVCLID.  GEOM. 


I. 

DIAMETER  Icofaedri  poteft  & latus Icoj 
(aedri,  & cu  bi  Icofaedrum  ambientis.  l 

DVCTA  tnim  reila  qui  Uttri  cubi  DF yp»ralhU\ 

tjif  ^ dqualh,qucd  DLjF^p»rsll«U/i9f,& 
maniftlium  tfiyqu»dratum  diametri  S^^y*quale  tjft  q«»‘\ 
dratis  reSarum  LMjlaterit  leofaedriyCr  L ^iaterts  cubh\ 
in  que  [cefaedrum‘dtfcriptHm  Angulns  ML§yit  r«| 

^ut,qued  LDFyreBusftt.  I 

II. 

BIFARI  AE  fediones  fex  oppofitorum  lal 
terum  Icofaedri  coniunguntur  tribus  redtisl 
aqualibus, fe  fe  in  centro  Icofaedri  bifa-1 
riam,&  ad  angulos  redos  fccantibus.  1 

NAM  huiufmeditres  linee  nimirum  j 

toniungant  centra  bafium  cubi  oppefitetrum,uqualts  funt 
ttribut  cubiyfefeque  fer  coroll.prefef.^ .huius  Itb,  bifariamyX 
ad  angules  rehes  in  citre  cubiyquod fit  eLydiuidunt.§lued\ 
quidem  ^ centrum  ejfe  Icefaedriyit a efiendeturyduSu  re^aX 
ap.§l»eaia  latera  nF.F ^trianguli  uF ^aqualia fiunt  la- 
teribusaFyFVytrianguli etFFyangulofque  cemprehendunt  re 
iiosyiequales  erunt  n^t  tt§^ctP'Eahmque  ratione  aqua- 
les erunt  omnes  rellt,  exA^ad  angulos  Icefiaedriprodeuntcs- 
Igitur  Ay centrum  efl  Icofaedri. 

III. 

, S I latus  ciibi  extrema  ac  media  ratione 
feccturjmaius  fegmentum  latus  eft  Icofae-. 
dri  indicio  cubo  deferipti/.  - 

CVM  enim  Clyfit  maius  fiegmentum  re&e  CYy^  fieque  -vt 
Cl^ad  CTyita  K l ydufl»  ipfiui  CI yud ^Tyduplam  ipfiiHS  CT\ 
(erit  qaoque  KI, latus  Icofaedri  y fiegmentum  maius  lattri. 
cubi  0T.  Si  enim  alia  reUuyquam  KI, effiet  maius  fiegmPtten 
reda  ^Yytffiet  &Tyad  iltamredamy  "vt  CTyad  C/,hec  efil  yU 
fXyad  Klydiuerfiam  ab  iUu  reda.qued  eil  abfiurdtte». 
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ICOSAEDRI  tam  laterajquam  triangil 
la  oppofita,  inter  fe  funt  parallela . 

Sl  enim  quoTHmltbet  duorum  laJtrum  opppJit»rum 
trtma  puncta  duabus  diametris  couneQantur  .fient  dmt 
triangula  inter  fe  aqualia  , angui efque  alternos  habentid 
aquales  ex  a,propof.ltb»i.qua  quideth  in  centro  conutnirt. 

^sare  qualibet  latera  oppofita  parallela  erunt ; ^ Arque\ 
idcirco  , triangulorum  plana  ^ per  ipfa  latera  parallela^  decims. 

duiia,  inter  fe  erunt  parallela . 

PROBL.  15.  PROPOS.  15. 

I N dato  IcofacdroGi^aedrum  defcri- 
ber^ . 

EXPONANTVR  dati  Icofaedri,  cui  infcribendum_> 
eft  Odaedrum.fcx  latera  oppofita,  AB,  CD,EF,GH,  IK,- 
LM,quorum  bifarias  fediones  N,0,  P,  Q,  R,  S,  iunganc 
tres  redlx  NO,pQJlS,a;quales  fe  fe  in  centro  T , bifaria, 

& ad  angulos  redtos  fecares,  per  ea,  quas  in  fc/iolio  proj; 
pof.  prascedentis  oftenfa  funt  j ducanturque  redi*  N P 
NR,NS,N(^OP,OR,OS,OQ^PR.PS;QR,QS,conftituert 
tes  odio  triangula  SN  P,  SPO,  SOQ^SQ,Nj  RNP , RPOi 
ROQJl  Q_N.  Quia  igitur 
latera  T N , T S , trianguli 
T N S,  xqualia  funt  lateri- 
bus TN,TP,triaguli  TNP, 

( cum  /int  redlarum  asqua- 
lium  dimidia)  angulofque  ' 
continent  redbos  , vt  didlu 
cft  j h Aequales  erunt  ba- 
fes  nS.NP  : Eodemqj  mo- 
do relique  Omnes  line^  as- 
quales  erunc  & hifce  dua- 
bus,&  inter  fc.  Odio  ergo  > 
didla  triangula  asquilatcra  funt>&  inter  fe  asqualia;Ideo- 
<3ue  Odlaedrum  conilituunc . Quod  in  Icofaedro  deicri- 
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ptum  eft,  cum  eius  anguli  rcfideanc  in  bifariis  (c6iioni~ , 
bus  fex  laterum  Icofaedri  oppo/itorum.In  dato  itaquc_-»  I 
Icofaedro  Oftae'dru  defcrip/imus  . Quod  faciendu  erat.  | 

C 'o  R O L L A R I V M.  I 

SEQVTTVR  hinc, idem  efle  centrum  Icofaedri,&  Oftaedri  in  eo  j 
defcripti.Quoniamfcilicec  re^  NO,PQ»  RS,  per  T,  centrum  Ico-  I 
faedri  incedentes,  diametri  funt  Odaedri  NPOQRS,  libi  inlcripti.  f 
Quare  T,centrum  Icofaedri, vbi  fc  interfecant, centrum  quoqu»  « / 
clt  Oftacdri . ' / 

PROBL.  ,i6.  PROPOS.  i6.  I 
I N dato  O^aedro  Icofaedrum  deferi- j 
ber^,  ' ^ 

DATVM  Oflaedrum  jinquodefcribehdiim  cft  lco-f 
faedrum,  /it  ABCDEF  . Cum  a quolibet  angulo  quatuorl 
latera  exeant, fumantur  a /ingulis  bina  non  proxima,  fed 
/ibi  c regione  refpondentia,hoc  eft,quac  ad  angulos  qua- 
dratorum Odaedrioppo/itos cadunt,  fumendo femper 
bina  iuxta  angulos  oppofitos  eiufdem  quadrati,qualia_j| 
funt  BA,BC,DA,DC,iuxta  ?ngulos  oppo/itos  B,  D,  qua-l 
drati  ABCDjAF,  AEjCE,CF,  iuxta  angulos  oppofitos  A,  1 
C, quadrati  AECF : Nam  a quolibet  angulo  /umenda_»  I 
funt  tantum  duo  latera, -at  vero  latera  AB,  AD  i CB,  CDJ 
'quadrati  ABC  D,  iuxta  eofdem  angulos  A,C,  iamfumptaj 
fuere,)  EB,ED,FD,^FB, iuxta  angulos  oppo/itos  E,F,qua-| 
drati  EBFD;CNam  latera  EA,  ECj  FC,  FA,  quadrati  AE-/ 

CF, iuxta  eofdem  angulos  E , F,  iam  accepta  funt ,)  quar  j 
omnia  fecentur  extrema  ac  media  ratione , hac  lege,  vtl 
maiora  fegmenta  /int  prope  angulos, a quibus  egrediun- 
tur,in  duodecim  pundlis  G,H,I,k,L,M,N,0,P,QjR,S.& 
a /ingulis  ad  quinque  proximas  foftipnes  quinque  line* 
redae  ducantur, vt  ex  R,redae  RQJU,R.L,RO,RK.  Ettxj 
I, redae  IQjR,IM,Ii.,IG,&:  ficde  caeteris,quamuisnon| 
omnes  dudae  fint  in  fgura,  ad  euitandam  linearum  con-j 
fufionem.Quae  autem  hnthaec  quinque  punda  proxima,  J 
pulchre  indicat  odaedrum  materiale  • Sunt  enim  triadi 
in  lateribus  reliquis  tribus, quae  cum  eo,  in  quo  pimdumj 
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acceptum  eft,pyramidem 
conltituunt;  alia  autem__» 
duo  fune  in  duobus  late- 
ribus duorum  triangulo- 
rum o^aedri,qua2  habent 
commune  illud  latus,in 
quo  punftum  acceptum 
eft.  Vt  quia  puneftum  acce 
ptuna  ell  R , in  latere  DF, 
quod  cum  tribus  DE, DA, 

DC,  pyramidem  coftituic  ^ 

in  vertice  D,eft  comune  triangulis  oilaedri  DFA,DFCj 
propterea  ex  R,ad  quinque  pundla  horum  quinque  late- 
rum dudlat  funt  linea?  rc<^aj,&  /ic  dccaEtcris.Poft  hxc,du 
diis  tribus  odlaedri  diametris  ACjBD,  EF,fe  fe  in  centro 

X. fecantibus  bifariam, & ad  angulos  redlos,  ex  coroll.  r. 
propof.i4.1ib.i  j.quarum  AC,iiD,rccantredlas  GI,RQ, 
in  Y,&  Vjconnedlaturque  rcdla  IV,agaturque  ITjparaP* 
lela  ipfi  YX.Quoniam  ergo  latera  D^^Dl.triaguli  DQI? 
aequalia  funt  lateribus  DR,DJ,triaguIi  DRI;(Siit  n.  DQ^ 

DR, minora fegmeta  redlaru  arqualium  DE.DF,)  & angu 
los  coprehendunt  *quales,nepe  triangulorum  Odiaedri 
ADfi,ADF;a  Erunt  bafes  IQ^IR, aequales.  Deinde  cu  /it,  - 
b Vt  BG,ad  GA,ita  DI, ad  JAje  erit  Gl.redlae  BD,  paralle-jl’ 
la.Eademq; ratione  QR. ipfi  EF, parallela  ,•  d Ac  proindei<7M/»»//- 
vt  DI, ad  IA, ira  X Y,ad  YA.Redla  igitur  XA,  fcdia  erit  in  dediti. 

Y,  extrema  ac  media  rone.Rurfus  quia  ell  vt  AX,ad  XD,  c 

ita  AY,ad  Yl,  (quod  triangulum  AYl,fimiIe  fit  triangulo  d^.fcx, 
AXD,per  cqrolI.propof.4.1ib.d.)  Eflautem  AX,ipfiXD,i 
aequalis  ; Erit  & AY,  ipfi  YI,  jequalis . Quare  Y I,  minus 
Tegmentum  eft  retlx  XA.Non  aliter  oftendemus  AY,ip- 
“ «qualem;  ideoque  G I,rc^fam, bifariam  in  Y, 

limilitcrque  QR,in  V,  fecari.  Cum  vero  latera  A G,  A 1, 
trianguli  AGI, aequalia  fint  lateribus  DQ^  DR,  trianguli 
DQR  > ( nimirum  minora  fegmenta  minoribus  Tegmen», 
ris  aequalium  redlarura  ) angulofque  comprehendant  re-! 
<5los,nempe  quadratorum  ABCD,DEBF;c  Aequales  eriij.'  c^.pri. 
bafes  GI,QR.  Eadem  ratione  his  aequales  oftendetur  ie,|  ’ 
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ct*  HK,PS,MN,LO,  quatni-, 
mirum  fubtendunc  reliquos 
quadratorum  ABCD,DtBF, 
AECE > angulos, In  lingulis 
videlicet  quadratis  binos  opj 
pofitosjcompleftunturquc 
duo  fegmenta  laterum  minol 
ra.  Deinde ^uiaY  I , minusl 
fegmentum  ipfius  XA,  olienj 
fum, maius  clt  fegmentum_j 
maioris  fegmentiX  Y , diui/ii 
extrema  ac  media  ratione, vtdemonftrauimus  adpro-| 
pof.^.lib  I j.Eft autem  XY,rca*  XV,atqualis,(  cum 
ba:  /int  maiora  fegmenta  aequalium  redlarum  X A,  X D,)\ 
a & Y^reda-  XT;  erit  XT  , maius  fegmentum  ipfms  XV J 
& idcirco  TVjfegmentum  minus  eiufdem  X V.  Quarc_-'j 
quadrata  rcftarum  XVjtotius,hoc  eft.ipfius  1 T,  ( b cum  I 
& rcfta  IT.xqualis  fit  ipfi  XY)&  TV,  minoris  fegmenti, 
c tripla  funt  quadrati  re<flae  XT,maioris  fegraentr,Atquc| 
adeo  quadratum  reft*  I V , aequale  exiftens  qiwdratisj 
re<flarum  IT,  TV,  triplum  eft  eiufde  quadrati  rect*XT,| 
hoc  efl,re(flaB  RV,qua:  araualis  eft  ipfi  XT,  feu  ipfi  YIjCxJ 
demonftratisjcum  RV,  YI,  dimidia  fint  xqualium  recla-l 
rum  RQjGI.  Addito  igitur  quadrato  redlac  RV , ipfi  qua-| 
drato  re<ft*  I Vjerunt  quadrata  reilarum  lV,VR,quadru 
pia  quadrati  redi®  RV:c  At  quadratis  redlarum  IV,  VR, 
xquale  eft  quadratu  redlx  IR.f  quod  anguli  I VR , IVQ, 
comprehcnfi  lateribus  zqualibus  IV,VRjIV,VQ^&  wh- 
tenfi  bafibus  «qualibus  IK,IQ^®qualcs  fint,ideo9«le re- 
dli.Ergo  & quadratum  redi*  IR,quadruplum  eft<|uadra 
ti  redi*  V R;  Ac  propterea  cum  eiufdem  quadrati  re«* 

VR, quadruplum  quoque  fit  per  fcholium  propof.  4-  lib. 
i.quadratum  redi*  QRjAequalia  erunt  quadrata  redla- 
rum  lR,QR,ideoque  & redi*  ipf*  «quales;  Erat  autem 
IQdpfi  IR,  «qualis . Triangulum  igitur  xquilatcrum  eft 
iQR.Non  fecus  demonftrabimus,  *quilateraeflctrian- 
culafimilem  fitum  cum  I syi,  habentia,  nempe  XQRj 
GIL,  GIMj  GPS,  HPSj  NHiC,  OH/C;  RLO,  SLO;  PMN, 

QMN, 

' ^ 


LIBER  XV. 


8^9| 

QMNjataue  adeo  triangulo  IQR,acquaIia,cum  latera_i 
omnium  nnt  acrquaiia  inter  fe.  quod  tamen  hac  etiam  ra- 
tione dcmonftrabimus . Cum  enim  in  quolibet  horunx-* 
triangulorum  vnum  latus  fubtendat  angulum  re^lu  qua- 
drati romprehenfum  duobus  Tegmentis  minoribus  late- 
rum o^aedri;duo  vero  reliqua  lubtendant  duos  aequales 
angulos  triangulorum  acquilaterorum  contentos  firigu- 
los  duobus  Tegmentis  lateru  Odl;aedri,maiore& minore; 
Erunt  latera  vnius  trianguli  lateribus  aliorum,aequaliaj 
ac  propterea  &ipTa  triangula  aequalia*  per  corollarium 
propohtionis  S.lib.i.Vt  in  triangulis  1C^R>  G I L,  latera 
RQ^GIjTubtcnd entia  angulos  redlos  c^R,G  AI, quadra 
torum  DeBF,  ABCD,compre  henTos  minoribus  Tegmen 
tis  DQjDRjAG,  AI,  aequalia  TuntEodem  modo  latera__» 
1Q>  IL,  aequalia  erunt,  cum  Tubtendant  angulos  aequales 
IDQjIALjtriagulorum  aequilaterorum  A DE,  ADF, quo- 
rum ille  cotincturfcgmentis  laterum  Oftaedri  DI,  DQ», 
maiore  & minore;hic  vero  Tegmentis  AL,  AI,  maiore_-» 
& minore  quoque.No  Tecus  latera  1R,Gl,  ^qualia  erut. 
Aequalia  igitur  Tunt  trianguh  ICyi,GIL,  per  corollariill 
propoT.S.lib.i. Atqui  lQR,oftenlum  eft  ene  asquilateruj 
Ergo  & GIL,a:quilaterum  eft.Eademque  eft  ratio  de  eae- 
teris  habenda.  Atque  hafc  quidem  dutwecim  mangula__* 
Tuppontintur  fex  angulis  Odlaedri,  bina  videlicet  lingu- 
lis. Ex  his  conTequitur,Veliqua  oflo  triangula  o£lo  bafi- 
qusOflacdri  impo/ita, videlicet  GMP, in  AEB  i HNp,  in 
BEC;KNQ,inCED;IMQjn  AEDjGLS.in  A FB;  HOS,in 
BFCjKOlOn  CFDjILR,in  A FD,  equi  latera  quoaue  cf- 
Te,&  prxdidlis  equalia , cum  horum  latera  cum  illorum 
lateribus  communia  lint . Viginti  ergo  hec  triangula_t, 
quorum  quina  in  lingulis  Tcdiionibusi^laterUm  o^Taedri 
conueniuntad  conftitutionem  anguli  Tolidi,(vt  vides  in 
quinque  RQI,RIL,RLO,  ROk.  Tolidum  angulum 
R, componentibus. ) IcoTaedrum  com ponunt- Odaedro 
inTcriptumicum  Icofaedriduodecim  anguli , duodecim 
Tcftiones  laterum  Odaedri  pollideant . In  dato  itaque-'! 
Odaedroji&c.  Quod  Taciendi^m  erat.  o { 
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COLLIGITVR  cx  dcmonftratis,fi  duo  latera  trianguli  «quilate 
ri  fcccniur  extrema  ac  media  ratione, ita  vt  vnius  maius  fegmentu, 
alterius  vero  minus  Iit  prope  angulum  ab  jpfis  ccmprchcnlum;  Rc- 
dtam  cOnneftentem  diftas  fefiione»  duplum  polTc  minoris  Tegmen- 
ti.Cum  enim  in  rriaugulo  aitiuilatcro  ADIi,nTaiu5  Tegmentum  late- 
ris AD, fit  DI,&  DQwninus  lateris  DE;Sit  autem  rci&a  oftenTa-> 

zqualis  redz  G I,  qai  duplum  potdl  minoris  Tegmenti  Al,  a cum 
. quadratum  reftz  G I , squale  fit  duobas-quadratis  squalibus  re- 
£karum  zqualium  AG,  AI:PerTpicuum  eft,  & retiam  I Q^duplum-» 
pofie  ciuTdeni  Tegmenti  minoris  Al . 

COROLLARIVM.il. 

RVR5VS  fit,  cum  oflo  IcoTaedri  baTes  collocat-z  fintin  o&o  ba- 
fibus  Otlaedri,idcm  cTTe  centrum  bafis  OtlacdrT,*  of  IcoTaedri. Su- 
Teipiacur  namque  OA-iedri  Tuperioris  triangulum  AliD,in  qub  col- 
locatum eft  triangulum  IcoTaedri  IMQ,  firque  C, 
A . centrum  trianguli  A E D , cx  quo  rctiz  educantur 

/\f-  ’ CA,CE,CD:C1,CM,CQ^  Quoniam  igitur  latera-. 

A CA,  A M,  trianguli  CAM  , zqualia  Tunt  lateribus 

CE,EQ,  trianguli  CEQ,  ( quod  hzc latera lint  ex 
centro  , & maiora  Tegmenta  zqualiuni  retiarum  ) 
£ <L  ^ anguloTque  comprehcndimt  zquales,ncmpc  dimi- 
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dius  angulorum  tnanguli  xquilateri,vt  in  Icnciio 

propoT.ia.lib.it.oftendimufiErunt  bams  C M,  CQ , zquales  . Non 

Tedus  demonftrabimus  CI,zqualcm  efle  lineis  CM,  C Q_.  Quare  C, 

centrum  erit  trianguli  IMQ,.  - 

• 
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NON  difficile  eft  denique  cxditli*  colligere , idem  centrum^ 
efle  Oftaedri , atque  fibi  inTcripti  IcoTaedri.  DuSis  enim  ex  X, 
centro  Otlacdri  , duabus  rctHs  ad  quoTcunque  duos  angulos  Ico- 
lacdri , nimirum  retiis  X G , X O,  ad  angulos  G,  & O : cum  latera 
XA,AG, trianguli  , zoualia  fint  lateribus  X F,  F O,  trianguli 
i XTO,  ( Nam  XA,  XFrTemidiamctri  Tunt  Otlaedri,  & AG,  FO,  Teg- 
menta minora  laterum  zqualium  Otlaedri  Tctlorum  extrema  ac 
fnrdia  ratione)  anguloTque  completlartur  zquales, (cmireaos  vi-' 
dclicct  r ( cum  AC,  EF,  tliametri  fint  quadratorum  ABCD  , EAFC: 
ac  proinde  , per  dcmonftrata  in  Tcholio  propoT.  34.  lib.  i.  angulos 
, quadratorum  bifariam  Tccent.)b  Aequales  erunt  &.  baTes  XG,XO. 

Endemque  argumento  oftendentur  omnes  aliz  retlz  cx  X,dutlz  ad 
. angulos  IcoTicdri  zquales  . Igitur  X,  centrunr  Odaedri , centrum 
quoque  eft  IcoTaedri . 
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PROBL.  17.  PROPOS.  17. 

I N dato  Odaedro  Dode  caedram  dc- 
fcribere. 

* INSCRIBATVR.  dato  O^taedro  Icofaedrumj  b 
in  hoc  Icofaedro  Dodecaedrum  , fa<flumque  erit  > quod 
iubetur.  Cum  enim  Dodecaedri  anguli  conftituantur  in 
centris  balium  Icofaedri,quarum  octo  concentrica:  funt 
bafibus  Octaedri,ex  coroll.2.propof!  x6.  huius  lib.  Ma- 
nifeftum  el>, Dodecaedri  odio  angulos  in  eifdem  centris  * 
odo  ba/ium  Odlaedri,  reliquos  autem  duodecim  in  cen 
tris  duodecim  ba/ium  Icofaedri , quarum  binx  /ingulis 
fex  angulis  Odlaedri  fupponutur,reiidere>  Ac  propterea 
Dodecaedium  Odlaedro  inferiptum  efle  dicetur , quan> 
quam  non  proprie.vt  ex  defin.ix.Iib.i  i.apparere  poteft, 
Quapropter  in  dato  Oclaedro  Dodecacarum  deferip/i- 
mus . Quod  erat  faciendum . 

PROBL.  18.  PROPOS.  18. 

IN  data  pyramide  cubum  dcfcribcre_^. 

P E T V R pyramis  ABCD,in  qua  cubus  iubetur  de- 
fcribijfitqiie  eius  centrum  E,  per  quod  ex  quatuor  angu- 
lis Pyramidis  redlae  educan 
tiir  AEF,BEG,  CeH,  DEI,{5 
qux  cadent  in  centra  bah  j 
oppo/itarii  F,G,H,Ijeruntq 
perpendiculares  ad  eafdem 
bafes  BCD,  ACD,  ABD,A- 
BC  . Perhofc  cdra  porro  ex 
angulis  AjB,C,  redla:  ducan 
turAHK,  AGL,  AIT,  BFL, 

BHS,ClM,CFiC,CGS,feca- 
tes  bafes  oppofitas  BD.CD, 

AB,AD,BC,bifaria,&ad  an 
gulos  redlos,  ex  fchol.prop. 

I i.lib.i  j .in  pueris  K,L,M,S, 


* \6. 

qttiati- 

decimi, 

b y. 

quinti- 1 
decimi. 
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T.Secentur  quoque  rc<5lae 
ex  folidis  angulis  per  cen 
trum  Ejdemiflie  A F j B G, 
CH, DI, bifariam  in  JV,  O, 
P,Q,pun(5lis,quoru  quod- 
libet cum  tribus  proximis 
centris  bafium(centris,in- 
quam,bafium  ipfam  linea, 
in  qua  punftum  eft,circil- 
ffantium,  ita  vt  relinqua- 
tur ccntrpm  illius  bafis,in 
quam  perpendicularis  ca- 
dit.) redis  lineis  coniun- 

gantur,vt  N,cum-G,  H,  r 

0,cum  F,H,I;P,cum  Q^cum  F,G  jq.Dico  foh 

dum  NF, contentum  quadrilatens  NO,NP,NQ;>FG,  FH 
FI, cubum  efTe.Cum  enim  latera-Al',FK,  trianguli  A F K 
aequalia  fint^ateribus  AF,FL, trianguli  AFL  , ( quod  F^, 
FLjCum  perpendiculares  /Intad  BD,CD,ex  centro  F,  du 
da  oftendant  aequales  diftantias  rectarum  arquabum__» 
BD,CD,a  centro  F, ) angulofque  contineant  redos , ex 
j.defin.lib.i  i.»  Aequales  erunt  &baresAK,AL,&  angi 

■ li  icAFjLAF.Rurfus  quia  latera  AN,  AH,tnanguliANH, 

aequalia  funt  lateribus  AN,AG,triaiiguli  ANG,‘(  lunt.n. 

AH,  AG.  femidiametri  triangulorum  atquuaterorum  ae- 
qualium ABD,  ACD, ) angulos  itemcomprdienduut  *- 
quales, vt  demonftrauimusib  Aequales  erunt  bales  NH, 
NG  Haudfecus  oftendentur  aequales  red^  QG , Qp,  u 
reds  ducantur  DG,DH,necnon  & reliquae,  cum  omnes 
fubtendant  aequales  angulos  aequalibus  Utenbus  com- 
Drchenfosjvt  perfpicuum  eft.  Si  cmm  reeta  ducatur  F l, 
cum  latera  AF,  FT,  «qualia  fint  lateribus  AF , FK.  (Sunt 
namque  FT,FK,diftanti!E redarum  «qualium  BC,BU,a 
centro  ) & anguli  contenti  redi,ex  dtfin.i.lip.  1 1.  Aequa 
les  erunt  anguli  T A F,  K AF.  Ac  proinde  cum 

AI,  «qualia  fint  lateribus  AN,AHi(eiunt  enim  AI,  AH, 
femidiametri  triangulorum  aequilaterorum  «qualiumj 
ABC,  ABD;)  angulQfque  contineant  «quales;  t Aegua- 

, ' les 


c 
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les  erunt  bafes  NJ,  bi  H,  &c. 

Sunt  igitur  <ex  di^a  xjuadrila 
cerajaequilatera.  Oiien^amus 
iam.ipu  plana  ede  atque  re> 
ftangula,vt  tande  quadrata  cf 
fc  concludamus , atque  adeo 
componere  cubum  N F* 

ASSVMATVR  quadrilateru 
NQ^,  dudfHs  rectis  GH>  NQ^ 

Quoniam  in  jyramidc  latera  ^ 

BC,AD,opponta  funt,  hoc  e, 
non  coeuntia  in  in  aliquo  pu<> 

^OiG  eorum  punfta  inedia  S, 

,&T, conjungantur  refta  S T , 

erit  ea  diameter  o^^dri  in  pyramide  deferipti,  vt  coftar 
ex  figura  propofir-huius  lib.Nam  punftum  S, huius  figu- 
ror refpondet  punitio  H, illius,  & puotaum  T , pun^o  F , 
cum  & in  illa  fint  latera  <mpofita,fiue  non  coeuntia  B C, 
Ap.QuocircacuiTjj<lcm  fit  centrum  pyramidis  & Oda^ 
dri  inipla^elcfipti,  vt  mox  dcfnonllrabimus , tranfibip 
ST, per  E,cehtruni  pyramidisjjqualefquc  erunt  E T , 
nempe  rcojid|amcjt;ri  O^lacdri.Deinde  quia  BS,  C5,  per- 
pendiculare^ funt  ad  AD.perfcholium  propohx4.lib.1j, 
a erunt  BS>GS,ex  centris  H,&  G,tertiar  partes  pcipendj  » j 
culapium  B$,CS.Quare  latera  BS,CS,trianguIi  BSC,Dro-!^«»r/i. 
portionaIiteprecatur,b  atque  idcirco  HG,paralleU  eft  la-  dtetmi. 
teri  BC,fccatque  latera  TS,  C S,  trianguli  T S C,'(quod  b z.f$x. 
Iquidcm  pars  eft  trianguli  BS  C, ) proportionaliter  i idco-i 
q[Ue  & RS, tertia  pars  efi  ipfius  ST,-  Ac  proinde  duat  t^r-  c 1 ?. 
ti*  partes  dimidia  SE,Rurfus  cquia  D I,  perpendicuia-‘j?^^'’rx- 
ris  cft  ad  triangulum  ABCicrit  EI,terria  pars  femidiame^fr/wi, 
cri  0£,ex  coroll.z.propof.x  j.lib.i  j.hoc  efi, qualium  par 
tium  jq^onetur  Jt>£,talium'i.  erit  E I , ac  proinde  callum 
4.rc(51a  Dl.idepque  cius  dimidium  D Qj  carundem  par- 
tium a.Q^am  objern  reliqua  EQ.tatium  partium  erit  i. 
atque  idcirco  EQ^ertia  pars  erit  ipfius  DE.  Eadem  ratib^ 
nc  E N , tertia  pars  eric  ipfius  AE;Ac  proprerca,  cum  la- 
tera  DE, AB,  trianguli  AE  D,  proportionaliter  fccciuur 
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«i  refta  N ‘C^  parallela  erit 
’ lateri  ADjl^abitaue  late- 
^ra  ES,ED,trianguli  t)  E S, 
‘ (quod  quid^  pars  cft  tria 
* guK  AED,)proportionali- 
‘ ter,  ideoque , cum  E QJit 
tertia  pars  ipfius  DlE;  ter- 
tia pars  erit  ER,ipfius  S E j 
Ac  proinde  SR,du*  terti* 
partes  eiufdem  S E . Quo- 
niam igitur  vtraque  H G > 
'N  Q_^,  ex  S E,  duas  tertias 
'partes  abftulit  V in  eodem 
pundlo  R;  fecabitur  S B,  a 
reftis  HG,  NQ;  Atque  id- 
circo & ipf*  HG,NQ 


m 


t va-  eodem  fefe  punflo  interfecabunt.b  Quare  in  eodem  funt 
decimi. ' plano, proptereaque  &rcdl*  HQ^QG,  GN,  NHiin  eode 
cum  ipfis  plano.Plaoum  igitur  eft  quadrilatcrum  NQjEa 
demque  eft  ratio  de  c»teris  quihque.Quod  autem  & re* 
dlan^lum  fir,nunc  demonftremus. 

• C V M oftenfa  fit  H G,  ipft  B C,  parallela, ataue  adeo 
triangulum  SHG,fimile  triangulo  SBC, ex  coroll.propof. 
4.1ib.6.«^Erit  vt  SH,ad  HG,ira  SB,ad  BCj& permutando, 
vt  SH,ad,SB,ita  HG,ad  BC:Eft  autem  SH,tcrtia  pars  ip- 
fius SB:Igitur&  HG, tertia  pars  erit  lateris  BC.Haud  fe- 
cus  oftendemus  NQ^tertiam  efle  partem  lateris  AD.  Cu 
ergo  latera  BC,  AD,  fint  *qualia , erunt  & eorum  terti* 
partes  HG,  NC^*quales.  Ac  proinde  cUm  fublendantur 


cx./ek. 


d'#V  pri. 


squalibus  latenBus  HN,  GNj  GQ^H^NG,  QG;  N H, 
Q H;  d Aequales  erunt  quatuor  anguli  N 


G,  N G Q^. 

GQHjQHN. Quocirca  cum  ipfi  fint  quatuor  redlis  *qua 
les,vtoftendimus  ad  propofji.lib.i.re^  erunt, ideoque 
quadratum  erit  NQ^Eademque  ratione  quadrata  erunt 
reUqua  quadrilatera  5 Ac  proprcrca  cubum  conftituent, 
qui  ideo  pyramidi  dicetur  inlcriptus,  licet  improprie--», 
quod  quatuor  cius  anguli  F,G,H,I>  in  centris  quatuor  ba 
iwm  pyramidis , quatuor  vero  reliqui  N,  Oj  P,  Q,  in  bi« 


fariis 
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fariis  feftionibus  perpendicularium  ex  angulis  pyrami 
dis  ad  eius  bafes  dudlarum  refideanc,  vc  conftat. 

ALITER.  Iri  *data  pyramide  deicribatur  0(51ae' 
drum,&  in  hoc  odiaedro  cubus  jfadlumcmc  crir>]<5uod  iu- 
bctur.Quoniam  enim  odio  anguli  cubi  itaruuntur  in  cen 
tris  odo  f bafium  odaedri , quarum  quatuor  fune  in  qua- 
tuor  baiibus  pyramidis,vt  conha(ex  propof.i.  huius  lib. 
habentque  eadem  centra  cum  ip/is,  vt  mox  oflendemusj 
fit»  vt  quatuor  anguli  cubi  refideantin  centris  quatuor 
bafium  pyramidis,quemadmodum  etiam  in  priori  demo- 
ftrationc  diduqi  ell.  ^uiTus  quia  reliquz  quatuor  bafes 
odaedri  parallela  funt  bafibus  pyramidis , vt  confiat  ex 
figura  propofi  t.  huius  lib.  ( a cum  enim  redf  E G,  E H, 
parallela:  fint  redis  BC,BDj  b erunt  quoque  triangula—» 
E G H,  B C D,  per  illas  redas  dtida,inrerfe  parallela, & 
fic  de  caeteris.)  fit , vt  perpendiculares  ab  angulis  pyra- 
midis in  bafes  oppofitas  demifla»  ,^fint  quoque  ad  illas 
quatuor  re  liquas  bafes  odaedri  pcrpendicularesjex  fcho 
lio  propof.i4,li(>.  IX.  Quare  cum  praedidae  bafes  abfein- 
dant  ex  pyramide  pyramides  firiiiles  toti^cadent  illas  per- 
pendiculares in  centra  didarum  bafium  , quemadmodil 
ik  in  centra  bafium  totius  pyramidis  cadunt.' c Et  quia 
dida  quatuor  bales  odaedri  diuidunt  illas  perpedicula- 
resproportionalitercum  lateribus  pyramidis , hoc  eft, 
jifariamjefficitur,  vt  reliqui  'quatuor  anguli  cubi  fiatuan 
tur  in  medijs  punctis  quatuor  perpendicularium,  veluti 
?rior  demonfiratio  docuit,  Confiat  ergo  cubum  in  pyra 
mide  elfe  defcriptum,vt  prius.In  data  itaque  pyramidi 
cubum  dcfcripfimus.Quodfaciendum  erat, 
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r pyramidis,  & cubi  in 

efeipt,;Nam  diametri  cubi  NF,OG,PH,  Ql,cum  fint  dimidi*  par 

fL  f « “ngulis  pyramidis  per  eius  centrum  ad  b, 
rc*  dcmiffarum,per  £, centrum  pyramidis  tranfeuni. 
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.b  ia 
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JNFERTVR  quoque  rectam, qa»«oniunglcbi£irias{eftionct'9^ 
pontorum  laterum  pyrami(lis,trannre  per  centrum  pyramidis,  tri^ 
plamque  efle  laterif  rulsi  in  pyramide  defcripti.Cum  enim  E R,  eic 
E, centro  cubi, in  R,centrum  bafis  CMH(A>duda  dimidi  um  iit  late 
ris  cubi,rt  cunftat: Reda  &$, dupla  iplius  HR, squalis  erit  lateri  cu 
bi.Cuin  igitur  R&,oftcara  (tc cercia jjpacs  iplius  S T;  petlpicuum  eft, 
redam  $T,coniungentem  S,&  t‘,bifarias  lediones  laterum  oppolt^ 
toruRij>yramidts’AD,BC,cranilre  per  centrum  pyramidis,  triplam- 
que  efle  lateris  cubi  R$. 

LEMMA. 


IDE  M autem  elfe  centrum  Pyramidis,  0 

Siaedri  in  ea  deferiptiddemque  centrum  bajis  py- 
JU  ramidis,^  bajis  oiiaedri  in  ea  deferi- 
tjf  V u pti,ita  demoHr abimus. Stt  primi  py^ 
ramis  ABC  D, cuius  oia fexlaterabifa 
ridfcchurin  E,F,G,H,liK',^ex 
ciStro  Pyramidis  in  bajis  A B D,BCD, 
perpendiculares  demittantur  L M,LN  ,quee  in  cH 
ira  circulor  um  diSiai  • bafes  'eircumjeribentium 
cadentycx  coroUJemmatis  i.propof,io.lib'i^,  Co 
iungis  auUm  reSiis  LEiEM,  LFJFN',quoniam 
latera  LM, ME, trianguli  EM  E,  aqualia  funt 
lateribus  LN , N F , trianguli  LNF,  ( tum  enim 
circuli  bafes  i4BD,  BCJD,circumlirihentes  Jint 
aquale s,aqualit  er  di  flabunt  ipjid  c^trg  L,pcr  l?~ 
ma  z,prQpof\oJib,i^;A9 pevpterea eorum  difta 
$ia  EM,  LT^,  aquales  erunt. Sic  quoque  aquales 
'erunt  ME,  NF,  dt flantia  reSiarum  aqualium 
' AB,BD,a  centris  tcsr culorum  a<iualik) 

dngulojquc  comprehendunt  reSlos  per  dejin,  5. 
♦t  P'h  lib.  / /.»  Aequales  erunt  reSia  L E,  EF.  Fademq; 

* ^ , 


Digiti-  id  by  t,  ; - jglP 


LIBER  XV. 


837 


^atione  hifce  aquales  erunttf^  inter fe  re6ia  LG> 
LH,Z!./,L/C.  Quare  cum  anguli  OBaedri  in  pyra 
*nide  defiripti  confhtuantur  in punSUt  EiF,Gy 
HyljkyVt  ex  i\propo/^ huius lib. conflat:  Erit  Ly 
rentrum  OBaedriyCum  ab  eo  omnes  linea  caden- 
fes  in  eius  angulos  Jint  aquales..  Cum  igitur  ^ 
Lycentrum  fuerit  pyramidis;  Idem  erit  centrum 
pyramidis  ^ oBaedri  in  eadefcripti. 

SIT  deinde  in  bafe  pyramidis  ABCyhaJis  oBae 
iri  DEFy  'qua  fecabit  illius  latera  bifariam , vt 
*jatet  expropof.  i.buius  libjit  autem  Gycentrum 
\ridguli  ABCya  quo  ad  an 
^ulos  vtriufque  ba fis  reBa 
iucantur.  ^uia  tgitur  late 
^•a  AGyADtlateribus  B Gf 
BFyaqualia  funtyangulofi- 
lue  continent  aqualesynimi 
^um femijfes  angulorum  <f'- 
lualiu  trianguli aquilaterfyxerunt  ^ bafes  GDy 
GFyaqualeSiEademque  ratione  erit  GEyVtrique 
GD^GF, aqualis. Igitur  Gycentrum  efitriangu 
li  liEF.quodtfipropoJitum.  ' 

PROBL.  19.  PROPOS. 

IN  data  pyramide Icofacdrum  d^fcri- 
bcre,  “ T' 

0,'  ■ , ; 


D A T AE  Pyramidi  ABCD,l>fnfcribaturod^aedrum 
EPGHI^.-cuius  omnia  duodecim  latera  focenrur  extre- 
ma ac  media  ratione,  hac  lege,  vt  bina  fumantur  ex 
gulis  angolis  /ibi  refpondentia,hoc  eft,in  angulos  oppofii 


b 2. 
qtfarti- 
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tos 'quadra  toru  occaedri  cadccia,vti5 
piopoC  i^.huius  lib.  diximus,  qualia 
' funt  EG,EK;HK',HG^KF,/tIjGI,  GFj 
FH,FE;I£  , lH,in  punctis  L,M,N,0. 
P,(^R,S,T,V,X,Y.Nam  /i  quodlibet 
horum  punctorum  cum  quinque  pro- 
ximis coniunxerimus  lineis  rectis,  vc 
M,cum  V,L,X,  P,  Zc  QjScc.defcriptum  erit  Icofaedrum 
in  dicto  octaedro,vt  conftat  ex  propof.  1 6.huius  lib.ha- 
bens  omnes  duodecim  angulos  in  duodecim  praefatis  Te- 
ctionibus duodecim  laterd  octaedri.  Cum  ergo  haec  fpfa 
latera  octaedri  in  planis  bafium  Pyramidis  /inc  ductajmt 
nifcftum  efl, duodecim  angulos  Icofaedri  in  planis  Baflu 
pyramidisconftitui,  ternos  fcilicct  in /ingiilis  , quod  &r 
terna  latera  octaedri  in  fingulis  bafibus  pyramidis  ducta 
fint.Na  in  bafi  ABC,exiftunt  latei-a  FHyl^iC,  KFjIn  ABD, 
latera  £F,FG,Ge:  Iu  BDC^latcraGH,Hl,IG:in  ADC,de 
nique latera IK,KE,*El.Quare  dictum  Icofaedrum  in  py- 
ramide defcriptum  erit,perdefin.  j i.libiti.cuios  quidem 
quatuorJjafes  MXQ,ROY,LSV,NPT,in  quatuor  bafibus 
Pyramidis  exij(lunt,vf  conftat.In  data  igitur  Pyramide,.» 
Icofaedrum  clefcripfimus.  Quod  erat  nciendum . 

■ 

PROBL.  20.  PROPOS.  20. 

IN  data  pyramide  Dodecaedrum.defcri 
bcre^. 

P Y R AMIDf,‘dat*  > inferibatur  Tcofaedrom,  in 
hoc  Dodecaedru  habens  viginti  fuos  angulos  in  centris 
vigirili  bafium  Ipofae(^i:  FactUmque  erit  ^uod  iubeiur. 
.Cum  enim  quaftibr  Ixifes  Icofaedri  -exifiant  m quatuor. 

, bafibus  pyramidisjVt  in  praecedenti  propof diximustco» 
■fident  quatuor  an^li  Dodecaedri  dicto  icofaedro  inferi 
pri  in  quatuor  bafibus  pyramidis,  nempe  in  earu  centris. 
Sunt  enim  dictae  quatuor  bafes  Icofaedri  quatuor  bafi' 
ci.quin  Ijus  Pyramidis  concentricae,vt  condat  er  i.  coroll.  pro-| 
I pof.  1 6.huius  lib*Deinde  c quia  cubus  Dodecaedro  inferii 
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ptus  odoTuos  angulos  in  oilo  angu)^  Dodecacdri  col-< 
iocac:Itetn  cubus  pyramidi  infcriptu%^(^atuorangulosj  a i8. 
inceneris  baf|umpyrjimidis,dc.quibus4afu didlum  eft,‘  quinti- 
quatuor  aucem  reliquos  in  bifariis  led^ipnibus  perpend^  dtdmi 
cularium'^es  angulis  pyramidis  io-.^Ces  demi/Tarum  con 
ftituicjcollocabuntur  quatuor  aaguli.Dodecaedri , cu^ 
his  quatuof  ^giUis  cub;conuepi^'nte^,in  eifdem  bifariis' 
re<5lioQibi}iperpendicularium^i^^um:rui>ecruntaucem 
duode.cin\  ^iui  Vingulis  la^te 

ribus  PyjangiiJjs  fupponenturi.Atqpcgd?©  di  (itum,  Dp’-^ 
de<;aedrumdefcriptum.cfre  dicetur  in  pyramide  propq- 
fita,etianjifi  prqprie.Quam.db  rem  in  data  J?yrami- 
de  Dodecaedrum  deicripfimuf  ^od  ^ciendum  eratv 
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I N 'dato  folido  regulari  fphleram  dc- 
Icriberc . ■ . 

-E  X <ientrp‘.fpharar  datum  (olidum  complementis  ad 
/ingulas  bafes  perpediculares  demitrator,  quas  cx  cot-oU. 
lemmans  i.prc^o(.io.Iib.r4.codent  in  centra  circulorum 
bafes  circum fcribentium»ideoque-arquales  erunt « quod 
didli  circuli, «quales  cum  f?nt,afqualirer  a centro  dillent, 
cx  lemmate  z.eiufdem  propof.Quaproprer  fphxra , cu* 
ius  femidiametri  func  pr«fataf  perpendiculare sarquales, 
in  folidodefcriptacrit,  cnm  eius  foperficies  conuexa.i..r 
fingulas  bafes  in  carum  centris  connngat . * 

I 

• 1 • . - .i 
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ITAS^VEi  ■ eum  qutdlihet  tfuin^r  foliiori rtgulMrfum 
in  tjumuorrtliquis  infet ibatUTiVt  fint  in  •vniuer su  •viginti 
infer iptiomttiVHU  duntsxst  DodeenidrH  imprefrie  defert^ 
httur  in  cuboyCiintdrOyMttfue  pyramidejvt  perfpieuunt  efiex 
prepof  I {.1 7.(^  Zo.huius  lib.Stmiliter  hnns  tantummodo  eu 
but  non  proprio  i npyrumido  dofcribiturtVt  ox  prefofi^.hn 
\ttslih.efi  manififiMm,  Mnm^t  prntie  folidum  aliauod  in 


, r- 


inifoHum,  NnmjVt  prgpfie  /olidum  aliquod  i 
ggl  4 folido 
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folUo  die»tnr  lUfcri^t  necejfe  tfiiOrhHes  ingutitfolidi  m- 
fcrhti  conjlitt$i  'cnNtt  angnlis^vel  in  UtfribusiVtl  denitfHt 
tn  tUniSyftue  baJibUtfiUdi^cHi  infcribitur^vf  defin,  g i . lib. 

I i.expofuimHs:<jut  tjnidim  conditio  Dodtc/ndro,  fi dofcri- 

latHr  in  cubo,v£t'dedrOiS’  tyrnrmdeyntndn  & citboyp dt-^ 

fcribntur  in  Py^nmtdOiHonconutnit ^ , . 

(2 AETERVbd  intot  fPMinin  f foiid4  bdgirlnriMi ynn 
UEbncdrum  rtUfft»  mutuo fibitt^ctmjufcipitin^ 

[a  t6.  \jcripU:iitnoWnodro^wn»n  drfcribitu'r  tcbpiedtum  confH" 
.^uiHti-jdtnsdHodteim/kes  dHgUlos  in  duodctiin  jliahy(juihus  duo 
{dtcimi.sj^icim  Utera  o^atdfi  extrema  ac  media  rdtfone  fecantur. 
^j.^Mtn  Deinde  b leefdedro  im  foditur  Dbdecaedrum  , q^d  eidem 
'tidec  . Laaedromfcriftum  efi,.^iH>nJiat it  frofef.^iT^huius  Irh 
c^.quin  poH  htc  in  Dodecaedro  c defcribitur  cubus, cuius ^^Sio  angu 
.tidec. ^ [limeum  oBo  anguUs  Dojie^aidrixinuenienteSyttHtra  bafiu 
• ^oBaedri  fofident\»c  fropterea  ^ cubus  ipfe  in  oBaedro  de- 

A,  „uiJ'[crhtus  eftMXiniqwe-SfVubo  Pyramis  includitur y qua  ideo 
'fidlc  »>»  o^aedro  dicetur  e)je  deycfipta,quod  etus  anguli  quatuor, 

l * \cum  quatuor  angulis  cubi  eonuenientesyin  centris' quatuof 

^afmm  oBaedri  refide*nK  .Hee  autem  priuUegium  reliquis 
faltdis  regu laribus  denegari yperfpicuum  e»  ex  diBit . i 

\ a E§iy E vero  praitreudum  eftiDodtcaedrum ^ibique  in 
l/marn  w cubum, huic  cubo  inferiptam  pyramidem,eadem 
iej.quin  comprehendi  , c Cum  ertim  quatuoranguH  pyrami- 

Ais  ex  oBo  angulis  cubi  quatuor  foftdeantyi conuerttantqste 

• . f*  r>-  ^ ^ 1 1 ^ I e ^aa  a am/k  a Id 


•f8  quin 
*idec. 


amnes  anguli  cubi  cum  oBo  angulis  podecaedri‘,liquido  cU 
/lat/pharam  Dode.cjceidro,pircnmfcriptamtomfleBi  quoque 
cubum  atque  pyramidem,  cumfphare.  illius  fnperficies  fer 
horum  folt  dorum  angulos  incedat. 

' PAR.I  ratione  eXdsBis  wanifoRum  eJl^DodecaedrumyCU 
j)um,atque  Pyramidem  fimiliter  inferibi  I cofaedro,oBaedro 
^ Pyramtdi.Mlerumettim  anguli  i»  horum  bajium  centris 
confittuunturyVt  demonfttatum  efiiin  centris  qntdemAtafid 
feofaedri  propohq.l  U&  i t^n  citris  'vero  hafum  oBaedri, 
'fr»pofi7.^.&  6.1nx,e»tris  denrque  bafiutn  pyramidis  fro~ 

p9f.^o.Cr  \i  huiue  lib.  ’ - • 

VIGINTI  porro  prioribus  huius  lih  propofitsonibus  em 
es  delineationes  infcrjptionefye  quinque /olidorum  regula 


rsum 


0um.in  qtiflihf  riliquif  q$at$ioitdeJig^itu»riMHS , In  p^rn- 
mide  enim  OBnedrum  j cubumi  lec/aedrnm,  ntqne  Dode~ 
eaedrum^  t^(ti4r^_vifo^yfam'idemi 

eubMmtteefaedrum]&  Dedeentdrum'jpropcjf.6^16.17.  In 
eubo  deinde  Pyrsmidem yOBdedrnfnfleefeedrHm,  aey>ede 

QOiteden^^Hff^  rq^He^flidd^itddfem  iptepeJl  li. 

I* d%Dodecnedre  demqtte.  ^ Pyramidep»i 
Ollnedrkm^  cubuhi  , <$r  Icifnedrum  'prope/.  i 

i^.^^.B.jyvefrrtpfrnner:  Ai  vero  pafte* 
riidl^ekftep^ieieie^^ 
in  qkouis'^ /elide  regulari 
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Quo  varia  ^filtdorum  regularium' filn  mutuo\ 
infcriptorum  laterum  eorundem  com^ 
para  iiones  'explicantur  \ a^Firantifco 
Flujfate  CqndaUaadieSi^u^ 
de  quinque  corporibus.^% 

LIB-ERTERTiy  S. 


T ^ ^ - rr  1 T 


\ t..  a Ju  zjyA^> 


VEMADMODFM  lihf0  14.  trmdiu p*nt\ 
ceinjidrathnis  (juAtn  flHrim*  fi^mrsrum] 
4f4^Hlariumj  ^ lnt$fHe>hf0rundtm  in  ««-! 
iU^f/fh^ra  deferiftar$myqunrum quidtm 
dt^iptionem  libro  f #t  expofuit  EHctid»$\\ 
ita  etiam  Francifcus  Flujfas  Candalla\ 
hoc  lib.  1 6.  inter  fe  comparat  eafdem  figu^ 
ras  regularespbi  mutuo  infcriptas , nec  non  ^ oarundem\ 

I latera^quam  quidem  infcriptionem frtcedenti  lib.  t f.  tra- 1 
' didimus.  Itaque  eam  connexionem  habet  hic  liber  i6.  cum  | 
,f  recedenti  i y.  quam  quartusdecimus  cum  tertiodecimo  ha^ 
[buity  vt  imperfeSla  quodammodo  videri  pojjtt  tradatio  hac\ 
'quinque  corporum  regularium  , fi  liber  hic  decimusfitoetusl 
non  adiungatur . 

THEOR.  I.  PROPOS.  i. 

4 

S I in  Dodecaedro  cubus  dcfcribatur,] 
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& in  hoc  cubo  aliud  Dodecaedrum : cric 
propo'ftio  Dodecaedri  exterioris  ad  Dode- 
caedruimnterius  proportionis , quam  ha- 
bet maiii^  fesmentiim  ad  minus  rcd:x  li- 

. r * 

nc:e  ditiiKt  extrema'  ac  media  ratione , tri- 
pHcatai'/-; 

1 A^TV^  cuSi  in  DodeC4e<fpi,ci}ius  latu5  Cjdefcripti 
/it  AB,&  latus  Dodecaedri  incujjo  lateris  AB,  deferipri 
fit  pjdiuidaturque  ABylatuJ  cubiin  Ii, extrema  ac  media 
ratione.Dico  Dodecaedrum  lateris  C,ad  Dodecaedrum 
lateris  D,  jp.roportionem  habere  triplicatamproportio- 
' n is  , quam  habet  A E,  maius  feg-  _ 

I mentuqi  ad  £6, minus.  Cu  enim,  Ai 

i vt  in  fcholio  vItimaE  propoli  lib.  1 ■ t * 

I j.docuimus,  Dodecaedrum,  cu 
bufque  in  illo  dercnprus,eadcm  comprehendantur  fphe 
ra  i Diuifo  autem  latere  cubi  extrema  ac  mediaratione, 
maius  fegmentum  /It  latus  Dodecaedri  in  eaderrf  fpliaBra 
cum  cubodeferipti,  excorpll.  i.  propof.  17.  lib.  i^.^ric  ' 
A E, maius  fegmeiitum  latens  cubi  a*quale  lateri  C,  Do- 
decaedn  in  eadem  fpharra , & circa  cubum  illum  deferi- 
pti . Rurfus  quia  ex  demonliratis  in  fcholio  propof.  i 
lib.  I y./I  diuidaturlatus  cubi  extrema  ac  media  ratione, 
minus  Tegmentum  eft  lacus  Dodecaedri  in  cubo  illo  de- 
fcripthcritEBjminusregmentum  lateriscubi  aequale  la- 
teri D, Dodecaedri, quod  in  illo  cubo  de/c ribiturs  Ac  pro 
pterea  erit  vt  C , latas  Dodecaedri  cubo  circumfcripti 
|ad  D,larus  Dodecaedri  eidem  cuboTnfcripci.vc  Ab,  ma- 
ius Tegmentum  ad  EB,mtnus:  Atqui  Dodecaedrum  late- 
ris C,ad  Dodecac;drum  laceris  D,  proportionem  habet 
triplicata  laceris  C,ad  latus  D,cx  coroll.propof  17.  lib. 
iz.fgitiir  idem  Dodecaeerum  lateris  C,  ad  DodccaedrQ 
lateris  D,  proportionem  quoque  habettriplicacam  ma- 
ioris Tegmenti  AH, ad  minus  Tegmentum  EB.Quocirca  ii 
Do(^ccaedro  cubus  inTcribatur , &c.  Quod  eratdcfnon- 
/Irandum-» . 

^ _ thIoT^ 
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THEOR.  2.  PROPOS..2. 

LINEA  perpendicularis  ex,  quouis 
angulo  pentagoni  2equilateri,&  ;equiangu* 
li  in  latus  oppofitum  demilTa  , fecatur  a 
reda  illum  angulum  fubtendente,  extrema 
ac  media  ratione. 

IN  pentagono aequilatcroj&atquiangulo  ABCDE, 
cx  angulo  A , ad  latus  oppofitum  C D , perpendicularis 
demittatur  AF.  Dico  AF.a  recta  BE,  fubtendente  angulii 
Ajfecari  in  G,extrema  ac  media  ratione. 
Ducta  enim  recta  AD,quf  fccet 
H;quoniam  BE, recta  lateri  CD,cxfcho 
lio  propol.a.lib.i  j.  eft  parallela , * Kca- 
buntur  rectae  AF,  AD,  proportionaliter: 
b Atqui  A D,  in  H , fecta  cft  extrema  ac 
media  ratione,  cfique  maius  fegmentum 
DH.Igitur  & AF,  in  G , fimiliter  erit  fecta . Quocirca  li- 
nea perpendicularis  cx  quouis  angulo , &c.  Quod  erat 
dcraonltrandum  * 

THEOR.  3.  PROPOS.  3- 
SI  ab  angulis  trianguli  Pyramidis  du- 
cantur reda?  oppofita  latera  fecantes  extre- 
ma ac  media  ratione , ita  vt  prope  quemuis 
angulum  fit  maius  fegmentum  vnius  late- 
ris minus  alterius:  Hse  fedionibus  fuis 
in  medio  producent  bafin  Icofaedri  in  dida 
pyramide  deferipti , inferiptam  quidem-» 
alij  triangulo  sequilatero^cuius  anguli  late- 
ra trianguli  pyramidis  fecant  extrema  ac 

“ ””  medii 
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media  ratione5&  latera  ipfa  bifariam  fecan 
tur  ab  angulis  balis  Icofaedri , 

TRIANGVLVM  pyramidis  fit  ABC,cuius  latera 
fcceacur  bifariam  in  D,  E,  F , iundlis  rcdlis  DE , EF,  FD, 
quibus  rurfum  fedis  extrema  ac  media  ratione  in  G,  H, 
Ijiungantur  redi*  GH,HIjIG,confticuentes  GHI,  trian- 
gulum Icofaedri  in  didla  pyramide 
defcriptijVtconftaccx  propof.  19. 
iib.i  5. Secencur  deinde  latera  trian- 
guli ABC , extrema  ac  media  ratio- 
ne in  iC,L)M,iundlis  redlis  BK  > C L, , 

A M . Dico  has  redlas  fuis  fcdlioni- 
bus  producere  triangulum  Icofae- 
driGHIjhoceft.redfam  BK,tran/ire 
per  punda  G,li  & redam  C per 
punda  H,I;&  redam  AM,per  puncta  G,  H • Du<:ta  enim 
per  H, recta  NO,ip/i  BCiparallelaj  erit  triagulum  FHO, 
triangulo  FEC,/imile»ex  coroll.  propof.4.  lib.<5.  ideoque 
& a:quilaterum,cum  & FEC  » arquilaterum  fit , <mipp<_-/ 
quod  fimile  fit  triangulo  ABC«per  idem  coroll.  ^arc_j 
HO,reda  squalis  elt  rect*  F H , maiori  fegmento  rect* 

FEjfeu  DF,ipfi  squalis;(Eft  enim  & DEF,  triangulum-» 
aiquilaterum  , cum  eius  latera  fubtendant  angulos  arqua- 
jles  trianguli  squilateri  rectis  atqiialibus, dimidiis  fcilicet 
squalium  laterum  eiufdem  trianguli  comprehenfos  i 
a ideoque  aequalia  fint.)  b Eli  autem  & NH,  scjualistoti  a 4-V* 
DFjin  parallelogramme  DHj«  proptcrca  quoa  FH, DF, 
parallel* funt  rectis  AB,BC,  feu  NO.  Igitur  recta  NO, 
compofita  ex  N H,toca,l^  HO,  maiori  fegmento  , J lecta 
erit  in  H,extrema'ac  media  racioneiAc  proinde  , cii  tres 
parallela:  BC,NO..DF,fimiliter  fint  fccta;  in  M,  H,  G,  ni- 
mirum extrema  ac  media  rationciR.ecta  autem  A M , ex 
i)s,qu*demonftrauimus  ad  propor.4.1ib.6.fecct  eafdem 
fimiliterj  liquido  confiat , ipfam  AM  , tranfirc  per  pun- 
cta G,H  . Haud  fecus  ofiendemus  B Jc,  per  puncta  G,  I> 

BrCt,  perpuncta  H,  I,  tranfire,fi  perG,  & I,  rects  du- 
cantur paralidsiatcribus  AC,  ABj  Atque  idcirco  reds 

I.  ~ """  WT 
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BK,  CL,  AM.  fuis  fedionibus  produceot^l%ngi4})i^^^^ 
faedriGHI.  r . ,r'^ . j 

AQATVR  iam  per  G,  re<jta'PQ,'reftaE  dt’,  parallflai 
Quoniam  igitur  AF,  aequalis  eft  vt6tx  DF^^ieu  reliflaE  pE, 
cuius  maius  fegmentum  fuit  FH,hoc  eftjFOjilli  ac<j«alis) 
Erit  quoque  FO,mams  regmentu'redlac  AFj  a^^  prttiude; 
tota  AO,(e<n:a  in  F, extrema  ac  media  ratione:  l>  Efluuce 
vt  AF,  ad  FO,  ita  AG,ad  GH,ob triangulum  AHO;  &t‘vi 
AG,  ad  GHjita  AQ,ad  QC,&  AI»,  ad  FL,  obtriatigiiJa-j 
, aHC,  AHL.  Igitur  & reft:e  AH,  AC,  AL,  fecantur  in  G,' 

. Q,P,extrema  ac  media  ratione,funtquc  maiora  fegmen-» 
ta  AG,AQj\P.  Recta?  ergo  Aq,AL,  Tegmenta  maiora^ 
rectarum  atqualium  AC,  AB*  aequales  erunt.  Quia  vero 
eft.«  vc  AQjmaius  Tegmentum, ad  QC,minus,ita  AL,  to^ 
ta  ad  AP,maius  Tegmentum  j Et  eft  Attrecta  recti?  Al^ 
sequalis:  Erit  & qC,r^ta aequalis  rectae  AP.Quare  & re- 
cta APjininus  Tegmentum  erit  lateris  A B,maiuiq. reliqua 
BPiac  propterea  reCta-PQ^ecabit  latera  B A,  AC, extre- 
ma ac  mepia  ratione , Eadem" ratione  recta  PR,  qua?  per 
Ijducini^paralleJa  rectae  A M',Tecabit  latera  CB,  £A, ex- 
trema ac  media  ratibne,  ideoque  in  punctum  P,  cadet . 
Non  aliter  recta  ]^,pfer  H,ddifta  parallela  rectae  BK,la- 
tera  AC,CB,Tecabft  extreiVia  ac  media  ratione,atqjadeo 
in  puncta  R,Q^adet.<^ortkun  vcro  ftigula  latera  trian 
guli  pQR,  cum  Tubtendant  angulos  aequales  trianguli 
aequilaten  aequalibus  lineiscomprehenTos,nimirum  ma 
iprc  B^  minore  Tegmento  fingulos,Aaequaliainter  fe  Tunri 
ieitit  ci^ngulum  PQRjex  ipfi^compofitUm,iquilaterum, 
(^ius^ididem  latera  bifariam  Tecantur  ab  angulis  trian- 
guli IcoTaedri  GHI;(Cum  enim  irrcriangulo  ACL>recta 
PQ, parallela  fit  lateri  GjL;fecabohtar  P^LC,in  eafdem 
rationes.ex  ijs, qu*  ad  propoT^.  lib.^rdemonftrauimusj 
piuiditur  autem  CL,  bifarialri  in  H,*ob  rriangulii  ACL, 
itl^qdb  FH,  parallela  ell  lateri  AL,c  fecans  proportiona- 
liter  latera  CA,CL.  Igitur  dc  PQ, bifariam  Tecacur  in  G. 
Eademque  elf  ratio  de  reliquis  qR,RP  ) Ac  propterea^ 
triangulum  IcoTacdri'GHI»inTcriptuclTtria'nguloaBqm- 
Ia  tero  PQR,  cuius  anguli  dmidunt  latera  b»as  pyrami-,  ■ 
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dis  extrema  ac  media  ratione , & latera  ipfa  bifariam_> 
fecantur  in  G»H,I,ab  angulis  ba/is  Icofaedri  GHI. Qua- 
propter , /i  ab  angulis  trianguli  Pyramidis , &c.  Quod 
oHendendum  erat . 

C O R O L L A R I V M. 

E X his  facilc-colligi  potcft,  latus  Icofaedri  oflacdro  in  fcripti , 
maius  e/Te  ftgmentum  .reS*  diuifz  extrema  ac  media  ratione, qua 
ab  vno  angulo  bafts  odaedri  duda  fecat  latus  oppofitum  extrema 
qiibque  ac  media  ratione  . Cum  enim',  vt  conflat  ex  propoCi^.lib. 
15.  GHI,  triangulum  fit  Icofzdri  in  odaedro, cuius  oafis  DEF>dc- 
fcripti;  ducatur  ex  angulo  F,  trianguli  FEC, 
quod  triai^ulo  DEF,ell  zquale,reda  FS,  pa- 
rallela re^'AM,  fecaiis  MC,  HO,  in  S,  9c  T. 
a Cum  igitur  MC,  bifariam  fecetur  in  S,  ob 
triangulum  AMC;b  fitque  MS,ipfi  GF,zqua- 
lis,ob  paralleiograroniu  GS:£rit  &:  SC, aqua- 
lis eidem  GF,  minori  Tegmento  reda  DF:  Ac 
propterca  cum  tota  DF,EC,  cqualcs  fint:  erit 
[quoque^  reliqua  ESj  reliqua  DG,  maiori  fc^-  ® 

I mento  aqualis  : Ideoque  EC,  in  S,  feda  erit 
extrema  ac  media  ratione. Deinde  c quia  FE,  FS,fimiliter  fecantur; 
fecatur  autem  F8,extrema  ac  media  ratione,  fecabitur  & FS:in  T, 
extrema  ac  media  ratione  : maiufquc  fegmentum  erit  PT,  reda 
d aqualis  exiAens  lateri  Icofaedri  OH,ob  parallclogrammum  GT. 
Igitur  FT,latus  Icofaedri  odaedro  inferipti,  maius  cft  fegmentum 
reda  FS,  q"ua  diuidicEC,latus  odaedri  extrema  ac  medi»  rasione, 
ex  angulo  F,demifTa.  Qi^od  eft  propofitum . 

tHEb'R.4.  PROPOS.  4. 
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M I N V S fegmentum  lateiris  Pyrami-' 
dis  extrema  ac  media  ratione  fcf^ijduplum 
eft  potentia  lateris  Icofaedri  in  ea  pyrami- 
de deferipti . 

BASIS  Pyramidis  /ic  ABC, cuius  latera  extrema  ac 
media  ratione, fecentur  in  K,  L,  M,  &du<flis  reftis  BK, 
CL,AM, producentibus  GHI,ba/im  Icofaedri  in  illa  py- 
ramide  defcripti,infcriptam  triangulo  arquilateroPQR, 

cuius 

I - — — 


I 


»n 

itjdtr. 

^0.d»c. 
c 6.terr 
fijdec. 

4 ii>dte. 

84*  vrt;LTD.~x}Eoy\r. — 

A , P.uiu^jnguJi  Jateja trWOguU ABC, fe- 

. icent  a?  nj§,dia  rat;ojie  ia  P>Q» 

R.&  ipia  latera  PCLQRj  RP>  biferiam 
diuidancurin  G,H,r7vciri  prppof.  prae- 
cedenti  demonllratUm  erf.Dico  AP,  mi 

B R.M  V nus  legmencum  lateris /Pyramidis  du- 
plum efl'e  potentia  lateris  Icofaedri  HI.  Cum  fnim  PQ>, 
dupla  iit  potentia  minorisfegmenti  AP,ex  coroll.r,pro- 
pof,i6.1ib.i  f.puadrupla,  vero  potentia, rect»  icho 

lio  propof.4.  Ilb.^.  quod  P Qj  recta  dupJa./it.Tect»  PG, 
hoc  eft,ltbi  aequalis  HI,ob  parallelogrammum  -P  H ,*  Erit 
PQj?otentia  4,&  AP,i  & HI,x.Quamobrem  A dupla 
erit  potentia  recta?  H I • Minus  ergo  fegmehcum  Uteris, 
&c.  ^od  erat  demonllrandum , 

COROLLAJII  V'\M< 

SEQVITVR.  ex  his, laty»  Icofaedri  ia  pyramide 

Apoictnen . a Cum  enim  diameter  fphxrs ferqpiakera  fic 
lateris  Pyramidis:fi  diameter  ponatur  Ratiomtl^si  1 ,er/t  & latus  Py- 
ramidis Rationale,  b cum  diametro  poteptialu  coramenfurabile. 
c Quare  minus  fitgpvientum  lateris  Pyrapiidiaexttema  ac  media  ra 
tiqnc  <cdli  Apotome  crit;Atquc  adeo  d cura  minori  Tegmento  late 
ris  Pyramidis  latus Icofuedri  potentia  Iit  compienfur;ibile:(oAcn- 
dimus  enim  minus  Tegmentum  potentia  eife  duplum  lateris  IcoTae- 
dri.)Erit  Sc  latus  lcolaedri,ex  llholio  prop.^T.404.1il>  10,  Apotome, 

THEOR.  5,  PROPOS*  5. 

L A T y S cubi  potentia  dimidium  cft 
lateris  Pyramidis  in  eo*  deferipta?:  Latus 
vero  Pyramidis  duplum  eft  longitudine.-^ 
lateris  octaedri  fibi  inferiptb  latus  denique 
cubi  duplum  eft  potentia  lateris  ftbl  inferi- 
pti’o(fta'edri.r' 

c V M cnTm  latus  Pyramidis  in  cubo  defeript*  dia- 
meter iit  bafis  cubi,vt  f onllac  cx  propol.  i.lib.i  | .Sit  au- 1 

tem  1 
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em  quadratum  huius  diametri  duplum  ba/is  cubi, hoc 
dhquadrati  lateris  cubi,ex  fcholio  propof.47.1ib*i.Ma> 
lifellum  eftUatus  cubi  dimidium  e/ie  potentia  lateris  Py 
amidwio  cubo  illo  defcriptae.  " . 

RVRSVS,  quia  redae  coniungcntes  bifarias  fediones 
ateruinPyramidis  coiiftituunt odaedrum  in  pyramide 
lefcripturr^ve liquet  ex  prop6f.3.1ib«  if.Eil  autem  latus 
rianguli  aequilateri  duplum  redae  coniungentis  bifarias 
:ius  kdiones , cum  ea  reda  ^qualis  fit  dimidio  lateris 
riangulijVt  gonftat  ex  coroll.propof  4.1ib.6.  a Namcum 
(t  parallela  tertio  laterijauferet  triagulumatquilaterum , 
■cc.PciTpicuum  dl  latus  pyramidis  duplum  clTe  kwigitoi 
[ine  lateris  odaedn  fibi  inferipti . 

DENIQVE  b quia  diameter  fphafrae,feu  odaedri  po- 
entia  eft  dupla  lateris  odaedriitiVautem  latus  cubi  *- 
iuale  diametro  Odaedri  fibi  inicripti,cunu  diameter  o-| 
laedri  coniungat  centra  bafium  oppofitarum , yt  in  co-i 
olLpropof.  j.Tib.  i f . diximus : patet,  latus  cubi  poteri-* 
ia  efle  duplum  lateris  odaedri  in  eo  deferipti.  C^ocir- 1 
a latus  cubi  potentia  dimidium  eft  laceris  Pyramidis 
Jcc.Quodcrat oftendendum.  ” " ' ...  i 

I . - 

THEOK.  6:  'PROPOS../6. 

LATVS  Dodecaedri  maius  regmentum 
rft  re<5lae5qu9  potentia  eft  dimidialateris  Py 
amidisfibiinferiptae;  , • 

CVM  enim  Pyramis  inferipta  cubojdefbiptafic  ejuq- 
jue  in  Dodecaedro , cui  ille  cubus  inferibicur.  vt  docui- 
nus  propof.io.lib.1 5.  Sit  autem  latus  dodecaedri  ftiaiiis 
egmentum,ex  coroll.  i.propof  i /dib- 1 3 .lateris  cubi, qui 
n eo  deferibiturj  c exiftat  denique  latus  cubi  dimidium 
jotentia  lateris  pyramidis  fibi  infcriptxiAperte  cblligir 
ur,latus  Dodecaedri  maius , regmeprum  redlac  efle  quat 
jotentia  dimidia  eft  lateris  PyramidisSi^i  inferiptas 
du.od  eratdeinonftrandum.  * J 
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‘ THEOR.  7.  PROPOS/7/t  - 
S I in  cubodcfcribatuf  & Icofaedrum . 
& Dodecaedrum:  Latus  Icofaedri  medium 
proportionale  erit  inter  latus  cubi , & D04 
decaedri. 

‘ SIT  latus  cubi  A,&  latus  Icofaedri  in  eo  discripti  B,fi 
tus  denique  Dodecaedri  in  eodem  cubo  defcripci  C.  Di* 

A.  _ co  B|  latus  Icofaedri  mcdiolocoefl^ 

^ * proportionale  inter  A>latuscubij&C,Ia 

B'-  (us  Dodecaedri.Cum  enim  ex  iis,qu36  in 

• ■ --r.  - i;u  . ^ <n 


C*— I 


fus  Fcolaedri  maius  femnentutfi 


'of  14-lib.T  j.demonftrata 


ris  cubi  A;&  C latus  Dodecaedri, per  ea , quae  in  fcholio 
propof.T  f.einidem  lib.oftendimus,minus  fegmentum  /it 
eiuldcm  lateris  cubirPlanum  fitiita  effe  A, totam  ad  B,ma 
ius  fegmentum, vt  B, maius  fegmentum  ad  C,minus.Si  in 
cubo  Itaque  describatur  & Icoraednim,&c.Quod  oden- 
dendumerar.  ' - ^ 

THEOR.  8.  PROPOS.  8: 

L A T VS  Pyramidis  potentia  ododecu-? 
pium  cft  lateris  cubi  in  ea  deferipti.  "" 

; CVM  enim  per  ea,que  propof.  i8-lib*i  5.funt  defnd^ 
ftrata , latus  Pyramidis  longitudine  triplum  /It  diametri 
ba/Is  cubi  in  ea  defcriptii(oltenfuni  enim  eil  ibi,GH,dia> 
bafis  cubi  inferipti  tertiam  c/le  parte  lateris  Py- 
ramidis  BC,)>E  t quadrata  proportionem  habeant  latevu 
duplicatam: Erit  quadratum  lateris  'J^raniidis  noncuplu 
quadrati  diametri  ba/Is  cubi  in  ea  de/cripti|  cu  noncupla 
proportio  /It  tripla:  duplicata, vt  in  his  numeris  i . j.^.ap- 
paret.Quare  cu  quadratum  diametri  ba/Is  cubi  duplu  /It 
^ ipfius  ba/Is  cubi,ex  fcholio  propof.47.1ib.i«/It.vc/i  pona 
cur  ba/Is  cubi,hoc  e/l,quadracum  laceris  cubi  i :quadratii 
eiu/dem  ba/Is  diametri  /it  z.quadratum  lateris  pyramidis 
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iS.Quamobrem  latus  Pyramidi^otentia  o^lodecuplum 
eft  lateris  cubi  in  ea  delcripti.C^od  erarollcndcndum. 

THEOR.  9.  PROPOS.  9. 

LATVS  Pyramidis  potentia  ododccu- 
plum  eft  red«  extrema  ac  media  ratione  fe 
(5lae> cuius  maius  fegmentum  latus  eft  Dode 
caedri  in  pyramide  deferipti. 

CV  M enim  cubus  in  Dodecaedro  deferiptus,  inferi- 
pms  quoque  fit  Pyramidi,cui  illud  dodecaedrum  inferibi 
tur,vt  docuimus  in  fcholio  propof.vlt.lib.  i ?.»  Hrit latus 
pyramidis  porecia  oftodecuplu  lateris  cubi  /ibi,  & Dode 
caedro  infcripti:Huius  autem  lateris  cubi  extrema  ac  me 
dia  ratione  fefti  maius  fe^entu  eft,ex  coroll./.  propof. 
i7.1ib./  latus  Dodecaeciriin  pyramidfe  defcripti,in  quo 
nimirii  cubus  eft  deferiptus.  Igitur  latus  pyramidis  pote 
tia  odtodecuplum  eft  reiftae  extrema  ac  media  ratione  fc 
dlaf, cuius  maius  fegmentum  latus  eft  Dodecaedri  in  py- 
ramide  defcripti.C^od  demonftrandum  erat. 

THEOR.  IO.  PROPOS.  10.  . 

S I in  odaedro  Icofaedrum  deferibatur : 
Erit  latus  Icofacdri  potentia  duplum  mino- 
ris Tegmenti  lateris  oftaedri  extrema  ac  mc 
dia  ratione  diuiii. 

VT  enim  conftatex  propofid.lib.ir. recta  coniuhgcns 
duas  fccrioncs  duorum  laterum  odaedri  redhim  angu- 
lum continentium  prope  minora  fegmenta , ( qualis  fuit 
ibirecta  GI,fubtendens  anulum  reftum  GAI,minoribus 
feementis  AG,  AI,comprenenfum;)latus  eft  Icofaedri  in 
oaaedro  deferipti, ^are,b  cum  hoc  ipfum  latus  Icofac 
dri  pqfljt  duo  illa  minora  fegmenta  aequaliajduplum  pote 
rit  vnius  minoris  fegmenti.  Siinoftaedro  ergolcofiie- 
irum  deferibatur, &c.Ciuod  erat  demonftrandum. 
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THEOR.  II.  PROPOS.  ii. 

L A T V S 0(5laedri  potentia  quadru- 
plum ferquialterum  cft  lateris  cubi  in  ipfo 
defcripti.  - 

SIT  vnafex  pyramidum  oflaedri  ABCDE, cuius  ba- 
fis  quadratu  ABCD,triangula  veroad  £,verticem,  ABB, 
EBC,CED,DEA,  /intque  horum  triangulorum  centra  F, 
G,H,I,per  qu«  reda:  ducantur  iCL,LM,  MN>  NK>  redis 
AB,BC,  CD,  DA,  parallelae.Quod  ii  coniungantus  red* 
FG,GH,HI,  IFi  erit  FGHI,  quadratum  cubi  in  odaedro 
defcriptijVt  demonftrauimus  propof.4.1ib.  1 5.  Quoniam 
autem  duda  recta  eHO,  fel^uialtera  eft 
recta:  EH, per  coroll-propof.  18.  lib.  14. 
qualium  partium  ^.ponetur  EO,talium 
a.crit  EH;*  Atqui  vt  EO, ad  B H,  ita  eft 
EB,ad£L.Igitur qualium  partium  j.cq 
tinet  EB, talium  z.erit  EL,feu  L M,  libi 
aequalisj  Ac  propterea  quadratu  lateris  odaedri  EB,  par- 
tium  erit  9-&  quadratum  reda:  LM,  nimiru  xLMN,  par- 
tium 4. ideoque  & quadratum  lateris  cubi  GH,  videlicet 
FGHI,talium  partium  z.cum  quadratum  LN.duplum  fit 
quadrati  GI,libi  infcripci,per  ea, quae  in  fcholio  propof. 

. ■47.1ib.demonftrauimus.Eftenim  LN,quadratumexdia- 
metro  quadrati  Hl.defcriptum  ; b cum  G I,  diameter  ^ ii 
ducatur) aequalis  Iit  lateri  LM.C^apropter  latusodaedri 
EB, potentia  quadruplum  fefquialterum  eft  lateris  cubi 
GHjCum  eorum  quadrata  proportionem  habeant,  quam 
^.x.Latus  igitur  odaedri  potentia  quadruplum  fefquial- 
terum eft  lateris  cubi  in  eo  defcripti.Quod  erat  demon- 
ftrandum. 

COROLLARIVM. 

OyiA  Tcro  latus  cubi  extrema  ac  media  ratione  diuifum  efficit 
maius  fegmentum  latus  Dodccaedri , cui  iaferibitur,  per  coroll.  a. 

propof.  1 Ijib.  15.  infcribuiiturque  Dodecacdrum,&  cubus  fibi  in- 

feriptus, eidem  odaedro, vt  docuimus  in  fcholio  propof.  vltimac  lib. 
ij.pcrlpicuum  Et, odaedri  latus  clTc  potentia  quadruplum  fefquial 
tcrum  cius  redz  cxcreina  ac  media  ratione  diu ifatcuius  maius  feg 

men- 
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nencutn  lacus  eft  Dodecacdri  odaedro  infcripci.  Eli  enim  eiufmodi 
recca  lacus  cubi  eidem  odaedro  infcripci, cuius  quadruplum  refqui 
aherum  pocencia  elTc  oftendimus  lacus  udaedri. 

• THEOR.  -I2.,PR0P0S.  lak 
L ATVS  Icofaedri  maius  fegmentum  eft 
eius  redtcB  extrema  ac  media  ratione  fedae , 
quse  potentia  dupla  eft  lateris  oiftaedriin 
Icofacdro  defcripti. 

QV ONI AM  Icofaedri  in  cubo  defcripti  fex  latera-j 
oppo/ica  in  fex  bafibus  cubi  collocata  funt , quorum  bi- 
farias fecttones  coniungunt  tres  rectar  laceri  cubi  squa- 
les , vc  conftat  ex  propof.14.  lib.  1 5*  eiufque  fcholio : Et 
in  bifariis  fe^ionibus  dirorum  fex  lacejum . Icofaedri 
relident  fex  aneuli  .o<ftaedri  in  Icofaedro  defcripti  > ex 
propof./5.eiulaem  lib,  ij. Fit  diametrum  odaedriindi- 
dlo  Icofaedro  defcripti  aequalem  cfTe  lateri  cubi  i in  quo 
Icofaedrum  defcribitur.Q^iare.cum  per  ea , qus  ad  pro- 
pof.14.lib.! ).  ollendimus , latus  Icofaedri  Iit  maius  feg- 
mentum lateris  cubi  prsdi^i  excrema  ac  media  ratione 
diuifijEric  quoque  idem  lacus  Icofaedri  maius  fegmen- 
tum diametri  odaedri  in  illo  Icofaedro  defcripti.  a At- 
qui diameter  fphsra?,feu  octaedri  dupla  efl:  potentia  la- 
teris octaedri . Igitur  latus  Icofaedri  maius  fegmentum 
eft  eius  redis  extrema  ac  media  ratione  feifls,qus  poten 
tia  dupla  eft  lateris  odlaedri  in  Icofaedro  defcnpti.Quod 
oftendendum  erar. 


THEOR.  13.  PROPOS.  i 3. 

L A T V S cubi  ad  latus  Dodecacdri  in 
ipfo  defcripti  proportionem  habet  duplica- 
tam eius,quam  habet  maius  fegmentum  ad 
minus  redae  lineae  diuifae' extrema  ac  media 
rationc.Latus  vero  Dodecaedii  ad  latus  cu' 
bi  in.ipfo  defcripti  proportionem  habct^quai 
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minus  fegmentum  ad  maius  eiufdem  rc^xj 
linex. 

03TENSVM  eft  in  fcholio  propof.  / lib.  t f . Minus 
rcpnencum  laceris  cubi  excrema  ac  media  racionefecci 
cue  lacus  Dodccaedri  in  cubo  illo  defcripri.Cum  ergo  co 
ca  linea  excrema  ac  media  racionc  diuifa  ad  minus  fcg- 
mencum  proporcionem  habeat  duplicaram  proporcionis 
totius  linear  ad  maius  fcgmentum,vel  maioris  fegmcnci 
ad  minus, f quod  tota  linea, maius  fegmentum , atque  mi- 
nus,fine  tres  rcctar  continue  proportionales:)liquido  con 
llat,proponionem  lateris  cubi  ad  latus  dodecaedn  in  ip 
fo  deferipti  e^e  quoque  proportionis  maioris  /egmenti 
ad  minus  duplicaram. 

- PRAETEREA, cum  conftec ex coroll.  1. propof. i7*libi 
I ^maius  fegmentum  lateris  cubi  extrema  ac  media  ra- 
tione diuiii  latus  e(Te  Dodecaedri,cui  cubus  inlcribicur ; 
manifelhim  ell  elTe  vt  latus  Dodecaedri,hocell , maius 
fcgmentum,ad  latiis  cubi  in  ipfo  defcrij>ti,hoc  cft,ad  to- 
tam lineam  extrema  ac  media  ratione  lectam,  ita  minus 
fegmentum  ad  maius.Cum  enim  fit , vtcoca  linea  ad  ma- 
ius fegmentum, ita  maius  fegmentum  ad  minusjEric  quo 
que  cohucrtendo,vt  maius  (egmentum  ad  rotam  lineam 
ita  fegmentum  minus  admaius.Latus  ergo  cubi  ad  latus 
Dodccaedri,&c.Quod  erat  dernouUrandum. 

THEOR.  14.  PROPOS.  14.  ^ 

LATVS  0(5^acdri  fefquiakerum  eft  late- 
ris fibi  infcriptse  Pyramidis . • ' 

SIT  vnafex  pyramidum  O^aedri  ABC  De, cuius  ba- 
fis  quadratum  ABCD, triangula  aute  ad  verneesa  E,  fint, 
ABE,EBC,CED,D£A,fintquc  horum  rrianguionun  cen 
tra  F,G.H,I,qira  redbs  iungantur  ECi,GH. MI, IF, quadra 
aum  cubi  in  oftaedro  deferipti  conilitucDtibus.vt  docui- 
, mus  in  propcf.4,lib.  i Quoniam  vero  pyramis  in  cubo 
deferipra, describitur  quoque  in  Oflaedro, cui  cubus  im- 
ponitUTjVtin  fcholio  propof.vicimat  lib.i  5.expofuimus* 

Eftque 
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E Aque  lacus  pyramidis  in  cubo  defcript^ 
diameter  bans  cubi,  «x  coftac  ex  propoi. 

I .lib.  I f .Erit  dudia  diameter  Gl, lacus  Py 
ramidis  in  Oftaedro  di<Ao  defcriptat.Di-  ^ 
co  igitur  lacus  odiaedri  BC,  felquialteru  . 
effe lateris  Pyramidis  G I , Ductis  enim  * 
rectis  EGK,£lL,diuidentur  latera  AB,CDjbifariam  in  K, 

L,cx  fchobo  propof./  2.1ib.  i j.ipfatqj  EK,EL,  fefquialterc; 
erucrectaru  EG,EI,percoroU.propo/^ia.lib.  h.*Ac  pro'  as.yix. 
pcerea  GI,parallela  erit  rectar  KL, auferes, per  coroll.pro 
pof  4 lib.6.triangulum  EGI,fimile  triangulo  EKL.Qijare 
erit  vt  £ ir,ad  KL,iu  £G,ad  Gl,&  permutando,  vt  EK,ad 
£G,ica  iCL,ad  Gl,ideoquecum  £K,fcfquialterafit  ipfius 
EG,erit  & XL,fcfquialtera  ip/Ius  Gl.bCum  ergo  B C,  a;- 
j qualis  fit  ip/i  KL,quod  & BiC,CL,afquales  flnt,&  paralie- 
|l«j£ric  BC.latus  odtaedri  felquialterum  laceris  Pyrami- 
dis GI,fibiinfcriptae.Quod  eracdemonftrandum. 

THEOR.  15.  PROPOS.  15, 

SI  ex  quadrato  diametri  Icofaedriaufera 
tur  triplQ  quadrati  lateris  cubi  in  co  deferi- 
pti ; relinquitur  quadratum  fefquitertium 
quadrati  lateris  Icofaedri . 

SIT  Icofaedrum  ABCDEFGH,  cuius  diameter 
BE,&:  centrum  Ijtriangula  rero  oppofita  & parallela, per 
coroll.4.propoft4.1ib.i  j.BCG,EFH,quorum  centra  K,L. 

Ducatur  ex  centro  l,ad  planum  B C G, perpendicularis 
IK, cadens, ex  coroll.lemmatis  i.  propol.io.lib.  14.  ■"  « 
centrum  K . Produ6la  igitui 
K I,  perpendicularfs  quoque 
erit  ad  planum  E F H , paral- 
lelum plano  BCG’,  per  Icho- 
lium  propof.  14.  lib,  11.  ca- 
de tque  idcirco  in  centrum 
L,per  coroll.praefari  lemma 

tis.  Quam  ob  rem  , cum  cubus  in  Icofaedro  de/crlptu^ 
ftatuat  fuos  angulos  in  centris  balium  Icolaedri,  vt  con- 
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Aat  ex  propof.  ii.  lib.  if.j 
atque  adeo  angulos  oppd- 
fitos  in  centris  baffum  op- 
po/itarum  i Erit  iCL,  diame- 
ter cubi  in  Icofaedro  defcri 
. ptijtranfiens  per  I,  centrum 
Icofaedri.Cum  ergo  eadem 
ratione  reliqu*  diametri  cubi  per  idem  centrum  I,  tran- 
feac,erit  I, quoque  centrum  cubi  infcripti,ideoqj  IK,IL, 
fcmidiametri  asquales  : Coniunila  autem  K B , femidia- 
metro  circuli  triangulum  BCG,  circumfcribentis,erit  an 
gulus  BKI, rectus, ex  defin.j.lib.i  i.a  Ac  proinde  quadra 
tum  redae  BI,a?quale  quadratis  redarum  B K,  Kl.  Igitur 
& quadratum  diametri  B E ,quadruplum  exiftens  qua- 
drati lemidiametri  BIjVtin  fcholio  propof.  4.Iib.2.orien- 
dimus, aequale  erit  quadratis  duarum  rectarum,  nempt-^ 
diametri  circuli  triangulum  BCG , circumfcribentis , & 
KL.SuUc  enim  & haec  quadrata , per  idem  (cholium,  qua- 
drupla quadratorum  ex  femidiametris  BK,2Cl,defcripto- 
• rum.Ablato  ergo  quadrato  diametri  cubi  KL,(t»  quodtri 
pium  ert  quadrati  lateris  cubi.)ex  quadrato  diametri  Ico 
fiedri  Be, remanet  quadratum  diametri  circuli  triangu- 
lum BCG,  circumfcribentis.Hoc  igitur  dico  Tcfquiter- 
tium  efle quadrati  laceris  Icofaedri  BC.  Defcribatur 
enim  ex  centro  K,circa  triangulum  aequilaterum  BCG, 
circulus , extenfaque  B^  , vlque  ad  M,quae  fecet  CG,  in 
N, ducatur  quoque  reda  CM. Quoniam  igitur  B N ,per 
centrum  JC,ducta  perpendicularis  eft  ad  CG,per  ea, quae 
ofledimus  in  fcholio  propof  i i. lib.  i j.c  erit  reda  BC,po 
tentia  fefquitertia  rectae  BNiVt  aut  BC,ad  BN,itaeft  B M, 
'ad  BCj-quod  B C , /It  media  proportionalis  Inter  BM  , &: 
BN, ex  coroll. propof  S.lib.<y.d  cum  angulus  BCM,  rectus 
jfit  in  femicircu/oexiftens.Recta  igitur  BM,potentia  quo 
cue  fefquitertia  ell  rectae  B Cj  Ac  propterea  quadratum 
diametri  BM,ferauitcrtium  eft  quadrati  lateris  BC, Qua- 
propter fi  ex  quaarato  diametri  IcofaedrL&c.Quod  erat 
demonftrandum. 
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HINC  fitjdiametrum  Icofaedri  binas  redas  poflc  , diamctrunu»  j 

Tcilicet  cubi  in  tpro  dercripti,&  diametrum  circuli  triagulum  Ico- 
'facdri  ambientis. Ollcnram  fiquidcm  cft,  quadratum  diametri  Ico-  ; 

faedri  BEjZquale.efle  quadratis  diametri  cubi  KL,dc  diametri  cic*  1 

culi  triangulum  BCGicircumlcribentis . 

[ THEOR.  i6.  PROPOS.  i6.  > 

LATVS  Dodecaedri  minus  fegmcntu 
cft  redas  linea?  extrema  ac  media  ratione 
diuiia?5  qua^  duplum  poteft  lateris  Odaedri 
in  eo  dclcripti . 

QVONIAM  diameter  Odaedri  in  Dodecaedro  de- 
feripti  i»  duplum  potens  laceris  odaedroconiungit  bifa- 
rias  fediones  laterum  oppolitorum  Dodecaedri , vc  ma- 
inifellum  eftex  propof.  9.  Iib<  rf.  Eft  autem  redae  didas 
fediones  coniungentis  diuiTae  extrema  ac  media  ratione 
minus  fegmetUm  latus  Dodecaedri, ex  coroll.4.  propof. 

17  lib.i  j. Liquet, latUs  Dodecaedri  minus  fegmentum_»  / 
efTe  eius  redar  extrema  ac  media  ratione  diuifaei  qu®  dU 
pium  poteft  lateris  odaedri  in  co  deferipti , cum  huiuf- 
modi  reda  coniungat  bifarias  fediones  laterum  Dode- 
; caedri  oppofitorum,  cuius  quidem  minus  fegmenturxLj 
eft  latuS  Dodecaedri , ex  praedido  coroll . Itaque  latus 
Dodecaedri  minUS  fegmentum  eft  red*  line*  extrema 
ac  media  ratione, &c. Quod  erat  demonftrandum . j 

THEOR.  17.  PROPOS.  '17. 
DIAMETER  Icofaedri  poteft  & fui  ip- 
fius  lateris  fefquitertium5&  lateris  Pyrami; 
dis  in  eo  deferipta?  fefquialterum . 

CVM  - cubus  8i  Pyramis  ineo  deferipra,  in  eode  Ico- 
faedro  delcribantur,vt  docuimus  in  fcholio  propof.vlti- 
m*  lib.  I y.eademque  fphxra  comprehendantur ; eadem 
erit  diameter  cubi.  & diameter  #phsr*  pyramidcm  cir- 
cundantis:  b Peteft  autem  diameter  fph*r*fefquialceru  ttjdee. 

! lateris 
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lateris  Pyramidis . Igitur  & diameter  cubi  ia  Icofiiedro  I 
defcript!,in  ^uo  & Pyramis  defcribicur,/efquialtcrum-j 
poterit  laterjs  pyramidis  in  ipfo  cubo , & Icoiaedro  dc- 
fcripti:  Atqui  diameter  circuli  balim  Icofacdri  circum- 
fcrihentis  fefquirertium  poteft  lateris  Icofacdri , rt  in—» 
demonflrarione  propof.  i;.  huius  lib.demonfb^uimus. 
Igitur  diameter  Icofaedri  potens  &diametrum  cubi  in 
1 iplo  dcfciipti , & diametrum  circuli  balin  Icofacdri  cir* 
cundantisjcx  coroll.propof.i  j. huius  lib.potcft  & fuii|^ 
fius  lateris  fefquiccrtium, nimirum  diametrum  circuli cir 
ca  bafim  Icofaedri  deferipti , & lateris  Pyramidis  in  eo 
deferipeae  refquialterum,nempe  diametrum  cubi . Quod 
erat  demonflrandum . 

THEOR.  i8*  PROPOS.  i8. 

L A T V S Dodecaedri  ad  fibi  Infctipti 
Icofaedri  latus  fe  habet , vt  minus  Tegmen- 
tum lineas  perpendicularis  ab  vno  angulo 
pentagoni  ad  latus  oppofitum  duftsejatquc 
extrema  ac  media  ratione  diuifas , ad  parte 
eiufdem  lineas  inter  centrum  pentagoni,  Sc 

latuseiufdempofitas.  • ' ’ 

SIT  dimidium  Dodecaedrum  contentum  lex  penta- 
gonis ABMLK,  IKIHP , PHGFO , OFEDN  , NDCBM, 
LMNOP,quorum  centra  QjK,S,T,V,X, (quaelibet  videli 
cet  duo  proxima  J iungantur  redis  (^,RS,ST,TV»VQ» 
QX,RX,SX>TX,VX.Conftituta  funt  igitur  quinque  triarf 
gula  Icofaedri  in  Dodecaedro  defcripticomponentia— » 
ar.gulum  folidfi  X,in  centro  pentagoni  lMNOP,vt  oflen 
fum  cft  in  demonflratione  propof  r.lib.i  y.A  duobus  an- 
gulis pentagonorum  D,K,  in  communem  bafim  B M,  per 
centra  R,C^edae  demittantur  DY,JCY,  quae  quoniam  bi 
tariam,&  ad  redos  angulos  fecant  latus  BM,pcr  coroll. 
z.propof.  io.lib.1  j.conuenictin  pundo  Y.  Quod  fi  fub- 
cendatur  reda  AL, angulo  Kjfccabitur  » perpendicularis 

XY, 
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K Y,  in  Z , extrema  ac  media  ratione . Dico  ita  efle  latuJ 
Dodecaedri  LM,ad  latus  Icofaedri  /Ibi  infcripti  QJR.»  vc 
KZ, minus  fermentum  perpendicularis  KY,  ad  redtam_j 
QY.fnter  cerrum  Qf^&  latus  B M, 
interceptam.  Subtenfa  enim  retia 
DK>quaj,  per  demonftrara  in  fcho 
lio  propof.  1 i.lib.  i s.  latus  eft  cu- 
bi,in  quo  Dodecaedrum  propo/i- 
tu  deferi bifuneric  L M,  latus  Do- 
decaedri , minus  fegmentum  ip- 
fius  DK.fi  extrema  ac  media  ra- 
tione fecctur,ex  eodem  fcholio 

I>ropof.  1 3.  lib.  I Quoniam  vero 
atera  YD,YJC, trianguli  YDK,  proportionaliter  fecantur 
in  ll>&  Q;  (funtenim  RD,  Q/C,  /emidiametri  circuloru 
asqualium  xquales;nccnon.&  YR>  YQ^diftanti*  nimiru 
retiae  BM,a  centris  R,&  Q^eorundem  circulorum  aequa 
lium  ) a parallela  erit  QR  »ipfi  DKj  Ideoque  triangulum  i ^ 
YRQ, triangulo  YDK.fimiIc  percoroU.  propof  4.  lib.  6. 
b Quam  ob  rem  erit,vtDK,&  KY,ita  QR,ad  QY.cVt  au 
tem  DKjtota  ad  totam  4tY ,ita  ell  LM, minus  fegmentum  c 

ad  minus  KZ.Vt  igitur  Lm, ad  KZ, ita  erit  QR,  ad  QYsEt  a»arti- 
permutandojVt  LM, latus  Dodecaedri  ad*QR,  latus  Ico-  dteimi, 
faedii  fibi  inferiori, ita  kZ,  minus  fegmentum  perpendi- 
laris  XY,ad  QY,inter  centrum  Q.&  latus  BM,inrerpofi- 
tam-Latus  ergo  Dodecaedri  ad  fibi  infcripti  Ico/aedri  la 
tus,&c,Quod  eratdemonilrandum . 


THEOR.  19.  PROP  OS.  19. 

SI  dimiciiumlateris  Icofaedri  extrema 
ac  media  ratione  fc6tam  fuerit , minufque 
eius  Tegmentum  a toto  latere  Icofaedri 
fublatum;  a reliqua  quoque  re(51:a  pars  rur- 

/um 
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fum  tertia  detradta : Relinquetur  latus  Do- 
decacdri  in  Icofaedro  defcripti . 

CIRCA  pentagonum  ABCDE , ex  quinque  lateri- 
. bus  Icofaedri  compofitum  circu- 

ius  defcribatur, cuius  centrum  Fi& 
fuper^juinq;  lacera  petagoni  quin- 
A triangula  ajquilatera  cxciten- 

conftituentia  angulum  lolidum 
)\/  Icofaedri  G,  ex  ijs,  qu*  in  propof. 
i6.1ib.i^.funtdem6itrata.  Indi<3:o 
deinde  circu lo  triangulum  arquila- 
^ terum  infcribatur  A H I.  Quoniam 

igitur  arcus  ABC,  A ED, aquales  fune , cum  quilibet  duas 
quintas  partes  totius  circumferenti*  contineat,  nccnon 
& duo  arcus  ABH,  AEI,  cum  /int  tertLe  partes  eiufdem 
circum ferenciasi  erunt  reliqui  arcus  H C , I D , aquales; 
propeereaque  redlar  HI,CD,parallela,perfcholium  pro- 
p0f.a7.lib.  j.Ad  quas  ex  centro  F,perpendicularis  dedu- 
catur FicL,  a fecans  rc(flas  H I,  C D,  bifariam  in  JT,  & Lj , 
coniunganturque  reda  F C,  F D . Sufeipiantur  infuper 
triangulorum  aqililaterorum  GBC,GCD, cetra  N,  & O, 
perqux  reda  ducantur  GNP>GOL,diuidentes, per  fcho 
lium  propof.  I i.lib.  15  .latera  oppo/ita  BC,CD, bifariam, 
& ad  angulos  redos.Itaque  reda  GO,  in  pundum  L ,ia 
quo  diuifa  eft  CD,bifariam,cadct.Iungantur  autem  cen 
tra  N,0,rcda  NO,qua,  vt  conftat  ex  demonftracis  in_» 
propof.r  lib.  1 5.  latus  erit  dodecaedri  in  Icofaedro  de- 
Icripti.Denique  B P,  dimidium  lateris  Icofaedri  fccetur 
in  C^extrema  av  media  ratione;5t  ablato  minori  feemen 
to  BQ,ex  roto  latere  BC,  reliquat  CQ,  tertia  pars  detra- 
hatur CR.Dico  reliquam  QR,atqualem  efle  lateri  Dode 
caedri  NO.Cum  enim  FL,perpendicularis  a latere  tria- 
guli  atquilateri  HI,fececur  in  K, extrema  ac  media  ratio- 
nej(quod  FL,hac  ratione  feda  faciat  maius  fegmentum 
atquale  perpendiculari  F K,  per  corollarium  propofitio- 
nis  2.1ib.i4.)  fit  autem  maiori  fegmento  F If,  atqualis  re- 
da icM,percoroll.propof.i2,  lib.i  j.  Eritex  iis , qua;  de 

monftra- 
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monftrauimus  ad  propol.^.Iib.i  j.  maius  fegmentu  K M, 
felium  quoque  in  L,  a minori  Tegmento  JCL,  extrema  ac 
media  ratione;  Ac  proinde  rc6U  FM,  excedit  redia  F L, 
minore  dimidiae  fuiipiius  Tegmento  L M.  Quoniam  vero 
iundla  PL,eft  latus  pentagoni  aequiiateri , &:  aequianguli  . 
in  pentagono  ABCDE,dcTcripti,  idemque  centum  F,ha 
bentis,ex Tcholio vltimolib.4.ideoque/imilis  illi;  erunt 
triangula  FCD,FPL,(fi  refta  duceretur  FP,)  fimilia , per 
TcholiumpropoTzo.hb  6.b  Quare  vt  FC^ad  CD,  ita  erit 
FL,ad  LP;&  permutando, vt  FC,ad  F L,  ita  C D,  ad  L P; 

Atqui  FCjhoc  eft,fibi  aequalis  fM, excedit  regiam  FL,mi 
nore  Tegmento  dimidii  ipfius  FM,  nempe  minore  Tegmc 
to  redae  KM,vt  oflendimus.Reda  igitur  C D , vel  fibi  x- 
qualis  BC, excedet  quoque  redam  LP.minore  Tegmento 
dimidii  ipiius  BG,  nimirum  minore  Tegmento  redx  B P, 
quod  Tuit  B ideoque  reliqua  C Q^redae  PL,  xqualis 
erit . RurTus  quia  GP,  GL,  proportionaliter  Tecantur  in 
centris  N,0;(quod  GN,GO, duple  iint  ipTarumNP,OL, 
per  coroll.propoT  1 8.1ib.i4.)  a parallelx  erunt  PL,  NOj  a 
ac  proinde  trian^lum  G NO,  triangulo  GPL,  fimilc,  ex) 
coroll.propoT4.1ib.6.b  Igiturefit  vt  GP,adPL,  ita  GN>  b 
ad  NO;&permutando,vt  Gp,adGN.,ita  PLiadNO:  Eli 
autem  GP,ipiius’  GN,Telquialtera,per  coroll.  propoT.i  8. 
lib.i4*Quare  & PL,hoc  eft,lft)i  xqualis  CQ,TeTquialrera 
erit  ip/ius  NO;  Ac  proinde, cum  C Q.  TeTquralcera  quoq; . 
fit  redae  QR.(Nam  qualium  partium  j.ellCQ,  taliunx_» 
i.eft  C R,per  conftructionem  j Ac  propterea earundem 
i.QR,)  xqualis  erit  QR,ipfi  NO, Uteri  Dodecaedri  in-> 

IcoTaedro  deTcripti . Si  dimidium  itaque  lateris  IcoTae- 
dri  excrema  ac  media  ratione  Tedum  fuerit , &c.  C^od  , 
erat  demonftrandum , ' . • . ' 

THEOR.  20.  PROPOS.  20. 

C V B V S iibi  inferipta?  pyramidis  tri- 
plus eft.- 

’I  N cubo  AF,delcripta  fit jpyramis'ACEG , Dico  cu> 
j bum  pyramidis  triplum  elfe  Cum  enim  iiiTcriptam  pjrrci 
■ midemxquila  teram  circuipftent  qiiatuor  pyramides  Tun 
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AEG.  pyramis  AEGH  i 

C£G,  pyrartns  CeGF  ,&  lUi>eroaim 
ACGB.auae  quidem-» 


1 

. '5^. 
atcin»!. 


rnfcnpc^:(Namfuperbainia^CE>mn 

datur^ramis  ACED  ; fuper  bafin^ 
AEG,  pyramis  AEGH  i 
CEG,  pyramis  CeGF  ,&  lUi>eroaim 
ACG, pyramis  ACGB.quaqmdem-» 
quatuorpvramides  «quales 
io.defin.lib.M.cum  contineantur  pia 

nis  Cmilibus  *q..al,buswe 
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THEOR.  21.  PROPOS.  21. 
pyramis  fibi  infcripti  cdtaedri  du 

pia  eft . 
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IN  pyramide  ABCD,defcripmm  fitoftaedrum  EIK- 
GHF . Dico  pyramidcm  octacdri  cfle  duplam . Cu  enim 
oftaedru  circumflent quatuor pyramides  pyramidi  AB- 
CD,fimiIes,vc  propof  j.lib.  r % .dcmonftratum  eft,  funda- 
t®  fuper  quatuor  bafes  odlacdri  EGH,  EfI  , FGK , HIKj 
quales  funt  pyramides  EGHA,EFIB,FGKC,HIKD.(qu* 
quidem  aquales  inter  fe  funt, ex  defin.io.lib.  / i.cum  c6- 
tineantur  triangulis  fimilibus , aquali bufque  numero  & 
magnitudine,  quippe  quzfimilia  fintbafibuspyramidis 
^auilater®  ABCD,per  coroll»  propofi  . 

4.1ib.6.1ateraque  habeant  aqualia, ne- 
pe  dimidia  laterum  aqualium  eiufde 
pyramidis  ABCD,  ex  conftruftiont,^ 

a 8.  du9 

propof.i.lib./f  a Habeant  autem  py 
ramides  fimiles  proportionem  homo- 
logorum  laterum  triplicatam jEr it  py-  * ^ ** 

ramis  ABCD , Oiflupla  cuiuslibet  illarum  quatuor  pyra- 
midum oftacdro  circumpofitarum  , ( cum  oftupla  pro- 
portio,fic  proportionis  dupla,  qualem  habent  latera  py- 
ramidis ABCD,ad  latera  ai<5larum  quatuor  pyramidum, 
triplicata.vtin  his  numeris  i.  a.  4.  8.  perfpicue  apparet) 

decimirn 

V 

\ 

\ 

hoc  eft , qualibet  illarum  quatuor  pyramidum  pars  erit 
odlaua  pyramidis  ABCD;  Atque  idcirco  omnes  quatuor 
didla  pyramides  quatuor  partes  odauas,  id  eft,dimidiu 
pyramidis  ABCD,conficient.  Quare  & reliquum  odae- 
drum  EIkGHF  , reliqua  ent  dimidiata  paw  eiufdem  py- 
ramidis ABCD.  Pyramis  igitur  libi  inferipti  odaedridu 
pia  efl . Quod  erat  demonflrandum  . 

■ 

- : THEOR.  2i.  PROPOS.  S2. 

C V B V S flbi  inicripti  oitaedri  fexru- 

i 

'■  1 

, • i 

plus  efl . 

Q V 0 N I A M /1  pyramis  in  cubo  deferibatur,  it  in 
pyramide  odaedrum;  odaedrum  in  cubo  quoque  inferi 
peum  eft,  vt  conflat  ex  fecunda  demonflraiione  pr<  pof 

• 
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Eft  autem  cubus  pyramidis  in  eo  defcriptartri 

plus , b & pyramis  octaedri  /ibi  infcriptidupla  ; Fit , yt 

qualium  partium  <?.ponatur  cubus,  taljum  i,  fit  pyramis, 
Odec.  & earundem  i .contineat  octaedrum  s atque  adeo  cubus 
odlaedri  /it/extuplus . Quare  cubus  /ibi  infcripciodae 
dii  iextuplus  ell . Qiiod  erat  demonjftrandum . •- 

THEOR.  23.  PROPOS.  23, 

O C T A E D R V M fibi  inferip/i  cubi, 
quadruplum  fefqaialterum  eft 

IN  oCtaedro  AiJCDEF, cubus  deferiptus fit GHIK- 
,MNO , angulos  1'uos  fiatuens  in  centris  ba/iumodtat* 
dri  • Dico  odlaedrum  cubi  e/Te  quadruplum  feC- 

quialterum . Aflumpta_j 
enim  pyramide  o<5laedri 
15 E DF  A, ducantur  per  G, 
KjI.H,  centra  quatuor  ba 
/ium  odlaedri,  rcdl*  PQ^ 
^l,U,S,SP,lateribus  BE, 
ED,  D F,FB,parallelaE  qua 
dratu  conlHtuentes  PQ- 
RS,vt  in  I ropof,4.1ib.  r r. 
eft  demonftrauimicquod 
quidem  parallelum  erit 
quadrato  BEDF.Ducatur 
quoque  octaedri  diame- 
ter AC,  perpendicularis 
exiftens  *d  quadratum  BEDF,  in  centro  T , per  ea , quae 
oftendimus  in  coroll.i.propof.  M.lib.  ij.  Ac  proinde— » 
perpendicularis  ad  bafes  cubi  G I , M O,  in  punftis  V »X, 
per  fcholium  propof.  r4.1ib.  1 1 .Eft  autem  V,cetrum  qua- 
djy.vn  drati  PQRSja  (cum  cnini  plana  15hDF,fQRS, parallela 
Jectmt.  fecent  re<ftas  a;quales  AB,AE,AD,AF,  proportionaliten 
erunt  & AP.AC^AR,  AS,  arqualcs . Intelligantur  dudlx 
rcfftaeVPjVQjVKjVS.cC^oniam  igitur arqualia  quadra 
ca  1 t(ftai  um  atqualium  AP,  AQ,  xqualia  fune  quadratis  rc 
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ftarum  AV,VPjAV,VQ,  quod  anguli  AVP,  AVQ,rc^i 
fintjper  defitiij.  lib.ii.  dempto  eommuni  quadrato  reCix 
AVjJtqualia  erunt  reliqua  quadrata  redlarum  V P , V 
proptereaque &re<5laripliB  VP,VQ,  aequales.  Non  aliter 
oftendemus  & hifce,&  inter  fe  aequales  elle  reflas  V R , 

VS. Quare  V, centrum  eft  quadrati  PQRS*)  Igitur  & cen- 
trum erit  «quadrati  G H £ K, 
inillodefcripti,  perfcholium  • 
vitimum  lib.4.Secanturcnim 
latera PQj  QR,RS,  SP, 
bifariam  in  G , K » I , H , 
vt  conftat  ex  demonftra- 
ti*  in  propof  4.*lib.  15. 

Eodem  argumento  conclu- 
demus X,  centrum  efle  ba- 
fis  L M N Oj  Nec  non  & 
alias  diametros  dudlas  B D , 

EF,  pei' Y , 2 , centra  re- 
liquarum bafium  tranfire.  Du 

fta  iam  reftaA^,per  G,ccntru  trianguli  arquilateri  ABEj 
erit  AG,dupIaipliusGy,percoroll.  propof.  is.  lib.  i4.a  »t7,vh 
Cum  ergo  plana  PR,BD, parallela ^lecent  rc«5las  A^,AT,  d$cimi 
proportionaliterjdupla  quoque  erit  A V,  ipfius  V T.  Eo- 
dem modo  dupla  probabitur  CX,ipfius  X T;  Ac  proinde 
cfi  arquales  AT,CT,limilitcrfecentur  in  V,&  Xj  crquales 
erunt  A V.CXrnec  non  VT,XT.Re<fla  igitur  V X,  coniun- 
gens cenrra  balium  cubi  oppolitanim  .bifariam  fecatur 
in  T.Qjrare  cum  ad  eundem  modum  YZ,«tj3,  bifariam  fc- 
centur  in  T,  erit  T,  centrum  cubi»cum,per  coroll.  i.  pro- 
pof. I f . lib.  I reftar  centra  ba/ium  cubi  bppo/itarum_» 
conneiflcntes  fe  fe  bifariam  fcccnt  in  centro . Iam  vero 
quoniam  V X , ip/ius  VT,'  dupTa  eft;  dupla  autem  fuit  & 
AV,eiufdem  VTjaequalis  erit  AV,ip/i  VX,  nempe  altitu- 
dini cubi. Quare  pyramis  GHIi:A,du(iais  reftis  A 1,  Ak, 

AH, tertia  pars  eftcubi,feu  prifmatis  G O , per  coroll.  r* 
propof  7,lib.  I z.cum  vtriufque  eadem  /it  ba/is  GI,  bc  alti 
tudines  aequales  A V,  VX:  b Eft  autem  pyramis  PQRS A, 
pyramidis  GHIKA,dupU,guod  bafis  PQRS,  dupla  fit  dteimL 

i ; i ba/is 


g,duo~ 

lecimi, 
» z.fex. 


^66  BVCLl^.  GEOM. 


■tl-fix 

idtci. 


bafis  GHIKjilli  infcripcje.  Igitur  pyramis  PQRS A , duas 
tertias  parces  cubi  GO, concinet.  Qy  ia  vero  pyramides 
BEDFAjPQRSAjfimilesexiftentes,  perdefin.  9.  lib.  tr. 
(cum  triangula  huius  /imilia  /int,ex  coroll.propof.4*  lib. 
6.mangulis  illius. ) aproportionem  habent  lacerum  ho- 
mologorum triplicatamjEft  autem  latus  ABjlateris  A P, 
fefq^aiaicerum  j quod  & reda  A l>  proporcionaliter  fe- 
da  ipfi  AB,fefquialrera  fit  ip/ius  AGj  Erit  pyramis  BeD- 
FA,ad  pyramidcm  PQRSA,vt  a7.ad  S.harc  enim  propor- 
tio triplicata  eft  proportionis  fcfquialcer* 5*ad  i»vt  in_> 
his  numeris  8.  ix.i8.z7.conftat>Ac  proinde  totum  odae- 
druifa'ABCD£F, duplum  exiftcns  pyramidis  BEDFA,pro 

portionem  habebit  ad  ean- 
dem pyramidem  PQRSA>qua 
^(4.  ad  8.  Ac  qualium  partium 
8. ponitur  pyramis  PQRSA,ta 
lium  li.cflfe cubum  G 0,.iam 
X)  demonftratu  eft.  (Na  numerus 
S.duas  tertias  continet  nume- 
ri i :. ) Igitur  odaedrum  AB- 
CDEF, ad  cubum  GO,  propor 
tionem  habet, quam  54*  ad  la. 
hoceft,  in  minimis  numeris, 
per  j j.  propof.  lib.  y.repertis, 
quam  9.ad  i.  quae  quidem  pro- 
portio quadrupla  fefquialtera  eft.  Odaedrum  itaque  /ibi 
infcripti  cubi  quadrup/um  fefquialtcrum  eft . Quod  erat 
ofteoaenduni. 

COROLLARIVM.  I. 

IDEM  ergo  centrum  oft  oftaedri, atque  cubi  fibi  infcripti  .Oftcn 

dimus  enim  r,vtriufque  ciTe  centrum. 

• * . * • ' 

» , , 

COROLLARIVMII. 

PERSPICVF.  etiam  hinc  infercmusOaacdruni  ad  fibi  infcriptum 
cubum  cahdem  habere  proportionem, quam  eorum  laterum  quadra 
ta  habent.c  Nam  quadrata  ipforum  laterum  proportionem  habent 

(quadruplam  fcfquialtcram,quam  videlicet  demonftrauiraus  habere 
o^laedcam  ad  fibi  infcriptum  cubum. 
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THEOR.  24.  PROPOS.  24. 
OCTAEDRVM  fibi  inrcript«a2Pyrami- 
dis  tredecupliim  fcrquialterum  eft. 

QVONIAM  vroftendimus ad  finem  lib.  rj. cubus, 
ibiqueinfcripta  pyramis  in  eodem  odaedro  defcribun- 
urj  ^ Eft  autem  o£faedrum  cubi  in  eo  dcfcripci  quadru- : tidec, 
fefquialterum;&  cubus  fibi, ac  proinde  o6laedro , ; hzojex 
iifcripta?  pyramidis  b triplus:qualium  partium  z.  pone- 1 
ur  pyramis,taltum  6.  erit  cubus,&earundem  17.  odlae- 
Irum. Habent  enim  27.  ad  6.  proportionem  quadruplam 
L'rquialceram,&  <>.ad  z.rriplam. Igitur  odaedrum  ad  fibi 
nfcriptam  pyramidem  proportionem  habet , quam  Z7. 
d i.hoc  eftjtredecuplam  refquialteram.  Ac  propterea_» 
K5iaedrum  fibi  infcriptas  pyramidis, &c.Quod  erat  oflen 
lendum. 

THEOR.  25.  PROPOS.  25. 

PYRAMIS  fibi  inferipti  cubi  noncu- 
)Ia  cft. 

I N pyramide  ABCD,  cubus  intelligaturdefcriptus . 

)ico  pyramidem  cubi  efTe  noncuplam. 
iflumantur  enim  G , H , centra  duarum 
afium  A C p , A BD  , commune  latus 
iD , habentium  , per  qu^  ex  angulis  C, 

• , ad  latus  commune  oppofitum  A D , 
cdv  ducantur  C GS,  B H S,  diuidentes  ^ 

Itus  AD,  bifariam  ,&  ad  angulos  re- 
tosjper  fcholium  propof.i z.lib.i^.ac propterea  conue- 
ient«  in  medio  puntJlo  S.Connexa  vero  redla  GH,-cum 
■H,CG,duplaB  /int  redarum  H S-,G  S,  ex  coroll.propof. 
?.lib,!4.ac  proinde  proportionaliterfeccntur  B S,  C S , 
parallelaj  erunt  BC,HG,&  per  coroll.  propof.  4.  lib.  6. 
•iangulum  HGS.  triangulo  B C S , fimile.  «i  Erit  ergo  vt 
C,ad  CSjita  HG,ad  GS;&  permutando,vt  BC,  ad  HG, 
a CS,ad  GS;cEft  autem  CS,ipfius  G S,  tripla.  Igitur  & 

C , tripla  erit  ipfius  H G.  Quoniam  autem  latus  pyra- 
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midis  delcriptac  in  cubo  diameter  cft  ba 
fis  cubi  y vc  in  propof./.  lib.  ly.  demon- 
ftracum  eft  j Refta  vero  conneftens 
duo  centra  bafium  pyramidis  comma- 
ne lacus  habentium  diameter  eft  bafis 
cubi  in  pyramide  defcripti , vc  perfpi- 
cuiim  efl  ex  demonftratis  in  propof.  i S.lib.  i f .( Ibi  enim 
reila  GH,iungens  centra  G,H,  bafium  ACD,.^BD,com- 
mune  larus  AD,  habentium  diameter  fuit  bafis  G NHQj 
cubi  dcfcripti  in  pyramide.  ) Erit  latus  pyramidis  B C , 
diameter  bafis  cubi  pyramidem  ABC  D,  circumfcriben- 
tisjGH , vero  diameter  bafis  cubi  in  eadem  pyramide  dc- 
fcripci.  Cum  ergo  eandem  habeant  proportionem  dia- 
metri quadratorum, quam  latera ; ( tft  enim  vt  diameter 
vniusjciuadrati  ad  fuum  latus,  ita  diameter  alterius  qua- 
drati ad  fuum  latus , quod  proportio  vtraque  fit  potentia 
dupla:Permutando  ergo,vt  diameter  ad  diametrum , ita 
latus  ad  latus.  Vel  fic.  Quadratum  diametri  vnius  quadra 
ti  ad  ipfum  quadratum  efl,  vt  quadratum  diametri  alte- 
rius quadrati  ad  ipfum  quadratum, cum  vtrobique  fic  pro 
portio  dupla,  a Igitur  erit  quoque  diameter  ad  latus , vt 
diameter  ad  latus. Ergo  permutando, vt  diameter  ad  dia- 
metrum,ita  latus  ad  iatus  )habeat  aut  BC^  diameter  bafis 
cubi  circumferipti  ad  GH, diametrum  bafis  cubi  inferipti 

firoportionem  triplam, vt  ollendimusjhabcbit  quoque_> 
atus  cubi  circumferipti  ad  latus  cubi  inferipti  propor- 
tionem , triplam.  At  vero  cubi,  cum  fint  parallelepipeda 
|fimilia,b  proportionem  habent  laterum  homologorum^ 
triplicatam  . Cubus  igitur  circumferiptus  ad  cubum  in- 
feriptum  pyramidi  ABDC,  proportionem  habct,quan\_» 
ay.ad  i.Hajc  enim  proportio  triplicata cll tripi*  propor 
tionisjVt  hic  1.5.9.27. videre  licet.  Quam  ob  rem  , c cum 
cubus  ad  pyramidem  inferiptam  proportionem  habeat 
quam  27.ad9.videliccttriplaiHabcbit pyramis  ABDC, 
ad  cubum  fibi  inferiptum  proportionem, quam  p.ad  i.ni» 
mirum  noncuplamj  Atque  adeo  pyramis  fibi  inferipti  cu 
bi  noncupla  cft  Quod  erat  demonftrandum. 
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I IGITVR  cubus  ad  cubum  defcriptum  in  pyramide, qu*  m prion 
icubo  delcribiturjproporcioncni  habct><juafn  cnim  ac» 

'monflratumeft  expropof*  3j.iib.ii.indcnionurationc  huius  pro* 
po/ttionis.  . 

THEOR.  26.  PROPOS.  26. 
6CTiVEpRVM  ad  (ibi  infcripmm 
Icofaedrurff  ptoportionern  habet  > quam 
duacbafes  o^laedri  ad  quinque  bafeslco- 
facdri. 

I N oaaedro  ABCDEF,concipiatur  dcftriptum  Ico 

facdrum.  Dico  odaedrum  cfle  ad  Icofaedrum,  yt  lunt 
du*  bafes  oftaedn  ad  quinque  bafes  Icolaedri.  Cu  enim 
vt  ex  demonftratis  in  propof.  1 6.1ib.  1 5diqucr>  oao  b&fes 
Icofaedri  in  odio  bafibus  odaedrr  reponantur  j lint  dua 
bafes  Icofaedri  GHI,  kLM,  in  duabus  bafibus  oppoficis 
odlaedri  ADE,BCFiatquc  ex  N,centro  o«aedn,ncc  non 
& Icofaedri  ( idem  cnim  vtriuf- 
que  ell  centrum . per  coroll.  j«pro- 
pof.i6.lib.i  J.)ad bafim  A DE,  per- 
pendicularis ducatur  N O,  cadens 
in  centrum  O,  trianguli  A DE  ,ftU'‘ 
circuli  ipfum  ambientis , exco^4i!. 

Icmm.  1.  propof.  lo.  lib.  14;  quod 
quidem  O,  centrum  quoque  cft  irian 
euli  GHI,  per  corolb  s.  propof.  16. 
fib.  1 5.  Cum  ergo  plana  oppofita  A D E,  BC  F,  paralle- 
la fint,  ex  coroll.  4-  propofirionis  14.  lib.  i?.  Re6la_j 
O N , produ<5la  perpendicularis  quoque  orit , per  fcho* 
lium  propoCcion is  14.  lib. ii.ad  planum  BCF,in  eiufque 
propterea  centrum  P,commune  etiam  friangulo  KLM,ca 
.det.Quare  OP,recta  altitudo  eft  & odlaedri  & Icofaedri 
ilbi  infcripti.Quia  vero  oftaedrum  in  odio  pyramides, da 
dtisredlis  ex  centro  N,ad  omnes  angulos  odlaedri,atqoa 
lcsdiuiditur,quarum  altitudo  eft  NO,  dimidium  alcitudi 
nis  oftae^ij  simiMterque  Icofaedrum  in 

■ ..  iii  } , «quales. J 
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«quales  ciufdem  altitudinis  NO:Eft  autem  prifma  triplii 
pyramidis  eandem  cum  ipfo  & bailmi&  altitudinem  ha 
bentis , per  coroll.  i . propof.?.  lib.  Erit  prifma , cu- 
ius balis  AD  E , & altitudo  O N,  «quale  tribus  pyrami- 
dibus o^laedri : At  vero  prifma, cuius  eadem  bans  aDE 
altitudo  autfcm  O P , dupla  altitudinis  O N , duplurm  j 
eft  prifmatis , cuius  bafis  eadem  ADE,  altitudo  vero 
ONjpcr  ea, qua?  in  fcholio  propof.  i4.1ib.i  a.oftendimus. 
Prifma  igitur, cUius  bafis  ADE,  & altitudo  OP,  «quale 
eft  fex  pyramidibusoilaedrirAc  proinde  reliquis  duabus 
odtaedri  pyramidibus , quar  tertiam  partem  illarum  fex 
conftituunt, «qualis  erit  & tertia  pars  prifmatis  fuper  ba 
fim  ADE,&  fub altitudine  OP,c6ftituti, -prifma  videlicet, 
cuius  bafis  tertia  pars  eft  tfiaguli  ADE,aItitudo  vero  ea 
dem  OP.Hoc  enim  prifma  tertia  pars^eft  prifmatis  fuper 
bafem  ADE.&  fub  altitudine  OP, -cum  per  ea, qu«  docui 
mus  adpropof.7.lib  r x.prifmata  eiufdem  altitudinis  in- 
ter fe  fint,vt  bafes.Quare  duo  prifmata.quorum  vnius  ba 
fis  ADE,&  altitudo  OP,alterius  aut  bafis  tertia  pars  bafis 
ADE,8e  altitudo  eade  OP,«qualia  funt  odlaedro  ABCD- 
EF.N6  fecus  demonftribimus  prifma, cuius  bafis  GHI,aI 
titudo  vero  OP,  «quale  efle  fex  pyramidibus  Icofaedu; 
proptereaqj  iriplu  huius  prifmatis,ncpe  prifma,  cuius  ba 
fis  tripla  fit  bafis  GHI,  altitudo  aute  eadem  OP,  «quales 
elTe  is,pyramidibus  Icofaedri.  Reliquis  igitur  duabus 
Icofaedri  pyramidibus,qu*  tertiam  partem  fex  pyrami 
dum  eiufdem  Icofaedri  conftituunt, «qualis  erit  tertia_> 
pars  prifmatis  fuper  bafem  G H I,  & fub  altitudine  O P . 
conrtitutijprifma  fcilicer,cuius  bafis  tertia  pars  eft  trian- 
guli GHI,altitudo  vero  eadem  O P ,•  Atque  idcirco  duo 
prifmata, quorum  vnius  bafis  tripla  fit  trianguli  GHI,al 
titudoautem  O P ,alterius  vero  bafis  tertia  pars  bafis 
GHI,&  altitudo*cadein  OP,«qualia  erunt  Icofaedroin 
diifto  odlaedro  defcripto.Iam  vero, cum  duo  illa  prifma 
!ta,o^laedro  «qualia, ad  duo  li«c  prifmata , icofaedro  « 
|qualia,fint  per  ea,qu«  oftendimus  ad  propof  7. lib  r z.  vc 
jbales  prifmatum  odtaedro  «qualium, quatuor  tertias  par 
Ites  trianguli  ADE,c6tinentes,  (cum  vnius  bafis  fit  ADE 
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j nem  pe  tres  tertiat  partes  ipfius  A D E,  comple^ens  fal- 
^terius  vero  ba/Is  tertia  pars  ip/jus  AD  £,)ad  bafes 
prifrtiatum  Icofacdro  arqualium 
dece  tertias  partes  trianguli  GHf, 
comprehendentes;(^cum  vnius  ba 
fis  tripla  /it  trianguli  GHI,  nimiru 
noue  tertias  partes  ip/ius  GHl,co 
tines,aIteriusvero  ba/is  teniapars 
ip/ius  GHI,^  Sint  aut  vt  quatuor 
certi*  partes  triaguli  ADE,ad  de- 
ce partes  tertias  triaguli  GHI,*ita 
duar  terti*  partes  ipnus  ADE,  nepe  dimidiu  quatuor  ter 
tiaru,ad  quinqj  tertias  partes  ip/ius  GHI,hoc  e/l,addimi 
dm  dece  tertiaru;Et  vt  du*  terti*  partes  ip/ius  ADe  , ad 
quinoue  tertias  partes  ip/ius  GHI,ica  quoque  /intjper  ea, 
qu*  dcmonftrauimus  in  fcholio  propof.az.  lib.y.  lex.  ter- 
ti* partes  ip/ius  A D E, (hoc  eft  ,du»  bafes  oftaedri  tri- 
plum duarum  tertiarum  vnius  ba/is  conftitdentcs  , cum 
ftx  tertias  contineant,}  ad  quindecim  tertias  partes  ip- 
lius  GHI,(  id  eft, ad  quinque  bafes  Icofaedri,  triplum  . 
quinque  tertiarum  vnius  ba/is comple<ftentcs,cum  quin- 
decim tertias  complcdfantur,;Erunt  quoque  duo  illa  prif 
maca,odlacdro  aqualia, hoc  eft,ipftimmet  o<ftaedrum,ad 
duohac  prifmata  Ico/aedro  axjualia, nempe  ad  ipfum- 
met  Ico/aedrum,  vt  du*  bafes  oftaedri  ad  quinque  ba- 
fes Icouedri.  Quocirca  odfaedrurnad  /ibi  irt/criptuni 
Icofaedrum  proportionem  habet, quam  du*  bafes  oftac 
dri  ad  quinque  bales  Icofaedri . Quod  erat  deinonftran- 
dum. 

THEOR.  27.  PROPOS.  27. 
ICOSAEDRVM  ad  fibi  inferiptum  Do 
decaedrum  proportionem  habet  compofi- 
tam  ex  proportione  lateris  Icofaedri  ad  la- 
tus cubi  Jn  eade  cu  in  Icofaedro  fpha?ra  dc- 
fcripti,&  ex  proportione  triplicata  eius,qua 
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habet  diameter  Icofaedri  ad  re^am  centraj  * 
bafium  Icofaedri  oppofitarum  coniunrj 
gentem.  ^ ’ 4 

EXHIBBATVR  icofaedrum  A B C , in  quorcM 
fta  D&,coniungat  centra  bafium  oppofitarum  > diameterf 
autem  eius  fit  AC;&  F,fit  latus  Ico(aedri}&  G»  latus  ^ 
bi  in  eadem  fphaera  cum  Icofaedro  deferipti.  Dico  pr<^ 
portionem  lcola«dri  ABQadfibi  inferiptum  Dodeca^ 
drum  componi  ex  proportione  F, lateris  Icofaedri  ad  ^ J 
latu?  cubi . & ex  proportione  triplicata  diametri  A C ,| 

ad  rectam  p£.Cum  enim,  ex  demon.j 

firacis  propbf.  f .lib.i  s . DodecaedrumJ 
iu  Icofaedro  deferiptum  ftatuat  an-| 
gulosfuos  in  centris  bafium  lcofac«| 
\\/TVX/  dri,  atque  adeo  oppofitos  angulos  ial 
. centris  bafium  oppofitarum,-  Erit  De»  j 

c diameter  dodecaedri  in  Icofaedro! 

ABC,  deferipti , cum  copulet  angulos  ipfius  oppofitos  j 
in  D,  & E,  centris  bafium  Icofaedri  oppofitarum  refidep  j 
tes.Fropofitis  iam  tribus  magnitudinibus,  Icofaedro  Ici-J 
licet  ABCiDodecaedro  diametri  AC , hoc  eft , in  eadem  j 
fphatrajin  qua  Icofaedrum  ABC,  defcripto,cum  vtriufcj 
que  eadem  fit  diametcrj&  Dodecaedro  diametri  D E , inl 
tra  Icofaedrum  videlicet,  ABC,  conftrudlo  j Proportio  j 
prim*  magnitudinis,  nempe  Icofaecri  ABC,ad  ternam, 
videlicet  ad  Dodecaedrum  diametri  DE, fibt  infcriptum, 

' componetur  ex  proportionibus  primae  ad  lecundam , & 
fecundae-ad  tertiam, per  ea,  qua:  ad  defin.  5 .lib.  6.  a nobis 
luntdemonlirata,  nimirum  ex  proportionibus  Icofae- 
dri ABC,ad  dodecaednirii  diametri  A C,  tn  eadem  fph?- 
ra  cum  ipfo  deferiptum,  & Dodecas.dn  eiufdem  diaine- 
tri  A C,  ad  Dodecaedrum  diametri Db  , in  Icofaedro 
ABC,defcriptum .Cum ergo  Icofaedrum  ABC,  ad 
decaedrum  diametri  AC,eadem  fphxra  comprehcnlutn » 
»-'fit  vt  F,latus  Icofaedri  ad  GdatuscubijC^Nam  Dodecae- 
/.  drum  diametri  AC,ad  Icofaedru  AB  C,  eiufde  diametti 

I ^ 
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cft,rt  Gjlatus  cubi  ad  F, lacus  Icofaedri.Conucrt^ndo  igi 
rur  erit  Icofaedrum  ABC,  ad  Dodecaedru  diametri  aC, 
vt  Fjlatus  Icofaedii  ad  G, latus  cubi.)  At  veroDodccae- 
dmm  eiusdem  diametri  AC , ad  Dodecacdrum  diametri 
D£,in  Icofacdro  videlicet  ABC,defcriptum,  proportio- 
nem habeat  triplicaram  diametri  A C,  ad  diametrQ  D E, 
id  eft,ad  reftam  centra  baiium  Icoiaedri  oppolifarum_> 
coniungentem,ex  corolLpropof.  r 7.  lib.  1 1.  Manifeftura- 
eft, proportionem  Icolaedri  ABC»  ad  /ibi  inkriptum  Do 
decaedrum  diametri  DE,componi  quoque  ex  proportio 
ne  Fjlateris  Icofaedri,ad  G,latus  cubi,&  ex  proportione 
triplicata  proportionis  diametri  AC>ad  re^am  DE.Qua 
jre  Icofaearum  ad  /ibi  in/criptum  Dodecacdrum  propor 
[cionem  habet  compo/ita»  &c.  Quod  erat  demonilrai:^. 

THEOR.  28.  PROPOS.  28. 

DODECAEDRVM  excedit  cubum 
(Ibi  inferiptum  parallelcpipedo , cuius  qui- 
dem bafis  a quadrato  cubi  deficit  redangu 
lo  contento  fub  latere  cubi , terriaque  par- 
te minoris  Tegmenti  eiuTdem  lateris  cubi: 
At  vero  altitudo  ab  altitudine  5 fiue  latere 
cubi,  minore  Tegmento  cius  linese , quae  di- 
midiati lateris  cubi  Tesmentum  minus  exi- 
ftit.  . . 

O N I A M ex  demon/lratis  propof.g.lib.i^.qua 
tuor  latera  ba/is  cubi  in  Dodecaedro  deferipti  fubten- 
duntquacuor  angulos  quatuor  ba/ium  Dodecaedri  ad 
vnum  latus  conuenientiumj  /int  huiiifmodi  penragona_> 
ABCDHjEFGHA,AHlKB,BKLMC,conuenietia  ad  latus 
ABjdudquidem  ABCDii,AHlKB,  /ecundum  latus  idem 
commune  AB, alia  autem  duo  AEFGH,BCMLx,  fecun- 
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dum  angulos  E AH,  CBat.  His  vero  pentagonis  infcrfptu 
fit  quadratum  cubi  ECkH,  fuper  quodconfiftat  pars  Do 
decaedri  cubum  circumferibentis,  folidum  (cilicet  CB- 
KHAE, conflans  quinque  planis  CB^,EAH,  ABCE,  AB- 
KHjECkH]  quorum  duo  CBK  ,eAH,  «triangula  fiint  ae- 
qualia,cum  latera  pentagoni  BCjBK',  aequalia  fint  lateri- 
bus pentagoni  A E,  A H,  angulofque  comprehendant  ae- 
quales pentagonorum  EAH,CBK.Duo  vero  ABCE,  AB- 
kH, trapezia  funt  aequalia  quoque:  ( cum  enim  & penta- 
gona ABCDE,AB/clHjperhypothefin,&  triangula  ex  ip 
fis  ablata  CDEj-HiTjb  zqualiaexiflant  j aequalia  erunt  & 
reliqua  trapezia  ABCf , ABkH  ; ) Quintum  denique  eft 
bafis  cubi  inferipti  ECKH  Simili  modo  reperientur  alia 
quinque  folida  huic  fimiliaj&r  aequalia,  per  10.  defin.  lib. 

I r.fuper  reliquas  quinque  cubi  bafes;  ira  vt  Dodccacdru 
fupeict  cubum  fibiinferiptum  fex  huiufmodi  folidis  Di- 
co igitur  hunc  totum  exceffum  ex  fex  illis  folidis  cubum 
inferiptum  circumflantibus  conflatumjxqualemefie  pa- 
rallelepipcdo, cuius  quidem  bafis  deficit  a CEHK^baf^ 
cubi,redangulo  contento  fub  latere  cubi  Ck  , tertiaque 
parte  minoris  fegmenti  ciufdem  lateris  cubij  at  vero  al- 
titudo ab  altitudine,feu  latere  cubi, minore  fegmeto  eius 
linedB,quaedimidiati  lateris  cubi  fegmentum  minus  exi 
flit.Sedtis  enim  lateribus  EH,Ca:, bifariam  in  N,  O,  iun 
dlaquc  reda  NO, qua?  parallela  ell  lateri  pentagoni  AB, 

& in  quam  cadunt  perpendiculares  AP,  B dcmiffaEin 
planum  EiC,vt  conflat  ex  demonflratis  propof,i7-Iib.H. 

(Exprimunt  enim  linea?  NO,AB,AP, 

T; ^ BQ, huius  figurse  lineas  lN,VX,VR, 

JF/C  ^ S , figura?  propof.  1 7 . lib.  ip)  Erit 

vtraque  reda  AB,PQ,  maius fegmen 
tum  lateris  cubi  NO, vel  Hk,&  vtra- 
que AP,  BQ^  ajtjualis  dimidio  lateris 
petagoni  AB,feu  maioris  fegmetila- 
teris  cubi , vt  liquer  cx  eade  propof. 

1 7' lib.  Ac  proptereafi  perP,Q,du 
cantur  reda?  RS,T  V,  redis  eH  , Oc, 


parallela? ierunt  quoque  RT,  SV,  maiora  fcgmcntalate-J 
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rum  EC,H  k j atque  adeo  E R , C T,  fimui,  & H S,  iC  Vj 
fimul  minora  eorundem  laterum  rcgmenta.Dudlis  dein- 
de revSis  A R , A S , li  T , IJ  V jconltituantur  dua?  pyr?-' 
mides  ERSHAjCTViCB,  qua»  per  coroll.  propof.  6. 
lib.  / 1.  aiquales  inter  fe  erunt , cum  & earum  bafes  ER- 
SH,  TCkV,& altitudines  l*  A,Q  Jl,  scquales  fintjconfi-^ 
/lentque  extra  folidum  A B T V SR.a  Quoniam  autem-* 
AS,ipfi  BV,&  ARjipfi  BT,a»qualis  eft>  & parallela,  cum 
coniungantjcquales  redlas , & parallelas  A B,  S V , R T, 
b parallela  erunt  plana  triangulorum  A R.  S , B T V , at- 
que adeo  inter  fe  aequalia, ex  coroll. propof.  8. lib.  i. 
cum  latera  vnius  lateribus  alterius  fint  aequalia.  Quare 
folidum  ABTVSr, contentum  duobus  aducrfis  triangulis 
aequalibus,  fimilibus,&  parallelis  ARS,BTV,&  tribus  pa 
rallelogrammis  R V,AT,AV,  prifma  cft  ,ex  definitjone. 
' I A M vero, cum  oftenfum  fit  redtas  H S,  iC  V,  minus 
.fegmentum  efficere  lateris  H K,  fiat  illis  squalis  VX.du- 
jpla  nimirum \^triufque1#S,  &K  Vj&ipfius  VX,  mino- 
ris fegmenti  lateris  H K,  duas  tertias  partes  contineat 
VY,  tertia  vero  pars  fit  XY,  ducanturque  XZ , Y*,  re£ls 
T V,  parailel* . Quoniam  igitur  pyramides  E R S H A, 
CTVKB,  aequales  funt  ofienfs ; c vtriufque  vero  earum 
dupla  eft  pyramis  fuper  bafera  TX , &fub  eadem  altitu- 
dine PA,  vel  QB,  conftituta,  quod  & bafis  TX,dupla_, 
fit  bafis  CVjVei  rH;  Aequalis  erit  pyramis  TVX2B,Vtri- 
que  pyrafnidi  ERSHA , C T V iC  B , fimui : At  pyramis 
TVXZBjduas  teitias  partes  continet  prifmatis  , cuius 
bafis  eadem  TX,  & altitudo  eadem  Q B,  vertex  vero  li- 
nea re^b  , pars  videbeet  reCias  A B , qu;e  aqualis  fir  ipii 
VXjVtdemonfirauimusin  fcliolio  propof 7.1ib.'i2.  Item 
eiubiem  prifmatis , cuius  bafis  altitudo  QB, vertex 
vero  pars  re<5t*  AB,xqualis  ipfi  V X,  duas  tertias  parces 
continet  prifma,cuius  bafis  T Y,  & altitudo  eadem  Qb, 
jvercex  vero  pars  redae  A B,  xqualis  ipfi  V Y , ex  fchoiio 
‘ propof  2?  lib.  i‘i  e quod  & bafis  T Y,  duas  partes  tertias 
jcompledatur  bafis  TX.  Igitur  & prifina, cuius  bafis  T V, 
& altitudo  QB,  vertex  vero  pars  redae  A B , aequalis  ipfi 
VY, squale  erit  duabus  pyramidibus  ERSHA , CT  VKBi 
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Ac  proinde  hoc  prirma  appofitum  prifmaci  ABTVSk,ifj 
fidet  prifma  «quale  folido  CBKHAE , habens  bafin  rc- 
dangulum  contentum  fub  latere  cu 
bi  TV,&  fub  reda  compo/Ita  ex  VY, 
duas  tertias  panes  minoris  fegpie^.i 
VX,con1prenendentej&  ei  VS,m?» 
re  legmenco>ideoque  a bafe  cubi^^l 
ficientem  rcdangulo  atX , contento 
fub  latere  cubi  «Y.  & fub  X Y, 
parte  minoris  fegmenti  VX.  Non  diC 
/imili  ratione  inuefligabimus  alia  ^ 
milia  quinque  prifmata  «qualia  & proxime  dido  pnfc 
mati*,  & reliquis  quinque  folidis  fuperreliquas  quio*^ 
cubi  bafes  conftitutis . Sex  igitur  huiufmodiprifmat^ 
aequalia  erunt  fex  illis  folidis , exceffui  nimirum 
caedri  fupra  cubum  /ibi  infcriptum.Quia  aute  duo  quae- 
libet prifmata  illiufmodi  inter  fe aptata  componunt  pa- 
rallelepipedum  eiufdem  altitut^nisj  conftrucntur  ex  fex 
illis  prifmatis  tria  parallelepipeda  fub  eadem  altitudine 
QB,qu«, aequalis  eft  dimidio  lateris  petagoni  AB  feu  ma 
ions  fegmenti  lateris  cubi,&  fuper  bafes  a bafe  cubi  de-j 
fidentes  /Infulas  redangulo  contento  /ub  latere  cubi.& 
fub  tertia  parte  minoris  fegmenti  eiufdem  lateris  cubi; 
Ac  proinde  ex  tribus  his  parallelepipcdis  inter  fccom- 
po/his  exurget  parallelcpipedum  exceifui  eidem  Dode- 
caedri  fupra  cubum  /ibi  inferiptum  «quale, cuius^  ba/is  a 
bafe  cubi  deficit  redangulo  contento  fub  latere  cubr,  & 
fub  tertia  parte  minoris  /bgmenti  eiuidem  lateris  cubi, 
altitudo  vero  «qualis  e/1  tribus  altitudinibus  pr«dido- 
rum  trium  parallelepipedoru, hoc  e/1, altitudini  QB>qu« 
«qualis  fuit  dimidio  maioris  fegmenti  lateris  cubi,  ter 
fumpr«.  Hanc  igitur  altitudinem  dico  ab  altitudine , feu 
latere  cubi  deficere  minore  /egmento  eius  linezi  quae  di 
midiati  lateris  cubi  fegmentum  minus  cxi/lit.  Diuidatur 
enim  CK, latus  cubi  extrema  ac  media  ratione  in  ^:lteqi 
CiS,maius  fegmentum, & /3K,minus  bifariam  in  ; at- 

que ex  ^K,abfcihdatur  ^»,acqualis  ipfi  jSy.feu  C ^ , ita  vtj 
C>,vcl  >iS,vel  ^«,dimidia  pars  maioris  fegmenti  CC,  w 
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<{ualis  /it  ipd  QB,&Cf,  tori  alritttdini  przfaci  parallele- 
pipedi.Poceft  autem  ex  minori  fegmenco  /3K,abfcindi  re 
(fla  arqualis  ip/i  Cy, dimidio  maioris  fegmenti;  quia  j3ic, 
maior  eft,quam  dimidium  maioris  fegmenti  C^.Cum-# 
cnim  fir,vt  CK,ad  CC,ita  C^,ad  CKi  Iit  autem  Ca',  minor, 
quam  (lupla  ip/?us  C^,quod  C$,  fit  ipflus  maius  fegmen- 
tumiwit  quoque  C C,  minor , quam  dupla  ipfius  CK,  hoc 
clt,erit  ^lC,maior,quam  dimidium  ipfius  C|S.Quonram_» 
Igitur  eft,vt  tota  CA,ad  maius  fegmctum  Cj3  > ita  maius 
fegmentum  C^, ad  minus  jSK;a  erit  quoque  vt  CO,  dimi- 
J-^>ad  C^,vel  iS«,dimidiam  ipfius  C0,  ita  Cy,  i 
vel  Cf,ad  ^ J' »dimidiam  ipfius  CK}  Ac  proinde  fi  CO,  fece 
wr  extrema  ac  media  ratione,  erit  maius  illius  fcgmentu 
Cy,vel  ^i,&  minus  C<T  • Quare  & CJ',  minus  fegmentum 
jxecabit  maius  fegmentum  extrema  ac  media  ratione, 
vt  demqnftwuimus  ad  propof  y.  lib.  r j.  critquc  maius 
fegmentum  C«T , minus  autem  <T*;  Ac  propterea  rurfus  «T«> 
minus  fermentum  fecabit  regiam  «TA,  maiori  fegmcnto 
C«r,acqualem, extrema  ac  media  ratione,  minufqi  fegmen 
tum  erit  «A.Deficit  igitur  C«, altitudo  praefati  paraTlele- 
pipedi  ab  altitudine, feu  latere  cubi  Ck, minore  fegmen- 
co f A,rcdlar  <TK,vel fibi  aequalis  redas  |8<f , quas  dimidiati 
lateris  cqbi  fuit  fegmentum  minus  olienfa.Conflat  erco 
Mfem  parallelepipedi , quo  dodccacdrum  excedit  iibi 
infciiptum  cubum,a  bafe  cubi  deficere  rcdangulo  con- 
tento fub  latere  cubi , tertiaque  parte  minoris  fegmenti 
eiufdem  lateris  cubi ; altitudineijn  vero  ab  altitudipe  cu- 
bi deficere  minore  fegmcnto  eius  lineas , quas  dimidiati 
lateris  cubi  fegmentum  minus  exiftit . Quocirca  Dodci 
caedrum  excedit  cubum  fibi  inferiptum  parallelepipc- 
do , &c.  Quod  erat  demoiiflrandum . ; 

i. 
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VNDE -«liciturjpodecaedrum  a duplo  cubi  inferipti  defice  «L-* 
duobus parallelepipedis  , quorum  vnius  longitudo  lateri  cubi  eft 
squalis,  latitudo  autem  tertiz  parti  minoris  icgincnci  ciurdem  la- 
t^ris  cubi, altitudo  denique  a latere  cubi  dcHcit  minore  Icgincnto 
CIUS  lineae, qua;  dimidiati  lateris  cgbi  minus  Icgmcntlim  cxillic.  Al 
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I icriiis  vero  A longitudo, & latj|.udo  lateri  cubi  c^ualis  cft,  altitu 
tlo  autem  tv.iniis  fermentum  cius  linci  , qase  dimidiati  larcris  eu* 
bi  regmcntmn  minus  c.\iftic,ita  vt  amborurfi  altitudines  fimul  alti- 
tudini,fiuc  lateri  cubi  lint  iquales  . Nam  li  prius  paralklcpipcdu 
add.;iur  ilh  paraliclcpipedo,quo  cubum  a Dodccacdro  liiperari  do 
caimus, conficietur  parallclcj^ip';duni, cuius  <ic.  longitudo,  & latitu 
do  lateri  cubi  loualis  ef},balimiimirum  eandem  habcni,quam  eu 
biis, altitudo  vero  a latere  cubi  deficit  minore  fegmeto  cius  linei, 
qui  dimidiati  lateris  cubj  minus  clVlegmcntum,  hoc  cA,  *ltitudi- 
ne  roAcrioris  parallelcpipcdi . Quare  ii  conlctto  iam  parallciepi- 
pedo  adiungaturpoAcrius  parallelepipedum  , compofitunvcrit  pa- 
rallclrpipcuum  prorfus  squale  cubo  intra  Dodecacdnim  deferi- 
ptCjiiquideni  6c  baiis,  !k  altitudo  parallelcpipcdi, iqualis  cA  & ba 
li  & altitudini  cubi , Atque  idcirco,vt  Dodecaedrum  cubi  inlcripti 
duplum  cxiltat,Jcl'unc  pridi&a  duo  parallelepipcda  ,,cum  ijis  ac- 
cedentibus ad  exctflum  DoJccacdri  Aipra  cubum  inferiptuni,  con- 
Aituatur  parallelepipedum  cubo  Inlcripco  iquale  , jmijm  vero  al- 
ter cubus  , vt  dcmonllratum  cA  . 

THEOR.  29.  PRGPOS.  29. 


DODECAE'DRVM  ad fibi  inferi 
ptiim  Icofacdrum  proportionem  habeteom 
pofiram  ex  proportione  triplicata  eius,  qua 
habet  diameter  Dodccacdri  ad  re(5lam  cen 
tra  bafium  Dodecaedri  oppoEtarum  copu- 
lantem , & proportione  lateris  cubi  ad  la- 
tus Icofaedri  in  eadem  fphxra  cum  cubo 
deferipti  • 

I N Dodecaedro  ABC , diameter 
/It  AC,  &■  reda  coniungens  centra_» 
ba/imn  oppofitarum  D E»  At  vero  F, 
latus  cubi,  & G. latus  Icofaedri  in_j 
eadem  fphxra  cum  cubo  deferipti. 
Dico  proportionem  Dodecaedri  A- 
BC,ad  /Ibi  inferiptum  IcofaedrunLj 
componi  ex  proportione  triplicata  proportionis  diame 
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tri  AC , ad  rc<ftam'DE  j & cx  proportione  F,  lateris  cu- 
bi ad  Gi  latus  Icofaedri.  Cum  enim  anguli  Icofaedri 
in  Dodecaedro  defcripti  reponantur  in  centris  ba/iunLj 
Dodecacdri , atque  adeo  anguli  oppollti  in  centris  ba- 
fium  oppofitarum ; erit  rc€ta  D E , centra  baflum  Dodc- 
cacdri  oppo/itarum  conneftens , diameter  Icofaedri  in- 
fcripti  > Ac  proptcrea  Dodecaedrum  , cuius  diameter 
D E , in  eadem  Iphatra  cum  Icoiaedro  intra  Dodecae- 
drum ABC,  collocato  deferibetur , cum  eandem  ha- 
beant diametrum  DE . Intellectis  iam  tribus  magnitudi- 
nibus , Dodecaedro  fcilicet  ABC  j Dodecaedro  diame- 
tri DE  $ & Icofaedro  eiufdem  diametri  D£, intra  Dode- 
caedrum videlicet  ABC,  deferipto  j Proportio  Dode-^ 
caedri  ABC,  primat  magnitudinis,  ad  Icofaedrum  libi 
inferiptum,  tertiam  magnitudinem,componetur  per  ea, 
i quas  ad  defin.j.  liU  a nobis  funt  deroonftrata , ex  pro- 

Eortionibus  Dodecaedri  ABC,  prim*  magnitudinis,  ad 
►odecaedfum  diametri  D E , fecundam  magnitudinem, 

& Dodecaedri  ex  diametro  D E , defirripii  fecundas  ma- 
gnitudinis ad  Icofaedrum  in  Dodecaedro  A BC,  delcri- 
'ptum, tertiam  magnitudinem.  Cum  ergo  Dodecaedrum 
I ABC,ad  Dodecaedrum  diametri  DE,proporti'oncm  ha- 
ibeat  triplicatam  diametri  A C,ad diametrum  DE, ex  co-- 
Iroll.  propof.  17.  lib.  12.  a Dodecaedrum  vero  diametri  * 
DE.ad  Icofaedrum  eiufdem  diametri  DEjquod-nimirum  quarti- 
in  Dodecaedro  ABC,defcribicur,  proportionem  habeat,  ateimi 
|QuamF,  latus  cubi  ad  G,  latus  Icofaedri  j liquido  con- 
fiat proportionem  Dodecaedri  ABC  ,' ad  Icof4edrum_» 

|libi  inferiptum,  cuius  fcilicet  diameter  D E- componi 
quoque  ex  triplicata  proportione  proportionis  diame- 
AC,ad  diametrum  D e,  redhim  videlicet  centra  oppoli- 
tarum  Dodecaedri  copulantem, & ex  proportione  F,la- 
teris  cubi  ad  G , latus  icofaedri , in  eadem  fphasra  cum 
cubo  deferipri . Dodecaedrum  itaque  ad  .^bi  inferiptum 
Icofaedrum  proportionerahabctc6mpoli:am,&C.Quod 
exat  demonftranduna.  ’ 
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THEOR.  50.  PROPQS.  30. 

DODECAEDRVM  Pyramidis,in  qua 
defcribirurjduas  nonas  partes  continctaini-l 
nus  duobus  parallclepipedis  5 quoru  vanius 
longitudo  lateri  cubi  in  eadem  pyramide^ 
deferipti  sequalis  e/l,  latitudo  vero  tertiae! 
parti  minoris  fegmenti  lateris  eiufdem  cu-l 
bi  5 altitudo  .denique  a latere  eiurdera  cubil 
deficit  minore  fegmento  eius  lineae  , qux 
dimidiati  lateris  cubi  eiurdem  minus  leg-j 
mentum  exiftit;  Alterius  autem  & longitu- 
do, & latitudo  lateri  cubi  prjtdifH  eft  squaj 
liSjaltitudoA^ero  minus  Tegmentum  eius  li- 
neae,qu?  dimidiati  lateris  cubi  eiufdem  feg 
mentum  minus  exiftit , ita  vt  amborum  al- 
titudines fimul  altitudini  3 fiuc  lateri  ciuT- 

dem  cubi  fint  aequales.  > I 

OyONIAM  fiinDodccaedrointra  Pyramidem  de- 
feripto  cubus  deferibatur , hic  idem  cubus  in  eadem  py-I 
ramide  eft  deferiptus,  vt  ad  finem  lib.  i ^-cradidimusiCu 
bus  autem  pyramidis,  in  qua  deferibitur,  nona  pars  eft, 

2 cum  pyramis  cubi  fibi  infcripci  fit  noncupla:Fit,vt  ma- 
gnitudo didli  cubi  dupla  cotineat  duas  partes  nonas  py- 
ramidis Dodccaedrum.feu  cubum  ambientis . Quare, cm 
Dodecaedrum  cubi  fibi  inferipti  duplum  fit , ex  coroll. 
propof.zS.  huius  lib.  minus  duobus  illis  parallelepipe- 
dis.quorum  mentio  fa(fta  eft  in  verbis  propofitionis  hu- 
iusjnon  obfcure  colligitur , Dodecaedrum  pyramidi  in- 
feriptum  duas  nonas  partes  continere  ipfius  pyramidis, 
minus  didis  duobus  paralielepipcdis ; adeo  vt  fi  difta_i  ^ 

«I"'’ 
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■duo  parallepipeda  addatur  Dodccacdro, tum  demum  ma 
gnitudo  cxurgat  duas  partes  nonas  pyramidis  comple- 
tlens.Quamobrem  Dodecaedrum  Pyramidis,  in  qua  de- 
fcribitur,duas  nonas  partes  continet , minus  duobus  pa- 
rallelepipedis  , quorum  vnius  longitudo  lateri  cubi  io_» 
eadem  pyramide  dcfcripti  aequalis  eftj&c.Quod  erat  de- 
monftrandum.  ' 

THEOR.  31.  PROPOS.  31. 
CCTAEDRVM  excedit  fibi  in- 
fcriptum  Icofaedru  Parallelepipedo  > cuius 
bafis  eft  quadratum  lateris  Icofaedri, altitu- 
do vero  maius  legmentum  femidiametri  o- 
^taedri  extrema  ac  media  ratione  fe^ae . 

OCTAEDrVM,  cui  infcriptu  eft  IcofaedrUm,ftt  AB- 
C^EF,repetita  figura  propofi6.1ib.  r 5 .vbi  demonftratum 
eft,  v^inti  triangula  Icofaedrum  infcriptum  componen- 
tia eflc  IQR,  icQ5,  GIL,  GIM,  GPS,  HP5,  NHK.OHK, 
RLO,SLO,PMN,ciMN,GMP,HNP,KNC^IMC^GLS, 
H0S,K0R,ILR,  quorum  o<fto  poftrema  odto  bafibus  o- 
(ftaedri  ftint  impofita,fecantia  videlicet  omnia  eius  late- 
ra extrema  ac  media  rationej  Item  reftam  I T , perpen- 
dicularem ad  BD,xqualem  efle  maiori  fegmento  XY,  fe- 
midiametri AX.Dico  o^Iaedrum  ABC  DBF,  iupcrare^ 
jlcolaedrum  fibi  infcriptum 
Iparallclepipedo , cuius  bafis 
eft  quadratum  lateris  Icofae- 
jdri  QR, altitudo  vero  IT, ma- 
ius fegmentum  femidiametri  _ 
jAX.Cum  enim  in  quatuor  ba  “ 

/ibus  oiftaedri  D E A , D F A, 

PEC,DFC,apgulum  folidum 
oftaedriD,  conftituentibus 
pofit*  fint  quatuor  bafes  Ico 
laedri  IMQ,ILR,KN Q^, 
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I 'A  KORj  remaneBonbiuxta  • 

gulum  folidum  D>in  eifdem  ^ . 
quatuor  bafibus  odlaedri  qua  ■ 
tuor  triangula  I QJ) , IRD , 

D KQD,  2C  RD,  quibus  fi  acce- 
dant duo  triagula  Icofaedii 
QIR,KQR,&  commune  tria . 
gulum  D QJl,  confiituentur  ^ 
du*  pyramides  fuper  com-  J 
munem  bafem  D <^R,nem-  » 

. . _ pe  IDQR,  KDQR, inter 

|aEquales,percorolI.proponf.lib.ia.  cum  earum  altitudd  ' 

I fit  refta  eadem  IT,  maius  videlicet  legmentum  femidia-  . 
metri  oilaedri,(Nam  quemadmodum  AX,  fefta  eft  a re- 
^laGIjin  Y,  extrema  ac  media  ratione,ita  quoque  fedla 
. efi  CX,a  reda  HK,in  Z.Quare  fi  ex  K,ad  BD,perpendicu 
laris  ducatur^altitudo  nimirum  pyramidis  KDQR  , * erit 
ea  atqualis  redacZX, maiori  fegmento  femidiametri  CX, 
hoc  eftjipfi  IT.)Quae  quidem  pyramides  extra  Icolaedru 
in  odaedro  defcriptum  confifiunt. Simili  modo  prope_3 
fingulos  reliquos  quinque  angulos  odaedri  confiituen- 
tur  bin*  pyramides  & inter  fe>  & didis  duabus  aequales 
extra  Icofaedrum  praedidum  : ira  vt  Odaedrum  fijpe-  ' 
rct  Icofaedrum  fibi  infcriptum  duodecim  illis  pyrami- 
dibus ^qualibus.Quia  vero  triangulum  DQR,  dimidium 
eft  quadrati  lateris  DQ^Cu  DQJ)R, redae  aequales  fint, 
minora  fcilicet  Tegmenta  laterum  odaedri,angulumque 
contineant  redum.)  erit  reda  QR»  diameter  illius  qua-  . 
dratijAc  proinde  quadratum  ipfius  QRjduplum  erit  qua  * 
drati  lateris DQ^iaeoquequa^plum  trianguli  D QR  .* 

- Prifma  igi“tur,fiue  parallelepipedumicuius  bafis  quadra-  ; 
tum  redae  Q^,  & altitudo  IT, quadruplum  quoque  erit  \ 
prifmatis  , cuius  bafis  triangulum  DQJl,  & altitudo 
eadem  IT, per  ea, quae  dcmonltrauimus  ad  propof.,7.  lib. 

1 a. Prifma  autem, cuius.bafis  D Q R,  & akitudo  I T,  tri- 
pium  exiftens,ex  coroll.' /.  propof.  7.  [lib.  12.  pyramidis  ‘ 
*>  lDQR,aequaIe  eft  eribus  pyramidibus  earum  duodecim , 
quas  circa  Icofaedrum  confiftcre,  diximus.Prifma  ergo , 

'' I - ■ - - 
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vel  parallelepipedum, cuius  bafis  quadratum  reilar  Q R » 

& altitudo  IT,quadruplum  quoque  cft  trium  illarum  py- 
ramidum.Quare  cum  earunaem  trium  pyramidum  qua- 
drupli lint  omnes  duodecim  pyramides  limul  Icofaedru 
imbientesiAequale  quoque  erit  prifma,feu  parallelepipe 
duH7, cuius  ba/is  quaaratum  rcilae  Q R , lateris  nimirum 
rcoraedri,&  altitudo  IT, maius  fegmentum  femidiamctri 
AX, duodecim  illis  pyramidibus, hoc  eft,  excefliii  odlae- 
dri  fupra  Icofaedrum  fibi  infcriprum  ; Ac  proinde  odae- 
Irum  fupcrabit  Icofaedrum  di£to  prifmate,vcl  parallele 
oipedo.Oftaedrum  ergo  excedit  nbi  inferiptum  Icofae- 
irum  parallelepipedo,  cuius  bafis  eft  quadratum  lateris 
[cofacdrij&c.Quod  erat  oftendeifdum. 

COROLL-ARIVM. 

' V 

HINC  infertur, Pyramideni  excedere  duplum  Icofaedri  fibi  in- 
cripti  para}lclepipedo,cuiusba(is  quadratum  lateris  Icol'acdri,al- 
icudo  vero  reda  linea  bifarias  fc^iones  op»poiitoruni  laterum  Ico- 
aedri  coniungcns.Cum  enim  ex  demonllratis  propof.ip.lib.i  j.  con-  \ 

:et,n' Pyramidi  o6laedrum,&  huic  odlaedro  Icolaedrum  impena- 
ar,lcoi^cdrum  eidem  Pyramidi  effe  infciiotum  : a o&.iedrum  au- 
rm  fuperct  IcoAicdruvn  fibi  inferiptum  parallelepipedo, cuius  ba- 
5 quadratum  lateris  Icofaedri, nempe  reftst  QR, altitudo  vero  ma 
!S  Icgmenuim  fchjidiametri  Q&acdn,redla  vid^icet  IT,  feu  Y X : 
it, vt  oftaedrum  bis  fumptum  , nempe  pyramis,  cui  inferibitur,  . 

b quod  Pyramis  dupla  fit  fibi  infcripti  udaedri  ) fuperet  duplum  b«.yeaf 
ofaedri  in  odlaedro , idcoque  & in  Pyramide  dcrcriptum  , duplo  tidi€ . 
lius  paralleiepipedi , nimirum  parallelepipedo , cuius  bafisidiem 
jadratiim  latens  Icofaedri , altitudo  vero  refla  Y Z. , coniungens 
farias  fefliones  laterum  Icofaedri  oppolitoruni  C I , H k Hoc 
lim  parallelepipedum  illius  duplum  efi  , per  demonfirata  a no  ' 

sin  fcholio  propof.  14.  lib.  ia.'cum  altitudines  duplam  ha- 
beant proportionem  . Quare  hoc  eodem  parallelepipedo, 

• cuius  bafis  quadratum  lateris  Icofaedri,  altitudo 

vero  refla  linea  bifarias  feflionest^pofitch-  . ' * 

rum  laterum  Icofaedri  copulatis,  ^ ’ 

Pyramisdi^lum  Icofaedri  . 

fibi inlcripti ex- ” 

. cedit,  ■ A \ - 
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DE  OyiN^iVE  CO^B^PO%V  M 
Regtihrium  defcriptione  in  datafpharii 
ex  Pappo  Alexandrino . 

§yp’OSrAM  Euclides  libro  r ^.quinque  corpora  Re^Hla 
riajeorfum  extra  /pharam  conflruxit , deinde  vero 
d Cphira  corttprehendiynoua  demenflratione  confirmaut(\ni\ 
erit  abs  re  docere^qua  ratione  Papput  Alexandrinus  eaiem\ 

quinque  corpora  ia  data/phara  defcribat  \ prtfertim  cum\ 

eius  ratio  multo  clarior  videatur faciliory  quam  conflru\ 
aio  tlU  ab  Euclide  prafcripta.Sed  prius  ex  eodem  Pappo  lem\ 
mata  nonnulla  pr amittenda  funty  quorum  aliqua  etfi 
elementa  fpharica  Tbeodosij  demonflranturytton  tamen  pro\ 
pterea  ordinem  Euclidis  peruertere  cenferi  pojfumusyquippe\ 
cum  propofitiones fpkaricorum  elementorumyquibus  hic  i»-1 
digemusycx  filis  prioribus  propofitionibus  lib.  1 1 . EucliA 

dis  pendeaolyVt  commode  ante  lib.iz^atque  adeo  multo  iw*! 
gis  ante  hanc  corporum  Regularium  conjlruaienem  percipi\ 
pojfint. Incitandis  autem  Theodosi}  propofitionibus  fiquemur  I 
ordinem  noftrorum  commentariorumy  quos  in  eadem 
ta  confirip fimus, Hinc  ergo  initium  fumamus, 

L E M M A I.  , 

DATIS  duobus  circulis  in  fph^ra  paral- 
lelis,dataque  in  vno  eorum  linea  rediaj  du- 
cere in  altero  diametrum  huic  re(5ta2  datae 
parallelam. 

IN  fphara  fint  duo  circuli  paralleli  ABCDiEFGifittjsa 
primum  in  ABCDydata  diameter  AD, cuiin  EFCyducen 
dafit  diameter  parallela.Dueatnr  , »1 
in  feholio  prope/. iS. lib.  t i.decuimusyp 
diametrum  AD,  planum  reSum  ead  < 

culum  ABCD, ^faciens  in  fphara  Jupi 

ficte  circulum  AEG  D.ffuoniarn  tgii 
circulus  AEGDyCirculum  AlBCDyhi 
riam,&  ad  angulos  reaos  fecatyerie  < 
culus  AEGD,maximuSy  trafibitque 

foio 


Diy. 


.Til  ;)g(e 


xy.r: 
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ASCDitx  feM.propof.  i f .lih,i*Thi»d.ite  frtim 
de  ^ per  ptdos  cireuli  £FG,a  cum  parallelt  eofdem  peUs  hs 
hanty^  ideeque  eumbifurimm  feeabit.Communis  erge  feaio 
EG,eius  diameter  erit:c  eum  Jit  ipji  ADyparaUeUy 
tet  prepefitutn. 

DEINDE  i»  eireuU  ABCD,data  reBa  BC,nep  eius  diu] 


meter  , eui  dueendu  fit  diameter  parallela  im  eireule  EFQ, 
i Dueatur  ipfi BCtper  centrum  circuli  ABCDydiumeter  pa 
rallela  ADicmi  in  circule  EFGyducatut  diameter  paralMu 
EGy  vt  frexime  eBendimus.  ^eniam  igitur  vtraque  BC, 
EGyeidem  ADyparallela  ejlycx  cmBruBiene,  e ipfk  fueque 
BCyEG, inter  fe  parallela  erunt, ^od  ejf  prepefitum . j 
EADEM  ratiene  reBa  BC»dueetur  im  circule  EPGypu^ 
\railela  Hlyk  diametreEGydiuerJayqne  ipfi BC,  aqualis fity 
fi  mede  £ C , mater  nen  fit  diametre  E G.  Nam  fi  in  eireule 
EFGydmeamr  ipfi  BGyparallelaHIyf^  aqualis,  vt  ad  pre~ 
pefii,M.q.tradidimut,faBum *rit,qued  iubetur, 

LEMMA  II. 

S I in  planis  parallelis  deferipti  fint  duo 
circuli  > in  quibus  duas  redae  parallelse  ab- 
feindant  arcus  fimiles  ; erunt  duae  redse 
jConiungentes  extrema  vpius  redae  cum  cen 
tro  5 parallelae  duabus  redis , quae  extrema 
alterius  redae  cum  centro  coniungunt . 


IN  planis  parallelis  AByCDydefcripti  fint  duo  eireuli,in 
quibus  reBa  EFyGHyprimum  parallela fint,ad  eafdem  par» 
res  centrorum  I,K,auferantHrque  arcus  fimiles  EF,GH,  ac 

tandem  iungantur  ad  centra  

Ba  EI,FI,GK,HK.Dice  tdm  EI, 

GK,quam  FlyHKyparallelas  ef- 
fe.^eniam  enim  arcus  EFyGH,  c , 

I fimiles  funt, erunt  anguli  /j  JT,4- 
' quales, ex  fchelio  prepof.za.lib.q  * 

* Igitur  reliqui  anguli  E,F,  re/f- 
quis  angulis  G,H, aquales  erunt. 


Ickk  Cum 


'r 

at.  i. 

Theed, 

1 J.  i. 
Theed» 
clS.vU 
decimi, 
\iqupri 


decimi, 

i I 

4 j 

H 


(}i,prt 

I 
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a J./r/.  • _ _ „1  a /<»>»  ilUiquam 

inter  Je  equales  ; erit  tam 
lut  Ei  angulo  G , quam  anguiui  J 
^FiUngulo  H i tqttalfs.  §luomam\ 
igitur  in  flants  parallelis  re£lt\ 
EFy  GHiparallelt  funty  (y  reflil 
/,  GK,  ad  eafdem  partes  plaai\ 
per  EF,  GH.duUi  efficiunt  cum\ 
ipfis  equales angulos  EyGierttnt  ex  ifSiqui  in  fcholio  prcfof.] 

1 6.lib.iv>demonfirauimttSiEliGKiparalleU:EademqHS  ra 
tione  FI,HK,paralleU  erunt. 

DEINDE  Jint  EF,  GHiparalleU,non  ad  eafdem  partes 
centrirumliK.Dicotam  EliHKyquatn  F f .Gli.ejfe  paralie- 
las.ProUuStis  enim  GK,HK,i«/>^4r«r  re^a  LM.Ef  quia  late 
b l4./>ri  taGVi3HYi.ilateribus  LKiMK,fuot  aqualia, b angulnfque  ad 
c ^ pri.\  verttecm  K,tquales  coutine»t,<^  erunt  ^bafes  GH,LM,^ 
dzi.ter  anguli  H,L,aqualef,^  anguli  GyM. ^Igitur  arcus  GH,LMy 
e-ij.pri  aquales  funtyC.  f^reSt  GH,L\\,intcr  [e  parallela:  Ac  proin 
^g  vn-  \ decumvtraque  EFyLM  ipjs  GH,Jit  parallelay^erut  ^ EFy 
decimi.i'  LM, parallela  i»fer  (e.§)Hia  igitur  E F,  LM,  paralleHJunt 
I ahfctr.dentes  ad  eafdem  partes  centrorum  arcus  fimiles  EFy 
I LM',(Nam  cum  arcus  GH,/it  arcui  EF,Jtmtlis,  erit  quoque , 
arcus  LM, qui  arcui  GHytqnalis  efl, eidem  arcui  EF  y/imi-^ 
lis.)erunt  tam  E\,LK,hoc  ejl, El, H K^quam  FIyMK,hec  ejly\ 
FlyGKyparalleU.iluod  ejl  proppjitum. 

LEMMA  III. 


SI  in  rphcra  fint  duo  circuli  paralleli , & 
acquaieSjin  quibus  dud:^  fint  duc  rc^Ic  pa-1 
rallelcU  & equalcsjad  eafdem  partes  centro- 1 
rumiredte  harum  parallelarum  extrema  pu-l 
cta  ad  ealdem  partes  coniungentes , iequabi 
ies  quoque  & parallelie  funt^dc  ad  plana  cir 
culorum  perpendiculares.. 


IN 


D.m 
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lU  fphtr a fi»i  duo  circuli  farulleli  iquutes  A By  CD. 

in  quibus fint  duA  reSU  tquules  ^urulU^  A B^CBy  ad 
eafdem  partes  centrorum  , quarum  extrema  iungantur  ad 
eafde partes  reffis  ACyBD.Bico  reaa*  AC,BD, squales  quo 
que  ejfefac parallelas^et  ad  plana  circulorum  perpendicula 
res.^oniam  enim  AB , CD,  pa- 
ralltU  funfyZ  erunt  AC  3 BD.  in 
eodem  cum  ipfis  plano , §luare  cu 
\AB,CD,fint  etia  tqualesyh  equa 
les  quoque  erunt  ac  parallela 
ACy  BD,  quod  efl  primum, 

• EX  centris  deinde  E,F,duflie 
re  ais  EAyEBiFCyFDyiunaaque 
reaaEF,  erunt  tam  A E,  CF,  quam  BE,  DF,  paralleUyex 
z.lemmateiSunt autem  ^aquales  ob  tir culorum  aqualita.\ 
tem.c  Igitur  AC,EF,&  BD,EF,parallela  erunt,&  aqua\  j ),pri 
les  A §luoniam  vero  circuli  AB,CD,parallelt  circa  ecfdem\A  r, 
polos  funt.c  reaa  per  eorum  polos  duka  tranfibit  per  eorun-  .xheod, 
dem  centra,^  per  centrum  fph  ar  A,t^  ad  plana  eorunde  re-  cie, i. 
aa  erit.'§luocirca  reaa  EF ,eorum  centra  coniungens,per  eo^xbeod, 
rum  polosyt:jy*  centrum fphar A incedet,ne  duA  reHa  per  eorum 
centra  dicantur  tranjire,nimirum  reaa  per  eorum  polos  ex- 
tenfa  , quod  e(l  abfurdu.  Haberent  enim  illa  reaa  fegmentu 
commune  EF.  figitur  EFyud  plana  circulorum  AByCD,  re- 
\c7a  efi:gAc  propterea  et  vtraque  ACyBDyipfi EF, parallela, 
ad  eadem  plana  erit  reaa.S^uod  eii  fecundum. 

HAEC  demonflratio  locum  etiam  habet,quando paralie 
Ia  AB.CDyfunt  circulorum  diametri, fed  tunc  EAy  EB,FCy 
FDyerunt  partes  diametroruWyVt  patet. 

L E M A mi.  ■ 


7 heod. 
gS.vn~ 
decimi. 


a 7.V9‘ 
decimi 
hi3-pri 


S I in  fphiera  fint  duo  circuli  paralleli  & 
(^qualesjin  quibus  duto  fint  dua?  rcd.-r  pa- 
rallel^E  & a:quaIcs^non  ad  eafdem  partes  ce 
trorum:redl^  harum  parallelarum  extrema 
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pundta  non  ad  eafdcm  partes  coniungetes» 
in  'centro  fpiixrx  fe  interfecant , ac  proinde 
diametri  fphxric  erunt, & inter  fe  aquales ; 
Red^  vero  earunde  parallelarum  extrema 
pun(Sa  ad  eaidem  partes  connc(5lcntes,& 
quales  ac  parallelae  inter  fe  funtj&  cum  pa- 
rallelis redos  angulos  conflituunt . 

IN  fintdme  cireuli  f^trallrli  tqttaUs  jfByCDt 

^ im  jrV  </m«  p»ralleU  d^ti/tUt^SyCD,  nom  md  $»f 

dtm  psrtts  centrorum , quaruiH  pMuBu  extremu  primum 
nem  md  eufdem  pmrtes  iungmutur  teBis  AD , BC  •_  Dite  r#> 
Air  ADySC»  im  cemtre  fphdrt.  fe  imterfecmre , ideoque  dim^ 

metret  ejfe  fphere  inter  fee- 
qumlet , §luoainm  enim  AB, 
C D , pmrnlltU  funt ; a erumt 
A D ,BC  ,in  eodem  tum  ip- 
fis  plmne;  ac  preimde  fe  tn$t* 
tue  inter feembuntt  vt  im  pum- 
H»  H : quoi  dtee  ejfe  centrum 
fpbcrd.Cenne^mntur  emim  eir 
culorum  centrnE  , F,  re  Sis 
• KA,ECiFD,FG.hEtquim 
’*•  j'  ' ■*  mmguli  A G B ,C  GD*  »d  •uer- 

• lo  tri  cqunlet  fume:  c Item  tum  miterni  unguli  BAD,CDA: 
quum  ulterni  ABCyDCBicquiungulu  erut  triungulu  ABG, 
^ 4.prit  CDG.  d Igitur  erit  vt  AB,ud  BG,  itu  D C , ud  C G : Item 
Vt  AB,  ud  AG,  ita  D C,ud  D G.  Cum  ergo  A B ,C  D , po- 
e 14.^1*  mumtur  equule t,t  erunt  quoque  tum  BG,  C G , quam  A G , 
D G , inter  Ji  aquulet  . Rurfus  quia  AE,D  F , forni- 
\ diametri  eir  e mlorum  aqualium  aquales  funt  \funt  autem 
.'exi.,  lemmate  parallela,  f ideoque  anguli  alterni  EAD^ 
F DA, aquales-,  erunt  duo  latera  EA,AG,  duobus  luteribus 
g 4,ftr/.  i^-l^yD(S,aquatia,angulo/que  comprehendent  aquales,  g Tgt~ 
tur  (^bafet  EG,FG,dr  anguli  A G E,  D G F,  aquulet  funt. 


^jcvm-. 

decimi. 
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a Et  tfuitt  AD  , in  t»U*m  j>lano  efi  , ia  qno  par  aliti*  A E fj  *7« 

DF  i ^^EGyFGiin  eodem  plano  , in  tjuo  A D ^ A E > 

1 DF\  erunt  EG,  FGyin  rectum  ^ continuum  (onjlitut*y  pro' 
pttr  *qualet  angulos  AGE  , DGF , vt  ex  Procle  ad  prope/. 

1 S.lib.  It  ofiendimus . ^^uare  EFy  reSia  coniungens  centra 
circulorum  parallelorum  per  centrum  /phara  tranfibit , vt 
i»  pracedenti  lemmate  demonjlrauimus  yC  perpendicula-  c \o.x» 
rifque  ad  eorum  plana  erit. Cum  ergo  EG  , FG,  aquales  Jint\Theod. 
ofienft , erit  G , centrum  fphara  , d propterea  quod  circuli  d 6. 
aquales  A ByC  Dy  aqualiter  a centro  fphara  ab/untj  ina-  Thtod, 
qualiter  vero  abe/ent  jji  centrum  fphara  in  re£ia  EFydi- 
ceretur  aliud  punctum  quam  G.  Quocirca  A D , B Cy  dia- 
metri fphara  funt , O*  inter  fe  propterea  aquales  . quod  eji 
primum  .■ 

SE D iam  punita  extrema  parallelarum  aqualium  ABy 
CDyad  eafdem  partes  iungantttr  rectis  A C y B D.  Dico  te^ 
itas  ACyBD.t^  aquales  ac  parallelas  inter  fe  rjfe,^  angu- 
los CAB,ABDyBDCyDCA,eJfe  rectos  • Hucdtntm  fins  pa- 
rallela aquales,  c maaife-  ej 

itum  ejlycum  extrema  puncta 
parallelarum  aqualium  con- 
iungdt . €^od  autem  ad  ABy 
CD  yfint  perpendi cularesyit a 
ofien detur  . In  circulo  C D, 
ad  reltam  CD, excitentur  per 
pendiculares  CE,DF ,iungan 
turque  E Fy  A E,  B F . S^uia 
igitur  anguli  ECD,  FDC,  re- 
cti funt , erunt  ex  fcholio  pro- 

pof.  Itb.  areut  ECD,  FDC,  femicirculi , ac  proinde^ 

^ reliqui  arcus  EF D,CEF,  femicirculi  erunty  f O*  anguli 
E F D,C  E F,  redi.ifuare  in  parallelogrammo  reltangulo 
DE,reSa  CD,EF,  aquales  funt,s  ideoque  fS'  A B,  EFy  pa- 
rallela erunt,  ty  aquales . Igitur  ex  j . lemmate  A E , BF, 

%d  plana  circulorum  nS a erunt , ac  proinde  ex  defin.q. 

Ub.  I X. anguli  AEC  ,BFD,  reSli  erunt . BeSa  igitur  E F, 
Perpendicularis  ad  vtramque  E C ,E  A , ty  ad  vtramque ! 

FD,  F B-,  vt  ofiendimus , h perpendicularis  erit  ad  pia-  i decimsA 


f i Uter 

g p.vn- 
decimt. 


num 


EVCLJD.  GEOM, 


I num  trianguli  AEC,perEC  ,E  ui,  du^i , ad  planum 
a S.*!»»-  trianguli  BFDt  per  FD  y FBy  du£ii ; a ac  propterea  & CD, 
decimi.  A B ,tp/i  E F yparalleU  , ad  eadem  plana  triangulorum 
perpendiculares  erunt  j iUeoque  ex  defin.  lib,  i j,  anguli 
C AB  yA  BDyBDCyDCAy  redi  erunt,  ^od  eji/e~ 
eundum , 


LEMMA  V. 

5I  infpharra  fintduce  reto  parallelas, 
reto  earum  punda  extrema  ad  eafdefii-j 
partes  coniungentes  3 asqualcs  inter  fe  erut: 
Et  ii  parallele  fuerint  aquales,  coniungen- 
tes non  folum  (^quales  , fed  & parallelas 
erunt , re(^osque  cum  ipfis  angulos  confi- 
cient . 


SINT  infphcra  dus.  paralleli  AByC  Dy  quarum  ex~ 
trema  puncta  ad  eafdem  partes  conneSiantur  redis  A C, 

! BBt  Dico  ACy  BDy  iquales  ejfe . §luia  enim  paralleli  funt 
b 'i.vn~\  AByCDy  b erunt  ACyBDy  in  eodem  cum  ipfis  plano  . Dudo 

igitur  per  ipfas  planos  fiat  in 
fphira  circulus  A B D C yin 
quo  cum  paralleli  fintABy 
C D } erunt  ex  fchoHo  prepof, 
ij. lib. arcus  ACy  BDyiqua 
les : a idecque  (30  redi  ACy 
BDyiquales  erunt  §^uod  fi pa 
ralleli  AB,CD, fuerint  iqua~ 
lesyita  vt  quadrilatorum  ABDCyin  circulo  habeat  duo  op~ 
pofiti  latera  AByCDyparallelay  & aqualia;  erit  ex  fcholio 
prepof.^  i.lib.i.  ABDC;  parallelogrammum  redangulum  ; 
ac  proinde  anguli  Ay  B,  Dy  C,  redi  erunt . §luod  efi  propo~ 


i^iq.ter 


f- 


'Itum . 
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lemma  VI. 

I N data  (ph^ra  duos  circulos  equalcs, 
[ac  parallelos  dcfcribere  , ita  vt  diimercr 
fphcrcfit  vtriufquc  diametri  potentia  fd^ 
quialtera_. . 

5 / r fp/jin  centrum  A , fer  t^uod  planum  fa^ 

ciiit  circulum  maximum  BCDE%cuiut  diameter  BOy  ex  ce 
roll.i.propof.i.lib.i.Theod.Secii/atitem  ED,in  F^vtEF^ip- 
(ius  FDfduplafit’,erit  BD^t alium  partiuni ^^qualium  z,  eli 
BFiac  proinde  BDyip/ius-BF,fe/quial/era  eJl.Duffa  quoque 
FC,ad BDyperpendiculariyiungdtur  re£lt  BCyDCy  duilaq; 
DEyipJi  BCyparallelayConneita- 
tur  reda  B E.  a Et  quoniam  tam 
duo  angult  BCDy  EDC,  qua  duo 
BED.CBEyduobus  relf  is  aquales 
'unt  i b eftque  tam  BC  Dy  quam 


bp  ter 


iropof,  3^.  lib.  t,  qtiadr  Hat  erum 
'CSiangulum  BCDE  , parallelo- 

ummum  efi;  c ideoque  reffa  BCj  ^ ’ ^Sqpri 

DEytquales  funt.Ditiifo  tam  ar- 
ti BCybifariam  in  G^erit  quoque  arcus  ECD , diaifus  bifa- 
id  in  Gyquod  ex  fcholto  propof,  27.  lib.^  arcus  quoque  BEj 
'Dytquales  fint.Folo  igitur  G,  ^ tnteruallis  GByGEycircu 
■ tn  fuperjicie  fphara  Ueferibantur  tranfeuntos  ptr  C,  D,ob 
qualitatem  tam  arcuum  GByCCyquam  G£,GD;d  qui pa- 
illeli  erunt ycum  eofdem  habea.it  folos.e  Et  quia  circulusv”*‘^^' 
maximus  BCDEyper  polos fecHt  ctr culos  BCyED.bifariam-y 
•unt  BCyhD.diametri  ipforumyque,  cum  aquales [int  ofesn 
ycrunt  circuli  BCyEDytquales.Dico  diametrum  fpht- 
BDyai  vtramque  diametrum  BC,  EDyproportionem  ha- 
re  potentia fe^quiaiieram  . G^oniam  entm  ex  coroll.pro- 
f,8.lib,  6,  tres  recta  JDByBCy  BFj  conttnue proportionales 
tfy  erit  ex  coroll  propof.io.  lib.6.  vt  BDy  adBF,  itaqua- 
ntum  ex  BD^ad  quadratum  ex  BClE/i  autem  BD,  ipfius 

I BF~ 


I 


a ly.  I. 
Thtoti, 
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BFyfefquialtera^vt  ojienfum  efi . Igitur  ^ quadratum  e x 
BDiquadrati  exBC  y atque  adeo  quadrati  ex  D E yfef- 
quialterum  efi  : atque  idcirco  diameter  fphere.  BD,  vtriufi 
que  diametri  BCyDEypotentiafefquialtera  efi. quod  eil’pro- 
pofitum . 

HIS  demonfiratisyhoc  modo  in  fphirm  data  de/crihemut 
quinque  corpora  regularia . 

PROBL.  I.  PROPOS.  I.  . 
IN  data  fphxra  Pyramidcm  defcri- 

DESCRIBA?{TVR  in  data  fphtray  ex  lemmate  6,  duo 
circuli  AD,BC,equaleSy(^  paralleliy  quorum  diametrorS 
potentia  fit  fefquialtera  diameter  fphera:  per  eorum  po- 

los maximus  circulus  ducatur  ABCD  > * qui  eos  ad  angu- 
los reUoSyac  bifariam  fecabityac  proinde  cum  eis  communes 
\feliioHts  faciet  diametros  ADyBC.Ducatur  in  circulo  AD, 
alta  diameter  EFfecans  AD,  ad  angulos  reSos  in  centro, 
0'  re£li  ducantur  EB,EC,F B,FC.Dico  EBCF,effe  pyrami- 

dem,hoc  efl,quatuor  triangula 
EBC,BCF,CFE,EFB,  effe  equi 
latera  et  aqualia. I unUis  enim 
reffis  A E,  ED,  DF  ,FA,  AB, 
CD  3 CA  ; erit  A C , diameter 
fphera  , ex  lemmate  4.  ^ AB, 
DC,  aquales  erunt,  ad  pla- 
na circulorum  re£ia,ex  ^.lem- 
mate.Denique  AEDF,quadra 
tum  erit  in  circulo  AD,  defcri 
ptum  , vt  confiat  ex  prcpof.  6. 
lib.q. Itaque  quoniam  ex  confiruffioae  quadratum  ex  dia- 
metro fphara  uiC,fefquialterum  eft  quadrati  ex  A D,  dia- 
metro circuli \fi ponatur  quadratum  ex  AC,^.erit  quadra-' 
tum  ex  A D,  2,  Cum  ergo  quadratum  ex  AC  aquale  fit  j 

quadratis  ex  AD,DC,  quod  angulus  ADC , re&us  fit , ex  j 

defin,  I 
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i*fin.i,Ub.\ i.irit  quadratum  txDCt  i»  ac  proinde  qua- 
dratum  ex  AD  , quadrati  ex  DC,  duplum  erit:  EH  autem 
^ quadratum  ex  AD^  quadrati  ex  DF,  duplum^  ex  fcho~ 
lio  prepof.  qy.  lih.  i.  Aequaliaergofunt  quadrata  ex  DC^ 
DF  i a quibus  eum  aquale  fit  quadratum  ex  CFy  quod  an^* 
gulus  CDF  f ex  difia.q,  lib,  1 1.  reSus  fit ; erit  quadratum 
exCFf  quadrati  ex  DF  ^quoque  duplum  ,proptereaque 
quadrato  ex  A D j aquale  • ReSia  igitur  CF,  reSa  ADfiee 
e{i  t ipfi  BC  i aqualis  eii  . Eodem  modo  ojlendetur  BF,  ei- 
dem BC  y aqualis  i ideoque  BCF  j triangulum  eji  aquila- 
ttrum . 

RV  RSV  S quia  quadratum  ex  ADy  quadrati  ex  DCy 
duplum  eR  ofienfum ; eR  autem , ex  feholio  propofi  47.  Ub. 
l.  duplum  quadrati  ex  D E : aqualia  erunt  quadrata 
ex  DC  y DE  : b quibus  cum  aquale  fit  quadratum  ex  C Ey 
quod  angulus  CDEyCX  defio.  Itb.  s\,  reRus  fit  y duplum 
quoque  erit  quadratum  ex  C E y quadrati  ex  DE  • Atqua- 
lia  ergo  funt  quadrata  ex  C£,  ADyproptereaque  reRa  C£, 
rtRa  ADy  hoc  eR  y reRis  BCyEF,  aqualis  eft  y atque  adeo 

reRa  C F,  qua  ipfi  B CyoRenfa  »(l  aqualis  . Triangulum 
igitur  CEF  , aquilaterum  etiam  e fi  , O»  ipfi  BCF  , aquale^-y 
ob  laterum  aqualitatem  . Non  aliter  demouRrabimus , 
triangulum  B E F ycjfe  aquilaterum  , ^ ipfis  BCFy  F C Ey 
aquale  . Ex  quo  fequitur  B C E y triangulum  aquilate- 
rum  ejftytjjr  alijs  tribus  aquale : quippe  eum  latera  BEyCEy 
ipfi  BC  y oRenfa  fint  aqualia . Pyramis  ergo  eR  E B C FyOX 
defio.  i6.  lib.  II. ^ in  data fphara defcripta  , cum  eius  ao- 
guli  folidi  Ey  By  C,  F,  in  fuperficie  fphara  confifiaot . quod 
eR  propofitum  . 

C O R O L L A R I V M. 

HINC  fequitur , diametnim  fphirat  potentia  eJTe  fefquialtc- 
ram  lateris  pyr^noidis  in  ea  fph.era  defeript*  . Naia  latus  pyrami 
dis  ed  zqualc  diametro  AD,vc  oflendimus,^'  ex  cnndruftiuac  dia" 
meter  fphxr<  potentia  e(l  fclquialtera  dt«meti'i  AD. 


PRO- 


a 47*?" 


b47fr# 
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PROBL.  j.  PROPOS.‘i;. 


iS-;'*. 


it. 


IN  datafphasra  odlacdrum dcfcribere, 

describantur  ex  lemmate  6.  ia  data  /phiraduo 
circuli  aquales  ^ paralleli  ABCyDEFtita  vt  fphara  diU'^ 
meter  diametri  ctiiuslibet  eorum  potentia  Jit  jefquiultera,\ 
aDeferipto  autem  triangulo  'tqttildtero  ABC  yin  circula 
ABCy  ducatur  per  ^primum  lemma  , re^lt  A Bj  in  circulo 

DEFy  parallela  aqualis  DE, 
ad  diuerfas  partes  centrorum  t 
que.  latus  etiam  erit  trianguli 
aquilateri in  circulo  DE  F,  de» 
Jcripti,  oh  circulorum  equatUor 
tem.  Completo  ergo  triangulo  4-. 
quilatero  D E F ,'erunt  fingul0>^ 
eius  latera  Jingulis  lateribus^ 
trianguli  ABC,  e qualia  & p a» 
rallela  : aqualia  quidem^ch  la»' 
ierum  AB,DEiequalitktem\parallela  vere,ex  fihol.propoj 
i6.lib.  I \ ,Cu  enim  paraUile  Jint  AB,DE,(jio  angult  ABCj 
DEF ,iqudles'yprodttcHtreSis  DE,FE,dd  G,  H,  erunt 
que  anguli  ABC,  QEH,  eipuales'.  Cum  ergo>paralleU  Jint 
AB,GE,t^  BC,EH,ad  eafdem  partes  plauti  per  AB,GE,dto 
i}i\erunt  quoque  BC,TiE,  hoc  ejl,  EC,  EF,  parallele, ex  illo 
fcholio  propof,  1 6.lib.  i:'.  Eadern  ratione  parallela  erit  DF, 
ipji  ACmConneSdntur  denique  AE,EC,  CD,  DB,  BF,FA, 
vt  in  JigHra,Dtco'AD,o£iaedrum  eJfe,boc  e fi,  oBo  triangut, 
la  ABC,C AE,ECD,DCB,BF A,  AFE,EFp,DFB,  equila» 
ter  a ejfe,  ^ aqualia,  &^oniam  enim  in  circulis  parallelis 

equelibus  fphere,reSia'AB,DE,tquales  funtf^  paralie 

le  ad  diuerfas  partes  centrorum, erunt  per  q.  Lemma  , re£ia 
iuncia  AD,  B E , ( quas  tamen  confufionis  vitande  gratia 
non  duximus  ) diametri  fphere,  reSa  AE,  ED,  eqttales\ 
etiam  erunt,ac perpendiculare»  adtpfas  AB , J>E  ,\x 
dratum  igitur  ex  B E, duobus  quadratis  ex  BDyDE,eqttal^^ 
crif.PoJito  autem  quadrato  ex  diametro  fphere  BE,6.  qua» 
dratum  ex  D E,  tH  $.  ( Nam  cum  per  confituSionem  dia» 
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meter f^htra.  potetiajit  fefquitUeru  diametri  circnli  D£F; 

pofiio  quadrato  ex  BE^  6. erit  quadratum  diametri  circu/ii 
DEFy^.At  pojito  quadrato  diametri,  circuli  DEF  ^ q.qua-j 
dratum  lateris  triaguli  aquilateri  DE.eJl  quod  ex  corolL 
'\-propof,i2jib.i  ). diameter  circuli  potentia  Jitfefquitertia\ 
lateris  trianguli  equilateri.)  [gstUr  quadratum  ex  BDf 
eii  S. ac  proinde  quadrata  ex  DE,BD,xqualia  funty  re-, 
ile.  ipfe  DEiBD,equales  Eft  autem' DE^tpA  AB.,per  ccnfiru\ 
iHonem,(^  BDyipfi  AE^per  4./emmq,equalis.^uatuor  er-l 
go  reile  AB^BD^DE.EAyequales  erunt^conftituentq;  qua- 
dratum ABDEtCum  anguli  ad  A,By  £),  £,  re^ifint  ex  eo- 
dem ^.lemmate . 

quia  BCi  EFyparalleU  funt  ^ equales  ad  di-\ 
uerfas  partes  centrorum\erunt  quoque  iuuHe  rtHe  BEyCFJ 
non  ad  cafdem  partesydiametri fphereyex  4.lemmatey^  re\ 
He  BFyCEyequales  inter fcyatque  ad  BCyEFy  perpendiculal 
resyerttque  rurfuSyVt  priusyquadratum  BCEF . Non  aliter\ 
^flendemusyACDF, quadratum  ejje',  cum  iuniie  reile  Apyj 
CFyJint quoque  fp here  diametri  ex  4.lemma'tey^c,Cum  er\ 
ro  tria  quadrata  ADy  BEy  CFy'conJlruilaJintfuper  lateraj 
iqttalia  AByBC yCAynitnirum  fuper  latera  trianguli 
'ateriycum  ABylatusJit  quadrati  AD;g^  BC,quadrati  BEi 
y CAyquadratiCFierut omnia  tridgulaoiic  ABCy  CAEy\ 
-CDypCByBF AyAFEyEF DyDF B,  equilateray  (y  inter  fe\ 
'.qualia.  Oiiaedrum  ergo  efl  ADytx  defin.  17.  lib.  1 1.  (j»  /» j 
latafphera  defcriptum.cum  eius  anguli folidi  Ay  ByD,  £, 
•»Fyfpbere  fuperficiem  attingant . quod  e(i  propojitum . 

COROLLARIVM.  1 

CqLimiTVR  ex  his,  fphxra:  duniccrum  potentia  duplam  cfTc 
uens  oaaedn  in  ca  Tphira  dcfcripti.Dcmonftratu  enim  cA, qua- 
ratum  ex  BE,  diametro  fph«r*  duplum  efle  quadrati  ex  DE.latc- 
c oaacdrt . ‘ ' 1 

PROBL.  3.  PROPOS..5, 

IN  data fphaTa cubum deltribcre. 

DESCKIBANTVR  fx  lemmate  6.  in  data  fphera  duo 
•rcult  equales  ac  paralleli  ABCIXs  FPGH , quorum  dia- 
metrorum potentia  fit  fefquialtera  diftihieter  fphere  . a Z)e- 
rspto  autem  quadrato  A B CD,  in  cttcut$'A  BCD  y du- 


catur 


quarti. 
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carur  per  77iemfna  reSt  A D, 
in  circulo  EFGHy  pmrulltU 
jEHy  O*  AQualis  ex  eadem  par- 
te cemrorumy^ua  latus  quoque 
erit  quadrati  in  circule  E P- 
G li  , defcripti , eb  circulorum 
ticjualitater»  . Completo  ergo 
quadrato  EFGHy  erunt/i»gu~ 
la  eius  latera  fingulis  lateribus 
quadrati  jlBCD  y aqualia  j 
parallela ; aqualia  quidem,ob 

Uurum  ^D,EH, 

prcpof.  1 S.hb.  1 1 .nfint  quia  parallela  funt 
anluli  aquales  ADC,  EHG, nimirum  reUr,  erunt  quoque^ 
DCyHGy  parallela  , cumjint  ad  eafdem  partes 
AD  EHydlaiy& ftc  de  cateris.Iungdtur  denique  ad  eafde 

paries  iePra 

ad  plana  circulorum  reQa  erunty&  tnttrfe  parallela.  De 
co  AGyejfe  cubum  , hcc  efl  yfex  quadrilatera 

GHyADHEyBCGFyAEFEyCDHGyeJfequadrat  , ^ ^ 

meter  fbhar&iat  BDydtameter  circuli  A B C D,  qutppe  q 

,»**■*» 

ccnlrtt^ioaem,  ex  9 

TiZ%D-.>,li<lrx<um  xuum  ,x  ED,^uxd..u  €x  BC,4, 
EH  Z erit  quadratum  ex  BDyl.&  quadratum  ex  DCyX.at 

Td‘T=‘  lIauT<llxd'!!m>n  ex  BIi'‘1«x‘‘  txxdrxiU  ex  BD, 
V R nu  ex  defi»  ^ hb.  1 1.  reaus fityortt 

BHyquod  angulus  BD  H y ex  uepn. i- ^ /-ifetum 

quadratum  ex  DHa.  i^adratum  sgitur  ex  B H y p 
efi  quadrati  ex  DH . Fuit  autem  idem  f 

tri\lum  quadrati  ex  D C.  Aequalia  ergo  funt  ^ 

DCy  DJiy  ac  proinde  rea  a DC  , DH.  aquales,  b Cum  ergo 
optcfstis  lateribus  QHyCGytqnales  fini  i erunt  omnia  qua- 
tuor  latera  cqualmin  parallelogrammo  C H . **’^*^* 

^anguli  reiliefinitf*  ^ i\. quadratum  •rttCH^ 

~ “■  Eadem 
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ratismt  f^  £ £,  Ati^ 
qH»dr»t»  ofitHdeturXSed  ACy 
BCfijMadrAf»  funi  ex  eexffruSio 
»e.  Sunt  ergo  omni*  fex  qu*drim 
Uter»  qM»dr»t*,^  inter  fe  egu* 
HUiok  Imterum  enm*lit*tem.  €»• 
ims  igitetr  ejl  AG^ex  defi»,  z ^Jih, 
1 i»  d*t»fpher*  deferiptut , 
eum  eius  nngmii/olidi  A,B.C,  Dy 
EyFyGyHy  fmper^iem  fphtr*  eom* 
tingant,  qmod  eH  propofitnm. 


!»i  COROLLARIVM. 


CONSTAT  ex  his, diametrum  fph^trz  potentia  triplam  elTe  late 
is  cnbi  in  ca  (phxra  dercripti.Dcmonllratuio  enim  eft,  quadratum 
liametro  (phxr^  BH, triplum  cfle  quadrati  lateris  cubi  D C,  vel 
l.vel  AD.ifc. 


ns  c 

ex  diametro 
DH.vel  ADjic. 

MANIFBSTVM^ quoque  eft , eundem  circulum  comprehendere 
& quadratum  cubi,&  triagulum  Oftacdri  in  eadem  fphzra  deferi- 
ptorumiquia  videlicet  circulus  ABCD, huius  figurj  «qualis  eft  cir 
culo  ABC, figurz  antecedeutis  propofitionis.  Id  quod  demonllra* 
tum  quoque  eft  lib.14.propof.a1. 

PROBL.  4.  PROPOS.  4. 

IN  datalphaeralcoiaedrumdcfcribere. 

REPERlATyRa  reS*  linea^ad quam  fic  fe  habeat  dia- 
tr*ettr  fphar*  data^vt  pentagoni  Utut  ad  Utut  hexagoni  in 
eodem  circulo  eum  pentagono  deferiptix  Fiatq  ue  ex  coroll, 
prepof.6,Ub.\e.vt  numerus  ^.ad  i.ita  quadratum  reUa  in- 
teenta  ad  quadratam  alterius  euiufdam  lineeyod  cuius  in- 
teruallux9yvelu*i  femidiametrum  y circulus  in  data  fpbpra 
defcrtbatur,Hoe  autem  fa(fli  negotio  ita  fiet.  Defcrtpto  ma- 
ximo circulo  in  fphara  data»^  accomedetur  in  eo  reUMy  qua 
inuenta  femidiametri fit  dupUyCum  h^C  reSla  miner  fit  dia 
metro  fpkarafiue  illius  circuli  maximiyVt  infra  probabitur, 
Tiamfi per  eamreHam  planum  ducatur  rtHumad  circu- 
lum illum  maximumy<^  faciet  id  circulum  ABCyin  fphara 

l ll  ^ '^ut 
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cMtHsfetnidiameteryfx  cen^ru^iane,  pottntis  fitbtriplm  *B 
reBt  initio  tnutntt. . Deindi  a inuenintur  mt/us  rtB»  /i- 
nea^*d  quam  ua  fe  hdieat  dau  fpb*rt  diameter,  vtpenta- 
gon  i Utus  xi  latus  dec Agoni  in  eodem  eircttlo  eum  pentm^ 
gono  defcriptr,Fiatq»evt  ^.ad  i.fta  per  coralUpropef.6,,  lib. 
le.quadratum  reda  inuentt  ad  quadratum  aiteriu*  linea , 
ad  cuius  interuallum  alter  eirculut  in  fpkara  deferibatmr 
priori  ctrculo  JlBC,paraUtlMsiquod fiet,ji  in  eodem  illecir^ 
culo  maximoAceomodetnr  reda  aqualisdupla  femtdiametri 
inuente,^  parallela  priorit  circuli  diametre,  ex  ijt,  qUa  ad 
propef.t  .Ith.q.demcnflrauimus,  per  eam  redam  planum 

extendatur  priori  circulo  parallelum , hoc  eft , ad  didam 
circulum  maximum- re  dum  , ex  feholio  prtpef,  iS.  Hb.  ii. 
Ham  per  idem  fcholium,planum  hec  erit  circulo  ABC,  pa- 
rallelum,» facietque  injphara  circtflum  DET,  cuius  femi- 
diameter femidtametro  inutnta  aqualis  efi.His  duebus  cir- 
culis ex  altera  parte  centri Jphara  alij  duo  aquales  me  pa- 
ralleli defcribantur  GHl,KLM,quod  facile  f et , fi illyum 
diametris  aquales  reda  , (3*  parallela  in  eodem  illo  circule 
maximo  ducantur, (^c.c  Defcripto  autem  in  circulo  DEF, 
triangulo  aquilatero  DF.F, ducatur  lateri  EF,  in  parallele 
circulo  ABC, ex  lemmate  primo, reda  linea  AB,  ex  altera 
parte  centri,parallela,qua  aqualis  fit  V9t  Uteri  trianguli 
aquilateri  i»  circulo  ABC,  defcriptt:  Item  huic  AB,agntur 
ex  altera  parte  centri,  paralleU  ,'in  circulo  KL  M,(fr 

aqualis’.  Ac  denique  huic  K L , 
in  circulo  GHT, ducatur  ex  al- 
tera parte  eentri.parallela  HI, 
aqualis  ipfi  EF, hoc  eff,  late 
ri  trtanguli  aquilateri  in  cir- 
culo G HI,  defcriptt . Comp  le- 
tis ergo  triangulis  aquilaterit 
ABC,  KLM,  G H 1%  erunt  (in- 
gula  Utera  fingulis  lateribus 
trianguli  DEF,  parallela  j 
nimirum  A C , ML  ,G  H , ipfi 
DFiatBC,  MK,  GI,  ipfi 
DE,  quod  probabitur  ex  Jcho 


i 
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lia  propof,x6»lib.  i t^vt  ia  problemata  fecundo  o&*ndim$u-p4 
raUelas  ejfe  ECy  EFi  ad  diuerfas  partes  centoorurn  duibuti 
■Ia  figura  non  defert pfimus  «a  triangula  in  circulis  B-0,i 
KLtdtne -multitudo  linearum  confufionem  parererifedalah-i^ 
tum  laterum  extrema  pua&a  netauimus.  Poiirefnd  eXitat^ 
Jiibtt  iu:pu^(iorum  quatuor  trtaaguiorum  aquilatfrorstq^ 
ad  viciniora  quinque  puuUa  ducantur  quinque  linoareiftiy 
'videlicqeeuipuaka  IX^reUa  DE,DAyDMiDBtDF^ex.Q'^*a^ 
Sa  CH  yGKyGCtGlA^LyCyejvt  in  figura  apparef,,Ex  queib~ 
itet  enimfiunUa  qtii^que  reUas  lineas  emiffat  tjfe  eernttA>hf 
€0  DGyefftJcfifaedrUyboc  eflyvigcnti  triangula  DEFy  D&Af 
DAMyDMB»  HFBty  -^c.  efiis  aquilateraj(jf  aqualta.^cd 
vt  demonfireturyOliendendum  priut.of}ylco/aedrum  infpbd 
ra  defcnptum(\po{fe.autem  in  /pharjc  data  deferibi  l eofae^ 
drum.Euelides  doauit propof.ib.lih.  \i.)ftsos  1 1. angulos  con 
ftituere  in  quatuor  cironlis  paralleksy  quos  defert pfimusyni 
mirum  ternos  angulo*  in  fingulis  ciredUsyatque  eo  fitUy  quo 
eadem  punQuuotautmus.',^.  .~v>.  *-•  • 

SIT  igitur  in  fphlra  defcriptttm  ieofaedrum  DGy  dua\ 
dectm  angult^sfiamens  in  punitis  DyEyAjUyHyGyl ,LyBi  Fy 
MyC.  Et  quia  quinque  reUa  DEyDAyDMy  DBy  X)F.<» 
les  funt  y cum fint  latera  triangulorum  equilaterorum  aqua 
itutnyfiex  pole  D,per  £,i»  fphara  circulus'defcribaturytram 
fibit  is  per,  reliqua  puniia  AyMyByF:  ac  propterea  pentago-^ 
stumE-A  M B .F  , i»  vno  plano  erit  , nimirum  tn  plano 
illtus  circuli.Currt  ergo  eius  latera  fint  aqualia,  vtpete  lato 
ra  Icofaedri  , cri*  illud  pentagonum  etiam  aquiangulum  ^ 
ex  qs  y^ua-ad fiuom  lib,  4.  demoniirata  funt  a nobis  . Ea^ 
dem  raiione..ptutaganum  aqutlaterum  , ^^^aquiangulum 
erit  A K CJF.Etyob  quinque  reUas  aquales  E AyE  K y E C y 
E F yE  D vEf-K,H  M D E ^ ob  qutnque  latera  Icofaedri 
inter  Je  aqualia  A K y A H y A M , A D y A E:  Et  H G- 
C £ 'A.yfib  quinque  latera  Icofaedri  aqualta  K H sF.Gy 
iIQyKEyKA:Et  GlMAKyob  latera  quinque  liofaedri  aqua 
Ita  HGyHlyHMiHAy  HKlEt  ILCKH  , eb  qutnque  reSat 
aquales  Cly  GLy  GC,  GK,  GH:  EtLBMHGy  ob  rtHas  quin 
que  aquales  ILylBAMylHy  IG:  Es  BFCGIy  oh  quinque  re- 
Has  aquales  LByLFyLCyLGyLliEt  FD  M J Ly  ob  qssinque^ 
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rtcias  £qHal«4  BFy  BD,  BMy]Bl , BL:  Et  DECLBy  ob  rtJimt 
qntntjite  Aquales  FZ),  F£,  f C,  F Ly  F B:  Et  D A H I B , eb 
quinque  latera  Ico faedri  aqualia  MDyMAy  MHyMIy  IdB: 
Ac  tandem  G L F E Kyob  quinque  Icofaedri  latera  aqua- 
bitt^GyCLyCFyCEyCKy  Ita  vt  1 i.pentagona  aquilaterayA- 
quiangulaqut  tnter  fe  aqualia  eoujiituantur.  fatuam 
ro.reila  fubtendeus  angulum  pentagoni  aquilateriy^  aqui^ 
anguli  oppofito  lateri  aquidijlatyVt  in  fcholio  prepef.Z.  lib 
l^tdemonjirauimusierst  sunUa  reda  AByipfi  EF yparallela 
im  pentagono  EAMBF:^  AOyiunUa  tpfi  D F,  parallela  in 
pentagono  AKCFDiEt  BCyiunUa  parallela  ipfiJ>Eyin  pen 
* * DECLB,  a.  plana  ergo  per  reSat  DE  t EF  y (ji*  C By 

decimi.  ^Ayduila  parallella  fient , b faeiuntqtee  cirtulos  parallelas 
^ V r*  ABC.  Eodem  modo  erit  iuniia  KLyipJi H I . 

Theod,  >.p^rtfllgl^  in  pentagono  ILC  KH:  Et  iunUa  K Af  , ipfi  G I 
in  pentagono  G I Ad  AKi  Et  L M y iunUa  ipfi  G Hy  in  pen- 
tageno  4 B MHG ; Ac  propterea  circuli  in  fphara  paralleli 
^ erunt  G H I y K L M,  Non  aliter  erit  A B , iunUa  ipfi  H f y 
\parallela  in  pentagono  DA  HI  B : Et  tunida  KLy  ipfi  E Fy 
e^.vn~  in  pentagono  G L F E K , « Igitur  E F yH  I y cum  fint  ei. 
decimi,  dem  iunSla  AByVel  KLy  parallela  > inter  fe  parallela  fient  y 
laademque  ratione  DE,  G I , cum  fint  eidem  iunRa  BC, 
vel  K My  parallela  y inter  fe  parallela  erunt } proptereaque 
plana  circulorum  D E F,  G H I,  perreilas  DE,  E F , ^ 
HlyGIy  duSa  parallela  erunt . Omnes  ergo  quatuor  circu 
U in  fphara  DEF,  ABC , K LM,G  H I , paralleli  inter  fe 
fient',  tam  circuli  DEFyGHIyinter  fe  aqualeSyob  triangu 

la  aquilatera  iu  illis  dtfcripta  aqualiuyquam  circuli  ABC^ 
KLMyinterfeetid  aquales, ob  triangula  aquilatera  aqualta 
in  ipfisyqua  ex  iunUis  AB-,  BC,CA’,(^  KByLMyMKyConfii 
tuunfur.-quippe  cum  latera  hac  fint  rtBa  fubttndentet  an- 
gulos pentagonorum  aqualium, 

Siy  I A vero  iunUa  reUa  KB.qua  conneBit  non  ad  eaf- 
dem  partes  extrema  T/i,B,p  ar  alie  Larum  KLyABy  im  paralie 
lis  circulis  non  ad  eafdtm  partes  centrorum  duBarum,fpba 
ra  diameter  efi,(^  angulus  BAKy  reBus  ex  q.lemutey  quod 
f^AyCOnneBat  ad  eafUem  partes  extrema  K y Ay  earundem 
parallelarum',  d erit  quadratum  diametri  KB, aquale  duo- 
bus 
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but  ijMAdratis  «X  AByAK.  /?«r- 
fns  quia  in  pentagono  E A M~ 

BFyreiia  iunHa  A angulum 
AMB  ifubtendit:  V/  autem  r#- 
&a  angulum  pentagoni  fubten- 
dens  ad  latus  pentagoniyita  ejl 
hexagoni  latus  ad  latus  decago 
ni  in  eodem  circulo  de/cripto- 
rum , ex  fchelio  propefitionis  %, 
lib.  t^.eritABf  iunffa  adE  F , 
vol  AK^ip/i  EFftqualem,vt  he^  . 
xagoni  latus  ad  latus decagoni: 

Atque  idcirco  a cum  latus  pentagoni  pojfit  ^ latus  hexa- 
goni y flatus  decagoni  in  eodem  circulo  defcriptorumterie 
diameter J^hpra  KBy(que  ambas  AByAK%potefit  vt  oftendi- 
musy)latus pentagont  in  eo  cireuloy  in  quo  AB. latus  eR  he^ 
xagoni,(^  AKyVel  EFylatus  decagoni  are  fpherp  diame 

ter  KBy  ad  iunctam  AB,  proportionem  habet , quam  penta- 
goni latus  ad  latus  hexagoni,  at  wro  ad  E F , eam , quam 
latus  pentagoni  habet  ad  latus  decagoni',  hAc  proinde  cum  *ifdec, 
tam  ABylatus  trianguli  equilateri  in  circulo  DEV,potentia 
tripli  fit  femidiametrifui  circuitor  9t  circuli  DEFy  ABCy 
ac  proinde  GHTyKLM,qui  illis  equales  funty  illi^quos  in 

principio  propofitionis  defcripfimut . Ex  que  patet , reRamy 
que  dupla  eJl  femidiametri  initio  inuent Oymtnorem  ejfe  dia 
metro  JpheroyVt  fupra  diximus. 

H I S.  demonRratit  factli  negotio  concludemus yfoiidam 
figuram  a nebis  defcriptam  DG,  ejfe  Icofaedrumy  cum  Ico- 
faedro  in  fphera  de/criptoycuius  bafis  triangulum  DEF,om 
'nes  eius  anguli  felidi  cadant  in  terna  puRa  aliorum  trium 
circulorum  parallelorum  , e quibus  latera  triangulorum 
eduximusy  ac  proinde  fingula  horum  latera  fingulit  lateri- 
bus illius  I cofaedri  congruant. 
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CO  ROLLARIVMI. 
CONSTAT  ex  his  , (ph{rc  diametrum  ad  latus  Icofaedri  in  ea 
defcripri  habere  proportionem  , quam  latus  pentagoni  ad  latus  de- 
c agoni  in  eodem  circulo  deferiptorum:  adeo  vt  fi  diameter  fphxrac 
fuerit  latus  pentagoni  in  aliquo  circulo  y latus  Icofaedri  fit  latus 
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decagoni  in  eodem  ilio  in  circulo.Nnia  dcKcipco  ILcoitedr»  I>G  , 
in  rphxra.otienfum  cftciTe  diametrum  fphzrc  K3|ad  lco> 

faedrijVC  latus  pen^^guni  ad  latus  decagoni.  , ' 

quo  iir,  laru»  IcofacdrTmaius  efle  femidiametro  IpKir*  : 
q^inadmocitim  (k.  laturdecagoni  mainacft  fcmilTe  lateris  pentago 
nin  quippe.  cUm  duo4atera  decagoni  cum.voo  latere  pentagoni  tna 
gulunaHufcelesconfticuahc.aac  propterca  duo  latera  decagoni' 
maiora  iint  liticre  pentagoni,idcoquc  vnum  latus  decagoni  maius 
d imidio  lateris  pentagoni:  ' j 

' C.  O' R.  b L X A K I V M?';  ' 

COLLIGITVR  etiam  ex  dem«nftratis , diatnetrum  fphrrte  efl« 
potentia  triplam  lateris  pentagoni  in  cieculo  ABGydeicripci.^QjitK 
iviam  enim  eli,vt  latus  pentagoni  ad  lacus  J^xagoaiiANCodeiD  ctr- 
^culo  ABC)dcfcriptoruin,  ita  diameter  fphxrx  KB,ad  iundam  AB, 
Vx  cbnltrudionc  ; erit  permutando, vt  latus  pentagonf  ad  diame- 
trum fphkrSfita  latutiiexa^oni  ad  iuii^m  ABi  b‘Bft 'nutem  latus 
hckagoni  incirculo  ABC,(hoc  eRjlcmidiamcter  ) potentia  fubtri* 
pium  reclziu.i&x  AB,qut^  AB, (it  latus  trianguli  zquilateri . Igi* 
tur  5f  Intus  pentagoni  in  eodem  circulo  ABC,  potentia  fub  tripluns 
cll  diametri  fphtrz.hoc  cft,diamctcr  fphzrz  potentia  tripla  eft  ia 
Ctrit  pentagoni  in  eifculo  ABC^defcripti'; 

it  ' . * .*•,,*  X ♦*.  1 .1,  •'.*’*'***'•'  ’ * % • 

' PROBL.  5.  PROPOS-  x. 

„ IN  data  fphicra  Dbdecaedrum  defcribcrc. 

/ * * - * 
‘DBS  'AN  TV  R in  dntn  fphtrn  quntuer  rir- 

euii  p»YnUeli  , vt  in  nnteet denti  fropef,  A'B  C D B,' 
FG  H/K,  £Af  NOP,  STV^  itu  vt  ^emidinrnetri 
etreuhrum  A B C D E,  ^ HSTV,  fint  fotentin  fubtrifli 
dunrHm  reBntum^nd  quns  diameter  itnfe  haheaf  y ^ fet^-' 
tngeni  latnt  ad  latus  dacagoni  $ jemidiametri  'verrcrrcMlb^^ 
rum  F G H I K y L M N O P y petentia  firit  fifbtriplt-dtMl^ 
rum  reetarnmy  ad  quas  diameter  fphere,  fic  fe  habeat  , vt 
pentagoni  lafus  ad  latus  hexagoni  He/criptb  auiem  in  eif- 
cillo  ABCDEytejitagono  ABCDE,£qutlalerOy^  equiangit-r 
inyducatur  eius  lateri  CDyad  eafdem  partes  cedrorum  p*^ 
taliela  Hlytn  circulo  ¥GHIK. , (jy  aqualis  lateri  pentagoni^ 
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tiufJem  eirttiliy  ex  t.  lemmstii 
R.e£U  MHtem  Hlymd  diutrfat  par 
tes  centrorum  agatur  eodem  mo 
do  parallela  LPyin  circulo  LM- 
HOPl  Huic  tan-dem  L.P,  ad  eaf- 
dem  centrorum  partes  ducatur 
parallela  §iy  y in  circulo  ^RS~ 

Ty. Completis  autem  pentagonis 
in  hifce  tribus  circulisy{^qu9rum 
tamen  later a^vt  confujtoncm  vi 
^taremus  , non  duximus  > fcd  eo- 
rum tantum  extrema  functa  no 
tauimus  . ) erunt  ftngula  latera 
eorum  fingulis  lateribus  pentagoni  A BCD  E j parallela  > 
eo  ordine,  quo  lateri  C D , parallela  du^afunt : quod  de- 
monlirabitur,vt  in  probi,  i.oftendimus  parallelas  ejfe  B C, 
EF,nimirum  HG,PO,TV,latera  ismiia,  parallela  eritt  ipfi 
B C,  &Ck  Polire mo  ex  quolibet  zb.puntlorum  quatuor pen- 
tagonorum ad  viciniora  tria  punHa  ducantur  tres  reHa  , 
vt  tn  figura  apparet . Ex  quohbet  enim  punHo  tresreUtu 
vides  ejfe  emijfas , Dico  A S , Dodecaedrum  ejft , hoc  efl , 
duodecim  pentagona  ABCDE,DEKOI,  O l fl  ST  , 
^TV  §ijL,  §IR,MGL,  GLF  AB',  AF  P)iE  ,YiP- 
VTO,  ESN  H M,  F L §1/  P , C D l N H , B C H- 
M G , aqutlatera  ejfe  aquiangula  , ^ .aqualia . €juod  vt 
9jlendatur,demonhrandum  prius  e(l, Dodecaedrum  in  fpha 
ra  defcriptum  ( pojft  autem  in  datafpheera  Dodecaedrum 
iefcrsbiydocuit  Euclides  propof  17, lib.  iq  )fuos  lo.  angulos 
latuere  in  quatuor  circulis  parallelis  , quos  defcripfimus  , 
\uinos  videlicet  in  fingulis  circulis,atque  in  eo  fitu,quo  ea- 
lem  zo.punffa  notauimus. 

SIT  ergo  in  fphara  defcriptum  Dodecaedrum  AS , vi- 
\inti  angulos  flatuens  in  punHis  A,  S,  C,  D,E,F,0,HyIik, 
',,M,N,0,P,^R,S,T,y,Et  quoniam  recta  fubtendcns  ang- 
ulum pentagoni  Aquilateri&  aquianguli  oppofito  lateri 
quidifiatyVt  injcholio  propofS,ltb.i'^.demo(iraHtvius,  erit 
uadia  GHUateri  BC,  parallela  in  pentagono  BCHMGiCp 
uncta  HI, lateri  CD,  in  pentagono  CDIHH’,  o>  JK, 

) iU  4 I D£,  i 


Digitized  by  GoogU 


dtc$mi. 


b I.  I. 
Thttd, 


^04 


EyciIDi  GEOM,- 


DB,$a  pemagono  D E K O/j  K F,  ipfi  AE  , im  pemt0go»0 
AEKPF)(^  FG  , ipfi  AByta. p«ntsg*no  ABCLFi^  fic  de  r« 
terit ‘^Hta  igitur  reff*  ABy  AE,  replis  F Gj  F K,  purulleU 
funty  a erit  (jy  planum  per  FGyFKyduiium  plane  pentagoni 
ABCDEyper  AByAEy  duSio  parallelum. Eadem  ratione  ei- 
dem plano  pentagoni  parallelum  erit  planum  per  FG,  GHy 
duffum,tjuod  ha  reUt  reiiis  AByBCyfint  parallela.  Igitur  ex 
fchoUo  propof.  I S.lih  1 1, plana  per  FG,  FK><j’  per  F GyG  H, 
duSayinterfe  parallela  funtycum  eidi  plane  pltagoni  A B- 
CDEyfintparallela\atque  adeoyox  eodem  fcholioy  eum  een- 
ueniant  in  recta  FGyVnum  planum  effieient.Non  aliter  ojli 
demusyplanum  quoque  per  FK,K/,t^  planum  per  K fy  IHy 
(5*  planum  per  IH,  HGyCum  plane  per  FKyFG,dulie  vmum 
planum  efficere.Plana  igitur  per  punita  AyByCyDyE,Cr  per 
punSa  FyG.HylyKydutta  in  fphara  b efficient  duos  eir culet 
parallelos  ABCDEyFGH I K.Eodemque  mode  plana  per  pu 
Ha  g,/(,S,r,F,6'  pef  pt**Ha  i,Af,N,  0,F,  duHa  circulet 
parallelos  efficient  ^STV  y LMNOP , Erunt  que  tam  due 
circuli  ABCDEy^lRUTVyquam  due  FGHIKyLMNOPy  in- 
ter fe  aqualeSyob  pentagona  aqualia  A B CDEy 
eb  reHat  FG,  GHy  Hly  /K,  KF;  LMy  AiT^,  NOyOP,PLf 

c qua  omnes  aquales  junt  y cum 
fubtenddt  angulos  aquales  in  fen 
tagonts  aqualibus. 

DEINDE  quia  ex  /che~ 
lie  prepef.  8.  Ub.  t 3-  refla  lunHa 
N Dy  M By  lateri  CH,  parallela 
funt  in  pentagonis  C H N I D y 
BG  M HCid  erunt  quoque  ipsfa 
iunfia  NDyMB.parallela : Sunt 
autem  ^ aquales  y quod  aqua- 
les angulos  in  pentagonis  aqua- 
^ll.pri  libut  fubrendant.  tTghur  iunftf  NMySDyaqua/es  erunt 
ac  parallela.  Eodem  mode  aquales  erunt  ^ parallelayiun 
f Ha  NOyCE,  cum  conneHant  duas  NCy  0£>  aquales  ac  pa- 

.vts  vtraque  lateri  Dlyfit  parallela,  ( Circulus  igi 

ecimt.  circule  ABCDE  , paralelut  efi  , cum  ille  dum 

eaturper  reflas  NMyTHOyhit  vere  perreHas  B Dy  CE,  gui- 
i , but 


c q.prt. 


d^.vn- 

decimi. 
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but  ili*  par*UtUfu»t  oftenftm  Non  fetus  oilendentur  pnral^ 
UU  eireuli  §lji  ST  V,  FGHIK. Omnes  ergo  quntuer  circuli 
pmrMUtlt  funt. 

RVKSVS  queniam  iunH*  reU*  £F,  OK,  eum  ex  fchoUo 
fropo/.i.ltb.l  i-Uteri  PKytn  pentagonis  ^EKPFyTyPKOr 
tqutdijlent , a paralie  l*  funt  j nec  non  & »’»/«»'  f*  ^^ttshsy 
quod  angulos  equales  in  pentagonis  aqualibus  fuhteaJanty 
b erunt  & rcH*  iunPl*  hOyPVyparalleU  & aquales,  ^a- 
drilaterum  erga  EFVOftnvno  plane  eftyC  cum  EFyOVy  tn 
eodem  fint  pUno  eum  paralie lu  EO.FV.Eji  autem  & in  etr 
tuloydprapterta  quod  planumyin  que  exiflit,  in  Iphara  cir- 
culum ejjtcit. Igitur  ex  qs^qu*  ad  prepof.  J t*  lib.  3.  demon- 
firastimus  , eum  in  eo  quadrilatero  oppofita  latera  aqualia 
Jsnt,quadrtlaterum  reUangulum  ejl  EFVOyac  proinde  cum 
otnnta  latera  aqualia  (imtyfubtoudentia  angulos  aquales  tn 
pentagonis  aqualibus yquadratum  erit.l unUa  ergo  eius  dU 
meter  FOyduplum  potefl  lateris  FEyCX  fchalio  propof.qj.lib. 
l,hoc  eiiyreHa  iunda  FGyquod  aquales  fint  FGyFEyfubten- 
dentes  angulos  pentagonorum  aqualium*,  ideoque  qualiurn 
partium  I4  fiatuetur  quadratum  reda  F G y talium  z*erit 
quadratum  reda  F O > ambo  quadrata fimulearundem 
partium  3.  Suibus  ^ cum  aquale  fit  quadratum  iundare- 
daOGyqua  diameter  fphara  e/l;(Ham  cit  aquales  fint  tun- 
da  FGy  ON  yfubtendentesaquales  angulos  pentagonorumy 
tfjr  inter fe  paralltlayquod duabus  parallelis  jiBySTyparal 
lela  fintycx  fcholio  propof.SMb.  1 3.  erit  ex-lemmate  4.  *un- 
da  reda  OFyod  FG yperpendicularity(^  OG,  diameter  fpha 
ra.)  erit  quoque  quadratum  diametri  Sphara  3 .qualium  1. 
ed  quadratam  reda  FC.hoe  efi, quadratum  diametri  fpha- 
ra quadrati  reda  FGytriplum  erit,  i Efi  autem  ^ quadra- 
tum lateris  trianguli  aqutlateri  triplum  quadrati  ftmidia 
metrtyboc  efiylateris  hexagoni. Igitur  trity-vt  quadratu  dia- 
metri fphara  ad  quadratum  redaFOyita  quadratum  late- 
ris trianguli  ad  quadratum  lateris  hexagonii%  atque  adeo 

rvt  diameter  fphara  ad  f Diam.fpliacrar  "Tatus  pentag. 
redam  F G , ita  latus  | p Lat.triailg. 

triiguli  aqutlateri  ad  'L^Mnang.  Lat.hexag.* 

latus  hexagoni:  Vt  au  - *—  : , 

tem 


a q.vn- 
decimi, 
oil.pri 
c q.-vn 
decimi. 
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tijdec» 


giz.fex 


Digiti^ed ' 


BVCLID,  GEO 


I at.  pentagoni 
Lat.  hexagoni. 

iatr^ecagoni 


ciilo  FGHIK. 
Lar.triang.in  cir- 
'ciilo  aBCDE, 


\njt  diamfter  ffh«.TA  »i  latus  trianguli  in  circula  jiSCDE, 
ita  latus  pentagaui  ad  latus  decagoni  in  eadem  circule  cA 
pentagono  de/crtpti^ytjn  hac  altera  formula  apparet.  Cum 
'ergeinfgura  praced entis  propof./tt  ^uo^ue  y vt  diameter 
^fphat.a  ad  EFjofMf  trianguli  tn.  ctrculo  DEFy  ita  latus pem 
tagoni  ad  Utus,decagfintietit  vterque  circulus  DEFiGHly 
fgitrA  antecedentis ^rppof.'’)trique  tireulo  ABCI>E  , §IRS* 
Irr,  huius  fgure.  efuaUs.§^ar'e'  cir  culi  ABCDEyFGHIK^ 
fMNOPySlrKST.Vyfuritillty  ques  tn  prope/,  antecedenti  , 
in  hac  dejerip/mus,/^  - ^ 
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I ^VTBVS  dtmonftratisynullo  ntgotio  prohafumus , frlh 
\dntn  figur*m^A’S ^anobis  tiefcripiM/n  tffe  Dtdecmedrum: 
Quippe  cum  HoAtctcedro  in  fphcru  defcrip^OyCuius  bufis  pta 
tagonttm  ADCDEytmnts  eiuj  anguitjifitdi  cuAunt  in  ^ui- 
riK  puncfa  Aliorum  trium  arcttlctum  paralUlerumy  e uui- 
bus  Inter  A ptntAgenorum  tduximus-yAC  proinde  Jiagulu  ho- 
rum Inter AfMguUi  Utaibus  illius  Dodecnedri  cotigruAnt. 

V « .»  % , . ..... 

. C O n O L L A R I V.  M. 

- FERSPICVB  cqUigitur  ex  his,  cimdenl  'crrculum  compreheniio-i 
•rc  & triangulum  Uolaedri , ^ pentagomim  Dodccaedri  in-ea4cm 
Iphxra  deicriptorum;ciuia  vidc^iccc  circiUus  DEF  , Egurx  antccc- 
I dciuis  prt^f.xqtiali^  cft  circulo  ABCDE'; huius  ptft^df.  TJ 
'«juoddcmonllratum quoque  cA lib,  14. propof.ji 
^ MAISIFESTVM  quoque  eA,eofdcn)4>rorrus<circulos  fu^iaere  & 
Angulo^JqAdpi  icolacdri,  & aiigalcs  folidos  iiodecaedrit 

C H O L UvSt, 

r X’  hftyque  hoc  locOy  fj*  /i^.i  demonUrautmust 

fncile  etinm  ofltnUemuSy  (i  omnin  quinque  corpora  reguln- 
rtn  in  •una  eademque  fphtra  deperibo» tury  maximum 
ntum  tjfe  DodfCAedrum  : Deinde  Icofaedrum  maius  reli 
^-^uh  tribui-:  Tertio  cubum  maifjrept  reliquis. duebusiOHoe^ 
drum  denique  Tetraedro  ejfe  maius,Ex  que  conJlabityEucli 
dem  r*B»ordine,quinque  he,  e corpora  confiruxtjfeycum  pt^ 
Tetr.$e4rum_Jiqtttn  oilaedruoiyVon  a^tttn  cubum  , eonfii- 
(ueri{  ^Itqenim  femper  n.  mijpori^ut^  ad  maiora  progrejfut 
esi, Sed  prius  alia  nenuUllq  fittnonSraitda  funt,  Hinc  ergo 
exfitdiamuT,  , 


i 


A 


V 


vs 


I. 


ST  quadratum, Sctriatf^ulum  a?quila- 
temm  irqualia  habeant  latera;  erunt  vi^ic- 
ti  triangula  fimul  maiora , quam  o6to  qua- 
drata fimul ... . ‘ ^ ' 

[ha  quodrdt^m  idy  f^ttidngulum  aquila^ 

t(rsim,B[l9terip-t^palia_.  Q\eo  fvi^inti  tx* ungula  oRo.qun* 
dratis  tfje  maiora  '.Sit  enim  recl/tnguium  C h,  cuius  ynum 
iotus  C Dp,  oHujluin Jit  lateris' 

lateri 


: «V  .1 


-ia 


a 

iC 

F 


H D 
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^ateri  eiufdtm  quadrAti  *tjUAle:  Eritqu$  reQ Angulum  CE^ 
Offuplum  ijuAdrAti  j4,z  cum  fit,  Mt  CD,  ud  Utms  quadrsu 

A, itA  u^Angulum  C E,  Ad  quAdrutum  A,  oh  AquAltm  aI- 

titudinem.Stt  quoque  reU Angulum  FH,  cuius  vnum  lutus 
FG, decupla  fit  Uteris  trianguli  Utus  GH,iquule  per 

pidicuUri  ox  •vno  angulo  trianguli  ad  eius  bafem  demijji, 

hoc  oli,  ultituditti 
triaguli  B.Et  quo- 
niam triangulum 
reUangulum,  cu- 
ius vnU  latus  efi 

vigtcuplum  lateris  trianguli  B,  alterum  latus  uqualcj 
ipfi  GHyhoc  eff,altitudini  trianguli  £,b  vigecuplu  efi  tria^ 
guli  B',Ei  autem  triangulo  re ff angulo  aquale  efi,ex  feholio 
propof.qiJib.s.redangulum  FH, quippe  eum  hafis  FG.dimi 
dium  fit  hafis  illius  trianguli',  erit  quoque  reBangulu  FH, 
vigecuplum  trianguli  B.Prohandum  igitur  efi , reBangulu 
FH  , maius  ejje  reB angulo  C E . c ^oniam  latus  trianguli 

B, hoe  efi, latus  DE,  potentia  fefquitertium  eBeius  perpendi 

cularis, hoc  efi, lateris  GHlLatux  autem  F G,ad  latus  C D, 
potentia  proportionem  hahet,quam  is.  ad  16.  quod  F G, 
to.(^  C D,8.  hoc  efi,  FG,  f.  CD,  4.  Erit  maior  proportio 
FG,adCD,quam  DE,ad GH.Efi enim  maior proffortio  zq: 
ad  16.  fupernoncupartiens  fextasdecimas  , quam  4.  ad  j. 
fefquitertia,qstod  maior  fit  fraBio  -Y-~.quam  Fiat  vt 

FG,ad  CD.ita  DE,ad  HK,eritque  maior  quoque  proportio 
DE, ad  H K,  quam  ad  G H,^  ac  proinde  maior  erit  G H, 
quam  HK.DuBa  ergo  Kl,tpfi  FG,parallela,  erit  vt  IK,  ipfi 

Ud.veLFGytqualu  ad  CDjua  DE,ad  HkJ  Igitur  erit  IH,  reBan 
\6,fex,\gulum  reBangulo  CE,cquale  : i 


e 1 
quarti- 
decimi. 


dlz./ex 


tio.g.n. 


CEt  ^od  efipropdjitum 


: ideoque  EH , maius  , quam 


'II.. 

^OCTO  quadrata  ex  feraidiamctro  fphae 
rx  defcripta  aequalia  fune  fuperficiei  cubi 
in  ea  fphsera  delcripti  • 
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* ^yQNlAM  dmo  dtumetro  JphdfA 

fcrfptJt/ufirJi^uieMkiine»  ffhtrA  dtfcripti  Aquulin  fun^i 
Duo  vero  tudem  quudratu  tqualiw/unt  oHo  quadratii  e» 
femidiumetro  fphtrd  defcriptis  , quod  quadratum  diametre 
quadruplum  fit  quadrati  femidiametrifOx  fclaolio  propof.  4« 
Idf.l»  efficitur,  oho  quadrata  femidiametri/phere,  aqualia 
quoque  iffie fuperficiei  cubi  eiufdem  fphera,  ^uod  ejlprepe^ 
fitum»  ^ 

I ^ II L 

S I 0(5laedrum, cubus,  ^Jccfacdrum  ih 
leadem  fphsBra  defcribantur',  erit  perpendi- 
Icularis  e centro  fpfi^^rie  ad  v‘ham  bafim  Icp^ 
faedri  du6la , maior  perpendiculari  ex  eo- 
dem cOTtrb  l])hW2e  ad  vtiam  baiim  o^tae- 
dri,  & cubi  duda . '■  ' 

SAM  ^ quia' latus  oHaedr^maius  efl  latere  leofaedri 
ia  eadem  fphara  , erit  vnum  triangulum  q£iaedri  maius 
<^udt^ue'i>ho‘lriangulo  leofaedri,  ^arefiviYkmquefoUdd 
ita  tntra  (^h'Aritm  eonfiituantur,'vt  trtdgulum  vniustrian 
fute  alteriusfit paratielutn,  lohgiUs  'a‘‘l'iH'iro  aberit  leofae- 
dri  triangulum,  quam  triangulum  OHaedrl ; eum  vtrurn- 
que  tribus  angulis  fuperfieiem  fphara  attingat  : Ac  proinde 
perpendicularis  e centro  fphara  ad  hdfim  Icofaedtti  Ufdv» 
da  maiori  erd  perpendiculari  ex  eodem  centro  ad  bafim 
Odaedri.Cum  ergo  perpedicularis  odaedri  aqualis  fit  per- 
pendiculari cubi  }C  quod  bafis  cubi,  ^ bafis  odaedri  eodem 
circulo  cireumferibantur  ,ideoque  aqualiter  a centro  di- 
/lentyorit  quoque  perpendicularis  leofaedri  perpendiculari 
cubi  maior,  §^uod  efi prqpofitum  . 

riiK. 

SI  ‘Cubus  &Icofaedrum  in  eademTphx 
ra  deferibantur  , fuperficies  leofaedri  fu- 
perficie  cubi  maior  eft . . 
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,%  t tu  A M <viginti  * 

— fph*r*P^'t<,raf,irUASio  quadft^A*::eAUimfpht 

faemidi*mt(ro  defrripus  ^ vt  thcArem»u^u  d,wonfiraH$- 

mus^Sunt  nutem '^iiginn^triavgHlu^ 

ntrmnguUt  ^cfU.Uterisfupif  Jsm, dtam.tr A fphATA  co»^ 
,itu,<fucd  Utut  rcAfaedr,  femtaeam.tr afph^A 

chU  Icofaed^t  multo  maiora  funt  odo  quadratis  ex  jf  hara 
Lnidiarrtetro  dcfcriptu  rem  cum 

'Aula  lcofaedri{otam  ftiperjictem  I cofa.dn  canjietant^  at 
quadrata  L f^tnfdiameitoffrhdra  Ueftripta, 

■ouh  aqualia fint.AX fhe.r.v^at. 

'erft  quoque  Icojaedrifaperficies 

' ‘‘utimqitinqus  cor]>orum^T4^^^ 

in  eadem  Jpharadefcnlftor^^  '•- 


,uv.. 


p 


:.t 


- HIS  'triniijtd  J<rno»fif^  iam^podecaedr^m  rnqittj  | 

&}aJrp:o^jxedrMmdt»iq>*e  maius Jc(raedro,^uod  hunc, 
iq^pfpdutn  f»tt  % _ ■ _ r.."  !'■  .\*u«v 

DODEeAEDRyM  .<??•. 

''"  '^XrO^iAU^4i0.  vf  cubi  latus  cid  Ifus 
hMU..ir..m  ad  l..fa,dVum  : t.  ,pajh,aj  lataUub.  la,,- 

'drPd^.S^od  ejipro^optum  ,^^  . •■.•.c-*v.%  v. 
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ICOSAEDRVM  cubo  maius  eft. . , 

. &V07i/AM  perpenditularis  ex  cenita  f peiora  tn  vnam 
b^i  lcofaedri  cadens, maior  ef:  perpendiculari  ex  ccd.m 
centro  in  unam  bajim  cubi  demijfa  jittiu  t 'totA  a 


/ 
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pr4imi^9  cfien/nm  efi'.  Item  eM  /^.^theeremateyfuperfieiei  Ico 
f»edri  fHperfitie  cubi  mutor  cjttotjue  eft;  £rit/elidum  conten 
'tum  fub  perpendiculari  ex  centro  fphtnin  vnam  bafim 
j I cofaedri  cadente^  tertia  parte  fuper fidei  Icofaedri  con~ 

\tentMmyWaiusIolidoj  tjuod fub  perpendiculari  ex  eedi  cen- 
\tro  fphtru  in  %>nam  bafim  cubi  cadente  ^ tertia  parte fu~ 
\perficiei  cubi  continetur. Cum  ergo^  vt  in  fcholie  prepof  20. 
lib.t^.demonHrauimusyillMd feltdum  Icofaedro/it  aquale, 

O*  hoccuho.’,-  maius  quoque  erit Icofatdrum , quam  cubus, 

§fuod  efl  prepofitum . 

I II. 

CVBVS  O^Siedrb maior e(l. 

j tft,  * ve  latus  cubf  ad  femidiamttrum  * ’7* 

/phartyita  cubus  ad  OHaedrumi  ER  autem  l/ptus  cubi /emL ' 
(iiarnetre  fphtra  maius,  ( T^m  b cum  latus  cubi  maius  fit 
latere  f cefaedri,^  latus  Icofaedri,ex  coroll.x.  problematis 
^‘fuperiorisymaius.femidiamttro  fijxarjiyerit  latus  cnbimul 
to  maius  femidiametro  fpbt^rti.')  Igitur, cubus  maior  erit 
ORaeUro. §luod  eR propofitutn  . ,> 

l\  \ : w » r • ^ 

1 1 I I.  ^ 

OCTAEDRVM  Tetraedro  rnaiuseft.' 

O 1^1  M hafis  oRaedri  miner  eft  bafe  Tetraedri, 
c quod  hafis  Tetraedri  ad  bafem  oRaedri  proportionem  ha~ 
beat  fefquitertiam  ierit  perpendicularis  ex  centro  fphara. 
ad  vnam  bafim  oRaedri  demijfa  , maior  perpendiculari  ex 
eodem  fphtr a' centro  ad  vnam  bafim  Tetraedri  cadente,-: 
quod  probabitur  non  aliter, quam  fupra  theoremate  oRen 

dimusyperpendicislarem  in  Icofaedro  maiorem  e(fe  perpen- 
diculari in  oRaedro,^  cubt>,Efi  autem  fuperjicits  oRae- 
; fiperficie  Tetraedri  maior, ^ cum  illa  huius  fit  fefqitial- 

ter  a.  Igitur  fo  Udum  contentum  fuh  perpendiculari  ex  ceiro 
fphara  in  vnam  bafim  ORaedri  cadtnte,<^  tertia  parte  fu- 
perficiei  oRaedri,maius  eflfelido  cotento /ub  perpediculari 
ex  eedi  centro  fphara  in  vna  bafim  Tetraedri  deduRa  , C?* 
tertia  parte  fuperficiei  Tetraedri.  Quocirca  cum,  ex  fchclio 

I P^*P^fi  ' 
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trotof.xoMk.  ff&0^r0  fit  A>pmU,t>^-vtr9 

TetrAtdmtrit  qufqu*  QctMdrum  Ttnstdrt  mmms.^U 
efi  frofefitum.  ’ 

H ti.  ALITER.  ^ttfHi»m  efii^vt  UtttfO^^drtmd  MttttTf 
quarti-  tratitiiin^oaatdfum  md  trif>lUmTttr^*drhV*^tm  4m- 
decimi,  tns  Tetfuedri  ad  eius  tertiam  f artem  ,-ita  efi  triplum  T*#- 
tiaedfi  adteriiamaiut  parttmyid  efi,ad  iffi*m  Tetra*dr0, 
Igitur  ex  aqualitote  erit  quequa,  vt  latus  OMaedri  ad  term 
tiam partem  lateris  Tetraedri  j ita  Oetaedmm  odTetrae- 
drum.Cum  ergo  latus  O&aedri  maiut  fit  tertia  parte  latt- 
. o ris  Tetraedri  i {Nam\>  qitid^quipdratum  lattrts  Tetraedri 
.*.  * • fefqHitertmnt  eji quadrati  lateris,  Qdaefiri iha^^it  latus 
ttjaeci,  ‘,jrgfy^f4ri  Utus  oHaedri  ptepirriionem  minorem  fefqui- 

^ tertia  , ideeque  multe  minorem  tripla  j c dt  peeinde  ttttia 
a\o,$n.  _ lateris  Tetraedri  miner  erit  loteri^OHatdti, ) Erit 
quoque  Offatdrum  Tetrqedre  tnaitit,  §luod  efi  frepefi- 

j ALITER,  d.  epuomam  Tetraedrum  ad  OBaedrum  fit 

hai>et,vt  reBanguUim  fnk  Udia  pitente^-^.quadratt  la- 
teris  Tetraedrij  ^ fub  linedeentinentt~\-:  lateris  Tetrao- 
atcmt.  quadratum  diametri fiihereiEft  autem  reBangulum 

illud  minus  quadrato  dtametri  fphere  , quod  eius  latora 
minora  fint  fphira  diametre  ; quippe  que  fingula  minora 
fint  latereTctraedri  .'igititr  Tetraedrum  OBaedro  mi- 
inut  eritshoe  eBjOBaedrum  Totraedte  «rif  eB 

' \fropofitum^  . > , 

e ' j 2. 1 ALITER,  c ^oniam  cubus  triplas  e^  Tttraedrtimetser 
0:tarti-\^i*^  quam  triplus  Oetaedrii  ( piam  f cuhut  ad  octaedri 
deamutfi » V/  latus  cubi  ad  femsdiametrum/phare } & latut  eubt 
{ . ‘minus eBiquam  triplum  femidiametri  fphv,e » quod  te- 

quarti-  ta  diameter  , que  cubi  latere  maior  efi,  miner  em  propor- 
decimi.  'tionem  habeat  ad  femidiametrum  » quam  triplam, ) Eret 
\octaedrum  maius  ^ quam  Tetraedrum-  §luodefi  prepo- 
\fitum , • ' ^ , 

EODEM  prerfus  ordine Je  mutuo  fuperant.t^auoxajt^ 
perficies  eorundem  corporum  Rtgulartu ; hof  efi,fuporficies 
conucxa  Dodecaodri  maior  eft/uporficio  conuoxa  Icojaedrti 
' Superficies  coquena  Icofaedtl  maior  fuperfieie  eonuexa 


, ^Ougll 
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bn  CQUtx*  fuperficies  cubi  fuptrficit  O^aedri  maior’.0£}»e- 
dri  dtntqui /itper^eies  connexa  ^/»ior  tfi  conuexa fitperfifie  ' 
Tttraedri, 

§1^ OKI AM.  enim  a eBfnpyfieits  Bodeeaedti  ad  fuper  * 
fictem  Icofaedrij  vt  latus  cujpia4  lutus  leofaedri:  Eft  au^  q»»rti- 
f em  cubi  latus  Icojaedri  maius  , h yt  fupra  demonjlratum  4eeitni, 
e/i  ; Erit  fuperficies  Dode caedri  fuperficie  Icefaedri^^^'*^^ 


matoft 


Uijdec. 


, S V P E R F I C I E M vero  Ifofaedri  mior  em  e/fe  fit-  j 
per/icie  Cubi  ^ demonflratum  e fi  paulo  ante  theoremate^ 
quarto  ante  comparationem  filiditatum  quinque  corporum 
Regularium.  - . ^ 

DEINDE  c quoniam  e/l  fitperUcies  cubi  ad  oBaedri  f 
fuperJiciemiVt  latus^  cubi  ad  femidtametrum  fphare-.E/l  au- 
tem.latuscubi  femidiametrajphara  matus,  vt  in  theorfr*^*”*'* 
mate  tertio, quo  o/lenditnus,cuburn  OBaedro  maiorem  e/fe  , 
dtmon/lrdtum  e/l‘,Erit  quoque  fuper/icies  cubi  fuper/icie  0- 
Baedri  maior.  . 

qUiafuperficiet  OBaedri /efquialtera  ejl  f**  au^li- 
perficiei  T etiraedriyperfpicuum  e/i,OBaedri /uperficiem  ma.  % ■ 1 
ioremo/feTetraedri  fuperficie.  ■ ■ \ • ! ^*‘*"**' 

V I DES^  *i\*J*f fapfiffitios  foliditates  corporum  Regula 
rium  contrario  ordine  re/pondere  eorundem  lateribusiita  vt 
quo  maius  fuerit  corpus, eo  maiorem  quidvm  habent  etiam 
juptrficiem,at  eo  piinus  latut.Kam  * vt  fupra  demofiratum 

Tetraedri  latus  e/l  omnium  rrtaximum,eius  vero  fuper-  ^Udec. 
fides  atque  foliditasyvt  hic  demonfirauimuSy  omnium  mini  , _ v 
ma  e/l  i Item  DOdeeaedri latus  omnium  efi  minimumyoius 
vero  connexa  fuperfieios  Jblidisas  omnium  maxima.  De 

nique  quemdd modumyp T etraedrumyOBaedrum,  Cubus 
Icofaedrum,^  Dodecaedriten  eadem  fphara  deferipta fint, 
lutera  oorumyeo  ordineyquo  prvpofiffsjitntyatque  ab  Euclide  , m 
deferipta, ft  mutuo  fuper  ant,^  vt  fupra  oBenfum  e/l,  ita  coh  }., 
tratio  ordine  erundem  fitperfieiet  conuexAyatque  foliditatef 
fe  mutuo  fuper  anjyVt  hof  hcp.  demopfirauimus» 

CAETERVM  pratereundum  non  e/l  hoc  loco  id,  quod  a 
Pappo  demqnfiratum  e/l  lifi.q'. Mathematicarum  eblleBio- 
numifoliditatet  videlsfet  poi^qttt  (Orporum  Regularium  y 

U l-<— ■ ■— ■ ■ ■ 1*1  ■ I ■ ■ . ~ I 
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(i  ifiperimetrs  fintyattjue  ideireOitton  in  end$m  fphnr»  rmv* 
flrttBsy  Unge  nliter f«  haiferet  qunm  n nobis  demenflratum 
tft.Nnm  eorpus,‘quod  tlnrss  hnbttbnfesy  mniusfemfer 
corpore  psueiorum  bnjtum : Itn  vt  'Itofnodrum  fuperos  Do- 
deeaodrum , Dedecnedrum  maius  fit  OUaodrOyOSlaodrnm 
fuperet  CubumyCubus  denique  Tetraedro  maius  fit , 

INVENTIO  AN  G V L 
inclinAtionis  duarum  hajium  cuiufiunqut 
filidi  regularis^  vnius  ad  alurdycx  Ifi-> 
doro  Hypjiclis  praceptort^ . 

I. 

A N G V L V M inclinationis  duarum 
Pyramidis  bafium  > vnius  ad  alteram , in- 
uenire»^. 

SIT  pyramis  ABCDjCuius  latere  BD, 
bifariam  fcdo  in  E,  ex  angulis  A,  & C , la^ 
teri  B D , oppofitis  redae  ducantur  A E , & 
C Ei  quae  cum  perpendiculares  fint  ad  BD> 
communem  fedionem  pia- 


G nofum  ABD,  CBD,  in  qui- 
bus exiftunt.(a  Sunt  enim  in 
triangulis  AEBjAEDjangu- 
li  adE,aequales,&c.)angulum  inclinationis 
AEG, bafium  ABD,  CBD,continebunt,  ex 
defin.6.1ib.i  i.Huic  ergo  aequalem  esdbebi 
mus  in  quolibet  plano, hac  ratione.  Afluma 
turFGH;  triangulum  aequilaterum  fuper  rc 
dam  FG>lateri  pyramidis  aequalem  conftrn 
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dluiTijatque  Idcirco  triangulo  cuicuque  py- 
ramidis propofitar,ipfi  nimirum  AB  p^aequa 
Icjinquoduda  Hljperpendiculari  ad  FG> 
conftituatur  fuper  FGjtriangulum  FGKjha 
bens  vn  umque  latus  F K,  G k,  aequale  per- 
pendiculari Hljhoc  eftjVtrique  perpendicu 
lari  AE,CEyCum  perpendiculares  HI,' A E, 
CE,  fint  aequales  in  triangulis'  aequalibus  • 
Dico  angulum  FKG,  seqiialcm  e(Te  angulo 
inclinationis  AEC,bafiumABD,CBD.Gu 
enim  latera  kFj  k G,  aequalia fint lateribus 
EA,EC;  &bafisFG  ,bafi  AC:  a Aequales 
erunt  anguli  FkG,A£C.Dico  infuperangu| 
Ium  inclinationis  ACE, acutum  efle.b  Cumj 
enim  latus  AD,  vel  illi  aequaje  AC , fefqui- 
tcrtium  fit  potentia  vtriufqile  perp^cndicu- 
laris  AE,  CE;  qualium  partium  4.  ponetur 
quadratum  rc(5tae  AC,talium  3. erit  quadra 
cum  vtriufqiie  re^i^  A E,  C E : idcoque  ea- 
rundem  partium  6.  erunt  ambo  fimul  qua- 
drata re(^arum  AE, CE.  Quare  cum  in  trian 
gulo  ABCj;quadracum  lateris  A C , minus 
Et  quadraris  Emul  laterum  A£,CE, acutus 
erit  angulus  AEC , vt  in  fcholio  prppof.  1 3. 
lib.a.demonftrauimus* 
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.COROLLARIVM.  ' 

♦ ‘ * I . * * 

Fac  ile  hinc  colligemus, omnes  inclinationes  baliutin  pyrami* 
^sxquales  efTc.Cum  enim  finguli  anguli  inclinationum  contincan 
CUr  binis  perpendicularibus  ab  angulis  triangulorum  ad.bafcs  op- 
po(ica'$  dudis,cuiurniodi  funt  AE,CH,rubtcndanturque  a lateribus 
pyramidis  , quale  fuit  AC;a  omnes  erunt  inter  fe  squales  , quod  & 
omnes  illx  perpendiculares, quz  ipfos  cone;nent,  squales  lint  , nec 
noo  & latera  pyramidis  cordem  rubcendeada  fine  cqualla. 

. . I I.';-, 

■ * ' ■ 

ANGVLVM  inclinationis-' duarum 
0(5taedri  bafiuhijvnius  ad  alteram, reperirc. 

: EXHIBE  AT  VR  odlaedrum' ABCDEF, 
cuius  diameter  BD. Ex  ah'^Iis  B,&  D,ad  la 
tus  AE, triangulis  ABE,  ADE,commune,bi 
■ fariamquefedium  in  G, 

redae  ducatur  BG,DG, 
L T ^ perpendicula 

- \ / i*es  iint  ad  aE,  commu- 

• ^ nem  fedionem  planpru 

i . ^ . ABE,ADE,inquibus| 

exiftut,^»  ( quod  in  trian' 
»|gulis  BGA,BGE,anguIi  ad  G,sequales  fint, 
&c.)continebunt  angulum  BGD,inclinatio 
nis  bafium  ABE,ADE,  per  defin.6.  lib.  1 1. 
Huic  igitur  aequalem  exhibebimus  in  plano 
quolibet  hac  via.Sumatur  HIR, triangulum 
aequilaterum  fuper  redam  HI^Hteri  odae 
dri  aequalem  fabricatum,  ideoque  triangu 
lo  cui  cunque  odaedri  propofiti , triangulo 

. , fcilicec 
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fcilicet  ABEjafquale^in  quo  duda  KL,  per- 
pendiculari ad  H I,  confHtuatur  luper  re<51a 
iMNjqua?  aequalis  fit  diametro  o^acdri  BD, 

'hoc  eftjdiametro  quadrati  aBCD^cx  ABJa 
• tere  odaedri  defcriptiatriangulum  Q M N , 
habens  vtrumqixe  latus  MO , NO , perpen- 
diculari kLj^qualcjhoc  eftjVtrique  perpen- 
diculari B G y D G , cum  perpendiculares 
KLyBGj^Gyln  triangulis  arqualibus  aequa- 
les fint;Dico  angulum  MON,:rqualem  efTe 
angulo  inclinationis  BGD^bafium  AB£y 
ADE.Cum»n.  latera  OMjON,aequalia  fint 
'lateribus* GB,GDi&  bafis  M N,  bafi  B D;  « s* pr$, 
Aequales^runt  anguli  M O N,  BGD.  Dico 
praeterea,angulum  inclinationis  BGD,  elTe 
obtufum.^Cu  enim  diameter  odaedri  BD, 
dupla  fit  potetia  lateris  ABr^latus  vero  AB,  c 1 2.  * 
potentia  (blquitertium  redae*  B G : qua- 
jlium  partium*  8*  ponetur  quadratum  dia- 
metri BD, talium  4.  erit  quadratum  lateris  . 

, AB,earundemque  5 .quadratum  redae  BG; 
■ideoqueambofifnul  quadrata  redaru  BG, . 

|DG,  talium  partium  6.erunt . Quare  qua- 
dratum lateris  BD,  in  triangulo  GBD,  ma- 
jius  eft  quadratis  fimul  laterum  GB,GD;  Ac 
propterea  angulus  BGD,  obtufus  erit,  vt  in 
|fcholio propofii  2.1ib. 2.oftendimus . " — 
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“HINC  fit , omnes  inclinationes  bafium  oSiacdri  squales  efle 
Cum  enim  finguli  anguli  inclinationum  contineantur  binis  perpe- 
dicularibus  ab  angulis  triagulorum  ad  balcs*oj>pofitas  dudis,qua-l 
cs  funtBG,DG,fubtcndanturque  ab  odaedri  diamctris,cuiu(ino«ii! 
eft  BD;  a omnes  inter  fc  iquales  erunt,'  quod'&  omrtcSlllj  peipen-1 
diculares , quaeipfoscontirient , zquaies  lint , ne«aoh'&  dumetril 
oftacdri  coldcm  rubtcndences  fine  xqualcs  . , 

* ' X X I > . - « < 

A N G V.  L V M inclinationis  duarum] 
cubi  bafium  > vnius  ad  alteram  jiquenirc. 

SIT  cubus  ABCDEFGHjin  quo  feceturl 
latus  DEjbifariam  in  l5necnon  & latera  illil 
oppofita  in  quadratis  AEjECjCommuqe  lal 
tus  illud  DE  3 habentibus,  in  puneStis  K , L .1 
Deinde  Tc6tx  ducantur  IKjILj^quae  cum  xA 
ri  - X ac  parallela!  fint  late-l 

ribus  EF , EH,  (quod  & kF,  lE,j 
inter fe , necnon & .I E,  LH 
^inter  fe  sequales  cxiftant,&  pa-| 
rallelae)  ideoque  c angulos  rc-' 
dos  ad  latus DE>  efficiant,  continebunt! 
klL,angulum  inclinationis  bafiumAE>EC,| 
ex  defin.6.Iib.i  i.  Quoniam  vero  rede^e  1 k , 
IL, paralleli^  exiftetes  redis  EF,EH,  <&:  non 
in  eodem  cum  illis  plano, angulum  klL, ae- 
qualem continent  angulo  redo  FEH  i Re* 
dus  erit  angulus  inclinationis  bafiain  cubi 
Quare  vt  angulo  inclinationis  bafiuixi  cub 
ajqualis  in  aliquo  plano  exhibcjltuiscoufti 
tuendus  erit  angulus  redus^.  Hic  enim , v 
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modo  demonftrauimus , aqualis  erit  angu- 
lo inclinationis  bafium  cubi. 


corollarivm 


I. 


Q^.QCI  A C Ai  cum  e«dcm  argumcto  dcnionftrari  polSt,qna-| 
tunmbet  duarum  banum  cubi  angulum  inclinationis  cfle  rCjdum: 
perrptcue  concluditur  ^ omnes  inclinationes  ballum  cubi  squales 
Inter  fc  eife.^  ^ , 

; iiii; 

G V L V M inefinationis  duarum 
bafium  Icolaedri , vnius  ad  alteram , inue- 
nire-j.  . r , 

. EST  O pyramis  ABCDEF,  vna  cx  r 2 
pyramidibus  Icofaedri , cuius  bafis  penta- 

nu  ABCDE , ex  quin-: 
quelcofaedri  lateribus 
compofitu  3 vertex  au- 
tem F,  Diuifo  itaqi  la- 
ter e ApTbifariam  in  G, 
. . ir  ' ducantur  ex  triagulo- 

rum  ABFjAEFjIatus  AFjCommuno  haben- 
tiujangulis  Bj&  E, lateri AF,oppofitis  re^« 
BGjEGsqu^  Cum  ex  demonftratis  in  probi, 
a.huius  Icholijjperpendiculares  fint  ad  AFj 
comunem  fedionem  planorum  ABF,  AEF, 
in  quibus  ducunturjcomprcbendent  BGE, 
angulum  inclinationis  bafium  ABF,  AEF , 
per  6.defin:lib.i  i.Huic  igitur  in  plano  quo 
uis  exhibebimus  aequalem,  hac  arte.  Acci- 
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' piatur  tfiadgulum_-> 
aequilatenim  H I K, 
fiiperredlainHl, Ja- 
r \/\l  /1\<  ' terilcofaedri  a?qua 

: ® ® . lem  fabricatum,hoc ! 

. eft,  cuiuis  triangulo 
I Icofaedri , ipfi  videlket  ABF , aequale , in-> 
quo  duda  reda  K L,  ad  HI , perpendicula- 
ri 5 conftruatur  fuperreda  MN , quae  redae  • 
BE,  angulum  pentagoni  A jfubtendenti  fit 
aequaKs,  triangulum  OMNjhabens  vtrum- 
quc  latus  M O , N O , perpendiculari  K L, 
aequale,  hoc  eft,  vtrique  perpediculari  BG, 
EG,  cum  perpendiculares  KL,  B'  G,  EG,  in 
triangulis  sequalibus  fint  rcquales  • Dico 
angulum  MON , angulo  BGE , inclinatio- 
nis bafium  ABF,  AEF,  aequalem  elTe.  Cum 
enim  latera  O M,  O N , aequalia  fint  lateri- 
- f"*  bus  GB,GE,&  bafis  MN,ball  BE}  * Aequa- 
les erunt  anguli  M O N,  B 'G  E Dico  hunc 
etiam  angulum  inclinationis  BGE,efle  ob- 
tufum . Cum  enim  B G , angulum  'redum 
.pri,  filciat  A G B ; b erit  reda  A B,  mafor  quam 
reda  BG;  ad  eundemque  modiim  AE,  ma- 
^ ior  erit  quam  E G . (^are  redde  AB,  A E, 
riiaiores  quoque  erunt  redis  OMjON,cum 
hrie  redis  GB,  G E,  pofitae  fint  gquaks . Si  ^ 
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itaque  rcifta  BEjfuper  redtam  fibi  a?qual  em 
MN,inteJIigaturponiicadet  angulus  Ajex- 
tra  triangulum  MON>  ita  vt  reCt$  AB,  AE, 
re6tas  OMjONjprorfus  includant.*  Ht.p^ 

|lu5  ergoOj  maior  erit  angulo  B AE  .*  At  iiic 
obtulus  cft  (cum  enim  quinque  anguli  peri 
tagoni  fex  rc(5tis  fint  aequales,.per  ea,  qu^  a 
nobis  funt  dcmonftrara  in  fcholio  propof. 

;3  2 . lib.  I , comprehendet  quilibet  illorum  re 
^lum,  ac  infuper  vnius  re6H  partem  quinta* 
Obtulus  ergo  erit,cum  re^o  fit  maior)  Mul 
to  igitur  magis  obtufus  erit  angulus  MONj 
hOc  eft  5 iibi  aequalis  BGE* 

C O R O L L A R I V M. 


NO^  obTcure  quoqne  ex  hit  conrequttufjomhts  banumtcoratl 
dVi  inclin;ici»nes  inte^r  ieVquales  elTe.Na'!!)  cum  finguli  anguli  in>i 
■clinationii  concineantur  binis  perpetulicularibus  ab  angulis  trian- 1 
guhrrum  ad  bafes  oppcficas  dudis, quales  funt  BG,EG,  iubcendan'{ 
.curque  a rectis  atigulos  pentagonorum  rubtcndencibus  , cuintmodi 
c(i  £E;  b omnes  incer  fe  eruot  «quales,  quod  & ill^  omnes  perpen- 
* dicuiaret.qu^  ipibs  continent,  «quales  line  % nec  non  Sc  redx  ill« 
omnes, qu«  pentagonorum  angulus  fubrcndunc  «quales  «qualibus 
redis  comprehenios,  c «({nales  erunc . 
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• A N G V L V M indinationis  duarum 
* 

bafium  Dodccacdri,  vnius  ad  alteram , re- 


pertrec^  **  . v. 

G V M per  ea , quae  ofiendimus  in  pro- 
pol. 8iib. 1 5 . quatuor  latera  cubi  in  DoHe- 
caedro  deferipti  rubtendant  quatuor  angu 
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los  quamor  bafium  Dodecacdrrad  vnum 
atus  coeuntium  i finthuiurmodi  pentago- 
na ABCDE,EFGHA, 
- AHIKB,BKLMC,ad 


AB;  alia  autem  duo  AEFGH,  BCMLk,  fe- 
cundum angulos  EAH5CBk.His  porro  pen 
tagonis  inferiptum  iit  quadratu  cubiEC- 
kHj  cuius  quatuor  latera  fubtendant  qua- 
tuor  angulos  pentagonorum  D5B5I,  A.  Di- 
uifo  autem  latere  ABjbifariani  in  N,ducan 
tur  ex  N,  in  planis  petagonorum  ABCDE, 
ABKIHjad  ABjpcrpendiculares  NO^  NP, 
fecantes  latera  ECjHKjin  Oj&  P,  ad  angu- 
los quoque  redosjcurri  re(5tcc  EC , HK>  ipfi 
ABjlint parallelie,  ex  fcliOlio  propof.  8.  lib.  • 
1 3.Comprehenduntigitur  NOjNPjangu- 
lum  ONP  3 inclinationis  bafium  ABCDE, 
ABKIH.Cui  cequ^lem  in  quouis  plano  hac 
arte  conftruemus.  Super  redam  QR,  lateri 
Dodecaedri  A B , aequalem  conftituatur 
pentagonum  arquilatcrum  &a?quiagulum 
QRST V,  hoc  eft,  cuiuis  pentagono  Dode- 
caedrhnimirum  ipli  ABCDE,  sequale , cu- 


latus  A B,  conuenien- 
lia,duo  quidem  ABC- 
DE, AHIKB , fecundu 
idem  latus  commune 
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ms  angulo  T>r^^a  fubtendatur  VS,*  a?qua 
lis  exiftens  reto  ECjcmn  & latera  T V^TS^ 
lateribus  D.C,  DEj^qualia  (int,angulofque ; 
contineant  equales . Diuife  deinde  re^a-» 
QRjbifariam  in  X,‘  ducatur.a  pundo  X ’ 

QK,  perpendi  cularis  X Y iiproptereaqueu^ 
perpendicularis^ad  V Sj.cura  V S,  fix  paral- 
lela ipfi  C®  5 ex  rchoLpropof*.  8..  lib.  1 3.; Ac 
poftreruo  fupcr  rcifta  V S ,*  triangulum  fa- 
bricetur VZS  j habens  yrrumque  latus  Z V, 
ZSjperpendiculari  X Y.j^quale  v Dico  an* 
gdum  ViZ  S,  ^qualem  efle  angulo  inclina- 
tionjsiQNP . Ductis  enim  rectis  NE,  NHj 
VX;  cum  latera  EA,  AN , equalia  fint  late- 
ribus^HA^AN.-Item  lateribus  VQ(QX,  Ttij 
gulofque,  cpiTiprehcndant  aequales  Ae^ 
quales'  erunt  ^ bafes  NE, H,  VX,  & angu 
li  ANEiANH,QXViideoquq&  reliduiex 
reto. X anguli  videlicet  ENO";  HNP, 
VX.Yi  aequales  erunt  • Quoniam*  igreur 
anguli  E N O , E O N,  triauguli  E N 
quales  funt  angulis  HNP.^  triangu-r| 
li  HNPvnec  non  & angulis,  V:X  Y , V Y X, 
trianguli  VX Yi(funt.n.EQN, HPN,  VYX, 
ofteii  re^SliOEt  latus  NE>lateribusNH,V^ 
aequale  demonftratujc  Aequalia  erunt  reJi  » ^6pri 
qua  latera  NQ,  0£,  reliquis  lateribus  N P)-^ 


»4./w 


PHj 
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^ Z.fri. 
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PH;  Item  lateribus  X Y , Y V ^ Quare  reax 
ZV,2S  5 «quales  exiftentes  ipfiX  Y , reftis 
NO,  NP , aequales  erunt . lam  vero , quia^ 

OE , PH , aequales  funt , ac  parallela;  ^ erit 
quoque  reda  coniunda  OP,  «qualis  & pa- 
Irallela  ipfi  E H , ideoque  aequalis  ipE  E C, 
loc  eft , redae  V S . Quam  ob  rem , cum  la- 
tera-ZV,  ZS,  lateribus  NO , NP , «qualia^ 
fint ; bafis  item  V S , baE  OPj  ^ «qualis  erit 
angulus  VZS, 'angulo  inclinatidnis  ON  P. 
Dico  etiam  angulum  hunc  ONP  , inclina- 
tionis, efle  obtufum . Nam  duda  reda  B<t, 
ipE  NOjparallelajcum  Et  quoque  NB,  ipfi 

0<t, parallela, ex  fcho 
lio  propof.  lib.  1 3 . 
Parallelogrammu  e- 
ritNOaB,c  ideoque 
reda  B*,ipE  NO, 
«qualis . Quia  vero 
BC,  latus  pentagoni  oppoEtum  angulo 
CttB,qui  redus  eE,(d  «qualis  nimirum  in- 
terno CON,‘)  maius  eft  latere  Ba , hoc  eft, 
reda  NO, vel  vtraq;  ZV,  ZS,  qu«  ipft  NO, 
oftenEeTunt  «qualesj  Erunt  du«  redae  T V, 
,TS , maiores  duabus  redis  Z V , ZS . Cadit 
igitur  pundum  Z , intra  triangulum  T V S, 
ita  vt  red«  TV,TS,redas  Z V,  ZS,  includat 
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omnino;  Atque  proinde  angulus  V Z S , 
ideoque  iJli  xquaJis  ONP,  maior  eft  angu- 
lo pentagoni  TrHic  vero,  cum  fit  pentago- 
ni angulus,pauIo  ante,cum  de  inclinatione 
bafium  Icolaedri  ageremus , demonftratus 
eft  niaior  fedd.  Multo  igitur  maior  redlo 
erit  angulus  inclinationis  ONP,idcoque— ^ 
obtufiis  , - ' " 


COROLLA  RIVM. 


PATET  igitur  ex  his,  omnes  inclinationes  bafium  Dodecae> 
dri  iquales  efle  inter  fe  . Cum  enim  iinguli  anguli  inclinationum 
contineantur  binis  perpendicularibus  a medio  pundo  lateris  Do- 
dccacdri  ad  duo  latera  cubi  in  Dodecaedro  delcripti  dudisiquale; 
funt  NOjNPjfubtendanturquc  a redis, qux  cubi  inferipti  lateribus 
funt  xquales,  vel  certe,  qux  redis^|j|iundentibu$  angulos  penta* 
ijonorum  xquales  funt,cuiuiinodi  OPjljtcricubi  inferipri 

Eli, quod  angulum  pentagoni  KAHJufRndit,JMu|<is:a  Erynt  om. 
nes  inter  fc  xqualcs,cum  & omnes  illx  perpcndib^arcs,qu*  ipf<» 
continent,  aquales  fintinec  non  & reda  illa  omnes,  qu{  eoCdcmj 

fubtcndunt,latera  videlicet  cubi, inter  fc  etiam  fint  aquales  . 
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